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C++, cl a0id ré gatif, lorsque: O1 L- lontinera.- + ELU SCI lolliaie., ef: porta Vies 1e. O a — >, puni? AU ræfort © 
& #eCÉBLLIT OJL Le prtera. - SLI" le coté que lerrrirte. angle ve Ing "74 sea porifif? of Le Poe <J LI" Le piolongemerk.: 


« de.ce cole. Inoqu'à LL seza- negaltf:» 


v°  Cootdonnées Gi - polaires . 


É JDans ce oyolère LIL PoLrtk M cf. Déte "/ILILC par de0 Dislanees MP e MP' a Deux point fracs Pet P' que 
poilerik le 101 De poles. 


p EN p' © Üu encoie, un ports M scra. Délerrrirre. par le ongles M i MPP' el: MP PP que font. les 1@ core + secleurs 
a | NN MP&4 MP'avec la ligne PP' poles. 
P P° 
VE Coordonnées Caroiligne ICO d'un point. 
4 | Chiyprosme que lon. 2e donne. une. Jée de Guides de sème eopece. Pépertaute 2: 272 paiamëhe à, de vorfe. - 
gt eh dorciartf. à à céilaires valeuté vu oôlienne leo Couches &a,,4,,43, ec. ; Cipposnd ÉRCOUE- qu OA. He Donne. 





une deconde. ceitt- de Cou bed De mème copère Dévendante du pararnélre b, de Sorte. qu enr 
Jonnanf à D cet faitres s'aleui € v]1 vblienne Les coLLiôeo b, , b, D, 3! cle. LÀ e poirf M,, intersection. des 
corti be ,. ol. b,, ait pour Cordonnces le “t valeurs ababtes à, 7 b, qui. Déterminer. Len 
deux courbes | mode ; de même, Le poink£ M, aura. pour covtdonrers a, bi €, en généal., 
les Coordonices Guviligneo Jun poërk M seonf Les valeutd D26 paiarnelies a el Abu 
Déaminent leo Courbes Deopére Difféente pPaosunk par de point. condidete 

céline, Dur Les Cidonnées pulaiveo leo farnélles De couidbes 01 De ceicleo (le paramètre. eof Le. Lot P) ef. Den? 
droites { _le patarrielre. csf Langle & }: | | | | 

: OD'ans les con dorées lc. -polaiés, Les deux Rmilles de. courbes son. Dei cercles dort. lo centres féxes Son. 


Les pôles P e£ P’ ( Leo param l160 dont les regret P el: LP ) 








11 Ofheotte des Boon 





\ 


ÿ. Chank Durtiiceo 1L/1C Docle fexe. OX c/ 11: D'ivtfé AB dUhree out ILOIL DL le TLC ILE. plar..avec OX,zrrayr 
nond juwIL Inenc par le point À un j'lar paipendicuiltaire a OX, doik À, don-tulesechens. avec. celle Droile; sul de? 
TILCIILC B Le porn Dinteisecliorz avec OX de flan. IREILE Par” 4 JrotrtE B peipendieulariertenk ä ceHè Vivile, le Jejment 


A, B, ok la. pigetion it degrent. AB our la Hoile OX: cells Deutièc Poilé col: dite Ace de prgjection. 


_ éxpuæion Agébiique de A projection d'une droite. 


9. 277 obtenir” la saleur- = absvlie. de cette prycdion LEONA par Le. poire À ue parallile 74 ox Jua ju 4 Ja. 
| encore er H ave be } dan passant Par B; J oigrrond BH, ek noud airorté darso le Fe heagle rectangle À BH 
B. | | 
ho AB, = AH = AB Co (AB, OX). 





cAinôt, la pale abolie de la pigrection. Que Droite 772 égale A La bn gen ‘de La Doile. 








| - nudjspliec par Le Crsiritrs de / l'arile De celle. Droilé. ascc / axe. De Pt opectere. 

| Pur. Jéleuminer- le digrre de. La piojection , tenaxquons que. dan«_ une drone e ot distingue lo ngine. LD 
Î exlcernudé : £ Ocigine- EJE L. pen Ô crc Lo OIL: pat. £ Cxbémite ea d-point ou Le OIL AttiH’e. Delé , 
deux. Jen dur une. droite. y Juivard- qu OIL. La. duppote-parcouue- de gauche. à æ Droite. out. : de. Droilé. A 


gauche. UIL- desc Jenx ef Ed Send pos tif « OH - Divechon. positive, L'autre Le. Jend el. Di Send neq stp 


(4) 


dà- teckion neg active 


e- ou. ccondidrtet cout, dur 1! axe. Be prapétin. LA deux Send , Le Jets joodiir P 9 Juivant OX, par-erenpl) des 
dell. riec cale hf. Juward- OX? , ei pose: , Je AB est la Droits. jotopekee., et que À doit loxiqine ef B Le extténule 
On convient de cegacder- x projection comtmie-postlive ou-negahiwe duwanEk que-pour aller de Ex projection | 
de Cotigine à ce x prpection ele L'extiemile on marche dans Le dens positif ow dans Le den négatif 
de PEtoce ec projection, e. a. d. Êt Ponvæ de Ca gauche vero La droite ou. de lx droite sers Éx gauche. 
JB. À fes ppteddi OIt. -Alqeb wire de lapi ojectton Durée rotle c6E fou vice. par Ectte Pouble prigpodifion: 
: di x d vorteyro ctee 26€ joarafPefe à âne direction out Laquell e Les Hens poot tif négati 
'avf pps <te déteirminéé Joas-deo Convention “antérieures, La projection este égale grandeur 
E Ln-diqgrie à La valeur - absolue de fx Éong Lieu de Lx droite multiplie pas fe. Cosirus -de Pan 


ge que fait Lx dhotte, pride dans Ée dens ou. ee æôt parcouiure, avec La partie posté we de Paace 
de projection. 


95 À: La droite projetee «ot parallife AALITE Airecttonsui- Éxquielle eo denrs poilif ek-negati F : 


son: defétminect pat -deo conventions -anteuteites, la projection 5E “p réoentce at-qranden-el 
endigne Péri Le prediuts di coins les direction pooitives “par x Conguienr-dle fx droite 
projebee, Le 4107 nbte qui ceprcoerrte Cette Long ateus-étant precede duvigne +. ou LOL VAUT -quie Pa 
Higreprgjetée Leof paricorane- dans Le denscpositif or dans e sens négati£. | 

ge OUI” Demont Le1Y cette priopostfron, noutcorto idéterons SUCCCHOLS CIN ENT les Dersdé Cao enonces. 


AT (Cas 


Doit à une Joite À B, Doit A À &k nue <k B /: tahémilé; noud Avord à exarniriér Leo deu Pi pothéges 

suipanteo: | : | | | 

4€ da D'Loifé. AB B Lit u LL . angl aigue à avec la parle posihive OX, 2% l'axe. de Pt gféclrort- J par les points 

À LB, ot mere De plans peïpendieulatres a OX, on soif. gite, pour: aller de À se B, cl f AT = séoignuer 
ve la Droité: Jonc AB, cf. conplee- Vans Le-derc positif de laxe, 49 -quLe la pote ection.? 











À 
a | €9h. posilive. Or À angle °t ÀB avec la parte poodilive De Le ae 2 aig. pai-diile. é le (oi - 
v- k F x nuo 0e ceF angle- 271 positif. Donc, It dégigranf joat” à la longueur De AB par a Lan- 
gl de AB avec OX, L'expression à. Cr & col -anost une quantité Poire. 
22 a à Droits AB fair LIL A1 1qle obkt0 -açec la pa tlte- fPodiltre- de laxe de pPigjeehenr- Lour-aller de À, 410 B,, 
B 
: SE cl fauk “éloigner vero là gauche; Done. La pt gjection À B, «ok ne cgalive. TDurt autre (te 
D À Le prod: à. Cos &, vil à cot un nombre pooill 74 cl. à ut angle obli16, cok-ausotneqatif 
0 B. À X Done, Dar Le Dei Éyprothéoes COCO, la f?t jettent 20 itpicoentée -€IL- gtandeur<l ert-digrie-prar 
Le /Pto du. 


AB Co (AB, OX ); 
AB «ok ui rojribie positif À cÆB oon1£. respectivermnerk L'uti igirte c£ loxtiemite. de La ligne. VA get AB,c OX esk l'angle 
frume par-- ccée* hgne. Pise. vers le sens ot elle col. parcouttie, ave le jarke posilive De l'ame De PE ojec hote 


2% Cao 


our Ca ÿlir” La decor de pate. CL Ébeviernte, JL011LŸ AS OILO encoie Le0 Deux ho: Bypothaoesduivantes a. 
LAIT] LE 


18 Se angle Des Direckhons poaitives 20h aigu. doik OX! la pa epoothire de Late de PÈ Lojechrorts ef OX | 


le Sens post de la Direchon. à laquelle donf paralleleo Les Droles profetecs. 
X 
: _B 


d 





Ci la Droite prgjelée AB, “of faicouiece Daré L dest positif OX, ; alor, Le age de À B 
: apec OX clank au la projection. AB, deia positise ; oi le product: a Go OX X,,0X) LIFE 


+ à | È— au SoL posikf puisque . Lai 4 (COX, ,0X) eot-aigu, €k que, Daprés noËte Convestionr, à Poire 
Le LC aber pPa la lorsque De la Dioite AB.. 








À B clair lrigine + À le cxhérnile, C.a. À. di la Dioilé. Pia faut jpaicotline Dans le dens régal 9, QX 
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| . , / | L ; : . | 1 / a : 
la fotopecltort B À Jccatk negahve ; er de piodu£ a cos (OX, , OX) Setent and. negañif, CA. l aigle. { OX, OX) 
of PU aug, ëf. d'aprex-nobce- convenfon- 4 devrait répeedertler IMLOLIL Ce a fa louqueure de la drole B À. 


? LL ait cle dec. DL: reclion HoscAtetC CE 7777 0e) 





à EN ; ©, {a Droite pete y AB 291. parcotire. Dan, ) Le ein prit OX, , la. prop ecliorL.. À, B Col 
1 | : SA rregalive; ITLALO Le poduif. a Co (OX, , OX) dl. dit requiif, cut langle OX, ,0X) CHF 
® !. 
_ | volur £Æ & dir aepicoenter-. plus là longrenr-de la Dvoile A B. | 
Ô: À; X.. 


JF 3. it. loiigine. <k À L'éxtrernite, Ca. D di la droife 2e fPaicouine- Varrd le-eno reqatif) O, x, ,Laprjetion 
nn) À detaif: fosthye ; dur autie Coté le fPtoduik. A Co (OX, OX) devait LIL. J20S JPut qree / aigle (O,X,,0X) 
sf: clair. ef. que a oil aloro rejnesenfer snotird la lonqueur- de la Droite. BA. | 
ÜDone, err LESLiITLE, la 191 ojeehort De. la Voile AB vof. exprémee. 11 garder ar: HLYITE Jour le proëuêks 
| a Co(OX,, OX); 
l'angle (OX, OX) «FE Langte deg direclior1o pPosttis eo, el à sepicoernte plus vu ANLoints La brgusur De/a 


Droite prgjelee À B Osits a LE guonduopoose la Dioile À B pPæuconue Jane lp Jejts jousitif O, X, OLL EIL. Ji confratie 


TE Refation entre {eo degments déteumincd. JPArTIt pouud CI fig te droite? 


1. . Graidéroro à abord. Lo10 poirtbo 4, b Cr difies Jui Lie ligne dLo1/E; OÙ À {a vlan. 


() cab+bc+ca=0, 
la nolaliorr ab, Pas” exernple. Deoi great. un Segmment additif cu duotractif. Ca. à. a Lorgurciur dut green 


fprccedee du Signe + ou —, uisarnt que cedeginertk ed praicotsiut  ‘du/1o uit. dJ'értt. OLL En dents cortkai 12 
Êr Je CuppeImtd Les degree rt additifs lrsqu At Les paicouxf. de Lx Gauche stis la Vioife, Def. Joudliae- 
| re 
Eufs darts Le cas confie 


Je le poirtf. © cok a dioile. des porrds à €£ D, on à 





A D €  ab+bc-ac-o; or ac--cea : 


J 


donc 
_ab+be+ca=o 


Ji Li peur C %. rie. les poirtb A sf b, et LE 


re à oo A. 





(CT 


ce Th | ac+eb- ab— o : OT £ e=-ea,cbh=-be: 
|  Dotc | 
ab+be+ca=o | 
Cf, dt Le point € e0f a qauche D eut pointé a, ET a. 


tee ». 


e a b L Ca + ab-cb-o 





: or chb=-be: 
Donc | 
ab+ be+ca = 0. 
18. DD « généralwoeire mairnbertantÆ ce Hbéotèrrre et dernonf arf qu A a lieu. Pouf D proirtft, 1 07i leu pprrt e- 
Vidi JOUR A1) foot. 
Dove A a, b, Cr... h,k, CIT I ) joints 2772 ligne. Droite. Jupoposan#k le lhesienre tai Jrour CL -S )po0e71h, pont | 
aurons légalité. de L : 
(2) ab+be+cd+.. +hk+ka = 0. 
Soit Lun nn puirth dial Jun La dite; où Loto Cnoiderons Les Rots pires a, k,l, ous AUETIA Dapied 
la lation (1) | 
.{9) ak+kl +]la =o. 
| cAjutons leo ggaliteo (2) c£ (3) mere à rernie cl riersk 
A) | a b+ be+ed+. hk+K4la-o, 
| Car Leo lames ak ka cuit Æ De. Digrieo cnhañe, o€ Détuuourt., 


à PL ECLITLLE Cole Donc. vraie pPous 11 joins, JL VIL. Las ppuve- VidLe- JOOUIT LILI) Perth: 0? elle. of? 


48. 


LA. 
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states pour lors joouuts Dore clé. 
re » e. | : e ‘ > ; | — . . | ; . | . 
[T° Ofcoreme fc ondaœnental deco 49 COT< ect LOT «C7. 
oi. LITE ligne polie plane DE. gauche, dort. Lex. “Jornritels Gnoccutfl sort£ À, BC D, . EG; À élan 
louqune, eÆ£ G lexfiémile. Ja ligne AG, que joint lougirea l'Exbigniite ; vapelle. a xéoultante 3e la ligne L 
joolgut rale les Doiteo À B, Bck CD... , F&, en. Sort les Conrposærtes. | 
apte la ligne = polgonale. À ABC. .FG sur ur axe aubfrairerrrent chocs. : ck durent. A,,B BC EG, lex? 


piofecturtd eo JuriL/116fs ; OTL ALL aprés Le theviente Jotécedert£, 


AB+BC+CD+. +FG+GA=0, 


4 ne 7 'A nu ue 
: fPott ty/UL_. que Les Jegrn CIL#9 Dole f LE aidés à COT/1/7LE. a DU U0LE AT astiactfà PIE LULS gt ils So11F Joarconirué 120 


HIt-0 6110 OLt- and LLILAtLE, CE. &. ) poupe gi UE ALT. égard m2 la consentionr- faite DLL 72 Lg rte De. 7? 


| Praectints (9) 


DCais 
A : - 
Ur, À = — À, C 
Î"; 1. to 7 ‘ eo: - 0) 
/ calité piéccderite Depieridia done: 
C n 
(5) A G = AB, + B,C 1+CD+.+ EG, 
Ur A, G, represente érgrarrDenr ef en digne. la poropectior. de la. vesulhinte; de JL CIILE- À, B,,B,C,, ele téporesenterf 
gerer € er Or igrte- les frtejections Des Ipod 1tÎes) ; HOLD AVOILO, poarutile, le. L'oéstèrrie. général: 
La rejeter de fa résultante d'un : Contotuipolt, gonaË “Die <gale a Pa Sonune. Afgéfuig He 
ÀLeo 1? co) ectioné des Con obourteo. 
CNLTALAILE, Laogu Li coit lots polygonal caf. jêune, la <Sonune ct Lyebriguee Ve joigjechionts APS COTE 
Dalles Suite. guelconrque col nulle. | 
Récipr Log LETILEIE, JL la orgje cltorL de la. teoultante, dur É1o19 Cioites nor joa ralleleo Æ LLIL. JIleIIt 5larz., PAIE 


nulle, Le cortlpiur dei fe. Ansque la ligue pool pgonale. col. olarte cle ei. frunce JL La piojectior Ve la 


teotilfäanfé, Sur Petæ Dioiles norr-jraialleles CIF dgale CE 


Application AU foemu (ei 4 Bis onoméliie. 


Run LI/LE. circonférence- Duref. Ze. rayon SoLf:e eqal a l'unité, oienk À louqgue- 0 € AXCD, AB. le. Vertd 7 
dico paritfs el OX, 05 les aotes ouivan£ loquels ovirf comptés les Le Lyr1ed É uuyorornehriques paoilipet 2 £ 

doit KE L cxli cynrele & LUE “LC DorLi. À Ch dorigre,, TIOLLS xépredenteiore JPA À. la saleris” ralgébiique- de cel aie 
ee id ro) LS Niacitlertar ef Le points. M CUITETLE ovine. Du. Jec 77) dic. Dore N. JEiaif: ['eatrernile, Le- der De0 AtlŸ JP09t 


Ep eédlartf Le /ILÈSITE- giLe Prééderirnet, ZL0 0 apicbenteruns par b /a valeur a lycbuque- de ° Aic- ayant M Port 


| digue, eh N pour cœheinite. lo Joirck OM € ON, ef: yue- du fooërrhe N vx abarsoe leo papeudiculai zes N Per 


NH ur les drarrre lies fPadoartk- par les ogLILed tegpeclives A ÆM 12 Deus dics à 6h b, on auia ,aloBaction 
faite D digrre, 
_NP- Sin. (a+b, OP- Cos Ca+b). 
L J'agik D caleuler Les valeur aljéhique) de éin (a+b) ef. Cos > (a +b) 84 force fo72. des ligues ss 
#ULEO DES Aico à £ b. | | | | 
JT | Par cela, AeITLA iquiortd que Les 9 VELLA- contours polygraus, OHN ce. OPN, QnE mére orgie 
| O e£ mûne cxtremile N, € 4. 2 rh la: nLêr1ie resuiltartfé. fa prgpectione Île ces data cort lou, 





ecfiort… 
va LOI 





(1) pro. OP + pre. pN- pui OH + proj. HN. 
do otleo OP, PN, OH, FIN, Prgeter élatÀ paialleles . 60 drrectients sut” lesquelles Les 





end de. Déleimines d'aprés Ley CUr4eti fr or té fauleo + 7 drigonoméhiie, 719119 70 


HR 


Lei. La Secure patlre. de le pappettior © re el (40) 

Li ClUILO à 0 abote Fit" luxe ox. | | 
7,7 projection de OP cf cqule- Ait Binns de angle Deë Ditecliorté posilives, e. a. 0 1, puusque angle Dex 
Drreclrorté oosilises of nul. melliplie prar° Le rrornbie. qui ex poiirLe la longer ce. OP, Ce rornbre- depart ire 
priécéde du oigne + ut — uivarle que OP co} fPRtcouru et ‘Vans le sers O9C vu CL derro conHatie- OT Gota+b) 


recente ppiveuoemnerk celle 4 aAleLer” alycbuque. preque CE. LOILIILLO eo pas ou negalil Débiar ue que Le catienrilé 


P66f à Jroile OLL a gauche dc prie O; Dortc: 
| PE OP=1. Coo (a+b). 
_La jprapeckrort de PN. eE ulle, puisque celfe Droite D72 pe rypenDiculare À lice. de prroçection | 
La piece de OH. Cf. cqule it CODCIULO De largle. D co Dévecliorts Jpooilivé, Cas a. d: tte covtiuttd Ve langle- 
Ve OM agec- OX, ou (oo. ave °AM= = Cos &, preuléioli € j°ar” Je ror1ibre- qui exprisie la longueur de: OH, ce sonibie Desank 
Che précédée Vu digne + ot duisanf que OH cl. parcottur. Vars Le der OM ou et dens sonlfiaiie; oT Co. aie MN 


ou Cos b Lepveoertte precis cer cette valeur-<algchiique, ptudg Le-ce coli sl. positif. 772 regalif YHÉVAIAS" que 
3 f « 4 | To, - à L 
L'extiémilé H vo£ entre O ei M vit ai dela de O; donc: 


1e. OH - = Goo a.Coo b. 
rs copechue de-HN af dl. égale ai Cosiluid 6 de lang €. des direcliurid positives C à. d. dit CoNLJutd Velangte De 
OK asee O ©, me Co (aïe AM+T T)= Cos { T+a), multiplié par Le none. qui eæportirie la lonqueurr 9e HN, ce none 
lie Devant he. JPiecede Ddiqne + OLL— OULPAIUE que HN cok poarcontu Darss le Sens OK ou ct-dens conttiaite; 
O1 le-chisriso De ! le AC. MN vtt Din. b. Lepredènite PPieetsemenk cette valeural. Lébrique foute fer ce-Dénittd 2714 2051, 
tfou negatf savant que HN 4 du snême coté que. OK ve de e l'autie cété!: Dome 
Pre: HN = Coo + a). sin b. 
 Rerlaçanek, Jar [! ce jjalite (1), ces potojectiorto par D leurs valeurs, or-ala rule Éuivants: 
:(92)  Coo (a+b)= Cos a Cos b—oin a sin b, 
laquelle Je hvuve-airoi éfablce. Vans lonte JE su généralité. 
PA JLOLLO Fri ojelorts mainternank ur La axe. O Y, ort Éouvelas LIL ALALO OTUILAILET CONII/LE. JHOTL serrorto Ÿe Le faire: 
pef. OP=-0 | ppeoy PN — À. OLIT @+b), 
po). OH = Cos (a?) Coo b, pré): HN= C» A. sin-b. 
Cr Ju lo trk AILE CED valeurs darté / egulilé (1), SIL: vb esiE / & seconde relation générale: 


CSD Din (a+b)= Oir 4 Cos b + bin b Css à. 











Chapitre Il 


Des Fonctions hom ogénes.. 











CLÉ: 


SI. Siopuites des fonctions Bomoc 





LE TD e finition. Al IE fo LEE OTt- de-plustand gai: tables X., ST es Dir onrogere Lesg 4 EE 


AWoue cermolac e ces Yauables Pat. des quantikes Piero nelle. À Ày, Az, la nouvelle. fenelierr 


obEcirice. EYE dei Ligier LelL egale 4 Î arrcéeruti enullrpole ee. PaAI-uILE «Ce listri € jou LS /LEE. de À : 
À # É . | L a - | | ; 


LD f CAx, ARE .) æ AMFCA NZ, ): 


nl 7 . 
Été, dite 
5 
. # 


HE 


ne cot le <lesee d' bomogeneite. 


Cote. fonction Des Seule “tua JO 419 Ve . variables aË ane fneti Ofè. Durrtogée Du dc Cf+e géo CAT ERA 
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£yLdernintertE : 


FE O-SCE RE OT) 


A cEt10 Log ILNCIR, Poule foncli OTL. Le LOGE JPaulf ele ariteriee- A 11e conter 17 ILE. Le “7e 74) De SALLE alles : 


Aaironé CJL WE À — = Æ Darro Lidentifé. (1), o1t frause. 
fox y. Z, safe Y,2Z,-—) : 
 OLL. | 


ft *, ÿ,Z, :..) = CAE à (1, à; z, ue). 
o ? , O0. PVR | | TT. | 
L O9 (HG deb fonctions homogénes. 
£ à CO Aerivees partielles d'une fonctior Romogene Jon Romogénec. 
Benons, €IL- pee, Les Dériveco par-rappotk -Æ- 2 De. Deuca. 114 r1tbicd 2e L L'identité e ); jPasarrk£r 
| Aœ=u, Ay=e, Âz= w,. 
PA appliquant lé fheotéme. Ded foichond corrpo0S 6, cl 4 erLC. oi 
À f' (1,9, w,-.) = AT £} (x, ÿ,2,--), 
| OLL 
oo L (2) ) 1° \Ax, AyAz, .…) = AT Ê Cac, y,2Z,..). | | 

Or la fonction À f” GA, À, Az... …) Cf corrtpocoee- et A æ, Ày,Àz, ce COIURLE f! (x, V5...) lesken x,9,2,...: 
fi Vortbil e (2) Gx otre alors. qu el. erzjpolaçanEs darts la Déisee. f,. RANMMESEESE … par À, À y, À, ...., a /Lez1r elle 
saleur De la fonchor. 27 égale à l'ancierute. multiplie par AT De. L à diners partielles Oak bornagerer? 
Æ. de Pepe (im -1). 


T° Theorème. Deco fonctions Bomogé ere. 


Lo oxoqu’ aie fonction cor Bomogène, Lx Somme eo produits de chaque dérives pastielfe e © 
PAT La variable cotteopondeaite CT éq afe & Lafon cetion) nuftiplree fppate Le deg ce d Bomoge - 
tite. 

cJ{ 110140 conoéderere, fear exerrple, L t fenclion- horragene f C(X NT, 071 Auta- 
9) oc fe+ y +2f = m fCx,y 
Célle Lrripoorlurtte poigoertiot fPeuk S éfabliir de fobuteurs IILAILLE LED. 
1% CDémonoteatior 1): CD} ajot ed la- def rucorL. Des fonctions bomnegenes C2 a Î entité. 
f CXx, À y, Az) = AT (x, 2); | 
ALT dagons Dans celle enkié. À Par (1 +), L pCen£: 
FC He, HO zHOZ)= G+o)"E (0e, 2). | 
PA maintlertuL£ HolLo Dvelypopons Le. 5 A rrLertbte- Dapoués la farmule. De Cu Eaylor c£ LesSecortd, variés La  Prnile. DLL. 
birrore l'identité iéeéete pnsrra décise: . | | 


ÊCx, SZ) +0 [eve +rf )+ PT (x fe TV pr Ha LT +?yzi Las L’ +2 x Es Je de 





T fix,y,2) + Te Cr, v, Z\+ co? MomEt- Las) + ebc... 


Cette Deunjere. identité ayant Lieu , guiel que ovik +, Leo cofficients Des rréèrred JPutävariced Deco Doipertl êlie dau: 
De La. on conclut D'aboi) : . | 
x {+ 1 f, +Z f. - m {Cæ, YrZ }). 

2. F0) | | 
M. Jour ail. ert-cenclrite. ? attties-relalorrs guide Déduisenf D'ailleurs Ve celle que nord SEILOILO Délai” 
PE O9 imonotratios D1).- 'enons Loue foto -COTILITLE- poire De. Dejsat£ / cderrtile | 
F CAx, À y À 2) = AL Co, Y, TD; | 
ONE À.x =. LE, Ày = Ÿ, Àz = w, 


(9) 
l'identite Jorccedertle dS'ectira | | 
 Éouewiz AT 6x SZ). 


% 


C/; 


Clienvns La dérivée 9 Des deu. 7077 bECS JIaY" appoork a À, ct appliquank errcote. le lheorerme. des fonction | 
comnposees-, él gtert£ : | | 
£ Cac, Ÿ, SIT f (ac, ow)+2z Gr, Y, w)=m 1 TLC, S2). 
Ttais f': (1, Ÿ; çV ). edf emiparéé EI 1,0, VW  co/iTTie- [te x, V, Z) l'est EIL - X, ÿ Z; des Dérivee. e45 jouitéelles jouttiont à de 
la mnèrme fPicpouicte; Lar convequent, loisqu'e OTL- fera À = À, Les fonrchiorrd £” fe, LE 


Lo, w! Desies 20 to/t£ xesjoccli 1#err2ert E.. 7 
L' {€ £ ; ef: identité piécenente de fiansfotinera- EL. l'identité: 


fs Y'z 
œf! ex a)+yf, Cx,yz)+z£ (se, S2)2m ft, e): 


choË là. Hadretiorz. du Loévrème errorice. 





S1r Constuction des eocpredsLons Bomoge ed. 








1 S. JC DLL -COITTITLENICELOILO par. -Cotiétaler 7/5 pupavitin qui JurE: 
Quand on ture “ceation entre Leo figrreo -d' 1171 figure, dAonFaucunen'e«x éle prise foot unité, 
Le peeniermeanbre de cette 274 lation oE | ALECEOD ALLETNLENLT ALITE fonction) Pormogène. 
(ile Jotopposthort. eo 1t71e. cortdéquernce- irrrmediate. De Ja. piopuefe 277 sanlé que J20140 regaid rond COIN 
ne évidente: oo | 
-« Ai une 1élaliorr. catste erilte Les ligue dine À ue, cette rélaliorr Duif. oubsister guolle. gue. Doif lrirttlé 
« choisre. | . | De 
£ cdence de cet joropecte results de CE que Lo ratdonrement . que Lore a fait pour” AiHP er" ‘4: ï la relation — 
O0/1È indepocri dant es de 1 art le de Lorrs LUE | a 
Cevi chute (2 A4 C'yrtLs, JL TIITC télation À ere Æitite les lignes À, B, € D.. neue elle. AlLLd- AZCOTE Lien. a 
TLOILS chorstond /2 LITE 9 elles Pour guriile. A Jar” exertpole.. Ooier1f alots b,,c,, ,, leo NICOTILES Des lgnec B,cC, D. no. 
OIL attta unie aclatiorz. de la foune: 
q) f Kb,,c,, d,,..)=0: | : 
OL mainterast OIL-A)pPoilE CES lignes d'urre-uitile guuelcorrquee, el que 2,b,c,d,..…. éhrent leuro TLESLLES LEIper 


F És'ed, VIL- ai les egaliles: 


a 1 4 _ 1! 
Bebe Ge 
(2) cb, C, = &., cle... 


Cas le zappork De Dex. grandeutto es£ eqal . AL #4ppo07Æ ‘de ATP 11LEdtIi Ed, quelle que-dril. le urtile chutore.. 
Ca cat aLLx valeurs €), la xelatiorz (1) deviendra : 
: CG). Fi, DE 0, | 
telalierr dork Le JPLEILES “znermbre:cof épiderrrriert£ 117€. forrcliort. hornogene (15) . Donc... (€ D É CTnnales, 1855, p. Jia) 
Remarque I Ï. Cr s’U1f. Pur la que JL. LLTLE- celaborcgeométique 1 ESh /249 hornogene, ce gTtE 11€ depieden- 
lera que SL lon A joitd ire. dEd lignes de la figure. PT utile, on iefaëlita L'homogénëätte CJT- 2errraçarté lei 
lekfies b,,c | qut 4 enhien£ /Rar les rapoporks à b ,c Le. .Aa clank. Lire longueur abiliai LEE A coore e-- 
CNT A que IL. Un angle #& Jooutt ILE THE Le. rapporte De Jaxe-cotiegpordant ait taÿort, une fonction 
il ijonomehiquee vs£ Le Au2jo0 rl Pure. Cet ÉILE. digne. AL! se 0 ang leo cf Les fonctions lrigotrornéliiques” 
JOIE dore Des nornbiet, cÀ., Darrd [ apopoli cattort- Ou - fotisteipoe- de / bomogéneité om ? desia. faixe- absliacilorr- Déc 
lelfieo qu Les . répiesentent 


19. A shuil- mainterans De. .cherchet. conelütire, avec La regle el. Le pa, UITE. ex je Jlort alyhique- 


47, 
D'ait/i ee. 2 JLOTLS auf pi dersirnen£ de Poirier celte clide- 4 él Des CA /IVESIONI borogénee 2/72 EE de LE, 
. C 


(ro) 


> | | / | A : 7 | . Ÿ « Le nl € u PCI L Lu ! . : . | : s € 
Cu 5 cui LOL UNE MES LIL IEEE TE. CP, Let ; LE FESVR PETITE nr AZ ) 4 CE j'OHHTLCA. IE TEIILESEEIT ELLE 22772 Le. 
… € ‘ 


Ghura les, € Hottes utirorls CorLiliisiré.. Le cole Dire cérire PALETTE 2A ue techarigle. re apres lors Dre 3 


er . 
ee | Ca 7 € * 
rire JADLIETLEA «SE. LATILEILES TT AL 797 0tetÀ de liocs lg rtes ; 5 TILAR ET Za corslrercliorr-siiré ler. “éL. ce jotrth, Carr el 7 
… 1 » Ê 7 T ‘ d û 5 - 
PCITIOPRLiIE cts LIL FLE D dAittatLl. côlesrti TO JS ar l'art je e4 Ze- TE CITES fou, le coté Drzre citbe- egtiisalertf + rerr-volirrre | 
L'OITTIIS | 


137 47 LS 
e/LOtts ANT Jai FILLES UE- Less of erernrts PeUITLce De EXJIT EN TLET LS due [57 Des je “SELECTIOLES JIOLt CDILA COTLOLLEIL Te 
1ITÉ 


ILE € 
datelfors qu or vail conslinrre. les AU, SU 2 rropenne 17° sporionnellesz 


PURE Co noluuction. des caprc 206101 > rationnelle x 


FX Diounôme du 1 -deque. 
Le 
it 


x- Abcd : cle cxpreoston-joeul + tibre: 





| DL 1 D 
F +2. b, cd. 
“Mn p' 


PACE OHIOILS JPOS0TtD)  JUCCESS ie CINLCTUE: 





Es Lu € be, - b A b, — ni 
P DT Mn 17 


lsien.. 
| XC — a, ; 
A nous vbfien dont d, f/L- cortdlititJank Scceos Trefle, à é late ve LT “pigpotfionelles les lgres-e,,b, a, 
L | L 


EH 4 Harqiie Ï. Aursqe. | lesivortore. JE. Joretenfera Sotié /a: formedimple 


qi À 
Æ à 5, 


on le corcsfiutra plu facilement end pusante Szit. Celle jPtopoiiere” « les carcét do côtes De langle Dolz 
é Pur ftrartgle ceclangle dortk Darts le nLer11e tapojo0 tie fre euro prgrections J'ELTT l'Bypoutenude - 


R i CHLACAILE IT, Un ndLÔTtE. {T2 elconqure M Dei degre TTL foot La fortortié Je. LATILEILES -A la foin TE 
£ | | 


FR cfank HiiLe ligne aibifiaite el. À zuyre ligue fn par pa 
| (2) = x 7 
lryulle JPetrrnieh de conofintie À. 
die HÔE, doit M=abed : Je LLOLLS fo VOTE 
M=K°1 
201$ condfrrtiiorts À a l'arde de L Lx pot ed) LOIL.: 


- abcd 
1= UKS 


en | | C À - » ‘ r 
Memaique TITI, Un poliynoine Rornugerne Du degre 711 Joatti ia fort OELiÿ JELAITLEITEIT la Jotrne: 
C . - C ‘ 
TTL 1 5 
KI, 


FE éhrnif te figure arbiliaire.. 


cioik , ‘Ji D Fe À, 
PrA+B-C, 


D | a A le C d 
A, Ê, @, élu cs rnondines Wii deiie M; /40l/ JIOUELOTE, Dapouéé La Tonæique porcréderile, JDO0DEIT 


4 
Au RM a BK ID CE RVTe. 


SE _ L,,. 
it MOD Con Cla ter 
P- K "ni { a+ b- €) _— K Ds 1. 

OL E 6 EL ut n 
pe LL As à ) LeACLONS Lliors telles 

, SL 
eds DA x" De rs 

OX 
j 4 +2. d ? ÿ. : 7 ne 7 À ] ‘ : x? L ? © 
M UN lank dcs 7 Re TE[IT Ce) Dornoÿeries © LÉ 0 Deyies 70] tro} oCelifo T6 CE Cf) JLUHEE Jo ui rer, dapores La rer12aæx- 
[. CG Lo T pi 


JTE SA 
auc(itt}, JE ee ae 


Mak'tTa, NekRE, 


DELL MOLS. C OrLlUtO) Lo , 


CH 


x — Kk. Pa ka 


ee 


| RÉEL T 
| x pPio0ton que oHatE corisfiuutire.. | 
? er 
21 Le So. II. | (Co néteucli O1). Ac At € ralron re (Leo du ï deg Le. 


a 
Le) JeLed Liiutiorrrelles fire. LUE) pPHidDiONS *« cortolrute di if celles Doyu Lindice. Vi ca dral EE 1 WLT 


JoLLSS arice de 9 9. 
1 D ee. . 3 
4 Cas. XCLILEA--CHUUCAD . 


dois: | oo | : M où x = _— [M , | 
N V 


art 


M cLN dant “dc polynämes des deg CO tc0p pee mm PE (M-2). ce fol POH# OT 005 er; Dapricé ler Memar . 


quie IIT IC (20) 
M — ka, N- KT "b: 


de la on cenclul:: 


2. me a — Lx a 
x À 
ET SE. GE 


; » "> ! | / 7 
Or OIT- outil. conétiuite facilement à œ, CAT OI dk AAMEeIe à Ja. cesolrition De ce. :ovobl € CHIC. De Cj tortue. © 


élémentaire : « Cdrotiirire nrt. Cie GUL < ÿ jotÆ d LIT Cutte Donne. Van Le capopo uk de de Et a ligrres Doniees. D 


€); . 
P'Cao . Racines -dL'indice 2 


É 97 
Joik: | x*= M, 
- , ? OA , | . Îl / . : & 9 ), Jon 
M étank 1 poolipnorme ou une feacltorr “AÎLOTLC e o(rRUGenRE Vtt vgir LP 

Doito JoOLL4/OT UE) CÎTCOLC. [P09€77, a € k CALILE DES Co 
| . CALE 


M=k° 


fPai—-Duilé : 


Lu oo . ga 


9 De 2 
x Kk °°° ak=Rk"pb, CL JPC2 0 b'=axk., 
| alias artk La racine catiee É vterrk: 
1-1 


12-71 1 | 4) 9 : : 9% | 
x. —k?-1 b = K° r Lk = K CT c° j er posant ce? — DK 
Cxtiai ujarté de nouvear. Là Lacie catice, OIL 
21° 24 22 9 1%) 2 | 
x =kK € = Kk . CKk =k , d, et JPoSar tk d'=ck 
Ca continuant autoi OULCCESILSENNT EE, OIT. ail#eta æ légalité Dflitive- 
x? K, J : 
NES pe LU LE <s0714 Coirofitire. 


p Cas. Racine, d indice 27 dur nombre N. 
P | | | x". N 5 








Vie UN, 


fPuts posank: 
| k N — a, 
il sienf: 
| o 71 girs 
x* = k* à; 


| - « ° . ? 1 
lOlLS Dorriiies cAtrtot AAITLE ET -AiL “CAO Jrrécédens. : 


ie | n L , | .. à DE | 
29 Tobur Constüuucto: 1) des fonctions Eugoi rometiug ie? 


JoiF do æz=ar, 
T7; LEA 12 
a chank ILE. ligne, el F'rne Rrction | zalienitelle. o1i addicale, Dindice. 2 De ligrreu digonomé tr LEA 
/ 
1 € de. 212 TL K el. ETLE reicle. cmrenhigue de. L'AIEHUIL , ! Leo li, TRS) 72 LYere pin cl: AS EE cÈ rie 
LACOILO lt Ciré €. d° € PL 


C/ 
DU 


n N * 4 PL . . . Ma y. EE + 13 À is 14% LE Z « 29/17 }: 
Atc &, ur À, Éang, A, Jet} Corne, POLE ont. lie SA EAIRATE pi ARE Les tp), Jovi 


(12) 


Qin dd — Lan œ — 


Le. 
R KR 
P:;, KR etant: C0 lignes ; ONL-deta AILOL- ramene. a. deb foimes. Depa chidiees. 


23. Cette déseudo tort /TOLLS 7I1o711e la-prossibilite De -conotiuite. Les Coco te 310116 genetales aidiéer 2. Varid ler? 
Piallérueo quL pPrécédenfs. Mais il Jauk avoit soinDe-profiter de ULITLCO paitieulietes peau 
presenter les EX pt CHILI LO donnecd JPOLLUIT eroimplifer la Co1LO LrucÉLoIt. Nono b/t- Dortrtetorto leo quel guer- 


exerrales qui LLLPeItl. : 


TD 
; 06. LV. Cnoturice in ? 


. / oo : 4 D ‘ | . - . 
TD éciisons un cercle. Dont. le UrIport sotk l'unile, ppuertorts tt arc eqal d. 2, Æ cormbliutoorté 011 SL, Sol 
DE "NE | - - | ° - 





MP= Hu oc. dupoin£ P abaiss 0116 une-joerpendierdast e- PP, sur OM, o7t-autiu 
ME-MP Co OMP = din %. din à% = din x: 

Du poink P -abatssoné PP, perpendiculdaute- dur MP, 4 vent 
MP,=MP Cos OMP = Sinfac. Oin-x= Di oc 











| DA Én continuant AETLOL, VIT conotiullia Lure jPutssance- guaconque de Din de. 
F erotble. que Les lignes ME ME,M EME, .… VectotJ oeil cndeferinent lrisque-m augmente, c.a 

ge Lim. dur x = 0 | | | 
2, Bob. V. Cornet: tULCC Sang” x. 

TZ are x étank conoliutf, UIL- AULA AT — — Gang x; Prenons dur OÀ, OÀ,= = AT ; proue cela 11Ler10r10 T E, parallile- 

a OA, el æhatlons Le proe t Sur OA. L | | 

ty TT 45 | | | | Le y 

Lee : TE le pootrt À IL CEILOITY AT, peypetdiculaite a OA, cf prolorngeons jusqu a DA le]1Crnfte.. 





avee OT, , OIL AUTA- 
À, T, = OÀ, Cang X — Gang 7x. 


Jar le jootrzk T, NLEILOTLE T, 1, & parallèle a OÀ, cf taballorrs T, et À,, Pro eles'ons A, T, jPeypen- 











Diculaive à 4 OÀ, ot uudia 


À AA A, | oc _ AT, =OA, Gang X = Gang? æ 








eÆ ainoi Debut : | | | 
BA laie x >. , 5°, le point À, À) . donk à Droilé Du joenf: À, le contiane à Leu di à LAS É Dana Le f'a6 
Pin Tang oc = eo; Qurs Le 27e Ed, Vin … Eng" AC —<0 drague mm coif DL cfuimenk. 
Remarque. Or Joeuk Deduite De la la conotiuchort ‘du 4ppoit 
4)", 
a 4 b éfanf des lignes données, il JLL CL. en offers Perrier 
Gang. X = + j 
‘ ? 
L'ai x proutra-de conotuuie- à l'aide des Deux Lg e0  “Doiniteed, ef LOU SEtort LaILEeO du frtoblème Jotécedertt, 
29. Pi ob. VI. MDiviber-unce droite- AB ans - uit tapo port egaË © din 
Sin 


M Cour cela, rrerorrs joar À el B Les Voiteo AM et BM M Jausank ayee AB {es atgle tre: liacorx La bissec — 
liice MI Ve l'artgle AMB, sons autond: | 






_ _ MA _ Din BP 





L 
I B | MB — din d 
ape I zesercf. la queotim. 


96 L'rob VII. Conot: «utte VA 

CZ eos le cas Pa rÉcouuliesr: Vars. sono OLLECESILE ENT CILL : 
| a Co | a Àb, Xp, p+b£p 
lexporession (a%#b 8) Deviendia : | L | 
L‘(X‘+b1) , PUL9 L° H'+b"), ef enfor- bp. 
Cr aura Donc: | | L h  . 
\/a%° = b'p = = L'e, en posank bp = ct" 
| Jouve: : Vars bc — — d*, IL fPosank bc — — a 


(13) 


[ 
/ | dou : 
À | V'at+b? = dd. 
CP | 
| | our -conéliuire. les ligues ettLecedIÉeerr1 ed” introduites, PiErLoNd | sur ur-angle Dial OA- a 
£. a OF - D ; ; J oùyruno AB, ekouvil AL prypendiculaire. a AB ,J1ou06 attioro OL x. AK aballors 


OL SU OÀ CIL L , À végrons L, PB, ef. otÆ L, M popendirulaires A L, B, Loti ait torlo OM 






= M. Au jalons OM «ur OA en M, , og -ouriorrs BM = P a condlutclivrl Ve lignes C eLdl 


+72 fe La Vario difféc ill e , 
C7. 














Chapitre III 


cf ra n.5 fo TINAÉON des Coordonnees , 





$ LR Focmules de Hansfo mation 





JF Juno ne ! JLOUO UCE JDE U/Le) pire des cooionrtees Gateséenraes 
Cdonrrore 9 abaid LLILE. idee de CE qu OIL enter Jour l'équation dure. Cortibe. Supposons que, XX CES 
lark Leo cowrdmnecs dur potrt quelconque ? cu flan, rt aile entre. Ce granite la elabiorr. 
| a) F(x, Y)=86 | 
cc une valu consenalle donnee à oc cottespoondia, er génetal, are. salerr Letlle de y; co variank, 
entre ceilaines lémiles, Dune marieie continue; on aa. une-ouilé continue dc s'aleure ppottr- si dL lon. 
corLotieret. lea ppoirilo -coiteo poor tdartE a ce dolrilionts, gIt. alla, dans Le jolarr, Le pDeire.cortitrure de Jootréfi? 
© Donk L'ensemble poile le. nom de courbe ; le cgualron C) c3F dite D” equatio 1) de (x courbe 
PR 6 ecyotoguentert, étant Donvee la. Définition. Géoméhique- Durre. courbe, ÜTL- Lpoeufctojours) house urre__ 
teltliott- entie ler cootdornices #9 pour quebeonque de cefle. couibe, or1- aura -ainot L' cyiLaltort. © de. la 
Courbe. | | 
LA 6 Georméhre: Analytque- coE utile entière arts ce Vert questions fo Bridarnenrales: 
1% Étant donnee. Le eyualiort_ + Dune. courbe, er coitclure la forme cé led piopiicles De celté coiribe. | 
2; nsveoement, étang donnee tte prgprédle ULL Dffrétioe géernéluque- D uILe. coule, Fraser lequurorz. Ve CCÛE 


rotiibe 





: 7 r «og Li dt à À egutabrort- duste- rouibe: 
fix, y)=0 
éjuatrore. darts laquelle x el. Ÿ Leprevenferl led année Dur Pre Jour à rapooike L Vu d&ts O x -- 
ef OY, OIL if: que La coltibe côf: rapportée dut Axe) OX cl. O5. À Lg aura ouvert ‘apantage- d tape 


proitesr cette courbe d autres ae joout léo quels Jo. cquattorr. dcvcerdra-pols Cdérnple; ceffé -uevliort ? 
7 
pouiia- de-7Coott de. JL Lo oIt.-couLalf— lc co donnee? pPternik 22) D rt proin£- et. fonclion-9 des covidonrtecs > 


De ce IILEAILE. part aielatisex. ALI JLOLCS EALIX. AXC.<: ? fel. 2% rai cF Des founulec De. Ranafomalion Der? 
J 
Co0 dorer EX. | L 





o RS PE | 
1 Chang ement d'Ou pe. 
98 Onuppose. led rnouseaux. axes 0x, 0'Y | parallèles -auæ anciens OX ,Oÿi 07 Qi: aloio que Les aæer 7 


oLÆ ele! L Larrôpoorfés /°a Lallelerenk À ELU TITLES EN « 


Joik M sue point ‘due plan, & ES dt covidonnecs V2772 tappoik aux aæer OX 6 OY; de oc key’ 9011 le 


cooonnees 72 JrLÈNTLE. potr£ Jar apopoiE &ittiXx 1104 edit AXE, sk que 4 ef. b goterrk les Covidonneer> 


(44 ) 


de /a. rouvelle. ougine, OTL- dit: 








7 | _OP=OH+O'P, 
MP=0'H +MP, 
Jos. 
. x=a+x/, 
L / / Æ | (1) ÿ=b+y". 
Ce cxurruiuunt: loufes les fpodttions DTA jpotrd. Par zappoi AUX. AX CO cl leo diveioes povitiond telakised Der 7 


AXES, VIL-ALils'éidL corto alert” rie Leg founules (1) sort. d cnérales, roi pu quon ut éqaio L 2 convention” 47? 


faite olLt les digircd des coodonneer. 


ms, 





IC ets COLO bemaction gène: rate. 


< Ÿ9 ñ Lippoodoné qi un _ poink AE Delrrire 22 rappst à Deux a Ox LOT dont l cle es£ Ô. 
dE M ce poiuf., X- eÉ NV Jet cornée por tapppPort” a cet dut ae; bh A queskon. CONSOLE à  fonyer L e4 
contdens br. De. 2 ce ppoine a Joan apporta DEUX Honyea DO ATER 0° x”, O’ Y, gue-110714 PL inuons de À mantete JrVarle: 

NA pesth frere. 2e LL uouve le-ougue O' Jera_ date tree jar der oo domésé. dans L'ancien. dfllee que - Houd 
represente Ciond et grandeur e£ en. Pguepar a el b, a 777 me / algcise el b L'otdmse HounS ous donnetons 
en vue. L angle. de Houvel axe 1po9 O'x! avec L'anuen axe posui Ox, Jr = (Ox! dox) e£ l'angle 
du-nouvel ae prditif de Vs Oy: avec. L'ancien. Ep de, 5772 p = (OY, lOx). | 
| €. Menous fa cootdonneer. de la. nouvelle ougiue-O, 0’ OH es HO", Æaçons CITES] Lei coordonner < De poines 
M Lans le auciést. et” -b. HH011N0AL. Jystèène 9! AE de. dotle get. aboli she fa das dique, OÙ AAA. 

[{ OH = a , OP-x, O'P'— 
UHo’= b; (ee =Y; becs = y. 
” J igie ‘De. LE tous et. Deux telahonr tnbec Lac quanttièek Het X, Vo x, v e be données ab, à 8, b. Cr TLoud 


#$ 


NN | AV OV deux CcouToi sien polygnaus. 
Y "  oPM, OHo" PM 
gui out meme rahultinte OM; A de conpode_ du à AUCIAINEA Cort — 








donnes Ze aulre. Dex JLot velles ; enpotogelant. UT ur Axe e quelconque, us : ait or : 


, 
» 
e = ee ue née mn. moe + ie ue um sen: 
La 
Ê] : 


A) pr. OP + pe PM = pra: OH + puj. HO'+ pr. O'P'+ pro. P'M , 

Me voulons délnnmer Xe V, contjovsarer- Du Le Connor ; pour LCD 
oblnir. fout ferons en-quelque Joie une leninakhon. generique: en chotôtésant 
Juccctiement pour axe de pro; Lofechim Des Droits Lespectrvesn ont pPetpendieu- 


Lai les a. O x € OY 
e Menus OX perpendreulare & 0 Y ef du. ni enLe côle que O x y Pure OY pespendrenlaue 2 O x e4 Du He. 





co que cY j O4:æ legale L on | 
æ OX=yOY-# 8, 
et. dupapodatsk. l'angle F aigu. | 


—Lrgjetone Dabod) Sur. OX. 

e<apor ropetion. de. OP e#- eqale. ht codes de / angle e des. directions poliver ; c'et à À. a 7 0x, ox) 

OH. Co (O'x! © Ox+ Ox, ; OX.) ou. en free co9 (ot. + T —8) mulhple pat Lnombre que mesure. O P; ce | tom bee claut- 
ccede! Du digire- +on—, Juva ut-que- Oo" P' ot param Da le Jena. O'X' ou en.denr conhatñe; x toprépente 
. Celle “Jaleur péri pudque. x Jera-potif oi ‘4 caf, Tusisant— que: £' cxtrenute_ E° Ja dur OX’. Fur 
Le-prolougeneut- de O'x, Cab). Auvautrque 0 P'Jera parcouru Dana. Le senr povitf où Jan L Serrsk Ji cal donc 

reg. O'P'£ & se (er 0). 
Ye même rAidjomement- tout Donne : 


pq PM y um (B+ 7-0). 


of 


OÙ. Trouve dans diffieulle. : pres. OP= Æ sin À ; ; pro. PM=o ; pro. OH= à sin À ; PE - -HO'= © . 
lab, hit sant les valeurs que 71ouS venons d'obterñir Lans l égalité et), re oblhent-: 
(2) asin 0 —a 50 +x'sù (0-5) + y Sun ( Ô B) , 
C2 zo7 e bort4 maintenant Sur l'axe. ON, en-vassonnant comme. L' vient d'être fact on ouve: 
_ Pr OP— 0, | | 
pe: PM - Yom 0, 
pe} : OH = 0, 
pi. Ho'=— b sx 0, 
pra O' P'— À ‘cos (Coœ- ER ‘ 
pr P'M=y'cs CB +). 
lulitrhiant cec-valenrr- Danrk legal) Æ }, L vient: | 
| (3) y sim 0 = baie Dex on + y'ôm 
E7 ou que Le pr fa £ complelemest générale, LL. fandiaut"., LeXAminer VA Cd ae. fe angle 0 dex C 
amciens Rave Et obtis | CH dicussion dm foite, onu quel formuler génccafec de Fa LD 
Eraunsfo cmahow de&-Coo rdouneet dont: 


_ se oi(E à) + y'sim ( 8 B)_, 
QUE Fit 





oin D 





LU 


X' am & + y Ps 5 
a Jim À L LE 
CÈ f(x,y)=0 «e 2 equation. D une Combe rappotiée- au axe Ox c4 O7, on. obtiendra d cquahion 


Y=b+ 


Ale celte suestse. - cnnêe. zapp pottee_- age JLOUVEdLpS AE 0 x’ et O' y’ (&e, de His Pre TP Aus anciens) PT 
templacante Xe V pee Leurs onu ( 10). | 


TT ° Cas parti icuterk 


30. | J . dec Nouveaux. AXE D OU acxllà Re aux arici ent et Dsigle Dance LR meme Jen<_—, 


e/ faut alote_ fau tie Dana 2e fo om Écgrriale Gr) 


= 0. f pes b ” 
HO O Plenous audi La formuler Ç I j 
oi [XX — a + x. 
mg Fr 
| Y — L y! 


fn, de pelle mamie, Je. ouvent- cfabl fekR_ avec. houle A genéralle food. sil 
A eye y steme. est rectangulaire + Le Qeme oblique 

Ar 2. JL c£ Leaf rudes de. Handfoimahion PPERT 22 Ut à dgleme rique à C2 7772 Jptème 
ob: Ique., Jont= 


X= A + %'eos où + Y'eos t 
\y- b + xX' Sin +Y sir p . 
3 de 1% c'astème est offque er £_ 2° tectangulaire 
e ses (2- = À » Ji 2 Jesd de La éotahon., four “alor. de. O'x' vers 0'y' chE. cela da gl path 
&Æ Lafe rmmules Joout PR 2) latte Tydbme cllique a AI Jystene Leclamyulaire HouL , 
x’ sn (0 œ) = —Y ice (8. sÿ 








x=a + PER 
Gv). . b +. x ie OL + Y'cos OL 


Sin (] | 
À LE deux systemes Sont cage | 


Alu . D "a n ef- B— D == I 


2 D 


let fo 7 ninler_ foot pa. #er—d 277 Salem. tectau eg ulaike. à un. anti Jysleme. éeclanqulane., Jonf 
A2 Le a + x'cs à — Yi x, 
Y = b + &' sin où + Y' ces w . | 
Aotsque La. Dcu y NA Frhènren. aurout- la. Le. HêMe. ottgine suffaa D" mubD dure. Oaur.- ka TA 3 FUI? 
Prebcdemt £s lypollé Le ser — | _aÂ=0, b=0o 
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| IV © Distaarce de deux point _. 
Ÿ1 Cant- donnee. ler cootdonneer {X., ve 7. eL- c x! ,Y ) de den. pere M e4 M° Le user La. Distance de Cek 
Deus Points | 
1%-JNétfode Chap >podond le deux posts rapporte À Deux Aer uatenqus O x cf 0y dors. 
L'ange. eJE Û , J mercure L es œurdonnes de. CeŸ fPorrs ef fokrrores M M' ; “lOte AHXoItd PTT deuy contour d 
pelygonause _ OPM er OP MM" | 
Hank mede réulianté. OM’; O engine; M?. chémelé D. 
ef not dehynonse. Par où et- P Te. angle. De. La. Dtoits. MM? avec. La. are... Ox ef OY, cque. AoUX 
foropehins Juccedjiveinen Lcox Deuyp contours ur. dec Paris 2:72 Ox, Oy, MM ex ajaut- dot de-ptend te porte 
end pot} dec Piopechons « Jut. MM Le Sens où L ‘clément M M” esf- appode Poarcoum., HOIAAUtTmMED : 
projetat—jur Ox : X! + Yes Ê = X + Y ces 0+1 cos , 
projet sur O : x! cos Ê+ V7 — x c0 P+Y + Lesf, 
| frroy etau— sur MM: x! co + YV'208 f ZX 008 € + Y cos p + L'; 
t gaie danS  Léquelles L teprébente la Cngueur. absolue. de JM NM”. 
Ÿ D ex. telahonsr gu prétèdeut—ppeuveut— JS lecti te. 
/ 2 (ee) (3-5) cos D= Léo a. 
1) -- &) ces 0 +(yy) — Les B, 
, L __ > &) ces % +(YY cs 8 = L. | : 
re cac lrord eguatent eLninornrsd cod Œ El. cos 6 ; pour. cle sulaplins A Derniete Par. CL el Eem — 
plaçens y Las, Les B pare Ls Daleurd que. foutrisent- Le Derty frere res | 
@) L£ = HN = (2) + +2 & (Y VD ces Ô, 
cu 
G) L=MM - + V(x' Da D?r2(x =) Sat 
Dan, Lear- où ler-ares Te gba U=T j oh 4 aloës 




















GP (æ' «Y y 
GO L= MM = + Vire (y N° 


PONT ode. e/ HO. Conbiderour bar L£-MM'H , #2 à, 
MM L= MH°+ MH 2 MH. MH. cs CÉRM) 5 
Oz MH = x! x. , 
NH = y —- y , 
MEM = 7-0 F 
dm | | 
| NM” L(&-x)° +(y'- y) +2 (x æ y" Va 0. 
AS proue Mellode fe l'avantage de conduire. immédiatement une famube but-à Ait gta 
ugu cle repose ur La eo. g'aéiale __dex. Ptajechen? ; fan did que- la Jeconde_ cauge. [2 CHATILET dex_. 
d, let rende [20 I 4iomd elalien que Peuvent pichet Le pots. M et M foaa. £a fe fat Au AL >. 
AR orsqu ui der ponuds condidetes ef Li ougine der. cootdommeer , M’ pat coenpole, 74 faut 3 sppsers 
x'=0, yY'=0 , Les Lirmuler (2) et (3) rence 2 forme -parheuliete_ £ | 
(6) LL æ + ra + 2X-Y cos. À ; (armee oblique 
{ 7) Le x T+ l'O (Cases tetangubaitec 
CP femules dnnent- la dilance. du. foot NE 6. (x, y) à Lo ongine dec Corrdnmee D | 
33. «Vemarque {5 fotmules (3) (5) donnent. Le valeur de L'asec 1n double. HAE. , ce que pe. pote = 
L'eute Pa d°! ncouy en eut, € L'on 1e. vus}—que- La Valeur a sol Le. de. la distance. e Muse. , dant 


UAiLe.- Lule_ de Ae__Cticous famncer. La Seg'fien{s hiluet JT. une Dioule dotve (lee ke aide) COTES LR 


117) 


OH. ILE cpatifs nyasst GALEE lon. Len. cemigole Darro un. JeLd ol-dand 112 atlre.. | 
CO, le ielabéor (1) focerclte 217 dur?) etiite…, SAC ambrquité., R Dbfance. M M ‘eu raider Æ cn. “dre c- y 


ou eë Dit. en eff; 
(8) MM'= 1e x) y D cd (eZ x) cn 04 (V'- D; 


| cos | cs B. | 
Cod oO et rs $. tam Le 7e coins DER a le de. MM Avec. Le CAAEX posthf Oæx. et-- Oy., Pa DanJ ce. Cad, 


h Le valeur. de. M M’ , luppod ee. podilire. 4 CIE donnee. fPat /' UNE Ott- 2°? autre den. gaditée. (8) Ja @OJ171U 9 
eagle de MA avec. ler. ALES saont-Ériemment-— Co. oœ_, — Co sB ; Z driqueur- du. Jeg rent. M "AT 74, 





d'apotes uoËe. convemhion, est uejakÿ, jusqu dd. est pareouta- En enr. € onbLatte. du. PréÉdet  e 


Valeur abiolie- (— M' DM ou D, D ur autre COkE., Celle Valeur. absolne. era fourne-par. Lo F rh 8) 





ot lou lacera cos et cos f AE — cos M p£ — cos GB , j OH aa donc : 
Le C9 y cs D 7 Ce) cs 0 + (NN 
_— cos À — cos ( | 


OIL rhoure visllment- Le ame (8). 


Done, x et B etant Lex angle 2e La Dixecion positive : d'une dvoite_ avec Re ae de Cod, 
(a Cngueur d'un Jegment- M M! { dont F otigine et M ouw(x Y) + L' extéemite M'ou(æ,1 Y 1) Joexa donnee 
en candeutc et en dHne par fe ocnaulec_ : | 


€ (9) MM L = . (&- x) y! FETE (e- x) cs Dry! x). 


Cos © | cos 


CA. pl que. L valeur. de. L, Panne par ec. f8 trles, Jera. paibive. OH. réal, uss'ant Le LL ‘clgment M M' 








Jeta.0 druge. | Dan LM em. où dans L'autre. Jus. L . 2rotle considere. > 
Dans A Cab des AXek. L: Nes Cede. CT deta- tésolue. par Lo 4 male) 


per" | co$ "Tr: 











ee — 


$ IL. Chasdification Des ( Courbes. 








3j oo: usuque bec Courbes en Courbes. adébiq ued en .@ sue Lcoaucendantet_; Jnivant que. 
L' cquakon qui Lu Eefo Led ente: e9t elle - meine cbr que OL. Æanscendants. Nous OU occupa D 
ftincipalement 2 De Courbes algébrique; e est dasre. cellé votre. que. li. Gébmébree. À fait PT 
le pes remarquables. 
otsqu on chute. HAL. Coude. aljébrique, y Of Lit Bujouro Dppoñer | que- l° eguakin qua | La 
Ücpresente 4 Le. tendue takonnelle. 2j pat condequent., Fee 11e. equation Lol. g'ie : | 
Ce y) = 
teptebende une courbe. algébrique, on-foeudt- lujourd AÜmeÂTE. que. Apres membre de ae? 
Cquahion- cdf. mie fonchon. cendre ere deg Deus >uables ee ef Vs | 
35 Une coutbe edf. Que du m< "erdue Lrsqu elle. est rencontres en ML peints ( 7 ou crmagirennes , 
4 Didtance. fie. owà ‘énfe mi) far une Dole. quelconque. | | | G | 
Une. Cott1. Le CE Due. dela m%-cfasse, Lroque- À ue. pois rer 3 ow- peus 
meer NL Lnyentes (e _écelled ou. anaginarres) . | EL | | | 
ç G 
Une equadion du nt me  Degte en © ct V teprédente WA e. coute Du me ordre. 
ot f(x, ÿ) = g une. cquahon- de Dee ht ; le conrle. Lan Éappottee æ Dupe AXC) fixexe> 
Ox. et 0y , cherchons £ nombte. Decports d° snlerdeclion de cétle Courbe JPA. titre. drouE guelenque À B 


Ce Lappot tdesd la Cott le 2 C- A 111. ADUYE AL “dlene- 7 2 AXEI / dont la Do AB Jerail:[ 4: TE. de L: par exeni le. 


Lu | 


 chorent- Æ. ef V LS cootdommecr D! 2772 Doruf— Dans A Le cljilemne., x. AY Ls. covidmneer Due 


EN 


| mere potrtA-t Dani £.. Sd. Dome n DA a / aide. De fotrnles (1E) 2 ° (29), Hong remplrcond 
fe 72 Le ct vV dans {' équahen. Dource. 


Aa. () Flæ y) 20, 





(18) 


ce Tle . € Le ali LL.- des / end LA. 


2) g(xisy") —=o, 


laquelle rcpreJentera. 7 méme courbe tappottee AID 1LO HVCAUIS MALO, Cr 4 equation. ( 2) EJ£- du merrie D 


degte que L ‘équation fPtepos ee. ( | 1). Lx fer z. 2 Y Jo des fénchons lnénites de 2e et Y Le Par 277 
lousqu Ov templacera. LV par Luis valeur, Le degte del Éguahon- Ue_pourtA pra J elever-. Xe 


| Rpe'ne-pourra-pas ron-polus J abaisser j CAL DH cela- avt leu, DA faudiait-que. Le depe J lyat= y 


lotsqu on_-voudiait- levenit del equation (2) à / cquakion C1) ” OT ct est cmpootdible, purdqu 24 est 
prtble que- Ls valeurs des X_/ ÆV J dodiutor. Dex. formules ( I CE) /° (29) Sol ASS deJ fonchou) Lrenéres 


de De. «Ainsi / equañion- (2) ESF eæœactement- Dit meme. Degce , et x et- 4 ? quel Cyuabhôn proposée. 


Ci pose y fPonte- ouvert. C-poo tit de- la courbe chifuee Ju AB où O'x' , Éemarquour_ ga on æ, 
fPour ce poormts yY'= © 5 cs /à / ve cho druit- | celfs hypothèse Dard / equation. (2) / »4 Diet L 


/ | . L - / : . M } / | « | / | 
Cquahon- qui et Du Degte NL ex D, et-gur Admelia, Jar condeguent MA tacines, lant- zecller_ 


; DS - - VON te A 
qu LR AT ITU EC, finies qi rfenier- . 


| Done- la Diroue AB zeucondtte- Lx courbe. ert NT orne , ca). que. la coutle eft-Du NC" 0080. 
| N Gus exrtons plus Lin Le. lheotème. analogue tela bf? À La Classe . | | 
Xemaraque CL peut anver. que / equahon (3) 14. Plus de. NL ecerec_ lle équation | 
Je. téduit. alotô à un e-10entile ; dand ce. cai, la Drouëz AB rencontre La cnnle. en. ure. crfénite. de points : 
CÂL. tcoullz de-notre_ hypothèse. , que-le- J T'niembte desf2 Le aatron- (2) Je. téduit à Jet, Lrsqu' OC Y 


fa- V= (®, j et? aulies Lermer., CAT myernbre_ JE de la fotme- 


| ) 47 ! { pus 
. y ‘ . 4 7 ? 
CE, fPar inle , L equañon- fotopodee_ est De-la-fotme.  .  . 
7 (ar by+o fl&, y)=e 
FC x 1) chart une-fouction cnfiete Du Pege- ( mm — 1): a Contbe_tepresentee par Cle equabron | Je 


Compoode- Donc. D'une Droles et D ‘une courbe. de L Dtdre. ( mL .-1 ) . 
D | _ 


a x genaal., Lotéque le fPtemset Jsrembie à lune. equakon De-Degte Ti 


Fr) =0 


/ ; 4 ' | . PP .:  . 
nu" ESF Fond decomposable. er facteurr rationnel, Cle eq ua ton teptesente urte_ Courbe Péop tentent 


: DE Du me" oidx e Ltoque l-prener- memb Le est Decomposable., ot plusieur Courbes d'ordre 


36. 


sulerseur-& MR j Î endemble de Toules ced couber fétine MM - cowcbe composee de ? © rte mL, 
Jus fera encote- eprésen fee. Dar. / ‘equation Proposez? | | | 
es courbes alyebiiqued Je. gtaupeut-d aprèc leur otùte pus La courbes D uu-ordre détermine 

Je Nshnguent ar Leur Classe? D a Ce 

Nour 1Louÿ vccuperon fe tincipalement- des courbes. Que otdte. cl. Du 2 £ otdie_ j aoud cabltons 
Copenvant Lapo siut cypes gen chaux. quai joe ettent- D céudre Lx Couthes_ d'ordre Mpérienr | 

« Ayant De. 1100 CHJagerT Daur celle” etude, cherchonr k nombre des texmes d'une-equatior) 
de degte. 115 entre Deux YariaBhex_…. a | do | | | | 

lue ; ouchèm | entière fa, y) des deux Jaualles x 2 4 Lenferme Le tomer Shivanér. o 

(4, "+ À, LV + dre +A, XV" A y") teunes Du MA dequé Pt nous Dsignenous l'ensemble par P. (& | y) 





LR mi mL NL Rom nn ème D 
| +(Bx +B x | Y+ EH .+B. XV" +8, y" CU GES Deqre nee ; Pa &,Y) 
". NZ À + 9 . UT e 3 ct . » "7 . DE nn Pons ss ss << nn ‘ " PU 
j+(Mx + æ y+M, ty +M y) rss 8 0deqe dore eee ee ee F, (XV) 
| F . | oo . | | è et. : | _ : - 
+ ( N x 2, W XY + N, y’) asc ee Less eeees . AM Degree directe Paix, ÿ) 
| + (CP x + F y) de trs se .1 ee. Deqte dou es a 4 + L + @, (x, Y) 


\+ . H © . h . - . + . +" £erme. com tant ® + «< L « LA « * Lu - g . 
. O 
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/ 
aptes celle noôlikon que 110 40 enploretene.- Jouvent=, ont aunionC—. 


fn 2e mnre@n+e en + emprec Dre yre,: 
2 fonchôn e. (, V) a factor Bomagéue. des variables Let Y ef du. de ce. L . 
Or La fanctin. P { x, Y) renferme (M + 1) Letmnes ; la-fè uCct or. ?, et X. 3 Y. deu. Lenfame mn) CPR 
enetal, la fonchion. P. (& Y ) renfme Ci+D) krmer., foar consequent- Le none de. olal Ne) Éamesx 
De La Lotion À Ce Y dE 


N—1 +2+3+. .. ++ (nu+ \ -en+1)(m+2) 


À, 1. 2. 
4 L. nr non£, ve N det teines d’ une Pnction entiere. Æ Bu Degue JL par Tapport- Aux Deux 


watiables LA VW est donne. pare La emule | 
| 4) CN - (m0) )C NL + 2). 
! aprte le, /' cquahon d' {111€ courbe Du. ÉA he ( ou. Ljue Droite) tenférme Lois Lime ; 
Latine. 2 ? HUILE. Comble Du © e otre. tenfe Ctirie. dix Limer >. 
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Chapitre I 
7 tgne droite . 
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_S1 Ce uattont à une doué a uj iotlie à div eches Co iditio rw. 
1° Équation du 1°! | Jegré-. 








37. Coute érution. du-prremmer de egre fra. tafepoÆ auy 7 ‘AU alles. x Y out nelle. HoUS Ze fo RE : 
| | G\ Ax+B y+C=o | 
D” x d- Y desrquent- Le coordoumést. 7 an-pooutt— queleen que 272 jobare que A BC, Joreut—- Dex D 
condtantes , celfe équation topresents: uvre. ligue dvi. 1 ele, L' equation. 1) ébut-Du-potemier Dee, L Lou 
geométrique. qu ‘elle. Leppresenté. Joiut de. La Propriété. de. 2! Etre. Yenconfie’ ga ‘en. 1101 Seul. fPoint jar une Droite 
quelconque [35] , “or c'est LÀ dr propriele carackekislique de L lgne-Droite 
36 Cr peut encore épabhr cellé Ptoposihon Par ler Œ ons 1décation À cAuvantek__ : 
| T5 ” apposond daboid qu lun dec couflic cents À ou B Joit ru, /* equation (1 ) ) prendra /z UTC OfL. La tube des Armes . 
æ-a=0, _b=o; 
La de ceb équations teptesenteca ane. Aparall Be à a P: axe des Y, et {a 2% ne_- parall (ee À l'axe. dek_ æ. 


P Cons édotou. 4, par exerple., /° cquahon. X-A— © Jott OA = &, él Henon_ fPar Le point À. une. 


J 


/M parallele da {' axc 0 y. e# M eJé AIL-fo0ErÉ" gueleonque. situe Jr. celle parallèle. / er 
Cootdouneex. ( LC, = A, Y= A A M.) vetifrent. érdommernt- [" € quatron X-A=0,cat celle. quato 








7° — TR TE Cf jdépeudante , de v: Un por -AOTt- ere. dur celle parallel. AA UC al CLIS... différente. 
/ De. 4 ; . ét-alou , quel que. Jod- y' Les cootdonneer- de Ce. froutts # He étifietont-pas [" équahon. (XÆ - a )= — 0 
Cr equation repreberde donc ane-parallele. a l'axe. A... Y- 


(2) 


On Démontirait- De la mène. 1ILarIete. que 1° cquahèn V- b=0 toptesen Le une parallèle de la ae des x. . 
es equations de8 drorltes O7 V Ox Von tedpoeclwement. © = Oo ef YO 
2° upipoodons mnauitenant que-A et B ne Joien£ 7oas rucls, Le quatre) poutia Je mellte. éorid la Bone. ; 
| (2). Y=ax + b, | | | 
EIt- 1 V0 Jr 
(3) a=_À f L- — Re. | | 
&k 1, oit 7 x= c dant L! equabion (2), on % ouve yY= =b , Le. point B, dont Lo coctdonrices Jon = D y 
y, = = OB=-b d'os donc at lieu geomékeique_ représente par Æ éguabion (2). Nenons par Le pont DB zre ? 
| bata lle. B x' & Ox. | | 
Élappoosond dub où ao, et Jo M uirprotité he leu Co tree pendant 2 / abscisse. OP, Le vidonnce PM. de. ce 
pou derx. Zonnée- par L cquabint. (2) où l'on fe CLa- X= OP , on aura. aide 
| PM=a.oP+Æ b | 
or" L= = OB— PE; dortc_— | | 
| PM- PH) ox Ma , OP ; 
HM ef une quan Te. podibwe., L. poire TT col donc. au Deux. de. B «” 


4 


ex oil ur. Jecottb) perte M ' coftcgpondant ct. S / 74 rSC199e. prostfiv e OP, on Diousera. de rnerne 
WM'= 4 . O P' 
72 Le point- 1’ de. Diousera. au. ne. de- B x. 











H” | 
DA / Poe | EC) 27e idrs Poials B, M, M dont et Ligne Droils.. Toignons CII 2 ff _BM el B M ; l0 
LT 5 6 A PE deu fraugles B HM æ BHM cou semblables CorrLI1Le. A1 ayant” 7272 anle- égal Co fotid 
entie Deux côtes pptoportionnels catlec ag BHM 24 BNC clont- égaux conne angles CotteJporndanés, el ot &., Cr otilte., LAS 
| | 2) 
jaliles MH a, MH _a 
y sn 4 Baup © _ 


prusque-BK = OP et BKH'=OP'. Or onelat- deli L julie du angle. M BH el M'BH'. 

A /° on. cordidete. une. alscisse. negali ve. OP” oL auxA. pour L-point- cottesfrondarnét WE “ £z rizellard er éti— 
Derce. laine. de l'otonnes. Je M” EH (2772 Dessous de l'axe duc x r 

H'M = a , OP” ; 

H7M" eJt denc. une quantité. ngaie ek Le jooimf M'est au. Dessous de. B x ; el ere tassonnant- comme jte ee der - 
Trend; on Denonlra que Lepout- M jt Jun La dioue B M . Le l Cond equent pu Lx Pour ts donid- Les COOt— 
donner vétifie ent” /” cquakion- (2) Je lionvendt. diluët eut. La. droite. B M . 

>. discutera. De. 72 inôirie… 1Rancere_ &. Car où À esFyre cat. 

Réciproquement es Cootdoniteer 2 an-point” queleonque dite Ju. BM. ret Lifent. 14 buation @). 

Slt MC un de. cacpornis , Conf / dicisse. cl # ordonnee. Jon regpechvement- OT, ef EM, 7, Cid e - de la 


Jinilkhide. des ftiangles BMH c-B MH , o1- 4a—; 


SH — MH — Æ& : 
| BH 7 BH ? 
EVTCS . 
BH,=Or,, MH-MP, HE ME —b ; 


ft Condequ ER —— | 
| M, P=a.o0Pr-r b ; 

Ce. a. que leo cot don nee ( xrO2 , V=MPF ) dupooint M, fee FA equation €). 

Ainsi une cquation du 1% deu once Res deuo- variables à Æ y represente. une figre droite. 
4 ja Gusfaite. b, que enfte. cauJ L' eghahin. (2), 
| VTax + b 
est le É brdonnee. à œ £: ocigine de. la Droite. , cest la _Dôlance a. J' opte dre. protrt pue Ldoie senconlie Æ axe. 28 Y, 
A Contutdé A frotle Le front. 0e. codfhcient anqufaire- de la DroE ; 9- vo à jpuct que. cet œusbnle. 


écprésente ur Tafapooië, 79 mIque- 4 cquahon (2) (2772 homogène ef que x, LA el b deb. trente der_ Le Igned : Œ ape Po 


(24) 


ne-joeul. Deperrote que Del % nolinaijon De. la Droite. 


Désiquons PaËë (6"2 / angle-de le drole B M avec late. O x. , €f dotent x ef Y Les Cootdornneer. 0 dre foant 
e VS 





M de la droite j O-Æ- ! 
,. | 
vrax+b, OU : Y=b — Æ ., 
V2 | . ,* . . — 
Cr y-b=MH, æ =0P = BH ,; « L érrangle. B MH dre. 
. € 
NH = Din. 
BH Sf-& œ) ? 


b ctant / augle des. axènk | | 
(GC a. Donc la telakon Jtsivaiile dont OL. fait JON Cr1A ua € 

| (4) az Jin. d 
Ju. ( Û - _æ) 
«h EST 'angle dec AXE |; À EE / “ge (comple de. X. vers y) 1i1tvec la pathe paite. de axe Des X., le. le pothon. de. La 





J 
& Droite qui Je. liouve Du. meine cos que- la pParh cp ve De /? axre.-des Vi» Jond. Cet conditions, la velikor. (4 Yes genctale. 
psg ue. Lex LT CA dec cootdonrrets Jont recla rules y IL à ) 25 90 Fr par Judle y 


C 


(8) & = Eana. © 





Cq uation d'une droilé 





40 . / l CU. 77 IHOILÉTEXONS la. (4 ecibtoque de la Ptopodthon - poreccdenté. , JA L'orr 
L'équation- d'une. fige. décorte- et. du Preruer— degte., cr cherchant Lt Prfeten tac otrne.s le l'équation 
d° ttpie Droite. cottesfprondauf— æ Duférenter. Lonnees . | 
| 4 Ch $e donne F'étdonnee à Potigue er £ aigle de fa droite awec l'acce der_ X- ; 
| hsert- b ” Otdonnee. a l'origine El l'angle de La. dDioilé avec. L° axe. der; 
| C0 Dderons n-pootré” quelconque M : x,Y) de cefle. droite ; conslmdons- La cootdonnéek Dre. port” M ; ct. 


par L'Eutrensité B del! mtdennee a  ligine nernots _B x parallele æOx ; Le (range. MBH donne : 
MH _ Ji 


ÿ | . B KH = ET _— œ ) ? 
LE Ur De] 
| 











Pal x" M H=y_b, BH=O0P-x ; 
H . 
PA pe | on à , pat ile. : 
X 
+ JU dur D b . 
) Y “sin (0 a) T 


(c} ele. equation tabl djant. une+ _relhation. eufie lex. coordonnées © ‘use. poottt que Longue. (X., V ) de /a droite. y 
rs Q° equation de fa Droite | | | | 

25 On 5e donne. fa. Distance. de fa duoite à & L'ovigine, el Pangle < que. fait awec. £" axe des & punitif 
La pctpendieufaite. abaidsee de @ otiqine Dur fa droite et ditiqe ee vercb fa droite 

Cloit P la va leur absolue de. celle: distance. , EF © 2 augle de! re. dans L'enonce! j Joit, en. oulie y AT verre 
pont quelconque de. La. Dole. | Cond liut2ond Les cootdonnees ne LV de. ce fPorttf, ef Ptorelons L Cordon OP NME. 
dut. OL, C £e termaiquant que. MT est pepudieulaie æ OE, jfortique. Le lu Die out ME 


EL 1116. Otordé. , OL. Louve. 





(2) % co & + Y co ( Do) = p l ; 


Cr est une telahou entre. L J Covrdoinees dur font guclongue. dela Doté, € 72 €" equatior) 
de Kad cotte…. | 


7 Le TEL. de Cordon nees Jo rechrriqulairer. y OH A. Ü es (e O) °, e 4 /! Fe quahor de 2 @ eouts PAG #0 la ferme. 
€ 





(3) 2 co A + Y Jin © LE = O. 


&- 


On donne. {ec eoordonnece à F ourquee de la droite. ea. à Len. didlancat. à loigiue de ponts où Clé. 


droite £eftcort le. LC (HTe«. Lex. otdomeee— 


LL 






> pit- M ( LC, Y) ZT. Porté quel Lonque. … de la droitz -» MP #4 OP ces. c ootdbnneex …: 5 O À - &, 





PNC on 0B = b Les coto ULERER a ougine de. La. Drotfs. eo deux Hianglen. Jemblalls NM PA BOA 
XX 


ANR 
V4 p AN 2enuent-.. 





MP - PA, ou = _ ax. 


O0B  OÀ” à 
équation qu fPeuE J écitie OOEULA - la B frame 0ymétis Lee — 
A) _X > f — oO 


c'eo£ l égatierr-de La. Droite. 
Cr donne Au) point(x, #3 ch es anges Kæ, B) dc fa droite avéc fecames de. Cootdonneerx 
es arglen. A, B, angle de e la 0 Lou. avec Les axed joositifà ? de cooidmnces Déterninen& apoailir Dee poire M, ce que 


nous -appalleuon À la durcecttonpoottise de. la Droite; la diwction. negative OT cppesee Jetæ Déleiminee jar les ge 


a+nr, PiT | | | 
Jéil M (x, Y) (tjo0utf guelcerique- De. la dioifé; Pia élire des cordüuiie OPM €Æ OP, M M uzr O0 œ 


O0, € voir NE (81), roue. oltenene les. relation 
(x — x) +(Y—Y,) coo P=leos à, 
L - X,) Coo ) FUY-Y,) = L'cos B : 


dors lon. corrclutfr: 


(3) CR XD + C9) Con (a 0,) ce DHUS Yi) ; 


4 











es © Ca $ 
, 31 4 . | 
C'EsR À eguia Étent De La Droite, 


% 4 . | n 2 u . ’ « 
a Je lat JHy3j204e- Lex atec-tecdarquiaiicd, Celle eGtLALOTE. POELE AS retbie: 
' ; 


À 6) x TT Ka == SF , 
TE OCT TE 
tive la con dibiort- 
LE bis) | m°+n= I. 


T . f { ‘ . . °° ss, $ , À . ‘ ! + 
Lu farêtEe0 m  n Veélerminanf£ La directions) poortive e la doile à. fratltt “LL pPotitk M, la dhrectron negative Jeta- 


Æ 


Celeunince-par Lex. guantitie — NL € — IL. 


5° On donne 1ut-pourk \%X,,%,) ) dune droite ct Rec angles a a cf quelle fait avec . eo axe Ox ekOy, ioucver— 


Les Covrdoniees -d un quelconque de des frointo. 
doit M, A la-ye wiHorr. de dioile Dchiminee. a. partir de- M, jar lex. angles tek fi; M 608 | HEPOERAE 


quelconque de M A,e x, y lea cooidoennees De cegornk, ot à 
X. — XX, + M, 1, V = ST M, J; 
O1, CE DeoignarÆ par p la ‘dofance- M M, or {8 clank angle. ec axée) 
Ce 


M, I _ pin f M,9J _ Dir & . 
_ } LL. 

1e 7! | P 7 Sin ( p ein 0." 

Doi lon. conclu£ : 








Sin 
din, 
Din 0 


| — y +p ind. 
JT Yo LL p sur ©. 
5e à 3 j . ' e . 

Lex. ounitler sonk sénetales dos let cordilins suivante : 


jo « Le Drslance. p oi M,M vera egaidee- CTILTLE. positive ott regalive. < ucsarnk que-le: JIOETLE M Je Lionivetax ur ba poor fiart. de 


_ j LEZ N,+ P 
{f) 


« Véoité. M, A Vélaminee par Le. age À Œ €k B, OL ALU lepriolengentent de- celle Droite. 


8 «2 angle d véia. comjole. a ports e Ox veis MA, «un L- tegatdera- comme positif ere regatif ouivan£ qu'onüa de 0x. 
/ | 44 


, | ,, : | | 
& Sete OÙ VU eIt- Perd cattftatie, angle B JE LL compte. apoatitr” de. O ÿ ver M, A J ef a7t le tegaidera COTILIMN epoositf OLL— 
Ê 


« negatip Juigant qu GLua. De oy Et 0 x AL. eltDerbe_-Cortlialte. D 


Un. constatria. la gerealité de eCd - nuls er. ala arte Sucecosisement la Droite M, À Dant- Lex quatre angle 
Jamie. Jar” lee par alléles dibX. ALe4- DE Cooi A el JILE/LE ed Par M; €£, dans chacurr de ce cas re. cortér £Ct le. ppoËt £ 


M vu M A, PUS out TL foroleng EHLENLL: 
( 


o 


T7 7 . . # 14 . f | « +7 
JO at LE CCL) CET ALCT. iccla 71 qilasi CO, Éet fein {1 les qUr£ LcoclvenL La QUE OTL- fP99E€ - SOTLL 
a | | 


Az XL, TP co A, 
: Q \ | S ° 
, O | : 

VV Tr p Dit A, 


(23) 


C8 formules smt QE utiles durs LIL 9 LA /LÔ nombre Decirconslancer ? 
4# ne droite est determinee par-dena pointe, 
«Jl revue, Et cet, dec-poioposihionto 7 OIL. frertk D hall qUie- Légatin Dune. Dioile. eo£ ŸE la firme 
À x +B5 + C= — 0, | | | 

©: 712 CÆJO TL etc que celle. Duoilé Passe run Det points mes et ectisan£ que Î lequaharptécédente. esE pérsfiré. 
Jar” Zee. cobiDorinces De ceo deuix. proërtis; ot Seia. airst conduLt- à derca. aelations que délimineortk Lo vaspoorre dec. 
cobficien to À, BC, « l'un Denhe CIE 2 piece Ja sub sliliteor Dec ces valeurs, lequation- rcpieoentria- zene. D'igile. zenegree 
el ous fhitenient dékiminee. | 

e Je. ert pailiateer le ur Det pair Vonnes-coflrique De coordonne. art hortse C=o; € équation dDunedroite-pas. 


Dant. pur L. OULYULE ef Derre-: 


A x+By = 0, OTC- V = a x. 


II: ODroite de infini. 





À £ Cr tempola panl IC ££Y ÿ par % XX LE dar le equation 
Ax+By +C = 0, 
7LOLrt AULTOTUE : 
ét) Ax+ Byÿ+Cz=o, 
sk Le | -d La B ; Dune sorts | XC y Ed LE _ 
cesk L'eQquatron-cen cootdoititeco JONLOQEILEE". cune. crerle. quelconque > Ch 7 JOIt cata 7901 Téjpresertlartk 
Les Condmneer latestennen_. dun fPoinE gucleonque De La JroilE; X, y. Z, oo Led coordonne Bomogenes : de. ce_ 
ppoin£. 


_es coidmuneer d Le orge crie de le a. droilé (À) -auconrk pourras 


Y _OM= = 6, OM = LS; 
. Z: 


: UJ2J0007 10 que lex cons ne ane, A cË B Dirrzen uërE de. Jol10 ÊTL Jolu0 7 lerdenk pezg 7'is 





fandr que Core decrent ppar-nulle. Les Distances OM 2 ON Devtendiont De -plusencplus Aid De. 





/® | MN e£ la Noire MN ve éloignera indéf invmend, laoque À kB vent Devenu nuls, rous OLrons que La. 
droite cor Hans po ckee & £; infini QDaszr. Le. plan | | | 
D); tur autre coté; l équation (1) ve-1cdm, lotoque- A, e£ B sonf£ nuls 4. 
| (2) Z= 0 
TLoud pouerto Donc reguider celle. éguatio COMITE. ERP ATÉ . que la OLoLtE. (1) CS: éloignee- à l'énflrei. 
13 cl impoité de ‘denurer Det mainterarti quelques expolecatrorto our La conceptrorc- Ve la droite de P inifenc. 
Émaginend un pooërk fiæe S cf Denæ Phare Te P; ue par le -poirtÆ S lune. Droits queleortque AB, Jiluec. Dasto lepolan.… 
P, en. con duck. ti. Plan SAB linbersectim 07) A'B' de ce-7olar ape. lepolan. T vera daprajectiorrcentale 
ou la. pers peclise. (Sur le tableau. T) de la. droits AB. éJz 27% visible qu'à. unedroile AB ourde- 
plan P certes port) preopecliveren Lune droite A'B' out Le plan Tekà aue date AB ourle plan T, cotcespond une Droite AB 
our le plan P Cri L Lonsuppee-que la Droilé AB  véloigne-tdéfiirrent Varto Le plans Va fo rio preehive_ 
JL" + le plait T dlia. bupouris une. Vioilé, ceffé. Dioile a la lite, Jéita Linkeisechor. Qu flan T Par 


ie 





2272 flan, passant par S e£ parallele. auplan P. Var. arc le leu De. pooints 72 plan. F, qur 277: 
ppoutperoppechse- une. dtoile,. evk une drole ; LOURDE ot étendre celle Pigoiiefé. du cao liniilé, ef lLoutt-poousorté Dire.” 
és | | 

- Lou Les points a £ infini HUIT UT ban Jorufe o1uu-uuLe dcotte: va. demne.à ê ensernble. de. eee pooirtéo Le npni 
de dioiute de Cinfini ae droite & Pa fani. | 

cH fauk LETLATLLET" coperdark que la Sibraliont te elati e- Dex pointo d Cinfiné. COP., indétcininée EJt- D autres L'ELIII LA 
La Diicekion De la Doiks 9e Litfirri. col inPelmminee, : CEfle. indekimination. * De la séluation- relative Des.- DEEE — «2. fus 


Leo Des condideralto11s cqeorn él que. gite Jtottrt- f'Ertortr dE jnesenter”} FAIT yuelle quie-Sonf La. /naic/oe- Derr pre far 


(4) 


Le plan SAB pour Desert jratullèle. au -plan- PF, La perspective de La Diotlé A B vecu, d la poosihon limite : une. droit. uruque 
ef. cepoen dart£ la Qiiechon. De La. Vioilé AB varie avec La loi Tu-mouserrrentf. die. Jlan SAB; elle ressort aivosi. Dre LatdIo1111e- 
TILCILÉ. analytique quepoiecede. (42); car ler- conotartes À el B peaisenrÆ tendre Sirmulbinement- pes  jeia 224 leur rappotr s 
icoler indeletmunc: la Dioité MN » élougne- alorr-al enfin int EE Sa ‘Direction zeslè egalement indelerminee. 
4 1) Là noux lireionx Les con Séquence chiitvanéte,c: | 
fe Ai / equahat. o vof ectilé à pv, 3 TL OL elle Detive. del équation CH) en 4 supposant re. Lex émolantes AEB Lnden 
Simultanéem ent veis Fer rd qre leur- La popo0 tk aeoté irnidefeirtine, Le equation : | 
| 20 oo. 
2cpi coenteia la suite indeletmin ee ‘dexpoinb à L infre ou. La droite de Linfir. 
.J Î Î équalien- z = o tesulle Vel equakion (1) er # Jupposartk que-les corolartier- À cE B lertdenk simullanemnent-veis 
jeiwv ITLALO ILE leuri. tapopoott ele constant. L equalrort | L | 
| 0 
ä coiesentera unerruile. de footitls à Linfini Dur Line pou allèle a là Ditechort. condideiee.c à. À mine droite à Lin- 
# Ent 4 araflele à une direction dététminee 
D) Clans Jonnee L équation. Oune- -coutde.: | 
| _{) fix, y) = O 
se on templace_ x ŒÆY par €£ > eÆ qu on chadse le Denorninafeur?, nou obtienhons leguation- 
| | D)  É(x,y,2z)=0 ; | 
l% equation. (2) et Bemegène. CL ,N\, | Z:; élle- ispteoente uy1e.. coude fPai Dilement Détnminée ef la mène couibe. que- 
Le équakon. (1), fout que cette equation. Ît€. ire grue leo tajopols Z leogquels Designent-audoi- Len-covidor-- 
nées Cailesiennes x £ S Qurcpoink. | - | 
roqu! OIL fe C2 5 SLEbtr celle. handfo urzaf1on d L epualuor- @), noux Dions à gui Êx tend Bonrogé ène. Zlour 
Jpou por -trrt et; j céler- le egualton- (2) 7 LUL aitlte- fPourrk de #iLe  geem que: roux allons dec 7iairertraitk 51 zgnaler 
cette intepiétahon | oo | | | 
Joiens Deua. aaex 1éctan squlaiven ;- o x Oy, dans L folan- olt-6e. houve- la conbe. CC) où €« x, Y)=0; far so SOTK 
lapoersp ectlise de La coube-dihree darto le plan O0Y, et ernanf pour Sommet de la-peispechse-urpoourt S S1lGe. 
ou La P erpendicuilaite. OS au jolar- xOY Len supposant que Le Plan Sur lequel on fait-La perspective. Page par” 
le potnk O. | | | | | | 
cHoienk O B, OA, AB, lecinteis eclront Qu plan de- pperdpoectt fe- J9ar lec-plara-S Sox, 50Y, ef fear un-plan passant 
jPar S ef parallile æxOY; Poerr hs encore. À, B,C, decargles tesprectifs Vz L jolart- OAB avec-lec plane Ë SOy,S0x., 
_ xOY. Ji M tu L point Ou plan xoÿ cÆ que. MP ct MQ oocen£ sex Dislancen attx. axes 
0ÿ OX, st M e0F la-perspectiee. De- ce-pooiths Our Le. polar AOB 2 que MP, M OMR; 
JoLert£ : ser distances. reapeclives aie Droilex OA, OB, AB; el Deoignant Leypectivemenk rec 


Cuslances parX, Y,Z, Ce | 
X=MP. Y-M'O,Z=M'R, 





















on à lex ielations : 
| : MP-h Sin À . X 4: 
CS) L | Din C Z 
Q_ C3 oo es 
x. MO— ] Sin |: OX j 
| à HinC Z 
P Ê TN / et reporéoentant par h la Diétance OS. 
f | De gp our démontrer cco relations menorte. M'G pa: sallële a MQ; cebte parallèle Lenconkeia_ 
| \ 


\ € 

NT 7 le plan Sox et ur poitik à G silue Ju” D Q, elle-geia., ren outre, pespendiaulai ce. au-prlan SOx 
| ot ‘du point G on abaidse. GQ perpendrculaire_. Ju OB ef gi OI J'gne M'Q/, M'Q' se: a, D - 

fier Le {héoteme. des hotx perpendiculatren. pependicudarre d OB; Je angle GO DEA langle ucctili igne Qelan zgle- 


(05) 


Éte plan- A0B avec le-plait. SO, ce era l'angle B. 
DA € hiaugle M'GQ! rectangle en G Yonne : | 

°M'G=— M: sur B' 

mar ,D'apri et feotuangles wemnblabler. SMQ, SM '@, OIL 

MG uw. ou M'G=p.MQ, 


| | | : MQ— 
CI représentant" par P le tA/2ps0v/- SA PLEILA deric: 
(1°) M _ Jin B M'Q' 
EE 


Actu chuarf: leu mêmes conoliuetiore pour le folast- S0Y, & ce. a. d. menorræ. M'H parallèle. a MP P, prix. HP’ 
péiprerdicudaite a OÀ; joignant M'P’7e£ nerrarquan# que. HP'M- À on houveta. ercote-: 
(2°) MP=— A. MP. | 
CR mi, ILEILONEfoas" M'une e parallèle M’ nm à OS € liminee et m'a plait. ASB; J90k errourle. m'F° JPcipendicu- 
Llaire à AB : Ja Jroité M'K' sera dea- Lois perpendiculaire. a AB, MR'nv mneoureia. le dede C. On aura, Dar Le 


| ftiangle rectangle M'm R° | 
| | | M'm'= MR’ din C. 
Mais Les tuianglecsemblables. SM'nr' e SOM Vennenk: 


Mn ST p 


Jpar- Sue: 
(D?) h — ac. NR . 


ODivisant amembre..à nmenbte. lex égaliles 9, (2°),C3°), 4 stenÆ: 


“Jiur À M'P’ Sin A À 
M P— in TS 2 ——— À} 
d'in C M’'R hi Sin TC. 


Ain B M'Q' | Sir B Y | 


- TZ al mm, 
Dir € MR : | Din C 7, 





N 





MQLh 
: Cr à doric ‘ | 
MP — X=h DuA,X — ÀAX , 
| | FAR 


= -hRE Tr 


5 CG posé, soil lépuation Qune- coude vise dance le-polarr. xoÿ,. 
(39 fx, yz)=0,ou ÎCE, #,1)=0; 
ceité. equation deviendra rar La subshtuhon- (4) 
| (6°) fCAX, MY, Z) = | 
Mbais-otpeuk daposer Dex corétarrirs que ertterf Danse À ef. M e cela Dane irfité De. mmanieres., De 
façon que- À le JotenÆ cjauxe- & L'unité; Zi equation. De La cottibe_ (6) L'evlendia. alorr | 
(7°) fx, Y, 2) = 0. Ce 
Mon vorjorts donc, eIL - com pratartf Lee equattort. C5) ele CT), que Ze éjuabon. C 5) Joeuk étre ina prêté De Deux 
maniere. différentes »: | | 
Crpeuk regatder Xy Y, TZ, COTUILE. Lex. Coodonneec_ hornégénes ? ln point À Pr plan X OV, ek Le equakon: D) 
répresentera unre-coutbe (C) Siluée danse ce polar. | 
(x. peuk auést xegader ®, Ÿ:Z, -cornme ler Drslarceo Dur point Dit folait OAB autant ALLO. con dL- 
Forte. indiqueer) aux Loir Doit OB, OA el: AB; ef léquation Ch) teppresenteta_ la-perspecti pe cc’ ), aude plar) 
OAB, % la couibe (C). | | 
da courle (C) 60% auoot la setépective, sur leplan x 0%, de la. couibe (C7) : 
| eaique ; TDanx le egualton-priimitive { X, V,1)=0, x €. LE tet Lébente JU Lex. Lignes; dans cetté 
équation rendue Bomogene f(x, ÿ Z) = 0, ler quantilee & E, >, Lepoicoerterf loupouue Des Ligier. Je L'ort.° 


renolace. E TZ pPar À À cf HZ , on à l'équation £(C ax pe Ÿ, 2) = o ou. À X,Y, Z, Designenk Des lignes, 


(26) 
., : | D À © . | | | on, 
COMITE Of Le soif. Peur Z, ed 0 crnudles (A4) ,< oo Lt 071 17979 VIe À ZMz= 4, 072. j91ertd frott-turtée zrr1e. Ded ligne. _D 


De La fqure. jPutéque- Re Er =1; 2 cgua torz “de la couibe- joe alort- Thonrogén dite enteridue Dans le. senx _- 
eæyolique. ALL. IT? # (18). | | | 

46. LR 9 diotte AB ef la fPetspectt ge-De fout lespoints 22 C7 infénii Dana le Jolan x OoY); CAT IR ELOENENÆ, loura let 
roints De la droite A B 5e housenk po: of ebés &- Liniferu dur Le plan 2% © V; desorte é qiies loire les points æ. 
l'ifenx OUT Le-polan .. OV Joeuvenk ttte. egaides comme oitriec our turte- Droits. Don: da ppexo precis eco AB. 


42 lee télatorn. CA no monte enÆ «4 Le Æ Does silite dut La droifé. AB, À entr quel on a alors Z='0, 


CCS Pourts 


Z=o 


cel: cgiLablioit ALepoteseILÉE Donc la toile de £ tnfini arts Le Plant 2. oÿ; Olt; EL pergpecise, Za Droite AB. 


cÉiné, Lee pvuulierndarilece De-la. couibde (C ), quse frouvezort sir la Drocle De linfinr DE- raproduitonk, et 


4 


/PEépoectise Sur la ligne AB: ca. À, our la pProj ecluory De la. Drocle De linfini; c£ uis'etéermerrf: Leo particularité 
que. la. (outbe CC) pres enter. jure la. Droite € AB »e Aouveonf Æ Jo ta] dj élées.. UT la ligne-at énfeni, loisqu O71- fera la 
jPerapoectisre. de la (rribe to ALU leplan æ à ÿ. | | _. | 
ANLALGULE 11€. - eloif. Ze eguadrert. Qune cottibe. Doidre.m 
CC)  Cæ,Y)+ Pas ++ PMP 0; 

upsposnte que toutes Les corétantes s'annulenÆ . sauf la constarte. P; or Doit: conclute-alore ue La coutibe- 
oereik à ut bre Ve mi dioites coïnctdentes- ef hard protlces à A énfiné Ceci resulte De L éguahor tendue 
Pornog ele Ja voi: | ee | 

| (C7) En x, VI+zY. LX JI+.- HET PCX, NF PZTE 

laguelle- Je. Leu Æ. Pas O4 Pr peut ercote- reguider la couibe (C’) COTILITLE Za. dpt ve de La. couibe-(G), 

o7t soif: adois que- li couibe ve xédrutle a AE rocter- COLILCLE ALL: As E£- La PP etdpseclise. De la Droile Delinfirnuee 
c Lens O7 1€. feutre 740 Dire g LLe- Le point na infini Darit-Aur-f fan à ce distance firue- Jonf otuit ire. 


coutde- Det DLe. TL Settlenierr£ tte coute Doidre nr prete Jeréduitre à Drotles coincidart A4eE- La d'roile 


de Linfuu. : | | | | | k 
| IV? Équation d'une droite ‘passant. par-unrpoourk fioce. 
G Jo tte parafèfe aune dioue fie. 


r 





nd 


AT 1° g Jappasons Le pooirk free: 0 déhaumine par A4 <ootdorrees x, ,Y ef soif, 


La | A9) Ax+By+C= o : | 
4 guation générale. Que Doré. de & poink Z, 1 ÿ fan sur La Droite LE, sex cooidonrrees Doivenk vérifèr— 
l'équaton De cette Voie ef lon à: 
oo | | (T°) | Ax+By+c = oo | | 
Cat He égalité Déteémine. use den cosfécients À, B, ve C; Lo lin cherchee- S'obliendia. enr retrarrchant 9e 


mnesribte JLeNILÜ LC. Ce- e qu Donne: 
| oo (Ac x )+B Eye 
c'est L. egraton yénérale? Des Droite pPasovurtk pars de poiné cæ, Yÿ); lle. ne renflme qu'un veulysaarehe vaitable, 
Car lex conolantez. À e£ B nu. £enlienk que fear Less” tappos. W7S penkl$ gctite. din-la foie: 
| (2) . Y-Y<atx-2,), 
TT L puoani a = - a €ok Le. cogfhcienh argulane-inèétamin. 
7° Cup )POTOTRE Le. pour fiæe fine par d mueroechon De. Deuuæ Droitra, ÉCHLen. gie: 
4 M = mx +m, Y + M, = 


LN=nxtn yin,=o; 


(3) 


(27) 


“1, | on, . r. « | » 
ar guet decri ” cruetale- des D10 derpradsant fout” L 212127 ectiorr- es Desre. Dioiter domneer dera-: 
| C4; _ M+A1N-=o, 
À clunt: une. corrétanteindéterminec: 


Cn. or. L équatiort- CA) clan Di 1% deg Le- cn 2 ÿ: ; pére À Aoite; lc condnnces Du poire Dérécioectioy 


des Dole C3) anrulenk M 6 N,er, jpas Tue, sétife oil Le equation Ch); dure da 9 Droilé LA) passe. par Le ppourik D indez- 


section Des Deux. Doited Donnez. Cafe le équation (4) col / éyuation- pénale Des D tottéss subiffaisant: a céléé con - 


Vbiory, ce. a-Ÿ. ueller goicvente Poule les Dioilex pad ant. par Le-poinke derne. A e "2 ure_-quelcon 1Le- 
C 


De ce0 Dioter AJCte.- completement Délciminee- loisgu UTE- lassuetiia & 240981 parut. secortd PPaërrt Dé Excite PS 

poin£ Douré; 07 uit pouira. doujouir—s spvser Ve. X Ve maere à ce que-la-Droite. (A) APaose- pat” ( ce dcertià 

jooërr fs atéctiatierrertt- chocst; Donc léquatrornr- CA) fpou LiA- 17 esentés” ut. gucleongue Des Diroklez - cheic/eca. 1 
18 Droite para {file & LUTTE dioute fie. 

[2 aigue deux Droitlec__ surtt paralelez., lerrra- coeff cles angulaires Jortk gene. 

Doienf, ei effck, & Le cocficient angiiatie delat "1. Droite, eÆ à, Vrrargle AL eÆ- lhae O & : 


€ 
L'Le coefficient: artgularre- De La 27° Droile eÆ À Sort aigle avec. OX: 


Uta, 0 clant l'angle Der ARE 


JUL . d — sun & … 
Sin (8-x) 'l= ar (0-à') 


Je Lex. Descoe. Droite son# paralller, oIt & = œ'; €, JPar-quule, 4 <a’ 
Piproquement où Lex coc teens arÿulatres Jon éqauæ- Les Droite orLs. parallèles. 
Ch Œ, EIT fer d'aprés celle Pypootihèse., | 

Din (8-2) Jin (0-X ) . 
ot 


g Gin d Sin (P—d')= 2 Sin Loin (0-L); 


IL. EfTCOE-: 
_Coo(P—-d-d)-Cos(0 +at—d')= Cosi8- àt—-d')—Coo(0-t+& ), 


cf enfrre- 
Cos (8 +a&t-«')= cos (P—-d +). 

CO COÏULELO efant: EFAULE, La dormirne oula Di CLerice- Dex - A T.CS ef egale- 4 uent--rormtête- ester de cEtcorfèzert- 

. A # » « . « / + L . . , 
cer; OT las OTILUITLE LE VA2228 Par lie. egale da ? KT, car- il EL reotilftiy at alor 8 — K FT, ceé-quit rt el yiae- 
| C . | ( 

oLa-doI1e_: 
a&—-&'= K JT } 
Ce quL. CæÉge .« .ÿ'UEe- lez. 0 toLfe.o DOLEILE parallel: 


1 Cr etc Ge l& à que léquation. drute. droite, > passant fPar zut AU 2172 Dore (x sn Y) c/. patallele. à 


LE 


rte Droite Donf- Le coëfécertt. angulaire a, eof: 
: | Y-Y = à (x —2%, ). 


V: Éq uation dite droite passant par denæx point. 
27 Vo) lex cootdonncen Des Peu points Donnée, ef: : | 


4) Ax+By+C=o 
A équatior. Dune Droité, À, B,C élan crDétrimine.; CXJOITLOT TE que celle S Doile fPPadse jar” Lex. Deecoc_pooër ba > 





A9. «JoLenÆ Eu Y); (2, 


Doprrt es, OJT- LA. Le. cor Oiliorte : 


()  AxFfBy+Czro, 
(3) . À x, + LT € = 0. 


D) € CEd Vetæ- zclafiorire cl Jauk étre À CE 8, JPHEt: liarapoeites . leucte SA lettre Dati. Î éqraion (D; Gye , 
CE que T ceci LL TILCIILE LE. ILLILOIT À. BR C E lie Leo li 7 1/101: ),CQ), cÆ Z ) {49 
€ 0 ce TA A. y CÉLFITIIECS 1,0, Lecce Co Lio FL} 4 LOSC. (I s L#/ CF cs, front ego AE if 


(28) 


par tappotk and constante A, B, C; Le ceoultaf de L'élininakon- 6k: 





| 2 OY 1 
(4) o& Y, 411|=0; 
M 1 





| ou, en Vevelopparik ce Débeunirank, | 
| | bis) | x (y Y,) + y tx XI+XT—- DS 
On peut. encote Jaice- l'élimination comme. iLsuF | | L 
Retianchont l'équation. C9) De. l'equiaton- C1), pur de. l'équation il vienF: 
A(xX-XID+BiYÿ-Y)=0, 
À (x x)+ BUY, ) = 0; 


ST 4 Û ‘ à | LL. - . a co, ‘ . ‘ . : - CT ‘ 
ou / o0IL conclue ert dipisank 711en1b Le- à. TrerLbe, Fe dvout” fair f° #29 ET Les Lerrrres eir. k Darrt. Le secor1d rternuie, 


44 
4 





Un : X— XX, 
(5) — 
UT 
ULL EILCOLC.- ; 


| (8) Y—Y, = — Be Ce x, ); 
Xe — 
La éguahone CA), d Bis), ,(6), (S Bi) so11k Lex. di/ rentrer - nes De. l'equation- De la droite. passant par ls Deux __— 


jpotrrk donnee | | 
A Derniere. forme. nounrtontie.-gtie.fe. coefficien# as uilaiie. 4 dune droite joasoanf joar deitx-pornts e£: 
y 6 19 | 7 x 
(6) az de 22 | 
Xg— 
LR vof € r'argudaire. /JPEutE S'ébstenir- Directement de La maniere suivante: 
Le deux-poinrts Dorrrres cé M ŒM,, TILEILOTLA- fer coordonner ef La. parallele M, H à. 
Me Lane des TC ; Le Fuargle MHM, ne 
ad _ M,H H | 
Sin (0- "1 LH 
7. CT 2 ‘ 
CORRE 5 MH=x x, ; 


done (6) a — VERRE | A 








50 Ca Liectioil d'utre- droite pas and par un poire donne (2; V) et pas” e-poink d'intersectiort de - 
eu droites. donnees M— 0e, N—6. | | 
'épuation. géreiale des. Droien_ passant Pa l'intersection deo deu droite Donnéen. cs: A? (47) 
(nr à + Y+m) )+À (nx+n Y+)— 0; 
nous Velermuinetora.} cn. capitrraitk que ‘elle. Pa 40e Jear Le. proink durite. ot iouse- pourl cquablion-de la doit 


“hercl es : | ; 
os 7) LC ETL NV ENS 1t CHRY HN 
Î . 
C NL xt M SEM AR TT YEN 








51. Condition pou que Hrotc-poirrte DOLULEE CI êgne droite. 


oiett= CR Va ), Cac V3) L DC Y9 ), Le D) Rout-poiite dures; Le! eguahort 9e la Droite -J2409an/ Jsar Leo deu Derricté 


pois, ed: 9D% (49) LE Y- 
| X. Y, 11=0,; 
>, V 1 








fPout que- les bois pointe DOLEILAT ejL Î£ ne diotté. L fauf que- Le premier-soikour La dou que jotrtk Te second = 
Le. livisteme. €. a À! qiie 0€0 cootdonrnéer >. véviflent [ equabrort. Jorecedertfe.; ort-lrouse-airiot- La condittor) 
cherche: | | | | x #11 | 
(8) À, Y, 11=0; 
X, Va 


| ’ : 1 | PA r- | , | 
cce ti la FLOTE. deselopapo ee de 1? Leserile CO Jotz, 2e la foune0 LUuaitle | 





29) 


(8 Bis) Loc, Nr S ) + XV — 2 Ya HAS Y—X, V,)= a; 


° { * + | E.. ‘ » A . ) | 
1 21 deu F Derrire LÉ Ce ? uiertéis COR VE. déduit oTtf de La-yo LC/TUCte- /°? AJ 111€ Vies ladiorr. clicitéaitre: 








VI? Cno: to HLeeS d'unpoirk. divisank-un-aeg MAILLE. dans. ur apport donne 
32 choient M (2 





UE CÆ M, CXs: Vo ») Leo Veux poor que soruz Len cxbemites Oudegmenfs cl. NA 7. De liort- 


FEI Les condennée a ÿ) “9: Lut-Jroutk M PAR feagprene Dastrerert. “Laf3]0 it. Dleinine, .a.d, ll qeLe : 


: La: ins 


nr clan. la-saleur du. Lafsprotf donne. 
NL4 


“chyppaen Dubord Le Jovink M situe erntlie Lu L ppotr4do M, C M, - ea. à. -intoti ets au segment; mena 


Les oidvnneer Des Hoin-poirtés, puis fpoat* le poink À, ire parallele . a OX: eIL- a. légalité : { dans louféa reu. 


cgalites, JLOUS 71. corrdideton,x., JIOUUIT LIT 10/a/1/. Fe La. va leu abotue Det. segrnent). 


NE #N, 


VV Du LUS 
d'en) | CRÉES 
D'où. Lo conclu k : 


gr inteve 





CL ŒILdHL : 


MP _MM ,, = Mt 


MF MM x mtm, 


Lou lon conclus encoïc: 








| ni, X, FM Ra. 
HT TL, F Mo : 
/ 


cHinoi., EL Supoposark Len cootdorneesc pos tlise. Les coordonnée Ÿ Diur-poirk M erlricent - acgrrenk M, M, 


ce le /Patlagéank Ouits Ÿ un ajopoit À Doris €; Ja POU—E 





4) M,M M _ 1m AT ge 
Jorul.: 


TTL, x, + nl, EC] 


x LZ } : 





M, + Mo 
(2). | 
Y= MY + LU T2 | 


NL, + My 





DMoex aléms Vemontier qrie ces 9 füumule, a l'aide Ve converitiona-corsien allez , jPettvert £ CO PER d linen. ler cu. 


ez, geposonuL , ent efe£, Le Potrth M exterieur ALL Jegm et M M, LE Se diortsciu a toile o1t à gauche. SHIUsan le 
C 


que: M. “Je. Supérieur OLL. enferiensr d. ML 


CJ- laçonx Le. d Droite , JPA” exernole. ; LIT ALL; . COTILITIE UT: Le Loéfe Jar” Le figure CL. - ontie 











M P — Lo ct L Y — 1, = TX: "ra _, 
‘ A p LT = ‘ (A 
ME mm Y =S TRE, 
fu: ‘ | L + 
ME 0 Me on SX Ma 
MF, m,-m, Lo: Mg A, 
| e | . LÉ 
JL Cd LE de ceé Dernx ä ali x D Co 


y, TE, 273 








es . ————: = 
/ / - - M, + M. a 
H Te dire RARE FETES c es PT | ‘ | C1 rs ) 

C2 ‘ 





CE Ts FR, — | 
H Supposatk le Joutref. M A gauche + Ve Segmierif= M, M, UT. lorivera : 














x MT ma 
| À ne ur LL Ur Ty 
« 9 D} L ” - 
y mx-ru x 
TE ù TL 


(30) 


Cr OL. que Les J'uwupreti De. famuter- G°) eÆ (29) rentrent darts Le poupe C2), SL g! ON - con#icrii de-Reqax- 


NTL4 


dLes fe rappoct NL comme -f9091tif” olt-- gr atif- Suivant que fepoint de dietoion pa irtte {LALT oO 
extciLeut- AUDegat | 


CPuarik à à la. position eaxhétieure. Qu joint De. Divioion; elle. Déperdià De La valeur alortiee du. agopoork TE 


ei 


ainot, Daporés Ze égalité (), le point M sera Qu cote De M, ou du cote de M suivant que rappel a Dera-pohur 
gran où Place ettf. que- L'unité. : 
D] 1L1oua i1eolé enfin à a- démontrer que les Pamules 7) Vortk pirates, quels puie-driente Led digreer Des cordennéee 
Pour cela. lan porta les aocex parallèlement d EUX 1eme De maniète- a ce que- Les con dmnées Der © 
pre Hole Toute li positisee soienÆ ulois (X; Y!),(x Ye), (2e, »’ ») lex-prouvelles covidomnees Des hort-poinfi > 
M ,M, ; ef à, b, Les coordonnées %e la-nouvelle-srigine- LL Pam (2) Son: -apopolicables au cao-acfitel, Pique 
Le cootdennreet. sont douter positives; OIL AUX, par eæerrpole; | | 
Cm,+m,) X'= M, 2) + mm, 2% ) : 
cNOais enm-a, JD? (28): | 
X=a+x! A =a+x, X, = a+2x, | 
TD éduioant. de La Les «alerts de X, X, À, , € Fouboñtnant leurs. faleuts Dans la relation porécédente, orL trouve,Tou- | 
Lex réductions Atten | | | 
Cru +m X= ML, HAN À, 
DA formules (2) son: Done applicables Tour Les car 
6] 3. 1% Convention SUAT fa-notation Dec segments. 
Ur-segmenr corrjriio eltlte Deux joourto & ef b sea. Designé. par ab; eknous conerendront, suieant: Lusage 





adepte. Dar la Céométise- supétette, Dindiquer le-Sens dar degment par Loidie mème. Ves letties, la. GE Jebtie_ 
Déoignant l' ougirte, la LL eoxctrémuite , aüÿtot Ab k ba xeprresenteronk “Deo degments Desens conttairesrc. 
Tous consiendtond, er oitie, Dee egarder- comme-pooitifé Leo segment Déviges Durs it Serté, de comme-négatifo ceux 
Los dirvigeo ent Derto cortitatie-: Udaprès cela, on-aura le égatilé 
| ab=-ba 
2" Cnvention-sur Le igne des : rxappotto. 
DA otéqu Luscpoourk Disise. HILSEQNTeNtf donne, JLOLLS sommes convenu Dar Ce qu-prërédk, de regaider Le tapppot Das. 
lequel Lle-degrenk ee Divise. LOPIITLE 00 Ltiÿ ar-negotifouirantk que fee de Divioson-edr interieur out ext — 
 AUUT AUS egrrertf. | | 
hr L'ILOUR AE AI cernes les lettres De la-queo Ho Jorecedertlé; Lrappok sera représente, eu à éqaid à la convertion Cr, 
et 4 Landeur e£ ge Joar* la notation suivante: 
RÉ : Fe Le De sorte Fe = — a 


M, 
F Cr 5 vi le poink De Dioroion- M 60 inlerieis leu segmento M, M MM, vont de-smemedsens md meme Digne la 





setoitk Dederx. conhtañeds, Di Le-poink M E éatherients= | 
us termaique es. hé -imiportante; Les fo umules que-pous empoloierons seink trsjouie-nmses À celle Deitble Cort — 
sertron elles sexonF aloio touf.- à fair: générale; ef Leur” application a ALL. - que lénteyprélation- Des reoultatt atoa- 


yuelo elles conduiônt ofiira alow LA iculé, LL embiguite. 





VU: è Cent Le des moyenneo dioto tancco 
1 G Définition. | 


La D LEE oipotene De. 115 pointé M. M, M, dont Les: cooidonineer-Smf 2espechisement (x Ar Ÿ,); CR 1 Va ds e. y); 





DE ajepo elle - centre ed distances propor tonnes 9 De. ce. Syjolerre- HIL OO dor1Æ. les cocidernese- X cool 


€ …: LD] 
définies far" Les relations: 


(31) 


NL, He No + + 2 








1) TT NM +. FL, 
| Ÿ — fn, Y FU, FT +, DA 
oo à M TM, +. ce M, 
ML, Mon ee M Étant Dex nombies dvnnes. 


CAE 
rés € Cantie . des morgertreo distances DudIyote {LE ESF 111t- a point. dont: Lo codmner *O011# Défnier DAS" Leo 








relations x — X, + + - +x. | 
@) ce 
Y LA + DA + TT Yan 
| EE 
Ci faimuleo de Deduidenf Dex. première et / 2772 want Les rombies LOT PERTE cqaita. entre eue. 


2, Conotuuction. | a | 
Cure constuute. le centre. Des Jiolances papotinnells Du. datée M, M, M,, _) paitageons Le-se egrenk MM, Jan 


Je. zappotk tipo e Diapo Donne Ms ; doit T Lepoint de divtoion, de. dotie- que. 
TI 





2° 
“M1 — Ts ; 
I M, — M4 


Les covidonnees x'e/: Y’ Qu poire 1 Seionf: DE: (52) : 
| | | TL, Ds Fe Xe 


— ! 


nr, + mm, 
MY + Ve | : 


Y — 








° ML +, 


_ Pa 


ss gnome IM, : , paitageoto lesegmenk 1 IM, arts le ajoprot inverse. di. rapopootf: coninu. V4 ITS ; DJoif. L' le-poink 
Ta . 
de Diviotorr, de. Soifé:. que. | [T m. | 


RUPTURE 


Les covt donnees x" ef d'É Dr poirtt L'Jeronf : 



































. "_ a, +m x + Ms Xg "TS X, FM D, FM Lg 
r’ T7 M + Met Fos | on. |: TT HUE: Mate 
| y'= AUPRAU PI ALERTE v'e T5 rm Ms Vs 
T 1 . re , 
m, +m, tm mu Me TES 
LRU + ML - , 
chigrums TM,, el partageons le Ode cymente I M, uno fe tappork LILYeLSC. Qu Lappotk. Donne À | me …— ; Do Y 
2 9 desotte que: oi 
Le pouf de Div Lon, € <jotie 77 | T to M, 
LM, OM, HM, Ms 
TyÈ Te Li à, 
Là 7 Ve covdennees X° eh du-pooink 1” Jeronf 
' | : ; à | DS | 
N m__ CG TM, ets) X FNLX, x" M, X FNLX, MX, FM, 
r" | : : a Me MST TL ni | OEM TMS EN, 
y" cm +, FM) S + Mu Ya, | "MIRE Y 
PATES a Fmst? TL, ML, + Mg + Ts + ML, 
ET Là loi Vevucression. de ces. const uiciLorts 0f vi rs1ble- ef Le on Voif: qu rt. contiratant ALILOLPTL 


M 
ditiyeia. axfoornf défini. par lea fimules (1) €. d. 9. aut. cerilie. des Distlance,r prgportionnellec : 


k | 
Lx constiuction du--cenlte des AMLOÿ ennes distances de Dedriik % celle qué otéceoe ; It. ef: airLOL 


conduiE à la <q le-ourvante: 





| Penorre le-rilieur I Le M M, ; ; Jeignona IM,, ch k pienona Sur" IM, an point. I tel que | IL = 4. joignena- FM, . 
eos. L ; a. | PR . eL. 4. | ) D Ep 
ef fPtenortz. Au IM, LUI fPotrtk J” el que- M, LT ;: Æ auto De suite. jusqu'a Ce. gu-on- de pus, DAITO Lépeñition 
Leo Dffirents por u-oysteme- | . | 








VIII: Crouver e : cappotk dans Cequéu AULE e droite 
donnee padage undegnrentk <-donnez. 





35, On done fx Aroite pardon equation. 


(39) 


Joienk M, ( 2, ,V,) Æ M, (2, Y, > LS cxtiéinites du-veyinentt. ek: 
(D) 4) Ax+By+rcC- 
l' cyuaËert. Dé La dioile, DA L. Droite D chtipoeta. Le yment M, ML, CL te cela poirk Le que: 


MI __m,. | 
I M, nt; | » . 
LL. sagik de Détetmin ej* Le Läpapoo 1f= Aa, hi XX. Cl don les covidoniieet - Duc-pooirtf LE, 


ET 
ta JD (52) | 





M x, TL, M ML Y, FN Vo 








— 


" D'OR 'E LT ra T M, + ni / 
Le-poink I appaifenan a la. Droite. D, Jed co0tdonnéed doivent vérifier l'éjuation. (1) de. la Quote. UIL dË- Dore : 
| A Cm +im x) +Bün, y + me ÿ)+C(mHm)= 0. 
Ce. equation. Déteumine-lerappint ÉTICOPUUL nu . ont et deduik, en er ef 
Lo 
C2) M, I_m,___Ax,+By, +C 
TM, M2 A atBy+C 

de e pootn£ de Diviston. I oeéta intécieur ou extérteut. at. segmenk M,M, ouivant-que le-tappouss 





| À 5 ,+ByatC 
De XL FBY TC 


ef; uno ce-décori) CAL, Le-poink JL seia Ou coté de_M 9 OLL- as role de M, OLLVAILF ile 





| vera positif ouneqatif: 
La o leus- abooliie Ve. ce. Lapoppork: dCLA- infeieure_ ULLE Pufoeileute- à 1 unité. e-. 
ve nes droite cot: donnice par déus. points. 


ch LenÆ encoic- M, tic 31 V4) eÆ M. a (Hs Ve) Les exfiémites dudeymens ef: Cæ;#)) (x" ; ÿ") Leo cootdortrrees Det. 
Deux jootrtbo gui Defeiminenk la-dioilé- D. de égualror de la Droite D seia_: 


























x ÿ 1 
| (D) x’ Y'1| =o. 
Mn, | x" y"4l 
LMP rapport 2 Ms, Vaud lequel cette Dioile divise lesegment: M, M, Detu Dorine par la fotmule 
1 My 
(A; ot houseiza. airtit : Ka Y 7 | 
De | læ' y 
x CI. x" y"1 
(D) M  IM, x, Y, 1 
x": 4" 1 








37. ! cAppfleations. 
1 CS OLLpIONA UE eg M. M, M q par une hansverdale q sa a 





Axt+By+C=o 
I éguahion De- celte andtvercale. ef TX, Le, Les ppotrrks ott elle couoe--regpectivemenk Les-cotès M M. MM, M M; 

















e 4 $° 
OTL Alti-- Vapres la formule. (2) TG» 155): 
7 | | Mail, __Ax+BM+C 
I,M; | À +4 Fine 
4°) Ml _ À x, +By,+ 
ù LM RTE ! 
M. 1, _Aæ,+By,+C 
T4 TM, — À x,+ BY,+ CC 





TL, Luttiptians. ‘Cet ait mem Îre. dE mentête, dl PLenÆ : 


_ MI, MI, Me 
LNH, LM LM, 


U? VOLE, er fenanf coinfole. soif: Ve la convention | je). oil de la convertion. (9°) %: (53), que celle Derniéie ” 9 





égali Éé' eo 5 LALE. algébiiqu emenF &: 4. À que- Leo deutæ- mernbivs ons Lou ujoura-le- mèmedigne car la. hLansvye:oale 


(33) 


Deleiinine. for pourtour leo Foto <ôlés Jun hiangle- ULE HIL. seulraspotf negatif ve vzL Hors Aapapooits négati 3. 

Cèks sérification., D'ailleurs, 1 e0F pas ne cedoaite-, car leo àelulrorts - gUE- TOUL AVOTLS conbinees_6onk nl-a- 
faik = genaaler, -appoltca bl cs à lors les cas. | 
LT égalité (2°) peuk encore -d" écilie, EL? cpartf égatd a la pe e Cmventon. di Do (53): 

(4) MI, .M,I LNLE, = M,1,.ML M, 1, : | 
€. a. À. Le Lsqu'une-séante quelcond Le -COUOC | Leo Trors côtes .d ut Euicirc le, efle -détermine sioc 
Degmente tels que Ce P coduif de Trois Heaments nor. conobecutifé Lo eat au prod ur dec 
Hcots- auftes; lex dem ents doivenf ele téguur de come poositifé eu-11eg ati, D JUIVUT. g2e 1l5 son£ Prige 
Dao 10L0enS Oo eIL 0e Loitiatier 
c 221: facile. de Démontier la LECLpP10quLe; HAs’0U”: 

# Eco points, oies AU fes éoteo d'un hiangle, Aébeiminent-six-$e merits ébs que- Le 
produit de tioto d'entre eix noi <condecutifo Hotk eqaË avpriodittk des Fois tuitice, ces troie” 
Lars Dour cit fig ne droite. | | | L. 

2 Chignoncupointe O, pus Dario le plan. dun hiaærgle, du. Hoirx oormitels M M, M, de ce tiias le; 
corent- I,,1,,1, les prourts où les Dioifes OM,,OM,,OM, reneontrent: zeopectisenenk 20 côtés M, :", M, M, 


M M, ; LE ditia da pico la Joimule. (3) Ju Vo (56). en Pesignank par X 1 Ÿ, Les vovtdmneen On pô 6: 


























‘ | XX VX 1 
E X, Y 
MI, | æ vw 11. 
LM 2 Y 1 |? 
L | Le Vo L 
Dr M1 1 | 
Xs 1 
| | eo Ye À 
e1°) l , 1, 2 % 11, 
| I2M, Xi Yi 1 |” 
| Xe Vo 1 
Ka Ve 1 
XL; Y: L 
Ko Ve 1 
M1, | xs 33 1 
| LM, Le Va 71 
| : Lo Yo 1 
| | Xs ds 1 


Touttipliant: ces épalites membie -à membie, €Æ remaiquar jue-le-numeraleur du 15 xapopoo tt of. De 
£ | 


Digree- conraire. au‘ dernominateus du-decond, 8 airtot. de autre. il s'éenf=: 


(2°) LI, . M, L M, I, mt. 
L M, LM I, #, 


oo 2 "1 
Cn Ferrand cortjolé ë De Lune ou. de laufre. des con verntiond du JG" 7 (53), dTL. Cort late qiie Le fotenuerinenibe 


€6fE 009 if, Ci aa} Egaid d- La. COTLSLEILELOTT (1°) Du AR (53), L cyudite (2°) pouita cette 





(5) M I, .MI.M,I —M I, MI, M, 1. 

Done forsg ie Lois dreitcs, pPactordt eo pommes d'un. hiangle JE /LCILCONLTENTS eAAUT- 
-MmÉmepourt…, ef leo débéiminent oui Les <ôbes oppoocs, Dia-Degnrerus. +elo . -qU<e Le pioduik- 
de trois -d'endre er nonconoceutifs eo ega & NOULO Ceproduite- -deo Fois autiet. 

(Ar Démonfiexa "4 icélernenf: la. cécapo que: | | 

# Hors pourt sitico our Les côtes À : LL) hiangler sont tels que fe puoduire -de- Évots se 
MLCILÉS or consécutifà -oU: <g al à MmouLo Éproduit des Trois autres, Ce (ae dAioites qui 
Jeignent <eo Jpotrrts automne OpPpo0€0 de couper IL: AUL MLENLE point. 


ercLce. ODemomher paru calcul diteck Les Aechotogued Des Deusac poi cpootlons qui sLeuenf Dékhe ctablier_ 


(34) 





IX° ntecoection de droite? 
58 Cnenr donneer- Leo cquatione De deux. dDiottes : | 


Ax +B +€C — 0, 
a) 7 


À, x +By+C=o; 
leo cootdonnees De L eur-porrt- D interbechion doivenf. vetifler à la fois lex équations de ce Deuæ-Drotfes, or leo obtiendra 


durre- en-vesoleant: Le-Sr njaterne. (1); ox frouve-airt: 





. X TAB AE 
eo |; - CA Ga 
drogue Le. denorinrateur (AB, — À, B) co Dffnt de jé [eo foumuleo (2) Denent pour x 72" des. galere 


( BC - BC 





; fin mue ef Detexminees; les deux dioites de COPIE 
ch AB, —A B=o ef que AC, A Co; /es saleuis De. x eh sonk inflnies, Les deux. Voites sont. ln paralitee 


Le relation adruse-peuf 2 etiiie: | A A 


elle. exprime. ainôi légalité Des coefficients angulartco Deo Deux. Diotteo. 
Ji. AB, —À B — o, ef. qu er-même temps AC, —À, C—o, Leo valet de. x ef. y sont üielarinees Les Deux. Voiles se 


enfant 
Cour que deux droites sovenk-parateles, iL fut Par fou = - -que (co coefficients des cacrechlee 7 


-JoLent +12 10pP0 ctionnefs. 
Cètte é-proposhon se Demnontre. à laide. Deo h mules (9) comme roux lasono 72 Dano la Drertouion- pprecédente 
npoeutz aussi l'établu- conrrieil ouf: | 
P équation q encerale deb driotfeo passank” par lepooint Jerencontie des deux Dioites (1) of: 
ee Ax+By+C+ A CAx+By+C)=0o, 
ou, ettetdank pere eÆoidonnanf : 
3) GA+XA)x+(B+XB)y+CCHAC)& = 0 
Or di leo deuæ Droiles (1) sonk parallèles, leur joornt. Dintevsechon- se Lrouse-a Linfèni; 1 cyuati ot (3) Doit.‘ dmre poett- 


soit. Lepnresenter la droite de l'infenz, cequ eœLge-que Lo ail. : A+XA, ZO, B+ÀB,— LL: 
_ C4) | AB —_ }]: 
‘ A, 8 


cclté condition necessaire. eof: epidenurertf Det, Doarrté.; Ca; OL elle eo remipolse on poeuk + fañt-paocer la drole De! infène 772 
par leur prourtfe de. COL Eat id ; ce-pootrth ve. (iouse. Corrc- Aa enfin. 
29. Condition-pour que Hoio droites 5e xencontren=.-etr uit Tente pouf. 
Eu, F'Hfp 07010 que les épuatono des Frovo dioiteo Joierrk: 
: Amxm+By+C =, 
(1) | À, x+By+C=, 
A,x+B,y+Q = 0 | 
fi x él Y sont Les -coot)onneeo Qupooirvk commurt À Cd his Drotted, il faut: que Les valeurs de. &œ ES Jirees des detre. 
premieres équakortd, par eœernpole; eksub. shituecs Darrs la Frotsière coriduisent£ a une-identité : ea: d. gt ete regtillaf-—— 


Ve l'éliminatia) De- x ef. ÿ elllre- les Tiord qua kon soit-ruls ot a dgrie: 





ABC] 
CE A, BG) =o, 
A,E Q 





(35) 


ot. EL. Deseloppank 
| (6) À (B,G—B,C,)+A CB,C-BC)+A, (BC, —B,C)=o; 


elle. eof La condition cheïchee 

Si M— 0, N=0, Po, sonr Leo equations -de trois -droiteo QUL ne dont pab-concourarttéo, Ê equation 
'une-dtoite quelconque pouirira-toujours Demettie ou fx forme | | 

. | | mM+nN+pPl-o, 
in, P etant des constantes: | 
Joienk par eæemyole 
M=ax+a,y+td4a =o, 
A) N=-bx+rb,y+b,=—0o 

| | P=cx+te + —o, 

Les équations de toits dioiles | flæed ; et_oif: 

| | | @) œx+By+y=0, 

/ équation? une dotfé arbitrairement: .chotote : x, 3, y, sonk donnes, On pourra fusouro ecure-l équahion- de ceftédernsere- 

Droite sous la forme: | | | 

mm M+nN+pP=-o, 
C. à.2. , Et remplaçant” M,N P , Par Lo fnctions lrreaiseo (1) quelles rejoreoentenÆ 
©) m(ax+a,ÿ+2) +nibax+by+b,)+p (cx+EV+C)=0, 
PP, Le derrontrer. ils ct de--conétaftes- ge lon ppeuf: fmsjouvo Fraiivel Tppour MT P, des sales ru r160 2-Qékerminees 
de maniète- à ce que- leo Der equatiortd CD) «£ C3) aericoenten# la mème. dore. Cnimons est re efet, que. Leo droites C9) 46) 
cotrcidentk, ont-a-: oo +tnb+pc b+pc - +Tb,+pce 
| (3), à _ PS math P = TE | : 2 Pa. 


EIT- Deotgnanf par- À la valeur comme De ces rapopois, OIL frouve-pour Déferrniner les valatio irconnies se , Los 








frots equatiorts : 
| ma+nb+pec-ix, 
_@) _matnb+pe=zÀp,. 
| | ma,+tnb+pe=Ày. 
Je lon Lire de ceo equahions MA P, et fe retro de- À. qu mnoubotitue leur caleuis Dars Le equahon- C3), lindefei - 


minee À drsparal: comrne facteur commu. Cr la condition necessaire ch-ufhsarrte pour que Leg valeiti6 demn P 


voienf fier ef determinee, ek que Le. derrorrinalent" commune. à. 0. le Défexminank. 


a bc 
4 bc, 
44 b, EE 








Joie d erenf Des 272 mal c'eof= précisément ce. quë à lieu raI. celle CA fItEDILOrt- dlaik nulle, Lo foto droites. M, N 


P seratenf-concouiantes (59); ce qui eo contiaie--a, [hi fp0thede admise. Done. 


X” C'auations Bomogèn ervee. 











6 Doute equation Bomogene <t dun” * degré entre Les. cootdonurecs & y Pur-point, tepue- 
ea cuir -de NL droites AAr-pouur- donne @ O “19 LITE . | U | 


: De emonotiotion. 
eu (x, 9) = 0 une equati OI homogerre. ÆF À. un point. de. Tien represente par-cette- juation, les conidonnees Ca, b) 


Jporrif: À. Devronk s'érifier Le equation dnnees LL À: 7. qu OTL- AULLA ! 
ee €) fCa,b)= 0. 
M ais la. Jonction € (x, Y) eblanf. hormog ere O1 à dertife. : | 


LA 
. 23 
 L20, 


LL (9) fiAx,Ày) — AT Fix, 5); 
laquelle. identité. donneia, Ÿ ajoieo la relation. LD, : 
9)  f{Aa,Àb)=- 


T. à. L. À. que, quelgrie. SotÆ À, Le proirtÆ dorf. les .covidanneca Jan Æ da 4 À b appatienda au seu Deer zu. joar Ze eguakon- 
Pigponee-. @- Le-poinf: CXa Ab) «ft Lut-pooirtf dela. Droite OA ; so1f: en fret, OP= La, menons PM parallele. Oy 
Jusqu'à HA tencondie en M avec OA: 7 «à: | | 
MP_OP , ou RE_A2 , Don MP =Xb. 

4 


À 7 ? 4 Ce Û L « , , ’ Û 
a résulte. de La que. Fous lex pornks de. la droite OA -dpjoailrermrent ait leu-gérmetrique e4L. 








—{ 3 queshot. 
O BP XX | 
À cd: b, ) <Jorrf. les CaÛt Dmnece Qun aitfre porn: À, setiftank Le éguatwn jrrgpeste, oJL- derroméera de. LA TUTZ que la 
Droite. OA, Ja ufÆ pailie | Dee. [rer ; PE... € Tdeng 7 gra bien £ (XV) = © t6prese rte Lt faisceau de. droite passanf par 
lnigine; 1 ln ‘y THEA7IEe pole de M Droits, Car /a couibe, que edf. 2 IT FTLEITLE. otdte., ne-poeutf joa éli.e. rencontree- 
et jolaro De. M -poutËs poar LLTLE.- dDroile. grelemque- TD: (35) , © Jérsi lequation bomegene- fc 5 Y)= O rLejoteservlé nr - 
diottes reelles OtL. imaginaires pasoank jar l'oigine, ]JPai 1122 CE LH Droiles, plusieetre peuvenk ho coërnciD est és. 
JT 
dem onsteatior) : | 
#1 n / > 
L'équation. Lx, Y)=0o clanÆ Moregene, on. & tdentife 90° c ’ 
À) f(x, y) = = X x, 
onone. - à FH =t; Le polyrome fait), 2 c'e. degte NL, Peut. JE. mp et. fa cletité du EA Dege : zeelo OLLAJILAG Lÿt- 


4) LEO ; got y JPA cæernpole-: 





fr | | fG,t)=t-a)ct-a,)....t-a,0 
#4 identité (4) dmne -alots, Et cernpolaçgant + par Z., 

| V7 _, 17 > | 

fx, = x" CZ. -AXS-4,)...Œ-an); 
Jura Hile : Ê épruatteon Ce la Cou e-preutit Fes écii e : | 
(3) f(x, Y)= Éya, x)(Y-A, x): CV a, ©) = €. 
C 7 'e cylLation- deta. ePLdermrmLrerh veiftec en pogai £: 

| CrL- yY-Aa X=o, 
oO YV—Aa LT 0, 


nn ue ee ee ie et me ee 


LL Y—4,xr 0. 
+ équation f (x, Ÿ. 3x0 co: donc. verifree. fPar” Les co0? Données de. louta. Lex-poinlo sit LES SU-CCO Dyoiter: CES mL 
droite condtituert£ par -condequents le. lier generique tepreocnte Pa l'équation homogène - f(x, V)zt, 
2 Le équation f(x)=é, indépendante de +, eh du deg LI , eprétente MT roiteo parallèles 
à Le Lame des y. L | | 
Coke équation peut vide FRERE 9 d'écrire : | 
f(æ)= (x -a) (x Re -(&-4,)z=0 
ef: la nom tone ENONCEC. cracoulte iinmed catemenf.. 


63 Le nomf ce des relations MéceHSAUteO Poux - qu AUITE- - équation Ai degré m Lepreente-m° 





dtoil JA SDL ur où ire <ôf: Lx Mont), | | 
€ CO [l “pe ttg ] eg S 

DA zombtre. lotal Deo unes de Je. egt zadion. e6f JG" (36) Cmri junte, 2 Japrée Î bu pethé sel quai) Dock éfre 

horagene. TGS (61), 7 fai Æ donc uit ele CIT fes rafficients ge. Joue Les L Lime geuduvent cu du Degré "a; er Le. 


rompre De ces eines e3f nt Dom F2). Ent n +0), au M CL TI) . 











CI 
Cor] CS OUI GU'AILC egtrationt de. degré A présente M droites pavbsants par-mnpoini 








Aonneé, ra faur mur re #12 celxtLons entre dep cod 1 C4 


bÂ. 


62. 


| Sortk Deux-points UAgULALtEO Conjugueo | 


Fr 


(37) 


ent ejL. Ÿ° ef; à Æb Les. covdonnees Quponr; hartwporton. L £ nigine el port; notid devront rend 16 horrogene 





la nouvelle. gs ce. que conbuitd & TLENL+F1) alain. 
Cor CS Sous qu nine. cquatio 1) de degre-m eo ceoenté-nmi-dioites concourant eo, W feu E ( (mcm. 9) 
rations entre ed ice cocffie ice. 


ee <efpnnt De _concourd elanl- irdeterrtine cl au LU. éliminer Les guantilee a €. b entie- la relations piecedenment. 


oblenies ; dore 2... 


Le nom fre des conditions poiuT-qu ue. cq uation du degre ML repreoenté um -dioiteo parallèles & 1) 





_dcé axes de -coordonineco <bF <gal a. Lu” gt . 
D dise A celle concluLor DETTE Pupptigan our-La proposilien du VC { 62) Æen aisonnant.alsolument de. la ? 


fILEME. ITULILEKC quepoic ceben ILE... 


Cnpoeut : Le -conchiiie. aussi Des € Propos ibrone. enoncecs au. 6" (63), qua Ho1LF L applicables AU cad De Diotter-fon- 
aller. | - 


AT ointo <k-diottes umagineuirer? 














f! 


ne intioduction. Des t INLAGIILALES Dario ler étuDenqéométiques of: ure.-chose LrOLépe toable ; SAIT cela, Leo choncec- 
généraux. Deviendraient crpossiblek. les lois orales dapuraitiarenf Cr « gémiétie “aaéhquez Les parité ina - 
Hauiéo Se presentente necessatriement:: ilnous - fie Deprcciser le bens que nroto Devorts attacher a. co eapoicou ten pe 

QinDiguer- les -convcniien di qu'il nous faut adopter ‘ | 

Lisque Led covidonnees x. ce LA SOU. zecller., elles Deleiminen/ ABLE poire ; oisque ce oo denrrees seul image 
LED, RoUtd Drzorts qu elles Delerrritstenf: ut potn unag ANAL: | 


TDeuoe_poirts “Aa Lace conjuques “Jortf= Detroc. portés (#à us donF Les covidomneer conf. regpoeclt LpernLEtE 


Do i LITLet4 17 LACS CÛ1 nu nucen aie 


| f x, =a +A VA, A =a-A V1, 
4): M. M 4 
ÜUy=b+b VS, Ur=b-b VA, 


» 


Une. eguakon-du Î degrés a cosfisients eelé ' 
; (2) A x+By+C=o 
| 3 | 4 . ,N = ‘ f : } . 4 ‘ ! « PR 
LEfrieo elle. use. Doit. j celle eguaftort Of véiiiee. Pa Leo covidenrees © LITE infenile De potrits Leels ; elle EE ALL ISL péuft ee. 


Par les cvoidmnees “D LUILE- 17 fruile deprornts ag LALtCO j Maid à ipotnh urag iraite- Lutdire sur larième droite) totressorid 
L ‘ 


toujours av poinfcimaginaite-conugue (ailar eur” la-mème Vioile }. 


<° 


risque. les cosfictente De Le uation (2) Sctonf: HTLA y trraiico, JLÔLLO tend “jte L équation (4) opresente é une droite 
AM agir | 
Ts: Lo Jon DUT “les Divites énugrnaice Les. FENG EEE Huivarten: 
JL A A bot joue arcproinl reel -dtlue <HAIT te. Aoile-Enaginatie cf ny e El qu (772 enfer, L' eguealion- Dane lelle 
DioitE esf. de. La for Girrie- 
_@) | CA,+A, VE) 2 + CB, + BV) + (CC VTT) = 0; 
celle equation. ef evid enLsrecrr fe veuifiee-poas- Les -costdonrrecs dre-poinf: ace. inlesechion des Deux droites veelles 
À x +Bs +rÈz0, 
GG) A,æ+B y+C=o; 
il SET cpidemMent-1 avoir qu. urseul pouf reel. car-auhementf. la. dioilé_ serait eclle.. 
 ous-appelions coéfficient angudlarr ic Ve la dtoité à Hmagirane G), Le-rappork 


À, F A, V=i 
BFE,Vt / 





cé coéfhcient: artqulaire_ oeia.-veel laque TL ati. 
È € | 


K38) 


À, _ Au. 
B, BE, 
a) ioqite lejooinf: reel (A) ilue- our la. droife imaginaie. DEA 2.  linfèn. 


{ 


07 rune. Dotte. 1 imaginatie cl. 7e y a VAT «Ve. coufoles depot rmaginaties coe pue ued) oi ce-11 of à L fon 
VA 1LoOUAS CXfLITLOTLA ; et JE que Le cquiad or 3) cut vériflee PAT Les covtdonneer- ees Deux-pornts CD, 0: OTL- ablient. Les. 
qualiet elationx | | 
AatBb+CG- {A a+8, Lb)= 0 
A,a+B b+C+ A a+B b)=o 
AatB,bFC+(A a+EB b)=o 
| A,a+B,b+ Ca (A, a, + B b) — 
D'or l'on eoneluifk: | 


À à +B b=o;, 


A, 8,+B,b,=0; 
A a+B b+C=o 
La a+, b+czo 


EX) uanités 4 lb, chu fre rentes de. ge eior let Deuac. 1% A elaliorta. exigeu que. 


Ba B, ; 
rt 


eÆ alois les salarrs de a  b dontecs Jour Leo deu. Pernietes 6011: Lafrtier | 
J ef: LS SL | » ‘ ‘ . . | . ? ‘y . # TD OA, 7 / 
4m Une. d 101. Epassanf foAa IT deux-points TITLMAIQUIALICO conjugue), cs 2 celle. Ce laif: 25f LIRE: Cul equErt ce. De La-termna ique- 
; _d. ac _ / À | 
piécedente, + JA vérification CA Dailleurs a facile. 
Pape) f* Cy! 51 nu : Î fa . 
O0, 15 équahon- D'liile.- Dole seelle. peut hic 1Tuée.vdotiA … LA. OLIrE 
(5) LTXI — FH or mentt, 
IE | 
Les juanbites 1 in A1 PeleiminankÆ la Dueck on positive. Ve. celle Voile a. path upoint- M, | Leo guandiles — — mt mn d- 
leinrinerenf ja dieion- négañs e € Jo" (AP), A°) 7j. 
JG D efendioni- celle LOC eRLÉOrL- ait. duiter- imagtratiée te £Æ y) V1, mL IL, last LITL gitatter_ J101ê1 D £xort , que- 
TE ir dete mine IUT des 10 ENS de. £a. doité imaginaire (5), ch que mn. er 41 Aétiminent laulie. 
d dar le cas À uns eymenfs 1e, MM, 7Zourx-uvons vu. Ibn (33) equa on (10), que la lmiqueur de ce-serne 24 


Jeia donnee” EL grandeur eh endignes par bes relation." 
C 





MM MY 





JL | 
a. M M,- ar MT 
&) TT PT D: 











CITANT DIU 
| T n°+ n°? J. 
Me M chint. der pourts tn Lx g Lite, ous <onmvteidione de de efiri— pau fes sigrltée C6) Éx gran. 
deu ee Ce sens -du. seagnrent M M, 
"HT Dient= MT ML, , M j: lots pottets HrLagirarted ent ugne. divilé JE M CET Son Les guanéiteo que deleirrunenf la 
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C J | FAT LB 2 AB Css0 
À Ds + B NA La . (Axes rectangulaires.) 


CA Bis) = ATH BT 








(A6) 


CL UT qe -cet- Deuniérec -famules dnnenke La valeur abovlne- Ve la distance, 71 f. atutdia- Pepe 


Dune ef D 1 À 


Le-nadical Dusiqne- + où — Juisantt- que- L-numeateur- ea. paitif OL. neqatif 


Dour allons, æ celle. DCCad LOT; téoaidte. la- quedlion. SLUtvarté. que de Jorégentera sonent. Danu. Dauhes rèr- 


conétance. €” 


Étant: donnés UAIL-POoULR. M, (x Ve) ta à dsoite. 
 . ° {D) : AxtBy+c =, 


Houver- febique de L'expression | 
Ca x, By 40). 


Sie BS O, L'expreosion ca a, +By +C) ea pooilive a négative Duivant que- Ée- point-M Dex 
ai -deoue nx -aui-deosous_ de fax droite{D}, en marcfant-paralfélement 2 Pace deo y jposi- 


Hivedi ce setx Le. <ONEA LEE, st B <o. | | oo 
Ai ASo, “rapreosion CA X, + B3,+0C) Deraposttiree OiL- négative durant queLe point M, Dead 


æ dvoile oi & gauche de fx ligne«D), « eat maelhant patallélement à à Pfaxe deo las 
-ce et Le conteoixe, #1 À Ko. | cl | 
CP Lou deémontier- cel jrvoposition, LEMTALYLOTUE Daboi). que-br lepooisuk M «6% au - deosua de la Vin 
CD), 2 valeur  sihaque de L ot)mnee. du-pooinf JE plex- -rande- que la valeur ulgebuque Qc lodennee. dela 
dioie cotiespendan£ à L abacisse- dupoarté Dane; _ onde corrétale facilement ei 


» 
D eæareinarf Les torse fposthortd jrossibles dupooint, Davou— M, MX 7. da chuse sl” 


eme #) | … 
M o, t'a, Et CHE 


sigille- pour Les Deux prunicre 4 pooitione; guank la. ’ 





x 
| absolue. M'P'< LP; OT lex odonncee EL 2e negutiv ea ; Donc. Æ . 


Ceci £ci-po0n e; la galeus al lyébique. © Qe. Loidennee- Qu poink Co Ÿ,' La valu éébrique De. 


Lord nee. De la Voiles pPour l'abscisse x, eo — À SRE ; » OIL a-dms d aporen la 








teTatg te precedenté, | | Loue ee. 
| Ax +C A, +C 
VS d — nu: - PL PR F do. 
DA B sk ppoibf, on. conclutra- de la, EI mubtipliank Joar , 
| A x+Bg+C>o; 








| eÆ oiB est négatif? OT AURA 
| À x, +3 +C< o. 
Ce Où, enter partie de. La propaition. à enmicee” #e dernenteront- De- la mème. maniere. 
77. Cuationa des Biosectrices des angles de deu droites 


CJoient: les ejuahons- dec. ‘Deuux- Droite 
À x+By+ c= — © 
! À, x+By+cC- 
| Mons honverma. héx Simplement. T° equation June nuire en ecipant: que lex ‘distances. din pooint quel. 
<q ue ee de ceflé- droite. AUX deux droites donner -omk. e égales ; ee que dmne, dapsièc- Les formules. dia - 


4) 


eo _ Ax+Bg+C. 4 A x+B,y+cC 
_p VA?+-B°- 2 AB Cod 7 VAE, ETA RC ; 
IL-joenasfs uceessisemeñnf: Let <i net-+ 6 — 01. D2 Leg equations de. Liane ef la aute. bisserhiee < où lon voudra 
par Hiculaiiser 1e. De.cen. Dis ectiicen ; DIE déterminera, Dares la puition. dun De.cet- foartts, Les grec: ded one 


honaCA x +B 3 +0), CA, oc +B y +C ), et. ayant gard 4 * la remarque. Qu D (76); on chostia alt le. signe 














ou — de mnartiete” a ce qiLe- leu Deusoe. membres - de l'equatior (2) aient. lemème-diqne. 
Ce vévfiei LEia. JAI di elle. que Les Detiæ- rssectiicen Dore rectanquai Let; C A. 2. he leuto cofietents any Aaî L£- | 


lairet- séifenk la relation. | 
41+(CA+4,) Cob+ A4, —o 


(AT) 


On pourra, chercher à déteuminer- la bissectuce ert-pattartf- de 0 éfinition. mème: Ca. 0. De diviser en- 
Dei paitier- cyalen L ge des deux Vioifet. Jmneen_; 74 4 a la une. Viscusstonr-a- fai HAc- qu; -fonrita 241] 
el lent exercice | eo | | 

TS. Chant donner Les angles Co, BR) Ca, ,B )-de deux droites-avec Leo aacea_, houcer es an 


geo de Lx bissectiice Avec Ce mêmes axes. ; : 
renons Su chacune-der Orotten - “deux. lmqueure OM OM, eg adeaà li nid ; 


PA M col: Lpannt o1t- La- droite. M, M, Leilerrtle- a. b, rysectuce., Lattre enbe lex poespen- 


Dicuilarer- abaigséer- de. ces hota-points Ju" les axes O x €: OO, lra-relations-sui- 


 sanfet : do co 
oo 2MP _MP+ME, ; 2MQ MQ +MQ, ; 
UU; EI einen par &'e/ D ler «angle de la. bisseetisee. OM Avec Les Aotc1 OX À 








9Y 1924 par P Le lmyueur- OM : 
e) l 2 p Cos d'= Coo d, + Ces a. ; 
LP Cos B = Cos B, + Cos Pa 
ClDe ces eq alitéc. noun. deduiionr- | | 
| | | Cost, + Co, —? Co 4 Co B, Cu 0 
À p° (sta! + 3p- 2 Cod’ Co B'Cos9)= + Cos" A gt Co B, — ? Cos d, Cos fà, Cos 0 | | ï; 
| + 2 {cos à, Cosct.,, + Cos8, Con P, — (Goo d,Cos Bat cos de Cos 8) Co 8 
or en ayank cu a la rdation (6) du PO" | 62 ek à. la relation - Gb) Du V* (71), ‘celle e egalilé- devient; ert 
divisank par - Din +8 : oo | 
| À Lo 2 + 2 Co V , 
ULL., , Vapréc la relation 1+ Go V=® Con? | 
LORS . ess; 
V cf l'angle Dex deux. Droiler. Donrteen.. | | | 
Lou la. deconde. biosectiice, ot aurait | 
oo 2 p Co à = Coo à - - Cos & «2 pa B= CB, - Gba 
La uit du caleul se fera Ÿe- mere que ane le-premier- CA | 
Ainsr Cu, ; B, ) er Ca 2? B, ) etant Les angles de d'eiioc droites. avec Leo ac de coordonnées 
ee Vebant € angle de ces deux -deoites, Leo angles (CLR) ek CA” PB) -de chacune deo Biosec- 
Hiiceo avec Les axes seront donnea: par Leo foamutes Suivates > L | 



















(Gaz Cos A+ Goo eg : Goo = EEE | 
| ET: OL 


Mons n indisteront Par OUI La- Dideudsion de. ae famate— 


veuf 2212  d'antitangle en fo O eltor des e Coo donnees des 


| -9 onmumels 
79 . Hrient: M M, M les trois Sornmels du. fuangle cl C2, 1), CD DL CX à Va? leurs covDemneta- Leafrec he et — | 
Du poire M, abaisome Lire paperidieulaite. M, 2 Jur Le côté M, M, y OIL-AUTA. EI Designant FE pari D las ace. 








DL. lisargle- 





2S — ME.M M. 


Aa Vistance M, M. ex. Deuxc-pointo M, eÆ Ma a L pou ex otco5Lon- | 
M, MG, — 2, ) + Ce Y)°+2Cx, x) Cp -Y,) Cod; 


(48) 


quant a MH, ceot: la distance Qu pankM, a la droite M,M, ‘ont l'equatn este 
| x y 1 
(1°) | ss A 1 |=o; 








er a Vone- To? (76) 
%, Va A4 [Din b 
: : | x Va 1 | | or a 
{2°) MH = n - _— me 

Ve x) +23) 2 Co CAES Co 0 ! 














1 
Par conoequenk ; 














1% Y 1 
QG) __. 285=|x, y 1| #in8; 
| | : U La. Va 1 
el Dance. le cas des axe rectang ulaites—: 
GB 28= |, 9, 1 
. T3 Y L 
| requ'un Den-Sommels M,, par exemple, eof: Lotigine_ ? Des cooidnneer UTL d- 
(2) | 2S — 5 Y Hin0 , 
Xa Ye 








CP -AULE- Le second mem b: TC de égalité ) cepreeserite Lx vaPaus —aboolue de Pr suce du 
tiiang Le, AL faudra faire precéder- - Le déterminant dudigne plus OU TLOULO dia que-froutr” 
aller- PHUCCEDS LS EMLer = de M PET M, , Puié de M, ELO M, , en duivant Le_cercfe <ciiconocelr, or-buine 
danc:fesens des gs poortt ou méga 5, c.&. d. de Ox sers Oy, ou de Of veis OX. 

Pur legitiner- celte régle, il ouffer De-constates en.examinad- Led fonts Lo gui. joeusert 
M de presenter; que le secorid fnembie_ de Le egalite- (2°) Voie, pour dmner la_ valeur aboolue 
) de la peipendreulaite ; êlre fotécede. Qudiqne. + ou — Ÿ uivant quel itation-Vefrrue-ci- 
/ À Dessux. à lieu Darzo lesens-proili| ou Dans lesends 1e, atif. Ainoi pour la fiquie-ü), 
le-pooint M, es£ au Dessout Ve-M,M,, mars - Le. co Leienf de Y Dans Lequalion. U°), davoi 
CHa— 2, ) ef. negatif Donc JG» 136) Le second nenibre. De. l'égalite 29 Vouz 2h picédé 
À Dave +; 0 lesens of. positif. done … Ga OL la fau CI), Le point. M, es Aau- 
Dessus. De la. Droite M,M., Æ le coeflicient- 2e Y, 2: a.1. Ce, x.) es positif; done. . Lour- 


_ NM «La figuse (M), LepoëniM, ask au Dessus ÊN M, INA LS le copfreiont Des à négalif parouit le-SeconA 
DR membre de le egalilé (2 7 doit dre Pete du digne - _; © le den de cotation canal}, donc... 








80. = Sniface ne polygone | : 
He tenÆE M,,M,, M. , M, les ormmcts Du polygone Æ 2, Y), (2. Die . (a D) l'euro coodemneer = 
7 cojsechises > Danse Les ax eo Der dtliere. A. Ce G Je La nouvelle. . Dot] danxLintriteur Du-po- 


gone ec daent: x; Æÿs lea nouvelles-cooidmnées Du point M; vu(oc;, ÿ:), desoute: que 


\ DA TT a + 5C : 


(1) 
K 7 pb + y ) 


à el b clank ler <o0dminees de Lougine- o’ & L à émane pain O ‘aux. ferents Sorruricb, ÊtL- decor. — 


Posera. 4 lepolygme. OIL, Rearglee -eÆ Le OT AA 


9) 
x! 1. ' _ | ) ) 1 , 
4 bZ Xe DA | 2, 1l— 1 C7 Va 
, " | + ) sr + , D. | LE 5 
Hg Y sg  Ys Ton Vh &ÿ Y, 
eTL admellan F que . es inDicax_ 1, 2,3,-..H indiquent. Le0 omemels vuccegsifs que Lon. LENLCOTITLE- ch -poareont - 
Lave Le-pol.4 one, cÆ 7e le rnousement: Deofation. af lieu Darn le vencpoosibif 


Ch. vempolasank Les Xi e£ Y’ ral” deuco saleuzs QG), cr auiiA- . 


(2 2S = Din 








rer merite 
































4 Vi, |%X—Aa %-b) ou ja gi [pb <& 
Le LA EH Xy—A %—b En XLy Ye | % b x, ? 
Lo DA La Y—b 1% HA ip |b % 
x y lx-a v-bl x, sl la STD x] 





. . = 
ON 0 0e 8 ue SO C0 eu ne se mn cie nl Sn 09 e um © 0 8 où + = 2 us ne es + 0 Cut On der + ny om + mn 60 4e en ee + 











n Yÿ. Ua a V7 NE ve “ a. | |” x, 
sl lara gpl la a Y b x, 








P 


À relation (2) destenf alor 


7% 73.7. æÆ, *} . 1 Vas | L 
+ He | 
2 Ja Vos Sl Fi 
. À even onx du Lexpression. OC). 962 (79) de. la Si uiface-Du-hiangle. Ox pus mél. Ce éteiminant. Cu 
les Deux fo rmersiirante | 


un 



































A © © o | [0 4 0 0 
Oo 4 x : | A O0 XX 
2S — 1 # 1 28=-), " ÿ } 
9.7 Te Va. . | | 2%, Je 
O 7 Ce Vs 1 9 a Ÿs 


en mulipliant membie. + membre € li Co dgne- ces Deux. Déteuninants, on five 








O À 1 À. | 
6] 2 | .  . _ 
3 S- 4 x T+Y : x XF Y, Ve | y DL TN, TS, 
[4 XX + Y x + | À % TX Ÿs 
1 XX TYY, XX t Va Ye CA + ÿ 


DL Outtiphons pas -_9 Les troir. Detnierer ln J? LS épioona-par— — 2 La premièe colomine, le. deferminant sea 
multiplie. FPT À . A yra. dit Éotr Derniere lignee- ajoutona rcgpechivement A prmiae-- rultjolie. - par-o® -ÿ, 


JT Co + y ! FIAT Ty + ; perona- de. fLerre- R77/ L ex. hote - dernieres colonnes; apret- ayoir- pose 








€1) MM” z dd, £txs x) += y? 
on fiouse | | | | 
. , 9 1 | © d d, . 
(2) 146 ä _ 12 | 3 
| | 1 &, © d,, 
1 du de 9 








VE fe Saiférce d'u iianghe dont-on. donne Les équation <? 
de Côtes 


82 Le en£ lee épuatione Des tit tes d'un. hiangle- 


} 


D, A,x+Bÿ#+C & 0 
G) D: A, x +R #+C = 0. 


2 a 2 } 


D, VA, æ+B,y+C = Ô 


route Veoignetne jour (2, Y), Ca, LOTS 1%). Léo intersechuat. 4 de Drviten. D, ÆD, D, 4D D AD, . Ce 
AA Dapier cela. | 


(50) 


PrAæxtB yY+C, fo=A x +B % +C, [o=A x +E VHC, 









































= 
(2) 0 = À, æ +B Y+C, P- A, x, + B, HTC, 4 0-A,x, + B VC) 
| OLA x+EBy+C, \o=Aa+E 3 +C; LEA + E Vi; 
Les quantité E P. ns 907 Dfénte de jevv. | | | 
Ce si 1 onr-foierd Le. Deteimiranlt fo me, par Les cpprernieu-menbren De. ceo eguafionc Savoir” 
P oo 
© EE o |, 
| . | .. ro o Et - | 
mauve, daprèc lex. égalité (2) 2 Le thénème de la multiplication Ven Vefeuninanhe 
P Oo o[ [AB C| |[&% ÿ 1 
CE) |O PF ©|=| AE, C, | 2 M 1 
© © EP! l A, B, € Lx, Y, 1 
Cr, méair JG (70) que | | 
@) 2S = |, %, 1| Sin 
| | ct | 2, ÿ, 4 
eIt Designant par 5 La surfe du fiangle.. 
égalité (3) Qeriendra- me. 
; | _ 25 # À 
(5) E FR = A B CG 
| | A, B, cs 


4 fur epaluer maintenant Les es quantite P,P, P.. | 
OR cela, eliminonr- 2, eÆ Nr enhe Leo equationt- gore (2), dl exenl= 




















14. 1 
| À B, G— 0 |=0, 
À, BE C0 
CIC. | 
À _B | €, : 
4. A, B 
A B CC I-E | T| — o. 
Te 2 2 | À B | 
| 3 3 
À, E, Ca 


D cu Lon tie P ; OIL AUiA , eÆ FE, elt- gpeiank de mème. ous les Deux auten-groupe…. 


CS ubslituonxies valeurs ainot vblenuce Dans Le rue ), on-touwe Definitisement 











A B C}+ 
| | | À, B, | c | __« Dur 0 
(6) 28-_ À, B, CG 
4, 8| [A B| [AE 
a, 8) |A 8) |A, 











TD 
PA regle énoncee. au 92 (7e 9] €of: eILEOte- « applicable. d ce CAC pursque- Lea pression (6) 1L eo qu 


| foumatrar, IA altération de-digne. de l'expression CA). 





(51). 


SI ofaire d'iur pourt Par tappo & ur 
4h yotéme de deux dioiterx ?.. 
I: Définition cÆ équation de En pote d'un pin. 


53 Étant donnees durox droites fixes SA er 5B; pau unppourts fie P OIL mène. une sécante quel. 
conique, faquelle rencontre e er à b fes der doiteo fioces ; ou <cHe secante- on prend LUI 


point M +el que 








_@ PM — Pat. Ph: 


oiog Le Lx séarte touine æutour pont P Le-point. M décüik Une droite qui eot= apprelee 
La - bolxice dit poink P, ef fe point P porte Ce nom. de pôle. | 

D La relation. Q) Les 9eg med HOF comyoles nr fear ki dupoonrt. P, JLO1LO rbseweronx leo consentirne du 
Jbn (53) pour les signes Cf pour la notation | | | 

Celtz: de into eof: LIL <a poaiticudier dune Définition pluo generale que-ToLA Deirort— das L'étude Des pre 


pprietes géréraler Des courbes 


Hemarquons Deuil. que La Lelahiort-: 1) peur De. -melke sr les fo nue duivanter 


A4 ed 4 ou Pa=PM -PM-PD. 
PM Pa Pb PM Pa Pb 








; 


Or 
| @) U +Ma+aP=o, di PM-Pa=-Ma; 


PM + Mb+ bP- 0, Doit PM —Pb=-Mb; 
CTt- &- dore, en-ÿ tasideuis ef ra la-secoride-forme 
@) . Ma | Mb | Ma Mb _ op. 


Zz O, OU 2 + 


Pa Pb ap BP 


| D A zelationr- (1 at @) 9 Pissente également Le lier dupocr M ou la-polaire d1z pank F | 
ô k. Pure Lrouverr l'équation De La. potaiie, 11OtLO fPreridrons D'abord la relation Q) conne prit de Deparf:. 








Joienk CX ,V,) Les coodmneie da paire P er | 
—axtAay+a, = 
License Lo 
Les éjuatione Des deux Drottec_ SA dE SB. 
| Les covdominteer Dur poinf. quelconque (x, Y) de la Duo P M seron/- 
CR IRA 
| V= + HP) 
C3; 2%" 40); p Lepicoeitte la. distance PM, ef lex conotantes. À eE pe Dependente de “es a é B que fair la- 
Doite PM avee-ler. utes Ox € Os. oo 
Céei pue, Vesignona- Ps Pr Pa Les lorrgueurse Des sgrente PM Pa, Pb: La telation- a) depiendia_ 


| | (5) + — + +4. 
P Pa 
Or lec duwtancec P, ef= P, 9 obtiendronF est. vernjolacant: es Par Lux pa leuro (4) darts Lune ef L'autre deg equa- 
lions C3); DIL- atia_ ain, EIL- Desiqnant jpoarr À, € B, ce-que deviennent À FEB lrroquon- # zemypolace. x Es jPar 


Les coodmneet- à, AN, du-proisuÆ£ P : 














; À, B, 
UA ALLÉE LC. p L Æ 
célattort- Jotecedet le Decen atora Xatpa x b+ Le b 
(7) ? + À + & - Z 


G2) 
° 


OUT LULE-_. valeur ai biljaiie donnee «L. XL VIH M Les équations (4) eE£ (CP) Déteminezont lepointe coueopertdarÆ M; 


en d'autres bames, Led cod donnees Dur pont: quelemque- Qu lou vérifeuwnt les | éjuatinn- CA)e CT), life com- 


Linaisorr de -ceo | équations; elles vearfl écoru= er poarticulier- la condinaisertr obtenue. en éliminanE Xe pe, ce-qu— 
conduit à 


(8) 9 LR) a+ A | : zx) b+ CR | 
A, B, L | 
(Coke épuation., élan une elation- ettie Des conotantet- ef Les coodmnece- : DC 4 © d'un point. quelque Vu lion, 


Jet& l'équation Du Leu Du porn M; on co que. ce leu ok une din. 
| Cadécalppante L. ation (8) De la polaire_ L vient 

| | ax+a Y+A,-aX,— av a, | etre he rh 

_ À, | Be 
celte équalson- ve teduif, er ayant a a la digrifcation de À ef B.. a 
| Go). Ax+a,ÿ+a, bx+by+b, 
Axa ras  barb tb 

roux. l'xions sovt-la forme ahegeë 


(1o Gis) 








—? =0; 











æ 


+R 0: 


85. On peut audSt trouver Le équation De la-polaie es pour point de dépatf da eclatio. @), dasoirT 
B. 


@) a + FE CE 
Æ otenF., cmime-précédemmenk, 


À — ax+ay+a, — 0 





B=bx+by+b,=o, | 
_& Les équatione_ des Que Doitec; dei ILOILE, en atfie, Par EX, % Lo covdennéer de P. 2, Y, cellen Qu foatrk M, 


D apoiex la formule (2) du TG» (55) Lo . aappas Varna “hoquele l ler Doiter gA "PB Dipisent - xebfsechisement? | 
Le. segmenk E PM seon/— | 








Ma a 2 +a Y+A 
——> =— J 
. / + 
En) | a P a x, 4, Y+às 
mb bxtbythb, 
CP bæ+b Y+b, | 





Jubshiliank cer valeure Vans la relation C2), on obtient immédiatement Le ration (10) €. a. 7. une e nélatioy aie 

_ lex comdmneec Ou poink M ou. lequation de la polaire. : 
86. AE quation- 0 de- la-palai 1e. du jpoiru= P Cæ, Y, ) or au Da Date A kB eo: done 

a)  c= = + un oO; | 
. on vof que pale fPasse-par paint. de concoura_ Ves deu droifest. 
Le cquation- d une dioilé & quelcmique present par Le. pointe £ S es. 

A +XB- 

CxpLimone quelle pPadse far Le ik pm a 





| A 
A ,+XB, Z O0, ou À = — R. 


o ! 





l'équation de la Droite SP cok donc 


| | @) | D--B-o 
| . Ce) o 
Li quate- droites 
| L À =0, 
B — Ô; 
A B 
— + ro, 
CrRte 
D=f- Ro 


| fe renE « ce. quon ajop elle nn frinceau Parmenique; Les Droite Aoôsociceé À dB sonk dilé 


ëx. con) ug yuceo 


(53) 


? 


Joan La ppootE 4iL. coupole Des) deux Qroiter C eÆ D; ef. Les À Droles. asocLeCS Cc£LD son#£ LOL. con) hets Les LecCO for tjs PotRE a) 
dl cotole. À. A ÆB. 

e vd deneminaltront; que-nortd aelronveiont… pli Pr) CAILO une. Hbeotte ptite qénéale: Done leg ilimeco jpar ler 
| f?i moiéles Jtuivarttes: | 


D 
Ca. dzotite C eo, pau” tape potk: ALL coupefe. À et: B, Paola ce d'un pointe quelconque de fx droite. D; 


Ds 


cE Ca droite D co (x pofaire dun prorrus quelconque de. C 


. ne 


(Sn diotrte B of, par tagpoport au con ple Ce D, fx polaire dd it pointe quelconque. de À e fa-droiteA 
CO lapotaire d: un port pueenque de. £a dxoite. B, 


A; MoniLiATS A2) propices AeaJItoget 


% Hoi: P'x, %, r') ut paint Juuelconque de. SP ot D, plis ce-poinf. Jeta. 


A 
| À, + R . O; 
or le ppoint- P'éfant sur la Dioité D, on a | 
oo À, B: : 
AE 0 
4 cgt «xftort- PP recedenté. Desient£ alors 
| A _. 
À FE = Oo; 


1 , . 
C- XL pPrecéenent la Qterle. € , 


À oil: Q C2, ÿ,) point de. la droite € ; la polaire. de ce-point Jéta- 











Â B 
_—_— — = 0; 
| | A, B, | 
or lespoink Q Lx, ND élan sur la Droite. C, on. a. 
| _ À, BE 
= 0; 
À, TE, 
/ ay La din 1° LecCd crie. desrertf: -alo te) 
À B 
—-— = 0; 
À, B, 


C est prectSernent lquation de. La. droite. D. 


D% e. T2 (2 ÿ) tr pornk de la. dioile. À ; la-polarte. de ce point. Jeux, Par 1appott a+ Spslème «C ef D), 
. éd 








€ D 
——- ——— = O; 
Ca D, 

OI TL. à ° 
ler 
| A TE 

À B 
\ TR TR 
o o 


«Æ, comme À a col. ul, / cnation-pretédenté Je rediuk à 
| C—D=o, vu B=o. 
M le point (æ, Y,) &k Sur la Droite B, la. guantite B, côf: nulle, ef l'équation de la polaire DesienFT 
| C+D=o, ou À = 0. 
Hemaiquons que les ejuattoro du. Âc ALSCCALL. Parmonig LLE 


La 


j A =, 


\B-o; 


d 
D 








paivent encoie-s écitie : | Î (D) ÀATO, 
\ )  B=o; 

(3) A +kB=—o, 

_ A-kB-o; 


(59) 


9 l UTLS pprendrons PEUT NP arameties -de re étence Leo valeurs Diuvantes 

(3) A =+VAÎTAE, p=+ VER, V=+ Vert, 

ek, afin de ieoler daccoid avec la convention. Au Do? (90], roro droposerontt, dans leo famuler (2), des digne des tadicaux ur, 
ce qu à évier at eme, Tôtié chargeons leo Pig red De pPiemiets member. des équations. QG), de maniere d CC. que les valeur” 
de X  V,Z. fournies fjPar Les equations (2) Jazenf positive loge PTL-LSLJ9pD0TE- le point. Là ,N) situe Vans l'intereur— Qu lurartgle- 
ABC. des Jimuler. de hansfoima hor-veunt alors. 

| | | X =ax+ay+ä,, 

(A) | CY 


Z= cx + OV +Cs; 


bx+by+b,, 


il 


“e Lebtien- à, a, à, b, b de. tepresentenÆ Les coefficients 5 épuatina de4 élec Que fiangle De ugférence, apres qu IL. a rod - 


ë Le vigne de Mariere. d. satisfaire Ai tZX condilionx que TTO110 METTOTLE- Virdiquerr 


D 
EMAALQUe. Les formules. de hanafamation (4) comviennenf ais cé 01: l'ont ufiibue auc-paiamätien de uéfcience_ 
Les es valcrrs épeciales (9): JL ot voulaif. laisser aibitraien. ces poararnehien. il Parduuik. pure ulois les Dimiled (2), ay ies AOÛT 


Cit- SOLIL. de- jruccéoer- Led signer Den rad auoe- COTILITLE. il ee ele def 


Cherchone. masrudicantf- Les formules qui Périneftent de /Pa09 81" Des coordonne Et Hailaté teo AUX. covdmnees Cxcteotenneo. 
"Noms nesvous teur ce nmwoblème. raveroe que potir leo Pamules- {A4). 


CJ OOONA- 


GG P-|R Bb, b, 








eÆ Debignons. joar a’ a, a, b, b ,.. les ebeiminank partiels de P, desnite que- | 




















a = y À =— | A = ' 
a 4, 
} + 2 
b = — j c£e .. 








Dr utipline adore Leo équations CG) respectivement par- 4’, b, c' ; Puis, par” a, ,b, ) € enfin. par a, b, gr ,Æa ajouté; 


ML Üouve 
Px=ax+bY+cZ, 
(6) Py=aXx+EY+c2 
P=-axX+bY+cZz; 


D'ou. en Mvisant : leo desis premieres équabione Par la rototème 


F2 


( DxX+BY+c'Z 





a,X+b,ŸY+c2 

7  oe 

(D) 4 X+b, Y+c,Z 
Ÿ =— ; Du 





! 





= 
; A ; . J , S 1 «À , . 
ces foimules vésolvent La giLCHE LIT A ea covtdonnees. hilaterec. X,Y,2, véiifienk adore la relation 
(7 6is) a, X +b,Y+ CZ = P. 
/ 2 , , ee y ET tjs 7 / 
Re Mk que L. J à Qenominatau- des saleuxa. (7) cale Aa LELT 
. , j ’ } | ° « . ‘ 
; — 9 : 
| (8) | a, X+b,Y+c,2Z = 
| Dr? ne, arts L-oystème. actiiel de cooideonneer lation l'eguation. de la Droite. De. Lin tr; UT PT Les aleuts de. Æ LA Æ €. Y CE 
ve: wfent celte éystaiions à x € Y DUT. En tree | 
L LR | 
K em ae tte IX. Cesu 2094747 qu urt 0 ce les 172 biangle- de référence € Le. co jte AB Par eœerr je ole. à Fee Pre a infias, 


/LOUA æefiouseions conne -CA4 pputite -alierr Les formules- De. hancférmation fou Les dystemec de co dmnees- cattesienne:- 





(2 he Le voit. encore a L'uide dec ielahionr-(2), EIL 4 intioduisank Lex. by pothece co, GC = Oo, 


(39) 


TIT° Cas OÙ. (eo parametres de Reference sonk NL en eyidertce . 


99. Vois prertdrona- les m— Des côtes Du frangle. de reférence_sous la foume- gruvante. 


BC æ Cos & + y Sindt-pzre, 
| œ co p+y Sn qe, 
À ns æCHY+Y Hny-Tz0; 


ei ,B, Ÿ: Jonf. Less angles - A ec. le des x. ‘povili} bs des fPreipendiulairec dbaisoees De l'origine des oo donnees. 


ES 


Sur ces dioites FE Ptig eco veis Les Doites : 5 PUT, Son Les valeurs aboolues des Diotareer- de Le dk ÈTte alta. 


droites condidéreese. 
che À , pv sonf les paraméhiae de “fer etence ; Lsasodmnée hilateies d'un part oern, ulotaction faite 
Du-digne- 
[x = X (x Con d +Fy oinmt-p), 
Y = u (oc Cs B+ySinfp-dq), 
Z'=V (x Ces Y + J Sn y Tr): 
Mais Tout admettiona- ze, L'hi joolh e eve Duivaile: 
—<° + ougire deb <o0 données catéoiennes- ok dans fintércieau du hiangle de ef ten ce + 
T£ conidmneer. hilatèiei Dur poire DELONE aloo donnees Ib (96) ex garder <k en. one par les fo foi rrutes 
que suivent | | 
[ X=À(p-cs a _ Y din a), 
(2) | Y = pq Co B — y vin B), 
| Z2=V(r-Co ÿ — y vin); 
L ouf. pour Jen consaintcie ; Des Up po e1" L foorrré considere. dans Lintetieur— du. fuangle ce Léfétence, 
D'acoër égard à da convention ‘du. V0? (oo) Fa  lare regle. u. DO (76). 
+ ES ; coodennées X ,E,Z) dousert, J6%(89) en. oule, verifier La relation. 
CG) X sin A + L HinB+Z dinCrE, 
| À F V K 


94. R Lions fondamentale entre {es aitg Le? , B,Yy , K fes ang co À,B, C, dis Fix _ 


and Le ae | 
À empi AÇOTE , dans L La- + cation - 3), X » €, 7: jPar leurs qale EUTA- (2) ; l'e éjuahen- oblenie 2 DekLe AOL 


Lieu identiquement; OT Ait parDuile 


Cos Sin A+ Cf Din + Co y Dia € = 0 


} 


( 1°) DUT LA Din-À + inf Jin + 6: my Dir CC 06, , 





P “Dir À + 7 Din. B +XY Lin C— =. 
D, entie. Leo Deus. pterieter relations. (°), or elimine- altecratisement Jin À, Din BR, jours Sin €, 471 hoive- 
DIR. À. À oi BR — Sin C 


Sn) Din (V1 OÙ 7 Din) 








| LA ODÛTO, Jour uit trébartd., | 

“0 | D de . ss 4 

(2°) A, =zfpf-y,B =y-aù, CU = af ; 

UT L- Hdi. Leo cg a, is. 
CS | 

{. À, + E +E 7 0 


(4°) Din À “Sin ou C _ Î 


ZE ee emma 


9 ur oi À, oi B, “Jun (O2 & ! 


e1, on téêuat des ielatronsc C3) 


(56) 








Ne . . 
N C7 Les Six. - bnguatio que tenfecmie celle Lea ion. HOnE piccisernent. le. D moitie, n Ve F7 
P 4 
-X 
De ments que lu fianssersale ADF Délxche sur Le hiangle BEC; Vonc-l'épalite col Viike. 
+ D ‘ à 
DaUY 
* SR NM : .— 
É CSS 
À LX 











TT Chapitre II 


Coordonnées (rilatères din point. 














ë9 JE lon œnoidte. LIL liangle fixe A BC, un-Jo0ire M du. a Jet 7 Par” SCD dvtances aude. cdfrs D. 


fitangle. espcclisern ent mullipliées par des nombies constant positifs atbitiaitement: choisis. 
oiens Rs cxernpole, MP, MQ,MR, les Diolariceo regpediver- de pootrté M aux. côte. BC, CA AB, dr bianyles 


/2090716 


(l 


X = X. MP, 
(1) | Y— pe MQ, 
| \ Z=v. MR; 
Les _quanditéo X Y, Z, son: Leo cooidonnecs Tuifateres drepuirt. M. 
de e frange ABC auquel or Aappoile Le jpoinf. eof: dif. Etiang Ce de référence; Leo cates triangle. we 
(es axes de nf etence ; Les nombres constants À, pe, V, oùnk ls parametres 4e Référence + 


Ji a , C, dos . Les longues Des côles PI rage cÆ S où oui ace OIL À, enlie Les éooidmmees FLilateaeo XX, 





À un inérnejooirfs la. ielalion.. 
| . À C + 
S, met Lsmest a dune s 
(2) XHÈY+E 7-2, 


ælalion que se «onolale inmedialement cn temaiguanf 7#e À La-dfire du liunce ge ABC es la somme ‘Des Lot ; 


| suifacer AMC, CMB, BMA. 





neque les param fes de référence oral. cqauæ. a. l'unëke » + 
- | À = Fr =Y = 1, 
la. velatiorr-porécedente. Devrerel. | | 
| @) AX+bY+cZ2 25 j 
VLL, ecole : | 
CDs) X sin A+ ŸY'ôin B +2 Sin C= & : 


er deoignant par À,B,C, Les angles dt fiangle de icfeience.; R de “yon O1 cercle. circonseuif., eF en ce éyaibatex 


 égalitee 
4 _ b _3R. 

D SinA — JinB TAinC 
90 des dignes Des covdonneet_ lrilaterer VOr1f déter minea. par la convention - Juivanle : 





Chaque covidonnee era. regardes. comme poottive oil negative dLUÇAnt que £e -poutte Ebf- Dire, 
Par caxppotrk.- & L'axe COtreoDOr dank, du-meme côte. que Le bommtel 097 00€ ou d'un cote différente 
À sus F XX. dr fort Jeia aegaidee comme pooilive. té negalive- Strat: que re JOirh JCtd- OTE te. seit JPA, par 
La pjouike LL cote BC, Qu-mème- côte que le. sonrmef- A ; c£ e même parles aubiex. : 
Ur cof= conduif a celté convention. pu” [a Didcuosiort. Ve. La relation (2) que Votf: ëlie. fouet s vérifie quelle gt2e Doik da 


“1: | . 3 . ‘ “. : 4} - . 
[205 LÉLOTt. dre paoink M. On y côf= 4 alenterif conduif Ja41° La DiscLas1orL. des formules DLtwast ÉEA 
. C . ‘ 





— 
De ‘ 

I 

Ko r 


mn x + Mo Xs 





M, + 


QG) J'y 2 mEtmr 











TL. + NL 2 





fr. 
| MZ +, Z, 








\ Z = ) 
® ME, 
Ju mnenk Lo codec X X.,Y, 2. dix paint M Vivi, sant les Degrrcrés M M, Dans le tappoik D  desnte… 
7 am à. | | M : 
7 Bis) M - Ta , 
| HA. M  m, 


7? mé 
Ca formule . demon ftetonk / Dar eo conéideations- abs oliument semblables a. celles que on£: ele employ- 
Fes Vr (52) ef { 53) | 


Ode là TLoLLO conellcrortt. a LHoL que les covtdonrees X Y 2, D ur foerntt- 4 uelcon que: M Dire SLT LUTTE droite Delér- 


- 4 
minec. Jpar” leo deuæ-points M (X,%,,2) M,CX,, Y,,2.), ent elie finie par! Les cquliter 
| XE=AXX, FAX, ; 
Y— À Y, + À Xe y -edc'ec la cmiitin. À, +, = TZ 1. 
À Z = À 'AtAZ 
ef le ‘Lao poule des diolancer der. porté cartable M dy ec. due poërtds 1 Êxeo M ef. M, sera Venne. paf L'égalite 
| 9 
M M _— Lo 2 
MM, À, | 
Con fisant. dite Lcd guanthles À, cÆ À 9 CIT cbliend ia. lotcs Le frorrk ve: - LOLLE. M M 9 





. nes n ) 
M M M, 


( 5 Éis) 








(D. 4 | , 
. Crans duration co covidonnéer? 

7 « 9; Î : . | " | L c) | 9 , : . , . | ‘) , | n | 

/leus allons tre LqILE Leo ouniilce qu pPeirteltenf ve fPAISEIT VAS <001 VOTR CES Caïlesteittet— uiis Codidururees litlateiet 
Lrisebement; cé oirnuuler sott# satiliont utiles XOTILITI e- 4/2 Ve. Ddemonrolialion.. 

Jupperens que les equahone- des Lots cotes du Li angle De. if Letce Hutend: , par appooif. d. Deux axes rectangulaires OXelO y: 

| BC ax+AV+a,=0, 
y B | 
| (1) CA bx+by+b,=o 


, y+b,=0, 
x \e Las cxseyr 
A | AB cx+cy+c, —o. 


© ‘ , , F où nu L ue t ‘ . 7 « 2. 7 [l 
 Chachenmo dabod Les croidmuicex. Crifotgies X N,2 dim panne M en fonction. esex covudmnert Caite — 








. ET 
DLCNULTED X, Y. Cévus CC. “LéTTtAi guet que 


O eu 

Uoup = LRTANT Er 
FVat+a? 

MQ = PET +b, 
IV + b°? 


CX+OV+EC, 


iVcr+e? 





! 








! 


MR — 








UE Jap ne LA. Défenition. I 2 (8 9) 
XZÀ.MP, Y=m.MQ,Z=Y.MR; 


ur titi de 


a x+Aÿ+a, 
as Va”+a.,7 
(2)  ]J Yzhu batbytbe 
EVEEE D? 


€ XX LEE Y + a | 


X = 1 














Vetrcr 


N. 
» 
Kr 


(4 
4 iles » 00: J _ 1) | GA ) / F Di / a s. Pot | 4. Z ec . a 
AS CLOLLEN ADS AHALCEDO À ce Lai JO7if OI) jtiguiceo Par”. t4J2pot dit Jos eme. (3), (4) CÆ, ie tfoioguernent. Co Ciollic 
associées (3 et (3) Jen Cort; L Ley Li CC jou ftf9 po 4 UML. yoteme. (1), (2). 





If° Connor uuctiop de. Pa plaie. 
S7 


: , , A . oo L 
C'f. A fee aire Out fpoinfk elartk LUTTE droite, cl. u je. pour Lx crohutie, d, CL le CT JEUAE pretttle, EL Inerme Hi 


/ 


7 7 . : - # n 
sent. la polaite; peirnellerk 1e con site - autliurtl deooiré ul ot -voiidia.: Marx. la pois Dprtele Sava ne faite 


Er) 
eu L, lnoyte Le HULL de COTiCOi I itC- eo Deux Foiteo dre. diteme- Ci SF cons bite. Ls telattiont. C1) e/. D}, uyzri Je, [TS 


onotuction plus Srpole. Ce propre car À ailleurs Lnpoitante au pooËr Deprc levrique. 

& Eau or nee eux .Aroites SA, SE -ek ur foournit- Jisce P ; sk, par fe-poink F, OTt merLe des sécanteo quel 
Cort iLeo, <K Le t'on Joig ne dix ona lement Les pots 4d'inte voectron de ces sccantéc Apec. fes deux. 
: clrottes :; Leo pourté de -C£eILCOMLELEe de ces diægortæfes DO our fa polaire -dit-point P Par Lappeii- 


« - } 
LE. dax duoiteo doniees, 


Ce fe Jotopoothon-peuk ve demuntier- analytquemerit. de bierr de MA eLCC. j JE TL Éridie LEE LL giie Latiiienn te. 
Cy € / 
2 tETUILE Les Dezrx oites fixes Pete AIT xtEO de coviderneeé, eh dorenk (x X,, Ÿ ) leo covidnners ue P Joert Cie. oube- 
V— Ÿ = À CX —X,) 
- 0 : . 
T 7 os _., van " 
Y— Jo — À, 2 x,) 
Î , , ra ; . ‘ - | 
Les € naljorrs es eux Sécantes PA ef Pa,. 


1 
CAL. aiitu. 





| | OA — DE, — re 

















; 
x RTTR 
À Oa,— —— - _X _ À, KT Mo, 
DUR = —— — 
À, À, 
Ob=S- 
: O b = D À, XL ,: 
fo : . 
ho Elta lions Des Cerac dragon lee a b cÆ À, D. %ciontÆ Jo ” (40, à°] 
L° 
D AS x V 
he ZE À 0  —— — + ss 2 
04 Oh  ? O4  Ob 
OL | | 
À À æ Y_ 
X; V AX,T VA 
: À, A w | 
& 5) . , _ 2 TZ ‘ , 
"2 À X, TY, xx. y, 


—— TS ‘ * . à 4 + Tr: 
LS COUU CITES dupoint M éntleioectiore Des deux. Diagonale, — ei rent. cd deux. cgruliont. 2 Jimulfaree 4 ; elles FH RECNE 


(a) 7 fe l +. 
CETLE. de. Lectii fa CÉLestiLt. CL Les - reliaruchant mrme she. A DLeLbEE., ; AUOT 











fi. OX cf as 
XL | en - — — NÉ Ru a | — 9; 
À ; | À, x, TYo | LA rY À K y] 


a ‘ 
. CT, STE DEC UELS IAE cit mené. . De LTILE A leur” 


2) (ext es) 





(3) —— ————— 0, 
N À XP.) LÀ, Æ,T NA 
79 ; N 7 1 + An | 
LC 4 À, 2 jè ent li À, (À ; 771 LEITLEI LA. leg Den.-Serarit EX P pal cÆ P d, cout dealer FL, Ce à VA aurai inDétesmén aliort…, Lex 
c. 7 | « 
ue à cjuats crie. (1) €£ CT) cpresenlant. à ali. a terre dietle ; L équation - de CM. One a 
4 , x N_ — 2, 
(4) Æy+xX VTrA, ou &, + A 


A / . ji ] | . , , 
Cttr et five par les co donnees. Ÿ dic-porré M ,;F td ep dar le des atéilinrtiec : À cé. À , igicocrte. Donc Le lieu. 
“Ji it sotrid. M, 

€ € 
( SU té LÉ ler. A Leile ‘i Civile ; ; C£ Dajores. l'équation. générale. (1) due. % x [#6] , il. co astble. que ceËfe. drole. Et fe 


re 


ÿ TT . nm . 4. - 
êet role À LL É n t£ oc 12 = P ; CAT tit Îla Le CA6 ct cts Î el. / 
/ j LE f | CE s : 


Æ L Egtra Fort 








À D 
+ = 0 
A BE. 
a . : ° ‘ 
A CPLEFLE A lo Lt 
7X Y 
+ TZ = Ù. 
XL NA ° 


rm ropiteles du quadiil aleic con ler. 





| oo D _ 

ce. Ce appelle quadrifatere complet # sa fi tite fa mec par Lit WA lente. Te Juulre durileo indéfirier., ‘Less 

SX. joairts dinlasection Ve L'CO guale:: Droites férminé, Lo OL sOntrners Pr ‘ madiilatere; Les droites PLL narn£ 
Veud_-Sonrmel) or. silues ot Lt mere côte dont les © Diagomalee., d'y a. Tunis dia urales. 


t}7 


ous allons conclue de ce qu piecéde. gchgruee prapriéteo importe PT juidrilabere cr: nr. | 
“hoient A,B,C,DE,F les 010 dommels © ur quadtilatere AB,CD,EF, Les #01 diagonale; M,N,P ées 
M | intrseclionr Ÿe céo diagonale. | | | a 
$S « | pe —< e quadri fatece -complet= picoente Hoi faisceaux haumoniques 
partie pour oonimels fes poitnto M, \,P | 
ehavoir- | 

(MA,MB; MP, MN), 

(NC, ND; NP, NM), 

CPE, PF; PN,PM); 
à SQ 24, en Je Sri rank Dune. notation. abiégee. ot uoitée. ert 4 comelue 
D (M, AB NP), 
DUR | CN, CD no 


ILOILS dVurLO souligne ds droites AbooCLCeS . 








Cf? 


af a Demonshation- de. celle piopiiele JE umelal: immediatement: Qu Théorème. que nono venons dclablir- Jo” | (87). 


ci LôL, conoidéia n£ L-poink M cf leoyotème MN, MP, ous foljonr- que. MB eo lapolai Le. dproint À ; car 
ucpoint À pautenk les Deucc- deanles- A.CE, A.DE; ef les Qiagunaleo FC Æ DE ve coupent. enB ; on. a dore ur 
faisceau baumonique- jaune par Les Deux coupole CMN,MP); (MA, MB). | | 
Conoideroms le proinÆ N «A le systeme NF NM; nou vosjon. que- ND «wf la polaive Dupoint C; car Vu. point 
C partent Les Deux serantes CAE, CRBF; ce leo dagoralen- EB 6 AF se-couprent: en D; o1t a doric 17772 faioceau 
harmonique. Joue pou Dal" VES deux coupilen. (NP,NM);,CNC,ND). 

Li conslatita- de. la mème. maniète- Le. xrofence. Ju howeme farsceatt- baïmenique; Lime. Par Les deux cortoles— | 
(PN, PAL: (PE, PF). | | 

2: P/ lt Ja LECeEaLt- harmonique dipise bameniquenent Te hanssersale quelconque, HotlS VE Lion cfolro Loir. la. 
Latdvr- ef la-Signification- De. cette. E piopitéfe , aires cela, a ss que. nou $erneno De Dernorrtier peukÆ 
- v'enonceT on ces leures: - | 

dans un guadifatère. empler. “haque diagonale cor divisée haimoniquement par Les 
deux autres. 

3% Moous avons encore. Le Hheoième duirank: | | 

LC fJans +our quadrifatere com er fes milieux AT, TL P deco #roio diagonale AB,CD,FF, 
Don CL ligne droite. | 


y Les Lois D oites By, YyE, BE, | joignant: les milense Des côtés ?u-tuangle. BCE. fassent ceopective. 
mes par- Les milleux PR, des Rois diagonalec La. queotion— repLenE à Vemontie” 78 au 4°) Fégudile- 
| Pp.ymEn =+fin.£Em.yp. 


( 60) 


4 t . 4 o : 
ot, a jar cqai) A UE _- eyalitet (Æ} : 
€ 4 


Jin À Coo B + din B Cos À — din €, 
dut A Co B + sin B Cs A, = sin-C. 
Px comelrcra de la, cn ajoutant membe .a mernûie, la piemicie . des ielation.c Hiuvantec 
Ji À ( Cos B + Co B,) + Din Bt Ces À + Cos À.) = ©; 
(37) Jin B (Co © + Es C)+ Sin C(cuB+ Co B,) —o;, 
LU Jin € ( Co A+ Gr A)+ Din A( Cos C+ Cor €) — 0; 


_ ue 1e | | | . + 
les. deux derrnietes 5 obtiendrent. jPar* ut caleul. semblable où fPa Line rmpole prerrasbation * de. ler? 


Gs Dernier. Lelatron « peuvent d'eciite, » PutôgiLe- ur À, un. B, bin C, Son! DEfferen to de geo: 
| f_ Co A+ Co À. Co B+ CB, 














= 0 
“Sin À u | Din B . 
Cos B+Cos BR, Ces C+ Co C, 
Ç + — 0, 
\ din B Din C 
Ces C+ Css C, _ Coo À + Coo À | 
- + = 0, 














\ UC Din. À 


LS { . u / ; / : # . A . 
ot lon coneluf, en ajottlan A lune- quelemque entre elles la Différence des deux autier- 
€ | »: : L . | 


——n 


(6°). Ces À + Coo À, = 0, Co B+Gw B =0, CosC+ CC, = 0, 
De cg aliteo (4°) LE on déduit | 
| (7°) Ke 
On a ausoi entre Leo angfeo À, f3, Y, fes anges A,B,C, du triangle de xéfétence feo selation,«? 


fondamentales din (B—Y) . Din (y-æ) : din (d— B) — k ii. kK? 4 
— , 7 TT 














ca Sin HinB —  HinC 
| Co(f—-y)=- Ces À, 
(5) / Co (Y- -a)= — Ces B, 
esça- B)=— CG C: 
(6) | POinA+qOinB+r in Ce È 


dl ILE jauf- pas otblier- ue ce telations.-unif. ch chables et ap ppevart Le ougine-« Des cootdonnees. calléo Len rer. Dana 
L'intérieur di. ttiangle de iéfé Len ce.. 
di zecheiche.- des aelatiot- Cot e9pondant dLLLX. CAO. OL. loigine- of extereure IL€. data fr 112 de faute. 

TI faut AUSOL EMæLqUEr que loroqu: OTL- parviendra a une tlalion Ju n entieronf: plan que Les éléments Du hiangle- 
De ic/eience, À aclation. aura. leu. cvidemment quelle. uue-doile dx posilion- De. loiqine Des cootdmnecs. -Cariteoten 166, PutS- 


qtre Les guantileo qui Prenant de Lx position des «LLES ILE. fi us plu 0  LILA- lr iclation EI. geerhon. 





S II à Signe di oile - _ - Mist anceé . 








l Signe dioile - Droite de Piufni 


Dans L-oystème. des cooidmmnees Î silateies., Le éguatin. d'une ligne hoite deia de La fame- 
(1) MX +NY+PZ =o, 


93 


M,N,P, élanf des cmtolantee. 


+ 1. + ? . ! D 2 ? Le 
| Ceci aesullé immediatement: Vu. Ébestème. énonce au. DD! [60], 


D. la TOLLS conclure peur l'eguahon due Droite le passant par Veux. perrés (X ur Ÿ, ,2,), (Ky: VE ) : 


(61) 


OX  Y Z] | 
X, »: 2, 








es equationt- géuetalee Des Doitex ; pasoant par” lsommels A B, €, du angle. De. réfence, QCone 
especlisemenk De a forme. | | 
| Y — À Z, pour LeSommel: 
(3) Z = À, X, pour lesommel: 
| X = À Y, pour leoomnet C; 
À, À, À, oonÆ Ve <onslantkg aibiliaiiez- 
96. DDaoile de l'infini. 
Cr gencial, X »Ÿ, 2, clant les covidonrLéer LA iPatères Pünpoint, CCe cvoidonneet- Der ion: vérifier- 
une. zelation- de la fame- oo . 


“ à 


(4) M À + mY+p Z — constante — Kk, 

JL Paiamelier- De- Ac; Celle seront aloira- 
_ak me PE y= ke 

738 ‘Mas "Ts 


lation. qu'on peur Je. donrer- & fPuott, 


A,b,c, $ ant Leo cotes eE La. ouiface. di hiangle qu 7. peuks AlLdIL de douter adihaire _ 
_mnen£., Ce cf. CÆ., À, Ho tant les param ele de - iéféence, Les Distancex dun “poire tXN\,Z) 








À aux. liois côtes du hiangle JeiorÆ 
| X , , YŸ, Z j 
| À pe Ÿ_ | 
Æ la. diiface des lite liiart Lglex-paitielo Desank denner L L ouifa ace- tale S$, on à 
aZ+biyeZ 2s. | 
À | 


Cr identifiant celle ielation avec La aclation_ (4), vre atiive. -astoc valeurs (5). 
Dons ajouter maintenant que- A equation de Fax droite Le £ inf 2vbkendia Er gares io 
Le premier membre. Je Lx ielation (4), ch oeia, par conveplient, 
(6) MX +nY +p Z =0. 
ur Le demonter cheichanx. Leo enterocctiomr. dela Moile (1) -uvec Les côtes Ou hiangle : de. iéféience? 
eË cxpriimorte- que co poinks son à l énféni Ju | | 
PB nur le coté BC, par cacerri/ole , OIL Xe 0; Z' equeation Q) eZ la ielatior. (A) donnent. adore 
NY +PZ =, | | 
4 nY+pZz =k 
Y eZ | Vesior étre infini, ek il faridia que 





N_P 
A? ; D» A ? « . nm n P n / £ | , | ° 
Cr cheichant ve mére. Les zrleioecliorit. De La Dioitlé avec. les auttiex coter. Du fuargle ABC, on liouve gue- 
( 7) | M _ N _ P 
Pl -H P 


- o,. 1 Ü : 1. 
ouf L Cd CO 1%) [ liortt-r LECESIALILA - cÆ Jr 4} sas Llespooit “4 Le. la o 10 le. 


MX +NY+ PZ = 0 


Doit. Æ À en féri. 

equation C6). represente donc fx droite de Cinf LL 

IL results. de ce. quipuccée, Jtre- fPOEUT Le-oyotème paiticulier- de cooidonneec- Deféna. dit 96 ’ (ss), le JuaËton) 
dela otle de Linfini eof: (8) X din A +Y Sin B +Z din C = ©. 


(82) 


ul} L'atiseauE egalement à. celle ferraeguence EIL- resolvant les épuahioria-(2) du. JET. 93] par tappotk a a el; ec” 
Et puma ue Leo valeurs Émvces -301 t- inf niet PAT des valeur d finec. Des rappotl & X 2 


| Moite-paraule Cle a ute “dhoite donnee. 


7 ik UTC. oil bnnée 








| (9) MX +HNY+PZ =0, | 
Î équation génerale. De Droite paralll 0 À : la Droile (9) s'oblendra ef. cherchant. Je ul enérale eo Doitas 
parait par lepoiné d intersection. De. La Droife. donnee ci: de la droile à Linfini 
me X +LYŸ+pizo. 
J° nation cherchee. sera done. | | 
L . (10) MX ENYAPZ 4 pm X 4m Y 4 pZ}a 0, 
P Déigrank à LLTLE- emstante complétement. aibifiaire. | 
ous La fime donnee au JG (99) LE er Suppovi rt À Les parametres: De rgféience. à eaux a l'unité, le éjuatron. géne- 
aiale. des droikeu. paradlélee. a: la. “Droilé (y) era a 
(n) MX+NY +PZ+ PCX oin A +Y sin B+ 72 inc) = ©. | 
Cornme. application l'eguatun- d'une roile. parallèle att côte BC, or au. coté AC, ur au coke AB, du biangle 2e 


9j Lence, seLa- 


| | P,X + (X Pin À +Y Din B+2Z Jin C)=0, 
PY+CX Sin At Yoin B+4+2Z Sin C)Z=o, 
, Z +(X Sin A + Ÿ Sin B+Z SinC) = 0. 


(12) 


21 esk esidènt ju ônpeuk, s'il # & avantages tempolacer da rte les equañone- (10), (11) arc (12), Leo faction lineairex- 
| (mm. X + nY +P Z) ot (X Din À +Y sin B+2 din C). 





par La cmotanté & laquelle elle dont cales. 


Il” Distance d’ LUI poink à aune e duoite- Orotarnce de 
_ deuxæ-points. 





98. Hoi 1 équation. dune Jioilé Omnee. | .. 
a oO) MX +NY+PZ =0, 
EX, 4 2, , Les coomnecs du poink. | | 
on que ail Le. J stéme de cootdrnreec- hilatétex., Le. coodemnen. X, Y. Z,  Jun-poirt. sont lice ALLIE cot)mnees 
Cartesienriex L, Ÿ ve rRÈme e point jar les relationa. JE? (ao) 
| Nirtaute. 
(2) z b&+by+b,, 


2 = CC+CV+rEC,.,. 


"D, 


ue 


< egualion erl cooidonnece caitesienne. de La droite Dennée CI) Seiæ Dex dore | 

| Mia +a, +) +N baby + B) PCR +6 ÿ, +) 0; 

£, da 1pteu le IG {56 T6}, la distance. d Ou point (X,,Y,,2,) ou (x, ,Y,) a celle dioile utia pour EX pPLEII LOI. 
| M(ax,+a ÿ,+a)+NCbatb, %+b,)+PCe XHC Y, FC) 
ÉVaM+bN+cP} + (a, M+k N+c P)* ! 














1. . e 
MTS Enfin, ELA tante 772] AUX celalio7r,e (2) 


;  — MX, +NY, + PZ, 
(3) Ô — 








— cv LaM +bN +cPf+ a M+b, Nre P}? 


 Léxpression de La. diotarice D'un paint. TL LE. Dioite QUE Joie. piyorhon elle. ail premier Tele dc! equation de 


La droite. 
TJans i ce féime- adoptée dit Der " (93) em. a 


{° a =-kCma, bz-h GC», c=:Vv Co Y, 


= À OL d; E - Z-Mm in f3; EC —.-NV DUUY ; : 


A 


on house ao, ex ga LUE. uelatims. (5) du JO" (94); pou” La distance. d Qu point (X Ÿ,,2.) à La Droité A): 
. MX, ,+NY, 
7 $. : + +PZ, 








| OV Eu EN HV PS2 RUNEG A EAN PMC SAR MN CC 
À,R,V, sont les patameler- de-uhience_ 
99) D'Aiotarce de deux poire. 


Rent CX. ss Y Z ), (x a Le: 2, les coordonne. hilaterer ‘des deiuæ porn denries n CE (Rs, Ÿ }, CXa , Vo ) Lezzro co0tÊanneer. 
+ ' . : 


ane La mails (92) du. J0? [93] donnenF, er desiqnant les paramefes de réfèen ce- peur” À pe 
à _ , - C | 


_ > AY K. 2x. Co À — NV din ce 
= px, Do d—Y, in d , Xe = px, Co A— ÿ din 


4 


= %X Cosf —-y Sin, Yan q- x, Cosf — Ye din hp; 
= L- x, Co y — Ÿ, din Y ; 





NT 


+ 





NS te 4 


= l— x, C9 Y— Ya im y: 





A7 | | _Y 
CA éhanchant ces cgaliteo memdre. à. membre. conme. ou, il vient 
| | IE — (X3—X) Cos @ + LT %,) Jin &, 
(1 ) Yi —Y Z 


J LT Iz (oc, — 2) Cos p+ C5) Sin B, 
tu 
a: Cac, — %) Ce Y + Cr JD in Ÿ- 


A L'esoleona Les € € ation (1) Detiæ à Deus Da” raphpoik au. "71 féencen. Lo — 2 Me ); ML honve, -€IL E. gai) aux zelaliona (4) 
, f°/ Se R N° 2 
Ju J6* (94) 





(2 x, ) 5 UT Ci TY, Jin XX, Jin p n CV — ÿ) Jin € = — VMY Cos À + XX Cos fs ; 
‘ DE XX | F TX 

(X, —%x,) Sin À 237 La inf Le SULY ; Pr Y) Six À = — LS Cos {5 + EH Go Y; 

| À TX4 > _ 

U Xo X;) in BE ATX sin) _— Li E roi ee h | ( Y— 4) Sin B — Ta FT Cos YŸ + 217 Da, Cos a . 


V 
Lou oblerrt1” des valeurs sy mehiquer ; ajoutine Les Lors eguakone- de chaque À Loupe L ef: LEITHALGELOTEA UE 
. | 4 ra  . 


Dur À + Din B+'Sin C = 4 À Co. » à cos DZ ; 
il vrerd: ; 





4 s X. Y, Z _— 
À Coo - (X—%) = sin + À DA AE CRE - din); 
À 
9 


? ns À VEVYLtCe 
La Een CF — D eu Bb — Cos Y)}+ HET LG Y— Co ) + À a 23 LCos À — Cos B). 


Maintenant ajoutona lx J'OTTLITLE- des catier, CI. ge ga a AUX relations. €) DLL. TG" (94) ef. temarguont- que 


à xl 


LS 





à 


= MM, _— (xx Ÿ = on), 
1+Gs À = 2 > Co? À, : 


Go B+@e C— Go A 41 = À din À CooB CoE ; de ... 
on louve. la frimule. définitive 


























2 HN DER OX-XN, à 2€ CZ NT 
Ce. À X. ) Co 2 À 74 C5 = 4 #2 
1 4 | ee 9% Cut HO SR TPS 
(+ ï MM CSA CS B GC | 
{- ‘ À ? ° 2 a — — 2 Jin À à | Co CS (- Y-k 2 1722) _ ? sin B Co À Co (217 22) XX 2) 
F | | 2 nv DD ET x — 
\ JO -eangeod co GORE) 


À, pm, Y SUTUE les paramétrer de. uftence. 


100, Condition pou que deux droites . soient rectanguLaireo 
Jen. les cgtahons Des Deuvc. Dioites 


f M, X+NY+EZ=o, 
ÜUM,X+N,Y+P,Z=o, 


{1 ) 


Ciaduioonc CC 0 équationa- darro Le s oyoteme cailesien à Le aide des fo Lmules- (2) Vu. Do° | (93); pour CROATIA que. 


deux. Dioitec JOIE veclart lai tie, UTL- diitse- AaiTOt- a le equal Of de condition 


” 





(64) 


XMM, +? NN, +V° *PP- —?2hY Co A(NE +N,E)- 2VÀ GG: BCE M,+P,M,)- -? Àp GC CM, K, +M,1 N )—o. 


(@) 
Ron LL. Un pouitatf Deduite. De là lea. équationt. Deo hauteurs ‘du nargle Ve. Lefer tence; nous. Les od- 


rendront plus loin JE" (102) jpar une- recherche directe. 
aover d'un-oi yoteme de <ovidonniees lilaterer à un autre syoteme de <ootde onnces “ti Pxréresc… 
AE X,Y,Z Les covidenneet 9 un -jooirfe par iapppotk & un fiiangle. ABC, ef | 
e C1) MmX+nY +pZ=k 
La relation que. docsenf vérifier ceo cooipnnees 
On. ve donne; par iappootk au Riaug le ABC, leo equatiots des Troto côlen Du nouveart. hiangle de? 
reference ABC, 
a X+PbY+cZ=0, BC 
(@) a X +PR'Y+rc"Z —o, C’A 
a" X + B'Y+rc"Z 0. AB 
PA fa: mule (3) Ju JD" 08) mous Donneta Leo Dislancer- Que pointé. M (X,,Y, 2) unie hois côtèn 022727 luangle.; ek éd, en- 
désignant par XYZ, de queurtitee pPiwpoitrmnelle- 4 ces Diolances., roux auront 
X'=V(a'x+h'Y+c'Z) 
(3) 4 Y'=p(a'x+P'Y+c"Z), 
Z'= V'(a"x+P'Y+ c"2); 


, | DA 
ce sonf£ Les formule de hansfoumalinr. cheicheet…. 


Les comotantes XL. po V Devendent 9 EU cofficiento a! a” a” D’. 


chhotois Le 9 LÉ CUO9 LOT dexoiynee. JPoturT L' ealualior- deo dio lær1cez., depertd æ dela Jpusilien. relahve D) Co Druoc. luang ler. 


. 4 +: », PA  . 
ef: de TOUS EAUX fPtta mebier- de ach etertce-aibiliatiement: 


. _ 5 ! (S . : ) | 
ef Devia se faire pour chaque cas particulier oi Lor auia- à ertpolot es ces fouruuder. De. hans/formahon: citcorcobarice- 
D'ailleuie | fo Late: | | 
Duno ecke hansfimalion analyiique, là fêpue. n'e pau allée, di la Tuité de l'infini reote La Droite De linfini.les 
d'une celle liasofoimatiort ana ls dique, /A fiquie m'e0R pat. à leree, uv: la viole dc caf teole La droite de Linfiit:ees 

O : C | . 
/ 1, Pr 
cootdomnest X,Y 2, meurent une Alaltort. CC La-foime 
C1) MX +Y + pZ — K ; 

’ or | : 
les  cooidonneet- X'Y/Z" eviont auon. vetifier une- aulie- idalion. Elle. que 

. | | | 

C4) nl X'+nY'+ pZ'=k!. 


Ch CLIS Louve cellé dciriiete- elation., P72 4 Lit Ve rcoou dre. Leo equationt.(3) A1 SPP a X  Ÿ, 2, Æ depnbs filer 





Dans le. rclatiorn (1) Les s'alessrs ob. EIU LE + 


TL: Éuations des Bas ectiices médianco, Bauteure, 


du triangle de teféience. 





102, _ DOous Toti jPlace LOL dans Le can dust Æ Jyolème-paitieutiers JDE ( (93), oc Les equalune. Des . cotes. Dai 


ftargle de. reference ONE. de la. 0 jure 
KX=p—x Co & —Y Jin & = 0, 
U) Y=q-x Cos ff — Y Sin fi — 9, 
. 1! ; ‘ V2 / S ! 12 Ne 7! Le 9 4% «, . 
eÆ, OL L'on «){9f20 9€. / eo perameiee de roféience- ET AE tt / cuicle, fPuUt0 l 0 LULE- Art L LnlertLeut— D lisa 119 Je 2 


Ls piemtec. ynernbies Des puairons. Ppiecedentes. donneiont En. g rardeur- ef: dique Leo covdennee /iila te- 
c° 


et X,Y,2, du ppoin CX , Ÿ ). 
1% 10ectiiceo. 
Cheichent ; Par cxempoles Les Lissechiicex. Ve L'an qle. À e. 


L'éguation ? o Le. droite. uclemaque. j°aosant par L point À coE 
Y=mZ; 








(65) 


TL co le pourk ÜLL elle. aenconlie Le. cole BC, Les cooidonnees. de ce-fouin cqles cl de meme ie Dvicenf: reuféer 


celle équadion; oi à done 


m1; Jo Y=Z.. 
Pour la. biosectiice. cxtuicure Leo co dmaétu due point= L oonf- dal 2Æ Deoigne. conliatie-; Par OULÉE, 0rt à 
m1; Cou Y=-Z. 
des éyuationr- Des. biosectircec oonf ‘done | 
| 4) nteurco | Exthieures- 
| Y-2Z=o, CY+2Z 0, Srmmef À; 
(2) ZX = 0,  ZD+rX +0, Homme B; 
| | X-Y=0O, X+Y=0, Homme €. 


tn conclut de la: : 
Leo HFioto É; Losectiiceo Ainteiteuxco d1 (RD biangle OO Concotu taittes 
Les Liosectii LCCO eæteiueures d«.. deux deco angle CONMCOUZXCNU CL LIL mènte point: Avec fa Piosec- 


tuice indéieure du ST angle. 


Car ot. lon conoidéie, par exemples À Les équations deo Roit bis ectiicen- Lrérieiter; OIL voil- que- Lune de cer equa- 
tone e0f: La cnoequence des deux auhier-; jrar-uile: lruté solution commune. à deux Dentie. elle verie e La 
3, ou, Le. porte commun a Veux. de ceo droites e houve. sur La DT. | 
‘ 1 ‘équation 9 une- Droite queleongu e,. Passant Par Le join Ë À. 2272 





5.8 
Y Z M Z 
Soif T le pue) Ve la medtane, eE Y y Z y Les covidonricet de cpoin, OIL A 
A  Y =+IQ=IC. #inc, | | 


0 
2, = + IR = IB. Din B; 

+ | 3 . | » à | ', È , | | | 
- IC—<IB, é£ ces cooidenrieer doivent: sérifer Leguaknei- dessut: ce qui dmne 


DinC , 


din C= mm. Din B, Vu NL = 
Sin B 


CP Pr conoèquent, Lee equation do medtanee- dont. 
Y Din B = Z Sin C, poiur le sommet À. 
(3) Z Bin C=X binA, pour le Sommek B, 
X Sin À = Ÿ sin B, pour de dommek € | 
On coneluf ertcore. de Ce rahone que: | 
Le trois mediancs Eh LIT tiang le ÿe COUpurtt- en ture mème point. 
Les covidonnecs du point de rencnhe- vu. -centie de geavite Au kiangtle SonÆ 
_X bin A =YSinB =Z #in C 
X din A+ Y Sin B +2 oin C =È; 
dou, en rcoolvani:: 
X Din AZ Y din B= 2 Din CE 
3° AMauteuro. 
Conoidésonx. la hurteur- coticopondanf ar dommef À. 
_{ ‘ég Lux ÉLOTE- Qune. dioile pere fPasound Jour de point, eol= 
| Y=mZ; | 
O1 I D le péed Ve la hauteur cÆ que. Y, , Z,, votent. ses coi)mnecr - on. à. 
YŸ, =+ IQ =+AI CC, 
Z2,=+IR = AIT C»B ; 





8 | 
Ceo cooidonnee. ce Vesan£ ceiifer le ejuatLon De La droite nm à 
Cos C 


Co C=m CB, dou m — - 
CooB 





66) 


Te Ta equenf leo equalione- Des hauteurs , DOTE 

| Yo B=Z Cs,C, pour lesummels À, 
X Co À, pour lésomgnel B 
X Co À —Y Cos B, pour lé-sommef C. 


(l 


C4) | .Z Co € 


J 


On. voit encote. que e- 


Les Hoi Bauteuto À’ Ut Riangle oe coupent. enun mème pointe. 


Le covidomnees ”) LL points de encore - des Æo1o hauteurs HON= Dmneer PRAIT 


(rite Y@BE Z Cm C, 





X Din À + Y Sin B + Z suc L 
Doit L'on tite | 
Clio) XCHAZY CB =2 CC = Ë 


R Tang A Far B lang C° 





IV: + Ouafirce - ur Riangle 


-103. L'an donnees Leo cootdomruéeo ‘Hifateres (x, x, ,Z4), CX, Y,,2. 2) KV, 23) des sommets 2 d'un hiangle 
M, M, M,, cafeu£er fa Suiface du hiangle . 


Cr désignant par (X,,Y), (As, VD CRC: Vs) leo cooidonneèc Caitesiennex  Lés surrrieks, ot a- IT ° { 7o) 








4 YF, 1 
GA) | _22=| xy % + 
| Ka Vs 4 


aix. Pape Les fo unit lé (2) - du CE (93), LOUA- auront. Les egalitee 


X =(p- TX; Cds € — Y, Fin à)X, X,=iP— 2 LE DEA) À, À, = = (p- æ&, Co d — -Y Sin) À, 


XL, =(q-x, Los BP +Y din BJ, Y, =(q— 2 Goo fr spin B) pe, Liz(q- x, Cf + ÿs Sin) me, 
Z, =(Tr- x, Cos y — N.. DA YXY; Z, = Z(L—-Xz Cos y — Ve: Sun y) V; Liz CH Y— Vs din y) V 
On l'application. D fheouëme- COTUUL: AU la-multip lisation. Des dchèrminank noio Qmne- immediatement 


(2) 























X, Ÿ, 2, ; 1 æ, Y P + Co — din Œ 
LA, Ÿ, Z,| = 11 2 SI | T— Coop —-sin.f | À REY. 
x, Ÿ, Zl 4 SN ÎT- Co y — sn y | 


3 , 
Me 1% Vélaminant: Du deco) membre a-pour- saleur- 2E; le 2*“)ékiminant etre Veeientz 


P Sin CB) + 4 Din (ty) +r Sin Ch-d) 
celfe. cxpregsion. eut. ge? aux zelationt. (4) ef. (6) du JD? (94), ve aeduik à 


| C2. a Donc 








1x, Y, 2 
| Le R | | 
X, Le Zs 


À pv. chant les parameheac. de idfe "Lee, 


ZX cok la surface du age M M, M; 5 66Æ£ la ouxface du Fee De. référence, eE KR Le. ay on Que cercle circoms- 
Cu. 


25 Cafeufer- Ca ouface d'un Hiangle ont on donne Les equations deo côtes. 
| | Joient leo equations de Écors, Dioiter_ 4appottees au ftangle ABC 





. C (4) D, : a, X+b,Y+c, Z — 0, 
| | D, : A X+b,Y+c, Z=o. 
D | 


2 éoignoncparr Xi, Y,, 24, Leo -covi)onneec ‘dupoint d'intersechion- de D, Æ D, ; par X,,Y,,2,, collec Du poink = 


d intecoector. De D, cÆ D,, 


G) {o 


. O© 


= a X, +bY LT Z 


(l 


(l 


a X,+b,Y+c,Z, 


to. 


ÿ 


a X,+b,Y + CZ 


st} Totit- dUHiOTL 


(67) 


[°7 pre 2, 
Lo = 4,X, +b, +. + Ca Z 


3 Ta: 


| ° 


Le 


<a X,+h Y,+c2z,, 


pat 


= À, x, + b, L te, 


Zs | 


= 4 Xs+t b, Y,+e, 2. 


D! pie. Le fhecieme. COLE Our” la-mulliplicaton Deo Vekiminant, TL conclitia- Des ielations. K5): 



































4, b, G FX, Y z 
(6) RQ, = a bel IX Y Z 
a, b, el 1X, À, As 
NW jante maintenant caleuler Q, , Q3 Rs: Pose D abord 
à b G À b, Ca. À, D G 4 b, Co 
D OPelabel; Bel M OS 5iEz| a D S);Ez | 4 b 
4, Bb 6 loin À Sin B sin C _Hin A in B sin C in À din B Sin C 


Jo, dau Pire q wie Des iclationt K5), roux Joignone- la ielation | 
| X, Din A +Y, binB+2 sinB=S 


Es nouc éliminer. X, 11,2, enâc les quahe: equationt. airoi obtenuex; 1 vient 


À, b, SG à, 
2 bb. OR : 
C3 2 + — 9 À te l'en deduf- Q,= +2: Æ-, 
b c oo 7 | Fr À 
in À. din B Sin. C 2 








073 aan du rotations. (7); UIL Auta | De même. CA eÆ Q. 


D à apret. la fmule C3) ef leo valeur qu ‘on-vienE %e houver, la relation (6) donne. 


(8) - LSY _?” 
- ‘R/ P,P2P 





à = àapy. - 


Ces la formule cheivhee, E ieptevente : la - suface- Où biangle Délai mine par les Hors. Dioitea- (4); À,p,Y, sent. lex-pararéhieu. _ 
De référence; S S € R Deoignen£ La dura ace. eh le ago cicoroeiiE Vu hiangle De refétencc ; P P,P,,P,, sont do quantitee Je de 
71e par les égalites (7). 

© 6. servationt . | | 

TC Cou 1e Donnerons pas LEL. la Détermination de anglet; “TLoito VELO plers bin. Liile. meéthôde- qu facilitera. celte 
echerche. | L | ee | | _ 

| ne faut: pat oublier- Daillenrs que oi Lempoloi des covidenstees. Tiilatciet fe De La «partages darte. L'elride- 


Decjooprielez. pigjechwer- vut- Desctuipliver Des fi zaec. dl e0f Loin. Ven êhe ainoi lotsqu ils aqiE Des piapiicter- mehiquéd. 


. 


«Ve oysieme- des covidennéeen. liilatéren. co © oupert. un iréfument jpucberuy Our leo recheichet- analytique mass il ne faut, 


pas en. abuser la nañure. Ve La queolron. Doif. guider Le caleulakeurr 


- 104. 





a 


° Le Pare dur pounk pau cappotk a deux dioites. 


appelons Te la. polaie- à ef, définie. I ” (83) Par la. zelaliort- 
| | . _ 1 . 
(1) = pa + Ph ? 
Vu | | 
6 . Ma Mb _ _ 
sus Pa PE 


Soient la équations. Ves Deux Vritex Donne 
A) 
(«B) 


AaX+aY +4,24 =o, 





bX+b,Y+4,2=0 


2), CX,,4,,26) 


Œ (X ,Y, 


160 cootdpnnerx. Leopechvent- Veo porte M C£ RP. 


TAN 
/ 





























(68 
ef x . : . | | a , ‘ 
u dpi Leo foimulee. (4) du DA { 90), oi X'Y'Z sonF Leo covidenners n1 72 poir/£ à on Altid- 
r ,. Ma © M a | M a 
er Yo | a Mn Ye Z + F ZL, 
X =. ÿ Y / = y Z'= - 
Ma | | Ma | Ma 
A + F + — À + 
a P al Co a P 
| Ces cooidonneet- devant. vérifier leg ualion de la ‘droilé (A) , vu CR amelut 
| .: Ma a X +4, Y+a, Z. 
QD —-=- 
a P a x, +4, Y,+rd, 2, 
on liouveta de. mème 
Mb bx +b,Y+b, Z. 
{2 Éis) 





BP EXHb YF, | 
Sabstitirant CEA raleurs dans l' equation. ( 1 fs), or oblienf: pour Ç” équation. de La polaire 




















, aX +4, Y+4, Z BX+bY+b,2Z 
(2) Te + = 0, 
| aX + 4, Y,+49 Z, bX, +b,Ÿ o+tb,2Z 
oL 
À_ + B = ©. 
A. B 
10% À. {ppliquona- cebte. 4 imule diL frange de pe 
Le, polaires. Qun poinE( X or Lo) par ppo aux Àoirt- anglec De ftéar Le. De-rdfètence 
JON tespechvement: | | 
cé pour le. dernmel À : _ + _. = Ÿ; droite AP _ _ Z = ©, 
pour le. somme E : + <. : 91 Jroitée RP Eu &. = 9, 
pour le Sonmek C: &. + a = O; Droite CP R + = © ; 


Les féumulec donnent: une. demenotrahion. immédiate des Hheoremer suivants : 

pe Les polaires d'un. mLêéme pour x cePartives aux tro1s | angles d'un triangle AWoTE- tencotibier, co - 
petivement, Les côtés Opposco en. trois poirto ituco en Éiqne dioite. 

2° Leo polaires d'un-point ufatives . & deux angle d'un Hiargle De coupent our fx droite qui 
doinE cepoink cu somme du 5% angle. 


( [a haoles, jérméhie-oupéieure Page +? 76 :) 





Su Applications . 





o “49 s » , . | | 
[° S +079 «tete des Tranosveisales. 
108. uni leo proposthone que Tour allonx Jemontier; Veux ont. cle! Dés: ja challies au. Vo? (57) ; noua allons en 
Donner Ve nouvelles. Demonsfiakions : | 


I Puand UT Euang fe ABC céE. “COUPE parue Hranoveroale abc ON à entre Les segment Lx 


cation @) aB. bC | cÂ 4 
| ac DA cB. 








ce Hhéoième e0k abiibue à MGenelaie. 
IE uand LUIL. Riang Ce ok coupe par une transversale ab C, Om, entire Ceo sinus des angfeo fe Otmeo 
Par fes & Tee AA bB, c€, Œweec Les côtes de Cangle d'air ele par, Le cel Hon Qutvante 
Din à AB binb BC Pine CA 


CII) — , =+1; 
din 4 AC | Din b BA Since CB 








(Corot , Jcomchie dupe LLete, Page 26 1). 


(69) 


Pt À 


nono Le hiangle en-queobion. pour héaugle. De réfaence ef uppooone- Lo paramétrer de à Aéleience 
éqaux a l'unie.  Woif. 

(1) | MX + NY +1 PZ — 
L'equation de la hansveioale , a 


C bachone. leë intèisections… de celte Doit. avec chacun. Deo côfée. du biangle | 
Du L point A silie.  eurle côlé. BC, art. a x = ©, 2. OL. 


CE | ce | , | Lo Ye pP 
. Lo | NN: 








Cr er nant. compte de La convention. du. V6? {53 our Len signe. eo Dep mentr, D 
cl de La. con pertion Dee 76° "9 Sur les va Den. cootdonnecs . - hilalères on 


mr” 
— : 
Pi . 


louve , , 
Y, Ça. Sin €, Z, =- Ba. DinB, 


car cn Ca e&Ë positif Ba Sa. aagutf qiank aux. coodonnéec. Y, ÆZ,, elle sont positives. Or a. ainai la prernièe 


Des cyaditen - outsaitlen | ( Ca. sin € _pP | ’ 
. | : | pour, ce pour à n 


= ———— 


Ba sinB NN 





D Ab. sim A M oo 
pour Le. Porté. E ; 





} = << 1 


(2) À en one P 





| Be. Sin BR N 
| = 1 pois le. paink € ; 


OV Ac. OinA M 
Les Qu auliéc- cgalites de ce. groupe D nbtiennent. à L'aide Qun caleul. el. d'une. Jiocussion semblables; OL temai- 


quertd prutur Le poinÆ C que bé: codes DOTÉ. de vase conbaired, MALA. Leo segments Pc, Ac, Ddon£: de: mé- 





me-digire,. | 

Cn- multipliant membie à membre: lex égalitee ( 2). ; on-vbtient” 
£a Ab Be _ ,4, 
Ba Ch Ac | 


c'eof la relation: qu il s'agirait 9e. Démonfier- 
Maintenant oignons AÂÀ,BB;.cC; conoidaonx, par axemple, Les angle à à ÀB «ft, on. 








Ba “Jin AAB , 
= : dou BA. din B—- Aa: Din a AB ; 
cs À 4 Jin B | 
). | | | | 
Ca. Din A AC ; — ne. 
{ — = , Doi Ca. #inC= AA, Ain AAC. 
Aa Que 


À laide de ces rélationn” ef des relationtr calque, 1 Les sgalile (3) pourront 'ectite- 





Din aÂc P 

= —— y 
‘ : Sin AB N 
Din bBÀ M 





(4) | | din BBC P 
Dim CB NN. 
| | u nc M 
Main, pour que lee aclationa- (3) c£, par-duile, lex veltiona- (4) coien£ vraie - greur slpaoaur el 
quant au signe De quantités él L faut adapter la convention. suivantes .: 
. ce tels. -que AAB, AAC, . seront posrti o ot négatifs ouivantk que: Pre °eg” ments Cories- 


.…. Aeronk positif OiL- négatif; JE, cequé. revtenÆ au meme, Leo angles a AB aÂC, . 
its. ou négatifs Hluvanrk qu fo JetonK compteo. dano ut sens ou en sent». contiai- 











(70) 


É 7 + mulépliant mentbie d- - membre. Leo ÿalilee. C4) on-oilient. lu relalion-(\1) Ju” L sgiosik | de demonlier 
lof IIIe Les droites -mences d'un même pou ao Hoio Hommes d'un tiungle ABC, rencontienk Les 


côtes oppose em tions pourt à, b, €, tele, que L'on a Péquation. 


(TEL) ab. RC A 2. 
ac bA cB 


ce: Hbcoteme ef athiibuë Z- Jean 2 CG Us Gnnalso om. EL, 

IV® Quand. troie droites SO L1€0 des sSammek d'un Hiangle ABC-pavseut par ui mème pointko 
ON & bte Ces O1TLLO des angles quelle Jr chacune avec Ces deu côtes Le £ ‘angle dou 

elle part, fa ation | 
Ji . . Din bBC | OL y 

(IV) cvut 4AB in BBC r CA. 


LOU a AC Ou LBA À in CCR 


= 1: 


? 








( C Pas Len, géoméhie-super ctieure, page- 263). 


… Choioi LOSOTA- loujoure Le. hate UIL- question pour hiangle de Lef LeILCE eÆ doter: X X,Ÿ, V2 lea covtdenneec di 


po if O. 


À 


équation. D'une oil. £, passan£ par le-sommel A, EE 
Y=21Z, | 


celle Voile; devant Passer par le poinke 9, on et conclitia 


4 | Ê a . KL | Z. o 
Cour PoUwOre RE Y «Z comme Leo cootdonneec- du poin£ 4; où ati 


| Ÿ = Ca. Püuc, 2 ——Ba. Din.B; 
CAT «ÿt Ca e6f k pooitf Ba 6eia real PULL la position actuelle ou porr£ Z; Lo coinnete. Y & Z son 








posttvec…. On. &- aËTôL, 12 piemtiète Det relafhiont-suivanter- 


[ Ca. Hine Z, 

















Ba ons % 

Ab. SinA OX, 
(5) = 
| Cb. Pine. 


La 


Z 
Be. HinB _ Y, 
Ac. Sin À x | 
ler. deux axé aelatima- d'obtiendronk = par Do coréiderations- oemblablee: 
Ch ajank cu dv. égalité CD) pars oies à la convention enoncée à la fin du 20* (106), Leo zela- 


Hona (5) poutionf 4" eciite of Lu aÂ< C Le 


+ se 








1 . 








} 


Din aÂB Y 
| Ain bBA : X., 
| (6) | 4 Din bBC E Z, : 








} 








| oncCB  v, 
À Bin CCA XX, 


x mulliplianf mentbte. d. membte. Leo equations ( 5) ; puit Les équations (S), vi. obtient immediatemenk Lex. zela- 


_ bHione ( TIT) CAEN) qu'il vag «wat de demonter 





rss 


08. ° Hiuand deu Hriangl Ce One Crus à sommets deux à æ deu our voté droites con cou - | 


tante -en- un méme point, Peurco coté 5e rencontrent deutac- à & Aeux er Froto points er) 


ligne droite. | 
II ie Riciproquement -ot.deuoc Luranyles vont tels que Larro côtes 5e coupent deu à a deux 
ceôpectivement, en Eros point Hituco en Ligne droite, Peuxo somunrel® HOT our Hots droitéo 
concoutantes -er uit mème poinKe. | | 

Co theotémer.., atfiibuec à Dosurg Led, Aiment. Le | point de départ Deo furen-bomologiques. PE 
Jeu. fuarg lee sn: dits Romologi ques. 

Cf? enonx. L'un des hiangle, ABC par exemjole, pour fiangle de éféiencez | 
15 otent X,,Y,,2,, leo cootdomneet- du-poiue De concour cs fotr- Dites. AA’, BB’ , CC’; Leo équations der © 

Ÿ L côtes BC, CA, AB, sonf= 
| _ BC: x — O, 
G) 4 CA: Yo, 
AB: Z 








TZ ©. 

As Droiler- O A, OB B,Ot, union 460 pectieermentt pour equakiont— 
9 A ; x _ Z z © } | 

: Yo Z5 

(2) 0 B : 2 À = Oo ; 

Lo X., | 

O c . X __Y —o., 

| Hs Yo 

oi mairrnbenarf 





MX + nY+pZ _o 
/ equation. De la Droife. BC’; éjuahons Des Droite B'A’, C'A'( passan£: la | He par l'intersection de-OB cÆB'C'; 
Ta 2 par L interéeckion. d%e OC BC) Seront. dela forme | | | 
| | mX+nY+pZ+X(Z-XE) = 0, 
| MmXH+NT+PE+HE +)=0; | 
_ceo deux Motlec 6e couperonts our OÀ , 5ù À =-p; ; Leo éjuationre 0 Deo côtes Vu hiangle- ABC HELOTE; par conoé quent 
| B'C' MXEIRVY+pZ=0, | 
(3) C'A’ : mX+RYHPZLEX (EE = 0, 
A'B° LOMXHRVEpPZ HA (SZ #)= 0. 
Air ire Droite E passants par- le poinÆ «, let de. "BC ch BC 004 
L | MXHNY+PZ +kX =0; | 
CA Une que- celté. Droite. |9a00€- par” le-puint B, inhiscetion- de. AC æ Ac. ÉL- faisant = o, l'épuation } piéce- 
dent. eh la- seconde. Des equabone-(3) dennent | 
Cm +k)X+PZ = <0, 
| Cm- À) X,+pZ — 0 
Où Lom- concluf | 
/ Lans dela Vioité à sera Donc | 
a _ MXH+RY+pZ- x € < —o; 
il eok visible que- be Droite. paose par Le potnf y, nheroeckon. Oc.AE ce AB 
2° our la Picpoition-réciproqie., prernont— encore. un des héangler; ABC par exemple. pour-tiangle De-refe- 
iences Îles équatorA - deveo côtés seaont— LL . | | 
‘BC 5 _ 0, 
(1) CA: Y=o, 
| \AB:Z=-o: 
s“oik équation. de La Vtoite. LR y | 
: _ (@)  O@) AX+bY+cZ —o; 


(72) 


Lo) juatione De coter BC’, C'A', A'B', seront alorc_ 


 B'C': : aX+bY+czZ +Ax=o, ( passant par l'intausection de BC &Æ D); 
(3) C'A': AX+bY+cZ + pm Ÿ — , Cpadsant par l'inteisection De. CA Æ D) ; 
LAB: 


aX+bY+czZ +YV Z =o, (padsant- par À L' intersection De. AB € D). 
 Œherchone- maintenanE: Les équations Dec hois diotter AA, BB’, cc’. 


LEE pointe A es l'intersection ‘de. C’A' æ&B'À’; Léguation Qune Dioike. pacsante par” ce poinÆ ve 


aX+bY+cz +kY+Ek (ax +bY+eZ +V2Z)= 9 ; 
Pi Lon expuime -que ceke dioilé passe par le-poin#= A (Y=0,Z=0), on-a- 


a +ka-o; dont k=-1; 
ot frouse dirtôt- la première Des équations. suiçantee. L 


{ AA": nu 
(4) BB’: VV Z— ÀAX = 


cc’: 2 X— FY= 
Les deux Danièree s'obtienDront- par un_ -caleul senblables su, plus simplement pas” voLe- Vearéie. 
Or les bons Drotter_ (4) HOT evidemment concomantét, Donc. dei. 


109. Si L'on jointe upon O auoc Lrois sommets d'un ba 


Be arc que a, b,c, ooiente Lx ? 
intersections -deo Aroikes OA, OB, OC, Aves Leo côté oppose, les trois pointe d'intevoection dec” 


_coupoÉeo fe dre (BC,be), (AC, ac), (AB ab) sont en ligne dtoite. 


CL proposition coE uit tao particulier Du- Piemter” Do Hheoremec_ précédents) 
pPiusque- leo Erois Vote Aa, Bb,Cc, sont cncoutantes- oculemenf ics, Les sommets 
Du decor) le abc sonf wapectivement our leo côtes Du premier; ABC. 

On peut auOSE donner une Dernonohation- directe Du lbeoième- en-fo ierant- Le_ 


| hiangle. ABC pour“ hiangle De nférence. 








À ZX Ÿ  Zo donf: les contdonneen- Ou poink O, Les Doiten âa Bb, Cc, au 
respechisement: pour équations 
| ŸY Z Z XX X Y% 
— — —— = O, —— ——— O0, — — — = 
Y, Lo Zo X., x Y, 


-D terminant loue Leo pointe a, b, c, on trouve pour leo cÿ ne des ten 
be, C4. ab : | | 


ZE, Y _Z 0. 
ES ES ES 
A L'on. cherche lex intestins eopectige de cet Diwiter- -avec leo cols BC,CA AB, on corôlale que cet? 
four. peints Sont Sur la Droite. | X LY Z _ 
Xo Yo Lo 








Chapitre 18 
Point. 


) in droite - Sjuation di pouk 
Coordonnées d'une Loie- ue, du 1° degre. , 


1077 Définir ue Proile par Les Diolances- à À #9 ine O Vec 








L. 








111. 


TX. 





(73) 


+. 
V4 port À 2EB où elle. rencontre. Len dates, ces Dishancet- clan xegaideer comme posikiver our udiver 


B 
suivank. qa'elec- DOTE ui con. dant. Le.sens Ox ÆOY ou en. sent condiair LE; lex inveset. de 


A TR An : | , . , 
s ces distance, C4. 9. 4 seton F afppeleer. Leo <ootdonnces de fa droite AB, el nous leo 





Déggnene paru, O. Aeo coonneet Dune Dioite. A PB Jen Darre 
1 (uw = 41 — A, 
@ OA’ * —OB 
[< aient. ILOUA- repiesenteivnr Led quantitec JPaT Leo 4ppout w , SL; de ootlé. qu'on-auia— 
16 E = — 1 , 9 — | 
(Bio) — OA 'w 3 ; 


Leo quantité à U,0,$ Seront appelées Leo coordonnées Bomoyéneo Dela Dvoite. AB. 

D aprés cela, w 4 étant Les coofonneec D'une Doit, l'équation de lt. oite- on équation aus coordorurées- 
point sa 96% (A1) (2) U X+O0Y—-1= 0. 

Lrsque Leo axe? Ox £ Oÿ seront: eelanqulaire, nour donneront & LU cl © Le nom. de cootdonneco ectang Lu - 
aireo Ve la dwité. | | | 

R ema LLC Tne relation, Telle Jue- £ ( u,V)= 0, enfie Lea variable UE &Æv, aepiéoente une-séie cnlinue De Dioiter. 
Dont le intersecttonr- succeosivec f° svmenf. une courbe: lex Voiles (w,9) vont. Lee-tansgentec de cetté. cat} be-( roux evieid roms 
‘avec. pol Details au ce-oufek); par celle ÆALO0T.- l'équation fCu, V)=0 cf dE É'equaxtior) tangentiellz- Je la courbe. 


On a Jmne Aux quantiten- LEE eo Le. LOTTL. de. COO donnees tange entielles: c'eot- une Dénomination que. J1o0t41t- empoloie- 


ne. frequemmente Co | 
| Coute equeation du # degre entre Leo quantiteo u  repieoente un point. 
Zik 1 l'éjuahon | | | | | 
L | G) Auw+Bv+C=o. 
À une. solution-(W,©) Ve. celté. équation. citegpor da une. drole ayant- pour” équation 
| Se Lx +9 Y-1= 0; | 
or tautec-cee Vuïtes passent par an print fr. c: Gralon, en. , A. ceo équatima, aprièc avoir multiplie La. secmrde 7 
par C, dd vien | | 

oo | u (A+C x) +9(B +Cy)= O0. 
Cétté equation présente une. quelemque- deu. droites. Dont: lee cor)mnees sévifient- La ielatior C3); 72 voile que toutescer 
looiteo passent par le-pinf fixe x-_ À. | 


CG). 


ti © 


"7 €: 


roux. pouvma- dme reader 1 juatior (3) comme. Dfnissant- ee pointe 

Ainsi, l'équation dur 1% degré entre Les coordonneco u et ÿ d'une droite quuefeong ue } 2awois 
| | (3) Au+tBo+C=o, 

rapréoente AUT- point pair fequel passent toutes Leo .Aroiteo dont: Leo cocrdonnees 1 —— céiflent 





| cette équation; Leo cootdonneco cackcoterrteo » Au-poinie sont 
| _ @) æ = + 9 Y—— Ce 


"| 


Cao pa ion biere. 


Le caletia QC uenden ke > voiles. Les conclusion suivantes 


eo equations 
Air+ C=o, : Po + C —o 





L . + « - + ’ ; . 1 . . 
tepresentent la promets HE porn pitue. our- l'axe. O X.' li Veuæcieme., LUL-POLUE our laæe O-y. 


<L'e ztalion- 9: LEft- points, zerdue. hori ogene- d eciita- 





(5) Au+Bv+Cé—o. 


(74) 
- 7; . , 37 à , | 3 
c$ equation. de L oùtg ire deo coordonnecs seu 


(6) A = O. 





I à en étenteo Dtmeo de eg nation dupoinie. 


113. Ca reoolsank celle. giLeoltot., Tollo prousetona- que lation D un. poire col Qu 1" | Degre. 





Étant donnees (es cootdoreeo Caxtéstensies %, %,, d'un poink, Hrouver- l'équation tangentce du 
point. L L | _ 


| A'éguation une diotte. juelemue. Passant Par ce poink est. 
a Y—Y, = m(x-x,), 
of" les cootdorineer- de celté. droité. sonF. 


CL ix - % 


Len, = me 


Climinont-m ent LE. ce Veux gate. on. ata la atom. suivante 
| (7) UX, +VY—-1=0, 
entre. la cooidonneer- D'une. Droite quelconque passunfk par Le. poire dmne; tv l'ebl. quan Qu-poirF; on voih. Fqnllereok Bu. 
jriemier- depe. 
| Ds Qmnerne- d. l'éguatin- Duisanté | 
(8) au+bv—-1-0. 
| Le nom de # oume normale dc eyuation d'un poink; les cooidmneer cattéotenner De ce-point ook aloia à kb. 
1. ner pouseno encote- obtenir L' equation Qua poinf sms une- aulie- # otre que beia uile. Jour Lintrpu ‘Hatioy Deo cale. | 


: «A xa0 oique. 


HoiE P la Volance OM, eÆ Co langle De. OM, avec- OX; on a- 














L X, h | Dir (8 - co) D Dur 
P Sin bd ! p _Hin 0 


Jubslitinank. ces valeurs dune l equation (T) , d vienF 


LL Sin (D —-Co) + 0 Sin Co — En = O0: 





Ca %. que- l'équation | 
(9) uw #im (8 cs) +6 din c-pzo, 
“piéoenté Aur ponte dont fx diotance à # Frigine C0 + , <Kk donk £e nr secteur faits 
avec O0 x Pargte co | | | 
2" A Xeo re ectangufaics. 


<£' équation 





(10) | 1L Goo Co + 6 bin co — -p=o 


Lepréoenite UAL. poink dont La. diotance æ - Poigine « LOVE + F  donkK B, sage PR e avec 
€’ axe O x Lang le CS. 





LIT‘ _Œ ounE & Æ fini. TJioites parallèles. 


- 114. n Dana _l'equation (3) UIL Slppooe Cru, l vient. 





(11) | A U + Bév- oo, 
Leo founules- th) nouæ fronlierif. que- | | 
£' cé juaætton) (11) cep vcoenteé 4uL- pour C'inf ui oiluc DUT La duoite ayant pour coefficient 
angufaie & : L n : 


Lo. 25 equations. 





LL =0 |, F6 =oO, 


7% 


116. 








417 


AT 


“19. 


(75) 


igpesentente: La. JF. un pouf à. l'infini qui” Lu xe OX; La 2 ce an poirE & L'infins UT Lace LA 


Les coordonnees de La droite de Cinfini Don nulles. 


Ceci. cof visible par la. Dc/tnition - rLeme Dr (no); ot en. conclu: audboi que 


S cà cootdonneéco de deux dioites paraltel co MOTUZ- propoitionnelles. 


© 
+ oid qu ‘ane Drotte Paose par Luigine deco covDonnee pe covidonneen- Pons infinies; la Vroile. Es, orge éneral, inde ehaiminee 


De Diectioni., & Moine. que le. pop ot de se > cooïdonneet- infinies ak une sale finie. ct Jelsimince. 
Les covidemneen- De. Laxe OO Seront fi 


—— 
om 


Les con dnncen de L'axe Ox Secon inffnien OL dut la wridition- bon. = 


mer; on aura. La cmdition. Cm … = 
Ou Cn<Loce : JL Fr pre lee condmnees- homogènes UE, V, , Ut aiionA 


Pr l'axe OX, LL, 0, & =o: 


Dur l'ace OF, O0, W= 0. 
Boun. ce aeoultals 0e <or6latent immedialement. et remarguant gue-oL. | 


| | (12) Mæx+Ny+P=0 
co l'équation. aux coordonnées - poid 9' une Droite, Les covdmneen-de ce Vioité seiont 
LE M y N ŒL © . 
(2 êis) = OU — ==: 
| CR MNT 


W P no 











IV® Cuation d'un-poinkoitue our une droite donnee 


donnee PAT dt- covidonnees- u,S; eÆ sou 


€ uppooont- 9 aboïd la droite 
_ Au +Bv +C=o 


“uation du point cherché.  £. Doile Donnée Devant: padser- par rc poin OL AIUA 
| À 1, +Be, +C=o: ; 


D'où Un concluf, en +ianchanf: 





oo | | 3 A Cu 9 +8 Ce ,)=o, 
C'eot- L'équation d'un pointe quelconque situe our- Lx dote @ra 


chippcsuma, en. second lieu, la Doit ë definie. par- ler Peu pointe 
. B, =o, (M 
CON. LA À u+B,v+cCz=o C L) 


Vo) « 


ô. 
| Aju+B0+ C0) CM) 

équation dun pointe guemque oilue oi fa droite M, M, scrax- 

(15) A ic +B 0+c +A (A4, uw +B ,°+0,) = 0: CM) 


Ca n fe les coodonneen. dune Droite, passunk par M, “M, ca. D. vérifiant lex. equation GA), saliofonrk CADET AE 
L'equation. (15); donc. la Droite M. M, passe par Le pink G5). CR. pourra Jailleura Disposer de À De manière. à ce que 7 put 


hon (15) topteo enle ur point quelamque- dela drole. 
Cyuation d'un point divioant un-segment dans un | rappoir donne. 


oiertie M € M, (14) les cæliemitee Vu segmènk.; Le point M G5) oiliie sur deg ment æ pour cocidonncer. DO {113} 

















| LEE Rc / Ÿ=-ErTRCr 
M NM _— VI — D aill ELA, Leo covidmnees eo pointe M, el: M, sort Les pectivernenf 
| X=- Tr = 
B 
C 


Se B 2 
Y=- Ti’ 2 





) 


y Bo Jar Caen valeurs Dasts lex formules que pt ecedenF:; ot blouse 


Go +À CGeg GMÉX Co Ve 


TX = =, YV= | 
Cy+ X Co | | C,+2cC 


ee. | 
CLrenpolagant A ,B; A, 




















(36) 


Compatant- ceo Dernieres ralenre- à L celle de svnf Are parte. elations G) &C) Du 20" (52), on en. concluf 
ert- n'ayant lrjoure cgard au. congenrhone da. ID? 59 | | 





comsëquents <tant donnée Les deux point | 

(Gp ou w+B 6+C =0, (M) 
AQu+ E, + Co = $; CM) 

€'équat Lor) L L | 
| (13) Te (Au +8 c+G)+ + CA, u +B AE 


tepresenteræ AU -poink oitiué ou La droite É M, ke * paxtag can ce segments 5 dans un rapporte 
HE que . 
MN | | G9) 


L 








MM _ My 
| M M M 7 MA | 
Chant donnees, gout. la fame. noimale, Leo <quationo des deuce pointe 


| a, w +b, V—1= 0, (M) 
(7ü) | 
a | a u+ b,o0—1 =oO, (M,) 
| 8 Ge) M a +, 1) im (a, u+b,6-1)=0 
Lepréventéra Ain poink Dita our Le droite MM, Æ divioink <e oej ment dans Ée rapport 


Gobiy IA Ma 








M, MT 1. : 
Co Ararti Let. 


de pointe milieu D'un-segmenk vvbendra- en fonte m3 = M; ce qi Ynne: Dans le cas général 


Le Ÿ 
(20) ‘A, wt+B, + C L A,u+Be ee . 
°C D C9 / 








Dans Le cle Des fines. normales | 
(20 Es) Ça, uw +b, gr) + u +h 0-12 0. 


Le point a l'infini HtuT le-seg menk sobtienha et vppesent My = _ m,; qu 2onne: Paru le aa génial. 








CE : Au c+C. À, et Pet Ce 0; 
Dana:le caa Veo formes rLotiTtales LE +9 | : d 
CA be L (a, w+b,v—1)- (a, w+b,6-—1) = 0. 





choient (x »P,); CU: Vo) Leo covtDomnees Deo Deux Doiten_ Donnees, el 


Au +Bç+C—o 


l' équation De. Leur- point de. rencontre: celle cguation- Derra he + vise par le coodonnecr: eo Qeue- Droitec-; ot 


ciral ainot- 
AU +Be + C—o, 
AU,+B0, + C = ©. 


Climinant- À ,B,C éntie ces Hors cquakionts OL Houve. pour. L equation di point: de nencontie - deo Det Doitee 





| UM 6 7 
(22) . oo. te, ©, 1 = o. 
Mg LE 4 





De Lx on coneluf immedtaterrent Ex condition pour-que Les Æto19 droites Ci, 4) , Ç 94 ) > CU, Ca) DE 
-CoupenkK IT LI Meme point; cell condition ot 




















U, 4% 1. 
in, 4 1 





de. AOL couts de deu x 





‘ 191 C/eient (,, LV) eÆ Que, 2) Lex co )omneer de. deux Doites- donnees; Les à jualiona- un ceé Deux w: voiles. Scion. DE {rio} 
| D) uw æ+, y-1=0, 
(D,) | ir, OC + Y Y—-1—-0. 


À equation d une Droite (pb) qu elcmqie pasan. par deur- poink. d'inkocction seia. 
| (D) M, (UX +Q ÿ-4) + Mu (LE HV TT) = 0 
Dou Lon conclut pour lex. covidmnenw & © De la Droite. CD) 


UE + MU, 


in, + TE 


ÂT = 





ÿ 
(22) #- 


ÿ 


GO = 





+ Mo 


ces | nations déterminent Les coodonnées d'une dioite quefeongue (D), passant par Ce? 
point d'intersection < eo droites BE, = D, 


199. d U catolé cnke Le AA poue Œ lex. sinus des à lon de Àot0 hate 5,D,, D, uuité relahion-qu' il c9€z imposant 
| b établir: | 


+ éjuation dei ia dure CD) of: 








M, (U + Y 1) + QE & +6, y 1) = ©. 
oi Len£ 8 L poin£ De concours Deo hoix. Droite; G, {' Aigine deg avidomneee EE 3 Ÿ ÿ He poire 
x quelconque 9 De La. Droile. (D) ; | oienf,, en vulie, ME, ME ; 0€, 0Q,, Leo peperdiculaires abaissée- an 
petivemenk decpoints M cE O sur les Dioites D, 4 D. | | 


ra, vu la-povition- actuelle. Vu point M Par” tappoit: aux Hoiter., 96° {76) 











| ÿ ÿ — ar 8 
( MP, = SM ire SD — Gers 1) Fr 
Vu +4, EL" & Cost 


| ME, = SM din DSD,— + 970) vin 
AE + = u, 6, Go 








On. à. dtt00t- 








0Q,=08 Din 65D — ind, 
| Fute fu, 4 C0 





1. es “3: 9 
0Q@=08 din OSD, = M 








+ Vui+e Tue Goû 
De ceo egalitec. on conclut 


5M Din DSD 


| | RH VIE 7 
| ° VTT os où 05h, 
| a 0 | SM in DS, 


w, x+ 2 Bis =— 





CS | Jin. 98, 
: hhtiinant à Ve?) palatie Dana L. épuation De la. di roëbe (o}, il PC 
D in ps» | “Jin: DSh, 


: SS TT Fe, RTS _ uns eZ 











(7°) f LEA 


193 


| co 


Tbcua zappellerona- des conyentionr— de) à fhilen 
Conventions. 


Les ang Les, compté® a parti d'une certaine droite, detoni- regardée comme ppositifo où 
negatifo oiuvank ue Le mouvement de - rotation « a fieu, a-partir- de ce droite, dans 


| AA D CR O où dans sen d <onttouires 
De plursla notation DSD, indiquera gwen va de Px droite D vas Pix droite D, ; <k Lx 
rotation is SD rdiguera un mouvements. de opens. conkiaire; de Hotte que 

DSD, —_D, Sp. | 


 Y 
Cr; 


r Dans la faure achuclle, Ji l'angle DSD oE reqaide corne pooikif, l'angle BSD, “Jeu pat tan 7 COnveIL- 
pion. en epidence, l'égalité u1°) Vonne 





mg Ju D Sp roue O8D, 








am, “St Ds» Dur OSP, 

mai. en evaluant la. distance M P, nout. a cent regañde Sin DSD, COTUTLE. UC. quantité positise ; eh, comme © apiècla emaique 

ex. Lx convention. precedente, L angle DSD, éoE negadif, oTt. desta- ternplacer. ur ps] SD, par — Jin DSD, ; ce qui donne 
| LP Dir D 5D “Jin GSD, 











4 


4: 
Al "14 
ra 1 \ 


Donc. eo covcdonnceo d'une droite quelconque (D), Pacsank par Le-po oink d' interoectior) des 


deux dioites D CE, ,4) ) D, CU, , Vo); oenk donnees par” Leo formule 


mr, LL, +Mmd 


D, Vin 0$D, 


LL = 








. \ on NTM TX 
mm, + mn ! 
1 Me nu 
Œ Ce. rapport Ti, <ôE- Le OU - angle de | ce0 dottes JPA A lation 
| QU DSD Din O 
a | su) Ur 2 TT in_08D, 








Ma Din DSD, Din OSD, | 

O «ok Pc ouigine eo coordonnées S cok Le pouu= de rencontie deo droites 

EH fauha. avoir cui), Dane. cé formule, à la amvention. que. roux renom De rappeler ou la notation cHleoigne 3 Dee 
angles. | 

Pisocctticeo. 

dau la Doité. D oeia bisserhriee. de Le Thngle de Deux Droiter_ D, ÆE D,, on aura— 


(DS$D=+DSD,, où D,SD =-DSD, 


Duvant que. la Jiotté cél bissectice. de L angle D, : 5 D, vit Ve verouplment, par sul. 








| | My DU. 68D, mm... “Jin SD, 
26) es + pu 2, TE ts TT en - . 
M; din OSD, M Sin 6SD, 











€ | 9 
VII 4 Vo: UL uteo co 4e dedrutes des HÉcote LENCO precedent. 


es formule Endament iert efablien- «e Ours les Vo 2 (11 9) eÆ (122), TROTER- cañduvenk à P'autres famuler qu'il im 
sexe De-sigrialer. | | | | LL | 








: ; a | | QC] LL | d 
17 Grouver Le. apsportk dans lequel une -diotfe (1,0, divise unoeqirent Aonne . 
. F , : | y asp . 
oo c/ tent. lex Cabot Des exliemiles- Qu deg menk : 
M. M. | | 





—# - | (M) A w+B 6+0 =o; 
| (M. AuU+BV+C=0; 
D, £Æ QUE, a) Les covideonn cer. De.la Vroite- Do), 


D, — , . 
12 te ËLON) un. peints M ta our ja Divile N î, M, est JG? (9) equal. (18) 


(79) 


(M) 














ue (Air +B © +c) + 2 (A,uw+B v+c)=o, 
| CG 2  * 
E lon a | 

| 4 EN 

1 Or la droite (11,6) Doit passer” par le poin£ M ; on a. done 
… Om MM Au +Be,+c C, 
ED Lou = Æ, 

: MS MM, A uwtB,v,+C, C, 


Îl c'e la. formule qu 220 ouf La quertim- | | 
Dans le can de la Dime normale De. équation Dec point om. aura 
| MM. 
MM a 
JE L D'wile chaient Donnée par- Deux points, on QetmineralT ses covdmnen ü,,%, comme nout le vervone pole loin. | | 
II On donne - dotten. D, D, qui De. uencondtientk en S, E un point P. trouver Le rappoork des sinux 
des angfex FSD,, Pb, | 
| oient- (ie, 70% V2) lee oo Qonnen der Deux Droilee. J, ÆD,, « 
@) 
Lpuation. Qu poiné Donne, 


au, +bhe,—1 


(27 Ga) 


sos, 





au, +he-1 








Au + Be+tzo 





Deoignant par a © ler sodemnene D'un point quelsonque De. SP, OL: à. 96? (122) 


























à | ve 25. 
= y = ni 
| cette. Droite Devant Padser par n nt (P), om en conclut | 
| | ACCRU, +) +B Cm, o, +4 4, )+C(m,+m,) = 0 
Cou lon. tie | LL 
Me Au +B& +C 
| | L M, Aus +Be, +C 
k Papier l'équlite (2560) Qu IC? (122) 
| | (28) Din DSP Sin OSD, _ Au,+ Be, +C | 
2 rnun rame TT . É ! 
; _. Din PSD, Sin OSD Au, + Be +C 


Le D 7 3 - #4 ’ 
O clant lougine-Vec coodmneces.; celte formule resou£ la. queolion. pos ee: 


IIT” On donne deu dreantes D, et DB. , que De <oupenk en 5, ed un point? inferoection de deux droite 
D’ D”; Trouver Lx relation entre Lo angles FSD et PSD,. 





À (ue, 6’) Cas”, ©) sont lex cootdomnear dec deux Duoitee D’ D” Léquation de. leur- point. Pintasaion(®) 9 sua 988 (120) : 
rs © 4 
| £ + 4 
lu o à 


Ce. apphiqrank rs ce CAR la relation que prreccde on a. 


Z ©. 




















uw 4 1 
iu' Ov 71 
| a = 
(29) Din DSP HinOSR fu 6 1. 
ar « ç' 3 
1€” 








cellé- formule. nbonE la. question. poste. 


bananes Pere me corner nm er. 





Remaique. 4 1elationc que TLOTut- -KérOTit- D daller permelent. 


fjanoversalec ehoncer ef ja Vémontiér. dut %° {106) 


? ° A L_, s > e | . 
de montrer immediatement leu. fhéveéiner sur- ler” 


(80) 


7 Cité appi lcakion, 204 ur axcuice utile. | | 
oo E0 To ? L | ,: F | oo . 
VIT (oo donnees dune dioile passante pardeua pots. 


: A2A, chappasont D abon Lee * deux ppoinlo Donnen par leurs équation 

| j A,uw+Bv+C, =o, 

| | À A,u+Bo+C=0; | 

Les cor mnéea- De la Voile d'obiendumse en veoolvanE cet Deux equaliont- par r1apperÆ &-1x dE à 0. 

VA lee. Veux. pointo aient Dennes. par leura covi)omnees. Cx,, ÿ,) > (Do Ve), on en conduiail JT (13) Lez cuatiome den desc _ 
freins, da vou ._ [Ru +Y 1 — 0, | | 


RU+TYV-1-0; 








Îat on fiouveiail= pour lex. conthmneer de la Voile 


LB 


MX 4% 


HUE GX 0 


- 128 Condition pour que Hrois point aoient ligne droite. 


| ef lex equations. der Linia. port dore 


(3c) LL = 








* 


ES 


f Au +3 o+c, = Ô, 
A,MTE,o0+ Ci 0: 
À, wtE, AL Æ 0: 


7. L . d | . ss . | . : e 
la” ulakon cherchee s'obleridta_ ot ecuwank que. cer Bois equations. ont une solubion commune: ce qu donne. 





JA GS 
(39 . TA B, C | =0. 
À, B, QG}! 








-128 ef Mo, N=o, Po, 6ont (co cquationa de Hoto poinvb, non en figne dtoite, Péquatien d'un poinlt- 


quelconque pour toujours oc meltie sous [a foune 
| m Min N+pP=o, 
m,n,p, chant deo constants + | | 
à Dernomotiatien of: la même, mor pour- mor, que celle. qui. a dé Donnec mi O3 (60) pour le lbéotème analogue sur 


X:° Cauations Pomog enesc. 


127. chi i l'equaton. f ( ue, ©) = 0 eo. Pumogène en U ŒÆ6, on « Wendiquement. 
| f (,6)= 97 (E H)=v" Œ ta) + A, )--- (Œ +a,); 
FOUT RE surfe, l'equation. Donree poitia-s forire | 
fCu0) = (uw +a,e)(w +a, Je Ar +a, 8)2 2. 





LC Hé creation. HE. . évidemment: vérifie en posank | 
| a 1r +4,40, où. U +4 C—O,..., OU Fam V=o | 
Or ce cpuationt/agprésentenk ML pourls à l'infini, situer respeclioemenE our- TL Troie Don Lee coefficients angiudatret-som£ 
| | . É e 
à c) 2 _ | 
à, , y, 4m 0" {6). 
(one tonte- equation) homegenc EE du-m* pe deguenhe Lex. cootilon need u cv d'une dioike représen 
in diyotème ae 1 fointo sur Ca droite 4e l'infini 


C7 Demonirer ait: Le meme D (+12) qiie 








Leo equations dus ms degré el. de la forme 


f'uw)=o, flo) =, 


AA ate 


(81) 
vepuesentent Fa Fe, un Suyleme de nr poinlo otlues. BUST P ae Où: Cr 2" un opter e de m pouls 
siluco our ane 04. 


SIL Distances. 








| | Ï. CDivtance de deux” pouce. | 
128. oo 


C oicnk den. cquations- do deux points. 


M hate 


_{auw+b6e-120, 
foemen norma Le | | 

(M) A,utB ov+c=o; A,Uu+b,0-1-=0o. 

lac coidonncet Des Deux Jootn ki HeLon = VO? [11 j 














GR! TR 
Vers na =— ; 
cE Lon aa, @ clank. Î angle Den. AXE . 
G) te (AS A ms Bec) 9 , ae. A GRR, 2 op 
C Ce CC | CE C3 | 
Æ Dana. les cars dela. forme nomale our leu. egusahont. eo points: 
(bio) 


MM = (a,-a,)*+ (b,- )+2(4,-2,)(b,—b,) cos. 
JE L Le. axe De/cvoidomnesc- jon£. relanqulaien, L'expression dela Diolanee. dJeia. 


one MED ME 





BC)? 

| L «ic . 
ŒÆ Dans Le cat de frme rounale | nn | 

| | (26) MM, 


= Ga) + be 





re is an d'un poink En droite 


“R9.| chient 16,0, leo co0Qonneca. De la Droite, el 


Lo (M) Au+Bv+C=0 








L. cation en” cootdonnecs - pourk %e la. Doiler sea D {ro} 


= lu, coodonnees. du, poin£ M selon Je, jan} 


£ 


= | 
T° aprés cela; la -Dislan ce du point Le ? Droite Sera 2 à 20€ ; angle deu à ae 


MP (Cu, x + y—1) ir 0 








LA %E, -Be,re) Jin À 





_Vé +4, ue Cr 9 


Ainoi ; ; Ca diotance “dus poink | 
Au +Be+C-0o 
A Fe droite (ir,,%,) E LL | 
| G) MP — (Air,r Bo, +C) din 0 














, Ji le axea.oonk obiquea/ 
€ Vas re Dire | 


-130, | C/oent: ir, 


Au, +B, +C CO ee 
P ? Ji lex axe. 3ont elang arret + 








(fs  MP- | 
| C Vur+oi 


° }; . « | 1 : 
FT otoque P equatior) Au pour LD donsnice “ous Cox formule nounale” 


' au +bo-1—-0o 


P éxpreooion de x distance 26 
AU, +bo, — din , 
C 2 1) tn . (axe obligues.) 











ODiotance de Éoœig ine- a ue -droite 1,4, : 











(2) MP — 
| Vi? +, TRTETE 
2 Gis) MP — A Te ? 1 - ( aæer vechans ulaie), 
Var ve Ut dd 








I11° 2 ral d UTLA ASC 
Ang Ce de deux - droites. 


D | | 
&,, lea. cor donneex. de la Dhoite. A don cguation- deia.- 


LE, a +9, Y—1=0,; 








LE, din . | 
“ os  ) (arer- oblique ) 


























ef. l'angle. œ de- celle dire apec. l'awe OX veu JO (58) donné par lea formuler 











(1) tang a = 
: L,Co B—0, 
(1 Lio) | Lang d=— { aœeR Leclartg ulairerc ) 
131. Îne Fe de deu. droites. | | | | 
» | 
choient Cu), cu, V) Les cmiouneer. de deux Droles; On. 
tangN = EC, 
| | | __1+ Fung A. Lang de d 
Done en Lu La dux valeur -precedentea.: 
_ ou, 9) Di CE , a. 
(2) : Eang N — _Ci mr , AXEL- obliques ;) 
3 | U, U,+6, 6, (0, +U Le) C0 | 
| LE, V, — 1,64. | . . . 
| (2 Hi) Lang V — x 1, 2_ oi exéa vetangulainet) 
a ul, +, Lo J 
Ch conclut. de Li pour la condition d outfogenalité De. deua Voiles ar, 6,) Er AS : 
(3) Ut, LE, +e 7 C6 Y. n FT ), Los Ê = O0 ( aæex obléquees. ) 
(3 Bio) u, Le, + v, 4, à = — 9, | Are. rechangidlarrec) . 
c | 
| IV? Cifhee dun tan: 1e 
132. Qn donne eu quais des sommets. L 








(M) 
M, ) A,u# B,0+ C, 


À, AU + R, # + Lo = Ô, 





M, M, 1) A, u + B, v + CU, 0, 
en covidonriven. Des vomunels seven. vopeéticement- I" an) 


. 9 ., . 
ou forme nou ie à " 


U + b, © — 1 


—.— 


au+b vw —-1— 
1 1. 


LU) 


(D op = one ne que oP 5 rectangulaiec) 
P = ; Aer 0 4 OP — - ( aaen au et - 
Var + 79 U,6, C0 : ! . Vi Fo d 


0; 


138. || 


134. 














. À, : À, À 
X, = — — , D = — — , ss À, 
C, oi C2 | … Ca 
= à = B, B, 
a Er ETS 
a e, A a 
Fc nou auionc 9 apriex. La fsrmule (1) Jr. Jb%. (To). oo 
G) Lu SNS 
7 2S — _ | 41 @: 
Lo 
el, Dans Le Cdt. - Dex. fermer normales : : 
: . . oo À, b,. 1 
(is) “A28— {a D, 1| oin6. 
4, bb L 








On denne les cootdonnées des côtes du biangle. | 
c'éient (LE, , Vi), (CU, , Va), Css Va) lea coonnben ieopectieuc— Dec. DMoitei M, M, MM M,M, M, Lex. djuatime de ren 


Droilex. seionk 1. + Yi = ©", 


É EX + Oo, Les = 


























Dim la formule (6) du Je (82) ROUA. AUOT. ame | 
2 
CRT 
L | 
C2 ) a — Ts % 1 | 
. LE, Ve a, 3 4 : e, _ 
u, lu, ella ol 





& AL | Suptême du de deux F pin. 











1: Jo finition ek. ge : 


Gare donnee deisoc points A ke B ch une droite fixe D; on Joint A) point” guelongue I de la 


lAroite D oœux poire À kB; puis, par Le poin£ I on mene AuLe droite IL, rate que 


2? 1 .. } 


lang DIL lang DTA ang DIR d 











(G) 


Croque Ce pot L se déplace sur La droite D La fige IL loune. autour d' 49 pointe fine. 


[que LOL apopellerons- Ce poirk polaire de a droite D, 








| 





D ant. là aelation (1) 70 


TLOUA- obsenveronn lex conventions - enonceec. Ai Jo { 122) our lex grec Æ£ la noltin-deo angle 
da relate (1) peut J'énie- oo | 

4 

ET DL. Lang DEA ang PTE ETS 


1 4 





dE. D'upréc cela, se melhe oise la firme plus commode, (en Gén ie qu on à bgaure enlie- Le 


Fota” angle. formée par lex toie Doit. IA, IB,1€, la telatton.: ATB+BIC + CTÀ = 0): 


_ (84) 








Sin DIA Ain. DIR 


Tina LEOTLRS plur- loin, Dance l de Dex -couibea., la F grèa lésation De ceile Definition . 
138 crient leu équations. Dex Veux points fixer 
| (A) a i+a, V+A,=0, 
GB) burtbevt bo 
Le, let co données De La Droite fee D; æÆ,u,v, lee cooÿ)onn ces. de la Droite LL. 


D" ape. la fovmule- (28) du 96° 1183) , noi att1 On pour le rajopeit Den Sinaa. Do angles. foimen- Dana L'angle-X\D 
| par la secanté- LA (O chant: L, ti ine. Dee con donnés) : : oo 


ne 


in LIA Din OID a,w+a, ‘+2. 





cn. ° in. — + - 
Sin DIA in OIL  aita,e+a, 


noux Aurona- de meme, en consideianE La. Secante TB: 

















Sin ÊIB dns ou LD uw +b, o+b, 
Din DB bin OIL TE L+b,e rh 


Cfubstitiant ce. valeurs Janc la relation. (2), on Fouve 


Au+a,0+4, butb,o0+b, 


(3) = 0; 
aust+ta tds bu+b,6,+bs 








c'ek une aelatiom du 1% Pegre: enlre les covQonneee- de la Noite IL; Done. La dioile 1L passe par ur) point Ha; 


<k on var, par- La forme de Péguation C3), 7e: <e pointe fie EE si Ex droite AB. 
À? cquation (3) peu ovctite- dout la fame-abigee oo 








| A BB. 
C À, B 
cÉ 
136. MC .aeprenane ler. caleul. ef lec- raioonnements Ou IT? (86), on comstalé-que, oi. . AB sont deu ay pointe. fees, st D 
D 






et. le point 2 intéroection de lx-Dioite D ave la ligne AB cf C le point. polaire de La droite D: 
1? Conte duite. passant par le. poink D amia_ le poinkC pour le poin£ polaire. par-rappoif ai. _ 

«de pis CAB); dE inversement, but. Droite passant par- le jpooink£ € aa le paint D peur. point 
# pe. par tappoiE au même ogolème (À, B). | | | 
/ ‘ 2? dec { Deux pink - À eE B jouissent: dec. : même. praptiche par APP au gpotème (€, p). 
| cf. quate-prinls | de | . | 
| | | G) | | fe) A=o, @ B=-0o; 6) ARR 0 BRL 
faimenk un_Dyslème harmonique. | | | 


Len pornts- associées (1) & (2) véiont dclo conjugués par rapport ail r souple. C3), (4): cf ler. pointe aosocieo (3) hi) 


Jciont conjugues par Lappooit au coupole (D), (2). L 
emarquene- enfi in-que Ji l'on- Jont lex quatie- poinb À,B; CP, a ut t- poil guekonque- Du polar, à lnijine-O par cæemjole, 
les quahe. droit OAÀ,0B: OC, On, fnneiont: un dyateme haunonique. 


Ce dt, let «00 Données. du poink À on 





a : a 
dL 
EE Tr, F ET 
| a. 
3 3 
la docts qui Le 7 nnt & l'rigine Ai - Donc. peur” equalror) 
| X LT —, 
à, . 8, 
cAi ing ualte Doites OA, OB, 0€, OD, ocionE Ce) eclivemente 
Ha & P 
{os 7 RE 0. | D ce 
o Æ _  — | b, :- _ 
es b, bb 9 où bx-—by=0 
x | 











n LL Ÿ _ n. _ L he 
{os Ab, AFAE,  °' (ri MY + b y) 0; 


oD x et 0j a, x—4,y — À (b, æ-b, y) — 0: 
AXE 24h ? y be Ÿ 


(85): 


| / ‘ F) eh + 1. - co SN L« , _& . 
SOLix La. seconde. foune, et CconnaLls immedialèment 9 CE (66) uit AU Lerrne haunenique de Drotkra - 


[1° (° Lx L D un L ° ‘ 

I Construction du “pou polaire dune droite’. 

15 ÿ. Joient. A et: B Cu deux pou _futes, DD Lx droile free: doignena UT poink quelconque 1 de se 
|  dreile D AUX: poires À kB: doigrenx de-meme AuUT- becondl pourk F. Go droites TA e- LB, TB IA se 


<oupent aua- porto M ek M’; Pa droite MM’ rœncondera Éa dioite AB en Un poik C, Fate ? seu Le- 
pour polaire. de fx dioile DD”, | | 











Ci bte. consbarche on 1e “alle évidemment Dex Temargitiet- precedente, puisque Le. poinf C cheiche 

| Se 

peul tea aie Cort Lan E. À Les olaixe du enkÆ D, ve L'de 9 A 
et CC “3 de. COrUTLe apparie é P « fP2 cela € eux Lotfen quelconque, 


4 


| fellec que M'A, MB. paésank par ler points faces À & B. 


D Looun. alor. nearnmoënt verifier cette corétruclion Par LuUL caleul Deck cbque à à celu. de. J0"( E7» 
._ ROUA priés enudetonr ceble véftoation canune un- caxicice de. calcul. | 


CL non 2 Peur 0! ugine Lu pourÆ Pise © sus la Vite. DD, ef. Pot AREA «la. ? sd roiten. OA eFOB; 





Joterdi OA = a, OB — b; le ce cg ualion. 1 den deux ponts À ee B deronk 
(A) auw—-i— 
(B) bo — 1 = 0. 


O, 
_) 








PA d'eoie. D passant PAT Leu Lie, HER CODEC Et | LL, hu “serons. érfenien., Mat La droite a agent une duechion Peler- 


. ’ 
Mariée, OI  CCWiul AFUUT 


CN 
C2) Qin — =k 


k clan. une conolante Qsnnee.. 
D 


(ei. pose. deigrena … (Ft poink quelconque 1 L de Le “Drorta. D aux poinlo À e£ B : voteril À el. B lon inbtocctic LOT Upgee.— 








tive 2e 1B cc TA avec OÀ  OB, el pont 








OA'= @&, OB' BR. 
‘ /° ’ ‘ à ". . } 2 , . . 

Ke El ualionr 0e jooutlo À ef B seont- L 
Xu—iZ=o, Bv—1—=o); 


DA L'equatin. d'un prak quelcen que silué DOUX AB DEA 


% Gi —1+ LB -1) —o. | | 
n boux. oblien) ion le pou C, inbrsecion de- A 'B'avec. AB en ecuvart que la. Droite. À B 
.(uz= 7 , Ÿ = 5) Ja ovse Pur ce poin£.; ce. que donne 
. | . 
se — | 
AS ) 


+ 
———— 


AÎLÔL, OU. AO pour l'équation. du porn C. (uieroection Pde-A'B' avec AB ) 








(5) (u: - 2) 7) st-D-r): | 
Or lex ous droites D (u,,v,), LA 5) IB Œ +) dowent concourir au poin£ I: one 
U, % 1} | X 1 01 
". + 1| — o; ou, en faisant un infini E ayank equxd a. la relation (2), + +4 4 064). 
DR : UE 











4? < | 
Cr apart ea) À la tebattor Ch), Lequation (3) Qu point € deviendra 


5) +ko=+ +, 
( LC. K a + E. ) 
c'est. piecisement Î” équation Qu point polaire De. la Divile. DD, corne. on. Le 


cond late en +pplquant Lx fe Otrriiile (3) 
Du 70 + { 135) Aux cquadionc- actueller g) cÆ es L 











138 


(86) 


Chap itr e IV 
Coordonnées trilaleres d' LLILE droile. 


si Pifhition Relations fndamenta lea . 
I: Définition Æ dignes. 


DM oua- cfiniron- Lure diocle par PTE diolances. à hon-puiaté. fines; cn Aolances ant teopeclivemenk multipliceo par” 


hois. nomber- conolanhi; nous donneront. a cer puwduife lenom %e cootdonnees Hifaterer de fa divite; Lotion 


pointe fixe bon. Le Sommes de vefexence’; le triangle fo forme. | peta. le tiangle de Référence cklu nombres? 
conolarn dc. seionfk ler. patramebreo de Référence. | 


#1 ant cétlainer. questions. 1L coke: oousenE utile Ve mellxe én presence bé Eco ayobemen- de covtdonneer suivant Lex 














cordmnee caxléstenner—, lea sovidonneer bilatéen. 9 un pain À. lex coëdonnees. hilateuen Dune. droite. Turin allena_ rapprocher 











let ca ŸL venbe sus lmen | 
chiens. X, Y Len cootdonneer caitéoiennes : Divan join rappotle Fur aaen reclang ilairec 








… ; 
: Ox, Ov, æÆ | 
A x +4 Y+aä; =0, EC 
(1) b,æx+b, y+b,; =o, CA 
| QG ©+ € Y+r Cy = 0; AB 
x 


lea cquationa- catteoiennes de. côte Pu hiangle De adfeience ABC: | 
Lex coodonneen Huibateres (X, Y,Z) dun points M (X,Y) seionk Définicn. par le éjaliles. 
=lè, 
@) (Y =mè Lo 
Z =n d, , 
à. tank lex diolances- D point. M aux bio côtes. BC, CA, AB; ct L mn élan. le parametres de reference 


à. 


,, à, 
Dana le- yolerne- actuel. deu cooidonneen Hilatiree 2 ue point ; L MTL, Do. Dex quandilen pPonilicer- ef : jjue-raure> 


laioseron_ arbiliaites 
On auta, Daprée- la-Défnition (2) 4 l-frmule- GC fi) duo, (76) : 




















x =L A xXH+Aa Y +As 
+ Va? +a* 
| % mm +, x+b, y+b, 
(2 ie) _ + Vbf+ br ! 
| Zn xt V+é 
+Yci+ct | 


J'ovur Ouppereruma- Loigine O Dane Linterieur Qu hiangle De référence ; dd: nous dmeltiona, en cie, quon ail modifie les 
Digne Den. premueïs. membren_ Dex equations (1) de maniere que les Prmules. (2 Bis) Donnent- peur. X,Y,Z de valeurs pros 
ff lun. pund le point M am lintüienr Du Hiangle D reféence. ABC. 

JE mainknant: neue Deoignens par- 4,b,c, eo bnqueurc- -deo côtes Au biangle ef, cl par S va sul | 


lea cofdonneca lilaterer. X, Y, Z Oun- point devconF vétifler - fn relation 
| : a +bË,+cd = 2 








Ke 


(87) 
Qu D'aprèe be égales. (2) : | 
| (3) L + x+È Y+É 2228, 


Cu. pos, soie équation Dune_ drile quelconque. D 























| 4) (D) MX +NY+PZ — 9, 
Dans Le 91 yétème de. _ coodonnées tcifatetes d'un point. ; at L éqaid aux relakonx. (A Ris), l équation. 2 ceite Droite, 
dance. Le MN flemme dec coordonnée Cactesi Lente, here 
Ml A X T8 V t 2e {Nm et y+b ph AAA, 
| | Var +af | VE?+b Ve +c. 
re) | 7. 
DA dtélance 9 an. point GC, V5) ot CX, Y Z,) a. céllé. Vioile aura pour arpieonon IC? (76) 
MX | | 
LA 























VE RPET 5 = 
Va, +äs LE Fe +. , Fe : va Vef+#ci. 
À? apoiar cela, St. aout desiqrons par À,.A , à ec driolances des sornmels_ A,B, C du Hiangle- de. téffience à CE la V'ivile. (p)e ou LA), 


nour LioutpeictA.. À L'aide de. la_foimule (5) de N lu cela. (3): 
€ 





b 
(6) : RS n°. 
M 


N._ P | | 
Dsgnona par U V, W lec. Coo cdonnécé Hifatereé de fa. dioite quefcnque (D), nor Téfénirend cet cooidonriéer par 


(7) | 4 NV = Le À, , 


À Y. den lea sarameltes de A8) eence. el. noud pendions - peau valeurs. de ca. paramélhei 
H F | Pere | / 


ler. £c égalitec. suivante 
2 A, . 


fl 


a D U 
vi au Er mm =) V = — 
85) LT . n 


Rrence actisefs À pm Y, Sont done lies. à ceux du dyôteme- Dex co donnees. Hilalévec D'un poink par 





den. parainetceé de ce 
bec celationrx_\7 Bio) j de ceolent. atbilraicer. oilec quantila. I. mn Jonf elle mème arbdrairet.… D aj>tu. Ce choix 2. € 
nolation. la lation (3) s'en | | 

(à) 


XX+-RY+VZ-=25S. 


Der: aqualions- (7),(6G) 44 (4) non cmelurona immediatement que” 
Di U, V,W -Son£ Les coocdonneer La Pxtèce d' une. dire, l'équation de celte droite dans Le. système 


des cootdenreen Eufatécco À'ur pouru= DCR 


(9) UXx +NYE+WZ=Oo ; 


cette. concludion fmdamentale Jujopose. que le Fyptème deb cootdonnecs d'un 

| donnees d'une -doite ont rapportés au “même Lei de xéfence ; ck, envulre, que les pararielies de rofhience, 
 dane. ban ct l'autre Srpsbeme sont. liac. entre puæ par les velationt 1 fo) ; Jarre le fruernier-s yslème. (celus dec. coordonrrces- 
poinE), les parait. de référence. dont l,m,i; dan loc? (élus. Den. cocidonnece ban gentille) lon À,p,Y. 


pote ŒÆ Le O1 iotème dee coot - ? 


Remary 1e. à Aa diacusorm.. de L'émation. (9) cœnduiE a la. cmeentin ouivarde- elative- aux digne" Des cooÿ on: — 


| neac. U, Y, w. | 
| On _devia. prendre -ANCC be ANCrLEe rniqne Peo Lomguene deo papendieufaivee qu, AO SUR des point 


de référence veto Ca droile conste ve, ent dixag & éco dans tn œrbauin Jens; el, awec san -oigne contraire, 








|: cales que son dirigees «uns L'autre ent 


tt 








- 140. 





(88) 


II . À lation entre es cooidonnece Lilatieo d'une droite. 


À joies AC A female (5) La des lance Ou somme À Vu diangle de reference à la dite (o) j Co& 

















Ux | 
- | - - } 
b | + lei € 
{ (ul 7 + VU nm Vues + W n Ca + (ue Es + Vm Le +- Wa <) 
Ve +4, E, +b; : | C+Ci aÀ +4, VR'+E? . Vc+ci 
4 0 née la Défanition (7), cel Diolance e6E | | 


Cgalante cet. Veux valeu: in 5 eÆ iemarquant que la vélation_ (8) Donne ax DS ; on liouve pour la relation entre 
(eo coordonnées U, V, W d'une droite oo L 
A b | €, 2. b  & 2 on. 
(0 Re +4 VE Vei+er TE Ha CR Vef+cs) 
Voorix Peter donner a celle. equation LIL. Gime. beaucoup péua demyole : | 


Roux Développons À Le- premier meinbre Ho UuA- lioivone- d'abo:9 que & de. cofécient. de. U° (2472 
€ 











cJ; 
: loue Sr Pape (76). 
Le coficients % 2 NW ot : 
CC 
MR ë É F b, : 








+ +bF Vo+rci 


O;- lex equations (A) pceuven d'eciire 





Le LE + +5 v+ Vatras 
LS Ty b, = | | RE 
Er +ci TV HE Der TS 


, h | | .. | 
MO. D'aprée lex conventionn- aPmioea. ch lea. changements Rte ALU Le Hire Den Premier membres, lea aclationa@ bio) 


Vennen£ Ver. valenia. -posudiver- peur X,Y,2. , lroque. Le poink M ain si que Lo uqure. O sunk dar. L'nfosieus die liangle de 


té) rence ; Come. d ape. Lu à le à enoncee ai 98° 70), rout. ENTRE on Desianant. du A, À, der anglex, avec. OO, co heipen: 
4 7 signant p Ÿ gl ap 





Douai. ahaissest de. l'augine- © © sui lee Droilee BC, CA, AB: 


ra a, | E | e, 
. evi 


| ne = Cox, — = — Cos f, - 
< : 7 TT 
| | H\/at-ai HNBÉFRE We ri 
(11) | 
\ l | | € 








A, ; 
—— == = Ou 17, > = inf > =- Jin. 
LE Ha? Ve No +C2 | 
| 62 concluk de La 
b, ce +, €. :  . . - _- 
11 2 2 — Ces B Co Yÿ +owf Sun Y = Co(p-y})=- CHA, 





+V DB V & + cÈ 


14 € ga? AUX aelali en. ci) Pu DR {94 . 
Done, UE Vefenitive lens coocdonece ilatéce U, V, W d'une. droite : quelconque. devoni. vérifier La 





acPation 
| 4. 9 a 9 | : 
a* : b . € | b _ C4 al 
Ga) Ut vw 29 2 ywea 9 T° wuer-o LE uvese1s 
_ À? pm” L _y* on MY | Y À | . À 
A,b,c, $ son. fo Émiqueurs des côtes +k laue du Hiang le de reference A, B,C, en sonkE fs any Ca. 








is 7 OS : 19). a . D se 
À Po Y sont Éco parcanrreEteos de rceferen ce kefatifo AA Syolerne des covrdon et Luilateues : 


A1. 


442. | 


foumufes dan Ce squuetleo 


(89) 


5 d'une dite, c.à.d, les nome pau Loquifo : on maple ler distances” uopedives des vernelx- 


À, ,B,C, à (Pa droite con sidéree. 


Cn inodaisant le. 27: Jon. KR du. cale. creme ; ae Hiargle Pe-neflience, colle à are pPouuia_ d'eciire 











1 din? 2 Du B inc VW VU SUV | te 
26) UÙ. ire A + V ss + vw? su _? SinB din C Cos À — à _—_—— DimC Sin A CB — D SinÀ Di Ces € = 


x. peu£. denne- à celle Acation. der foimes. hé vaicea Roue ni ro 16Ec10714 - paa- our ce aujeh.. 


dorsque es parameltes de reference ont Éganiee ra £” urute. La celodion | entre lex_ coordonneers 


“hailatèvez. V, V, W, d'une dioite, 20 

EN Von VoinB + W Sie 2 VW 5inB Sin € Go À - 9 WU DinC Sin À Co B-2 UVoinA SinB GC = a. : 
ou AO. remaique 20% (90), qui en éalant à à to le Perrier membre dé la. aelation (3) où ( 8), Lu Doivenks verifier 
lex coordonneer bi latéres X, Ÿ, 2, d'un points. on tenait. l'équation 9 de le. droite de Pin 


Done demontierontc- plus. loin. quen ga lan a zcto leprmièr rm une dela elasion (42) que Joivent eeuipier lee éco: don- 


nec ul atéroo UV, W dure Doile, vn obtient l: cquation Dex Deux point cuculaixee. de e inféns… 





L de ; | 
Den ss 


HT. Lee +0 position fondamentale 
Chan données deux dites D CU Y, j V, W,) &D (UV 4) quite coupente en ©, un € lroisième droite 
D (U, Ÿ, W ) passant pas C intervection DA deo deu P* vemie co ef. LePe que eo _ . 
| Sin 90 | LT 


Ca) c Er 
2. DOD, Ma 





L 


AULLA pou cooidonneet 





t 14 Gis) 











We. 





Vi: +mS 242 m4 Ta Cd 


le 


(14 br) | P 


b D, Op, . 


I 


Ce thcoieme, fondamental. Dans la lheoue. deu co Donnesi. Hiulateiar 9' Lurré divite, peu ÿ ctablir de la. manieic » suivante. 


5 
ChoienE: À ur. Dex. sommets. FE référence; ©, {le poink Vintmogtran Des Veux duoilet. D, æÆD pd \ ) M, ©, lee angl 











| D0D , DOP, À Op, ; d, d,, , de Le Distances Du sorr mc À aux Doitea D, D, D, : om a 


d, = OA Loin. &, 


d — OA in(otp) = d, cos + OA Crs 69 Sir u 


1 


OA Sin Go Le) = d, CALE NE OA Ce co sim C4 HD. 


L 


EL É diminant Cn © ‘enhè le dou Vaniérac. dlationt ‘oO . louve 


| à : d, sin \' + d, Diap ; 
DE Sini LH) 








; ’ , ° . 
OU, Japréc la Definilion. den. comidenneen D'une Jiotk, 


U, Pin 2 + U sinp 


—— 








hi cmainienant On & eqai) x relation , Sin À’ : m, 
. : t . 


Aiap MM. 


143. | 


- (90) 


you diuve, par Dex kuns foimahons favilex, aux fovnules- (1h Bio) . 


Pédiprioquement . ei Léo cootdonnees. V, V, W, L'une droite verifient Lex efations 
de U L V _ ÎW 


m,U +-m, U, mi V, + Mo Va mu, W, +ms We 











? 


ce dioite Paosera par” (CO poink de-concours des droits D, D, ct L'on aura 


(15 is) L = —— à 
Jin D on, mm. 





[ot a. tourjour ga pPour lex di ren (y La rofation. Dex angles aux conventions faite 26? fee). 


“ a offer. lex. équafions- en covtdonneer- point Dec Veux droilea D, E De sonk (9) : 
(n,) v, X+VY+VW, Z = 
| (D) U, X + EY+Wz eo 
Æ , ? épieu les valeurs 5), l'équation. de la Droile D,, c. a. À. r 
UX +VY+WZ =o, 
Devtenta | 


@) me CU + Y +W Z)+ my (UX+VY+W, Z)= 0 














é esk cvtdemment L' cquation dune. Dioite … pasanf par l inteweetion 9 Jeu. “re pie rca. vE le appoit dec Diotancez_? D'un. 
Jueléonque. de ét point ax doiles. D, D, ct 72 Re . On. A, en h CE, aprés les forraules C5) (10): 
UX+VYrTWZ | 











MP = — L ! | 

| 25 | 
MP, = MXTVYT NZ 
: 25 


Le coordonnées U,V, W, d’une droite quefcongue D, pasant par” l'intersection de deu droites 
CU Ve Wii) (Do Vo W,), oecont de fa forme | | 
v'=AU +À ,U, 
(68). V = AV+L VW, 
| | Wz= À W+ À, W, 
À, HA, dant. deo cond hantes, | | 
On à entre À, À, € l'angle 9 Des Deux Droiten, la welation- 
(16 Bis) A+ +2A A, Gob 1; 
ceci, wsulte Je Î & alite {14 ter): | 





IV: Ces poatieufier des ; coodennées , Hifatérce 


PP co0onnoen. 9 une D'wile. de finie. cŒÆ chediéen- Vana Le chapitie- III son! un can padiaulier Dex cootdonnees 
Hilatérer d'une dcite. | | 
choik., en he ABC le ge de uéfance une Moile flxe be; oi AN, BB',CC, dont ba Vistancen Da pointé AB 
L la Proite comoideres; ler coonnea. hilatèrer. de ccté. duoile oeonk 
À. AA ,p. BB’, v.cc 

Comme ul y + une ‘xelation endie ces cooïdomneca.; la. doile sax rmpalétemens: Défnie par lu 
app | | | 
ET 88 v. ce’ 


cr) | 
. Co À. AA À .AA 











(91) 

















Or OTt A | 
BB Bb BB ÀB — Ab 
AA Ab AA Ab 
CC Ee ce AC— Aé 
, — OU TT = — . 
AR Ac AB. Ac 
Heu iappoudæ&- (1°) Jus Delerminent de Droite pouuonf donc D'ecure : 





RO (2) 3) Y [se +) . 
À \Ab À \Ac 


GA | | , 
D Lienone. mrainlenanf pour paramchen- De reference 


4 1 


oo. | _ AB AC. 
Lea vappate qui Mfinient la Droite VeiennenE alow- | 


LAON ) fs 1 
Ga) Gex) 
O où Lun. suppose que. les sommets. B 4 C. 5 tlignenk. a Linféu, Le bingle De-ncftrence. de ncduif aux Dax Dorter_? 
cn fnie Aœ, A y; dE la Doile emoidérée «ok lee Dékeuminée joar le pute | 
LL 1 


Ab ÂÀÂC 


} 


ée 2004 prietoement: des où if tions Den. cooonné LE 6 © c Chap LE ). 





vV° CO: anafomatie des covdonnéee D 
| 5. | Àù jucoiion- À eo Es celle ci : | 


Connaisoant: Leo covidonnees U, 4, ( Chap. III Iù° [no] d'une droite , detérminer- Éco coocdonnees Filateren_ 
U,V,W de celte droite; ck, cécipeog nement. | | | | 
Cuent ler cquationc. * Que lui Jommele vu hiangle De véféience 
| (A) : 
(B), 


GUY GS — O Ce) 5 


©. 


A+ A, 0 + A un 


(17) 4 E,w+B, 048 


Le 


ms. 
cris 





rapapuitée. aux Que dci Ox dE os, d'angle 8. 


| D aprés la fnmule (1) Dis 9! (9) cf la Definition. (7) Vu JD? (139), out autoia… 
y | 








U 122 Chut he th) 0 
ps ” ) 





& (18) ET u+ B, ét 8) Do 
B,\/u° +o au 9 C0 





wW y LS + Ce o+ cs) Sin 
Vu 027 u 0 C0 











| 
LÀ 1 Y “tank lea. paramekes et De. Lofes terre, 
De ec. cg allée ent dut enico te on | 
G8 Giro Las | 5 ns 

A(AU+ASVHAS) p(Bu+BE +8) anrasrs 











Ce a formule DCon£E plus simples DL lon prend À Let cqualiona (7) De Jarnmelr de réfence Joux La forme. notmale. 
On cou dia Le publermne ins te , É. . ?. JIL exprinera LT, co en fonction 9e U, V, W,, CT doumebant len_equahont À Î 8) 








Ê | - n ..  { | ’ »2 | . 7 . D ; | ‘ 
Lu un caleul semblable À ccai qui 4 che Develaspe. au Jb° (92); on duivaa_ aire à Den iclakionx- De la fétme duivarté 


447. 











(92) 











1 . F V 
À. md. B, na ( MW. 
uw — À M V | 
} Le ? V , VW | 
ts 4 CG — 
| | | pe. Y 
(lg) « | v Oo w 
. À, — J- B, V., Co 
re YV 
= | 
y U  , VV > VW 
hs - — + P5 pan + Cu ne 


D'Ooux IL'1T 0 ind LôFerons Pat avantage QUI celte guette; La seule chooe. importante à d. comotater crufs la fume des: 


elations.- (18 Bio) ef Le? 








SIT int. — Odistance 10 . 


De 
> 


( Éjuatien du point. 


- équation linéaire us | 





(20) AU+BV+CW 0 
tep «eoente upon, dont Leo coO «donnees tifatereno soc denneert-par- 
Les «elationo X Y _Z | 
| (2o Bic) AO B € 


| XAX+RY+VZ = 2S. | | 
doit, en JE une éolution (UN, WW) 9e l'équation (20); la Dole. (CU, v, W) ana pour- cyuation. IL? (139) | 
(équak, (9). | _ UX+VY+WZ =o. | 
Ciminant W enhe cells. équation Æ l'équation (20) il vient 
U (AZ —CX) +V(BZ-CY)= 0 
ceké Deunièe éjualion. répréoente re Enfrnie De Dora passant par le poink. flxe 
X + Z 


- —_— ————… 
nee ns 
er —__—— 


| A B €. 
ini, boules lu Dioitex, Dont Lea coo donnee véufient L'égr LA FLON | (20), paosenE par un seul ek mème poinE ; 
or. peul= ‘donc Legaïder l'équation (20) comine- dcliminank ce pointe L a | 
Dr equation 
3 Ÿ + C'W =0, 
AU +C wW—- 2, 
| À DU +B V =, | | 
repreesenteronl: Den points vituen- opativement < our Lex côke. BC, CA, cl AB Qu ltiangle Ve uefluence. 
Cquation d'unpoint oitue OUT LUE duoite paosank- par deux point donnee. | 


cPient lea. cq ation de Derix porn Donner - 
(M,) CAU+B, V+C,W =o, 


(21) 
CM). Ag V+ By V+ Co W = 0. 


À équation. Jun} point guefcongute, Jikze. ur la: Dioité- qui joint cn | Deux-pointe, < Déra 
(22) (A, U+B,V+C, W)+k CA,U+B, 2N+C W)= 


celte équation. spréoente, CI fe, un point; e £ Lea cooiDonréen June Date raosanfe Par Le ponts M : cÆ M,, vel, renf vL- 








Dermanend Ê cg ration) (22) : ) De Plun., LEA cel ah DETTE TOR done... 








(03) 


A resoleak La équations (21) par Lapo pot a U,V, W, nous Aron 
Len coocÀonnée de Pa droite passant pas Leo deux pou donnec. 











148. Erouver- l'équeion d'un point PACA are AMI cappose donne AA vegmenk donne. 
vient lex: cquationt Dec. extiemitée du Degmenks | 
@3) (M) AUFBRVHGW ze, 
(M,) AU+B,V+C,W = 0); 
cÆ 5 1ÿ0p 00076 qu'on doive. apoir— . 
| E | L M M M 
M M. M, (24) + . 
| | | M M Mu 
es coridennées hilatérex Dec-pointo M, 4 M, oonf >: {746) 
(25) H_5 2, Rhin a togjours XX VE 2e 25 ; 
A. EB, oc, A, BB  C:. 


1 / 9. 


150. 








lex cooidonneer (X,Y,Z) du paf M, QivioanE le degmenk "dans. le Lappot donne, doivent verifier J0° (90) Lea vela - 


Hons- | | _X 


Yo 


— . 





mx, +meX, my, + mo Ÿ 








2? 


À‘épuation ngentielle du point M sera, par otute, IN? (140 } 


TTL. Z. +m, 2, 


U(m,X,+mX,)+ V(nY, +m y, )+ Wm, Z,+mZ, 2) = 0 


out d apiex Len valeurs (25): 


(26) mL . 


A,U+B,V+C, W n A, U+B VC W 








FT AA+RB+YC | | XA, + BetY Co 


LU 


0; 


lelle eof. l'equation- du poin£ Divioanf le. cs Vonne Oans le tapoputk Défini par l'egalite (24); À » MY _sonf: Len. paia- 


metres de / référence, 


+ . LS : | , — 
Dr bou aucont le pouud- méfie en supposant M, = R, ; Oh 


(7) | 


AUHBVH+ONW AV +R, V+CsW 
+ ni 








À A, + he B,#Y C, LXAT+TRBTYC 


La condition pour” que fer Hoio points 


-Jotent. er. figne duoite Pr 2 
(28) 


O Déterminer Le poink à interocction 
Ji l' equation. de ce poinf. co 


on dera ayoirr enoulre, lea. conditions 


A, U+BV+C W =o, 
A, U+ BV+CW = 0, 
À, Ü + B,V+ C W =o, 








À, B, C, 
À., B, 2 Z 
À, CB, Ca 


de deuæ dortéo CU, V,, W ), CU, V,, W). 


1/ 4° 


AU +BV+CW —0 


AU, + BV, +CW, =0, 
AU, + BV +CW, = 0: 


4 ‘ . | . ’1 . ? 
eluninankt A , B , €, fout LOT fout” l'equation chexchee 


(29) 


Cat -AALOD 1 x condition - pou que lo toia dAvoitec(U, V, W),(6,, VW) CU, V 





U V  _w 
v, Ÿ, W = O. ‘| 
UV, WW. 





9 W,) 5e coupent er} un) même poink. 


T1” Odroite de l'infini - a ont à Lindini 
151] Droite de Pinfini. de 


; ! . : 4, , ‘ ‘ cp, . . : : . , / 
Lea cooonneca. de La Diwilke de 1 infine sonk. vviJemment infinies ; Inair elles. onE entre eller un tapopotfe delermine. 

















» - ee ‘ 20 a 
; or une. Vroile y'wlconque DD r À » Pn Y Len patamelrer- de wféwence ef À, ) à, ; À; lu Diolancex à cebte. 
À ; 1? ‘ . : ; 
Dioile Dex. Sommel» de reference ; | ?Hppononx- fêcce. la droite DP’, A conceyona. une Voile parallele. TL'4 
c a une. Jiwvlance L, lex. cooidomneet U,V, W, de La Vioité. IL seront 
É | | , | 
U=XA,+AÀL, VzphatThL, W=vYA+YE; 
| : | | | 
F de Là on Ceduit. 
_iAo JA LAS | de | 
| h ( 
D’ D | À, À, | 
oo —— +) + 
cl de — U x LH V Ye DL 
’ T TT = + TT = - 7) 
] Y À, W__ y A 
+1 | + 1 
I | | L 


faisons cuwilie maintenant LL indefinimenE, il vienkÆ 


Ù À ) Ÿ 
Lim. __— = —— , im. - 
W y W 


— 
—s 


Le 
Y 


ç° 


neo cootdonneet. in 


finies de Pa d'oite de L'infini véafient donc ler vefatione 


U V W 
À M Y 
À y MOV tant. (co patametet de veference. 
£L LS ) ) ? + De 4 ‘ ? °. , 
0 q LLC fer-parametier de efete nce “Jon CJAMX x untk, CC cefationt. deviennent 


Go fie) U=V=W 
Côte proposition peu ve conclure au De ce que, (8) 962 (159) l'équation en cv dmnee-point Ve le Noite Ve l'infini col 
_. LXH+RY+VZ —a;: 
db aloia, V'apréc lex ielaliona (4), (6) ŒE (7) 96° (139), on Dva. ao 
UV.  W 


À ke Y 





-132. | Sin à Pinfini. 


D, } « / 4 U . 
_à 7 LA LLOTL- d un pank Juelconque ar 


(31) AU+BV+CW = 0 ; 
ce fRoinkE seta. h / inflné, JE som eq uatron. eot sreutfree par Leo co dmnéen. de la hoile de ! infini. ca.) silona JÙ° (151 } 
(32) | nÀ ie Rive . | 
Celle relatron. se veduiE à 
| | (32 Bis) A+B+rC- 0, 


ri " < 1,Ÿt. ° | ; : « 4 : _} 
Hisquie lea. parameter. de référence SOU. eg aux à. L'unité, 


443 | Oro itee-parallèfer 


“ . _ . ; , 1°  } . . A An , Se S# 
choient Vars . Droiten CU , V, ) W, ) ) QU, , Vs 3 Ws ); CO deu: oiler-duiont. paiallelex DE LEUT" poinË Ve renconlrLe. 00h linfent EC. £L à, Jilon à , 


{) api lex éahona- (20) & (30) 


4 h- ni 
(33) U V W = ©, 
| UV  W 








LA 2 2 
à 1 } di) eu ' « ‘ 
es cootdonneer -duire droite, parallele a une dite donnee (U V5 W,) ch a une distance EL de celte derriere, secont 
} 


| U = U, + À L 
(32) 








| V TT \. + M L , 


WW W + Y L; 


1567. 


-j8a À 


(95) 


À, fe V Jante les paramétrer. * de ; ufrience . 


+ oinE à (’ in fini our une -direchon donnee. 


07 "O/ 


Ait U, ,V,, W, lex covidonneen. d'une droite louser- | equation. Ou poinf à l'infini. our celte VDrotke. 


ee 1 equation. du point cherche e0k 








AU+BV+CW =, 
il fau CXP'timer que la droik passe par ce paink, eÆ que ce point 0 à L infeni j OL à ANSE 
| AU, + BV +CW, = 0, 


AA +ThRB+VEC —=o. 


Chiminrant- À,B,C, on auia. pour l'ejuation du. poin£ 








OO OUOOV  Ww | 
(35) | U vw w, Lo. 
À mm | 
CE, ot ec. paramélu ex. de iféienee sont: equux à l'unité. cle equation dcvien 
| (3564) UV, — M EVCW- + Wu V)=—o 








[TI ° O Ji stance de deux points - Distance d'un poinkE à une Aout, 


Distance de deux points 


Coienk. le equalione des deux point 











(M). AU+B V+C W =o, 
(M) AU+EVEC W=o. 
deurs coDtdonncer wopechvet. donk 
À, B, C, | LA,+HRE, +YC 
RH KL i2 25 
! 
À, Be à Ce à A othBt YO 


Ch uiolituant. ceu. valeurs D Var Li formule (2) du Po {99]: on obfieidia l'expreuoton- cheichee. Apur£ la substitution. L fauda- 
mellie, Dana La fumule cile Lm,ns au lieu. de À, uv : enouile, avoir eq ai dE ation (7 Bio) du Jo (139). l'éapres- 
D107- quone cbhiendia ain se présente vou une fovme aosex | ompliquée, quoique le sy melique; ailleurs, on a pas À fie? 
Hsage,. "dc pa: veille. frimules . eus complication monte. ments Jue- le-oy5tème Dex comnén. ilakiie ne Voif: êhe xdopte. 


D 


ct jéneal, que var L'étude de Piopuckea Docu pliva dec ” Figures. 
'ibtixrice d'un point æ -une doute. 


| - ‘ « . ; DE . ! « | 
À Ceux DL pP00e10n4- PA doit donnee par see. coodonneer U, V,, W,:; cé Le poirt£ donne par- sort cpuation, pau exemple 








do (36) AU+BV+CW —o. 
x cotdonneert Qu. poinE  sonk dora. DC [14 0] 
X,_ NZ, _  ?5 | 
À  B € LA+RB+YC 


Le ualion., en covidonnean - point Ve la oik, sai VD? (139); 
UX +V Y+W,Z =, 
E noux auionx. pour la. Dislance.… du pour (X,,%. V2, ) à cette ioite ( C: Jo { (139)  frurule co); Jo? {140}, velaf. (0)&(12)) 
| EUX + Y + + W 2, | | 








bi HA c+ nn: £ bc Dr 5 fs 
ve Lo PE Gaga ot eur WU, 9 _ Ce CU % 


M DA keV À Y À je 








Vi 


_I8T 








La. distance D, du point 


(96) 


U, X, + VS Y, + W, 2, 
| 25 





Aemplaçans %, ,Ÿ,,2,, par leura valeurs puecedenten., nouo onvont définitivement que: 


AU + BV+ cw Z'a 


a fx droite UV W, ), æ pour expression 


AUT+BV+CW, 





(37) D, = - 
L . LA +hB+ VC 


À, Ch ÿ, ckant Les parxametzes de téfétence. 
CL asser d'un oysteme de coordonrceo Huilaterer tngentidlles à æ Unt-autre syoteme de cooidonneer? 


téfatècex tarug entielles. 
On Êc donne, Par rappou di fangle ABC, lea ipuationse des hoto oommeb) du nouveaut lang le de cefétence ABC; snf 


SUHRVTEW 0); (4') 
(B) 


B | 
| | (D). a” U + B'V+c" W = 0 , 
(C7. 


| | a"U+ L”V+c”W=o, 
A’ | 
PA Pimule 57) du- Tor piecédenE TL donnera lex Jiclancea Dex somme A’ ,B, œ, À la uit 





-158. 


c son& Lex foules. de Fansfounahon chexcheer. | 
. de, Des à ancierts- paraméhec Ve efeence À, p 


CU, V, W); en Dcbig nant par UV , W, des quantités propoikiomnelle à y diolances } lotte autonre 
v'=N (aUu+R'v+é w), 
(2) V' = L’ (a U+P'V+C W), 
wW/= v'ça”u+ D”vV+CW); 





4 9 et : 


dos es comolanter. À , M, Y, Dépentdent der coffient a’, a”, a”, h', 


nou eaux paramelen de réf uence atbifrairemenf£T choisie. 


A cootdemneec. U' , V W!, doisent s'euufier- Lee latin analogue a la: telaion. (12) 256" {140), mai, ex jéncul, robinets: 


_— 


ve Piosediices, h Médiancs, hauteurs dis rl de référence. 


Lun " li unile ; h il Jia facile de faite. lex 





Donne dupposéiont, Vans. celte cherche, lex paramètre dc aférence à, M, 


mérun talus er latosant CEt- parametre aïbihaire 
70 ‘vubl adore, ex Ve réfñence. Ve codonnces hilatèec 9! £ omk £ Æ à, b,c, (il 
JUD LOIS pa Ju OU, LC JPdtarme ex 0e AefCicrice. CE COOLOQTAICEA- À LE. LIL fPeurt d01 LES pp ec. LG CITLCT y y \ia- 


To! 
bon. {7 Gus) V6 f59]));a, b,c, sonk Lex lnigueura Vco côtes du Hiangle de ufience… 


Je, au confraite, les parameter de référence du Syolerne de. cooidonnen ‘dun pon£ sonf cqauæ a l'unité, lex fppararneltes— du 
1,4,4. 
a b <c 


Systeme langentiel coicopordant C ce. à: 0. fel que. l'équation. (9) Ju. V0? (139) af lier Ÿ seront 











“19 MNbédianer_ 


) apres l'éjuation (26) 90; (148) L'équatim du-point milieu. À’ Ve: BC sca 


V+W =o; 


nous. auvone Jonc. pour lea coocdonnecs deo médiane 
| | U = o, V + W —o, medane coespondank a demmel— À, 
(38) V = o, W+ VU = oo, lulu eee | . B, 

W = o, ÙU + V = 0, | Léuiceee ces ou Ce 


Co orn droitee fPadsent evidemment par le pou 
(38 io) U+V+W =; 








(97) 


c est P'equation dir centre de graw te du biiar. Le 


D Pissectuces 








PA d uatilon. Ôt. peink A° partageant Le céle. BE de mäntete que 
ar 6 | 








sera, D'aprier la féimule (26) Iu 20 (348) 


mm g. 


BV +c W =, ou. Vsin B + W din C = 0. 


ENT . Î 7 « . 
>. Doit. aurorn pour ler. coidonneez. des bissect técet 


brosectricen internes: | | | Biosechirer cæbeines : 
| Dommek A: U — 0, V sin. B + wW din € 0; |; UTo, V in B £ W in C = 0, 
(39) Somme B: V —0o, VW sin € + UV sin À oO; N = 9», VW DU. C Le U sin À — O , 
“Jommek € W=o, U | Sin A. + V sin B = 9; W= Oo, UÙU Jin A V. Din B = o 


D c1ÿ nont- par- 4, b, €, Leo piéds des bissechices - inteunex, Æ par 4,,b,,<€,, ceux. Dex bissectricen exteinec, 
le koi Doiten. ÂA, Bb, CC, cmcouienkÆ a-fpoirt | 
(ho) _ Von A+V in B + Wgin C =o, 
c'esk le cendre du. cercle ins cut : 
DA hata- g roues (Bb,,Cc,,A a), (Cc,,Aa,,Bb),(Aa,, B,;, Ce) cOnLCoUenE audot wo poectisement Aux hois_pointo | 
(41, 1) —-U sin À +Voin B+ W Sin C = o, | 


(41,279  U Sin À — Vin B+ W in C = 0, 


j 
2 


CÇ41, 3°), U Sin A+ Vin B— W Jin C 
ce. vonk lex -centteo -deo cerclern7 exinocuts. 
ca d'ouper- de foin poink (a,,b, ) C;), Ça, »b, c), CE, y a,Cc), (C,, a ,b) 5Son£: Leop cchiyemenE en ligne duoile ; ce quahe- 


Diorkca. ont: pPour- vooidonreet- 








a,be ,: U Sin À = VW Iin B = TW Sin C ; 
. a bc .  -ÙU sin A = V Sin B — VW sin C : 
: Ba 5 UV im Az-V oin B= W inc; 
Cyab  : U Sin Az V Jin B=-W inc. 
hauteurs. 


€ cquafiore- du poni£ h pailageant Le. côle BC de manicte. que 








Bh .: Me _ Ah Clung B = Hart C 








Ma 


DEA, Papier la frimule (26) Du JDA (48) 


hC , A h Cétans C | Pasta B 


V. tang B + W tans C =o., 


= y / - : 
9 Dont. auirainr- alors pour leo covidonriees_ Dec bauteurse_ 


= 9) VV. “ang B. +. W Fang C 


2, sonner. À, 


1i 


(4%) = ® , VW tang C++ U ta ng À = O, vomrnmek B, 





= ©, Ü Lang A+ V Eang B. = 0; Jommek €, 
Len. Fois Violon jpadsen— par le poird= 
(43 Es) U bang À + V'tang B + W lang C — 9: 


c'es Le point de tencontte -deo bautéurx - 








159. Le Feoid proinb mifieuse -deo diagonale. d'un qua dailatère complet vonk en Rgne dinte. 
loiE A BCD /e quadulatere.; AB, CD, EF ex Hoi Viagomales- 1, J. k Lura. miliene_ 


pl hf. 


Lenona le Fiangle ABC Pettr Fiang le Je Le trertce, ef lex. Paramehec. de rofeience- égaux à à 








| J60. 


(93) 


1 l'unité, ouf alot. 


(D) AU +4, V+d, W =, 


N7 equation Pr AT nn Dommef D. 











— DDous Defeimintrona Len. equations Den boix-poinle 5,4, KR en appliquant La. férmule (26) du VD? (148 8), Dane 


laquelle FLOU dUÿ9p08Ct0nA TR = TL, cÆ À — — Fe — = VW = 1, 


Aer cyuañiont- Den. point A ek B chant Lespectis emen£ U— =o,V =0o, >, l'équation Qu peint nulieu. 1 sera 
(1) U +V=o. 
D, 
À eq atom. du pourk milieu (J) %e la dote | LJoig rende lac Deux. points (C} ou WW =0 cf (D) via. 
| dU+d, V+ d, W 
(J) _ W+ = ©. 
| | d+ d,+d, 





Crex chonx. rmaintenanE le equation De ponts E ÆF. 


D y; 


| ' , 4 | . 
+ cy uafion- Q zut pont quelconque -s1fue: su BD cf. 


KE V+(daU+d, V+d, W)=o 


| roux auronx le. pornk E en exprimant que. celle. cquakhon cor fé p Par: be coidonrees (U = o, W=o) dela ‘droite AC, 


lce qui donne. K’ ZE — d. ; donc l'equation. du point (E) col 


(E) dU + d,W =o. 


! | .e / gt Le : , ° , : . | 5 
| On hrouvera De la même manteie. L equation dt pounk YF, ex eæpiemart# qu ut point de AD 5e louve sur BC, on1.a ainoi 








| (F) d, V + d, W = 
Î LA poinkÆ mélien kK de. la doit E F duta pour equation 
| | AU +d w d,V+d, W 
(K) | 7 + 0. 
d+d, | d,+d, 


T a) . . . De ; D 1 …. 
. A La eg ualzont | Den Ércno pet 71 fre) J , J , K JPCILs ent Décilre.: 


(I) U+V =o, 
(9) dU+d,v+(d+#d, +2 d,) W=o, 
(K)  dv(d,+d4,)+d,v(d+d,)+d,(d+d, +2 d,) W=o. | | 
JL vof. fil De. constater que ce hoix- point sont en-ligne. Droite ; lo ufr, pour- tela, Ÿ'éliminer NN entre Lex Deux Der- 
nièce equation. 0 Davoir da à la première. | 
R emaxe Le, Jl detail encore facile. De Dementie Vana ce syoleme. de cooDonivet., leo Uoéoremen-Deu. lLansseroaler. 
207 (106). 





V:° Sur ace Lun triangle. 


On. uppose Donneenr. Len equations Dec Sorttinedls un. laangle, doient 


(M,) | A U+BV+C W —o, 
(M,) A U+BV+C W=o, 
( M.) A, U+B, V+C, W = 0. 


he { X, / Ÿ, / Z, ), (X, ’ %, 4 2), ( X, / Y, ] Za ) Jon: lee cou 1) 011 neec Dex. vd OTriinelt , ARE T ES ?'apres- la frirrule C3) du JD? (103) 








X  Y Z 
KR | | 
Z = —|x Y 2, lan. 
251 + 7 / 

x, Ÿ, 2, 


« 


AJ? ea AY ar TIUA À, nr, TL, «ali lieu. de. ” By Y ; Z + of: la-suifs ce che ch ee. j S eL KR ddl rte ul= la sEtifouce. el de. idljort Chic O1 L3- 
| : ee | C 2 
- cu: du. luang le. ru 1€ rence. 


… | ri | ‘ , 
Cr 1LlOUA. AAOTIA 9)0 ñ (146 ] poru” fe cootdarineet - des Sormrnels 


1617. || 














X, — Ye — Z _ 25 
À. | B. ©, À A +h B, +yC, ' 
LL XLR. 3 
À. B;,. Ca X À, LRB,+VC, 
Hs = Ls - Zs 258 ; 
A4 B;. Ca k A, th B. sFVEg 


14. > « 21: ‘ ee | . ! . | 
À, M,Y elartz= Len. purarnelies de. À cference. Dis Jipoleme actuel. Den. covidunnees. hilabéren Ÿ une. dLotte. 


? . : . cf ‘ , . _ ’ ù : . + 
c/ ubotikhiant ax valeurs an la feunule precedente cÆ a an cg aid aux celations. Ç 7 Pis du Do (13 9) PRE AT 





























à 2R SinmA b 2RoinB €  2R oinc 
LL ___ — y M=— = — , ME = , 
À X … . Y Y 
on trouve la fournule. dcfinilive 
A B C 
1 1 4 
À, BE, € 
233 
S . 
À pY (AA, Le +VC)(AA +hB, VE HER LV). 
ape avoir tenu compote de la relation. COTUITLLE-: 
Din À Din B din C = e : 








VI Fin. polaire d'une droite par xxppoit- a ur? 
Dysteme de deux poinb. 


Étant donnes deux pour fiece À eE B eE une. 2ioite fixe D, on joint Ut pou guelconque E 
de fax droite D aivæ. potrite A € B; pus, peur fe point T, on mnene “ane dvoile IL be(Le. que 
| DZ 1 1 


( 5) + = | , 
| . Forg D D IL, Far D LA ang PIB. 











bisque Ve poirn I sc dep Pxce Hi La droite CD), Ce li ne LL buxne autour d un pointe fixe, Aque rnouC 
ao pelerons Ce. -poinkpolaœire de a dioile (D). | | 
Dan. la relation. C/ 5) OLA. vbs CLS ECOTL EC Len. conventions envrcCet au. Jo (122) JU lex. signe cb la notation Des angles. 


19 , ‘ 3 NT © 
£a velalion. (47) jpeiti. Jecilte JO 1" (134) 
nn... 


din LIA Sin LIB 
(A6) + Z ©. 


Him DIA six DTB 








aient: Alota. 
a ÜÙU + A, V + 44 W ZT ©, (A) | 


9) (B) 


CAT) 


b U+h V+b, W= 


, « | . FT - ' . . ‘ | ‘ " ‘i 2 f - l'A € sf. 
lex cqualtorrs des Deux. pets J'xea. ;  CU,,V, , W,) lea cod ri n ce 2e la Diatle fixe (D); U, V, W, celle Dela Voile mea— 











bile TL. 


TN 4 « , 19 . e « A | - . 1 ‘ | | -RT 
D aprac le. èt mules- (14) & (14 Bio) Du. JDE (142), nou. autiens, er des 19 rank par VU, NV, , W,i 
| ; 


de la ‘dette TA 


CHI Do TLILC CA. 











[ | mms 

… Puaeuv 4 TTA U, 
L LES Jin A] D 
J Ù DL LIA 

HO VEN + LV, 

Le Wa=W +4 UT LIA N° : 








Dia AID. 


(00) 


Va Lee. valeuisx de U, y V, , W, docsen£ veuifer l'ejuahon- QuproinE CA), ou en dou 














Sin LIA __ aU+a, V+a, W 
#in ÀID. a U,+ a, V,+ a, W, | 
On houvera. Ve. meme 
Din LIB _  DU+b V+b, W 
: | | | dim HID  bU,+b, V,+ D, W | 


c./ nboliluant lon s'aleuir de cer te po porto Qars la relation (46), où a pour £ équation. du point. polaire 








| aU+Aa V +4 W DU+bV+b WW 
(48) | L T + — L L___—o, 
at +a V+a, W, bU+b V+ Bb, W 
equation. quon peur eciite DOUX. la forme & neque duivante * 
| A 
_ (48 8i) — + — = oO. 
À, B, 


Cr auruk «& tep0d-u re. LCL lea LCA Lg UE. deja. faite dux. 20 rh (136] & (137]. 
162. Cap lig none celle frunule AU Pu de pie 


Len jooendo pelañart à urie. Junle- CUs, V,, Wa), par. aappok diidC. caupoler de-pot ru foimer par lea Froit-vommels Julian le. 


de reference, 0 ot “| co79 ectis error... 


’Jntwection da 





, VW Ÿ W È 
Pour le te BC : _—— + — = 0 } BC —— — —  — © ; 
a V, _W, _ La doit CU, VS V,,W,) v W, 
y wW CT UV 
| pou“ de cle CA:  —— + — = O } "Avec CA : W _ — =. 0 ) 
ON, | WW. Lo 
pour le a AB: VV eo. | AB : _  _—o 
ne WU v U, Ÿ, 


Dooux. concluona Ve ce equations la Demonotiahion immediatsz Ven Henemec siusunti= 
49 Leo droites j ognant- (co s0mmaelh d'un Faian Le Loc point polaires d'une même diue , “Par ap — 
Îjoouk xx Ttiois sommels de cè Htang e, sont comcourcantec; 0 eq uation- -du. point: de concouist kr 
. D OV  W 
w VW | | 

! + + * | « « . à ? ) : 
St lon considere deucc de ces ponb poloires oitucs our Leo côtco AB eF AC , Par zxemple y 
L'intécoection. de fx Avoite D, awec Le côte BC j Ceo oo ppoundbs DetLontr en. fige droite . 


D 


nes coeïdonnen de celle dunlé sexonk pour le cax. envnce 


U V W 


es 
ee me 





ÙU5 V VV 


Chapitre V 
Érinci pes de la rm lion des fi qu 'UTES. 


p 














ve 
JL 
« 









ps 


Toma DJonnterond, dans ce- chapihe; quelques nolione sur les. pinapes- de La tianéformation dec” 
| A PAT jPurcijoeo qui- Son la bave ‘De la Gevmetis ue Pure ils TLe- O0E fPat neceaites, il e6f: viat, à la 
| 6 rcomcluie- Anal: 14 ques qui par- le seul secourd Ven cootdonnees- el des hrangfoumatons aljebuques., peuÆ- 
mellie en evidence lp wprucber der fus. Mais CoTTurte- l'analyoe ef La geemébue- Doivenf se péélerun 
mutuel appt, il importe De pouvour liduire analytiquemnenk lex puncipen Æ Le teoultats  genéraue- de la Geo- 


melrie; HOoUX- Devono donc. connailte le gage De la Gjeomclue. 


_ Got) 





tpppotk ank auront qi ue. 


SI. 


1°. ODe finition PO UTE capot anfBaumoniqu e »_? 


163, Clan donnes qualie- point À, B,C, D, oilueo ur une. lqne droile, VD. Chalon à appoele . -txp- 


po EF anfparmonique de Ce qualie ppouits Le quote des rappotl Des drotances de Deux. quelmquer- 





de ceo poinks aux Veux aubies COels VonÆ, par vxerrrple, 





CA DA DA BA 
DES — ! ——— ol TT - , ele .… 
CB DR DC BC 


VA rOILE. CONHIQELORE, Ju seemple, Le La? poatt= duivan£ quie- note. Dcougneronc_ par la notation. (AB cp) 


GO) R-(ABCh) = A, PAL CADRE 


CB BB DA : CB : 





nous. Dion. que lex Deux pourks A cf BB. 5on£ aodoocies, ALT OL. que lex deux points C'ek D; ou. encore) que A&B 
féumenk LLrt. La couple ; Ç eE D, Le sCCOnÙ couple. | | 
el esk lien erleridu. ice les conventions. faileo JD" (53) SIUT Leo igries ef: la nolation des 9e] mends subois- 


Lente laut ot 44. 
E 


pire Ëe. jpotrus don Len lé eu à 
add 0ele- co pour. Mhuis, paume CCD... Lapppotb, iL ny end qUE LH dstinclr ; y paire. CO o1æ Lapojootis, hot. 


o entre. ELLE sorÆ lec LT CLS CA des hoto aufiez. Ceci Leoults immediatement Dee emaiqueo Juieartes 


o €. | ‘ ; ‘ 7) ; .e 
d- 24 taÿo ootlg artlo At TOI QUES, juvank | leo Ô Ÿ étentes Manicur Voruds or. 


D' 
+ noqu OL. cnterveitrk l'tDie De deux porn. adotlét le tepopo td. destin Æ inverse ; aiITOL. 


“ ! mm _— mr ——— 
5)= — , Jyù (AB CD)=(BA DC). 
(BA CD) 


| 


(y) 


(AR 


Aotgqu'er. rrher seit Lofdte à ce) ; LOUprEL , Le. tappppotË 12 c change JPaë ; artét- 
(AB CD) = = (€ D À AB). 
En. faisank abolraction. deco ta pjootls INVEtDS , lea Eroir vappouds. } anbarmoniques Diotincto sont. 


(ABCD), (AC BD), (AD RC); 


Vtt. 


CA PA BA DA BA CA 


‘ L mnt nrrmnnnr “ sat 
. 3. . } * 


CB. DR BC pc BD CD 





D'al | ; Den © péleumineèn. (C 
= AaLt leurs, EUIT Je CCC. {79 79 os clark: COTUUL, LEO paleurx Ver deux. altiea 3 erxonf. Qeleiruirieex ( Chaol LS 


-Geometiie Duo LEE Page 49 ÿ. 


Para quo cependant eu qiég le Letpo poil artloa: LmOTLqUE-- - L6E Defenc Ua unique) louque, pau” dsLiCe, OT 


associe leo points, € &. Ô. qui: er denigne Les coupole. 
CA insi, Le. cap por anfraemonigue des Veux. conpales A B eŒ CD co 
CA D A CA.DB 


ET} R =(ABC. ) = —— | —— = ne 
| mot CR DB CB: DA 








MORE E.. Vous con viendierre J'elendie celte Definthon. du vappoik anhairontque It. “pb 


deux porn Es imaainatret. de - 


nte. de. qualite proirb tmeétq uriætece, silises en ligne. Duonté., la. Distance. de 
C 


| “vaitk CPL. enlerm dise. el Ô cfente COITLITLC 74 ct ele faik dit 98? (66} 
164, be sypheme de piles. LS À un. meme jpotrus forme LT. faisccau. 
| Ce appelle exp pp a cle anfx emoncg ue d” LIL fai céatt de 4 uiatie droites. Le rap pot arbuimont- 
: que Des quatre points intersection Vu faisceau. Pau ure Hranssersale quelconque. Cette Definition. Co 


appétcable “& HAT fax Cat de 0 d'oiles ra Lutter 
ee 


(09) 


Lour que. celte 2cfintron ai£ un sen6,. il nous faut: efablir- Lx propoution- ouvarude* 

or qu’ Oît- coupe AT faroceour- de quatre droite, réelleo ow mag irraites, Par une Fcanovec— 
sale quelconque, Ce tappock anfBarmonigue des quatte point À inbetocetion cok conotanE. 

Ji Peo quatre droite Ron elles, Cr valut conotäante de ce. appok ok | 


Jun CA | un DA 





Din CB | in DB 
A# cSuppæuns d'abord leo quatre Droiteo ieellez : 
Joint o le Sommek ‘it faisceau «E OA, 08, 0€, 0D. les quate Duoileo; A',B!,C',D' les intersection “du 
fatoceau. par une Fianssveroule quelemque. Désignant par h la Diotance- du sommet i la franoveisale, ef 
cæpumant de Deuæ maniciet Diff éventec la suiface- de chacun Des Hiarg leo D'eternines par la. fansveroale. 


OT . 
C'A'.h = où on A, 
CB.h =OC.OB. oinCE, 
Da'.h = OA. OD’. in DA, 


me 


DB.h=OB.OD'. sin DB. | 
On var que ce cg alitee auron£ lier. en 9 ardeuT- ck signe, 4, convenant Ve regarder 
Les vegment, tels que C'A ct À €’, comme agank des tigres condiuiies, en convienFen. 
mére. Lerrÿo2 de. tegaid er” Les angle couteopondanbs, COA & AOC, comme ayant De siqneo 


corttiaitet - 





On. conclu Ve ces eg aliteo: 
° }? « ee. ° en. 
1 91 ) : TA DA …: Din CA Din DA 
= : ———_— | 


CB' DB pin CB sin DB 


C. G.F. D 
22 hi uppæonc maintenant Les Droilto mag. inaAited. 

Leo Duoiteo etlan£ concourantes, jt x Ko Vs sonE Leo covidmnees zeclles OU imayinaiico. De leur pornf- de concotr6, 
OL. poOU LA, ER poank 

x = % +w, Y=YX+Y 
rarnencer les equahont- de ces quahe Moileo à la forme suivante: 
(2) CA: yÿ=ax; OB: y=bx; OC: y —- cX ; OD:y=-dx. 
Peienk A y B , € ! ) D’ , les intersections Je. cea quake Duoites par la ans ersale 
(2°) x =Àÿg+ph, 

Œ (RM), Car Vo DIX Vs) (2, » W,) Les cooidonnees eopectises- de cet quafe points. 

D'ap 72 Li fo rmule (6) du JG (66), laquelle dcfinik la distance afgefrique de Deux. pornl imagiraétel; 








OL. AL CA- 

c'A’ VA % D'À’ Y. Ÿ, 

= ) ———— — 

c'B Y — Y p'B'’ ÿ 
Or leo cqualiont- (3) eÆ (2°) donner: 

MA b C d 

A  E e 
4—- XA 1-3àb A1 XcC 1-Ad 


De la, on. concliuk, sans Vifféeulte. | 
CA’ DA’ C—-a d-a (c-a)(d-b) 





amer ennr en mn 





ru 
raser 
_—_…— 





(4) (a'BeD) = | | 
CB DB c—b dä-b _Cc-b)Cd-a) 


L CA: ne | 1H : ; 9 ‘ } . ° » 
166. À ApPiCL- cela, not poutiormnc defirur Le Cappo dt anhbaxrmonxig ue dut Ji cet de juiakre duoites”icclles 


“166. 


- 167. 


-168. 


Go) 


Par L EAP LCANTIL- es. uLvartte.: 
(5) R=(o, ABCD = — ; —.; 
. ù | * Din CB Din DB 


OI. Dévigne sousenË ce iappoŒ à l'aide. de La notation CO, ABCD). 





D ans Le tagopotE anbarmenique qe. roux cent) eront ‘TOUS dirons que Leo droites OA & OR ak ADI OCLCeD, 
aindi. que leo Deux Dioileo OC OD; ou encote, que leo deux Diotleo OA ek OB forment un. fpremes— couple; À 
les Jeux duniter- OC eE OD, un second coiupte. 

Vous enonceront seulemenÆ lecpispositions suivante: | 

Ao otogue Deux 4 green de quafie point coieopor dant of tnt tape Æ anhaumonique cqal lon aufie-tappoik an- 
| hainteriques JonÆ égaux de. park cl Jaufre. | | | 

Ao oque Deux fhioceaux -de quahe. diotes eve pendantes. on ur Fiappeih athatmonique cqal, lex aukrer- tape ar- 
|harmoniquér à son£ que de paf e D'autre” 








[1e Éeepoition & emonique? 


On Di que quatre points A,B,C, D, | fnment F7: Oyoteme Barmonique broque letur- tappoott anbaimorti- 


que cof éqal À —7, €. a. Ÿ. que” 


| CA DA 
| CB DB 


lea. pointo 200 0106 À LT B sonE db page Brume par LaÿapootET &it couple der pond aoocLed 


CÆD; dd icciproquemenfs. | | | | 
Coke qualifécation- 2 f saimonigue æ cle Vomneée par Les Geométies Ureco; la denominahon anfaumenique 


of due à. IC. Chase. 


Un faisceau Vequatie Duoiler OA, OB, oc, OD, -/oime- ur. Pystème Parmonigque lorsque. leur Lappouk"an- 


harmonique cot egal a—1: c. a. À. que 


Din CA. ir DA 


(7) _ ABCD) — 


Dim CB Ain DB | 
les Deux Droileo aooocrceb OA &0B 222 Diter- emjuguées Paimoniques par” appoi£ au Second couple Dea— 


Doileo. aosocice OC Æ. op, = teciproquemenfs 


| PA uebation Barmonique de quete. pourk, Lasott- 


CA DA 
(6) EE 
CB DB 


peut ve. mellie soc Vifléentes formes qu'il rmjootte. de connaitre, 


1° DA lation C6} dVdenne. Jucceodivenent 

















CA CB CA BC CA BC 
es ne J ou ——— LL $ OU. = : s 
._.. € D ; ) TT ) 
ip, DA DB DA DB .  DA.DE  DB.DC 
À ‘B LE | | | 
| DA —- DC DC—DB oo À 1 1 1 
ot - = : , ou nn ee EE ee — 
DA. DC DB. DC DC DA DB DC 
OIL à donc enfin L | | 
: | ; 
(6 Pie) + 1,1. 


| DC DA DB 
ol ation. que. noux laduiions par l'énoncee stuvanF: | 
La distance du point C in paint D cok MmOoL rue: Barmonig ue entre Leo 2 Distances dex> 


poinb A ER. au poin£ D; où encote., Ce poinE C coF., par Appot at point, Le cenËte Éarmeo-- 


Augite des point À «& BR, 
Q ] ( d ‘ ‘4: : 4 . « ! - ‘ s ci 
°° D COLGILONA. par 1 Le mie. Vu eg men AB dDiproc barmonty uemenf. par le °€g menE" CD; ma. Jo" (11) 
C | | ; - ' C | | 


At * 


. f AI+IC+CA =o, ou CA=CTH+IA: 





u_1<. D BC+CI+I1B—o, dou CB=CI+IB: 
À | 
| DA +AI+ID—Oo, 2 ou DA = DI+IA; 





\ DB+BI+ID=-O, Jeu DB— DI+1B. 


cf ubsthiant ces valeuts Dans. la telahon. barmonique C6), æ wmaiquant que 


AI =IB ou IB — — TA, 


on louve, les tAuctiont. faites! | 
| | (Elec) IA =IC.ID. 
| À nt. Voc waq LL'UUIL segment ÂAB ct divise Baxmoniquerient parc deux pour C D, La moitie 
de ce segment cot= moy ennce rprepoctionnelte entie Leo drotarrceo -de D OT milieu I auoc points cor - 


Jug 1160 € et D; FE teciptog tichienk, 
En deémenticra. la Ltipioque- en teprenanË ces abus Darro laine 5 inveioe . 


17 f° | 
“169. <a. velatron 1 Satmonique 2'un faisceau de quale- Mocles. savoir” 


ne Din CÀ Sin DÀ | 
(7) TR = —! 
Din CB Sin DB 


. « Li LS . # Cl . 
Donne liete ALLOIL. A dco fans J'UTILA ont analoy LLC . 
GC . 


2 fe ‘ f La ‘ . 
5 dx velañion. (7) Vonie- successivement 











Din. CA Sin BC | Din CA Pin BC 
_— = —— y — | _ 
Sin DA Din DB Air DA.Jin DC oin DB. #in DC 
Dr, ee | ÉA + ÂD+DC=0, Von CA = DA — Der 
re" 


ee 


_ BC + CD + DB =0, 2 où BC — DC — DB; 

de à To Lit concluont- . ; | x 
Sin ÉA = oin DA CG» DC — in DC | Cos DA , 
din BC — in DC Co DB — Sin DB C» DC ; 

La welation baimenique devient alor | | . 


Din DA Co DC — din DC Co DA Sin DC CoDB- din DB Cos DC 


tes 
dress 
] 


in DB. Sin DC. 








Ou. 9efinitivement | 
| 9 | . _, 
| Lang DC tang DA ang DB 
Vooux ERORCELONA celle lation CT disant que: | 
a droite OC ok, pat rapspotck æ Lx Avoute OD, l'axe : Baimonique 44eo deuex droiteo OA #08. 


2° D sig nona- Par OT la bios ediice de l'angle AOB Dévioc re jpPaur l'angle C OD ; ITA — 
AT =IB, ou À =—BI. ot 





(7 bio) 


5) un aulie coté: U | | | 
ALYHIC+CA =o,ou CA CIH+IA; où Jim CA = Din (CI + TA); 


- — LT nu 
CB+BI+HIC oo, CB=CI-TA; D'ou sin CB — sin (CT - TA); 


| 


. A | D « ; . TN Te, | 
où DA = DI+TIA; doi Sin DA — ain (DT+ TA}; 


DB+Bl+1D —o, ou DB — pr — TA ; J'oil din DB — Lin (DI — TA). 


DA+AI++ID =o, 


5) e 
e/ nbohlnant ces valeurs Van la lation. baxrrio Tuque (7) , OIt- Et Çe.- 


.. a 7. . UN : ee, 
CT Er ) | “Lang” TA = Ean.g IC. nq ID. 


105) 


Souwau'un angle AOB cf divise farmoniquement PAT ur ar.g Le COD, De Lang ent de fx 
æ#roikic de ce amg Le <oE moijerure proportionnelle entre Leo lang enteo deo ang leo 2#23 loume Sa 


Pissectüi ce. avec os droitéo conjugue oc cE OD; H reciproquementk 
R emax LLC. Conotatons, el jpaosan£, l'Dentiti des relations (6 Bio) ek (7Bis) avec alles qu rout onf seit 


& Définir leo poluiics 96 (83) LUZ ce que leg i thime. l'exprieooion- harmonique gile Hoi1O AVO0TLO entpoloiée 


a clé occasion. 





{T° Capresion - du apport anfaimonique -de quatée dioiten? 


—{To. Auppauna- daboid Leo qualie Dioilet- Donner. par leurs équations. 


Luis que Le ns droites sont amcoutantés., Si 
| M =o,N 


ZT Ô 


son£ les equations. de den. dote pass ank par Le poinl de concours, lex équation % Des quahe. Dioiten. Qu 


faisceau pouiiont bijoux de 1amener «à la foime. 


À = M-aN- 


, _ _— LbN — 
(8) B = M E 
C = M-—- cN = 
D - M — dN -— 


a,b,c,d, clant- Deo conolantes ; le où oteme- des cootdonneer. à 


dy slene. Gulatére. 


O 


€ 


oi sage de dDeteiminer L' EXJ9 COS LOT - du tapoppotE nibanrionique de & favecan, ; CN Leg aidant” COTTLIILE A H30 - 


cLéeo lex Jrouex- À ŒB, pPuro leo dioiter CeÆ D. 
(Ce rappeur anbamentque of | | 
(9) R=(O, ABCD) = 


les fonctions linncaiieo M cf N. 


OT. AUX 


a 





Te 


5 4 | ; 


Dir CA, Sin DA. 








LA’ — OI. Sin CA — 


“Jin CB “Jun F8 


M, — 4 N, 


Prenom. UIT- poin£ quelonque I sur la dite. OC, de Joue é que. Ln AA 
(19) | _ M, -cN, = d, | 
DL M, “Æ N, do ig nent Leo toullats de. la substitution De cod Donnoes Ju L pointe JT dune 


A IA'ÆIB sont leo paper dau tel abaioséee. du point L our Lea Moitex OA cOB, 





a, 
_ BN, 





Too Denomirateurs a Æb ne Deperndant Lis deo cocff icients deo <q uahont- À = 0, , B = O ct: nullement. Dex cooi- 


Vonnéen du. poin£ conoidae JT? (76), * (98); or jpeuf, en ouh, Juj9po9er que 4 , Æb, Deoigre nent: des Va — 


leurs absolue cu le. sent Ve larg le CA, par np as cioiblement agec le Digne- De. M, — a N, ). 


Ch conclut de la, Eu. gs xd à  légalite - (1°) : 


Ain CA Dh MAN, 


”. 

















a caen 
. 





coin CB 4, M,-bN, À, 


TN 


o a | , 
Ne 2 BP C8. 
NS Ci 


L'enonx rainbenant ua point. quelenae J our la dote OD, de oode Di ue Î OT dt. 


(2°) M — dN — 0, 


: 47. 


172. 


G06) 


JL M, Œ N, Véignen lee resultat de la: subobitution. Dex cooonncen Qu. pornk J Jan lea fnctionr- lineai- 
ec M EN. Ch JA" TR" son£ lea perpendiculaire abaisseex du point J our lex Hoilin. OA ÆOB, on. auta 


| JA" 07 Din DA. Z M, raN, 





À, 


JB” — OJ L Din: DB = M, = BN, , 














. b, 
Cu gud à l'éalité @9 on condut Ve le 
un uns Les 
oimFA D» Max, b Mb da. 
sin DB a, M-b Na, M,-b à, db. 
| x 


Br conoëquenk, €” ep LCDSLONL Rere Au rappost anBarmenique Qu à fais LoteaL De qualie Drortéx- 
(8) sa 








éo) R=(o, ABCD) = ca, £a cea) {a 
| _ cb d-b çc-b) (d-a) 


et. ugaidank co COTE abs oci ces À et B, C Æ D. 
ivque leo equations Ir faioccau. + HOT de la- foune- 


À = M 
(1) 
C— M_hN 





/ pieosion. OL xappoik harmonique sara: (en faisant a=0o,b=æ;,c-h, d=x) 
02) R =(o, ABC») = à, 
en L regardant loi Jours COMITE. ADD OCLCEL - A &B, C eæÆD. 

Ce frmules onE lieu, quelque SOLE F Le Ja sypleme %e 00 ennéen, cooi)onnéen-: cxckeotennes., OL oo données ti | 
Rem a UC. ee teottltals sonk encore. exuck lnoque- Leo drortes du Raisceau Jonk = imag inairee fe af 
Les cq uatione. (8) peuvenE, par ur changemenk, De variables, 5e ramener à la forme. (3) Du 26 116? }; ch L'ega- 
lik (4) du mème JÙ. Vonne ptecioement l'expieooion qu'il v'agtË de trouver | 

Des relations (10) ef (12) nous concluions que. le faiocau- | 


(49) (A) = M aN, (B)=M-bN,(C)=M-—cN,(D)=-M-dN 
et Pœrmonique, lneque 
| (14) ce-ax db) +çe-b) (à -a) — 0. 
(15) (BH =M; (B=N;(C)=M-hN, (D)=M-kN 


LIEU Bærmonig ue lotoqu on auiæ 


66) h+k= 


| Le Duoilex À B sont aopociect ‘aAinok. que C eÆ£ D, 


Juppasma-maintenant Leo quafie Dioitex- Vu faioceau- donnee par leurs cooonnet. 
1% Courdonceo ( Bilate-cco ) ui æv C Chap T1). . 


C’ouent£ (1x Ç'), (ur, v”) Leo cv mnéer dé. deux droite Deteiminanf le 9 ommek Qu farscean; veienk (At, Y, ), 


Qu Co Vas CU, S a), Cu, » M) les cooûonnet Lcopectives Do Doiten OÀ, OB, OC, OD. 


D) 'apriès leo formules Qu. 95 " (121), Les co0 donnees (ui, C,) de. la drole OA denk-de la fêrme- 
| (ie) ou — u'—au '— ag" 


G — 


17 La ?  — 4-4 7 








07) 
Î equatint. de celle ‘dioile sea, par comoequenf., Jo? (no)} 


Li, x. + V, W—11zo 
OIL 


(OA) (ax + y —1) —- 4 (w/x +v"4-1) =o. 


4 1 ættta-* ‘de la méme. Manieie- pour Lo cquations Deo autiet droitet 


(COB) ‘ (uw/x+e'y1) — D ce’ x +0" y-1) =0, 
(OC) Qu'ac +0! y—1) — ce (u' x+v! ‘Y—-1)=o, 
(OD) (rc x + 0! Y —1) _ d(uw x +4" Y—-1) = 0. 


Cppliquank alors Le Hbeoième. Vu. 902 (170). rouc. aurons 








2 4). d - 
R = (Oo, ABCD) — era): € b: 
| e Ce b) cà- a 
(Or, 55 Des sqalito (ie) ce Des es analoques on Live co valeurs %e à,b,c, d, en Pnction. deco U; 


- », dE quon. substitue Dane 
la frumule qui précède OL: houve.; Per l'expreosion du tappotk. anbarmenique. Leo deu nee Jusartiec 





| . LL ‘ OU. —W, o, _— 
7 _ R= =, ABCD) = Se, MU LE ES, 4%, 
Ua Mo UM Pen V1 V9 
96 


72 Co donnee télatéics A une doit | Chap. IV). 


Le oies. (U?, v’, W'), (u”, v”", , W 2) Les 0m De deux Dies déterminant Le Dommek vu frise } Sotesi£., eft. 











coule, CU, %,W), CU, V, W,), CU, Vs M), CU Fr VW ) leo. arionnées eo peclivec- des Aroitec OA, 08, oc, OD. 
D) apiét lex. foemulec. MITA D {1 2, les cooidonneec (U, ,V 3 Vo W; W, ) de La. ê do. OA pPout ton pe mette. DOULA la 
foime- eu ee a Lo | Le cree UT 
| ? 1, | à n° } h 
| VU'-aU gs  V-av. .W-awW 
(1°) U, = Ê 5 Mn ©, NW, —, 
| | 
PU p .. P' 


Î equation de cefté ioile sea, par conoequent, 26 ". (139) 


UX+V Y + W, Z =, 


OH. 


Cox + Vs + W2) - a Cu°x + v” + W2)— 


Cn. opéresa. €. rterrie. pour Lo aulieo droiteo, de UTC: conclure - pour l'expteoston du rappou L anbaamonique 


cp Co, A BCD) = CA. d-b 
.c—b, d-a 








rentre st deg dyalits (1°) 2 dit 


ec on lire. Les. valeurs. Per A, b,e, d, en fonction. ex U;,Y V ; 


UV) ce. a qu "on subolitue. dar. L foule. ÿ qua. puceke, OTt love. pour l'expreooin. Qu Res anbumenique, | 


les . suwarudéc: 








R=(0o,ABCD) — SUN, UVITU. 
ONU GUN 
(18) R=(O,ABCD) — 25 








Vs W— VW V, W,— V VW, : 








R=Co,ABCD) = WMUIWU, WUWU 





: | Vo oo oO W D WU WU WU 

_D'econde démonotrætion | 

4% Cooidenness Bilatites. 

? $ 4e Lappootl «nhbatmonique. du faisceau co” égal AL appet anhaimonique* du y sleme- 
\ : de point deteumine qua” l'axe Des x, par exernpoie- 


\a 


PAS 





(108) 


C2 | Ca 0 —O0C — — — nu ; 
U, la 

ch=0b-06 = 1 7 1 
| | #3 in, 

db =ob-od = 1 . 1: 

Hg  U/ 


done, en iaioonnank de meme pour l'acce O y : 








| Ua IL —U U,— I, on  Va— 4, — 
(17) (S,ABCD)— 3701, 47 7 37. 47 
UM Lu, V3 Vo Cr — Vo 


9° Coocdonnees Fuüfatéreo. 
ch Î on Délerrni ÎLE. ben. inteusectionn- des voileo IT fiiocrau. avec L un des côlco du. Ltang le de icftience le côle! AB par 
exemple, les eg uahonc deo qu alice. poin® seionÆ . | : | 
U— a Ÿ=—o, U- M V-o, U— Vs Vo, U- ü V —o. 
Y,  Vg CVs Va 
| lois, OL poutid., a l'aide Ve la formule. (20) ‘dernonthee pol loin, er conclue. le. EX fNLEADLOTIA - (18). 
-193. CC Csna. Leo d'avx-piop cles suivantes relatis es du faisceaux haimoniquen 
I! dovque, dans ur faioceaur Rarmonique,. deux rarJone conjuereo OC «dE OD sonk ANINT 
es ceo rayon? D etont (es bissectéiceo deco “deu angles supphmentaicee PR crea par (eo 
: UT OA cŒOB. | _ | | | 
Dans. un faisceau. Parmenique, Toute transversale, parallse ë Ph d e5 tarjone; ok 


VER coupece 40007 Ceo Exvotw. autico en deu partico cafés . 
CA de L TT L | Les 9 Droilée- ecran plaies OC cÆ OD, ler 
r de mon fier a pere puoposition. ptenonc- pour aæcs leo ‘Veux 1q 


D ou 
équation dec ua Doiten- OA E OB Scion 








B 
ÿY—-ax=0, y-bx =o; 
G z x Æ comme Le. faisceau coE baunonis ue, on-aua. JC? (171) 
a + =o,où b = — à ; 
À Donc OC cf biosecice de AOB :; cc. | 
TD 
L'our elablér la J econdef copooition., pienont- lun. des yon pour ue des aæex- Ve cooidon ner; OÀ par cxemple; 


Æ, pour axe des V, la droite OB xo9ocLec de. OA. 
‘ 9 : ) « | ‘ . | « 
| Le À es €q uationr de OC €cE OD. 5cionk, Puwque Le fxio ceau C9F baunonique, 
| C La. | _ 
> ur | _ QC y-k x =o; OP Y+k=x =0o. 
œ OLLPPOTIA le faiscauu par la Droite CB'D parallele. à da OX,Y = <h ; ornaura- jpour— Les abocidser 


dec pooints C'eE 8’ Des valeurs cgalec_ Je Signe confiaiie-; donc ele... 














EV’ Capreooton du rappork anfBarmonia ue de quadre pourté. 


174 J'ipposen Daho? Les quahe poinb Donnes par Éersrs cquationr+ 
CLisque lex quahe. poinb 9onÆ er Lqne Doilet, 4 | 
: | | M =o, N- = 0. 
vonk£ let quationt- de Veux points Ocleuminant- celte Droilé, leo equahont © deo pee poires qu syoteme— 
pourront Frgjeur je tamener- à la foime- | : ot 
(A\=M-aN-o, 
_(B)=M-DBN=o, 
(ec) = M-cN-—o, 
(BD =M-dN=o, 


9) 





à,b,c, 4, éhan£ Dex conolandes le yoteme. des cotdonneec ivnté 9 ailleurs aibitiaire . 


| (4 on 


D s'agiE De Déteeminer- le tappou anhaimonique Ÿ VE. oyplène- lroqu'e ,  Legaïde. COMME addocies. Leo poinbe 
A B, C D, Ce tappoiF arharrtoni Le. eo: | 





R = (ABCD) — A . PA . 
LL CB DB 


C/maginonx. rte. droite quélconque-Cx pañsank par le. pain, de. soute qu'on aura 


(1) M, — CN, — = 90} 
LOTL- des co donneer- ‘de A Droits. CI and Leo fonctions linéaire 





4 M, &æN, Déoignent. Lo reoullals . De la subotituti 




















M cE N. | 
ci AA eÆ BB son leo pependieulaires abaisoces Op ponts A &B SUIT la doile. CT, on à 
— AN, | | | 
AA' = CA. inc = ,) 
t + 4 —4U Vo rh | , , 
Vus Lo st ? Jar. Le cat de6 cov'onneee Bilatéres TE (129) . 
1, M, —-bN, | | 
k u? +72 Uü, Y, Co B DA 
ou | 
| | — AN 
AA/=— CA. Jin C — Fe =, | 
| 4 Dans le cas Veo covi donnees Fufatéreo, 96 [156], 
M —bN, 


© 





? 





BB = CB. SnC — 27 


e] 


Considérons une ærlie Dioile paooank par le poil D, % voile qu'on aida. 
(2°) M, —dN,=0, | 


se M, ca N, Peoignente Les céoultats de la ubotitutun- de) coodonneec de la Doit. DJ Janx Leo Pnétiona linéaires 























M æN. | 
JE A4’ Æ BB” sn Leo perperDiculairee alain des points. À et B our la durite Dy, ont a 
AA”— DA.OinD— = = a) oo | 
| k VU, +4 — ZE, ©, Cos 8 ) . 
| 1” an le cas des covidonneer Wilatéceo I0$ (129). 
, - bN 
BB’— DB. #in D — M, — PA, =? | 
| | k Vui+v—2 u, 6, Co 0 
ÜUTL. U | | 
_AA"— DA. SinD = M,-aN, 
| a - | : , ee ce o | 
1. ; Qans le cas Ven cootdonneer TaiPaté.er : IG? (156), 
_BP'=DC.SinD — M, PA, | | 
| b 


les conotantex k,k,a, sont ici lex mèmea que Vars L q'oupe deo füimulec ci Dedous- 


On. Véuik dela, Dane. ns deux 91 giotemee de. coo donnee 
cC—a  d-a 


(go) R = (ABCD) = = —— 
cb d-b 


CL egatdank COTTLINLe Aosocieo À &B,C æÆD. 
À soque Leo cg uationrk. 06 quafe pornb Qu. Jyjotème seront de la foime_ 


(A) = M, 

1) DER 
(c) = M —- NN, 
(D) = KN, 


ll cœpteogion- du tappoif anbaimontque Cal 
| h 
. 22) R = (ABCD) — TT 


AVE. 


ATT. 


D 1 l 
Liege. 2 Aus 70 LTÉE ul, 


to) 


 aonouank À eE B, Ce D. 


Par 


—. Î 


Le 
‘ Lu, 
/. D). CS jus FPE 
s . 


23) OEM-aX, BE M-bN, (O=M-eN, (D=M-aN. 
-Jeta fever Fi 14} 10, lots qu ‘omauia. 
| (24) (e-aycd-b Das a. 
A doi cme. oo L | | 
. €: | .. 
(25) AJEM, (BEN, (OEM-hN, (D=M-KN, 
dei hxrmeontaue, looqu'on dite | 
a | «26) __. hk+k-, 
€’ lopposons - rrintenant lex quatre. porno du. Système donne. par- “leurs cooidonneenr- 


AÂ° 


rs a 
foorionnecs Carte SLONTLCO. 
c'en (X, ) V ) }, (XL , V'Dr CH Y)' (æ%,, Y) Les _covidonneec 1e0pechired deg qualie poirk À. B, C, D soie 


or À. leo projediont- de CES quale oil Dur l'axe dzo x, le tappotk anhaimenique du. Jyote- 











: | me Des prggcctione Jet egal LL - tappot£ arhbarmentque OL Systeme. otapose 
Y/ > 
' CC, . 
7 à B _G- ; | 5 4)... n 9 DONNE LE , ? : t | 
| TT 7 , A € +eO +OA — 0 ; dou Ca =0a —- 0cC — &, — C4, : 
/ 4 At 9 
j 1 / / EC +eo+Ob=s, Ÿ où c'b=ob-oc x, — a ; 
ee aq" Ë ç! RL 2e. , ) , | lu nt.) , "ui 
ad +d4o+04'— 6 y où da =0a —-od'- x — a, } 
re 8 ’. Hu 
: tie er=e ‘Joù d'b — ob-odzx- x, . 
Ci" — Ame 400. L- ee 9 r Le 9 | 
DUT ÉONLGEGUET, CR tastritank de rLeTrLe. pour” axe Dex V': 
(27) R = (A BCD) = HOT, MK = be =. “= Y. 
y T A C7 TT Kg Va 7 V UT _ù 


2! à Cherdonnées 1 Bars 0 


doper les e quafre peinks à à Lun Sea. sormmeks cu hiangle de tféience, Le somme: À Pau exemple ; Le ta p? pot 


anhaimornmgue. theicise set cqul au Tape anbaxmonque “Dé ceo gralie Droles. Cr ces gate À Proiles alien 


wopeclhvementE porur Catra tions 

















Y Yi Z. = 9; Y_ 425; Y_ À 32e. Y — Y a Z —o. 
F &, La L 73 2, | | 
re appliquant. d € + faioceart la fimule- co? Qu JB {1 7e), ox Ronive De. suile la 17 de telationd dutoantec. 
f Y,ZL -YZ, YZ-N 7, 
R= (ABCD) — 7, 
| | Y, Z,— Ya Lay Y, L, — ÿ L, 
(28) Re GCARCD) = AANCAR, LXRLZAX,. 
: Z,X,- Z, X Zy For La À, 
=(arep = SYTX Y LICE A 
2e CO KRNRN CEUX 
et 


7} D. | N 3 . . f = ; 
2 PEL A. Des fo miles. «7 ÿ el € 0,87 dedutie ASC + implement la formule (20) Degrion - 


° F" . + 4 < ; : è ‘ 7 L ‘ , | . LS , « | 4. , | | 1 J mi + 58 L Pa Ÿ ‘ . : ° ‘ 
} LAID Pr IOMA. Les deiax. CPit les de poire “M1 Les Qeutx toutes De Déoites donréeres copeclivement] T JU cs cg HédLOri O2 TÉLAILe 
D, 


1 1 . : 
4 te, elles ‘ LE 


" 4. | À 5. 5 17 : u es | 
die jpoterrte Ha Pi FILE A da. févr lé. { r2 Ju Dre > { j 7 a) 
LA 


U 


2 } 1e" Couple , À + + + PB Æÿ + C y" — 9 
(al . S 
l gr cpl Er À, x + B eYÿ+ CV 0. 


{° ‘ 3 } , > : - " ‘A oo. H . ‘ , ‘ ‘ . F « 
C'ments Aer} Len nxcinea- Le la. TT sua on. 5 LU d la. racines De. la oecorde. Le Lex 19 oct anfarmonig 11€ 


(111) 


R — Kc—-a)cd-b) : cd+abh- â4d-be 
Kke— BD(d-a) | cd+ab-bd-ac | 








Or les Cqualion (2 © ) do nurie 112 2° 





a+b =>, c+d=— +; 
A À, 
Ce C 

ab — —— cd _ « 
A A, 


! 


| S° 
Con subliluanf- cea- valeur dans l'expioonion de KR, on fousera 
J(AC, + AC) — BB, + Va Lac VR23 Ac. 




















(90) R = 
JUAC,+A,C)— BB, -VB'-4AC RAC, 
DA orotème DÉX farmonique. imsquon dau. 
C9 2 ( Ac, + A, €) — BB, = O. 


Ca ayank aid à la. féunule. (27) du 96? [i76), Le meme calcul. ol lea MINE consequence. sont. appliéablec an 


Cat ni lea cpiationd. (29) Vefinnaienk Veo couples de points. | 
3 Le. Aoisque Les aboc19504. des qualite poinlo (Q ou Les co Donruea- der nLemne norl. de qual Le. Poil) #t}) So 





€ 
KR emac: Æ 
&. Le: , 
Leo racines À ur eg ualtor du. 4°» re ue, ble. que 
(32) À a+ ABxŸ+6Cx+ADx+ E —o, 


Leo cord rapapoub anbarmmaquet.* ir D gaine de rte poinb dorif Dmnae par leg uation et P 


(53) | | 1° Cp +2)(p — = _ 27 JE(p+n% 


cquation, Vans laquelle, Y ef.) cepicoenkénE les invartanlo 
| I2AE-4BD+3C 


(34) 
J =ACE +2BCD—AD-ERC3 


DGsuvellen CRnnales tome XEX page 107. 











S Il ODivisions Fomo graphiques - o) neoliutior + 


e 





La Less 


I: M; LéLOÔLONO m0 Boy ref Biqu 1LEO 


178. ODivioiono bomoq caphiqiieo ui -deux dioilex diotinchec . 
ao CEA Rorog Laphiques de Sommels différente 


ou 4 donne Le. ILOTIL- de di Lo or or) 4 UC sue. quelconque De poëris (W13 ligne Voile, la 9 Voile. 31 appelée (ea de , 
(De) derix Divioioe SH ten Bomeg CRT fs; Lt LACS, 4 f. L Ltit port 


der) pi Lame , 
Conoidciona deux- rrscarta. HUIT deux Toitéz. diotinctec D ŒD' ; 
| de | ur ne des Dioiocmut. couespord un poink d'u seul Ve | aie division,  iecipproquements 
Lu. porrdo que PE. ctreo pundertk: sonf ils pornds Bomofoq tt09. 


| D 'apréx cola, # © eL O soit deux eupiaet aibikiaites choraies. JHAT chacire Do Drotléa, ef. ot nr elm son deux. jporrdo Pom. 








loguee, O rt ol Om ELU licen. PAT la relation 


{) À. Om. C'rn LBomte. Om +D = 


ou, € cepacaentark par X x” Les diobances On. c£ Om 


(1 Bio) A x + Bax + Ca +D=o; 





| À, E C,D, oen£ Ven. cogficiente aubiliairea « 


A. reélakion. (1) ne enfer mant que lors tappodo ubitiacs à , < 7 . 1 en résulte que deux ai PLototté 16 Pemograploi _ 


| 7 
grès -Jeront dete re mine. Lors q u oTt 2€ oi Uteta Lrois coup Lex | de po TL 15 fo rit oÉcg LACET 
. € 








119) 


[a + , , n D | ‘ k | « 7 ,* 7 a à 17 sn . 
JG oux enonceronce seulement. la piopiréié fondamentale suivante. ds: VonE la. veuficaton. ck'faeele_ a l'aide de La féumule (27) 


267 (176): 


Le Lago pou anPaumonique da guatie pointe quefcongues À” LITLC Àea. divisions Lot: cqaf a cefui de 
€ 


leurs Somolog tuet, | ; 


On donne. le nom De. faiocecur à un dysteme quelconque de Violet passant par UT meme poids leyuel petn£ 64E EF 


sort Qu faisceau. | 
Cnsidéune- deux faisceaux De sommelo 91 end, ces ‘Vetx frsseeaux scon£ Bomogtaphiquex., SE à Lure Droits de lun 
dec faisceaugs cote pond une Jioil ek une seule. de. lautie. faioceau; el ecipwquement: | | | 
cl esuilte éridemmente De la: que | 
17, ° | ; . | 4 | | 

Dine. doctea- quelconques. Qeleuminenk sus ébacun Aou faivceaux deux Vivibiontx que deronk-. homogaphique L 

Î . | € / 
180. ODivioiono Pomographiquet de mème base. 
J'aioceanx fo caph iquer- de mème somme. | 

| re ny | | 
» . : | : L'on 
Dax Dupioteme Difiscex. our la même duoilé onZ meme base. 
On appelle -pouk dou Ce fou poink de a doile jui, conoidere comrrie sppatnank à à da [5 Divioion. cotrcide- avec. 9071. 
bomoloque de. la Decorde Dipibion. | Poe 


OD ex divtotons Éomog Laphigieo de mere Base onk deuæ pointe dou «cells ott imaginaire 
derce COTE... 


 Gnsdérone- Jeux fais cause hornog aphiques- Ve même somme; ÔTL. appelle. gr double à vuie- Qotle. qu; Co 
apparlenant au 197 faisceau, cwindde- avec 907 homologue Ju so faisceau . | | 


OD eue. faioccæivæ fomog taploiques de mène Somme onf deux rayorue doufler eots OLL- : ira g ra dA CO, 
Ansqu uit angle huine autour de. JOIt- orme, Leo côtes engenhiende deux faiscrauu poregraphiques Leo Lu Qoublea 


ont TAG ALES ; eÆ leur position. c0f independante de La. 3 randeurelangle. 
Tooux- Lenveuont, Pour pla: Vclailo, a la Geoméhue Supéaeure de IE. Chaoles, Ju . à la Géomitie ÉPeèmen - 


‘4 
L <” 


Huxe de VS R oucke 








1: Onvobation (Définitions) 


181. Pivioions en ingoPuction, 


On DE que deu Division bomey tas qua. * JOUE a involtion, Lroques TT Æ m/ chan deux pounilo coueapondanie., 


TL cndideus comme appartenant & la 13° Vipi ion, æ pour bomoloque me Dance la seconde; -j eh, wectpuwquerment, nr ) considere 


} 
COTIUTLE. . appatdénanE à le jee p 


D: apr cle. dcfinition, la relation Pomog caphique- G) DCE {170] ne duk pas hangar lotoqu'on change 7 me dm! 
ou lréqu'on pamule x Ex. 
Ji O ver lougine commune ex Veux Jivisiont, la. vefatiorn d’'involution. pouira_ Jécuite 

AT. : 5 1 


; | 
Gi) xx -ÀA(x+x)—pzo, 


Dipioion a pour Portoloque- m Vare da deconde-- 








© He NU 
x ÆE &' désignant Len valeurs alyébriquee Ve Diotancez Om Œ O mr; À eÆ M sont Des cmolantes 





D’ 2j) et ceHe telahon-q ur ne contient: que Jeuæ cmolantér ; on- voif que | | 
1e OL suffi de deivoc- couper de pour Romologues Pour AlReminer deux divisions en involution 
JE I C2 le porn de la 1% 5° Viyioton bomoloque de l'infini Dans ha seconde. Æ J Le pointe De-la- 2e Division bonssla lque de 
1 fini Danc la. p'emiere., on Louve æ l'aide 9e la relation. (1): 

O1=X, OJ=X,; OI=O0J 


27 Sou-. -Jue deu. divisionx, horog cæpfoiquco pJount en involution., il faute ek tP où fr que Lo point 


[1 + J’, homologues de Pi infini coincident<, 


Aa. point douflec de l'involution- sewnt Donnen. en dupposank x'= = X, Ca. par l'equation 
_ ? À x — M = 0: 








(113) 


le Designon- peur e d £ ces eux poid, on voil- que te Le 2 poire L hemolique de lnfai ao le rule “dut. ce 
Cuclow i er irraite- ) ef; le pou T 66 Le. centie de Pinvolution. 
, Ji L'on rapporte Leo Divtoion au centre À, on doi£ = faire à = = O7 ŒÆ la relation d/ingo- 


© € I À € Fution prend la. four due. « Timple- 





@) x x? = ou Im. T° Le? , 
De li ne conclut: JG *? (168) | | 


2° Le egment ef, foime par Lo deuce. points doubles de l'incelion. ok -divio Éœimonique- 
ment: por tous Per coupoÉes (A, a), Ch, F),6c, C), | | | 
Tous. citerone entore. celle pupuiete, Vent la démonohation. c#£ immédiate à l'aide %e La relation. piérente: C2) ck Pala 

fimule. (27) Ju I! (176) : | 

À? cf Trois couppfeo (a,4),0b, b),Cc,c') sonk lite quatre plu de CERTES point or 
Leur cappou anbaïmonique éal à celui .deo -quatte- point Bomol. squec ee tectprogqtemenk Lo 
toto coupoles Heron ere involution, DHL quabe-guelconques d’ entre euæ. ont Éeur- rapporkanfar- 
nuwnigque eqal à a celui des quatte. Free | 
Cinsc | 
(ab c a)= (ab'ea), (aa’bb')=(a'ab'b), de 
182 | Faioceaus en involation. | | 
D eu. faisceaux homo aphiquex aon£ en. irwo fution ; loisqu'/m- pat: houser- une Droite. qui le coupre puipants eux 
divistons- en. uwoluhon: | 
12 Deux faiocearce en involxtton Deronk Aétérmineo par deux couple de Laon Bomologueo. 
2" Dans deux faisceaux en - irwoluion, LL æ- toujours datæ à us douf fes welo où ima— 
ginaciree + 
es intasechonc- de co deux rayon Doubles par. une sécante- gucleonque. sonF le pointo joublee eo Dex Divigionc_ 


, 


en involulior déteuninees- par celle. jecartdte. 


ge. Leo deux “ayons dou b£es OE,OF fremente Ut système Rarmonique Apec Bacon. des auhet- 
coupole (OA, 04"),(0B,0B'),(OC,OC), ee... 








CE SL OT coË la bissectiice 9e l'angle EOF, ona (Tter) 96° lé) 
| (3) Baie = = tang M. Fans M": 
L bissechiice. OI peut êlre. nomunee e’ xmèe de Pnlation 





or Too enoncerons la proportion ouisante- | 
ji Ecoio couples CAA, (B, B), CC, c'): le Droites don en involution, quatie quel - 
| conquec de co siæ droitéo onk Éeur- expo poiutz an harmonique cqaË æ celui des 
M : . ualte droites bomoloyueo; E cecip Loquentenk. 


(o,ABCA') = (O,A/B/C/A); (O,AB A'B')=(0,A'B'AB); de. 
Hemaxg ie. da nohon de l'insolution à dte généralioee par” IE + d Jenquierer) voir Coiia gernetiien-par | 
JL C Léon A. | | 





III: ©) neofution ( a quattono), 


183. Paisceaux en Lrt4 0 Button. 
choient- les cquatienc- de Deux dioilre. quelconques QU 
| ‘M =, M'2 0 
| Jéfeurnr, rar Le sommet: cornm LL den. deux | fav CCAUX } vient on. outée, le. cg uationst. ag. fox couÿo Lex = 








184. 


188 


(114) 


(1) foA, M-aM=o, Lou NP = fOc, M —-c< M'=0, 
lon, M-aM'=0, los, M-EM' =o, loc, M -c M = o. 


—— 





TL Goux CHpuUMLEroNR que ced lois coupler- foiment une. involution, en héuisante anal yliguement: Le propuieté (A) Ju 
JG (182); ou, mieux encoe, V'aprér la propuicte. (3°) Ou même. numéo, qu'il sœivte. un aœuple 
{ OE M-2N = 0 

OF M-XN —0o, 


(2) 


bel, que les troie couples CA, ,A'),CB,B),(C,c") Jouer conjuguer par tappouE c au souple € E, F) : æœ Deinier coule farnera 


Le oyotème des Lan) one doufleo el inwolution. | 
Or, D'apiex br ielatiom (14) du. JD? (174), les oritiona- pour he toto couples CA A’), &, B), CC, C’), forma nÆ re spectise - 
| menk Lit systeme harmonique avec. Le couple CE, F), sevonls 


À À LiÇard(ara+an so, 
(5) | AX-HECA+AI(DER)+ bb =o, 


| AX-L( A+ X)(e+e) + cc=o. 
Climinant À XL 7 À +X ) entie. ceo Hott ‘quutiont- ; TO1L9 houverna. 


a a’ a +a' 1 





CA) bb  b+h' 1 | 0: 


} 


CC C+ € + 








elle eo (x condition pou” que fes roro coupole (A A), (B, B), CE, c'} portent CF | involtion.. 


Cote «elation. etant: verifie; noux auront Les valeurs de À et X à l'aide de deuo. Do équations. € »), et: lea. rayons do - 


(leo de l'involution seront alor dekeumineo par lo cquatione. (Y). 


Japposoru que M = Oo æ&Æ M'- re) soient leo equahone- de. deux AO homologue J ge = OC” par eœermole ; &l faudra 


1 FT. 
tUoic faire 


Œ la. condition à involution. Devrendra- 


C5) Aa = bE = _Coruthinte = k . 


| L = 9, 
(6) | 
L'=o, 


“son leo ejuañona Ve deux tarjons homologues, lea equahona- dure couple quelconque de Ç involulion. -vciont 


| EX "a L' = o, OM 
(7) 


{ ! 
De doife. que, ©! 


| 


? 


| | , 
z, — k L —o, oM 
: À 
.. q ‘ 
A élauk une. conolanté atbitiaice, cE Kk une quantile. fie | 
| + ? 
Jupposne, enfin, que. M =o, M =o, sotenk les Deux ayons doubles %e : L'incolation, HLVOU— 
| OE: M-2 M -0, | | 
p. | ” 
OF; M-4 M =, 
_. , | 
CE qui EXIqR y ue l’un ak 
{ 19e ÿ | 
$ 
À — 9, À nus > }; 
les ielationa C3) Ponnentk alotæ 


(8) a +4 = o. 


E — O 
(9) 8 
FF —o, 


LOS À nf aa. les EGULÉLORA | 9 uit. couple Le uelcong ue de D. invofution Jetonl. 
1 ’ : 


€ : 
Donc h St 


So nË leo Es aalionx. Ven. e HA 











1686. 











(115) 


(19) 


} 


E-aF-—,» , OM 
F + aF — O0; OM 
à clanE une constante avi ilraite. | 
| es deux douter. OM &E OM chant. conf ugricen- par rappoiE & OE OF, on ura, en Devégnaent par 

OI, la bivoccttice. EOF 905 [169] (7ter) 
| an Eang® IF = ‘Kang I. bang IN’; 


‘ ? : . ‘ , . | CS . 4 ‘ _ 
relatioi qu'on-veétifieraik aisement. à laide. deo equahons (10). 


\M Cnfèn, ln cjualiont (10) noué monfent eneore que: 


Dan deux faisceaux en inérolution., 2 eaiote toujours detac rayons homologues tectong a Pai (201 Puy 
de céo vai yon eo L'ase 4e linvolution. 

©, le voit en purartk leo deu. droites OE Æ OF comme. access Ve. cooidonn ce ; 

ODivistons en involution. 


c/oientfT les equahonx de deux. ponls quelconques 
| | ’ 
M =o,M —0o 


[| Octerminant la. base Ve deux. Divioionx. en irvoluhon- j doienk, en sisfre, Lo cqualionr- Des Hors couples 


. CA) M _aM =O; co M rhM =o { (€) M-cM = 0, 
| (AN) M -aM'=o, (B)M-LM =o, Ki M-c'M =. 
Joous erumé que ces Rroio | torplec ferment une | ncolation. ; en ecrivanf= ju il exiole un couple 
(Æ) MX M'=o, 
| {er M-%\M=o, | 
bel que Les hoto couple (A,A'),(B,B),(C,C') soient cmjuquer- par tappo au cœuple- (E,F); « eunier œuple frmera-le 


(13) 


dustème. des points douffleo de L'involution… 


Or D'apéc la vélation. (94) Vu JG (1751, leo cnditiono chexheco xionk 
av - L(x+X)(a +a)+aa'= 0, 
(14) ad 1 (a+ V)(b+b)+bb=0o, 
| AX-+(a+X Xj(c+te)+cce — 0. 


Ç #., uninanF. À X ŒÆ ( DU +X) entre. Cet otre equations ILO LA. | Louvont 


aa a +a 4 
. : Li .] 
(15) bb b+b À | = O ; 
À cc c re 4 








c 'eok fx condition pour que (eo Hors couples (12) soienten involution. 
Cébte télation. clant vérifiée lex point doufleo de Pinvolution JEtont= Deteiminer à. l'uide. ea. equakone. (14) 409. 
x lipposuno que M — 9) M=o soienk des eg uahiont- de deux potitts home eguea Ce €! , par cremple; il. fade fase Aste. 


C=o,c' = 


ŒÆ la relation d'in ofution deviendia 


(A6 ) | | À a’ El bb = corroblanté. us k k 


“De sue Jue. ne 


{ L TZ 
O9) 2 
/ L = 
t A | à | ! * “ ; ) s 2 ° . 
sant lea cqualiarts. ‘de eux. port henoloques, (20 cquatiorre A Lt. Co iLjo£e. 4 uelcong ie de 'ineePution Sein 


TL-al'-e (M) 
(18) | 





} 


L -kL- O : (M) 


à chanE une conotante arbitraire , Æ k. un noribie fixe. 





- 89. 


“190: 


(116) 


TD 


188 Jupporons. enfin que M =, M'- — © solenE les cquatrono ‘des deux pointe doufles de. l'aviation. DavOUT 


E : M- Le M'-0 
ce. qui exige que l'on ak 


: À = o, À — So ; 
Les «elations (14) Tonnenk adore 
| A9) a+a’=o. 
Done, si 
(20) { Fo. 
| F—o, 








sonÆ Leo cquatiorto des deuoc point doubles, les equations d'un couple quefe conque . Le Pincoliution 
Jeter | | | 





M M | f E —-aF=o (M) 

EL F (21) Fe 
k | \ E +aF —o (M) 
a ant. arte. conmébanrte. acbit: CAite. | | 


—/e0 Deux. pounk M M chant conjugués par rappott à E # F, on auta, en Deotgnank par LL milieu. du segmmkEF 


JGZ (168): Cr) | | 
(22) | IE*=1IM.IM’. 








Si Fruses perte 
l° Téomographie 





ou 4 OTL Hurnoforme uire figure en Lure autre, de maniere qu æ Ut poink p cs 3%) de oc. 1 covveo- 
ponde LUN oeuf poink mx, y) de Ca deconde; dk recipcoguement qu'a. mr poink mL de fr 2% “figure 
coctcoporrele un-oeuf point de Lx 1% ; on. fectixe ire franofeematien conique | | 

| CT un pointe pe th2 De la 1% figure doif corteaperore- (PEL seul point mi ET à) de la 2 ligue. eh Leciprioque-— 
nLeIL/T; Ke D. ) son les cootdonnee- Cartéo éotennres Qu poinÆ ds Ces V, T, sont Leo nn Bomayéne du poink ne) ; denic 
[£Ey Voivenk êtie des fnehimo rationnelle de æ, 3 kde la ime: | | | 

& — A x+By FC À x +B Y+Cr 


Go) — CT ) 
AR+E VOX _ AxtÈY+eZ 








puwqu'a une valeur. De. ( Æ ; PAT coueéo pondre. une- valeur Ve e 9), Æ résiproquemente 
Danr cecas, à une. droite donc dans le 1% Jyotème 

| CZ) M£+NY+P=0, 
coticopond, darts le. Jecoñd otre, La conique | L 
C2) MAX + By+C z) CA, 7+B, Lÿ+Ce + + NCA, x +8, Y+6 LA BUT + C2) + > +B, ÿ +G2NARHE, J+ GT) 0 
de là le nom de Hranofounation conique. | | 
bre figure Cote Hransaformee bomog phiguanant e en une autre, Éroqu'a un- point de Le 1% 
cotreopond uit. point iagie de Ca Deconde, La téciproruement; Æ, en oute, Loto u/æ une droite 
Au. 197 dy otéme corceo pond. ne droite unique dasro Le. second, Æ Leciproquemenk. | 
1 faut done, pour que- la pecerde condition. dou. remplie, que Le Droite. CA D Je. transforme bsssjours en une doi; ca. 


que L'éuation- C9 Bis) 4e ieduive, quelo que soent M, N, P à lune. equation Ju. La Dee; ce qui ‘n'eot evidemment “Pos- 








sible , que sc Lon- dupe pote 





(117) 


| 4, T = À,, B, B,, Ca — Co . | 
Li. condeèquenE, lex. formules generales de fx tranofburn aie Bomog raphique vexont 
| | Ax+By+Cz | 





| ; } 
/ x + B + Czx 
(3) À, æ à CZ 
} 
À, x +, Y+ez 


Lee poids coucopondant Dont. k (8, y) x ML CE >). 


Or St l'on JC tepoute AAC Primuler Ç 7) du ICE # (92), ont poutta— interpieler Les foumules precedentér C3) d Ut Jouble_ 








point de vue. 
L°$# Æ y clynk lea cootdonrecs Carctesiennes Qun point p.— par taÿpoik aux aœut., véctangularien. O3 ,; OV, roux 
a pouvons gr x, Y Z comme: lex cootdonneéco Lailatices Ju mème. poinÆ, pe, qui eta. aloto ta ppoo tte. d ul. buangle 








«HL que. ABC: 
© Dana Ce. CA, leo cv donnéee % Y ., Desront vérifier urle lation de Le fame. 
€ | . mætny+pz= cnélante 


D foime de la cuibe. n'eofz pas altèree maio aAt- poutre profiter Den Buir- constantes. JUEe-X. Leo forme 


Les de kansf! ounation. (3) intioduiionf dans l'equation_ de Lx cowibe, pour donner à cle éjuation- la foune- 





la plus simple _ possible. | 
È IT” « Ë = 7 chint les coJidon een carkatenner dur poin£ p- par tappotk au. aaen— JE Æ Ov noux pPotisons L 





| | L É « Leg arder +) _ COLLE ler co Données caxtésiennet bomogenea 9 un auhe. pounkÆ NL, tappoile ALLO TILETTUA 


191. 


Ted 


« axes eE cortcopondandt uit poire Je (Se celte. subotitution, la couche. 3 
CZ) F(&y)= 


« se Trouve- tranoforree en une aufie. courbe (S) 


[ + C À c+B + | 
(s) F Ax+By Z x+By+ de | 
/ 


A, x TB Y+cCx A x+Bÿ+Cz 














cc L cœutbe. (8) ok la Æcano OUTE& | rPomog capfique de la coutbe Z. 


| Dan ce CA, Les cooidonnees E,Z, 1te. sonk" adstsjehes a AtiCUTe- relation. | 


1 De 

Ln aruve -a donner à une equation Lx forme Ex plus » urple possible, soik, en 

| Lx apportant & 1UL tiangle fie, C. &. à. en. faioænt Lodge Leo coordonneco Ea-. 

O CC Catéres ; voi, en Eanoformank Bomog caphiquement x courbe qu 212 cepudoente ; 
(eo forum feo -de anoformation on (ro mèmeo -dano leo deux cas. 

Dan le. 1° cas, la foime de la. courbe L'esE pas allérée la Noité de l'infini coté la Dioité De Linfli seulement, l'qua- 

(ion de la Voile Ve l'infini naplula.mêne fée. Ace conne. x, ÿ, +, Voivenk véifler une idation hnéane. 


Dans Le second ao, la foume Je la. courbe. c9f: modifiee ; Leo points a Linfinz, dans. Le. 147 | yolèmer : sc Fouvenf: Janx le. 9 








Dual me our La Droite à Viofance- fe EniLe.. 
(T)  . A,7%+8 ,Y+GZ =, 
COMME On Le gotE - par les Pumulen. (3); a. inversement, “4x ponts à Lip de. Le 2 que coucoporidonk Den points sur la. 
| Ouoile À diotance. fine | | | | | | 
(J”) 4 ' + b, y +C = © j 
cells Deirucie- équation + ben dia er egalank a ete le Denominatau- commun deg aaleuers de. + fruinics parles equation ca). 


Cnoidérome- Lea. frimileo générales Ju JG* | {101] 
aX +bY +ez'. 


ai 
(| 


. (à) Y-ax + Eh Y'+c7 
LD X +} Y'+ CT ; 


#4 








(118). 


| [ans loquellee. X,%Y, Z, X' Y, Z', ignenk des croi) oLILEer - tiilateres. 
DE ous pouitond  aaLÿst interprète ces formuleo à. un double pe su de vue. 
T° On peut regeveder eo “foumufeo C4) comme. Ewan à poor 4 un tüangle _de éfience ABC a ur aube 


tiang fe de cofexence ABC. | 
Dan ce. cas, la. 9 uxe N'eoE pao alfèce, Œ la Noël. Ve L'inftna. - Acoôle la Jcoite. de. 1 infèné Lo covidonnca X, Ÿ,Z, Taiyenf veu’ 








fier une. lation. Ve. La fo une 
m X +R Y+pZ- Cnotante 
Œ leo codonnea X, d'a , Z' , VéionE veufier” unc. auftic celation. de la mème forme: nas Jonk. leo cf? 





sien ne oonk plus Lo mème 

| | m'X/+n ŸY'+p'Z = Cnotanté. 

117 On peuik cegarder Co fe uma fes (4) comme HexyanE à - fectuer LILe branofoumation Bomog ta 

frhique. | 

T and ce cad, on congeive le meme. triangle de ieforunce ABC; a un point M(X, YX,Z) cotes por ur aie pooint DT 
‘ A: (x Y'Z'): Leo cooidonreen X,Y, Z ; X', Y’, Z, Je cp Deuæ- sotnls doivent véufrer- unñne_ mnème 

| LE velation., lelle que LL | 








MX +TY + pZ=cnafanté — Kk, 








_ B — ; € | mX+nY+pZ- constante — K. 
Le pique parutive e9E alféce : a la. toile de l'infini. Qu. 17° oypleme cocon, Dana. Île second gene une. Joie L 
zZ Jtslance finie; dk, à la Droilé de | infini Mi Secon) njolème couvcypori), Dane le Pierucr une. d'uile J ln Vigfance. finre. 
R emar ue. JL faux obsewer que Les feunuleo C4) ne sont par- ls formuleo lee plua generale de la Fanofer- 
mation. bemogaphique.. ellec cvreo por en au. cao où un veulpoint= Double co à Viotance fire. | 
Aes formule généalee, en woomneme. hilatëa, Ve la tanofamaton bomoytaphique. sonk 
a X'+bY'+c2 





X — - | 
A X’ LRVsCZ 


4 | | Y | A, X'+L Y'+0cZ 
(3) = 





À X'+RBRY+CZ 


| z — a, X +3V+cZ 





A X+BVY'+CZ 


X ,Y, Z; X ,Y”, Z’, ovnÆ leo cowdonnéer de Deux poeinbs homolojuec M,M, appris au meme. hrangle. Ci conne 





doivent. peufièr loutes une- mere. lation lineaiie, c'eols à Vite. qu'on dock avou- en mème e Lempe- 
Lx +m Y +n2Z — k. 
LX'+m Y+nZ=tk. 
{ éuation karoformee de la œuibe 5e préoenteia ovus- la même. forme. lrogu'on fe uoage voi De Prumudee C4), soif: Des 
fè eme lon. (S); man néanmoino celle égleation TLe. tepreoertaua- par la mème coule, ar à an pointe CX PA ,2) aveopend un 
poink£ CX',Y',Z) Different suivants qu'on. le Vétamine & l'aide Deo 1elationr- (4), a à l'aide. des uelafionr C5). 
492 | venons. & La hansfounation bomogaphique | 
7, Hoique- nou Ti ayjone pas à faire rage de cette hanofounutin, not leon, San Leo demmhers les se papouetee. puncspa- 


Leo Juivastéc 
a Juan broix, porte son en. n ligne Droite dans. L'une deco fi figure Les trota points bemoloquac Je Lauhe_ figure von£ ausor- 


| er ligne Dole. 
6 Ce hoëc Doit) une fur patent par- un meême-froinf, Leo roux droites homologue Leg Vel autre fe Je passent 


également” far un meme points | 7. . 





« de Lao pou ‘anhbarmonique- De. quahe. po en. ligne. dite Vano l'une deo figure ok cal a celui. es quatre pont © 





| b vmoloq ec. 


19 35. 


À Le. en 1830 a L Aeadéme- de PB naellen . 


(19) 


« _Ae proue uhamenique 9. ut «fau de. l'une. D ed fus ee al à cel De pue droctes me 


Cou _ quahe Moitec.) Po abiianement Jano À late que 
- À t a, Jard Le Plan, Loco ponts doubles, c. a .4. hoc poinks qui. oonF- æ end - mémet Lis corrcoperiant dansk 


La Hanofoimahor horreg raphique d'y a Toto droites doubles. c.à-d. Veo doilec qui Je. corieopertdent- a elles-niemec- 


Remarque. Aa branofo rech. Pmayuapbique a- clé présente y jPOUT" la premiere CP, pas JS. €. “haolee, Dane 
uit Mémoire rnéitule: our deu dé CURELP généraux de La DeLen ce: fx Dualité ef 0 Bomog tapf pue, piroënt- 








1: DBomologie?. 


Aroque, Vanc- une lanofounalton . Lap hique les Doitee qu joignent des point cotréopondantz ; Hi. que 
M Æ TL, passent pair LAIT poink fixe, a. banofnimation- eo dE Bomotogi Lu 1L aruse. alor que Leo droitier? 


cocceo pendantes ac coupent sur uite— diotte fixe. 
# point fixe O, par lequel passent le Vioten_ qu 1 


ES 


gi La drole foace. JUIT laguelle- “De cortjoenf= leo droites coutespondasttes col dde axe À Romlogie 
LL enons leo frmuleo (3) | 


vignente deux. point bmologue. CO appele centre 4’ Pam ofo- 


À & + B y + Cr 
À, r+EYTr 7 
A x+B ÿ+ 2 Z 

k expouimens que les Dioiles que Jeignent Dacæ point hope gucleongues Me EE aovenke par ut pointe fixe 


DE L'on cooiot ce pour pour ougine à Det cootdonreex ot Frouse, JANLO # iculte, que Les formules 4e La tranofor- 








y 


u 


I 








194 . 





| mation) Bomolog ique sonde, et co0)onnéer Caxtoiennes. 
” | À x 
CN | | 8 =. u _ 
_ (5) A,X+B V+t 3, + 


AY. 











ÿ =. 





9 ë L A,rtB yreZz 


On. cenitale adore que leo droites komoloques- 
M£ +Ny + + P— — O 


| A CHE HN + PARLE y +C ) 20 
de cottprenf= sur la hole fixe, OL AE Y'homaloge., 
(6) A E+BY +CC—A) = 


dé fume de. la franoformation homologique- JE picoentermk éit covi)onncer. hilateres Soie ure.fourtre- her simjole, Di 
1° ot foterd Le centre d bomolog ie O pou uit des Domanelo du ftiangle. de te/trence, eÆ. Ç° AE d’ Pomeleg: te pour 








cole opposé BC. 


Éxpimore- que lex faimuler geneialee- C5) 26% (191) satisfont à cette. double condition, noue. ar 


VELONE- AUVC- ÉTYILE OI LONE HU ANTEC — 








Y Z 1 
aX  bY  cZ AX +BY'+CZ 


X,Y,2; X',X° Z', vonk les covidomnec: diilaterec. ‘des poinks corcespordants M M, ollea. Doivent-veic- 


fier” la imème 1elation lincaite., belle que 





l x “+ STE 4 nm Z = k, 
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(2). 


Lex. foimuler C7) nous dVonnenk immediatement dl Démonskation. Qes propos ihonte suivante: 

1% Dans la hanofoimation homologique., l'y a une inPinité de poink double. ed 9. 0e paint qui sonk à eux mème Lure 
coucéopordand; ce. poirdo Joublex somk le conte 9 homoloqie, c Four Lu poindo de l'axe, ? 2 homolog te : | 

9 ol y a ‘une 11 BE nile De. Duoike- Doubles. c.à. 9, de Voile que ve coticopons QonÆ à elec -r mème ce. sonÆ leo Doit passante par 
Le centre. D homologie. LL | 

3 don rappel Deco Qislancer de Deuo point homologues. a lance 2 bomologie- k À une Voite double sonf propoitionnele. 
Celle puopucké co la haduction Je l'egalite 


Cle 


(y 
- “i+ 


Ji deaix figure S «K 5, ook l'une. Pewpedive. de L'autre. Æ qu om cbatte our un? meme. plan Lo plant de cet fiquiee OT 


auïxa uloio deux figurer placer homelegig uernenk . Réipaquement. Deuce. que bomologiques- vont. V'une- infenile De ma- 


nieites | perspectives l'une de l'autre. 


Cite proposition ve Vémuntie. failemenk par Veo cmoiderationn- geoméhiques- eo 

À°homolog i le a ce imagine par NO. L'onceler ef crpley ée Dans son Œiaite deo propridteè à puoj cctiveo dec? frgu - | 
xes (1822). | | 

Tooua. citerrns enfin. ce fpéoieme- impoitant : | 

La Eanoformation Bomogtaphique x pluo geneurle peuk toujours efte tamence & nee Penafreta 
Bomologique, où, en 9 autcex termex, deux figureo planes À bomog «pique peuvenk êt péacees de ma — 


nLcce x être Romologiqueo. 


— 


DEous allond Demontier- qu" ent faisant InotiVotUI—  Dano le blan., la É 7 Jique CS}, ec laissant fe fe 1 PE =}, oO peukT 
ArrLeIlEr Les frumules 3 enéraleo Ç 3) V6? ” (190) | L 
| 4 - Ax+BY+C 

} 


(2) A T+EYTC 





ÿ À x+B y+c, | 


A x+B Y+C 





de la Fanofiriation. pomegrap rique à avoir la forme. paitraliere. (5), 26" (193), Ju caractérise. la anofrimation brmolagique. 
Œ la Moite De. l'infini. de La 2° fhjue coreopor?, dano la jère Pique, la droite Z'Iiskance. finie 


(1) (4,8 - A B,) £+CA4,B— _AB BD y + (AR - -A8)5 0, 


_ 
ne es est ss+77 


A CR c 


3 ! . | ‘ Û | . . où | | ? ; su s ï | ‘ 
or. L'oblien en 1csolwant leo equahona- ( 3) par vappotf a x ek SJ, cqalank a Zéro le denontinaleur 








«a la diode de Linfiu Ve la qe fig ue. couxcopord, dard la 2 D fique, la Vite à diolance. fi nie. 
| | (J”) | A, æ +R y+ C, —o. | | 
| (À Lawe des ë, êe. La. 15 ‘figure, M =o, LouteoporÀ, dans la ge la Voile | 
| À) | A, x+B, Y+C= | 


PT 


°; 
Œ à l'axe ee ÿ Qc la 15 fique, bo, covLegfrorid, dans la ge La Viol 

(ea Ax+BY+C 0 | 
PE diolée T coupe OX & oY en & Æb; Par a miellonrs une parallele a la Doit À Æ conoideromst 
celte. Droile comme appaïténanf & la. 1° F figure de- mème, menons par b une. parallèle. à la 
droite 4,, æ& conoideront- celle f'eoule coute appatlénank ile qe figue le les cqualiont ccopechive 


‘2e LEO Deux. doittes seront 


} 


À, RS DT À, 


|| 
2 


(2) | 


| C 
AK +BY+ —# 
B 


\ 
_& 
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G20 


CLenonx, pour ougine de9 condonnee. L poinE %e tencontie. Oo”. de ces Veux Duotes- ce qui exige que- À, «ÆB soient ral 


D 


| des fourmulec de. hanofnmation © D'egrend conf alôt& 
} A x+ C 


“À, x +B, Y'+ Co 





(3 Lio) 
y'= B,yY+C 


À, x +B, Y'+ Co 





ek leo equahons. ‘des Duoitec. (I) eE (2) setonE 


(I) À 1. Be ' | 
.(T _— > + —— — 170, 
| rx $+ 7 

(3) A, æ + B 29 + Z ©. 


Le diotteo de la Veuxtême figure coiteo perdant aiæ. TOUVEAUX. ALES OX y gJeronkE 


Ax+C=o,8 y +C, =o; | 
Biano poitona la figure patallélement= à elle-meme. Ve mannère. que-le 


elles 5e coupe EtorUET en-un cettain point 
: . es h : J. + à . . | / : 
peu OO” FLCTLILTE- cotricider- dvec- L ou LI1eE- O' Ce. qu exc € que lon af 


Co, C,—o;: 
Les formules de hansfoimation Deviennenk aloix 


= — 


À, A + B, V + Co 


7 — À, rave 


À x’ 





(3 kr) 








Cnfên, Riom buiner- la eme Aque Dans son plan. autour. du poin£: Oo” (qu maintenant coince. avec. O 7) juge ce. 
que. La Droite( 3") Deptenne parallele à la droite (x), ont aita. alote- À. = BE, ; el Les Dumules de: Han ouahon piendionk la 


forme Définitise 

eee) 
À, x +8, FC 

: | À Y 

eee 





(5) 





ce. vont. précisement Les formule 9e la franofmaon. bomologique.. 


Siv Figure cottélaliver? 


RARES 








—- 


y 
[l . (©: ansfimation. corréfative 
Fe couteo pon- 


ph L'on Heanoforme UNE fig ure en une autre de maruere qu lun poin& de Lx 1° 
de une droite unique de Lx deconde ; ek que, | mwaproquementk, & ire droite de Cx seconde cot- 


ceoponde, dans x piermicce, UN poire, Ge UT veut; Leo deux figuree ain obtenues - HONTE Co c- 
«ce Catis es 
DO ous. Lappotterona- de suite, pour pluie de Sy melite, Lo Veux figues a un meme. fctangle de réferertce 


JE ent a, Y, Z , Lex covidonreen- hilatévee. 9 ur point M %e la p'emuere figure; eË L, O, WW, les coodonneet- Frilatérer- 


| de La. Orottée D cotteopondante Vans LL 2" 1 7 figure 


Ÿ) 'aprèc PR definition, oTt devra. agou” entire. cee cooidanncerx Les ulationt. suivantes 
> al 


C1) | EE  —— = 
au +be +c au+b,&+c w aqU +b, 4 +c, 
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Les queller ueoolua par rappoi£ a SL, 4, WW; donneront, par eæemple : 


À "tr | . v 


A 


vs 











a’x + a ÿ + a, T z  bx +, ÿ+b, Z 
vondant aw point M (x, Y,T) Jela T1 * figure 


foc 


nr LL,,V,, W, les cooïdonnee Dune Droite D, %e la 1° 
XX +, ÿ + WT — o, 
ZX, Y, etank ur point Juéeonque de celle droite. 


u(au,+a9+a,w,)+ 9 (bu, +b, v,+b, 


! 
C x + 


GY+CLT 


cvvnk Jeo constantes; u,V,w, vonk Lea cooidunnéer Rulalèrez- Qe la. droite. D de { La 9° jijue. two 
eau un pou decuk une droite fixe, Lex: Avoiteo coueopondantee passent par un point 
*fquie:, Don eg ualion. vera 


A remplaçant x, V,2xZ, pur lea valeurv G), ot. houve. 


w,)+ CCE, + Go + cg, )=o. 


Cabte équalhion Hpuésente Lt pank par-deguel ppasoenf foutet lex doiter- LIL, +, ww) de. la 2 Te Aqure cocopoant ait 


potnE uelconque C &,Ÿ, ZT) siluée sur la doi (uw 











/ 


» Vo) We); Lu conDenstéee \N 2, Yi), de ce. pont 9 Aont—= 











) Æs | N' L TZ 
h . L , ‘ 1 . 
au, +A,#, HE bu, +b,6, + b, &, CU, HE + ©, 


Le poids (x (x, 
 o109 iL'Une droite Pacs e par L22e point fee ’ ec peinb cortespondants dectivent- LUTte + dioike fie. 
c'oienk XL VX, Les cooëdonneee du point M 9e la 2% fa ute.; AOL epualion Deita- 


> Y; Z, ) wÆ Le pont. cotrespsondank, Jano la 2% flyure. à La. droits D, %e la. q ete , 


w x, +0% + 4 Z, = Ô, 


L, %, wW, clanf les co denn.ces Qune. droite quelconque- pads antc par ce. pouifÆ. 
Cn templagant 1, v, 44, par lec valuus (2), on fouve 
. 1}? 1 fat. 1! 1, , ’ } 
æ (ax, +b'y + cz,) +*y(ax +b, ÿ ra 4)+2z (ax th y+cx)=o 
Cekz equakon- icpresënlte une Vide. sur laquelle Je Gouven£ loun leo points (x, 4, £) 9e la / Fe figure, coutcopordant À la 
Drote juelconque Cu, 9, W) jpacsank par le. poinf (&,, Y » z.). de cootdonreun. y Vos Pr Ve celle dun seonk 
Le | | | Y | : 
o | 
@) L 2 _ 
; ) } , 1 / 
ax, +by +cz, ax, +b V+cz, 


W, 











À. 2%, +b, SE, 


la diotke (UE, Pr 9) %E la Jtroits cottco portdanE, Dano la FX Pique. AL point (x Yo Z) Je la. CES 


19  CÀ un port (,, 


ÿ,,Z,) ou M, de la IF fguie “iteopon), dan La scconde, une. Duité D, Cu, 0,,%,) Tefine. par Les 


rélationc C2), CE 


| u, SOS | W, 
ax, + 4 + AÀ!.Z be +8 v+E 
x, .Y 2 Bb >,  Ÿ 9 


une Jiile D, (u,,%,, #,) Ve la 15 fau. coricaprontd, Jano la Secomde, un point M, (x,,%,2,) Defint par 











ne, } 7 | 
CX+EY +, 


2° 




















Les clationa (3) , ot | 
| x | 4 4 
ER | — VO D 
au, +4, 8, + à3 bu,+b, & +b, w, CU HE g, + wW 
a, 9 | 7 0 
D A EUIL poutE M, Ca; Y. ; 2, ) De la 2 ‘y " ‘ fie coxeopot), Dan A Piemtee. ‘Ut. droits D, (a, , G, , ,) Qcfimepar- 
ln céations_. (4), Pre 
pe. Lo | VU. |. W, 
(4 Gus) 4 4 ' — 3 b : } — } J ? | 
ax, + by rez, A,xX, +bY, +C ET; a, X, +b;y +e, 2; 
AT À une droié D QU, , €, 4,3 de La. 2% ane. fan correspond, Vans la péemaete un. pus M. € V2) 9 eféni-par 











it cela PTE -{+), 24 
} XX. | LA à Z, 
Le Vs) — - ZE - + ns 
| au,+bu +ew AU, +b 4 +E ss AQU, + be +, car 


(123) 


L)7 . . ! 
IG Ê HE. celeron. , DAtÿ Les Jemontier 


. | | : 
Les PP copie bo JiLtV ur Llen 


« (À qualie. Voiles, puvex à volnue dan l'une deo fè ice, on peul faire coireopmte. quahe. pointé prit à volonté Jane 
lauhe figure | | L 
. de tapppoi Æ anhbarnonique De. qualce porn er - Lyne drole. Qans Lure. eo fa que e0f: gel at tappok aibaunonigue. Dex? | 
quabie Droitce crixeopañdantis. Je. l'autre. Je Ltée. | 
“ de Lau. Veo points M, %e la. pese 9 une.) léls que. leo Droile cottes pond ante- D de la. ? Te fgue passent par ce mène pan 
@L une. conique - D, Æ Lo Vcoitex D, cnveloppen. elles. mèmec une comique 8, . 


€) sme 


de. leu do points M de la <'y faux, lets que, Lo Vaiter cocteo pondantes D, Te la ES figure pavsenk pair cu. memes poids. 
cok. la conique precedente 5; el. Leo Yeoiles D, envéloppent= auoot la conique-S, . 

« eo eux comiques $ eÆS, vonk corxlatven. lune. de L' arlie ; on. Les appelle contq ues doufPlec. 7e la. ban formation corvela bise, 
Leo Vesta. cmiquec. son Joublemenr lan genes. 


à Conte cet prepooitions- DC. Demontienk , Avec la plane. g'ande. fault, a L'aide deo formules Ju VS: ( 199). 


Il: ormalion- pour - “polaires veciproques. 


Dans la hnfmab coelahoe genetale, à un. grotte, cgaide comme appautenant à la. l'E ou ala.2°% Jque, 


Î 








401. | 
cotcopondenk Da Droite Diotincteu. | | 

Joit unr-p ont Ce, 3,,2,) appartenant a la + fguue-) les cooidonnea Te La. droite ameprñunte., dan la 2° D fqune, 
9 eonET Akeumines par - leo equations (2 Bio) j l' équation. De celle Voile sea 

| D æ(a'x, +4, %+4,2) + vCbx,+h y +h,2e) + zCcxsH+c y, +2) = 

Qu mème poirk c x ., sr Ts) regade comme. appartenant a la 9 éme fige. Cotied por Vans La 1% fig ur. une dwilé D, 
don Les cootdonnce sèvont Délérminreat- par Leo relations. (2 bio) ; l'equation de ceble. droite peut 

D, æ (ax, +by, + CZ) + y(alxe+b ÿ,+ SZ TT (a, x, + b , + 2) = 0. 
r Lo hote D, Œ D, sonE visiblement Jiwlincle., loge. Le. pont. (x, ,%, To ) ele arbikaire | 

| Laroque Cr anofrrmation. couxélative eo klle qu'à un-point conoidéé cmnte sppattenanl. 
| à La 1% où à La 2% figure, cotccoponde bujours fx mème droite, Ca kanofounation coteelative_ 
| -pend- fe mom de Hranofoemation au pofxixes Lecupo «9 LLesC-. 
 JOoux fexrork., plso fard, la raison de. cctle. Jénrominalton. | 

€ Cheichon. Leo conditionne pour- que les Veux Voile D, & D, cineDent quel que. ooif Le- point (x, : Yo %o) cmodete. Ch 
Doik avoir- | 
| bDx,+b y+b, z, 


d-x,+4! Y, +4, 2, C'Xo + Yo + CZ 











} / +? | ! ) ? A7 } / / 
ax +by+ez, a, Xotb Sr ar A+ RIT Te 
quels que sotenf Lo, Y, € 

Or 5 L'on rnultiplie pate »esnent par x, Y, TZ | , leo Deux terme. de chacun. Ve cs tvappouñ, qu'on ajoule Les numerateurs 

1 - - - - To : + ; « } ‘y À 
el: los Jénominateurs, on Fouve | unité. Ceo tappous done tte conotank ef égaux. a L'une, ou en concu 


a 


ww — 


== — | 
HER “mcamesdte 


| - b € h Ê4 
L'équation Ve la Vwite D, où D, Devienk al 
ætax, +by+cz + yCbxrh'y+cz)+ra(cx,+cg+c 20. 
D Coun- PCuron., plu loin, que c'est la polaire Du point (X V,1T) par tappok à la cartiq ue 
a x?+b, Y° + ET FH Cyr + Cxx +2 b x y =. 
VC ouo Éeeminerenc par L'éenonce. 7e la propasthon susvante : 


» / 


On peitts foujour®, 5 ANLO alterer- Ca forme d'une tranofoemee coutéfatioe generale, L ATFLENLEST à etre 








AULe ranofoemée Par polarrer LEELP 10 ques de Ex fig ue pumadtive.. 





21) 


On pourra emontier ce benne. par urne- methode. à pat pie semblable. & celle que a lé Developpee ‘Dano L_ 90: #96) 
Remarque. VE. Chaôlec æ Developpe 2° d importante condid éuatione Sur lavage des methodes qué-nous- verront - Vésposer | 


T CG domebtie Puperieure page 432. ä 456) ; rlouk- ne. POUVONL. Mie faixe- que dy Lenpoyer Le Lecteur 


TG ox ne feronr Pan age de ct methode 2e transformation; l ef cependant impodant” Je Loc cmhaîle., car le Géométrie | 
EL’ Analyse 73 dorer pas teoter- ehtariqétee. l'une à - L'autre. D ailleurs Lo proptsetée harmonique, ou bornologiquec, ott— | 





éctpioquer, sonk dec  prapticten- cactérohiques, ke l Anal pe doif en savoir conotater” l'exichence, lrcoqu ‘elles 3e preoentenk 








«© » 
pastemer > s ” { 











Zo3 1° Souoque Leo foie côtco d'un bang le raie Le ABC ,Touxnent autour de Froit- point faces P, P’ Pr”, pituee eft- Éigne | 


*° 


4° 


droite, tandio que eux des sommes A&E gloent our deux droites fixes; Le troioième dormemet (EC) décuf une Égne 
devite, passant par Le point de concouse- dec deu droite. | : | | 

Crante donne IL poli gone de TL Gtex. ot om À aéfoume in faioant- Hburner is De dec autour À autant: de pole 
située en ligne- duoite, dé maœniêre que Fous. 500 vommels, MMoUTLé UL., gfissent ou dec avoitéa firex 1° £e dernier? 
ommaek dectirca ue doi; 2° C pointe de .comcours de deu tee. quelconque mon contiqus décuita ado une 
Pig ne dioie. | oo | 

Hounque Leo oo Hommes d'un biangle sata lle ABC décrivent cemedivement Ervoté dioite« ve Reese OA ,0B,0€, 
passant par un mème points fandit que deux de 500 172 Hournenk autour de deux pourts frcee., Le Hrotois. 
me côte Tourne antous d'u troioième point fisce en ligne droite avec fo deux premuers. 

Étant: donne un polygone de 11 côtes | oi on Le déforme er faioant gÉoser 260 TL vommele Pur deo droite 
cofcoUrantéo enr même pourtE, HFandio “que CR -1) de 500 côtéc Youxrient autour de (n-1) pointe faces pitié 


rPitrairement, Een ‘me cote di - polyg gone tourcnerx aukour- À UT point ae, AOL que chacune de ses dt- 


agonafes. 


OD eue. Àeo sommets n & B À ur Hiangle vaciable ABC De meuvent sus deux. Atoitec- fraee OA, OB ; 


TZ cbeo passent Par rois pou fioes , P; P’ P”; Les euæ polea P'e k P” autour deoqueto tournent AC & BC 


8° 


H 


40° 


Don en- igne doite avec Le pointe ©; Le 3° 7 sommek, €, decut une Ggne droit. 

Àeo somme d'un Herong Le raiable ABC décrivent Ecoio droite fiscee atfitcaitement Boioix: deu 
de sex côko AB d AC passent por deuoc point Pinces en Égne_ droudé avec Le point de rencontre den figues? 
our Lroqueleo se meuventk flex semmel 8 æ C; lefidiéième té BC passe par un point fixe. | 
96. BE, Len Eficoremen 59 ,1; ,,&<?$ sent énoncés dans feo Collections Mathématique ae Puppuatutfo A) 

hi une figne droite &t He, que Le Le somme dec perpendieufPaires abaiôsex. our-ceHE Aroite de TL points 
fac & Leopectiv ement muafhplieee par” dec. nombrec conotant est: nulle, celte Avoité passe par 1 point 
Pixe, ce point cok Êe centiz des distance. proportionnelle dex TL points donnes. | 

Loioque deux triangle sont tele que Ro pecpendieufæirec abaioseen Àes Sommes du Duemier-our Lac 
coken dar second e tencontient= en un mème pois ceci côq uerrnent- Lex perpendicuPaixes abaisse. des 
dommel du second sur ea ébée. Au premier passent" AOL par ut mème pointe. | 

Un briang te vaæiable ABC coke semblall à Bar - Meme ; Le sommet: À vote ice; Le sema m8 decuikune 
dette fixe; Le Héoisieme dome décrire une -droité. | 

= tant donnees cinq droites, on en prend quafce qui fe ment un guod: afakece comple Cek, dans Cquef 
Les nnaienæ. eo Eroro dia onalee- soni= en fig Le Acoite ; Loc c: ang drotkéx. ainsi of fnac passent par 


AL LENLE pou. 


A5 


22° 


23 


26? 


(124) 


tante donncet quatre droitac,; on en fporend. Troie pour former TTL: liiang le denk sr determine le point de ven- 
’ . 

contre des Bauteuue; Les quatre ppotstts … æinoL obtenus sonk en figne dette . 

Étant donnes Fois points A, B,C & deix droitex X' Y. aus À B. <onmme dixgonæle, on conofuuk un pa- 
ralfélog amme donf (%a côtes 5 on. para Péles &æ À. ck Ÿ;. oTt- aprérce- de- mème avec BC ef CA; (eo occondec dia 

€ 

males des Lwio parcaltéfoq LAMImMeS" AauToi Dumea passent par ur mème poink. 

TT | - J Fe ; | & ‘ , 

Éoute Transveroale menrce: dance le plan. À un- quadrifatere cencontie -509 quatre côtes. <E 580 deux diagona- 
Feu en. Die: pourt 4 ut. donk en 1rwolution. | 

Les pra droite, menceo d'un même Point aux. quiatre sommels el -auæ poink de concouut- des côteo oppooet 
74 ur quadraifatère ; fe CTLCILÈS A4 ut. fais Cet. ET involution.. | 


Étant pus arfibcairvement: un pouu= P dasto fe plan dar”. quaduifatére on conoteuiit: Leo pofaivco de ce point 


. ‘ L + 7 . ' 2 d ; $ e ; R 4 
refativer. aix Hois AT les dent l'un os forme par” deux. coke opposer À un-quadafatéce, Ée. second 2047 fac deux 


un D ! . «ce ° C ’ , . L 2. . : 
-attfiex. cotes oppos es, (e foroten me par eo dei drag oncles: ces Eroto po rive, pPaosenkT PAT un. meme-poirrte 
<_ ant P C9 atbi tt tat cementz ire. d'ioite D dans fe plan 4’ LTL- quadrifætète, on. detéimine. Fo. pourto polaire. de 
cebte droite par rappotk aux Eroio. o1y stêémes de deux points, Le 17 fourni por Ces cxbrémitéie. dure dede gonalés, 


Le 2 me par Leo extemitéc de Ê aut&. diagonale, ŒE Le 3% par Éee-points de rencontre dco côtes oppoocs: ces Frot > 


point pofairee sont en ligne dite. 


= | au 7 ! ) Ds _ D  _ | ‘ 
€) unand deux. côtes oppodeo d'un quadrelatere HONTE cectang ufxires, aAiTSt que (eo deuac io enaler., eo Acux. 
; ; € 
autres coter son caunoot cectang ufarces… 
2 
sg ) LS | , 7 aus * ne ". 
CHtank donnes un Étiang Le ek une Hans vccoale, oi d'un meme- poink on mene- -des droites aux 5sommelo du 
Le « - : | > } ? « L 1 Len . | 
Frrang Ce er au round ott Px Hano v exoale ‘Crcondie Les cotes opposcé , Ceo droitéo formeront= Eroio couples cit 
. f « Ds . : ‘ r. | 
invofution…. LR tectpiogue Co vraie 
T4 ! #-- | . - & ; ‘ « | L . + | | 
cf L 4. LUN nrcrhe- poird=. OTt MeTLe Evcors droite AUX. JONUNCLO 4 tint Hcixng Le , Toute Frarro &C'cÔ ale «encontcera- 
ces droites 2 (eo ôtéo Au. btecrrg Ée en. s1x- points fo emantk froto cout eo er involthion: el vecip ro Lente, 


ei d'un points on conduit des ray ono aix. Froto dommels d” un. Fiang Ce, Leo Avoitéo mencec. par ce. même 


pou exp endiculaicement æ Ces ray ono , 1conk “encontre Ceo côtes Op fpo»s co en. lois ports sifineo et fig ne. droilé: 


LS Horo tauporto pacte des somaineto AL’. Eriæna Le For ed en ur meme poirrk Ur line droite, Les tauy- 
oo ceflechrie tencontiecontk, cespectivement, fes Hcois côtes opposeo en lroio point oituac- et ligne duoite. 

o uand Foro beiœirg eo , f omoloq 1ques deux x deux, ont fe même axe d. Bemoleg 1e, feutre lois centrex. d'Pomo- 
og Le sont en- fig ne dr, 

Jan Eroro Feraæng Éeo Romotegiques ont deux a deux, (e meme. eenfte. d- Bomofoyie, Perte Trois awes À Bomofoqie 
Pass ent jrair it même pointe. | 

IS. PB. Les Enonceo des propositions (132 ,142,15217,.23°) onk de cœlratls de La. Gémétrie dupeucure de TD, Cao les 
D ans ut: quaduifatéce C Fisoectriceo deco 9 uatie ‘antg Ces Porment ur sa&ond- q uadrifatére dont: (os dix - 
q onæfeo -p aovsenk par” Ée_point de concouxd des côtes. oppose. | 


Étant donnes TL point À, , À, pe. À, en Fi ne droite, € “an. point O sui celte droite, OL. æjopelle celte. Lx 


Trorag tie de ce. Dyotème, par tappotk ait poinkE O, un point € t£ que 


nm 1 1 Fo 2 
a =, + — + cs. + —— . 
OC . OÀ, OA . oO. 


ns Con. ont 1UIL Po ut quefcong 1e S uux poinds.: O; À, À A à € ; ch qu liunc Trans octo afe de uefconque CCTL — 
contre (es ca orné dar faits Ceit- aux. points ©, A, y dy YŸ; Ce point y JCtæ, pac- ca ppotk æ co y Ca centre 
Barmorig ile du système d,, &,... 4. 

es oient- TL poinb À,, À, ..) À, As pos co d'une mantiéce 4 Hefconq uc dans (e plan , ec une droite f cace. D 
Joig nono Ur poiri<= quefcong ue © de fx Axoite. D aux. rt. poinlo À, À, — À, , ch coupons Ce Parocec: . 

[ 02; OÀ, F CA, ,-.,0A, ) Par- une Frans veroale <q uefcongue, datent cL; y y.) An (eo porrnte el intersection 


(126) 


9, 


CS 


“enorme Le centce farmonique Y des pournds :A,, a 


y An Par tappork. ii ppoint à, ck Joig not OY; Lx dicate. 
97 Paosera- loryorrte par Ain cettain poink froce C, | quelle 4 ue ooùf Lx Hanovercoale considérce el: que£q ue Soux 
Le point O po DUT Lx dvcoite D. Le poink € « ete nomme pas“ MG. € 
Plan A,, A, 


once Pek Fe centre Bacmenique das © ystème 
-. À. par apport" & Lx Atoite D 


pe 











LIVRE SECOND. 
cle 


Chapitre 1 


Cercle Coordonnees Gartésiennes) 


‘ Porn 
L À 











SI Cuation du rule. 


_., pt 
rr+HE, 





I Suation - du Cle d' apréo + Da définition? 


G éométiique. 
J° uo 


<oÀ, 4e. Cercle «EE Le lie. dac-points cyalemenk. distante Jun poink fiace.. 


Le poinE fie cOf: Le. centre di cercle; Ja distance. _cnolanle du cendre ŒuiE de end poinb eo le ayjon 


É æ y vonË leo covidonneex- Ÿ'un-poink quelconque M la circonflence; ab. Les cærdonnese. ou cenhe. d R 4 
Lagon; Om aura, ©: ape la dcfinition Æ la formule. (2) de 26 (31) 


a) 


LT 


(x — a) +) +2 (x a)(y- b) &00 = R?) 


ILOUL QUOTE. AUTLÔL LULE- telation enbe Les cooidonneac- X, Y 9° LU. porn quelconque du cercle Æ leo constantes . A, BR, & 8 


c'esÆ done C equation dit cercle. 





| Loue Les aatt. O x. 2 OY 5onE rectangulaires, OT à. p — — 90° , l'équation. DLL ces = 
€ 
_cle prend la foime 
L_— x (2) 
© 2 


x a+ JB)" = R° 
Lo. do 


Lorsque Le cerie ‘ii cercle coincide asec L vug LTLe de covidonrec.. les quantité a &Æb vend rules ; lequa 
tir: due ceicle ef Alsik | 


Darid Le Cas des ax 


2, À a | Z 
NH NV +R Col KR, 
EE 
CER- sol LEE: Ph 


darts Le (we nn) co aXCL teclarrg ulaiter_ 


Ga 


opus. le cercle. e9F langent à l'axe. Dec. Ÿ, ot a 
R — à SinA; ou-R=a, ai 8 = 90°. 
Lorsqu'il e6kT lang ent a l'axe. dex_ &, on a 
R=b sin d'ou R- bai 6-90" 
TG ox. sayore que l'équation 9 un. ceucle. coE Vu Second Degré té par. tappotk aux variables. & ck Y; roue alone 


chexcher mainte = Les conditionx pour quel equalion du Second dege sepresente Lut cercle. 








tons qua qe Papua gate du | 
| oecond- degre représente 4 cercfe ?. | 
906. 'e féqualion. générale. De sr ju, partappet ane taiallec æ y, ske We faune. 
L (1) .. Ax* +2Bxy+CY +2Dx&+2Eÿ+T—0. 
D'un auhe côté, l'équation (1) Qu Ib? (204) Vevienk, en développant | | 
_(@) +2 y Co +7 2 (a +b Co) x _2 (b+4 CosB) Y + +42 ab C0 Ro | 
our que l'uation. (1) veprévente un œue., il faudra qu'on. puisse l'identifier avec l'équation. (2) e.à.9. ca que 


des co lciends es mème piudsance des variables 2. eÆ ÿ ook propoitionnele or oblienE ainot- 


: a mn 
nanas mme —————— 





——— 
——s er 








G) + Co8 1 a+b cop _ b+a Coop a++2 abs DR 
A B €C. —D —E | F 
Cote ouile Te rappolo éjaux nous Donne. Leo relationt- qui- Doivenk cœvoter- ente. À,B,C,D,E,F, pour quel équalion-(1) 
iepicoenté 1 cercle. | 


€ Remarguonc 9 bo) quete Aro to fPeeruers tapop ous sonk indépeñdants des inPéleunineet 4, b, ef K ; or à Donc. Les condi- 


ons. TLeceso ALCEC 


A = C, 
(4) … 
D pue Ces ô, 
À 
lotoque- Leo axe. de coodonneez. sonf obliques.; OLL- | 
(5) A=€, B=o, 


o les aœex. son£ rectangulaires ; C.a:d, que 
! Leo caxvueco -des coefficients des vauafles doivent ete gate Æ de mème 51g Le; 
2° Le cap pro ck du demi - coefficient Au Fer cime -én Æ Y air co oejfietente Le. Fur. deu cxtres doud.> être el 
ŒUL COS UrLuto de L'angle de EXC, | | | . | 
pr) . / Le — Ÿ a : ° “ 44 
C ce deux. cond honte sonk nécessaires ; elles sonf, Ve P lue, + à fr di er. Car; 51 elles son remplies; ul veoleia 
Fcocs eg Laftone- que permellront de. deluminer- Leo quantik LILCOTULER 4, b, R. C2 front équations. 0 





a + b C8 = +) 
€6) AC + b' = — È 2 
| | a+ b°+ 2 Ab Coo P = R°+X. 


de cold unes. 4 cE b CU. centre. «du cercle JTE celles, puisqu'elles sont “Dorui eee pp Deitoc. éjuatione- DL. 
LEA deqe ; les HonE finies cat” le. Dnominaleur” COMmMLU- co (1 — Co 28) OL Din ô, quantité fran de gere 


Œ nan) dut aient R, COMLITLC- cl ee donne par DOTL caxré, LL pottcra_- ACLHEIT que KR sai reel. nauil ou coma 


À LrLA Lte-. | 

? LA y * / 7 > : 2 € 
2 Led x que R peta- reel, L eq Lafron. (5) tcp? teoertteia.. UT cecce. Ce. e£ : . | 
os que R seia nul, l° equati tort (1) ep resenleta_ un cercle céduf à son centie; on dk adore qu'o a. ur ce'fe 
rfirenent pelkK, oi. LU. COX Le <varroutosandte. 
; . Ls ï., . ? . 
Aowy ie. KR Sera. (mag CILA LA EC. LOU Jironx. d LLe leg ualior.- Ç Î } t£fteO ETUE.  UIL- ce cle. imtxg Ur Lite ; ce. cex cle 


# , > . 4 nl en _— . 1 ue 1 
LC jpeul pas 28 Ep ert bee € conteFetqttemtends; c'eol= LUTLE. cortceprttont- patent et ; Li lg LLE.- à laouelle  JLOLEK- 


(428) 


ornés condiuk en emaiquank que, Vano ce cas, l'equalin G) sattofuF à loutet les conditiont. neceoaiter. pour 
; 4 . oo . . | 
qu'elle repwesenté un ceicle. 

TD 


207. Cons Buction dus ceccle ceprcd er te Rai leg uafior (1) 


. / _. . 
Le cooïidonneen- Dir cœntie sonf Vonnert par les Veux equations 


f a+bes0 = 2, 
| l'a Co8+b = — E_. 
où, ce qui teytenk au. meme, le centre. cf dehkimine. par l'intersection Det. Veux droiter 
x + Ÿ Co =- + 
& Cob +S — - Ë . 


À 


cd lyée de. ces dioilét-. padse- par-le poire : SE — 0, æ=-2), (sa M œ. poink), _ o0f: perpeñiculaie à à lac. 
des x., plusque- DUT cocffie Lciertlz angulaire. eoE — 


: la 2° ” droile. passe par Le poinE (æ —0, v=—#), (out 
N CE- point ) ct co peipenDictilaite- à À axe. Des V, Te puioque SOTL- coof icienk AT ulaite. eo — Css À Le e poinle C Lt - 
era ection- des deux. duoitée MC ef NC, &k done le. centie. dw cercle. 


Consiuioons- Le ee R. On a. 


| R°— a*+b?+2abcop—+; 
O1 | | : | 





— ? 
a*+ L°+2 ab cH8 — OC ; 








Donc 
R'— oc . 
«ippesont KR Leel. SL C— E)>o 0, KR sera l'hypolénuse. Qun biangle reclangle dont: Let. deux. Glés sonFOC 
F 
k V—-+; 


oL + )< Lo, R ea le côté de l'angle. Duo Pur hiargle rectangle donE l'hypolenuse eo OC. 
le secon) cote VE | | | 
Wow. concluront. de æ qui piecede que. loule cquahon 0 Qu Second ee epiesentant ur ceicle. peu : de-ramiener 
a la Joime 


CT) tr gt+2xy CH0—2ax—2by+e= 

losque les axes Je covidonnées sonk obliques; ou, à la foime- 
| (8) _x?+ ÿ°— 2 a —2by+ —o, 
loisque. Les axat. 5onE veclangulaires. | 


Ds 


Dans ce. dernier cat, il côk facile. de mettre. en | évidence- le entie ef: le rayon; pour cela, compolétona- Lee catcee en 
x en +, «à. ?. ecuvyors l'équation. . sous la foime- 

(ea) +Cy-B)z af+h°- 
ROUX. YOU ON, SOUS celle. foume. que. à €k b sont let coodonnees Vu centie, que Le ago R es 


R = - Var C . 





| AR . , | 
S'II Ontexs ection dune dxoile <k dun cercle 








ang ente. 





T° 6 nlevsection dun cecle. ck d urre dcotte quelconque. 
209. 


TC Doux SUPpI00 ELOTLC- le. cercle. Lappotlé d son cenbe. eE à deux axet- ceclanqulairec Sort equation Jeta_ 


(1). act+y"-R— 2; 


(29). 


‘ € fs Le | L « 
cheichon. les points 9 inteocclion de ce. cercle. avec la Voile 
(2) Y = M 2 + TL. 
7 / , } ‘ L : » - {D « . « 
co cooidonneex. des poindo Dintersecion son Leo valeurs De x Y que veutftent. à la fois ces deux. equahons 
Pons eliminant ÿ on Ecorrse. | 
LA ? | ?z & 02 ? 
(5) x (T+ TM )+2mnx +n*-R Z ©; 
» Ô 1° pl 9 ‘ lo ; CO Î 3 ‘ d U 
cette. equation Donreta- Les 3C OC point ê irlers ection.…. 4 eq LAttOTt. é D) esk dt SeCortd deg; Æ à une-valeur-de. 
: 4 & , + . ’ ‘ | . 
y OUCS porid 9 apies le uatiorr (2) une. seule ck utigue- valeur pour sr; donc. Aure droite rencontre un cercle 
en deux poubs. | | 
La quandiké Dont: depend la cealite Des racines de l'équation. (3) ef 
2 
cr mo ce R*), 
cu R'(i+m')-n? 
HT ,; np? 
DEN r R° @ +m£) mn 0, DEL —— & R, 
4 me 
c.a..d. la Jislance. du centce à la voile dE moindre. que Le. tayon, y a deux points Qintersectio. veels, 
2 9 
2° DH R'(i+m')-ne 0, OU DK, 
LT | 
Cu a 2. la distance Êu centie. a la. 9 droile eoE polua. gare que Le NE Les deuzoc- points ») icisecion. son L'ILE Livat- 
CCd. cJ Lena uort de. suile que as) der jpoinds 2onf ma 9 LITALCCO conjuqueo LMITR “si led. oleuss de 2% sonk.i iragiraLteg 


- n ? 7 ‘ 4 
elles ven conjugue) Æ, comme. les valeuis de y ooùk Donneex par Lure cpuatiere Det Pegie te a ccficients-ieelu., ce. 


valeui sevont. également con us ueer. 
n+ _£27 
Témt / 


| | | d ‘ « a 
c.à.d. la distance. Ju centre. à la. diode. FE c ale. ait. tayon, les deu points 9 interseclion 5e conforidenk; la doué 





3° Ji R? C1+m°) =n?, ne 


es bxrtg ere. 


TG ous pag ot, Par «€ que pecéde, que: Pour” Houver l'équation 9° LLITC. tangente. paia llele a tuile. droite donnee- 
(4) Y—MX TO, 
on prend (a l'equation. 9 une dvoilé patallele. savoir 
V — DH TL, 
n can£ une. ind élimine ; "OL. cpiimera- que les Veux points Q intersection. de cellé droite asrec le. cercle, etennenfcoinci- 
Der €. à. d. que l'équation. (3) à deux tacirret- LR OT d+ aanot L'equation. Je coridéhion- 
= KR “a+ m M, 
que donneta. la valeur cherchee de. TL 
 d'equation. Q'une. fangente ait cercle (1), parallele. a la dote Donnce. C4), es Vonc- 


(5) Y=mxtRVitm 


| Doux V0 Home par la gu'ort- peuf Lot ujours mener” deux. a nauallle. à à une droits. Données. 


Or peu auoot piendie l'équation de. la Quote. sait. la forme 
x co d + ÿ Pinct- P =59; 
Le  quantilé P «FE iméteuminee , Mmait- © ÿonnez; ces 1 angle avec Ox %e l'axe de la Voile. dont on con rat la Vitection . 
Ch n Dentifiant l'équahon precédenle avec L'è nation (5); ox bien, er cheichanf: l'intersection dela droite avec L cetcle_el: 
en cxpiumant que les Deux. points cotncidenf, on Frouve- 
p=+R; 


l'équation de la fangente GER cercle. (1) DEA dore 
. (# 


EE 


(6) x cos A+ F din tt R = o. 
9 Gous concluonc. de ce Dernier calerl que la lang entée cor perpendiculaire ait Lay OTL qUiIA 09€ par 
Le c 
Ce pou de conmtxcl, Cn Jfek, Ô apte l'équation (6), la dtslance. de. origine. & la. lang erts of cale L R: Le 
C2 


7° ted de celle: perpendiculaire cf donc. QUAT La citconfluence, ce, Par sue, / € peoirnk Je conlack de la langente 





(150) 


SP 


IT Loints éireuPaires à a - Pin ini 


21. Cheichons. les inteuvections Jun cercle. avec La droite de l'infini 
T [à 
CJ CEILOT1A Le cg ation 9. un cexcle- tappolé. a. des aeo quelconques 


| a+ Lxy Co0+y2ax-2by +c =: 
-zendona celle equation borneg elle. en # remplaçant leo codomners. x €k par Les cootdonnen Romana. € ca >; elle. 
| jPtend alots La. fnme- | | 


(1) xi+2 x Co f+y-2(ax+by)z +exŸ = 0 


{”. puation. de. la. droilé. de. l’ infini ol ZT =0 Por (42) } ; en faioank Z =o ans équation Prétéianes 7 véert= 
xt+y* +2æx y CoÙ —o. | 
Le poiriks Du. cercle. situet sur la Yroile. Ve l'infini Don imag irait, 2 son donnes Par Les equatrona. 


a ?+ y” +2 y Co = 
(2) 


Z TO, 
dano le cas Des axes obliques : Ô pas” 
(5) 
| | | ._ & = 0, 


Ouno le cas Des axes elangulaires 
DA premiere De eyt uahono (2) eprévents- un cacle. évanouisoant ou. Les Deuæ. Droit imagt INdAiiE 
(4) | [9 +2 Ccos 8 + V3 sin 0)) {y +2 (cos 0— Vi sin) — 0. 
Là premiere. des equations (3) represent un ceacle- évanouissant on les Deux Droite imaginaire. 
| (5) (y +x Var) (y —-x Vs) =o. | 
Von oyone que Les equations qui defeuminent: les points du cercle. (1) sites sur La. IroiE Ve. l'infint conf 1nde-- 
pendant eo quantites à ,b,c. | | 
Donc: ous eo cercles), silice dans ut plan, passent TP ai + deua. pourb races, : imaginaites EE & 
L'infint : Co poirib ont ce nomme Hoints circulaires æ Cinfiru. | 
Remarque. Lo tsqu| Une courbe di Second deg ce 
| Ax°?+2B XYHTCY 142(Dx +Ey)2#+F2t—0, 
pare par fes point civeutaices & P'infini | 
| ro, x*+y"— 

ceHte couxfe ok un ceucle. 
Én CLS 9 apré Fig petbése dd Truise, ; leo deux equation. 

f_ x'4yzo 

il À À +2Bx y+ Cy-o, 
Doiven£” avoir les mêmes LLC et; Le Ji. ext c que L'on ak 

AZ=C, B=o: 


Dotic..…....... 





LIT: Cange ente & Au cercle EST LEFT - port. donne. 


L 
&- 


2. 12. sa Fa 14 enté- er En potrk ÀT cf la fP coilion Lim ile ‘d'une. ea nlé. Pass arf par ce. poin£ loque- le Second pornrk 


4, 
“ inleisecdion.- M. à £- rapproche ir défini rLerUE Dee JE rt LT 
{° Sy 17 _ la: 1 
ok À “ nation dt. cetcle.- Donne. 
e | 2 2. nn 
(1) x + + x ÿ CB +Zaxt+ # by + = , 


- . s Fo « F ; D, . | € 7°. ‘+ 
<Æ 2, 1 V, ; Ko) ÿ: , Les coowonneac 0 palier du potstÆ fixe M, Æ Vu porin£ mobile M 2: 


(131) 


! 
À'équation. de La. secärile. co 


‘ Y. _—— | : 
e@) . -Y — TN (a %,); 
Lg V4 


4 faut houver- Le limile du appod- eZ F 2 %  louoque Le point M, vient nforiie avec. le- point M, en teolani 


: For out EUIT La ciconférence. 
© si L'on. fo e. 
B=Y+tk, x =x +h, 
on votf que Le. quohent 


. ss OL  ——— 1 
Lo — €, 


DU Le- capot de l'accroissement, k, Ve la à Prat Ÿ a l'accroissement, h, de la variable œ, pour la. valeur parki- 





culiete x, de Æ ; La Emil est donc la Dertivee Ve Y par rappot & D) L' tank une. fonction de +. de criLe. pas 


lequation CD). 
On. auta, t2 aj?'1eo la regle de. diffé tenliation des Brin implicites 











= fx _ erycmbta 
X 7 | | . ! 
£'y -C Co 8 +y + b 
CP . | 
r = ,. œ, +y, CoÛ+a 
Pin . Ye : — Ye, ZOO — 
Ko x, Co8+Y+b. 





Lutin d a tgente au cercle. (4), au pont (x, ,w), scia donc. 


2 + Ÿ, Co 8+a. | 
Y-Y =— — Ex x); 
XL, Co +Y +b 





avec La condition 


z 2 a. h . 
X, T3 +4 2; Ÿ, Cos 8 +2 ax, +? BY, +C —'0, 


chÈ L'on chasse le denomenateur- de la 1% de ct épuationt cE qu'en. Lierine compté De L' équahon- De condibior? 
on à enfin pour 

equation de Êx tingenté æu-poink (Ca,,:#) 
| (3) | x (x, +4, coP+ra)+ Ye, Co 8+y +b)+ax +by+cezo, 

avec la condition. | | | | 

(a Ris) x 24 g +22, WG +2 ax, +2bY +e=o. 
é L ésignant par fx, Y, 2) Le premier membre 9e Î l'equation (D tendue bomogene, l'équation de la - fangents 
poussa J ecurce. ‘ | | | 
x f. + vf, + zf, 

| dors. que à l'équation de cercle c0K de La. fume 


(4) x + v'- R7 = O, 
l'équation de La ange nté. au pot CR, , Y ) eo 
(5) XX, TV ÿ _ BR? — , 
avec la cri Hort. | | 
| (SG) a + A _ Ro. 


ET . | fs _ Ty Î ° 7 . : Dre 
. OO o1 LÆ- CO Iles laleio TLC. CITE que La. k <ATÉ eril a Our pegperticur aus cali. ca OTL- 4 tt PASSES PART Le pair de cotack 


€ 
Ch fee, Le coaffre 


cent «73 ilaire: dela flangente els — Es Li cel du tai one quu- jpaése. part le paint de contackrusf: Le 
leur- pro duf. DE cas a — 1; done ces den droites. JonE teckxrq | 





t 
1 XX," 








(32) 


IV: angenteo & UT cercle. par un point prit dans É plan 
Au LL. | | 


471 Tooux supposexonæ le cercle tappouté à son cente. el à deuæ. aacex tectang iMlaiiee; son eyttaien- octa Dex. - lors 
D xŸ+ y -R — | 
cJoienk xs ŒÆ NY, les cooidonneco du peirnkÆ donne P; x, %, , cllex. Vu poire de contact. Qune. des tangentee. Aqua 
tion de la lang endé er ce- poink eok | | 
x x + YY-R =; 
cxpamonn- qu'elle passe par le point: P, il vient \ 
ae + Y— Ro. 
oI 4, er oule, Lequation de. condition | 
a? + y R° — 
des codonneec inconnucs es poird» Ve conlad seonk Donneer. par dx. deux. derniéres éguationo, lesquellet 5 de- 


s'Lennent, EIt- suppumank l'indice 1: 


9 
YIP 4. y) (2) 






2 
; UT ue 
, | _2 
xT + ÿ — KR — 







hi L'on élimine. n'A entie. ces Veux equakionx ; OIL. At l'equation. 


(2) . xx +) LR x, x + R°(RÈ- À) — 0, 








| LS qui déleminera lon. abocioset dex poinls de contact. 
mme. à une. valeur Ve. & coiïeopord une. seule. valeur % ÿ; il en reoulte jue- par-un point 
p'io dans Le péan d'un cercle, on peut tou our mener-dearæ Tangentec. a. ce. cercle. 
PA allé. der racines de l'equation €3) Deperÿ DL. signe de l'expreooion_ 


Rx 


A R- Y) (x +Y ?), 
ot 
Ray" Cat +R). 
12 cÂ 2 + — R'>o, ou OPSR, L | 
a.9. Ji le point co exckrieur au cetcle, les Deux. ing ant sonk voclle. 
2° Je x? + — R°<o, et OP LR, 
ed à le pont of inléiieus- aut cercle; des langenteæ-sonk ira iratiee, ce. sort dec. droites tre g iTAÏtEA - cor 
Juge Les deu. poinb de rontack: 5on£ deux. points imaginaiter pa 
3e SE x? +Y — _r? o, ou OP — —kR, 
ce a.d. wi le poinÆ cokK sur le cercle, Leo Deux. Langenteo De. confonent.; or- Voif pari : qu 'une-tangente eIt-UIL. poinEdu. 
cercle coF la Supeirposthion de deu Earrg e entkco isoueæ- de ce poire. 


ho 
_— 
S+ 


On peut ge Les equations - (2), sasour 


2 À, + YY, — RT 


2 2 
+ ÿ — Ro, 


() É 
comme epicpentant- deux lieu. gcoméliiquea. cÆ les point de contact: chetchez selouseionE à l'intersection. De ca 
Jeux coucher. Aa seconde De ces equation cof celle. du cercle. lui- mème La-piemière. Lepreoente- une. Dioilé, celle Doi. 
Le EF Doncla corde des contxcts. À Coux voyons que D code des coitacs ‘oftlou ujours welle, quelle Jue- soif la 
pooifion. du poirnÆ P; cela henk à ce que.les Jeux. point de contact, lisqu'ile 907} reg tra; oonk ina g HALLE - 
conf te LE. 

Cu. Hatème. des cg nations (2) on peuF “oubotitiver- Le. sijoteme. équivalent 
C3) : f- a+ ÿ— XL Y Ve = o 
À æ + y Ro, 


c133Y 


« - | . . 
i L'on gaie :X Eh. NY comme deo LIUOIUULE ;, la Ta els oblenuc en tefianchank l20 equaltemt. SR mernbie à 


ce 
be 0 petnE Je. contacF saonk encore. à l' intersection des Veavx- courbea Leprico enteen - pars céd cqualront 


cme ; & € ‘ _ # , 
La. nu Z ca celle RIT cercle. donne. : la / exe PAT A cell. a, Lut- wicle. debut sur OP comme. Jaimnelie h 





N° : Cquation dec rate, mMerLceo Par ur point 


ÿ 
lenne_. 
?2J6. © ipposens le cercle appoué à a JOTL œenbie L a eux AXEA Ceclivri ig lai 722 
(1) x" y LR 


Æ sountk © )B; Lo wo enncet. du poinkÆ Imne. 


OP none. l'equation. LA une. langente parallèle a mure Quoile Jennee, savoir VO { 210] | 
| Y =maxt R Vi+m? ; 
ch expumont que celle. duotle passe par Le. poire (@,fB}), ce qru. Donne 
| Bp=zmaTr +R Virm*. 
Cite quation. endue rationnelle . 2 oonncee par” tappotk a mL, deytend_ 
(2) mo R) — 2 dB m+fp" _R°= | 
L cette equation. donne Leo codfficiento angufoies des deux tangente meneac ait cercle (1) par le 


poindl- (at, B). 
; . "a ! : ! : 
C,- DL X Y Don Les cootdonrees. 9 LIT poinf quelconque dune ‘de co langentea. OT à 


— B 
= — 
celle. valeur du cogffrcient angulaire doik verifier l'equation. (2); on have, apico collé. subotilubcon.: 
@ (y 8) (a R)—?af(x- æ) (Y-B) + (x - a) (BR) = 0. 


az | 
6 OLD ALOTU ainsi Une. edauion enËte. Les covdomnees & el-Y 9 rt. poinl= quelconque ® une q uelcong ue Par fengene 


c'est. L eg uahor -deo tang entes menceo au cercle (1) par Le poink Ca,f). 
L equalion. |) developpe, Jeptenk 
| | x* (BR) + FAR?) _ À R°— B° R° _— {2 {à x Y — 2f ee — Ju Rx) = 9 ; 
Or cécité cquabron. peut encre sectite. | | 
a+ RÉ R) + (a+ BR?) = R(at+ff-R°) = at + By +R+2a 8x y 2aR oc 2 BR°v ; 
on ronolalé. alovo aisemen£ que. Leg uahon (3) peul se amener à la foime- | | 
(3 Bi) (a+ y— LR?) (LG -R')- Tetx +8 ÿ—R RE)" o. 
+17. ei Le. -pos.. (ct, 8) eo. sur le cacle, om a d'+f°— —R°-o, et d' equation {3 bio) Donne 
| | Ca x +By-R) 0; 
€, a... que. la. langente. en “an poink Ÿ'un. cercle. ef la. oupeipostlion De. Vesta. langentea tasuea. Ve. ce. point. 
h Le potrde (a,B) æt Le centie D. cd ou a À =o,/f —a: l'équation quaäliqne. - cé laut crea devient. alota . 
| x*+y*=0 ; | 
€ 0277 Les date. Droiles qui déteuminent Le poils ccélaiten à Le Crftni- Je (2n); le ere. eot. Donc. l'inlnocclion. 
Ve Dex lang entea Von. leo codfficient eg ulairer- vont + V1 ; La: coide. Je. contact. coi. La Voile. de l'inftns; leo panb 


9 } 


9 contact son: leo pocrds ceulai: Led à Lin LTiL. 7e UC. GELOTUL. plus la que éco Quoilea: sont Leo as mp Eoleo 
| : (CE 


du cute. 





(134) 


VI: P, tuosSance d uit pin par APP au cafe. 


218. CP nor li l'équation generale Qu. cercle 


(1) x°+y 2x y cbr taxrtbytene 
OÙ &,,Y vonk£ leo coo)onnes À ur poinE£ P Du plan FE qu'on subolitite leurs valeure. Dans le 1% membre. de. 
L'équalion du cœicle, L'expression 
| (2) S+Y+Lx, y cmb+?ax, +2by+c 
ef Vie Fa puissance du poink Ce) par tappotk au ceuêe. 
Manu allons Vémontier que. 
Aa puissance d'un point par tappotk & un ceccle sk égale au carte de fx isngente mence du 
poink & ce cexcle; | 
ou. aulremenF: £. aire de fa tungente merice d'un poinE c & ur cexcLe co al au premier” MEMm- 
fre de équation: du ceccfe dans lequel on cemplace leo cootdonnéer garialleo par- Éeo cootdonnees 
du poink, pouteir qu'on it ceduik a Punite fo coclicient des eœrres deo vatiafler. 
ÿ Sn # a Æ@ etant les Goidonnéer- Du centie du cercle ER sm rayon, le premier mom. 
bre Lequation G) peuf 96! (256) De mellie soua-la forme. denlique_ 
x*+ y. +2x y coP+24ax+92by+c (x ct) +Cy- -8* + 2 (aa) (ÿ-B) C9 -R?; 


Ont dilid donc, en em plaçanf: CV, Par or 





x? + ÿ + 2x, Y% Cosÿ+2ax +2 Ey,+ C=(x,—«) y -BY+ 2(x,—&) (sg) Co 9 _r?, 
Or 1 etanE le pour de condacf De la fargenle menee. Du poinkK P, en a: 





CF 


cr = (x - «)° + _8) +?2Gc-a)(G- B) cooÿ, 


2 
PE — CP—R ; 
denc 
—— 4 4 : ‘ : . 
(2) | PI = a$+ Je +? x, y, Coo0+2ax,+2byY+c; 


C 9. FD. 
219. Ce poposilion nous peimeF Ve reooudie immedialemenF le ptblème duivan£ 
a Eouver & leu des points donk Le rappork deo distances à deux cercfes ot: conotank 
“Dbous enrdoma iei par Viglance. d'un n point à un ceile- la longueur dela langenté mende De c poinE as œrcle. 
| Joient leo équation. dec deux caclet. | | 
x + +xy C0 0+2a > +?by+c=o, 
X'4+V +2 x y cm0+2a x+2hy+c 0 
eÆ soLent x «ÆY Leo condonneta- Jun point M du lieu, tel que- lon aif 
F OO ONTEKUNT. | 
D ap ce. Le thépième P réccdenF, clle « calé donnera lier. à à la lation suivante 





x! + y +2 y Cob+2 ax+by+c=k (x +Y +2 x y C8 +2a,x+2b,y +c,); 


. J ‘ / ie 
cel. une 1elalion- enlie lex cootdomnees V'un poinE quelconque. du lieu, c'es Donc l equairon 





T 


1 . 
Du lier. | 


Or peut mellie celle equaliont soux la fsume 








| re, oo, 
A —-A, k _ ce k7 
(3) a+y+ixy + RIRE 4e BEL ,c GE - 


CE vof" que- le. Éteur col: LLTL. ceccle. » 








(13 D) 


VIE ppok < dans La 74 LUI cercle divise A? 
Oegment donné. : 


22a DO ou piendiont- lequaton- du ceucle. DOUX le faune. 
_ x*° + y _ R°—o. 
eJoient M, (x, SM) & M, (x, , 3) Les exhemitea- du segment, Leo wo )emnée x Ly Dur point; “Vipisants ce sep 


ment dant ur tappo = ma. , nr 9° {5 2) FE (93) 
’ i 


M, x, + My æ | 
f T7 ; +, 


ma, + 











(2) À | 
| y -TY TT, 
_ TH + 
. M, M 
MN À 
(2 Lis) —+ = —“ - 
| mm M M, | 
CA le poin£ M ef un poinf ‘Ou cercle, Les valeurs (2) Devionk vétifier- l cquatton. (1) de æ cace, ce qui 

donne | 
MIT (mm, x, e + My Le) my me x) _R (m, me) DO, 





| oo 2 
(3) me? (x° LR 2 mn mA Ye R')+m, Ce —R ) =. 


e ce equation determine (es valeurs des uxp po 





TR où MM 
ML, M M, 


dans Les quefo Le cercle a) divise le segment M, M, . 

221. L equahon C3) JDonne-heu & plusieurs condepuencet impoantèe- 
EL Anoque la hole M, M, c6k larger E- au ceucle, les Deux Lappouls Devrennenk eau puroque- leu Deux points 
M ÆM'oe confondenkT par conoequenE Lequation (3) Qoik avoir Veux racines cgale. Cr à alors 


M _— M, (x, 20 + ÿ M R _ (x°+ y - R') (x +ÿ _R°) = oO, 
4 FN Or sv nou gene Xy Pu, COTTUTLE- cauables. el. &, Ty comme.- fixer. Leg Lequation ; 
| | (4) Ca + LR?) (xt + = R)- (ex +YY- -R?) 0 


Qonnera- une - relation. entre lex coodonnces x y à ur poinE quelconque des langentea mences. 





ai cercle par-le poink M ; ce-sea £’e eq ation -deo langenteo menceo par lepoink CE, Y,). 


Es veliouvona. ainôr lequation (3Gio) ” 90° (216). 
2° e/uppaonx que. les Deux. vacines. De Le eguañon (3) sotent e > eL Le vignes conaLtLAt.; OL aUiA- 








M M M M’ 
1 + ——— = 0 ) 
MM, MM, 
oi | 
M M. M M, 
L : F — —1, 
MM NM, 


h ., | | } À! : + < .. 
€. 4. À. que Les deux cntpleo M M: M, M , forment LT. Jupoleme. haimoruque. 
Cia alors la. tclahon. 


OL ER Leg avant x, € Y, comme. v auablen, 


| gr? 
(5) & &, + JS = 4: 
Ce equalion donne le. lieu. Dex. porto M, conpag ue du poini- fixe M par Lappoul aux. deivae poinb d'intevoection, 


- & 
LE “ _ 
Kg LV Y — KZ, 


avec Le cie, d'une secante quelconque. passant par le poin£ M. 


Mons iecmnaissons Lequation * %e la coude Dex contacls Dex langentee mencet au œicle par le poinl: M, (x: ,Y). 
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SITII © nteroections de cercles. 


: ©) n£éczs echon Le cex cles. 


‘. 9 « 
999 e/ oienF les egualorné. es eux. ceicles 








(1) | ( C=x +9 +2xy 9 + ? ax +2by +€-o, 
\ C= x+ y 7, 9 XY Cof +9 ax+TbV+C,—0o 
les coo Worneer. des point 9 intersection: sont les valeurs de :x ef w céufiant a AA ceo Deux equalions- ou Det 
corrtbtrLats ont Je cet ‘deux équationa | | 
| he nd ont: homogének. los cyuuabiona: (1) ce. que donne- 
a Ce + y" +IxycoP+Qaxt+2bytte 2 = 0 
» Ce +" + Lx y CH84+2axrz+Tbyr+cz— 


chanchant membre. à. membre, ilvient. | | 
Z (2 (a-a, x +2 (b-E,) y +(c—-c) z) = ©. 
A es points à indetouctlion. sont: ‘Jonc HUIT L'un Des. cetéleu Donne hour L'une JUL. l'aurlie. ds Peux. Cioifen- 
| f Z=o 
| \£2 (a A) X x+2 (b- b)y+(c-c,)z =o 
A prerneie. de ce. Dole. cal: la Droite. de l'infini, elle. donne Lea poirks creulaisen_ à À enfer AL; ces poinlx- afo- 
pathkennenf, en. Jess d- Loiilé - les citconferences. | | | | 
Aa Deuxième Proile delemine Les poinb oiluez, en général t dtétance. faie on Î appelle æoxe radical Ve? 
Deuæ ceudler. Cette. Dioulé. cot loujours celle, meme qua les cerclet ne 5e coupent pas. c'eof qu. adota. Les points Din- 
hocchion, à Distance finie, son (maginaires. cnjriques; £ on. oak que la Woite patan£ par dearx poinks LTLag in ai- 
74 copprig ei af celle. | 
L" équatien de. L'acce adicaf dc0 Deux cercles. G) eo Done. 
(3) A -C-E =?i(a- a) x +2(b-b)y+re-e = oO. 
224. (Dis cuosion de l'intecsectior 1) le deux: cercles. 
| ES apportône. lex. Verso. ceicles. a deux axet teclan rilaitet , en petanË le centie. Ve. Lun pour outgine, Lalique 
Det cenbux, peur. ae Des, les équationt. des deux. ceicles. sen alors 
| Gi) mt y Re, 
.«x—d)* +Y Tr ©. 
À ef: tanchont ces equakont- membre. à meme, on Frouve 


| . d?+Rr x" 
(3) x = Fi 
| 24 





€ se le. eg uation Je l'axe radical ; on cmduk 9e là _ que- 

V’ axe radical de deuax ce: he cor erpendiculxiteé CL figne deo centtes. 
Jubstituant la valeur (5) %e æ Pano la lŸ Des équationt- LA), ona- 
2 _ 4 da°R° édtg R— r°)* 
— TITE 





J 


| valeur qui POUR | oc meltre. 20H la foume ouivante 


(6) y? (A+R +r)(d+R- r)(d+r- RG +R - dd 
5) y? TE _ 


a 1iILE. ealetts- teellé eZ imaginahe de V corcapont, d apré l'eqnahim. (5), Lite. valeur teelle Alt émaginat 





«€ de: 2; la question cok Done tamerLee & la 9 ÊtSLSILON de l'equation (6). 


(137) 


Cr pa peuf bujours choisir leo axes Ve manitie & avoir 
| | | | d à 0. ÆRdr; | 
ado le. puemier æÆ le Deuxième facteur de s 8 sont positif}, eÆ il à ul De roux LA vectper- Qu. Ju} ne du produit. 
Cd+r-R)(r+R-d) . 

1 te C4? -JEuT que La valeur KE) de y aoik welle, il auk il fit Jue le print pievedenl- soif porË E; » guu-ait- | 

ta lieu. si lon. à à. la foix | | oo | | 
+ d-R Do, | rx l-R<o, 
[l r — d +RDo; s r-d+R<o. 

| de deurtére by polhee. cof: inadimigsi ble. à cal, en ajoutant | Lex. Jeuna- inegaliter, ontouve Tr<o; ce: qui. ne pen£s 
asour lieu. “Done. pourqueldes veuleusrs de y voienE teellee:, cl. F ut cŒÆ il ouf que: 

CE PRES 

dd R-r; 


re + . # eN ‘ f « | : h 7 . + 7 
ca. D que la diolance Des centies. Voik lie. plu pelile que la somme. dea tayone él plier: quærede que. lecer df- 
| | | | C 6 


fer LOTLEE . 


V7 des We leurs Âe. V seront égale. el. PAT juil: ruullen. ne l'on A 
F . d — KR + 7 } 
8) | 
ot. dd =R-T;:. | 
Dans le 1% car, leo ceiclex -sonk langenb exleitenrement ; Vano Le second cat, ils sonk fangents irléréertremenE: 
. g : . - { 


3° Len. valeurs e y sevonk imag iraitet, lbioque. les Veux. facteurs 2erxonk Ve. og A. contrartat: ce. qu. Aura 
. . : € . ‘ 


lieu PTS | | 
d>JkR+r, 
É ou d < KR -7r: 
Qarn le. IT c, ler. ceicler . sont. cxterieuss: Dans le sccond, ilo sont interieur. 


294, aninona| le- can où. Lea deuoc cexclec sonF concentriques. 
Les equadiont- bomagenei de cé. eux. cercles. pourront” s'caire- 
| Go) æt +Y*— R° 7° = 9, 
x?t+ y — R° z =0. 
Rhanchant mernbie à maentbte ces deux équahone. il vient. 
(R°— R° )2°—0, ou x =o; 
ce: son£. lea equations Dex Voile. paosanr par Leo poinh communs. auæ ‘deux ceicles. Ün vnE que lex. points 7 
Q intersection, qui Vanx le cat général dont. à Tiotance finie, von£ alor 5e confondre. avec- les poinkb crculaies à a- 
L'i inftni. Ce que lon ceconnaif encore en temaiquant que L'acce radical (3) 26% (222) 
| L 2(4-a)x+2(b- b)y+ic- c)z=0o, 
Fa oc «mie avec. la Jroilé de li infini lisque. {a —-a) & (b=<E) ‘eviennenk nuls. 
es deuæ civconfévenees (10) son£ Donc tangenka. l'une. à l'aubre- en Veuce poiab, ou doublement tangenteo Lou pains de 
contact sonf leo poinb ateulairer à l infi ni; la ide deu contacls e0F la Droite. de L’ infini; les: rene Ça ton plôlex 
Qu cercle.) onE: pour equakon- 
_(n) x°+ y* 
on L'obtient. en faioant Z=o Van l'equation_ 9'un- den. ds. C'e0f auost l'équation Jun æicle anoutésank lan - 
genk aux. Jeux cercles. 








(138) 


IT. Loprictés des axer radicaux. 
294 Too avont vu 9 (222), que Lépuadion de P'axe radical des Deux œuclee. 
| [ E = x? ++ + ?xvy C8 +2ax+9by+c— 
C = x°+ a + 2x y Cos 0 + Q ana byée — 0 0) 
col 
= 2?2(a- 2)æ+2(b- b)DyY+e-c, —o. 
 L'axe tadical ok e Bu à des point d'ou l'on peut: mener auæ deuæ cercfeo deco Han genbee 
cg oeo. 
Cherchona, en fe. le lieu. %ex poials M D fini par- la telation… 
| MT = MT, 

On à Do” (218) 

MT = € — x4+ y +2 x y Co 0+2ax+?2by+c; 


TT 2 


MT =C = x°+ + 2x F CHO+2ax+2b.VJtre,; 


1 — 


d'où L'on. conclut: 


a 





| | C — C, OLL C—C, 9, 
Cc'eof précisement. L'equatian | De. L ace «AD cal. 
29 6. Leo LUXeO radicaux de Eroto cexcleo De coupent TL LATL- mème poink : 
P, . ‘ # € | | 
C/ ouenE, Cf adoptant les. nolaliont_ precedentes - 
(3) | =, GQT0, G ZOO 
Lo gquationa. des Hrots cercleo: leo equations eo ACOA - Ladicanue. samE 
pour le 2 2 #Æ 3% cercles. A = C €, ; 
fppoitui” Le | emve ŒÆ 5 ceuclez : À, = (A pr G ; 
cn L emnte DT . . 
pour” Le 1% eÆ 9 ”, cerclen : À, = G _— Co 
© 15 CE Loto dote DOTE concour arte 3 CA (212 ajoutant lexe Lois cquahions; OTL- a. 
À + À, + A, = o, 


CA. D. que. Lquation. 9 urte-‘Dca. hoiles eo une consequence 260 eux autier; ou, lex cooidonnéer. Du poinf-com - 


| mur aux. dune. À, <E A, , par exemple, veutfierl: l'equation- de la Droile. À. . 
227 Louwque plusieurs cœucleo passent par deux. point fixen., euro coteo d'intexoectioh. « ayec UIt- Le 


| donne pavoentk" par un point fixe. 
fi lex lex eq uations de Dex. De. cercle passant | par lea deu. poindo fiscea som 


€, — 0, C LT 0 y 


L'equation. Q'un. cercle quefcong ue padsanF par lea deux même | poinks sera 
| +ÀC, —o, 


? 


/, .. | L J ‘374 y 7) 
AL, en téuisantE à Lurile lex co Ÿ icienb der carves_: 


| CG +AÀAC 
(a) _ €= 2 À —o; 
1+À | 





. Y à , ‘ 7 | oo | : _ | & ri g ; 
CAT. ce cercle Passe e$ 10 emment Pa let. Jeux point | COTIUI TELL IT A. 7 AUX. cercles . €, c Co; C, Œ« ‘à ‘ par let Dors. pour 


à ; FUIT eL. 
: eloit mairtlenanm£ 101 cecele ficce C | Dont l'équation. ef 
| | (5) Co; 
l'ase radical Dex deux. culea. (A) 5) AUta. pour quation- 
C+aAic 2 


c'-c=o, ou | —Czo: 
1+X 





_ (139) 


dd enfi ÉTi- 


(6) (oc) +A (œ-c) =o; 
celle Drnile parse&idemment n quel que DatF: À , par le point fixe 


C,—C =o, ac = 0! 


/ 
intersection Dex LXCR- uadreaux 9 der ceccles C, EC, Co ec. 


228 La langente, mence à AU cercle Par LA L point p'ao DUT Éx ciceonférence. L'un autte cercfe, est 
_. moi arte pcpoitio ionnelle entre fa. di 


diotance der centres CE. Le. douée Àe (#4 perpendicufaire abaiooee 
de <e pour siu” € ace radical eo dé cercles. 


Le De cacles etant rapportée. & Duc AXE cdangulaiee. leurs. iquationa- pouionk s'éntte 


fC=x* + -?2ax-2by+e TO, 
o { 


C = « t+y-?2ax-2byt+ezo; 


f l'axe radical. Det Deux. cacles. dCia 


PF M 





À =C-C =2(a-a)x +20, LD) y+ Ce Le)=o. 
A Distance MP un point quelconque- M du plan & l'axe radical. À e0k 
| C-C, 

MF 


N= —a)? + Cb, nn 














arr si © d O, vonE les centiex. Vea Deux cercles, or MT et MT oonf Leo Tang entè menés. du poink M 


anæ Veuæ ceiclee, on. 





2 ———— 
00, = Vta- a+). MT =C, MT, =; 
La ation precedente Donne Donc | 


—_— — 9 _—  — 
MT - MT = ?MP.0O0, ; 
CL prenank. | la Dillerence. toujours poitive.. 
Ca ouppoant le point M sur L cexcle C,, ,» OT à; COMME. cat particulier; Le puposihion. enoncee : 
2 
| MT — = 2 MP’. 00, 


TITI: GEans entes COMUTUMLES æ deux couler. 


«/oienE Deux. ceucler appouter- à Jeu ax ea “tgulaiee, gere pou aquatont- 


G) (x — a)” + Cy- b) RS 
(2) (x — a, + Cyr 





2% 


J- #=o. 


ne argent queleonque. au cercle. (),c.a.d. une dieite Vonf- la distance dau cenliëé- (à D) co à égale àR 
aut4, Pour equakor- : 


(3) 


(> -a} Con &+CY— D) sin à - R =0o 


..  @& &f une ‘infélerminee. Cxprimona- que. cle Voile. ef langenk à la seconde ccnflience à. que la Dis- 
tance. Vu cent C 4; ,b,) cette Divile ct: eg de. & À, ; a ainoi léquation- de condition 


(4) (a, — 4) cos a+ (Cb, -b) sin d-RZ=ÈR,. 


Dante de cette équation Qi. valeur de Jin œ ef Cos à, puto sulstituan£. les valeurs obenue. dans l'equation3), 
on obtiendra. lei eg aatrons.- d€0 fangentec. COTLITUULTLEL 
sans 9'fechuer- celte 


substitution, nou combinetont- lea equation. (3) & (4), «nr celianchant- de LU 1% Ja 
moilie. 9e la Seconde, OT foume AUTOL l'equation. Plur- ymebique. | 


A+ 4, b+b RFR, 
(5) (=- !) eu à + (y - 5 Lin et = 
2 É | | 








RE 


2 


ne 


CE en Lopréventank par- FE la Distance. Der. cent, a À en posant 


(es) d'— (a, ra) Hb, _L)", 


{14 0) 





or 2er De la iedation. (A) 





cf d'ona = — (B-b)CRER,) +Ca,-a) di CR+R)* 
\ AŸ coma = Car-a)CRÈR,) —CE, 3) Va? (R+R,) 


D WotitiantE cet valeur fans l'équation. C5), en trouve. définitivement. pour- lea equations Den langentes communes. 


(=- a ta) {@ -a)(RÈR)- va CRERY) I 
° = TS. 
































(7) 
à (y LT (20 RER + aa) Va 50) 2 
| sus a)(RER)+ GO _b) Va UE 
(7 ti) | n | a rr® 
L +( - (Ch -B) (RER) (a, a VER | ? 


L vigne. upetieurs ef infiaure Josenk ele. pito smile. On a. Donc. quahie fangentea communes. Aa. cealité. des 





argent depen Ju vigne de. la. quantile. [a*— CRE R,) ?). 
230. A7 equation.‘ de La ligne der centres. cof- | e 
| ox-a  y-b 
(8) = T7 . 
| A,-4 . b,-b 


_ L'interocctionr de celle Droile ave lex tangentèc. COTTUTULTLER Donner lc. -centtcos de Himifitude de duo cœuler. 
Mais, oi Lon. seul Jteminer ce& points, il sea beatcoup plu simple de chercher Directément- L'intersection 
dec. Pioitee (5) (8), en ag auf cg ai à la relation: (2); on Louve. ainot, leo facilement, que- Les oo donneet : 


Dec centie Ve simililude” *: De. dcux ceiclet. 0nk. oo 
a,R+aRr, 
RÈRK, 


! 





XX = 


LRÈDR, 
Y — ; 
R+R, 


valeurs qu "ont. peur ectite. Ve. oui, CL. vuppooank COTUTUL que- les centies de. similidude Vivisent le sent forme 
par- Les centiec. 9 ant. le ap potÆ Dex tayonc, cE en faisant 110 age alors Det foumulex. Vu JG? { 52). 
do. | À 








a eX De a PI pol. 


| 231 Pr AL. potrk fixe, P, pas dans Le plan d'un cexcle, on - mene une Pécarnte quelconque 
qua cercon tte 23 ceucle aux point À B; sur celte oecanté, on prend urt point M H£ que 








2 1 1 
(1) _— = —— + 
PM PA #8” 


e lieu de pounb M csf une duoike, qu'en- appelle A robe : du-poinkP. 
A. ok impoitant de rappeler 26; (83) que la relation (1). peut encore 0e Tele oout la arme | 


| MA MB 
@ oo — + — =o. 
PA PB 





232 c/oit l'équation Du cer 
G) xt4 y +2 y Co +2ax+2by+c=0, 


C141) 


fans pottna Lx XX CC - parallèlement: a ELA MEME. at. point. P, cn poank 
e 4X ZX, + x? 
(2) | ! 
} 
Y=RLTY ) 
y 
OL X, c£ V, SOA: s covidorrriée Du ppoink P. . 4 equation DIT cet le. Desvient. adore - 
x +y +9 x’ Con 8 +2 x (xs +y, Go B+4)+2ÿ (x, Go0+ 5, +b) | - 
ZE Ô 


++ y + 2x, V, C0 Fa x,+2by,+c 





SL 
CESR 


noté. | Jesigrrewne par €, le Leurre uidependank. 


Cr appelank P la Dislanec de la nouvelle agree P 4 2UT. poire quelconque (x 2, y) Ve la secante. PM, en. peu£ poser 


um | … = Xp, 
| Y = MP; | 
X eu laut. de conolantet- Ji (84). Devignons- Pape 8, b , Les longueurs Dex. se ments PM,PA PB, la iclation. (1) 
C C | 
deyiendra_ 


op. ? É L 
(2) D — à —— , 


PR fe 
CC Je juanlite. 0 oE 9 Sobhend LOTU= ent. emplaçant. x ÿ par leu. valeurs (3) ‘unt [ équation (3); OTL-aitia RO. 


19 


4 


À? +pRÊ+2? À pu Cos 0 + 2 | X € x, +Y CD +4) +h(æs Cs0 D +5, +b)}+ _ = 6; 
p : P 
d'ou. L a conclut: 
Te Î | 2: | : 
+ = — [a (x, +'Y coV+a\+rn(æ, Go +3, +b)]. 
Fe | F Fa Co 
da élkon. (5) Devienk: alor | 
NO À 1. ” | o | 
(6) — + [A ets, of +a) +p (x, Ge y +b)] 20. 
de cooonneat- 9 Ur potnk£ quelonque 91 Ju lieu. ve. rifievont les eq uations (8) el: (6), d loute combinaison. de. cet 
equaltonr; elles vérifieront; ent par iculiers la combinaison obenue.en éliminant À du, ce qu conduiik à 
(7) x (x, +Y ‘Co f +àa) + (2, Co0+%,+b)+C — Ô. 
Cafe equation. ant LITC «lation. ertlce. dex. constantes. c£ les cotdonnee. a Æy 2: LIT. point quelconque it loir, DOtd.. 
L <guaiion Du lieu. Qu pornk- M ; 077. soul= que. ce less. co: une. dtoilé. | 
CP, OUT AS OU Legs ualion ‘de celte 9. coté. par ppotk dit axe. primitifs, dL. faut. templacer- x Par (x %,) eË. cy'par 


CY- 5); ont houvera, toulex reduction  Jailea: 


(8) x {x, + SG Co Ù +A) +y (x Cos D + + +héax+by+ezo. 





7 ETTIA t] LOTA.. que oi L'on vend magie - Le Percer membre. de l'& eg1 calion (1), De .soule que 
(9) Cr + Y+2 D x ÿ Co 0 + À Vaxxz+2byz +2" 0; 
g’ équation de x polaire dit. poitk CR, 1 Vo) porn secte. 
(10) æ € +Y% + TZ & =o. 
Hemarque I. On val que la polai 74 role la coûte Dex contacts 2ea angeles Mmentcec au ceucle M 
poink Cr, se) 26 (213) 
EMA EAUE JT. Aosque le poinf- CR. .V) cok sur le. ciel, la polaire catneide asec la. langente: en ce 
point 90: (212). 
233. Cr _peuk atoi Éconger l équation. de la pelaite. en prenanl pour ppoin£" de. 2épark la relation 2) 90* (231) 


À avotr- 





(42) 


D) ei TETE Par : 5 Vo’ lex. cootdonnéct - ou. poin£ P; x Œ Ÿ' cellea- Du porrË M, æÆ [M2 un quelconque Det tappous 
"TTL, 

MA Our boy e Le. cercle- | 

AP 


(12) x°+ F2 Y Coop riax+?2by+c = 0 
| Divise le deg ments PM. de cooidonneca. Ju foin À saonk 
TL OCT Ms Lo Ma V' +, V, | 


} 
M + Me M, TM, 








} 


clles Voiverk véuféer- l'équation (12) du cercle, on auta- ao. | 
A Co + my 2e) + (mu F +996) + 2 Cm + my 2e) Cm, y + ÿ,) co 0 
(13) =o 
| +2 a (m,+m,)(m x +me x) +2b (Cm, + me) ÿ +2 ÿ) + (me, + my) 


Ctte equation Jétcauminera les valeur Ve Me: lex deux. racinat- Donneront- en qiañdeur ane Les appoib MA MB. 


015 D'apiëc li relation () La somme %e ms valaus doi te. nulle. On oblierdta- Donc Ç’ equalion-de ee 
pour (es, %) en egalank à a zero le cosfhcieate de M, Ms Var l'equation. ); on Houve ane | 
(14) & (+ y, Co +a) +y (œ Pt rb+ramtbgre co; 
| ajtttion identique. ayec- l'équation. (8). 
231 ALooque l'equation Qu ceicle 
| _G5) x + ÿ — R° — 
l'équation de la. polatie ?) ma poink (xs, Y,) devrenk 
| (16) & À, +YY-R ro; | 
on reconnait L'equation de la code dec contacts es langertes. mencet du porn (x, ,) 





IT’ Papin eE conotiuclion de Pa paire ? 
TO . | - : : « Lu , : | . | 
235 Aa polaire d'un- pour co perpendieufaire au diameke qui pPéose par ce peintk, ck fe pPre- 
Fe dec district dai- centte a pole EE & 2€. pofæixe coK egat au carie du taxon 
none. y CIt- fe, là quation. Qu ceicle sou. la pre | 
(5 a+" R = 0; 


. Ci nu + } . | 
la polaite 9 ur-point (æ,, Y.) 


(2) XX TYY,— _R? —o. 
LA PER iculaire. abaisse di centie. O O1 la polaite- eo 
Y 
Y=£ æ, 


cÎle passe: ceLdemment par le point P. 
La O1olance. di poire © & la polaite co 


2 





R 


| LT . L — [_ 2 A 
9X TT Vers 01 OP= + V, j 
| XL; + V, oc +7 





9 Oonc- 


() o1.0P = KR 


| y, Cou cmcuonme- de la que la polaire coupe le ceide, oile- painkP 00% exlérieur elle- ne-le- coupoe- pa oi le? 
poin£ P' &0F intéueuT | 
Ch soil encre, en tendant bomogéne nation C2), que l polaire Au centee cok Lx duoite de P'infini. 
Cf par un -poink fixe P, on méne une récanlte quefconque ; eÆ Leo bang entes au. cercle aux. porte 


_ $Q 
OS 


À FR où x secante coupe Le. cercle; le ieu des intesco ectiont- de cer langentes- cf Lx pofaice du D 
point P. 


c/ oient:. en £ Le. VS À Lou. coodonneer. Ju. pointe P ;X,Ÿ, lee cowdonneées Vu poin£Æ M, inlersedion- Vec- deta ? 
argent a | sécanté APR cf la polae_ Qu poire , DO equaliôn- Sera Donc. 


(33) 





M 2 
rx X+y Ye — R 


OT; cols secante. padsanE ; par le poink P, 201 à cquation. doi lie veu Lee par Leo 00 Donncex. De. 
ce. poinE- om aura alot- 
Ko X + Y, Y — R° —, O. 

Done AV Ont ainoôt- uUTL lation. ente- Lee cwoidonneer Qu poink quelconque. M, Ces Æ Done l'équation O1 — 
leu. de cet. poirb. ©, To connais dant celle- equal. celle de-la polaire. ‘du poink- Cr V ); done... 
Remarque. dosque Le. point P egl exleueur AL acte. JL polaire CO La. code. Dex contact Dex lang enla 
menecr. de re poirkT dl © aboïix. facile. e conduire cele-polaite | 

r6d iLe- Le. poink P es irdleiteur” la certli ueliort. pueccdenle n'eol P lat applicable ; mait la pPiopeoilion qu ont. vent 


« : — Î . . 
Ve drrentier perrtek uout de. ieoouDie. la. quedhon- 


937 


49. oi par ut pourk Place P, OTL- mene deo pecantec gueleongue«: ek qu'on geigne Ziagemalment À es 
pointe à inkecsechon de ces scexntec avec # cercle; ceo drag onakes- oe coupent HU Éx- polæire di 
porn P. 
Soient lex Dee secantes PAA, ,PBB,,; ootenk MN le inteuoechont reopedioes à des. codes AB cE° A B ; AB, 
7 A B; la Voile MN «E la polaiie Qu potnE E, 
OP enonx pour. axec- de covonnees. let Deus secantex- codée; l'équation. Qu ceïcle. 

eia, par temple, 

) x? +Y FLD Co PDA m4 2By Co, 
equation danse laquelle. ÿ, A,B,C, Lepreo enter dat quandilee- vatiallec- avec la. position 
Dex axer Où OY, €. à. 9. Jet secanñter: . 
Deoig none par” A, & BB, Le Violines PA, PA ; PB, PR, ; leo euationx Dex. fe 
rende Vwoiln AB, AB ; AB AB sent alma 





ÿ A PB : EL Y Luro, 





& 3 PNR , « , a 
79° duotlec. Déboumnminant le point M 
AB: op de 
F3 — À —— PT o; 
À . D, 
AX V 
| AB, mme + anse muse | LT Ô f 
a LA 
les . EUX, ii, 74. } t 
{ à ) À ° Juetkea £ } L 4 \ } 4 if : 
LOL x # 


Cn ajoutant lex. équations (2) ot a 


@) «(2 +=) + Y. (2+2)-220 
| oL B: 


cat l'équakion Dune Viwike paooant par le bad M; en ajoulanE lex quationt-(3), on a 
Ge) x (= her a)? 
( Le 
eat l'ynatin Vüne doils. passante pare point N. des équationc- (49 el (fix) dant: “eiquee Tune on lu. 
he De ce equationc- wepiéenlé la Doi MN. | 
NE aix. a Æoœ, oonF Les abocoses. Dec. point 9 inlecoection de. la Moil Pa avec la. nenflence CD, 
Lex taciner_ de. l équation obtenue en faisank Y=e Vans 4 ualion Ve celte civconférence, Davoir- 


x +42 A x+C—o, ot + JA. — + 1—=o; 


LS 


/ 


où en conclut 


GA) 


De meme f cf, son let tacinex de L équation oblenne en faisant Y -o Vanx l équation de Lu ciz- 
conference. (1), -savoir- | 
2 De 1 R 1 
Y +2By +C=o, ou Ca +28. ÿ +1=0; 


Qu enr conclu 


À A4 2B 
BR. € 
1 bp . v | ‘ Ÿs ‘ . 
A, maçon e + +) (+ d +) par cat gulertrs Varie leg ualion_ (4), OTL. Fouvetia. POtLUTT lequahon- de la Droilz 


MN 
(5)  Ax+By+C=o. 


Cyr c'e l'equation, par” - tappok aux. axec choisie, Ve la polaire. de L. ugine; celé. Moile es£ fixe; quels que- 
Jorenk" la axet ; par ouilé, la 9 Suite MN cote. fi ie; quelles que soient les secantec; E elle eo: la polaite. Du. 
poin£ P. | | | 
236. eh, par” Ce poink de <oncouuc de deux tangentec un cercle, on mence -deuc- droites? 
>. 


. | ompagueec baxmoniguec- par cappok & Ce. deux tangentés Ce pôle 4e. le LUTLE. SCO SU 
- L’autce : 


œ co Deux. dtrotlet son appeleac drottec conjuguecec- par tappotE ar ceide. 


Ghèeno 


(ETLOTU. les ‘deu lang entuc- FT axe de cootdonnee« ; l'équation Qi cercle. Deta-- 


D x° +7 +2 ÿ Cod +2a(x+y)+a? — o. 
* A polaire 9 Lert poink (æ, ,Ÿ,) da pouiT equation. 90° (232) | 
(2) x (X, +V Co Ê + a) +V (2x, Co 8 +% +4) +ax, +aY, +a° — 0. 


hoient eux. ‘dioilex coq ueac- baimoniquec. GC" (175) par Lappotk aux aacea-OxÆOy, 


lux equahonc_ seront 
(2) (D) y —kæx =o, (D) y+kæx =. 














N ” | de pole 9e La. d'uoile. D, s'oblendia en entifiank HOTt- “yuaon- avec L. equation C2}, 
M, OR à rot 

x,+Y Coob+A  X, Cos8 +Y,+A _ a+a (rer). 

UT = — =. — 


De à on Vôuil. 
| A+xX+Y, Zoo, ATV, Co +a+k (&, C8 + +a)=0o; 
Oo, CU egard à la TX iclañon, là seconde devient 
oo | | 


DA + XX, = 0; 
C.a. d. que Le. pole De la ‘duoile D, 5e louine sur la dioile D,. 





UT: Cf cop «tetes du cerlerx passant par deux points f Let 


9 


239 © Jipposont une séue de cetcler ayank mème. ae 'tadical, pacæank par Veux. points fie ( reclo où üria- 


ginatiee conjuguée ) siluec sur cf axe ; pienont pour- ae de V la Droits. pasoank par lex deux poirk fixe, 
pour ouqure L mudier ( foujoutx reel.) %e La Droile. qui joink CCR deuræ poirke equation genécele der”? 
cercle. Paant. “par E. deux poinke frac AL A Te 
| On æt+ y -2Ax+c ro, 
À clank une indéleuminee el € une conotante fire. 
Choit L 
@ c 


+ d”; 


——* / 


« | 9 | « | a .« 9 / | | u © 7} . . ‘ 
JS c=+d , lex porn Q intersechiont ec circonfe exerce (1) avec l'axe adcal. commun oÿ oonË CAGE 7 


_ ? 
Tarte; cet. pouuds sonr reel, a c=z-d. 


(145) 


D 
cr CG - , : “LL 
— egliation. GUY prouk se mére our La. firme. 


(3) (x — RL) +Y* =X -cC. 


D P, at TL les cecl Est. aatifhisante a Lx. queahion, d ; 7 É a deux cercfex 
. ï € . 





CF AO LOD and , Les quel | covtea pron? enE à 
2 = | 
Lex. cerdiec Ve cet deuæ: cercles. donnent: Deux poinlo 
(4) À =+t ve 
oiliiec. su 0%, a demenk. 9islank PITA poink. O. Ceo potris LITE 
| ele af? pelée., par PCT Doncelet: 5. poUT > Émitesc_ 
‘ As deux poirid lirnites L eL L' sonk els on imaginairen suivant 








2. 
que C. coË cqal æ +d° md , C. a. . oUeark que lea cucle.ne 
| coupenk pas CT. œupent l'axe radical. 
DA puissance d €. L' agir © JpaiT PRE «A &- &. Horta lae cercle ? 


(1). eok constante ef égale à æ € où À af, ; ane. La Vrslance. Det ppoinb 
limilec ef D Lau poire Q es eg ale d la liqueur constante © 











Det lente mencer-u. poin£ O ae cercle. (D. 


1 


: 
[e # / 
?10. - pPurodanece @ un point fixe H, pu. DJiuUT le ace tical. par- Te popod if "1 lou. LES creer * de la. setle. 0) 


oh constante. ek SL OH = h, or 4 

_ | 9 2: . 
HM =h+e, 
HM bar Ta langente meree du poink H a un-quelconque de cet cercle; celle poptiéle cok. D'ailleurs LLILE- Con— 
Deqence immediale. Je celle de l'axe “adteal 96° (2257, 

/ n 
x circonfetence Dec ute. Au poink FH, somme. cerdie; avec < le ras HM, aitia. pour eq alren-- 
€) x + (y h} =h°+c, 

Or le caive de la distance. “dex. centre De cetclea (3) & C4) co gb a la sonume. der carter." ee. Lagjort car 


D +h° =\ CAT e) + +c); 


Æ 


CL: 


Oy conolate, CTL. otre, q tee le cercle (4 ; fPaobe: JPar le points limite L æŒE I, Du TO, x CE, Donc : 
ef. d'un poink juelone ue de l'axe cadicaf COMMAETL., OT mLerte. dec. tarrg enter. & ous Les 


cecclex de Lx sertie C),: Le pour de contack occont sur un méme cercle ayant pour cenfie. Le_- 


a.d. comme nou-le. veurona-pluc Loin. que les cercle. (3) el (4) ve coupent cuthogonalementk.… 


TO 


7} , 3 
2 DE 1° er de = à 7e} te mal’ FTLL ru Lot t LEE 


point € choioi; ce cercle passe par ec point imite. Le TL ch ce tLyoE a 
cecclex de fx secte (1) | | 
Ra 7 pPativond , 9 apte celle. propuele. conméleire. facilement Lex cciclex. de la séñe O), lroqu ils coupent 
| pa. l'axe radical commun, qi on à choisi. «bi tairemenke un de cex. ceïclet- 
A1. Les polaires. des poinks limites, Par tappoit ana cercles de la. petie, sont face 
a polaire Qun poink (2e, Ye.) pur cappotk a cercle (1) a pour equalion 
(5) æ (a À) +YY — À, +€ —o. 
x polañe roupoirk E (x, = + Ve, Yo —o) sea: 
(6) æ+Ve =o; 
Æ celle Qu point FL pera. | 
| | brio) [x —VE —o. 
OÙ Joe. equation. (CS) € (Gbis) sent. indépendantes de À; ‘donc. ces Doilec. sonE fixen. 
, 


Det ce, Coke fixe : 


Gino Pr. polaire d'un pornk Fimite L , par- cap pod à Tous ler. cercles. de Ex 
| D). Ê ..& $ J . s ; je - ‘. 77) A « 
c'eok une para (Léle x C axe radical passant par É Autre poinis fimike L 


(cle. pPropruele donne cncote une conéliucon facile. Dex. ceuclex. De la. Setje. C1), lots qu'on De DorLrte let Por PA 


G6) 


Gimitex. 
Aa polaiter (6) eÆ (6 Gis) sexonE 1 


inaitet, st les. points Lilo HOT imtaginatter 
249. Si € m-Le donne un point. five F, dans Le phon der ceuclex (1), Leo pofürcex dit poinE P,, par 
| tappok & ces cecéleo ) paseont Posr wipoink fixe E ;  teciproquement, fo polaires Au. peinkP, 
|paoseront par Le pointe F,. | | | 
Le ciceonpe rence dec'aité Dur Ce droite FP PF , comme diametre pacoecz. par ex poirds Brit. Let. 


c. &. dL. que (5 2egmtenk P,P sera eu, L'un queen eo point Gimites, DO un æng Le d'coik. 
La rdeoike FE, PB sex fx tangente Commune en PF, <kE & deu dec cercles de fx see. 
A Æ,. æ ÿ, ponË lex. cowidonneer du peink E, , polaire. De ce poink par tapp ot auæ. cetelex. De. la oetie-Q), 
DEA donnee par l'equation (6); or celte droite padde, guel que- soiE À, par Le point fixe. 
X+ ER, = 0. 
D | o —®, 


Æ À, +FYYTEZ-EO. 


} 


Lx ja equation présente UTLE. parallèle à L'axe 1@icaL dE passant par Le 2 Poe grire Qu park, 


La 9% équation. esF la polaire, par rappetr ail cercle Decxik ous” L c 1, dt poink P' (- 


T'Y ). 1 7 chèque. 
de E par- «appotk «il potn£ ©. 


de cooiJonneen- Ne a poink P se1ont donc donner parie uabont- 
@ 


A, D, igyseee 


la 4 meliue. de cet quakliont- nou« Mmonlie. que- let point F, ŒEP g'ouiosent de prpackec cipraques- 


DA circonference- Decrite. Dur P,P, comme Qiarnélie a pour equation 


pt (Get (20 


ou, et Tenank compile Dex xelationc{8) 
‘ / , 2, x, V, — C 
(9) a+ 5 - TT Li — = + (Æ= Ÿ 
2% ASS 
of cle. dtemfhence- pare Par lex poinlb limiter (= O, x° = ©); la géri. Lcaliort eof facile. 
cJè Lon Véteumine le cenfie- c, Ou cercle (1) passant par le € Porté. P,, la droite. qu JoinE ce cenfte. au porn F 














u 




















cé. RATATT CG eficient ATÈG T1 Las: te 
É ve 
n ut, , | 
ce +ÿ tix?? 
or le parue de ce coficient angulaire. par celui de la Droite EE ; à. 9. | 
V, — DZ 
. | | | Do — æ, 
edf, et ay ant us x elationt- (8) X—C 
2 x, DA Vo 2%, y, … à 
_ —— — — | = — A; 
C+YS x Ke %; c+ÿe- - x? 2 x, 


donc la Jioie. CLP, col pexpenieulaite- & la Droits. E, B. Cr peita. de- mème que. #1 C, of le. centie Jun - 

cercle. () paosanE par le poin£ EF, le droite C, P &@F encore pegperiqulaite. à æ P,P Donc. la Vite PE, ct 
largente commune. er E, ÆP a deux. Dec. cerclec. De-la Serie. co. | | 
C'e0 Diverses Po topuecer peusenk 2 etablir facilement. par Dec conoideralionr ?e. Ljéometrie Clémenfaire - 


(Poir- Le le Praité der propriete pe) lectiverx. ou Epplicationt- d ralpee | ek de Giremétue par SC 
GP IS onmeeler Lomme TI p age 338). 
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21 5. o loient- lex equationt. de Deux. droikea., ap jPo tee à Dee AXE ceanqulaite., 


" D { A x +BR-Y+CZ —o, 
D, A, &æ+ByY+Cz =o, 


Xy V, Z clant lex cooidonneer. boreg enec. 9 ur poinE: 

? | | . / ; > 
angle V de cec. deux. Voilä &wk donne par la. foimule JG ? (70) 
AB —-A,B 


(2 ) | Eang V Z 
| AÀÂ +BPE, 





À liacex. Ÿ eÆ ù Dee Deux. droites. sur- La DVioils De l'infini. son teopaclivement Deleumineer. par- ler equa- 
Lion. | 
: | (ô,) À œ+By=o, & —o: | . 
A) un auhe côte lex poink arcnulairesæ de l'infini © ©, ovonk 9 ont. po ar-len equalionr? 
xt+y?=o, x =o, oo 
OLL | 
(cw,) VFX V-1T —=o, ZT —o. 


PE L cr gp. . n 1 0. 
Desis not Ja R le cap pot anhbarmoniq ie Dec qualie potruo a Linféni CO, D ; à, ô ou dt guafie‘drot- 


1) 


(2) [ee y æ Vi =o, + To, 


lea. paéoank Jar L'oi ine , 
Ax+ByY —=o 
À, Sc + BY = d; 
Ÿ px V=-1 =, 
di + V-+ — o, 
que Dcheuminent cer qualite porrnde. 


À app dorx TLoUA Les formules ( 8 ) eÆ (10} Du 9 ? (170) 





| CC d-b) 
(5) R — (o, d 8, co 6, ) = Cera)t ? ; 
| (—HD)(àä-a) 


OTL à } dar. le CAO P Lcd ent : | \ 


! 
par conseg uenk 





R- (BV +A)CA,-B V1) AA, +BB,+ (AB -AB,) VS 
L CBV=1+A)CA-BV=1) AA, +BB,-+ (AB —AB,) Vi 
Cyr De. l'equation- (2) ’ on Hire. 





subotituant celle valeur Van l'oxpreess ion. Ve KR, on1-a Définitivement- | 
VW; 


1—- V5 tana V 
(6) R=. à = € 





Ê LL 


| 1-R 
(G Bis) Tang V = 


| | _C1+R) V1 | : | 
inoi 1 angle Qc deux d'roilee C1 une foncion- seulement Qu rapafhot anbarmonijue. Dix. système Dern 
juakie- pointe foinre Par Lo peint circulairer_ a [ infini el par lex Faces Ve Des Jroilen_ sur La 
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doik Ve l'infini. 

Ca à donc. « lhcoveme cmpoitank : 

fi R cok (eo cæppotk anbaimonique du Suptème dec quatce pourts forme par Lex. park 
éiccutarrer. & €’ upini <k (oo ace. de deix dioiteæ sur [x droit de fin ini, P” ang le V de 


2. : 
(2108 deux droites setx fie. ait txpPpPo «K anfaimontque ue R Jpar (x celation Ter 9 impole 








1 — AR _ 1 — VET +ang V 
(D) Can V= J 9 Dr. R — 1 sé 4 
| CG +R) V-1 | 14 + Vs tang V | 
D'un 1 ï evaluation de ce cap potE. anhaimonaque ont. doik Legaïder COTILITIC. adsociex les poinb circadlattér a 


l'infini, ŒÆ lec Faces. Der. deux. Droite; de Soité qte) 1 « ef a, son Lex poinks ciuculaiies F7, Ô, è, 


Len L- liaces. Dex diottea, ŒIL. dd. 


(8) = (Se) - cd, «5 





1 , 
oi 


r£ nil de ce Hheoierne 2e ele Donne. Par” Ve: Chaolee. (Giomie S'uperieure JG ; 652 ). 


iaque Les deu. Drorter- Hot: teclaig ulairen., Le tappot}- anhbaimonique. R ct. égal a 1, Æ éipraquement 
Da. 


» 


4-0 waque deu droites vont cectangufaite, ours Hacex. our Fx droite de £” infini fo umenk, avec 
(eo deuoc pour cree Lai cn. & infini, HAL. DU okeme Parmonique, ek técij? coquement. 
9 A. La fo tops tion quon vLertt. établir iidépendamment: De. son 1mpodtarice. ge cométtig ue, vetæ {oi zdile. pour 
Jélevminer L ag le de deux € dioiléc dant. ur Dysleme quelconque De coodonnee . | 
L'our- cela, on-  ateimin ren Le. tapopod anhaimonique- forme par lou. Facen der feux D'ioifen sur la ligne D 


l'infèni. = La points cliculairer. à l'inf LIL; la. formule C7) fera alors connaitre l'angle Qes Deux ‘droilet… 


IC Cout vexora; aux lex cooidonnee: Huilatétec rte «pphcation. de celle. meHbode.. 


SV 








uation de cercles palisfibsanta ceitoune. 
conc 








es 
7 


DIRES 





par kois porta. 


DA LC oienE M, (x, »%), M, (æ,, RS Cas. %) le Lois pont onnék, EE 


(1) x? + y FH2 x y Coû-2ax- 2by+c TC , 
l'équation. A1 rcle cheucbé | 





TE ‘ / , : 7 
Lex quantite. L- inDébeuminéer- sont À, b, €, Æ on Pot. que Proia points #1 ffioenk pos Delerruner-ur ‘cercle; 


Caprimons. que la. arconférence- c ppadse far Lea. . co14- pocnts Donnes y EE | vuppooort- lex aœec de coo dannerx 


ecang ularrer., l'équation. dit cercle eo 


| 
S 


C2)  x°+ y*-2 2æ-2 by +e = 
lu Boïc e uationa- Ve condition. seront | | | 
| x° + VA — 2 ax, —2Bÿ +cC—o, 
(3) 4 2 + D — a x, — 2 b Va + € 0 y 
| x, +ÿ — La, —?by,+c=0. 
CN «wootidre Ta queation. il faudra Hier lex vale Ve àa,b,c, da équahona- (3) ef outbstituer- leurs 


valeurs. art Lequation- (2); ou, Ce qui tveyienf= ait TTLEITLe il fade éliminer a,b,c., enfte let. quatre. équation. 
C2) Æ (3); le 169 ultat- de Me élimination. DEC 


246. 


(LA 9) 


RAR? + x. Y + 


2 72 + T 
x, + DA x, DA 1 








2 . 
Es + HE À Vs À 
&<’eok. P equation du cercle passant PAT Les Ftoro poink donner. 
Constiuction du centre. | 


de - ; . / 
ka covidonneer du centre Du ceicle (R) ovonE à cb; pour les Deteiminer- roux eliminewnte- c entre 
Les équation - (3) en. ln. réianchonx memire à membe. | 


A _ 
Jrdacne celte eperalion: ef: cerpla cent = Æ b Par” XX de ÿŸ que Tioli4 tegaideron a COTRUITILE: lex covidoit- 





HP EE auablec. 9! Lt- p oink, nous obliend: Lona- din les Fois eg uations- suivankn : 


& ? 2 2 ‘ 
LE, — y T'Y —Y Lx -x)x 2? (y — X,) ÿŸ = v, 


9 2 2 en 9 
æ — &; + Y, — Y, — 9 (ay — x) x — À ( Ye Y,) Ÿ = ’ 


re 


ai %$ + Ya — F2? (ax) x- 2 CY3- y) Y = 0. 


Ces Lure equations repréeertent Hoi Moitee pasoank paru même poink, puisque l'une. Ve co cg ualiont col 


40 


ce demment une con deg 1LETTCC- de. ena- autre; le poink de éoncoiuS de ces lioio divites. cal le centie. du. ceicle- 


cheiche. 


(GC). Ja. que de ces Qroitex passe par Le milieu de la à Proile. M, M, et csk. papeñdiculate a celle mere droile es 


i] PE. Leo coordonnées du pornk milieu De. M, M, 2aÿotT” 


ue + 
- 4 + La ) Y — ÿ Y , 
| | 2? 2 
ecifienk visiblement la 1 72 * dcs equations. ct Deux. Le cocfécient eg laitier de deu droiler Son 

















Les f? «tive ment 
HT , + Y, — Ve 
— } 
Vo DT Ko 


elles son Donc. pecpendieulaires Jo; » [0]. x. mêne. ventertq ue col ap plicable aua Veux aulriea Voile. On. 
ulouve ainsi la. conclinuction. élémentaire. Du centie d'un. cercle passank Joan” Roir peinb. 

3 | 
À equation C4) nou. nul de piopüicte lative à ur cicle passant par Hot points. cHoif: M ut: 
peinÆ quelconque (x, y) Qu cercle paosank par Les Lioto poindo M, y M ,M,, Æ © O l'arigine Des cov'donneex… | 
ri gere C4) Perelanpée donne. | | 



































2, 2) L'ART, LA | AIS PATES | 
ÿ Gr XX, V2 (x, +ÿ) Xe V3 |— (x, +3) | 3 Vs 1 (+) x, 1,=2. 
1% M ° | C2 M 1 %, N°? Fe 7! 
©,- OT | | | | 
TT 2 2 Lt gg 2 
a+ = OM A+ = OM. y, + = OM, , xs +Y = OM, 
Æ, y, 1 ; | % Y 1 
| | | 9 n | + | ; és: 
x . X, Vs 1 us Sunf. M, M,M,, Xe Vy 1 — «Fief. M M, M, , Ce... à 
Ty Y% 1 2, My 1 











% LE nou comelusone. la relation métiique 

(5) OM Sauf M, MM, = OM, Puf MMM, + M, Suf. MMM, + OM Sauf MMM, 
O ok an point axfiléaicement doter dans Le plan, EM IL. poink uelenque de e. L'érconfé 
vente passants rar Ga lois perds fiauc M, M, M, 


up MM "M 7) representéa ps ou troino la aleur ruméique- Ve la ruiface , uiwanrk que pour aller de M: 


20 (yo). 


g'Eut M”, vec M”? dr Tourie dar un Cedair. sent où EL Dent confiaite 


248 DE mu pouvont encoie. conclure. de l'épuation (4) une rébation entre Leo diokancerc muhrelles. de ? 


(150) 


| . . ‘ « / 
“Juatse point M, me M, -sitiieo PU Un cetcte. 


! 


On & en dj, 9 ape l'équation. Ch, l'égalité. 

CL x * + y” À x VW 
2, os : 
x, F Ÿ LL +, Y, 


.? 2 . 
XS + VA 4. Po Vs 


Z ©; 
2 
…. ? z U L 
Lg FO Vs 1 a Va 








. D - J ". . 
ccHe eg alite. P euF ETCOLE À eciire- 
7 

; 2 ; 
DOAX+N 2 x — 2 y 


El 2 € | 
1H Y — Lx — y _ 


24 «72 . _ 








: j ait V2 2 - 2% | 
CC), 7 multiplions CE. dekeimina FA) membie. a. membie } apprit. la eq la connut e, Ç Lei mitiplions. by rex. JP 
Lignes) dE proonn | | | | 
. de = Ce) + CV Y) à à, , = (æ-x,)"+ y-V), d, = (x- æy + CY- y), | 
Üds= Ca) + Cm, 2 Gate CE, du = Ga a+ Ce 


OT house moment la telakion. cheichee, Davoir— 


Oo  d d c 








12 1% 34 
as | nu 1 | 
(6) d,. _ d,, | —o, d _ d 
oo a lors sr 
33 44 o 34 
: d, d, , © oo | | 
R. ” ation (6) revient: cui fon? au Théorveme de Pie (eme. Ce mode De caleul. a ce indigtte par TIC Cagley 
_ Codonrnal. de Cambridge Lome I1). | 





IL Cquation des cercles coupant aufogenalement® 
des ceucles donnes. 


ZA). Doux cercles 5e cotipenk oithogenalement loto qrie leurs fargentea ax. poire ? inléroection son perpendi- 
| | culairee enke dllee | | 
fi M ef le point ott deux. cetcea. CO) € (O,) 5e CoULPERT- & | angle duiE, Leo ape OM ef ©, M Jank per- 
pendieulaire. enlie eut, comme teopectiverment peipendiaulaiten. au. De fangendea en M 
Sup poocen.. echangulaë LEA. .le e liangle- se. ant ceclangle en M, en a. dege. 
| 50 = OM + 0, M. 
D) pour que deu cieconférenceæ soient chegonalec il faut se que 


le carce de la diokxnce deo centrec. saE cgel à fx DOME. des carcerx des rayon. 





9 
COout lai HCLONA Z fatie, comme exercice, LA. emonskation anali fique : De celle proposition . 
ré 


240 c/ ien£ © Deua. cercles donnes. 
D Jat+yt-taæ-2by+ezo, (CO) 
| | Ù xt+ 4-9 a x-2 by +c,=o; (0) 
ook À cg nation d'un. cercle | | oo 
(2) x?+x" 24 x — TB y +Y To, CC), 


. — + . - ° . 1 {ZX ‘ . | Fi 
desant COUP CI ouHbay onalement- lee detva- cercl Êx don IE ; cherchore. Lea. relalion&- que Poiv ertE. veufier- Lex indeteum£- 


Let a, fr, Yÿ, pour qu. lil en. ook ALTLSL-. 


4 LA. cowidonneen- du certe Que cercle. (©) vork 4, b; Le eatie %e. SOTE taie oE (a? 2, Lei, dl. de. RERRE POUT ler 


(151) 


autas. On Devia Done avoir d'apièe la-proposttion. que. pi ccéñe_ 
(& — a)° + (f — D)" (a° + E - €) ++ EN), 
(a — aÿ° + CB _ BY = Ca Fees By). | 
où en tuant L 
9 (2aa+2pn Ye =o, 
Ü2zaxa+2pb-y-6c =o 
ce. sonE leo conditions. pour que le ce: ide (C) coupe- vuthogonalemenk lex. cerclee. (O0) KO). 
Ji 1 on élimine. à #4 eñke Les e equahona. (2) eE (3), on tiouve 
| L | + Y+y y 
(2) | C+y a b | —o; 








1 1 


C ook: l'équation générale des ceucter- coupant otthog oialement Le cexcles - (1). 


D 


é +y a D 


' 


ur équation ienfeume la constante aïbiliaire ÿ; Le nombre. de cet. ceiclec (4) eof. par conséquent inflns. 
Lien ui. deo centres des ceuclex (4). 
de cooidoennceit. a el $ Qu cenlie dun quelcons ue. de ces «icles seront donneex par Les equahonc- : SL OIL. 
| Leo ichanche. rent: ue à mMmermbr “e, 4p) 72 AWOUT empolace 4 et B JPar” Lex catiablet x el Ÿ on onveta_ 
potu le lieu. Dex centres ou | 
(3) | 2(a-a) x +2 CD 2) y Ce —c,)20. 
Ce équation tcpteoenté LurLe dailé'; OT où L'on. ictianche membre À membre. lei fai GA}, or. ehrouve 
celle meme Vioile.… Donc 
À Bu des. centrec eo cercles. souper “leg omalement. Leo are. Co) Æ CO,) co £” axe. tvadi - 
caf de cec. deu cecclea 
251 | nai dir cercle coupant odfrogenalemende 4: TEcors cercler donnée. 
Ce oiendz lex equaliont terduet Prmogenes 
F = x 4 y — _2(ax+R vite 2° = 0 
OS 2 œt4 V9 (a e+ By)zte 2 0 
H = XX? + y? _ 2 (a, x+ by) + c, zt = 0. 
Dex liara cercle Ponte, æÆ 
(@) | x" P+-y— 2 Cd à +By) z+ytŸ-= 
l' éjuation. du cercle Dear COLE oithogonalement lex Lots ceucl CS orLrLes. 
D'aprèc le Theciènre Qu TG; Lol ler conditions pour que le cercle (2) coltpe ouhag onalement les cndlee? 


CD, œtonk | | 
+ QG — ?æ&ta —-2fh +y =, 

(3) 4 +4 -24a,—-2ph stY=e, 

+& - ?æ&a, Lepn, + Y = 0; 


Climinant La, fr, y, enke Les equationc ce) eE (3), on Housera pour l'equation cheichée Du cercle Datfomique 








Rey y. 

| Sg a bb 7 

() | c, a, b, . Z O. 
4 s 


Œu équation peuk “JE bas ofhumer TT comme - il sui: Rohan chers la prerniete. ligne Te de chacune. dec SsULPAIt- 
fées frurs change: COTLT. Leo signe, il vienE: 
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9 2 
A +V € VV “1 
4 9 
x +V—-c x-4, y-b, o 








2? 2 , — 9) 
2, 2 _ | 
KH+Y-C Æ-A, Y-b, 0 
vu, en developpant par tappak à la Deinieie colonne : 
æ°+Y — € &-a ÿ—b, 
De? — 8 >, | 
x? + l'A Ce 4, y-b, | 








| Phranchona- enfin Vela T° Le colonne la somme. des Deux dernières. teopedivement multiplices par: æœ el Y, on 


a Vefinitivemenf- 














a Æ+by—Ec æ-2 Y-bh | FE Fs PF. 
(5) A, z +b 2Ÿ—- € Aa Y—b, | =o; ou | G. Gy G ze (6) : 
a, æ+b,y-és x à, Y— b, H, H. H, 


lelle es la forme remarquable qu'on. peut donner à l équation. dit cercle octhomique. 

Doux. 19 naleront la propuele suivante: : 

Aes Froio po Éxires d'un poink quelconque P, du cercle othomique, pades par capot aus 
Hoio cercles donrres, paodo ant JParr ur meme pouik P,, lequel pour xjopartienk eg afemenk: a au? 
cercle otthonique; Lo deux pour P, æP qouivsenk cecip oguemente de cette propose. 
c'oienk XV, leo coodonnees- bomogene. du poink PF, ; les polairae tespechives Ve ce. porn par tappock: aux 
cercle. F,G,H, auconE pour equahone- 


© 


a } | | } | 1 | 
; | x, FE +7, FE, +2ZEF = OO. 


x 


4 i T° n / ! | | / 
X FE. TT V Fe + Z E — 

. ° ; } | f 
(7) æ GE + V GT TG, = 


© 


x 


. JUN + , , 
y où (FBi) 4 D, G+Y As +Z G, = 0, 


à 


| ; ". LE 


Che si L'on exp me- que. Les Foix dwilee (7) 5e cottpPenE en-uR. Trième. point. om-Érortye precoernent léqua- 
L'on (6) du ceccle. odhomique Donc. où le. poire EP, 5e. Frouve- sur ce cercle, Leo Frot ‘dirt. CT) soncorcre— 
LonÆ en un- même. point P.. 

43 cordonneet. du poink P osonË donnee. par Leo equabiond. C7) ou- L (Ts) ; où Lon faite va patte la position. du 
poirn& P,, on. auia le lieu. du poinE P, en eléminank Rs, Vort, C'bie lex equañionr. (7 bis), ce qui-condufrencore. 


a Téuaion (6) du ceucle_ éthomique. | 
des eq ualiont C7 Bio) noux. montienK" encote- que Les polaire de poirE F, passent par Le point, Ch fer, 


0’ 


une Ve ce polaircee col 
27 4) } 
x Fe FYÉS+ZE TZ 9 ; 


mais Leo cooonneex. V4 poil P dowentE véüfler Les cquahons- (7 ia) j UT 4, par exemple. 
} 


n 
&, Es + SE +2, ,.—°% 


#, 


OT” cetle celahion JP tLTRLE. que la ‘droite preccdente pPaéoe par Le point (æ, Br). Donc. 








+ 
ES 


IL: LO émonotialion anabique de quel | ueo -propuétes 


éCmentairces du certe. 
939 Remarque 


| Le € uattor 9 une- courbe Co. Lne- Le ation enlie- les cooDonneer- x y 9 ar quelronque- de CEA 
Des co denrées. COTTUITIE Vite. fonction. de- l'autre, ott y Plee géneralment h 
e 


pour ; ot peutk Donc reg aider trie 
OI. peu rep aiaure les deu. co Dennéer COTILIRC- 72 fonc 1on4- dune. quankle aibitiaiie-ou. Pacæamette 


arbitiatie. la. forme dune de ces fonclionx peuE êlic choc. se. (eo rolonlé, l'autre. reculé alor. de léquatiopäonée 


(153) 


AY] . . L | { . . 7 / Ca LE ? +— / n. t — 
Lee esE souvenE commode dexæpurner lea deux coo'idonnee. à LUE pornk d'uTLe: couche dE. £ azde Qu pare 


Ke aibiliaire : ; Tlout- ER Vertou de nombrerce- cacerples- 


our P Lermties- exemple, fPterrons l'equalion. 92 TT. ceccle tappooile d des. ANGLE. rectangulaires 
Ey (a — a)” + Cy-H) = R”, 


La cootdpnneet Que point queleonque- De: ce cetele ppoutonk. 4 lexcpiumenr &. L'aide. une. ul Hdéteemince par 














YO 
_{ À œ! = KR Gsg , (x za +R Co, 
| | R sing, UP sarong: | 
éco valeurs véiflent cetdermment l'equation () quel que soil q L'indeleitminée q ‘appelle 
Ô . x. 


Le parametre angtulaixe du poirF M (x, y). 
On voi: que. @ eo l'angle du Laion CM avec. L'ae dee x, C etant le cendie du. cercle. Car on. a. sisible- 
MmenkE ( vor la fu) CH = -a, MH — =ÿ-b;° où 


nr Nman 


peter 
din g ns sinmME x. 


283. Le prodiut co °eg ments d'une secante, pabaant par ur poire fioce, e6E conotant. 


Aenone Le poink fixe pour cugine, ef= pou” AXE des. ce Le. Diarmelie. ur. fPabae- PEUT ce. e Pers l'équation du. 
7] :. eo cercle Deer. Ve la forme | | 


9 
(1) x? + V— 2 A XX + ZT A. 








Là t + / . 
chi OA c0E LITE, -D'ecañté quelcongn 1E.;. A Jon artq Le avé L «Lx e- OX, M CV ) ur queleon- 
: C à 





que % sex puinls, E p la Diotance. OM; on a. 
| | (2 æÆ =zp Coma, y =fp Pin d. 
Cn Lertpplaçanrf x eE-ÿ par ce. valeurs Dans C cquahon @), «L vient 
ue | L: C3) p° _- 2 4 be : € —o. | 
Lu aëner. B , de l'équation (3) seivnk Lex. Diolancer. au poink ©: Ven. point A Æ B où la scanté OAB 
rerrcontie. le ae. j OT OTE &- | | 
| | (4) £ Ê ZE, : ot. OA.O0B € — Conolante. | 
M aix la quarttile c oE le carre Ve. la. langenle menee- Ju point © ai cercle. 96” (218); Ponc Le pro- 
Qruk Den. ve ments OÀ OB &E conolant ck eg ad an caute de. la tängente m menee. Du porn O. Do oun. laissons à 
Derrronfrer- analy tquement La: tecipioque- de celte: purpoothon… | | 
232 Lee ang fee inscuilo dans un méme 2egmentk de cercle onF'ègairæ | 
CA LETLOTIA- pour axe. der & la buoe AB du vegment, cÆ, pour ace De y, la perpendiculaire. clesee. par- san: 


D y 
milieu. ci L k CoË T'oidonnec. du centie, L équadion de La ciconference JECLA- 





mn D æt4(y-hE LR? 
E y TT. Débigmant Par 9 a Lx longueur A8 OTC &- 
(2) R°- a° ER 





choient M un poil Qu ele, & % 1 V_ De cootdonnees.; V ungle À A MB; OTL 4 
V — MA x — MBEx = & —fÿ ; 














x D US 
So 
ang œ — T8. is 


| 1 + Fa: ny ang B. 
EC à LB clanE lu ariq ler. 9e AM cE BM avwcc La direction. positive De. OX, ma 
€ | 








Er. 


% 7 À æ, +4 








Eurg et = 





| | 
par conseg uenE 














M 
a | — | 2 2 
14 _Y? + y — À 
4 + — 
a? 


JE. CUS Le. poinl: M SRRAtENANE ait cacle, OT 


| x +Y -2hy +h=R* oi x? + y à = 2h%; 


a TS 
VS 


par nuitée, lang V cf constant. 
ch Lon Joint Le sente C. au-porntE À, on & 
a = h Tang OCA ; donc. OCÀ = V. 


CL 
Tue 


en À À on rene. sine. pecperdicu lai Le à. CA, enla prolongeant AL Dedsoua Ve-AB, il en coultéra 





ve 
BAT — SCA — = V. De Âà. on concu: Ta- méthoe. conne. ‘de. Le Geo éhie_ élémentaie pour conshiulie, SUITU 


segment Donne. AB, uL cetcle AMB ca pable Qe À angle donne V. 


25 5. VO ou allons encore établir plusieurs Prop: actes. importantes ‘dit Cercle, Jropii che. qui se Vermonient 


facilement Par Va. Géo élite. dlémentai: 1€; TLALL- la Demonéliation. analytique presente D LITOTL. D e4. Peu 
Heu, au. moin ‘eo long ueiuD er - 4 Landex, ©L- OIL TLe la détige pas avec ceitatrtea— f° écauthr LOT, 


Centcer. de similitude de deu celtes. 


Je vient leo Vetæ- cercle 
S2 L 2 2 
(1) 4e — = (x TT A) + (+ -b,) TT KR — 9, 
| 9 9 R° 
= Cœ-aÿ+( ÿ-b,) -R, —=o. : | 
Comme. on la vu. au. JG? (230), Leo à entet commune. Ale ane cerxclex, soient Leclles_ su. imaginaire 


coupenE: la. Lg ne. et cenben IL. deux-poirds g ef: S Dont les coo'dunneon.: reopectives. oonk 


f 




















em à Rod R % — a, R +4 R, 
. | R, — R 7 KR, + R, 
(2) S « CR | | 
b,R,- LR, HR, +R, 
Y — R,—R, / 77 R, +R, 
Leo ve É one secteurs mener? au AUX eux cecctes JPA LUT ds acfeong 1e de céo point sonkE dar 


9 
Le rap pot deb ex OTLS ; Ceÿ deu pois DOTE . 
| _. ns! 
exterrre:; Le 2 ane ©, ceruEte de © imifitu de LIT 
re JL fee J fPPretieorin Le. fP2 cf : 9, Pau exernple, 728 LU ee tes Dex covdonneer., la kgne- Det. certfrer- JPou 


axe Ver x j ON AUrA- 


) centre de 9 imali tuide 





€; peleo ; fe .1% 8 S 


Lecce. 





: a R 
5) b T O, b, =o, ? — ? k 
| A, R, 


lex. ejuatont Det Veux éconfhencer- JecomnE 
9 2 


. cs À ; « Lu 
ei Ve — Jan K  QUR ) = o: 





ec) C CTLO TA par Le p SLT 5, UILE- secante quelconque ; soif œ Lang le 4 w'elle fa £ 





O J = 2 ne 4: : . : “2 / | | ; 
NE AY ave Laxe Der AC , votent > € V lex. _C00 Do nrteer d wrt- quelconque De ec. JPoue 


Ve P la. diblance OM ; OT AUAA-- 


.XZ P Ga, Y — —P Pur æ, 


cr. L'm. subotitue vec valeurs darte lex. equalions- der. ceuclex_ CA), dec Dibtancen. p, «it point $, dea-park 


5 , ; <. . . / s 
M (ee PE OU - elle tertco le. Le 


r 


C5) 


bon. 


(6) 


2 
p- <a, Ga. p+e 


p- —?ka Cos À. p +Kk° (A, ?_R)=— o, Joie. 


4 


x . 1 «- VE 
On vof, .0 AJoUEA. ten valeuss > ue L'ona;, 


(7) 


ef) | 


af — 


US SN 
159) 


| , 
CEXC Le- O, J'eUOT £ dernec,t. par Le eg uali OTU. 





un A ‘ a = - . : 
9 [SM =a Co QG —VR- A sintd 
- ? — LE 4 1 1 
R, —o, Vo 4, CRE PE 
Vs = 4, Cos & + VR — 4 in ; 
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Len Miolances P’ r AL por 5 der pond. M, Æ M, oui. ele tencornlie le. cercle. O HCLONE Donneet- par” l'équa- 





5M, = k {A, Go a VRT at ua). 
sx =k (à, Goo et + RE = 2 | nie). 


ne, 





quel que Dot  : 


SM 3 





M 


1 


ZX a4/ 
OM, 


= k TT = k; 
SM 


/ 


: celte prapuiété TA plu. lieu peur ler Latjona. vechezir SM, Æ 5M,, SM, Fe SM, ; lez porté Ecla. que M, cEM,, 
M HE M, son Pis pounb Bomoloquee. 


On vénifleta var. difficulté que Les la rqen tea. V5? {212} ta poinb: Bomolg ae lea que M. €eÆE M, 011. 


M cE M, sonÆ parallèles ; lex langentex, ua poinb œitcopondant . Mairt non bomoloquene, lle que. PT, € M: 


M; ek. M, ne vonE pua. joæalléles 


Cex detriierer- P1opt tetex 


re ON 
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F - A! 17 : ! E . ‘ J ‘1. L— 
sont ‘A ailleurs Ve concequencec Ve LA pre postion suivante, 
; : j 


7 | | . | « AA L : | &  . , Lu 
LIT LU queleonque des centcee de similitude «le deu cercle, OIU ImeIte dex-secantes_: 


audiliaitee, on joint deux dec points d'interoection side our Ê'un dec cercles, eF deux? 
dec por d'intersection Diiréo our l'autre cxcle, voient M &Æ «N° Les deux porn sites 
| su Le p'eemier ceccle, M N° Lex deux poinko sine. au Le #econd ceucle : ME Le tank 
Au june der pécantex., N'& N°” our Paule: 

1° fi M e00k (” onrolog ue de M, ck «W° É Borroloquie de <W° lex. deux droites «M ND 


M N° Dont aol, 


«}a 
À 


u À (QUES 0 dentes c NT e\° e E eM NT 0 


M TL es ps il Pemologue dc M, FE que N°, TLC SotE Pas TLOTL plus L bomofoque de W; 


COTL. perii= D UT ('xxe radical dex deux cec{es. 


39 c$i M ok À homologue. de. «M, qtie. eNne so pas Ÿ B omolo ve de. M, Lex Aroitérk? 





/ 


M eX Œ M MN ne sonkE “Plus parallele, ef ne se couper P lue. our l'axe radical. 








27 | . 
c/ oerntE œ ef p les art lex - do den Securite. 


ppotn£ (x, Y.) pus 


OTL «LA. 


En 


9 Lex. ce a, Len. eq ketlt LOTA 


4. 
srcules. vonilerces. , 





“JE ortË : 


XX TT 


| 
Uy- 


/ . 
Oelerrmminant lea 


, 


P 


à premiere. . 2e cell Proposition ceoulte. 9 De a pro 
pute precedente, é C r Lez der. drouri- M N° cf M Nsent 


aloïa deux Dioitlèx bomalo uit donc... 


. GPS 


LS 4. T . ‘ Hi 1 5, 
#5 OUUTT Demontier- lex. aulies- propuelea., pPtertona- Le centre S De 
sirnilitude cacleine, par exemple, eE chotsissons le pour are 
den cootdonree ; pienonx. la Î bye. den. center pour axe- en %; 
Lex équation Der. Vetiie ctcles -J exonk: alors, d ap Lea le. JG£ 
qu piece de. : 
CO) x: tip 2 ax + La?-R?) =o, 
(1) / Lin? 
\ @ x° tt y? 9 kaæ+k'( (a”- R)-o. 


OM 4 ON uvec l'axe Dex. 2; Pi; l'a olance au poink. 5 dun 


Î + - * 1 - , 4 
ous la. premiere; €, la Diolance at porn ss dun peinE GC, y) Prta sur la- seconde — 


Co ©, j NX ZE Cosf, 


? 4 & s 
Vista cet dre: PPEFE S a. 1 LE Æ Î [ei ulie CULCOTÉELETICE.  DUUT lex 


(196) 


V4 re) P- a Ca À. P + a? R?— O; 9 onnank SM ÆS M, - ( Oo), 
(A)  p-2ak a, p + XNA RO 0j. 3M' ct SM (4); 
(5) g- 2 a Em. o+a"-R°- 0, rue. SN æÆ F (Oo), 
. | . 

(6)  d-2akcof. Ka ERJZ 0; ........ SN. SN, . + (07). 





e/i M ŒÆ N° son deu. pond oi cercle (0) our L'une dE L'autre : secanke, puit. à WC N° Dec. park 
Ju cercle. Co’) également situer HUIT l'une = l'aulre- searde, © A après Leu format CD Ella notation 
pe Tout verLorn- À adopter Lee équations. Dec droitex_ socueopendantée eM N° NL” NW” dexonE 














| X Y 1 Si ; æ Y 1 
NT A p Ga paint 1 | —=o; eM NW: P'éma pme | =o; 
O Cos B O sin bp 1 op’ Cp sin ÿ 1 


CU et developpant:, pue divisant Jar po Us PT : 


| , : Sin. 4 Zjin Ces f Cos a” 
mar fe), fer. 





= din {ap}, 























D) TP pv 
1. » ç Sin ad 2 Cos Cal . 
MN: x | — FE) + TL PTT TE 
| o : / | . j L g” . 
P LU OP Le 


Cu Deus equahont- ceoolitet par tappoik à x Æ Y. onnent L 
n. æ(po-po= eo (P -p) Co — pp CT) Ge a 
| y (pe pa) = soCp-p) sinf-pp (oo) sine. | 

ePuppesonc maintenant. que. P Æ P poienE ex Diotancer. sur SM, Vu. point $ à deux points non bomolo- 
ques: ee que %e meme, Q € © soient lex Distances. sur SW, Ju poink ® a Deuo point ras 
JOoux allonr V'aboQ ctablir- entre cen Un Her ue. relations temaiq uables. 
Climinont Co» à enlie lee-relationc (3) Æ (4), puia. Goo f entre. (5) EE), on auive aux. djalitee. à sut 
vanter, € remaquant quie. P_ so à: event e & P EE o fee de%k 9, F'aprée. L By pothcse pucedenté: 

CpPP=k (2° —R°), 

| (9) Los = k (ça R?). 
et passant, ce Théorème : : | | _ 
M ce À sonk deux port du LC cercle, NM ek N° deux. point du necond A EE 
stkucs, cespectivement ACC Le deu pe CeMmietS, OUI Le. AM EME - secantes.; ôL, erL outte, M eo 





pas Bomotaque äe M, EE «N° n'es Par fomotoque | de Ÿ”, OL AAA, guellee-que soient lex 
Aeuoc. -oécantex. conoidecees … _, 
: Go) SM x SM’ — SeN° x SeN°. | 
Tje celle puoponttron .Æ De la tecprague. Ve la pPuapositon Qu. J0% { 253) on comclul que : 
Les gquatte points M, eV; Me Y, sahiofarsant «uo conditiont-precitéee, sonk sur-un même 


CC rcéle. 


VC Little pi nl: Det. ty? Lalanne (3) ek ‘ (4) maultiplicesr. jpai k 7 “«danchons wespechyement let equations 





C4) C6) ss NOUtT Erous CLOTIA- 
| “e | K + ee 2 ak Cos , 
(1) | P “2 
ko+o =2ak Cp. 
: cJ] ol aaue facile de cond later qe lex Derta: droite Ut eN° ef M N 9Ù coupenksurl. ACC. wie Dec Dax 


à 


ceci 2. 


JE l'en. à à ad aëtæ. telatione. (9) p purs qu OfL remplaée Ensetelenf par Les paleitis que- feux rudsenE Lex relations 


. UM) Jana- La. premiére Dex <q malions- (3) , Of house. 
5] CC G+k)(a*-R°) 
(2) = ( _, 





LISA CTS 
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CEE a : | ; ? y _ à ) L k . 1 | Le 1° _ L ; | 
( gas. rss a. S HLLESUS de axe radical dec Deux ceicles 0). Ha veconde pailie Ve br proposition. 
-j: LE LA L: 
enoncee sc lionve done. dencorudree.. 
_ @} tank & la hoisième. paitie de lx piwposthon. or pouitca. l'éludier en se. parent Don. Deux equations Ce). 


UE L'on. 2HPPe: LE Peur remple JELe M sou homologue Ve cMÆ eÆ has eV” ne Dur pas bamolagtie © a cY, 


JIL dia | LL 

3) | p° = X P. ré- k (a*- R°}, KO + g=9 ak Goo B 
re. éliminer aout PE T, & Î aide de cGE elat LOrLA, dard les pales (8) ? ve x cŒ Y; put on ter p 
ŒÆ & Den équations. (3) C5). On arrive vinoi ut Le égalité OULOAIL Pi 





























9 (2 x V R?- -a? ep (a < Cost + RE a Din) (a : uk) Ces (à +UT+k) vR a inf | cos - Ça? RD GK) Cos 6, 
| 2 VR at out à fa cne + VRt- a pin.) (a ik cop + Citle) REA Gutg Jouet (at nt) 6-k) sing 
4 cl posora. fà fr ve el éliminont- xx ertlre Lex deu a cpteliont- (14). Da IA. ce. buk, Po | 
y A = V Ra? sintp, fx'=2Ax%p, 
3) | | E — 4 1 R) Cp + G—k) VRE- at sin? ; | J= 9 À y +, 
{ p= Ca?-R)U1-KD cop, BA y? A2 (x? 4°) KA (paca van +4: 


\ Œ = Ca°-R°) (1-K) “in p; 


x = BE (a Coo À + VR Sun a ) , 


y’ = B sine (a Cos & + PE ee ct ) . 


? 





/ ' ‘ pN À,,,: ! 
Lea. és} uahonA. (1h) deviennent 





« } H . . 
+ joole. Le.-raDical., Lou lo - 


Ç ) h . - A | , , : | j e ; 
D) LY 19 0TIt- membie a mette. Jul S7 DLLUOUE la Somrie ‘dea avtuert. ajotet- doi 
. : . æ . 
- 4 
SOIT : >? 1 1e - 9 9 9 
bung = Y , x y -2aR coca (x'Cs a +-ÿ sim @)+(4a -R)B =0. 
? + 


i on vol Tell. de fist vcrnent 


Ti, _ d 
J Clirunalion. %e & vf a lots / a cie. 7 
+qgvy)-2 Ba(oA x+p)+E8 (a* —_ R- )+p'+ = 0: 


<. 


(46 ) | Di A x? + ) + 2 À (p & 





Che eq trakon. cepicoerdte LUI ceucle: OL. AUUL AOL Deux ceiclek | suivant: que. Dans lex valeurs Ve. 
À Œ B or prendia Le Ladical RE & À Sin? p dafec- Le #tg ne + oi avec le signe — + Done 

S. dont P : £ us 
C ur unie oecœnté fie, paosanis PAT D, OT P tend deatx. poto LOT Porto Log Ut ol? 
quon Les J°ig 112 a deux. pond 6 OTILO Éeg UTC situcz OILET LUE secanle mob ile. œu bo LIT des 
Ée lieu des. toi nds d'intexoechion des duilex ainei obléuresx Je comprovetæ de dec cer 


Ê un couts pondank aus pourb TOI bomofoquec- extérieur sur Lx Sécante race, l'autre. 


AU po Ut Hort B omo fs Let inkdeurce- 


2° Supposons œ fixe ef climinons- P entie. ler Den equakont- (13), OTL. trouvera «loto tuile 


À 


equation du. decor degie. Donc. 
Si LOUAT TETE CE. Jecanté te, passank pars, ŒTL- p'end.- LD deux poinb Bomol were 
que on Évo goig me &æ deu potndo “FLO. bomolog Lee SiFiiec. sur ue Décanté Hé mobile. 


€ 


PUITS de. S , Ée Éieur des: pourk d uautéso echon des do ite ee LILÔL ol Fénires- ecoute. couche 
Ait cond dege, en général diffé etente d'un cercle. | 


ED coitélatera_ encvre plusteaus LUlres. pP cop" eee. oirruoler., er eludiant= ler. cas. pactieuliers 

De ceHce quest LOTL. 
ou p pl ccakionre d- Analyse e 4e G émétiie par TS. Ponceler: . 
287. Lau LL 4) éexcte- co Eang CT deu autres cercle. Ce. Fa corde Le. conE&aclz Ja € Ja 


Esome I 


1 

un dec centrer de simifitude de deux cexcler. 
Cote fPtopi Lele C£:) ulke 9 are fPt07° VILLOT- Demonlice. Jura . La. 2 en p'uecé) en ; LOL allons nexn- 

rLotrit L'etablir- Pat Lin caleuË. dite. 


a Le F & : 7 . | | J u . | | | | 
chip PP 990114 — q LLe. le. cercle £u ucls € Li deux cexcler. Corri LEA , Loris. CCE. cxtlerientement.: OLL- loux. Deux? 


(158) 


imfeutenrement prenons uloix pour” ougine Le centie de similidude exteine Je le cercle. fouchaiE lex 
Deux ceiclen., L'un vilérieurvement Te L'autre cat. ex deu cemenE, on. prendiark. pour” otigine le centie Demi - 
litude intine. | 
+. ae des x elanF la ligne Dex centces-, lea. equaliona. den deucæ. reelea- ficces ocienk IG . [+94] 

€ | oet+ y‘ __9 A x + (a? R?) —o | | 
É { xt+ y" - 2 aka+ k ar) = 0. | 
On a. _ = k, SL R ; e0E Le Laon du. Deconà ice | 
hoient. I Æ L Lex. potnb de contack- de la ciconference C | awe. 
Les ceucles C E C } (x, ; Yÿ ) LL Ce M) Les coo'enrieex. Lecsfpeckt 
vec. De T1; voiE enfin 

= — 


ÿ =ÏCx, g =1co; 








ME «A 
| x, = 4 + R Co ©, | [= = ka -RR Go, 
Pour” I . peur T, | 
. Y, 2 R Son 4 ». V a kk Jin g , 
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’, . f | . ! 
dès nation. de la. code es contact IT sea, pair comoeg uæertk, 














XX V _ | ._ DC Y 1 
A Y 1 Z ©, Ca. à. a +R Ces @ Rodin @ 1, | =. 
Xy Ye - | ka - KR Cor, LR Jin 1 


PA : _ _ Jp A . 1. . . ; 
Our que celle. Jroile pause par le. pounk O, {auf jue. #07. &q uahon. vo1tE véufiee pour & =0, y 0, 
c. à. d. qu on. EE 


A+R CC P R Din cf 


l 


kA-kR GC» kR Din 
où, enr. developpant | | | | 
| (2) à (sin p - Sin @)+ R din(w+@) =o. | 
[OZ -JL L'on. Des igne par R' Le taon Di ceicle C, Le tuangle C c'e Jonne ler epulités 
| R +R’ kR+R  ka-a | a 


—— — 











ns ———————— .— f 


Sin , Dirt. P JintŸ+®) 
on. Jeduit De. La : | 
| | ka-a (R+R) —(KR+R) | R-kRA 
Pin (PHP) ing ind Dingrrinp 
Cet précisement la velalion. (2) } ul ?aÿ iodail Ve ériféerr 


PS8. 1 Clec de dimilihide de Hoio cercles. 











c/oient- Lex éguahiona dc Écota. ceucles. 


| | 2 . 2 | 
(O) (x a) + (2h) -K =o, 


1} 


G) (Q) (x - a) + Cy-8,) — R, 
(a) cx-ayÿ+ (y-2,)"- RS = 0. 


' . | 
2 C9 4 MONA Par : 
€ 


E ck us lex ventien.- Ve simililude eaxteine ce inbeine Tea cexdex. ©, ce % ; 


— 


Ÿ 


E, æ 1}, ts te ct à EE Q. ; 


E, Æ 1, Don ou Lou 4 es os . ane ee où 7 cE Oo, 


[° 


? . * . FA et U ne 
«en cOtdimnecr dea. ponb E Œ 1 seront Jr (255). 


_ Aka — A4 Re ; | { , Ag Ra +43 R ; 
XL, = nn: » x | 
Ra — Àe I R, + Ra 








(t) FE 
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4 e 
| b,R — DR | b, R,+ b, R, . 
R, — R Rit Re 














3 7? 


(159) 


{ GAL auia Dex foimules- analog Le IouTT ler. AulËtex 
/ 


Te D d # …— S +! : 
es NI COTTON CST L£et-- 6 p ra cle lle. TOILE ACOTIA. 
/ Î 


j entiell Cat 
| | 
e) , . : 1 For 6° 
es tqualiont- larg entiellec dec centres des Fioia ceiclex. seiml: 96° LUE 
c 
(o = AU +b v —-1 9: 
(2) Oo 


, = A Ut —-1 = 0: 
, = À, k, v 


{l 


a, 4 +b, v —1 TZ 


+ 
37 


caution. lang entielle du. poink FE , or. 
Î ne. : 


4 7 
L 


Lx, +VY —1zo, 
Jét- 
‘ { 2 _ - _— LL _. 
uw ta, R, a,R)+ (DR, —BR,)-R,+R, =o, 
DLE. enfin 
R, (ua, + vb, —1) — À, (ua, + vb, 1) TZ O0: 


; “ . , « [A 
; La Fonchona lineaires-{ 2} | 


(E ) R, 0, = R, Oo = © (1) R, O, + R, 0, =» 
(4) (E,) R, 9 n K, SE — 9 1 (7) R, Oo, + R, J .— oO 
(E,) R, % En Re 9, = © À (E,) R. 9, + K, oO, = 6 


_ . . A! L. 5 | x 3 . | 
Or il ef vis ible. à «pret cela, que Leo s1«&- potins (4) ou. Les DL centres 


groupe de Rois poinb en bg ne droite. 


2 ‘ Le € * . : 
Clinei motif. ULCOTIA- lea J voter 0, 
: | ? ? 4 ? B 
/ £Ë à E, E ® on Len. cogidaonret son donnees. par lex “jua bone — 
. 3 KR, 
9; 
E ZI ÏI — 
1 ? 4, R 





GE 4 L | : 





\ 


1 eo. facile de Dcduire. 9e lx Le equations. de. Ce qualie D'ruoiléz.. 


DELA i 





LX+vy-w zx 
lec_ pPterma cuee du eq uafionrx (4) Jonnent 


WMA +vbh-w +LR =o, 


| 
Q 


1 A, + wb,-w + ÀR, = 


11 bb - + _— 
a, + sb, LR, = 0. 








Æ Y 1 O 

ER b 1 R, : 
(6) E, FE, E.: | TO. 

4, b, 4 R, 

a, b, 1 R, 


LE 








E, & °R 
O 
3 
£, 1, I, re seee CR 
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t 
(®e, 


z 
2 
KR 
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? ! 4" L _ 0 n € . . .- * … - « | ! | . 
den “ ualions. Fangentielles- des certfier. de similitude Dex Fouc. ceiclea seven Donc. en. tepresentant par O,, 0,.0 
. C : - 


9 


à 





ST . N : . ! , - " ’ 0] 7,9 nl « : 7. 
Cdiminank n,v,6w, &Æ À enkie cer. qualre equations on obtiendra. pour- | equation Je {'axe de similiFude 


. . . ° . - « l ‘ 1 M 
IT VIF? cl el AILUL (LV lage LCL À. DE DCI Dec. equabion lun - 
C: {. 


3" 


de similitisnde fo umenk .q uatie D 


| ce 4 - ‘ , « . #1. . r ‘ . 
CPenone., par” exemple, la fPtemutrre. E, E, E, } Len. cootdonnecs bomoyenes de cctle. Droite. elanF Lt, &, w, DOT eq ualron 


(4 re 0) 


XX. \ Ï O 
a, b 1 -R 
D) . 
{ (a) Cia) E LL, TZ © ; 
À, b, L K, 
a b, } R 
à # 3 








Ur Lou ele sus. elfe... 
37 e € | . { “17 “ pee 
se LL OUI. & CJIFTLOTI . CLOTIA.  EILEOULE Le. P ï oppiLe le. JILLGE IT de : 


a 


Les Fois duoiléc. OL, es L,,, O TL, oonk concoutantex.- 


LT? . . cn 
À. catLaiLor de la Poile. C} 1, esE (9) 
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x Y 1 
À, | b, 1 TO, 
AR, +aR BR, +b, R, R,+R 


> ? * 4 + ‘ 
eco ca tion. peur d'ectite. 














x  _Y 1 VE 
(0, 1,) R,| 4  b, 1 +R; 4 bb 1 | —o,; 
(AS b, L à, b, 1 


ON. Prontvera. de meme 












































La ] X A"! 1 
(LU? ï,) R, a, b, + k 4, b, L — 9 y. 
a, bb, 1 a, Ps 
x de x. Y. ! 
| 1 la , 1 |= 
(O3 1,) R, a  b, 1 |” R, A, b, — ©. 
4, BE Ti | a, b, 
Or dl. coE. VzS ble que: Cet fort drole < paosent Par Le. point 
| CS XX  N 1 x. y ! 
Te » LL . | … | 
CDR, | 4 Eh 1/=R | à bb, 1/|2=R, a, b, 1 
À, b, 1 a, b, 1 a, b, 1 
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Cercle ( Coordonnees rilateres 


77 A 








2, 
eq uation du C 





Là 5 -CLTCLE CLECONLO caE & un. Htanq e-. 


PTTN ; , ‘ 
A Re D Î ? : h 2j. 3 j. ‘ -] - - . ; 
#90: CC n donne let. eq nation den côlen du ltia 1 LE; nout- Les DHPPOSELOTIA LOUE 50 
C : | 


X = P—- x Co € — VV in a =0, BC 
(1) | YVrg-x np — V Jin f =o, CA 
Z es  Ù — NX Leo Yÿ TT V ù Din Y TT O; A B 


« # ? . . . » ?, 
c£ net. P «endion. le fttangle proposé Dour Êx CUT le. ?e ejete Ce 


( 6] ) 


C sci. rJo0e l equation | 
(2) | AŸYZ +LXZ +ceXY =o 
oi a,b,c, vonË des constante arbthatie., repteocnle une. couibe Qu Seconà Pepe citconocuile au ftrangle 
A BC. 71 CE evident, en jee, que. celle. cube Passe par i * sormel. À, puisque. SAT quaton- col ve, Le. 
JPaur Les co donrieer- Re TO, 2 = o) dit somme À ; orL.. conolals 9 ôce meme. c qu elle. fPa- SE JPPar” Les sontrneols BC C. 
RL EP demontervrs. plus lard que celle cjualion eo l’ éqration- ' plus néralé dex courbes die. 
sceortd dej Le passant par lea foia.. moinl À ,B, €. | 

DE OT EX}9 LIMLELO NRA. g He. l'equalion. (2) tepresenle. ET. cercle ent cgalank leo codfeiento Det. carre. 2e 


€; 


ee annuilanf le LA Fcient De. X- Vy ITO LA. oblenons. ŒLTLOL les PELUX elaliona 
f 


LA Pin (B+y)+b sin (at +y)+e in (a+) 
| A Con (BEy)+hb Css Cat+y)+e Ce Ca+f) = 
7 Lesloontx ces deux. CqUAUCTEL. Par tap port a à æ b il vien 
| A b | C 
(3) - = = « 
in (B-Y)  Sian(y-a) Sin (ot -f) 


Cÿ)' L /: | : 1 D. 1 ! . | £ . k hi: £ 
eo lon conduE en LIL, JDOUT L eg uohion dis cercle citconccail au tærtg e ABC 











(4) YVZ in (B -N+2x Sin (y &)+XN Din (ot- B) = ©. 
: pa ? ! 1? } 3 , 
C4 Ë Ont SUPIIESC er ay ile. Dex coe 00 Née Oarts L' LIt ki CLCLUT Ja Fra ugle de iefeien ce y» wIL. JPOtii Ta fa lTe - 
. : , ; 139 

usade ea. telalionz. C2) Qu. JG { 9 A}, , ed L: cgtation. du cercle atconocuk ait bien 9 Fe de. ref exerce 

o 
sCta | 

+ . 
(2 ) VZ Sin À +IX. din B +XY ‘sin Co 


CX ! ‘1 - / 4! 1 
a) ailleuce. celte. cqualion. ILE tenfevmant plu que leo ements Ou Fiargle. ‘de. ofererice cmscive la 
Tleme-_ OvrILe- quelle quesoik lxposthon- êe {’ ot ire. Dex. … CO00 (Dont nee | tlenien re, 


( 
Nemarque I. CL issance d' LT point par. La ppott: Ut. CC reel (5). 


La puivsance. a LL. point est egale Li Piemier- membre de l cquation du ceicle. Ç er cootdonnecs Caifcaten- 


3 


a: 
nec) Divise par la valeur commune. et coifficients ex caiten. VO? (218). 
€ 


a! 
he. darts | l'eguation. (9), on cemplace- X,Y,2Z, par lon - valeur (1), ef sc À OIL évigne par l'a La. valeur com - 


nutle dt. Coe cosffeiento ea cata on Louve 
C : | | 
KR = Co B Ces Y. Ju À + Con Ÿ Cod. ui + Co Cos f nc, 


kR = oinp Din y. Din À + Diny sin din Bt nine inf. inc. 
4? _ , 4. À " & —- à *- « . 
Con ajoutant. oi «yanE equid au. telationt (5) du 96% (94), il vient 
> : > 


? k = — Din À CA - Din B Cos B — din C CoC, 

3 + è 
9 ob, ÉIL DC cappelank” le: | | : 
. . . . 95 
cn 2 A+ oinmB +5in?2C— 4 sin À din Bone =" 


OT conclut | 
S 
k = — ———7 
_2KR 


| D o 0 L | | | | 
GP cornoégquenk; Fer. JPULOD ace P dun point C X,, Y, ,Z,) pat LXpPpP of au cercle (5) aura © 


PEUT 2x9 ec09 LOI 


2 | | : n 
Gas) pie IR (NZ, SinA+ ZX, sin B+X,Y, dinc). 
GC 4 1 7 - } "D ’., JR | ; 9 
Ce aiverarE cg alermenE a La valeur- du. / acteur TLILINLC taytue TT ET! CIL COTILA uanE ILE. at Pise iee ELITE. 
} ‘ | / 


poinE à line expression. de La foime- | 
k (X,Z, dinATr ZX, Sin B+TX,Ÿ, din €), 
Le. 
le poirÆ X, ,%, Z), le centie Du cercle Vt { 260]. 
“Re nuxtg ie Il. JÈ Les eÿ uationc. ea. coler Vu fuangle _ éaienE prit. DOUX la.fo LTTLE. generale 
| | u 


j chant un facteur independank de la posihon. d1L. point: on. de ei 2ITIL neraitalora le Pcteur-v, en prenanE pous- 


(12) 


b 
3 


x . Ù (7) 

[TraxTA y TA , BC 
, # a $ y} 4 
(5) | N =bx+ b y+b , CA 


P =cx+ CO ÿ + 7 AB, 


/ 


et Deo; nanE par X,Y, 24 lex Distance. 9 un. point quelque. du cetcle au. Vroités M,N,P, o1 aurtail 
ao, en prenant convenablement leo signer, | | 


M N P 
X= Nes 
nt | LE P; 


EL. tépresentant pau ML, , ,, P Les Re y 
Va? +4 , L+ LE, Ve 2+c" 


" | : , gs a 
Cr emplaçant X Y,2, par les valeur ae dario L'ejuation. CD), on autiuutf 








(7) M NP sum À +n, PM oin B +p, MN sinczo. 
! ‘ { * ‘ * F. 3°. E 1 , - 
Cette LETTLALGUE- mn) a) phig Lea AUX. à LPErOE Al eq Laos q liæ OLA. 1CI1CO nlrei OT Lt dar /, BJ ec} exchrex QUuLeart ? VA 
€ , , | | 
260 Odéteimination du. centré ek du. tauyon- 


ee) ‘ , 


7 ra on KR Jeia. denae Pa LELHE_- Dex cgalitee 
C : C 


L 4 | b C. 
( 3.) ee TT arme LT mn TT 2 ER. j 
| in À sin Sin C 


À y b, C, étant: Lo lon. iLEUUT) den- coke. DLL. hiangle de référence. 
QU Dete crier Lee cootdonree, C_- X,, ,*, 2, , Ju. certe 0, MA ULOTC que 


x or = Ve Æ TRY sintA = = R © À ; 





Et “LL. dortc- 


” 
Hl 

. 
& 


À, 
(9) \ 


2, = KR Co 


H 

F 
ES 

ti 





261. «Signification géomehriquie de P” ‘gmabion € C5). | | 
e/oik M un pour quelconque Du. cie; X,Y,2, 5 con dnnees… D api la portion choioie pour le potal 
M, on voik que X,Y où MA, ,MB, sonk itiv, eh Z'ou MC wok regulive ; ort auta- done 

| | _'YZ in À £ aise. MBG, 













— XZ sin B = aixe . M A,C,, 
L. XV in € = aixe .M À B, 
Î equation. C5) donne alow lien a la relation 


Go) Aire. MBC + aire, MA, C — aixe MA, B, Z © 


M 
É 
1 
(op 


C 


Cd. d. que. L'aice du. bang le A BC, eo nulle ; dOTic. Leo Hot pond À, ,B,C, sonk en. ligne Hoite. De là ce 


Hbeotème… 
n 


ofi d “ dun JP our quelconque Au cercle Etccond cui & LUTt liængle OTL- abato3e. des perpendicu - 
Paicex_ DIUT ec 1 too cotec STE Fig le, Pre PH sie do de CE }° expendieulæire. : SON en ig ne.dcoik: 
26, TO sua. eToncetor. er1coie La. pioposrkon- sutvante- | 
4e Lion der pond tels que, oi L'on. x Exiose de cer pouds der peupendien aires aus Cac 
Hot cotée À LUN Eciangle Pre ABC Pire du Eci org Le A, B, c forme pair Lex pieds LA& ceo Eros 
PEep endicufairec. DotE corto larite: eo nl cercle concenttiq Le AL ce: tele CU CEOILOC a“ au Hi — 
ang Ce ABC. | | | | 
| coit M var de Cet poids ; X.,Y, 2, sex. soi donriee OIL Aura 
aie. MBC = NZ sinA, 
arce. M À, EG. ZX din BP 
aire. M A B, XY Sin €} 





| 


(163) 


° ? . . . 2 Î . - . | : 
or, ot K° a la valeur constuule de la. suë ace; on-a | 
oire ME C + aite LA C + aie PT A,R — Attcé A. B, CO Z k j 
€ 
dune 


ES _ : on . à « 24 4 
41}: NZ sin À + XZ in BH+HAÂAN Sin CEk. 


re . 


y ceHe eq uatiort- tes Le ente sut cercle concerrE: it Ue ŒIL Ce C le. (e 3). 


Ch E 9 apten Lu celation. (3) JG? (o3}, L'e equation (1) peut D'ecuie- 
° ER LX din A4 Y Sin B+Z sin C]". 


62) NZ Din. À + XZ Sin BE +LKY bin C — = + 
NE ao leg nation. de la droilé de L'infèni. cf (8) Der ( G6 1: 
X im À + Vin 8 +2 Sin =o. 


nn voit aloid. qire. leo deux. cercle (5) E GR) Don Voublement= tangenls el que Leero point De contacE 
DO à L'inféni, puioque Les poinb communs à cee- deux ceucler. dotvenE véufier Î éyuation- 

| | [X oin À + YoinB+2Z pin C} = 
donc cet Veuæ cerclee. von concenteag ue DOS (224). 
On peuE encote conslater- celte proprielé en- Lemacquan que apres awoir- LIL 
valeurs (D du IC (2591, lec equationt- (5) on TLe. difféveront- que. ur le a léxrre indepeñ)ant; dome. 


place %- TZ, par” la 








ire C'quation des cer ess langer à deuæ 


CYT7 


Uotke Pettonc plu loin que | | 
| | (3) YZz = XX”, 

ef L’ equaHon. la plus generale- des coutbes Ju -2cond degre lang 
auaæ poinb où. ellex son vencontreer- par- la- droite BC. Dour pouvora toute 19 nos que- 
lex. courbe Lepreoentéer par L° equation precedente satisfont à cet cond tone; ais, ot L'on chet- 
che L'inteis eclient. de celle courbe avec la Droite AB où Z=o, on House X —o, ce: qu Donne “aux 
poire confondus ; la courbe ok Donc largente en À à la Jroile AB, n vof De nLerTLe qu'elle eok fan- 


ent. 4 deara diottex- AC eEAB 


JE « en. € & lu dois AC, 
Cheuc boru.. ma trlenank Lex conditions pour que- l'eg quadion. 


YZ = XX 
tep eenté. ur ce cle. | 
Cr exprumank que lee cflcients de x. 22 son£ eg auoæ ef que. le cofhient de x y 
co nul’ OTL. AUCLAE aux. relations | 
Gay | Co: (B+y) = GT, 
pin Cf+y) = À ing 








On cord dè la: It: ajoutank /a. DOTE: Vea— caïier, 


| APE 4, ou À =. 
da atiuncer: Ÿ. eÆ: Ze: ant Lis lajprst ppooitiven T'apres. nos conæntiont Œ la. - posilion di. cercle. par? 


tappotk AXE Aatar Reilta, FL. Arf. pan e. la $? aleur- À =; Œ Pequation dur cerc Le co 


(EP YZ=X* 





Ja cmolante Y élank. cqcde. a +h, lu. relations (4) donnent 

| (6) fe + y = 2x +2 k 7. 
e )} Ha done tune velalin enlre lee quantites , f, y qui fiquuent Dana leu. équations QG) 9G*(259} 
lrroque l'equahon. (15) repregendé UTL. cicle ; c eol= qu ler. ee. L cœule clant fañgan en. B. ÆC, la 


doaile RC col pepe nJreulaire à la fiosechièce de l'angle A. € cok pectsement: ce que expire. La. ielakion 


tie: ) ; ati or peu l'a eCULtLe. 


(64 


œ—fp+2kT = Y- EE, 


Doi. 

Din (&-f) = din(y-): 
eÆ n aprec L ulations. (5) WE a { 94] ; 
| | Ain B=SinC, ou B=C., 


Pa : 
< 7f ’ nl c ) es 
4 c . . 
La valeur À =+1 COiteOpUOId Ait 10 Vu À De Le Ce covotdoriiieet. cailestennes-col danse L'anule BAC où dant 


-9 OT- appose ALL DormmrteE; À — Z —1 Gt Led porto All. cad oil l'origine D eo cooidonnecr -te Étonve Dana Leo aitlren at 1LGÿ lo 
| c 


(eu Cette £ ondequeriee. réoulte de la. egle- ctablie Jeu les d1q ILE. des fonctions de la. ferme. {x Ces HN Our ap) 
€ / C' | ; ; > 


JG 2 11 { 7e) + 
“2 . ° : | ! À 
+ s « “ _— A TI 
lnequ OIL. conmotdeie. X, Y, Z COTTLIILE den. CU donnee "LC lui L false: PEUT 2 EL. "on. d Fa 2) pl LL. Cet nsenlon. LIOHPEE. El 


JG { { 90), la valeur- À =+1 convient seule à la qucolrorr. 

2614. irfaation qéomehique Ve l'équation 

| Ÿ Z. = X°. | 

eh d'un poinE quelconque. M, pus sur le ceucle, on abacose let perpendres PAIE M P Mo, MR sur—la- 
| code ?e contack €F su leo lang entex, on a | 


MQ-=-Y,MR=Z,MP=X ; 


— 


} 
9 oit- | 


(7) MP” -MQ.MR. 
LÉ adioLance Ad AA pou quel cunque Le- dau. cœxcle à UTILE cotde est: nLoU — 


ere. popoctionnelle enfre 5 ea diotancec. AUX deu fargentec mener. aux extiemitée de celte 


coïde. 








4° 1 D, ne qu P, 2. 
I Ç -Q wat L OTL di. Ce cle LIL SCALE EX LETE- Le Lea € ALe TD? | 


£ ‘ c | # {- 4 
RPOSoNLtL. QUE! LES eq allons? 9 en? COLE 


é 


, 
QC. l | e ‘ ‘ i? “ ù r ci # 
Des, faiÀ = À, F € le. lite reg le joune Par Leo fon ppourks de contacEk.; 
[ 7) 
B,C, € À, ,A B, mise. 014. la foume 


| X, = p = X Ga - Vin & ro, (BC) 


[l 


L 


74 


Z, = T T7 Co Y) TV in Y, TZ O. (A, B,) 


1 


D! : L 
L eq uation. du cercle sera alor. 


G9) | Y Z Din À +Z,X Din B, +XY Din € , = 0. 
On peuE AULOÔE conoidexer le. cercle. COTTLITLC- bent dut cotex. AB «ÆAC, 








la. coide. Ve confäck vof BE, ele. + OT peut , par condeg uent, mellie. son eq ation 
poux Len formes suzyarntest | 
YZ = x! 
1 
(20) À zx = vx° 
XY= LE. 
f a | : ? . L | >: _‘ ; : | 
C/1, enGe let. quatre cqualhont. (19) eÆ (20), OTL. climate X. Y, 2, OTL AtiLA. JUNE. relation entie. Lea-coor — 


/ > « : - - . | ‘  / . . 
donnee X, Ÿ,2, d'un po un q uelcoru ue. di œïcle, € ad. le eq on dt. cercle_ragpoué du ftrang le. ABC 
CG 9 ente de de monotcation. ef empt unte au. Éeaiule der sechonce Coniq Lt Est De AMG. À af mon ). 

L | , . Le | 
(©);- on Jeduik Dex equalront— (20) 
__— cpl - | TT DT 
=\V/R VAXYZ, ZX, =VY VXYZ, XYZ VZ VXVZ 
substituant cer Valeurs dan Leg nakion (19), on ionve. 


(21) VX Din A +VY Sin B,+ VZ Jin & =o. 


(165) 


7? 


ca lration dco ang lea A ,B,C, 
| c/upposons d'abotd le cercle inoccaik EU UNE, ca. 9. inkrieur- au brargle « uote en jeignank le cnhe 
PA cercle inocuk aux poinb de contact À ,B,,C, on voik immdtiatement que- 
À + 2 A Linea cete ae 


‘de perd Tai de la Por hon Pire cercle Relati serment at La Hatqle. 


où ben | 
TT. A TB CT C 
AETTZT'N=Z 3 4=T-T. 
f? y a , | _ ; oo 
< <q ation dir cercle inocuik cr Fiangle A BC ra donc 
Qc __ + À | _ B _ CE 
C2) VXx €, _. LNY Ce +VZ @ x 0; 


épuation. qu orL desia- certdve rationnelle. | 
20 de aile. mo exinocuik ai hiengle; Duppooona L langent au SE BC Æ aux prolongement Der2 


Jeux autret côtés AB AC . 
On Liouvera. & L: atde de modération - oemblablec ait precedenter 


2A —A=T,B+21B I, C+2C, =; 


3 a 
À ou 


TT A B TT B e JT. C 
À = — + — ZT + —, ZT 
9 2 T7 97 T2 2? 


, 
2 Dax. La Di fe UTEILCC esentielle Ve ce cart avec Le puésétent conoto le dan. la foure- 
dex- selationa- (29). | 





ooqu'om zappotlé le ceicle- au Ftartg Le AB, C,, lec-Diotancer- Y eE 2, qui sont lac covtdonnéer relatives 
ALL farang le AB ë, son po lives. OT d ECOLE | 
| | VZ =XxS; . | | 
[ne qu OT. tAppoile le cercle au hiangle BA CG, lex Viotances. KX eZ, , qui doivent: lou) OC Etre Lapo portées. 
‘At. fuangle ABC, -don£ lat 1! négalioe, el La 9® ’h "€ pooitt ve; on a donc | | | 
cx)Ze%, 


Œ, D 'ApPieR lea. IÉNTten cono1deialions., 


3 
—X)Y=Z 


3 


(nd Ve Li 











V2, = V-X V-XYZ ,XZ VA V-X V2, XY=NVzV-xvz. 
m), k | . . 

À cg uation dun cercle CAXLUTLO CL Houchant Le <5 He. BC Sera donc 

» | _ À B , 


IV: Cq uation L'un cer Ve CL consent à &un = uad. iPatée. 


+9 


do e Joint. Lou. équation. de. coter. Qu. quadiilatère- 








(Me mat ye-p=0, (3) 
| N = x C» f + Yrnp-q= 0, (8°) 
24 4 P — © Co Ÿ + Y Siny- Tr = 0, CD). 
[a = A Cos à + Ÿ sin — S — Oo. (DA) 
—! èq uation. 


MP z=XNO, 
G | / . | | 5 .. ; ". | | 
L2nieoente Lite. cottibe Ô1L cecortd Deg Le passant Pau lex poirs À (M=o, N = o), BON = 0, P= 0), C(P= o, R=o), D(Q= o M=o 


166) 


HO. VELOTIA pla. loire. que € leo L'equation la plie jénéale Dex courbe Jatiofaisank à cen. on ditons. 
CC expuinanE que celle équalton- cepiesente uit cercle, OTL fronve Len elationx 
f Ces Ca +y)= À Co CB + 8), 
ês Von ER +y)= Loin (p+S$) 
Ox on Jehuk, en ajoutant la Dormirte Det. carte: | 
| = 3, où À =+ 
@; OL L'on Juppooe L og iTLE den Lndonnéee dano P'intévionr-du-quadii 
| latèce, Eoio des fonctions (24), (M, N,P,.Q, représentent miouns Let Diotancee D'un 
poinE Qu cercle aux. côte Vu. radiale une Vonnera la valaur- aboohiie De celte 





distance; ÔTL- Devia alsis prendre À = 


Cine, luwque f” ottgure der LE données eok dans Cinterienr du guadi 
fatére, L'equation du cercle CLcOnd CU eol= 





(26) MP+NQ=o; , 
loro que AT LITC des cootdonneetc. ok exbkueuce ut juodifuée, | e° cquakon- du cercle 


eucohos cak co 


| (27) MP-NQ= 0. 
en welahone (5) Sonnen£ alore. 
Dunx. le 197 cas: dt +y = +6+9+2k7T; 
Dana. Le. 27° cas : A+y=B + + 9? KT. | | 
Co élatione exp'iurent que lea angles TpPpuset- Vi quad uilalére. convexe por supplementatter- 
Chignif cation qeomehique des équalione (26) cE (27). | 


A 9° LUI. point quelconque Le Du cetcle- dtcoro cul OT abaisse, AUT Tea. clé. ue  guadutali Lie Lea per- 


À 
CSS 
à d 


pettieutaee nr A, mb, Me €, Mme d, OIL à, anjoigree prêr: 
| M= ma), N= mb, P - me, Q = nid; 
lee eq uatione- (26) oui ( 27 donnenE ado - 


(23) 





€. a, â. : 

que 
esi un ceccle eokciceonocil À un qua diifaté, Ce produit à der perpendiculaire abaiocex 
4” un pouk quefconque du cetle DUC deu cote oppPooét ok eg ab ax prodiuk der Pecpert- 


dicufarcee abaioséer our Pr deu. autier EX. 








P AE  Loints creux ea de [ in ne, 


auation AL un crue . 4 LL re Lie _< 2 
268 ee poink ne 9e Li 


inz sont lex. inféioections ÿ LL cercle queleanque. par la Voile 
de L' 17 Dr. | | 


JC Ooux. Potier. prendre, par conoegl Lenk — le ceucle: Céteorio cut ut Fitai le-De ce, Crete F;, dant L ca 
7 cood.o nneces Eilatécer coULes porèank a Vex- pa: rAnLelies. De reféience. à eaux a. L nil. Lex. poirb 
cireutaires à ?’ infini seconk Mbérmine- par- le. deux: equations . | 


Ÿ Z din A+ ZX bin BR LXY dinC=0 ° 
(29) J » (a #). 


Ÿ X rA +. Jin Ë + 2 ‘Dir CZ oO. 


Les Ce ect. KPTIE M PE cTIT <E.. d'ecuie, Dana. ce Hieme 1: sème îe cod: T2 Teen. l'eguation. D: LT CC tele. queleonque. 


L” équation jéntrale d'un cer che quelconque Pal de De 


(167) 


(30) k (NZ Din A +ZX oinB +XY oinC)+ (X Pin A+ Yon B+Z sunC) eme X_+ nŸY+p2Z) oO j 
TT M ant Den COILA Fanten- acbiEcai CEA 


TT 


kK À | 
#4 cg ton. (30) iepreoent, ert- C LE, tie. coutbe du occort) Dee passank par leo pairb citeulaite à li inflr 


| G 
9%: (268); d'erte celle. coube eo un ceucle JG" (an); OIL polutta- enfin Dioposer det Hoi constantes 


achitratresæ %e maniere. à faite passer la courbe par Lois points axbi hatrement choisis; ces Donc Léqua- 


trorr « générale D'un cercle... 
On peuk Donner à. l'équation (30) Vea. Joimes- catieen ; dd ROLL. vufria D avoir. signalé la-melhôde Le 
| | C | 


jpcunek D'eciire. de suite celte équation 


SII Platier Cab des neuf pointe? 


Los à dei D, 


1° Lofaire. Gang erfe. 


v A P FE un poinkE Îxe, E que À æÆB soient: lex inteisectionx, avec Le. cercle, dune secanls. c quel. 








270. 
cortJLe, Pa pofaire du. pou P sea le lieu du point M defini par La relation 
9 1 4 : 
(Q) mm + ——— , | 
PM PA PB 





ot 
_. MA MB 
(2) +. - O ; 
PF A FR 


voir 6? (931) 
ir l'E nation Qu cetcle Vonne 
| D  F(KXZz) = 


Lex coo dorninicex. Qu P: X,Y,2, La Donne Da. painkE M 


Æ X, 1 Ÿ, ! Z, ; ‘ 
dar put Le. cercle DNvroe. Le. er 


| __ , 7 M 
chi TOUA- cepicventene pa —E Le itpo poiuE AP 
ment PM, la cvridonneer_ du. pont A oexont JG { (ao) 
mm Ÿ + mm, Y mm, Z+ m Z, 


/ 


3 
mr, TM n M, + 1 mi + Mo 


*. | . ! 1 Ê - 
Lex condonnees e ce point devank veéifier l'équation (3) Qu cicle, OT aiitA— 


CP b 


mi, X + TL, À, 














f (m, X + Ma À, ; nm Yim, Ÿ ,mZ+ m, Z) — O9; 


0 LL, ? ee elo npanE à 9 api 4 en la fo ‘CITLL ule- 9e Ca Lor- 








| eA me ÉORY,Z) + m, ma ef + Yf +2, )+ mx Y,,2,) = 0: 
Cle, à juation. Veterrune. lex valeurs, en gandeur eÆ 51 ne, da deu iapports — Æ _ ; or; d'apren: 
la relation. R ? La somme de «nr Lappode doifr che nulle, Donc on a- | 
(5) x +Sf, +2, =o; 
équation qui peut secure, putoque. la. Pction $ (X, Y,Z) eo Ju oecun? eye. 
| GR) Xe +vfe +zf, 


ea equahiont (5) ou-(5bis) déftnisoent LuTLe tion he ci co Données Dun-poinE quelconque M 


Qu lieu, ellex tepresentenk done La pofaice | du peink P (X,,%,,2,). 
271 JF le poinE P co sur- Le ceicle, la polaire de ce pornE eo la tangenté an cercle. V° (232) remarque]; 
rer conoduenls l'équation de {x kxngente ET Lt poirk (X,, X,,2,) fu cercle. 
FX, Y,Z) =e) 


272: 


273 





274. 


SEE | 
M, T »? . | a! 7) _ 4. 
| 6) Xfk +Yig+2i, =o, 
sec La condition : 
(S 73) | L (RS Z) = 


e)l Déta- encute Fcile- de Dékiminer Lex coordonnées du_ centie V'un ceic e, en marquant que 
T° (235). | | 
Ce centte eo Ce pôle de x droite de e Linfini. 
Ainoi lex. cvoQonneer du centie du cercle(1à) 5 JDŸ (263) seronE Debermineer par Lx_ relations 
2 X Y Z 


mm 


Din À Jin B Sin € | 
On peuE encore Vernontrer- comme- il oui la propriete 2e be polaire, è énoncee au J6£ (237). 
| Penona, pour- litangle de uefé eveñnce., le AT” frime par lee fangentae- menées du poinE F es leur 


cetde de cortack; l'équation du ceucle Jeta | 


— 
——— 





YZ = — x° 
la Jroile BC c6E Lx polaire du ont A JO” (239) marque L. 
NO enont pars Le. poink À deux. secantet quelconques 
(MM) Y=2Zz; Y=pZ (NN). 
Het cootdonnees. de leurs poinks 9 intersection. avec le. ceule  setonk 
"M [= ) N (re j 
X = ZNVA; X =2ZVR; 
M, = ÀZ ,. n | Y=mZ), 
LL VS. \X-ZVR. 
ne Jroile, paosanE pur le poink M, aura pour- eq LuHOTE 
| Y-1Z+k(x- 2VX)=0; 
OX PP rTLonA qi elle paose par” Le p on£ N , on thiouse 
| k =VR —VA ; 
on a Vonc pour Leg uation de la doute MN, 
: OO CMN)  XCVE-VT)# Y-Z VI VE =o: 
on houveia. Ÿe mème ent changeank VA en VX , Æ VR en n 
| (MN)  X(-VE+VR)+Y-Z VA VE = 
Qi. L'on conclu, en vutianchanE merñhie à membre. 
| X =o; 
£. aid. que lc secantéæ. M N, Œ M, N Le cotipenk sur la. polaire. BC. 
| n Éta a rrleme éiflcation pour Lex. drortea. MN MN. oo 
A Le princupe du 20? { 24 3) à la recherche de la conditien. d'ottfog onafiké Dex Veux 


&.. 


droites 
co) dot tr? 
| M, X + NY+E Z = 9 
- 7 : . . D . « 1° 
€)] faut CL F9 LITTLE ‘Jue. less Kaces JLUT la Qcotte 2e l'infini foimenk, avec. Let. pointe rcilaltes- à Fa 
l'infini, LLTL- sijokeme harmonique | | 


3 8 


C 
dec peinb civenlaitee. à & L'inféni. o0onE V2 12 fe 8) 
(9) . ‘ NV T, Sin À 4 ZX Jin BR + XX VW Sin ré — Ô, . 
L { X_ Din A +TY Din B .+ T Din C TO 


ED * ES " _ | ] | h - _ . * € 
éterminenx. tr faioceait.- de Doiles, at ar Par xenm.p Le or. somme aui- somme € du. biangle de. 
€ | | €. 


(182) 


“eference, et. passant par- le_-pointb congidetes 
À'équation 9 une Jwie parallele. à la 1 Jet Vwitée. G), oeca 
| | MA +NYHRZ HE (X ain A Yon +2 Din €) =o; 
EXP UOTE quelle passe par Le 20 rmel C, on a- 
| | kK DincC=-?., 
Ainsi, lex quationt de deux Duoiten patallèle_ auæ droites Q) k paosank par Le..sommerc€ seiont 
| (3) (M. Di C- P, Pin A) X + (N, Sin C— P in B) Y =o, | 
(M, Din CP, Din A) X + CN, Sin CE, PinB) Y-= 0. 
Cr éliminant 2 entte Le equakont (2), on auta. lex équation de Peu ? Doitès passant par- le_ 
Dommel Ce) Æ Lea pond cucttlaites- à L inféni iTL, savoir- 
A) X°4in À sin B + XY (sin?2A +DintB sine) + Ÿ*4sintA sin B = 0. 
Appliquonr- a ces deux equahona- (3) eE (4) la foumule (31) da 20 (177) savoir- 
() 282, =? (A, C+AC) ; 
OTL & LL 
{A, = sin AonB LB — sin "A +oin B-sintC, €, = pin À sin B : | 
(= = (M Din CP din À)(M, sinc- F, Sin A), 
Z(N, Fin C-P HinB)(N, HinC-2, sinB), 
Je =(N, sinC-P, Pin B)(M, Sin CP, Sin A)+N, Din CP, Sin-B)(Msin C-P Din A) 
SL boliiant cet- | valeius dan la telation (1), on Houve, toutes tdudions- frite, pont fx. comdilion 7 


4 octh og onalire eo deux droites @). | 
(s) M, M, +NX, +PE-(NE+N ME) « CoA —(P M, +P 2 M) Ce B (M Ne +M 9N) CC, 





Il1° Cercle con njugue par cappoit ä un kiangle 7. 
275. Vooux ajrpelleronx- cexcte conjugue joar tappotE & un fuianale. ur cercle. lol, qu'un vommek 
queen ue du hiangle ok, par tppoue ai. cercle, le pôle Qu côte oppose. 
Ji lon prend, le füangle donne. pour Faatg le de référence, L' équation- 
GA) AR +HY+VZ Zoe, 
Deta l'équation. generale deu couther- du Decond deg te. cor: geo par appotk au-tiangle de refére LeNce. 
Cn ft, la polaire. Qu oommeE A (%, =0,2Z, — 0) wE JO (270) X =o; & dinst. Je autiea, nous? 
verrons. plue loin. que. c'eok l'équation. generale. 
Nentiflank adoit celte celle quadien- (1) avec- “épuahiongenérale (30) 9 un cercle. DIET 1269] y OL 4 ert- 


dUj0p09 ank X — 1; 











P oimB+n Pin C = sim À, 
moin CHP Sin À = sin B, 
T bin À + nr Sin B — sin € } 
À M : Y 

Mt sin À n bin B : P Din €. 


_ De La or Jedruit facilement, er. je Lap pelank Lex velationt- 
| Sin? À = Din B + Jin C—2 Sin B din. Co À, | 
(2) | pintB = Dint C + Sin À — 2 in C sin À. Co E , 
Dint € = Pin À +Sinf B — Z. din À sin B. Ci € y 


ET CoÂ, Nn=C» LB, P= = Cos.C. 
N 1 a 
_4) o tt | | 


Ur) 


… équation. du cercle con jugé Par rappork au Fréarle. de 4 evence_ bof Donc 
(3) X*oin LA + Y'oin2B +7 sin 9 Co. 

de centre da cercle conjugue GE Le jppoink % “cencontce dec auteurs ; cu chaque sonmek ékant- 
Le pôle Ju côté oppose, Lee peupendieu taire ane d'un somnik sur le. côte Dppuvé dowenk paoser-? 
peu- le centre. On le voi encore 9 af? ec le VO5 (2 2), CAT On. AA PPOILr Celeiminer- Le certfte ? 
Lac equations. | | 
X Sin 2 A Yoin 2B  Z oin?c 
| Jin À _ DinB : Dur CC 
ce qui vof le poirnkE ‘de encontre dex hauteurs 9%; (ro2]. 

Cn guet ga à celte. propriele el à. celle. qu # et enercee. ait .9G;: (< 55), OL conpliutta atocment 


lang 











Le cercle. conpaqué a Lurt- fiangle Donne. 














I Cercle des ALEU poinb d'un CL 


T6. En appelle ALL {e- Cercle ‘4 ui passe ‘en MEME Lemyrs : 
4° Par ho Erors piede des Bauteuco d'unchiangle 
2° par Ces milieuce. de 30 cotes, 


3° par eo milieuæ. des dcofex qui Jeig nent Ces 20 OM. mels ŒiL. L point Àe. concouxC- den ? 


Buteurs. 
L'iquation d'un cercle queleonque co (30) JGr (269) | 
NL sin A+Z Xoin B +XY Sin C +CÆ Din À +Y sin B +2 Dim Cm Ka n Ÿ+pZ) 5e | 
«/oienE A,,B,C, ler mulieige dea-côles Du. Friansle que. roua- choisirons- pour” fiangle_ de référence. can? 
| poink se ouvank sur lex. médianes., leurs évoonneer- teopeclivea- seconk JG? (102) 


(D) À, x T°, | ; B, J Y = a 2 =0O, 
YoinBe Zoinc; Zone =xXsinA; LX Din À = Y din B. 


Cxpuimons. que le. cercle. a- — Peooue pate par teo Fro1s por ait trouve 


( noin C+Hp Din B +22 Sn Zoo) 


p Din A+ m Din + SRE Lo, 





| m Din B+n Din A + RE = 0; 
on JeduE Ve Là: | | 
| | mE=-+CoAjn=- 1 Co B, p=—+ CC. 
L'e eg uation dir ceccfe des meuf je oùnb pour Ce Kiangle de ceférence col: Done 
(2) EX sim A+Y nb 4+Z on €) (& Coo À + Y'Coo B + Z Coo C)-9(YZ sin A +XZ sin B+X YoinC}=0, 
ou, en Peveloppant- | | 
| (2 Gi») X 9 in + A PV Din $B HZ Din 2C-2(V2Z 2 A HXZ din BEXY sin C)20. 
e doit. éclle Derrticre foime, nou& voronx qe Le. cercle des neuf points CZ£io), le eeccle citconserit. 
(5) M2 (259), le. cercle conjugue. : (3) 96% (2751), onf mème. ace radical. 
+ PA | D emontiont maintenant {co propüucles. enonceer- pour” lé. ceucle. eo nets poind. 
1° À & on du cercle dep neuf po ind | 
Joit R, Le. rayon du cle, ora. 





OT” 


« 4 > > L « ts e , 
BC =—, Din A = SinÀ, + = 9 R ; 
| SA 


Le raujon du cecle: Ve. reup poinks coE jal a la moitie Du Lay on DLL cercle. cixcons cut. UE hiangle? 
0 
2? eÉ me Aix, cer Æe de neuf poink oo 
A À apré la temaïque- Ju JG? 7 { 2? / 2 ] ef: le eg ualhon @ bis), lea? 


cooid ONTLCEt 9 iL- centre. 4exon ts Delermincen. par eo. équationt- 






KointA-YoinC- Zn —Xoin CHE Sie #B 7 sin À _7X Din B-YsinA+Zin2c 
| “sun À L sin B sin C / 
X in À + VoinB+ JL C= + 26° (93) 

On JcduE De ces équations, ent ayank aux ielatione. (2) Vu TD; (275) 

cE à l'éjalité s — 2R sin À Din B sin C: 


R » 
X, = + Go (B-C) 











A) Y = + Cm(C-A), 
ed Le = CARS). 


On peu£ encore caleuler- comme LL ouiE lee: 02 onneer. du cenlie., On à a_ 
| 2, = Où =G,& - Où, : 
Or G cab eqal au % Ju poinE B,, puisque À,B ok parallèle &æ À B; mai le poink PB, cof: l'intersection. 
9e AC cE De la médiane. BL, ; le Z Ju. poinE B DEta par” convequent, Denne par- les eqiahiona 
| Y zoo  ZainC=XsinA, | 





| X sin A + Y Din B+Z in CEE: 
Ci Or ETL. conclut 
—. 5 


Z2=GG— 
17 2R din cC 





A quanlile OG, ef le Qu. cenfte ou cevcle cLicorro cuif ait Liangle A B,C ; jai suile 
0& - & Cos C. 





2 
Done. 
S R 
2. = — —— Css C. 
2Rsin € ? 


abc 
À KR 





——. 2 . 6 . « Loop . 4: , . . 
SZ — 2? K Jin À “Sin B din C — Cas C — Pos À: Cos B — Din. À Din B ; 


par condeg ent 


Z. = 


Ce 


= [2 din À Sin B CC] = — L Crs (A —B). 
C 4 FD | | 
° Le certe du cercÉe deb nenf points cor (Ce mifien de. Fax. droite qut geintk l. centre d du cercle 
circonocuk cat porr£T d'intercoechion dec Hoto Bauteurs. | 
Lex cootdonneen. À, Y,, 2. dar centre Qu cexcle- circonscut sont PES 269) 
h | (Sy OX =RCAd,V=R CaB,Z RC» 
Len cootdonreet. X, , Y,,2,, du. poin£. de tencontia dax hauteurs oon£ Donneer- par Lu e ualioun 7 
DO {102} | 
À Go A =YEoR = ZC»C; 


X oin À + Ÿ oinB + Z inc = 2. 


72 


hi L'on temaïque que 
- | S — 9 R° Jin À Din B vin C 
(6) 
bang À + Tang B +tang © =  Eang À lang B Tang € 
on Vediul Ve. equations puécétentes | 
= ROBE CC, 











(7) Y —=2R CA CC, 
. = ?R CoA Cr LB. 
cJ/ _ agË de demon que | 
x 3, + À, È Fr Ye , Z=— 2% 22 
To 9 ? © 9 o 2 


Or 
X +X,=2RCB Co C +R Cop À = R. (2 Gs B GC +Gn»A); 
e£E comme | 
Cao À = — Cos B Cos C + Jin B in C, 
il en wsulté | 
X,+X, = R Go (B-C)-2X,. 

CG. F D | 
À Le cercle Aer neuŸ pointe panse por r Leo piedo eo Bauteure. 

DA pied P de la hauteur coutéopondankE au Sommek À, -par- exerple, x pour- coo donnees 

| X =o, Y co B =Z CC. 
D i l'on substitue oex valeurs Vano l'equation (2) Du ceicle der neuf” point, on-houve 
| sin À. L.Cos B CosC —9 Pin À Co B CoC 
q uantiké evidemment nulle. | 
D: Le cercle des neuf points PA e pa Leo Leo milieuo. À droites qui joignent Les porrumiels 
ain -poink de concouxo de Pautéuro. | 
es coodonneer Du poink Je concour H es baukeurs sonk Donnees- par Leo cali C7) ; lea coo- 
donneec_ Ou oormmek À s0onk | 
| X=2RainBriné, Y=o, Z=0; 
lex. cootdonnecs. du point À, milieu de AH, peconE Donc. 
(3) X,=?2R Go (B-C), Y, = R cos À CC, Z = R GA GB. 


Roétuone cer valeurs darto l'équation (2 Bis) du œucle des ne + on péalablemente » FELO E AOUA 


La forme 





x (x si sin 2A 2% in C-27 sin B] +Y'oin2B 427 Sin 2C-2VZ Sin A mo. 

Or Ja quantité énke. parenthee. -s anrutle quand om remplace. % ,Y, Z par Xi, Vs Z,; elle devient 
me 
Co (B €) Han.A Coo À — Cos À din B cos B -.co À din € CoC, 

out Co A if Co (B-C) sin À —- Sin BCoB— Sin CeoC) ) 

ou Cos À {Co (B-C) Sin (B +C)-oin B Co B- Sin € GC) ; | 
et, en fans Le produwuk CB C) sin (B+C), où vif que la quantité. enfËe paienthese cok nulle 
Œuankauc trois derniers lermer de l'équation ptecedenté, DA JeviennenF par la. Substitahion. 
. 2 R° Co ° A Cos B Cos C {in B Go C'+oin € GoB- sin A), 
quantilé évidemment nulle. | | 


Clinoi. | | | 
Le cercle deco neuf points À ui King Le + aose: 1? par {to milles der côtes; 2’ par-les 


(173) 


pieds des Pauteur; 3° Par Pa milieu des duoiteo goigrenk Éeo Homme ou poirnk de 
concouxo  deo Bautéurse. 
Le Ca on. de ce cercle eo Lx moike du Ca on du cercle cixconsctüik au angle, SOTL cert- 


be es ou milieu de Cx droite qui gr Ce centte + dur cercle CULCONS Cu au pointe de- 


rencontre des Bauteurs. 
{0 Dcyeloppemento que. Tout PCTLONA de. donner permellionk de LesouQre- nalyhgueman LIL. quand- 


nombre de. question concernant Le. cercle Dec sé poinb. 


Chapitre IT 
Eguation lansentiell e dl LI Cercle. 


SI Coordonnées Pilutéres u <Q. 
J° Gain dun Cul. 


L'éuation. x entielle d'une couxcfe es une relation entre lee coodonneer_ d'une queleongue de sex 
langenke LL coutbe- ed Le lien der intersection Duccesoiser. de de CAT où É'enveloppe de 5e bngenter. 
277 N° ONG éhBode | | | 

<° épuation. er covidonneer carkesuenner- Q'un. cercle Lot pour rayon R,a «kb pour- cooidonneec du cnfie, e0t 

© (x-a) + Cy-b) +2(x-a8(y7-b) G 6 =R. | | 
cJoik une langente en un. poin£ &,,ÿ, ; ven equation san. DOS (212) 
a {2 + C2) 0) y (Co, a) Go 8 + (4, -b)] a (a) D) 
= (a a)Ces 0 4 (y br) dos 8 = R? : = 























avec. la condition. 


(æ,- a) + (=) +2 Ca) (y D) Coo0-R =o. 


Le coodonnecr LE, DA de la Lang ende- JetonE 2onc- TG [no] Déléimincer pair Lee equations | 
_C 7 a )(a +b C0) + (3, ch) (a C8 +b) +R 


A 


(x, —-a)+ (y, -b) Co _@ -A) C9 +, -b) 


(2) 4. _ U, oo &. 
: E (x, - a) + (g-b)"+2(&,-a)(y —b) Cos 0 = R°, 


ou, en ouppumant les urûicer, ‘PienanE lex coodonnees hbomog enex. dans l'un ef L'autre système. c Deoignank par—à 











la valeur commune. Dex vappous : | 
2 + 0 -(a+b G0)z + ÀU Zo, 
G) (I 2 os. 0:+. ÿ— (a Coû +b) 7 + à + =, 

x(a+b Co 0)+-ÿ(a Ce 0+b)-(a? +5 +2ab Cos 0 — 

e x°+ ÿ + 2x y Co 0 - 2x2 (a +b co 0) — ?y2(a C0 +b)+: (a+ +2abc00-R)7"-0. 

_ 


R')z+2Lw—0o, 


€ la Decnicre de CC quafie guet! TLO Un subtilueronc La siuvanie. obtenue er. ajoutak Ls ? Éroie premièe 


voopccivement- mul li ee pur, V,? 
(3 Bio) LR +HYY—-wzZ = Oo. 


Vo sur auront alout- Î enveloppe Geo langentee (1, Y, w), est iminanE X y V7 Z, À entie.. Le Foix piericiee- qua 








on (3) eg l'equation (360) ; on frouse ainot-. 


(7) 








LL te, | Lac © 
(1 Co» _ &+b C8 i£ 
| | | | oO. 
Cos P 1 à Cm0+b v 
à + b.Co0 b+ Go +b a+ + 2ab Ces 0 -R° & 


©, Deduuit de là en. Péveloppank 


2) nu? (a*sinto-R) + LCh'oin 0-R ) + 7 sintp +2 u (R‘ co +ab sin*0) l _. 
| — 9 asin’8. uw —2b sin 0. vs J / 
Cou, CT faisank w = I, 
Gers un (R-atoin 29) + (RE sin" D) — 2 uv (R'cos 8 +4b sin*0) 
1 bio | 


— O0); 
+ 2a sin. u +2b sin 8. — Din * 0 


elle of L’e eq ualton tangentiele d'uri ceccle é AXE cbliquau), a Œ b sonk Les coudes du centre. HR Le “a 


Ps Dire HBode 


On ature pla tapidemenk æ : l'équation dt cercle, er - prenan pour poid De Départ la-foimule 962 29) 9 
Donne la dtolance- 9 un point a. une dif. 


DE R cof la Distance. du centie. d& urle. langente- quelconque, eÆ 51 a b sonk let. cootdonneer Qu centre, ou, ce qui Le — 


ULent au meme., JL 


au+bée-1— 0 


LE] . . À —- . « J 
cote eqieabon. dicentie, on auïia, D apres Lx foimule mentonree: 


| au+bv-1) Sin 8 
(4 ler) _ = 


| Vu 24 7-9 x & Co 0 











279. 


ê 


V Z co, eÆ Pin 


3} | | . . 
Lim . Ers TZ o) j OTL. Eco LLye Aitlôt 


Hemaxg 1e . ur que L'equation- genétale- Qui second Dge 


u . À 
itpræberile un cetcle. il faul. elil ouf E que. 


d'où veoulle Î equation. Dgja- Houvee | 

u LCR? ain 0) + CR sin *e) — Qu v(R* c:0 +4b sin?0 ) +9 à sin*6. uw +2H sine. y dint0 = o. 
Fremer P acticuficcer de Ç” equation tangentielle du cercle. 

42 rec 2e coodonneéer tectang ulaitec, ou 8 = 90° 

Le equalion. Dun cercle” quelconque pr rend alou la. forme. plue simple 


(5) u°(R-4#)+6° (R° x) - 2abuv +2au +2bv-1=0. 
9? L'ouigi une Ver covQonneer. co le cenlie Qu cercle. 


lois à kb sonE nulo, l'équation Qu cercle à la firme 





(6) ut+et-Quo co0 = 0 (axe obliquec) 
FR | 
(7) ui + v? Z _ (acer ceelaurtg ulairer_) . 
l Le " ‘ 
2: e cetcle e0f lang ent aux deux axer- de cootdonn cet. 
K . . - ’ ! 7 4 _ . 
On … alouc à = _ . b=- ) ? OU éTcote, of peux CXJIUMEIT GUE les covdonneer. 9% Laxe © x ( ea .2. U = oc, 
Du Din | 


» à ; _T! … - . . | ! J &. Ê 
; = ps o) vérifient L equation du cercle, ŒLTTOT- que Les cooidonnees Ve Laxe_ OF ( C. a. 0. U = ©, TPS y 
o | | 


. 0 
. bauna —< 
(8) uv k(u+v)+k c + Z 0, où k — “2 =. 





AU+IBug+Ce +2 Du+2Ev+E-0, 


2 BF-ED 
-AF-E-CEF — 
Ces 8 : 





etant l'angle. Ver AMC, 
c 
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980) 
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IT:  L'oint de contact d' mre-tengente 
Re CAL ILOTHA 9 aboQ que par” Ut poink atbitiairernent donne 


(9 Aux +Bo+Czo, 


| or peuk tou ouY mener dette Fangenter- a un cacle; car les coo donnees À Æ & De ceo bag enter. seionk les soluxhons 


| communes. auæ. equañone Co) eÆ (A), nombie. evidemment eg al à ‘eue; le. cexele est Donc une -coucbe de 9 <me 
classe IG 2 { 36]. | 


cJoienk U,, , Leo covdonneex d'une La aa ceicle_ 
Go) + Cu 6) Z 9, où £ (u,+, w ) ZT © 


llen ternQant homogène ; Ca. d. que U,@, von une. solution Ve. l'equation- Go); D s'agtk De Fiouver L equation du peer 
| De contack- Ve celle Fanoent 








| e] re NHérfode. A point de. contact de la. tangente (ae, ,%,) cé la position. limite du. pointe 9 intersectte 
| de cells fangenke. AYec. UE fangenle. infe iniment voisine. (us + A 1,,4,+A$%). ©, Leg uahon- du porn dinkisec- 
hon %e ces Deux Voile we VC? (129) | | 


= Qo = 3% Qu -u,) 
Su, 





VA limite du. Lappoik A6 of la Détivee de par rappotk à d LL, ©  ctank une. fonction Ve iL Défénte_ par Lequa- 
A1. 
| Hon. {10) 


Cr à done pour l'equahon Qu pornk de contacE 
D} 


LE, , 
V—V, = — 1 (u-u,); avec f (u,,4,)=o, 





1. +ef —(f, + É )=e 


Je. L'on. duppose. la-fonction # Cr, ç) tendue. bome ee, on à 


u,É ref +R, —2f(u,,e,,,) =o. 


| (Ainoi l'equation du. poink de contackE de La tangente (1, 4) ai cetcle 


Go). £ (a, +, w) = 


oJ Cta. | 
} 1 ; 
(11) L 0 +ot, + ww Le = © 
avec la condihon. 
@1 bis) . f(u,, W,) —o 
Pur le cercle. | € 9 + 
1 2) 2 HOT — — ) 
| 1t R? 


l c9 uation. 911 pankE de contack Ve la fangente (us ,4,) sera 





uu,+vw, = 1, 
(13) , 
9 ? _ 


Li + © 


U R? ‘ 
2° Moto. | | 


, PE n L ï e . | 4. 
A equalion du ceicle, ar covidonneex Culeostennes ho mrogenea clan 


O4) »L EF Cæ, V,?) <o, 


? . 
le cootdennecr  U » V, $S7, d'une langenle’ 


é, FE, +Y E +E 0, 


L à « | / « ° ‘ 
sonE lice. auoc cod tdonneet… X, V,Xx, de om ppoink de contact: par lex. tdations 


J 


D Ro Fr 








_X = = —— ; 9 ail. WU + YF —-WZ TO. 
u v 





(176) 


Cr eliminant Æ, V,Z. entie lex équations (5), OTL- obtiendra l'equation angentielle Qu cetcle., savou— 
| : 46) Lu, v, +) = o. 
©,- si l'on. pee 


? 


| 47) u=rE ,v=T F,, w=-LE,. 
Les fonctionc f &Æ F se chang exont. ientiquemenk | L'une. Dane. Lautte. de oo. quon AALia-- L entile 
| (18) F (x, Y,z)=f(u,e,w), 


. ; | 
LL. L OT ga ee relations ( 1 7). 


| (x, yr)=A x" +28 æy+Cy"+2D 2 +2 Eyr+Fc, 
le rwesultar Ve l'élimination de x, Y, 2, entre. Leo équations (5) EF 

















B D L 
CE + 
| = 0. 
DE FF -w 
US  —w O 
Or oi L'm pose 
B D u ! 
C__E © 
D LE F -4« 
Ge Be) £ (x, o. wo) D LA VE —w O ; 
| A B D; 
B € E 
D E F 








U,6,w, d'une langente comme Define par leo calités (7) en fonction Des cooièmreen- de. “son poin& de contack: 
VE suc. allons en conclure lex co Donne. Ge pein£ Qa  condacE en. fonction. dex coo Données De a argent 


EL. 


£, = Fe + PF y. Su +E.x, 
OIL, apres lec. telations. (17) , | | 

f,, =? (us, +4 Ya wz,). 
Mau entre. U,0,w, &E x,-4,7, m à la telation. 

UX+VY—-Wr—9;, 

D où. en Villerentiant par vappout æ 11, 
| , / u 
x Try, rw +EZzo; 


jar condeg uen£ 


- 1? 
| Riu 
On arivera Done'ainor auo. telahonse suiyantés- 
» + : | 
1. 1 _ + 
(9) | DC ri , ) dar] @ D TZ = ++ f! ) 


qur 11e. sonk autre que- lex eg nations. ( 17) :esolu.en- par appoE a 2, V; < 


syoleme. Pen coordonnées foint ef danse le. yoteme Dex. cootdonrecc. tangentielles. 








on constate aioement l'identité (8), Lrogu'on à. remplacé u, 0, par Le. cales A7). n suffir, Pour cela, De rbun 
cher 9e.la. derniere. colonne Qu Veterminank (numérateur-) La Domme- Den Here premiere teopeclivément meuttip lee pare D YZ, 


D ok. pourront Donc, lroqu il agua de. Fanofoimer Ls équahona- 9 ur Siplème- Dar un autre, CS Lé coo donner? 


Difrventions. Les deux. membres. de l'irentité (18) pa” rappoik a L, en conoideiant C ,Y Z, comme. es fonctions. De u il vient 


À en relations ( 7), (18), (1 9) éfablissent neltement- La couelation- entre. Le eq uatlionsx. Qu meme. ve cle, fP us et. ann le 


D apré cela, SL Dr Vi Lo SON lex. covdonneer. Du poink de contact 9 une fang ente. Cu, a, AY at «evele. 


Gan 


| (16) f (u,v, 4) =o, 
l'équation de ce poink de contack opera 
| L X, +OoY-WX,—0; 


hou. d'apres Lee relations Go) 


) ; J 
(20) | ES + ct, + ot, — 
avec. la condition 
_@o Be) £ (u,,6,, ,) =. 


De mème, si Cu, 44) sonE£ = lex co donnees. dune. tangente ai point: (Rs, Y:t5) pour Le cexcle_ 
GA) F(x,y,2) =o, | 
L'equation de eclle tangente opera 
| Ru +YA TE 0; 
ou, ?'aprèn lec relations (17) | | 
(21) x F. + Y Fe ++ FE, — 0 
avec la. condition | | 
(2163) Fa, ÿ,Z) = o. 
983 | Cmdition poiu- qu ut pou donne soif su un L cexcfe. 
fai l'équation Qu cerde- 
(22) (a, 9, &) oO, 
Æ | | 
(23) Au +Bo+Cé —o, 
L' puatione du point Donne. . 
D ésignonx par (u,,%, #2) lee cooidonnéer de latangente. à au poin£ (23) suppose sus le cercle; l'équation ou point: De 
contack veia VO (281) | 
un, + cf, rat. Oo, avec ÊÇ(u,, 4%, ) = 0 


EJoentifionc. celte Qeinire equation avec- L'éguation. (23), noi ALLLONA 











£' €, 
(24) : = … =. Le EÉÇ(u,s,w)=o: 


On poutta tempolacer la Derniere par À u,+B «4 +C<, —o. 


élimination Dex rappoub © , Ÿe , entre len- Fois equations. (94) nout couiiæ à la condition. cherchee.. 





es” We 





III: Sints circulaires a Ci 


282. | non l'equakon Du cercle sous la forme Der (279) 





Hin?0 























| u7+ e-Quv Cos 9 = RE 
ou, en vendank hornog ene- 
| | (25) u?+e- Duo Cos8 — - a 
° <q nation. d'un point à l'infini est Ve La forme JS? {u3)] 
(Re) Au +B& —0; 
EXP UMLOT que Le. potnk sl “JLUT Le cercle. (2 5) ) OL. AUTFA- 9° apier La methode. ex ponee éLiL Ne (283]. 
ui, — @,. Cos 8 LL V7 y Ce 0 : — dire 
A 2 | e) 


Au, +B4, Oo. 


- « . ° 4 * ; 
Climinon ss Po A en ce CE equahonx, OFL. Trouve as ZA, PittA— 


4 


LL, — Co Co» 6 Co — Ces 0 | . 
= Au, +B 6 =o; 
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Dont lex . cootdonneex. À y ——— 
Le 4 


eos Le poink polaire. IG 


(178) 


d'ou L'on. cncluf le ualion ?e condition 
(27)  At4R*+9 AB Go0 —o. 
Jè maintenant m élimine. & entie Lez. equations (26) ek (27), on. aura L'equation QDea. poinds a l'infèu Ju Le cercle, 
on Fouve ainet- | | | 
@8) { ut+ w6?_9Q9u e 0 =o (axe obliquer ) 

u°+ 6° —=o Cases rectangulaires), 
c'e € <q uaxtion ang entielle dec poinb | citeufaires à. Pinfini. 
On voik que l'équation. (28) se Véduira de l'equation (25) en ouppoant & =0, 2à.% en chechank Les tangentee? 
S, oonk infime, où enfin, lex langentes qui passenE par Le centre. | | 
Remarque L. L'equation. (7) JC’ (279) noue montie qu ‘on peak requider l'équation tangentielle_ C28) Dex “Den 
poil circulaire. à l'infini, comme celle D'un. cercle. de centre. fêxe  donf le rage sf infini. 
Remarque II. Deux droites sonk cectzeng faites Éroque Faure points polaices., tefatifs au sypote- 
me der deuoc poinb Greutairec & LT infini, former: avec cco -drmoc pourb AL DT ysteme barmonique; 


PH, <e que teetenk az mème. foroque Ce point polautce -à &e l'une pe Eouve our l'autre. 
co éenk À uw, 4); (ur 2) les Deux © Droits, Le poirnk polaire de la F Lemiete. par vappoik aie Deux. points citatdai- 
er. (28) of JG (135) | | 
u +6 V-3 L HIS 
u,+ 4 V1 U,— 4, V=1 _ 








eQ nation. qu. se tcAuF à 
UU, + V4 To; 
(285) 9e La Droite. CL, , 6, ) par Lapopo ou du cercle (28). 
Or 3e / lon cxpume- que- la Droite. { Wa ; %,) passe par ce poink, OI 
Hu, +0, 4 TO; 
° ; ‘4. : € . . ; L - + © 
ce: qui col La. cmdiion pour que Let Deux à couteau. so1enk teckän g ulairer. VC 7 {1 31 ] . 


LV: int. polaire dune droite ?. 


Le and 
et É on considere une dite froce D, que par ur poink quelconque: ceHe droite on -mene Lex 
dertoc Earrg entéo IT, cE l'E, au cercle ; me droite. IL , padsank pau Ce point I «E Lelle que | 
€ | | | l 





| | 2 1 4 
bang DIE “ang DIT tang DIT, 


Parserr par ur poink fi ae P, Poroq Le Ce point I Le dephacera sur Cr dco1ite D |; ATOS dircore que Le > 











| point P &k Le point police de fx droite D 


abo, COTTIITLE. an IG? [1 34) que la “«elaHion (1) peuk s'ectire. 


r? 
ce MacG LOT 9 

















ns D 
oin LIT Sin LIT, 
(2) = + ro. 
sin DI T, “in DIT T, 
JE O co: l otigine Der coodonneet., Ck; qu'on. pose 
. Î a a . 
NT 9 -Jin LIT, dir OID 
nr, Jin TL 1D Din OIL 


lex coodonneer 9e la droite. IT soeconkE, 9 apia- lea formuler (25) Ju JO? f122) 


MU + M, Uo CM, PV + Ma © 
LL, — V, = ) 


1 — 
M, + TMS ML, + Ts 














| 1 7 , « 1 ; . 
Cr Des nrarnE par Lee %, lex. cooudonrieex. de la Aroiké. D, par ÇU, ç) Len. covdonnees 0e la Voile IL. 


(Fo) 


Di | oo _ @r la Voile LE doit he langente au ceicle-; soif 
f (w, 0) =o, où f(u,v, w) =o; 
L'eq uabhon. Je ce cercle, on auxa one 
£ (mu +m, u, , M e+m, o, ,Ma+my) — ©. | 
É Developpank par “la foimule De Baylor, il vient (en cctivant m,w 4m, 46 au lieu. 
de M,+ Me, ce qu on. peuf k rosjour faire en ouppooant 4% 21, =1 & la fin du caleul }. 
m £ (u,v,w) + mm, (nf + cf + w£, + mé f (us, < E,, &,) = Oo, 
Cette. equahon. QDeleimine Les Deux cappotb FR cotceoponank aux Deux ae menées 
par le point 1 l; on aura. V'apie celle equañion. k la definition. (3) 9e la valeur ! Le 

















Sin OTD [in LIT, Ain LE, nf, +of ref 
Te : , nn + ne = — — | ° 
in OIL Dur T ID _ Din F, ID f (a, » , Vs) 


JE als on a aqusd a la ielation (2), nm concluk dela 
(3) us, +of, +, O, 
équation qu'en peut éaire | L | 
G 6ie) uL + HE + al, 
L'équation. (3) co une celation ente Le comennéen (u,0, 4) Dela Voile mobile TL; on voik que celle Doile-. 
passe par un poin£ flxe; l'équation (3) ct celle. Xe point polaire %e la Voite D (u 
Remarque. dovque la Droite. (ui, Vos We) ef angels à a: cercle, l'équation {3) Donne. de idemment ‘le poin£e 
condack (nm) 26% (281). | 
286. Le pournk polaire d'une droite 11/00 autre, ici, que fe pole de fx droite. 9682 (231) 
Joik, par exemple, l'équation tang entielle Qu cercle | 


Ch) ui+e* = _ j 
LS OT equation. ET. Co0 cdonnee-point, RCA Tor (2 ET, ou (282) 
(3) = + y” =R ) 


on a enfie. les cooidonneex. du paœink (x,Yÿ) & celleæ. de la droile (u,e) let telationt- 


ee. ÿ 
| | 9 
(6) — ZT — TZ KR’, Li L+TYV—-1 ZOO. 


— 


lt C 
7, k | ne 
— équation Du poink polaire Te ladite (uw,e,) «Et 55 (285) 
(7) LU, +Vo, = 1 =, 
on . Re 
cE lex coodonneée. (x, , 9%) %e ce poil setonE JG (in) 
(8) y = R* L,, Ÿ, = Ra, 
D un autre côté, la polaire de ce poinE par tappooik ail cercle (4) ET IG (2 31] 
2 | | 
x R'u,+vR ee, -R?-o, où æu,+Y9, —1— ° ; 
equahon cepucsentant une dcoike Donk£ Les cooidonreec. sont 11, Æ P, JG ° (110) . 
CG. FD. 
9 OUR SELcorte plus. loin. une propiiele Ju nou perrellica. de. construite Le poinÆ polaire d'une Droile par tapppotk a 
: ur cetele. | 
+ h . 2 ee . 
? 8 ]. Le 7° ovrrt. jf taie de x dote. de 1 infin L- eo ( centre du cercle. 
| VE équation fangentielle- Qu cercle. tappoité æ son. centre eek 


"1 , _ 9 2 


u? + o? = RE ; OLL, er cootdoniteest- bomogencx., U O+HQ = — ; 


Le point polaiie de la collé (u,, or) e6K" 





LL Eo, + 8 Vo — = 4: 








(80) 


_ | 
. ‘1. 4 Le . 791 ‘ , Lu An! 
Aex. cocdonneéer. de la-Poilé Ve L'inféni sonE VU, =o,v,=0o, EL equation p'ecedent Vonne- 
WG To; 


/ 


c'est leg ation Ve L otigine ou. cerlrie. du cetele. 





V ° Caution à du cercle tanyenk & Hois droites; ete. 


288. J'apposons lex axer- vecangulaëtes, l'équation. Qu cercle. sera GP (279) 

| () nn ?(R-2) +S(R-H)-2abuv+2au+?2be-1=0; 
ex pmens qu'il tuche les hoio Deoités Cu, 4), Cu, ), Cyr), on a lac équatione-%e conDikon_ 
| (R 2 d)u + (R° 3°) ç° _ 2abu, 4 + 2au +2be —1=o, 
(2) (R°- a) u, +R 2e! _ 2abu gt La ut2b4 12 0, 
| (Rt-æ#)u} +CRŸ- 2°) C2 _ 2abu, ,+2a Uo+2b 4-1 = 0; 
con. velationa. DéFecmineront les quantibéo inconnuece R (a Lagon. Qu cree), a,b ( cootDennéer Ju centre}. 
2 89. OD ébermination deo poinb communes U deuoc cercles. 
c'oient Les cquatione. eo Veux ceuclec 








Go) f (u,v,&)=0, (u, +, 9)2=0o; 
Æ (ue, %,), (, 4%) dec tangenles. aux premier ek au second Ve ca cerclen- eu- un-Ve- leurs points 
COMMAUTS ; Les equations dec poid De contach secont | 
ufr + of + GE TO, 


u P+ e fa œ fn 





Ce Qetroc. point devœnt. coincider, on auta., pour. Déberminer- Lex Ta. aie aux poinb commun. auac Veux cercler 2 


ler equationce 





. Fa 
F (1, , Pr Wa) TO) cp CU,91,66) — 0 


, . x ° u , - , re 
cet q uabre. € uationt.ppermettione 9e calculer Lee quatre. inconnues. Mo , —— Ra RC 
il Vo Vo SP 


ppliquons-aue Deuac- cercles IG 5 (279) { Foqu ie ci-dessus) 
(ue-k(u+e) + k? Cos 
o La 
uv-g (u+v)+ g* Co 


Or auta, Dana Le cas actiel 
e 0 
E2 ‘4 
Le 9 s 
HS ùg gui -te et 


| 2 
V3 7 k u, — k __Ek Cu,+4) —?k Co 





U, GE, — k (u,+4)+ k Co? = O) 


© 


: | 7.2 9 
uw, — g'Cu, +4)+9 Co re. 


ee) 


Aa «esolution. Ve cex à Uattonc Le presente. par de Difficulté ; mais id ny a aucut. inter a L'éfectuer- 
| Ô _ 











adrifatere ? 


+ 
290 CP TE ent JT l° Ho € a FF 2 Fer. PAS a fai tte a Et eq malien Éarrg entiere 119 Lire. Dno mers. La PP «979 cite mn) LL. GAL FE. 


C 
£ o LT er S : eg “ ; Der: æ Pa À Css ( o À ‘ 

hr OT ra 4e Paaat ÉS LA GR À. 44) ARE. LOS AULCOTLS CA Æ LEFL. TEPLELE,, CL IAALE Ter ETULS COL ‘ét LA4 <<. cexefo., €. P TO dant 
£.* 





! o €. 9 o. 4 | 
VI: Céxele ANdCILE darts 


À À + 4 Po ot j +4 + 
AE De Aro Eole æ derux JOTILITILAD GC [Ed TEA. CÉIL AL. Prec LR. de Dex dioEarreec_ ALL. desc. AILTS CEA 3 OT- 


IA Aata tn crqipork como tacruE . 


Ci g RTS Ç 
UD RE LE A HOT she ds Lasers .. ‘ La dE 
nn) RARTTLALICRA. < 44 PEER CAE. 3 À Me | “À re] # . 








21. 












{ 18 1) 


o/aient 
A au +asv-1 = D, 
7 , BR — bu + b v —1=o, 
D C'acu+et-10, 
d D — du + dv — 3 = ©; 
D Lox cquetont. PET Serrures : du quad ulalere. Î ee uation 
(2) AC -XRBD =o 


’ . os CPE 4 “Le * « : 3 * 4 4 s 7 PR ‘ « ajats 
ivpprcoentéra. LTlC. Cat [AT no cutle- dans ec quadu alvie. j 2l 2 le. quad utlafeie. sakisfuk AUX - conditions d'nact t pbôclile 


cle. comique. Sid. At cercle - Pour nc valeur amvenatle %e À. 
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3 | 3 ‘ , | | fl Le 
+. . H . . ls ne 
ch Où Æv son les coyidonncer. 9 LILE. langenle- Juvlcongite la Distance. Den. poinkb A,B,C,D, à celle fang ere -eonk 
L 


ONE | 120) : 




















» À LU — 73 À € 
AA — + ul , BB — n 
f 9 À 2, 2 
\u + Ÿ u *: v? \ u° + ’ 
Y ? * 11 © ? — ° gv 
CC MMM . . DD=  _— , 











ns . — j - x ? 
Vu?+v Vu?+ u*+ & 


T, La V7 conclu, OLL cgur a la. relation (2) 
€ 





AA’. cc A.C 
D = =À) 
BB DD B.D 


TD se TT 

C:. € SH, D. 

_ A , pa | . . . « ps » | 7 NS d s | N , | | | 
(© ue voiE AHOL que Î L nli00 uchon cé code ALL CES lan est lle T- peunek à L ara be aborder ° Î [Egs) pPiepuctea. relatives. aux? 


ne e) . . # 9 $ . ‘ 
fang entex- awce. la même. facilite que leo propusctes wlativeæ. ait. pond. 


, | . . x u : , ’ ) . : ? . 
CE par L'emploi. simudtane Ÿe éco deur. ouysheme- de codonnees, coordonnecs d'un pointe, cooidoreéen. d'une dei 
. c | | 


. r TD 3 4 . t 
| te, que l'analy Hg ue porta lulter- avec la Cjeomelue. puxe 
Ce € 


NT J « 7, ° » : ? 
9 ec po van 1 Pa 4 Don ner PP lus A ele nie. . L ebide du ceicle, ILO LA LL) ELLOTIS- au Crerccieec lex en ONCCA. A7Ors nontbret — 


| AIS Jr op ice. « } {1 £. Cire enE : Le. CE cle. 





os Ldane Ld 
J 


SII (So «doi Lee Luilatère sr? 









$ 








dun ! Per 





: h 7 
< - Le | 
LA Eau , end 
L: Lg ualion La ? 
eg nation lang entielle Jun ceicle. sera une. ielahon entre Les covdonneeæ- VU, V,W. Tune quelconque 2e 
Det lang crea. , 
ne D ne 
se ON © elfsode. 
FD … +1 . 1 | [ « 
oif | eg nalion Turn cicle, en. coodonneer. Hilatiren ) | 
| | G) FX, Y, Z) =o. 
“x lang ente. url LT porn (X, , La , Z.) AR pour y ti alien. 0 ” { 271) 
, € | 0 et 1: | 
NF +VY EE +Z FT, =0o 
RTL ER 


‘4 - ; ? d'— \ 31 | , + s « 
par suite , des cooitonnees. ( WU, 4, K, ) 9e celle langente: seront. Vonneer. VE # {1 39) par lex cquatronsa— 


} ? 





FE? F F, | 
Ko Z _Ye pes 7e * F CX, / Ÿo , Z.) ‘ 
Los | V, Ws | 


: ; * h Pa | Lu ‘1. . LL ‘ : — * : 4 Ü . 
/n aura. L cq malien. langenlielle. Du. cercle, en tliminankLX, Y,,2,, enke cea trou € uËione .; on porRA LCR lacer 
€ a L | 








] a. de cris Ces rai ‘ 


29.4. 





(182) 


cc | AU + LV + ZW, Zo, | 
chlenue en ajonbkank lec. teumes. des factions te9 P echvermenE malt plieen- parr X,,%, ,2,. 
t- | - 
liner, supra nl ler indicern, nous conciuons. Ve. là que. l'equation- langentielle du. œrcle. s'obhienE en éliminant 


X, Y,Z, entie lex eq uaHont_ 


} , 


KE, 
@)  « v VW. 


UX + VY + WZ =o. 
On. poua- appliquer celte mélhide à l'équation générale du 96? (269). 
2 Moëbode. 
c'oif P Le Lau OT. du. cercle. el 
. (3)  MU+NV+PW =o, | 
l'éyuation. De. son. centre. JE U, V, W, son Lea. coutdonnéer. dune fangente quelconque. à à ce cercle. la Dislance- du point 
(3) a celte lang end& devra. tre conolante el cjale au. raton On. aura. Q'aprer. la fevmale. (37) du. 20 ÿ (156) 
MU + NV+PW 
ÀM + LN+VP TP: 





, . . L ; | , . ge 4 a? ous 
equahon n.'c0E pas homogene. ; on læ 1en?ia homo GTLC. CI levant dut- carte, pute multipliant par RE ef ayani 




















dqaû à la. velation (12 £ie) du - JE? (140); l'équation Dir cercle. sera _ one 
LA sin? A V sin? B 4 sin? C VW ON 
9 + 2 + 3 — Sin B Sin CA 
(MU+NV+PW) = zx P (AM+HRN+VP) Nu. UV ) 
a La NV icon CB 2 in À Sim B CC 
NE ÀY À | / 


R,, , A,B,c, cepuesentenE: le cagon. Qu. cercle. aiconscuk aut- Hiangle de références va suiface sec angles; À pv porter 
patamekiac de reference. 16 (139). | 


Lea quantités M,N,P sonF puopoutonelles. Atac covonnees- du centre Du œucle, 96? ic), nou«. lex tep wesernteront 


, 


par XX, , Y  Zs: OTL- a, Ert- oulte, la velation. connue 


@). EE 2R° Sin À Sin B Sin C. 
Clinot C” équahon. range entielle. d'un cercle, don Le centre D 























(6) RU + VO V+ ZW =o, 
cÆ Le Lai on p, vera 
à Pin? À à Pin’ B | 2 sin C sin B Sin C \ 
| 104 + OV © + WW VW Ces À | 
(6). … CR? Ov MY US  Cx+vy +wz)_. 
L de Din C #i | oo Ain À sin B | 2°,° | À X, + L+VZ 
— WU PHEE Pur À CoB -?UV TT Co C | F Le à ) 


À, M Ÿ son£ lex. paramebkien de ufevence. 
Cao pacticufieco de. eg uwafior du- cercle . 





o Coxcle 1116 cik ait - Euang Le de : Fercence. 
B 


OI fait eapuimer- que-la duoité AB Cv = Oo, V= o) eo tangente, c.a_ 1. faire. U=o V=o, 
Dans L' équation. (6): on-tuure ainot 






























2 ee An. 
2, R° p” Bin € 
(AX,+um+v AL) y? 
Ox auva-9e même, en. ecuivank- quel les côten. BC € CA Hnichenk le cercle 
| x. R° p* sin? A 
TT TT À 
CrXx X + EVA) s° a? 
| A | . R° p* pin? B 
7 | € 1% — : 
CA XEn HYVZ) US? RE 


+9 f. 











(183) 


D, Le | | . . h : _ | . 
c) i Lon conoidere. Le. ceicde. 10 caAF Vaste. Le-‘tuang le, Les cordonnees X,,Y,,2, on poortis a Œ L'on aura 








»: X, M Ÿ, V Z R P 
—— = = = ——— (LX +R Y +VZ). 
Ju. À Jin B Du C S | . 


Remplaçant, Darto l'équation (GS), X,, V2, par” ce valeure., ilvient 

















Dur BR sin C : Sin Ain . Sin A Sin BR | 
VW (+ CG A) + UW C1 + Co B)+UV | . (+ &% €)=0; 
équation qu peuk secure Véfinitivement- | 
| , À VO 
(8) SVW+ —— vw + G . UV =o; 
. A | 
rang = ni tang — — Earg TS 


ble ok P'équation Hand entielle due cexcle inocük au féangle De véftuence. 
JE L'on remarque que pour Le cercle eœimocti dt langenk au cële. BC, V2, oonE poilifé de X, nég af, Le ulabioma_ 
CT) Donneron£ | 

AX,  HY, YZ R p 


De ei LT Gx+pevz), 
7/9 ur À in B sin C _S LL 





——— 





)3 ‘ : 
[e£ ex oubolituank arro equation. (6), on trouvera. pour- - equatton_ Tangentielle du cercle exinocuik cK tan- 


\ 


gent au co BC 


| € 


bang = = 





lea. paramètres de céfexence son boujouxe À, M, Ÿ 


2° Cuahon d'un cercle TFangenk æ deu. droites : 
Prenons. pour Rage de reference Le. Féargle forme par- lex Peux tan gente cE la code De contack.; lqualon- Du 


ceccle. Séta- 


| my À 2 
K ; ‘ 
SB | (9) VWE=Z Ping U. 


On Frouveia la demonohation: au 926? # (29 C 6}: 


IT Point de contact. d'une tangente 


VO ox YELLÔTU Plus bu, Janx_ L'étude. Dex agen nn. mode. de Acmonsation- plu rapide. ef luu-Dixaek” pour 





ce gr te- de: questions. | | | 

Bu Le: moment , Tout nou contenterone. De La melhéde suivie au. JC* (2 82 ] . £L rvaidonnement: se feua abselit — 
menk” dela mème. manièse-; on Lemraxquera - serilement que, Jarx Le cas acfael, Leo cooidonucer U,V, W, June lan- 
gere son£: lieex auæ- cotdonneea. X, Ÿ,2Z, Qu poutk de contact. par Le celations- JG { 292 ) 


_ , 
x 4 = LB . UX +VY+WZ =, 
| U V W 
De là on conclu que; pou une längente UV, W,, au cicle 
(19) f (U, V, W) =o | 
l'équation. Qu porrk de condack, sexa- 
| fn) vf, + vÉ,. + W f, = ©, 
avec. La condition | : 
GB) LR, WWE) ze. 
Remarque. Low exprimer qu'un. poink | 
(12) _ MU+NV+PW =o, 


es. sur Le. cœrcle, cL faudra liminer U,,V,W (+. Vo? { 2 8 3) entie- lea. equabtone 








(134) 


1} ? …) 
: | f ne: t .. 
(13) rs Z RE + ? Ÿ CU, Vo Wa) = Ô 


290 Cquation du cevcle tan gent a deux droitec. 


5j) 
Or CeHtOTIL- potuT fang le: dc “ «je terice. le Pitarigle_ Prune par - lex. Deux. argent el. la. cotde de. contack. « CC or que. 





Les Voudsa AB el: AC touxhenE le cerçle. en- B eÆC Lea pectiverLenk 


a. Voile AB ÇU =, V=o) dif élie langente el avoir je poutÀ BEV=o) pour potnk Je conduck, 
ou aura Donc HO» (295 ] | 











? 

f_ {° f. Pa ] | / } Pan 

_Ve = ML" , 21 (TU, VW) = U, fe +VÉ, + W, LL — 9) 

oO 4 o ° ° ° 

k , 
JE : 

T0 | , _— ‘ rs ! > h ‘ — __ 
(1°) dr = 0, fn, 7° fr? o ; LU, =o, V =e. 


cit DUITLOU . Tue - roule. AC ct. lanaen£le. CR y OU Alt 
= ' 1E q la- Droit: AC wt. { 19 Ë C 


(2°) | f, = 0, £, w?°; U =, W =o. 


1 1 


sort pat. _ 


©? * 


Ji 410 Ua appliquone_ CE celahionsæ a. Lépuntion MEL 63. eÆ S l'on era ue hs bee 00 Donnéen- Ÿ,, V2 


Hi dés. el7 que X, EXT négative, OTL. Éouve 
































5 | | S 
Y, . Du Z, . 
RP | ‘sin. B - Rp Din C 
| Te TT . - — 
(3) 0 ÀAX,+uY+VZ, M AX+HRLTEVE ù 
s2 8? 
X, v X,2, Fe 
| | 9 > | n 2: 
Re D HnAonR qe, LÉ 2 Smaone 


° 9 . 9 
L 2 © En ‘ / Dee ; < NN 
(AX + Y+V2Z, À (XX, + Y+V2Z.) À y 
LS? . , , LE y n | , +. . } ‘ 4 (| ne : De _/ 3 9 À , J la F ? 
Con. ivrocuuE membre & membie leu. deux - fprermeiet., pure Le Tec. CEUULE LA den eqalilen- (3 ) rs, 4 AT Let. a — 


, : 
leu au expo Ys h Orl- a 9 abord 


Q 


B=c<C, 


D 4e 
. “ L 4 & » . “ Let à . NH 
conQuion vordenté à. puoit. en uelattons- (5?) Vonnerk aloit- 








1 X nu Ÿ, YVZ  R 
LR LM ONE D RP (axe nwaevz) 
Jin A Co B Din B Sin B 


. a : ; | . rt 
Aa substitution. de cet. valeurs Vans / ejuafion re S), donne. 























2 SntA Sin?B 2 AHin?C sin. ?B 
U° A y’ T + W. Dur _— ? VW LT Ces À. | 9 
A2. He? v? MY : Ain À CB SinB  oinB 
Jin A ounEB . ir À Sin B À , Y 
— Qawu ? cnB —QUV TT co F 
où y, en développant cl Duéoant- | | 

| | Ÿ . 9 À . 2 

Gay V NW Senl MY Sin LE. UV : 


X 2 
. : ?, 
À,p, Y oonE ln -paranteFees de référence , 
CP: | 


—— celle. éd alim Haiti concluont Le bhbeoteme Juive , . 
D . , | 
Considérons deux langenkes fixes ck HTLe Lergente variable; Fe quobient di piocuk der diotan- 
. NS | , ? , 
cac des poinb de contact des deus fangentée. fier et Pa Fangente mobile pPerr ( carre de La AtoEauaice 
+ 


à ce maine Hastgente.. cle four poire ie CILEOUtA cost égal it cxtte du ini du. demi- angle des. 
C | 


deux Fangentes fre. 
Û 




















c185) 


LEE. cs? 


2° ; 
| uns cireufaires à as C: LAarT LILL.. 
27. | le 





(3 


‘ “ct: . . _. ts . . ‘ ‘ | 
ex cque a fuit CE} de CE (2 33] nou conduite immediatement æ- L'equalion- de points Ciieulairec à enfin; 1 ot Je > 
: ). a : , SO 
CR fe, 9 apprers la ra qe. CE} du V6 

NC 














? {284) y supposer Le talon. P fins ot. louve atrroi 
A5) y? DinÀ h y? sin°B 4 WE Pine op BAR ? wu ne guy AU B _. 
X° M? V? MY | | ÀV À | 
où, lon > HpPpose lee parameter de. référence equuæ à l'unile: 
5 


5 fie ») U Loin tA+V toin°B + WW din? € - ? VW sin B SinC Cos A — 2 W Uoin. A in C Co B—-?UV Sir À our B Ces € ZT O. 
On peul vCO te er Her que. lee. Doiles qu Passant par lea. poil (15), doute henF. le. cercle (6); DoivenÆ cjademen ke 
passer pair Êe cœente Du ancle, savoir | 


UX,+ VY, + W2, 
| donc Lo pots C5} sonk. leo poinb diculuces. à l infini. 


ZOO 


, 
J 


F Day 


! Pr. peul Pilleurs pets Bo facilement que Le premier mesnbre de. l'equeation (15) 2) de Cort}o0 va bl er Jette facteur Ju 








0 ut 4° 


Paire dure droite À 


. n ; A. sf 2 . - 
je pourk pPpoidiie à 11e. Doorte, q Fortis . 965 (285) este cféni Pau: it celafion 











19 ë. 














Gs) dur LIT T, n Sun. LIL T : 
CH. ee . —— — 9. 
Din DIT, din DI F, 
l'on Véoiqne par OU, Ver Wa. las coodomneca - %e le Moile Di par UV, WW, celles 3e le Dioite Ua 
si L'or. pPooe. L | 
. | TT 
Le Sur LI T 
‘M di TID 
_. Fa & L . 
lex cooiÿonneca. UV, W,, De Lx droike 





OL. langente T L, jC'i orLIE %o rien 
Lu VS W. 
mi, U + m 9 VU m, V + Mg V,, NL, VW + TL W, 


doivent veufrerr Î eq uaHon Han. entielle 


par lea relations 97 { 142) 











CD ox 


? 
coot dOniLe et. U ; V n W, 


LÇU, V, W) =o y 
Qu cercle OT. Ut dcre- 


fimUtmelt, mV+maV, ms W + my We) 0; 


ot, © TL Dee cloppant: par la frumale ?e L Caylor: 








Pen 


m.° tECvwm+ ML, Mg [us + VS + WA eme CNW 2. 


Ma 


rte 


Leite ejuahkon Ocleunine leu. dette. ca pporls 


{ 
relabion. (1° }, la. JO TRITEC 


COLE,  pordank aus deux- lang entet. mencex— par le pounk L; 


3 hpude da 
de et valerr ekT nulle, OIL & Donc. 


Gé) U Le 


TZ ©, 
D) 


/ AI 
+ Vfy + WE 


equation (IG) co ane lation enlw lon cooudenneéer. VU V, W,, 2e la Voile rmabile AL: on 
Lt41. point fixe ; Î cquation- Q6). celle 


a € 


du point polaire A) la 
“30 


PoUT qu elle /a0% 2e. pars? 
; 
EN Frs) |RA + Le Ve 


droite. (Uo,V,, MW). 


«) 








dau. Po in pp° aix € d'iute d € oùte 


86) 
«. Br deux poink quelconques LÆT pus our la. Qvoike ficce D, on mene. eo lang enteu_ | 
& ctcle; on - prend Let interoeclions- M EM, NN, Dececo Deuæ coupole De-tangenter; lex Duoi- 
« fé MM’ ek NN passeront, quels que- soienke Leu - poirks TÆT par le poink polaire À 9e la. 
€ Pile D. | | a 
enon pour Piangle de. férence Le Fuangle forme par- la. Droite D € par Lex À lang ent 


ŒULX pourdo B 4 C où. cle “et con Etre. Le cercle ; l'équation. Ou ceccle “9 C'LA. aloix- 96? (294) 
Cequak (9)) 


G) VW = KUT. 


Les equakione- Je Deux points pueonquee IÆ L' située sur La Droilé D setonk de La _- 


foire 





(A) w = PV ; (D W=pev 
p æÆ p. clank Der condtarudes. aibitraiter - 


C . . 2 : 
1G out automne alotr. pour” lex covdenneer. Per. Fang entéx meneer au cœule (1) 


; ÿ— VE U, | V — V & U, 
Tr — : FT 
IM P TIM \ P 


.W= Vo Vk U, W= Ve Vk U,, 


| v=_ VE 5 ve- VE. 


U 
IM' 2 Vp IM Vp’ | ! 


Uwe-ve veu  Uwe- VE vE u. 
D a pién- cela les équalions. dx. pourb M Æ M’ seront | 


UV WW 








| U  Y  W. 
D VE | VE oo 
[nu —— VX Vo 1 = -VE 
M) | 7 VW FU 20, (M) Ovr  YEVP ro ; 
1 +2 VX Vp Jr Æ 





= VE VP 
V p° 





| où, en développant 


O0 vx (Vp +Vp) U + Ve VP.V+W 2e, 
M) + VE (Vp + VP) Ù + Vp VE. Y + W= o. | 
hi lon. cchanche ca. ‘deu equations; on auta l'équation Q'un point situe our la Proite MN ; OT, ot House ainot 


ÙU 9; 


Qonc la Droite MM” passe par Le. pounÆ À, lequel ef Le poink polaire De la Voie BC 
À On comotatèra de méme que- Lx. Droite NN passe atiôst- pas Le. poir£ A 


Done … 











Œxercices: 





300. 1? Le fieu d'un pouE el que Lx somme der carnet. des -distancer- & poinb Anne . ceopectivemenk— 
| mali Pier. pour deo «constantes donnee - LL 


y Mg ce, Ts 5 po1uK conctante , etc un cercle . 


9° Chant” dore Tr pourb fiocex., oi tune dioile 0 lle que Ca somme leo produits, a deo nombres cons- 
7 tank mu, me), ..., me. , -deo perpendiaufairer afaiosee dec poid donnes oui celle duoilé, 26K conotanté + 


32 


|S Le 


10° 


71° 


(87). 


celte droite en eloppe LU cescc£e.. 
D cenbce ok Le centre de distances proportionnelle eo TL points donnes 


On. donne deux poinb 4° Æ B, eE Leuro polaires Jar cap pod + un cercle de cenke O; AP EBQ clank 


Co perpendieufaires abaisse “eo pectivement du poink À sur Éx paire de LB, du poink B sin Éx polaire 
de À ; om & | | 


OA  OB 


— 
nr rentrer * tes manrremmeans 
— 


AP BQ 


& . : 2 + | . 
cr 1, dæitrs Lun Ce «cle, on. mene deuc. cotes Lectnqu fxires -q nelconquee parer par a pointé five y Fer Eut- 
“gente aux. ext cerrile s de cee cordes forment LUIT- quad ilatcre. qu 
c£e fiæe. ; 


eo Éœoes de tous Les Hüiangfee 


co To joue inéceuut dans ut autre cer — 


. 1 a oe , | pe 1 2. a 4 Ds : 
Wopetimetres., qu onx Co NL£NLe angle AA sommeil oppose kK fioce, envelop- 


penx AUT- méme cercle. 


à 


si par un pou à une arconfecence- on méne Ycoio codes <k ques Bacune 4 Be comme diametie 


oi deciye aut cexcfe, Po inferoechonc deux. æ dense de. ces Fcoto cexcfen., déffécentée. das-poinds comm 
oonk en Éigre droite. 


Chant donnes. un ceule KE tn pouuds fioe P; autsur du. poink P on eat pivater- un angle dcoik; on. jointe 


(es point À ek B oi Leo Sex de ct ang le cencontrenE fe cercle ; Le fieur dec pgjechione du point? sur Ca 
droite AB c6K un coule. | | L 


Leo ctconPérencec. decciteo OUT eo Ecoio dag onafec d'un quadrifatéce complet 
Me axe cadical. 


») COMMLe. diamitrer, on mé ; 


Chant donnes deux cercles fire, on una g 1 inc deu. cube. vaciabler. tangenls entte env. -el= aitæ puce 

dents; & flen du poink de contæct des cercle. | raiafle ef un cercle. 

Chant donnes diveus cercles qui on le même axe radical; si an cercle ratiaBle- coupe deu Ac ce ceux 
DOUX. UT angle constant, £ coupe chacun desc -autrec ceucleo sous ru angle constant. 

tank puis our une peemicce duoite -deuæ points À kB ekK our une seconde deoile deux point à &b, d— 
étant menéee Lo duoitée Aa,Bb que se renconfenk ent fn poink 5; où L'on. fait: tourner Éx seconde droite ab 


-tutoux -de son poink Àe. cenconkie Y -avec Éx- premiere, Le poink$ charge de. position ; = afoir- if acaive: 


Vue fa dioike -mence par Ce poirie s parallélemente Æ x droilé ab, dans cfacune de Der positionk., : cert — 


contre En dArcode AB Hé oue en ur méme point I; que Le point S décair ur ceccle qu æ pour centre ee. 


pour TI. 


722 
13° 
14° 
75° 


6° 


17° 


ef, tank p'é -quatte poink flore 4,b,c,d , sur un cecfe, on. dink wL point deongue M da ceucfe &_ ces 


-quatte pour, Le rappotk anfaemontgque du fatocexu- (M abcd) ok conotank., 


® natie- Eang entes freeze ä ur cercle. LA vencontiees_ Par aire tangente mobile er quakce points. dont 


Le ApPeie anfaumonique co corotank: 


a and un 3 uadilxtéèce CE ut inv cumk dre: Ur cercle, une Evasto avé a le. 4 uefconq ue vcenconbtie 2e2 deux 7? 


couple de côtes oppose ek- Lx cixconférence, et. Fotos conpie- de point qua. sonk en involutrer.. 


Le Lapjpo de anfxemonique de quake Hengentéc. & Un cercle c0K caf À cetiss. der .7 quatre poird Le 


conta cr. 


: | L : 7 D ' 
OD eux Eairg entec. Æ ur cercle ekxnk fr Xe, AL PS om méne plvorero AA EeS ar) entérk, Leurvo parties corp use 


enEtce 2 derscc. perse Héconk VUE ., Ai centie du cecbe, soiré -des ang Los <q autæ. otre supp lement L'an de. 


£ autre. 


[6 marié HAT - q maædreifatère eo cixcottoc af À LLTL CC tele, Les dearoe- COUT lex de d'co then “FRLETLRCEK.- L'un même. perte 


. € h . . . — ; . ? . F ; 
A. DES Somnmelo dpposet ) k Les xngentes. mencer ax IMCNLE pourvue -Æ Fe ctconference du cercle J forurrenk un fais. 


cut en inv éfution. 


27° 


28: 


30! 


3° 


32° 


(188) 


CA . . : « ! è - « . 4 « .*- } . . & e . 
cs L, OUT Le dixmetrce d ui cexcle on. p'eend- desc porns Se divisent baxrmontquement ce diametre, fx dio- 


“Harrecs de chaq 11€ pourk. de fx ciconference + Ce0 Aeliæ poinb fixes. on leur cap port conobant. 

des polaires des -diferents poinb à” une. .duoile- parent butée pau Ce pôle de fx droite. 

Les pôlco de droites passank par- AT point fiæe AectisenK Ca J00 Cire de ce point 

fi, autour d’un point fixe, on fair loire qure code d'un cercle, fes distances de co exhémilec. © un 
aoce fixe guelonque, divioce reopécicement par Les distance. des euæ mener: “poin & {x polaire Aa point 


fixe, onk une sonime consbanile, 


| DA ou. / A | … ? 3: . 
. ei de hoaque poink À. Urte d'oite ON ICT deu Feng ent&te A IL. cecete., fa JUIL «co duwtancec À € CeC 
| | € ” 


— . | % 4 . . y ‘ h æ : l .. : . 
-deitoc kangente. & ur potnk fixe -qiuetconque ; divise par Leu ta distances ai pole. de. La Auoite et constante. 
Le , ce. : 
1 Ales sinus des an 





J L de chaque po ink d'une droite fixe or mere derrse Fan enhéo A ue cexcle , Le p'oë : 
lea -au elles font “avec cee droite dt au caute du sinus de angle que Ce <ayon muene du même point 
au. centre du- cercle Fait avec celFe mème droite , dans rine vcaison. constante. 

Œuabce pouls en Lg ne droite on Veuve ea ppouk anpaemonique eqa? à ceVui. de leurs polaires: pri. pra” 
cape tk æ un cercle. 

Cjuand un quorduifatéce es civconocuik ait cercle, 569 deux diagona fe el. Les drotiex. qu j°ig nent tea. 
pourus de contact deo côYeo opposce pacsenk but quake par Le mème poink: 

JDDans ur q uadratatèce ariconocak à ur cercle, Fe pour de vencontie. des deu dixg onales_ 6 Le pôle 
de Lx. droit é qui joink (oo pourrk de comeoms- eo cotes opposat. = — Leo deux diagonafex el fa. droite 
que Qorrde Ces poinb de concourt de co Stéo Pppo2 60 forment: AL taang Le dont chaque vomrnet= a polu-po- 
Pauice côte oppose. 

Jotoqu un quaduifatere ok cicconocuk & un ceucle, Pro milieux de sex. Aeux diagonafer KE fe centre 
das cercle sont our une mème droite, | | 





UE par Ces oommels d'iur. quad axtère imocuk ABCD, on mene (eo Lang enteo EF, FG GAME, Les quatte- 
-dag onafeo deo deux quadrifateces ne cottpenk en un même point, = Heo panb le concours. L,M,N, P, des 


«bles oppose de chaque quedrifaterce -sek er lg Le. dcoite- — Leo dixg onaxleo FH, EG Ait q uad ci la Here 





evceons cat pare ent par Ce. pointb L ei N ou De coupenk Éco octo opp ose di q 
À. SUO-QU UT gquadalatere ebcconocük à un ceccle ea en même né inocptÉle Rs md . : . su ent Cp 
de conte der cotas oppores -sonX Leo Pisectii cer. àea . anges forcer a 9 par ln diagona fer + … £. produit-den? 
deux Harr.g ent& mencet- par fes cextremites d'une mème Aix onale cost cg af au cœcce du. tayon du. ceccf 
LcuE, = Le | 


.centie .du cercle cicconocak, celui dur ceccle inscail: € poinE de concovrixe 4e dix onalic-son 


en Fate d'uoëté : 


ODaxns «nu quadri Patère Utocuik & 1 ceccfe, Le. point de concourx des deuoc diagonale æot: Le pote 


de fa droite qui qoint (eo points de concouts des 45e» oppose Ces Luis pour soni: ef “A'tLe. chacun. 


À ‘eu. æ pour polaire £a. Aroite qui got Pro deux ariliex. | 

Œuarul Ur quad aVatoce “0 inécak dans un cexcfe., Pos polai ICE 4€ Lun poink quelconque , celatives ai — 
ceccfe ‘et: ait ang Leo f sumedt fou Ébo donc. couples. de côte. oppose passent pour ue même poink. 
uand une corde d'un cercle bucne auboux d'un point face , Leo LA] em menca. dar centre a sea cotre- 


.- : ‘ . ‘ « - ie 7 , 4 ‘ “ 4 . 
mike fo ne, avec Le RLUOnL qi prose par ce poink, des æralex Halo, que fe produit des larg entesæ_ den 
: < CC . .. i : 


deni — ATL<] Les. "€ cote CC notant. 
= - € 


4° 


f': | . un “ / 3 À Hé . - 1 ene des Le 1; MU: A Le { Je P'oÂx 1h de. | e 

ot de chaque pot À urre o1 °7 imene deux ar, dés it in ce te, 2 prodleur ° Tangenree 
tag onomeékiq ue vs demi _ ang Pen. 4 in! 00 font avec Va dailz ef conétant: 
es centres- de simiPitide de deux vero son deuæ--ooinlo con ges Parmoniquec- par cap po kan 
deuc. center Àe figure. _ Le deux. centrer de Sinitr de Aeux certes fo «menk une involuhon- 





avec "(ro deux coujofeo À; points des dé éirconféien ces silex. ur fa figne der cernes: 


DA? 


| (89) 


L'axe rudical” des eus ceccter ska gate” distance des derus pofairec he chaque centie de similihice. 


| ? D + , | . : ! . . , . 
362. Leo polaires, par væppo'ék atuoc.. deuoc. cercles, dun. poink quefeonque de faxe radical, se coipenk our Lace “adi - 


372 Leo potes 4e L'axe radicaf de deux cercles -son£ conjugue Barmoniques parc tappock -atoe. deux _ centres 


38°. 


A1? 


DL 


A7! 
A 


15° 


1,67 


17° 


52° 


Je Similituide. 

Ji de chaque pount de £ axe radicaf Je deuce- aerefee, on Peru mere deux Fangentes, e rappok den | 
‘bang entes Higonomeiiquie de anglen que ceo deriæ. droites fonc avec l'axe radical. est conshant= 

eo diagonale du quadrifatèse cixconoeuk æ deu cercle rencontient Le figne leo centres en deuc-points 
don chacun a fx meme polaire dano Les den. cet. = La etrconfécence, décrite auf droite quigaink 
Ces centres des deuæ cercles, passe par (eo qualie somme de ce quadrifatie. 

ane pue. Du poird fioce Axns le plan. d'urt cercle, É eœiote toujourco une cectaine droite fie HefLa, que 
fe carre de 2 dictance d'un point queforque du cercle X ce point fie, el & fa simple ditance du. 


TLC e. poinkE æ Le doire fixe, Aano AU oui on constante. 
uand coco eexc£eo on méme AC cadicaf, bulle Hans vers aLe £eo cencontte TL aie r poirh féemante? 


Anne invo fuhion. 


Auand Hoio cercles ont Ce mere aoce radical, si par ut porn quelconque 1 m de Lin. on. mêne, dant 


ane dixection quefcong ue, ne Hanovecanfe quu- cenconkke Éeo Aeux. autiee en deux couple de poinb aa bb, 
Le apppotck ra : ma æ une ox far conbEarrte. | 
mb. mb’ 


Auand- Ycoio ceccles onde Ce méme ace vadica®, Per Hng enter mencec- de chaque Lointe Ace £° AU aux deu 





autre onk Louro fong ueurxe dans tre caioon conctænte. 

Auana- cote cercle ont Le meme aowe cadicaf, de chaque point e L'an on- eoik En deuoe. aubres- saute 
der- ag fes dont Br moitie ont feu Lang ente bag onemébiique- dans un rapport conébant, 

Ji pur fa droite -que J oinE eo centre de similitude de deux cacle comme Aiamäêtre, on. en decuik un frotoième: 
de chacun -des poinkb de ce. Hroioieme on vecra Leo eue premierer eouo -des ang fes eg axsecs 

Œjuand. teots cercles onkK mème axe radical, si d'un. poink on eux. mene eo lanigentéo, Go Frois coder. de 
confack passeconk par un meme point | | 

Quand fo côtes d'un angle renconbcenk deux ceccPes € dt: € chacun en quatre pouib oavou-a,b,c d sur Lun, ck 4, bé, d, au 
l'autre, deux codes ad ek bc, sou9-viténdues par eck angle done fe 15 cercle, rencontent Les deu corde ad, bé, souoentendueo 


Lars Ée second cexcle, en quakce points mn Pdrqu sonk sibiico sur-un mème ceucle, ce cercle æ& même cxdicof que Les deux CekC” 


| (ee and Tcovs cercle ont le mème axe radical, si À'an- point q uefconque de l'un on menc une tangente 
æ chacun des deux autre, ek qu'on. unasse Les poink de cont&ck par une Atoite, Bo codes inter cep- 
Keo par fes deuæ cexcfes sur celte’ droite Honk entce de dans un cagppot constant. 

Chant donnés rois cexcfeo ayant fé mème axe vadicaf, où un angle de grandeur variafle inoeik dune 
D'un e-dontk leo eëtéo sont tang end œuæ deuvc autre, reopecivement, 6e meuk, Ale manière que. son. som 
mek ck'.s00 Aeuoc côtéo gfiosent Diu ro Wois cicconfécences, fx. corde que cet arqle il except dans fe p<— 
mier cexele roule our nr q uabeiëme cercle #4] xnE Le mème ao ex dicaf ape fes Ecois prerirece- 

Étant donnes Hcoio cercles, at par mL même poink on en mene Eros -xubcec jpassank, ce0 pechivertent, par 


Leo poindk À” intecoection des trois pie mAieto Rio Aeuce. æ-Àeite ces Erois cercles De cottpeconk EF LU. méme point. 


| Chante donnés. deux ceccler O & O’ -auocquels om méene. deu. cercles bang ends Cac’, TT en M km) 


| ek Fe second. ert- N FE » de manière 4 11€ es deux droite M mm, , Nn, PAxroSent Par HU méme cenlre de 


similitude des deuæ cercles Oct ©’: 1° F'axe radical eo dei cercle Cac passera pas ce Même poink; 
Q2 uit _centre -de imilitiide Àe ces deux cercles se EFcousvercx s1ur- Pace. radical des deu O eK ©”? x Link 
nection. de» denæ cocdec. MN, m, ñ, . | 

4 ne. drotte E méméc. Par Le centce Ze. similitude de deux cercles o FE O' ct L'axe ca dics Aire D 


(90) | 


infinite de. oiptèmes àe deu cecclex CH CE Han.g ento au dev O KO’. 
Observation. CA. pair du. 96% (13), (eo énonce. Ace ces pcoposihono ant ét. puis HatuePement-dans 
TS 


La Géomebuie Sue Leute de NO, CB 0 les. Lx dAémeonslcation ana x ytique de ceo FRéoremes DÉAX. ET — 
excellent exercice, ee fouenieæ en méme Ecrnpos Pro clement d'une Theotie dix cecc£e, HBéotie “que Leo Émites 


Ai. cours. ne nous pecmetenk pas À'afocder- 


SE Az LTL- point A, p'as ans le p fer. d'une D &e. de ceccLor ayænk mème. Aoe- cadicaf, OT mere. A tangentes 


e7 chaque ceicfe de celte série, Fois lo pourk mifieiice. des cotÀco de contacte cotreopondanter HeconkE sur. 


AG TLOULG elle citconfercernce coup ant cethog onafement fes premiecen.. 
J'oif wne séue de cercles ae meme -aAœe radical : on æ deémorntic que eo pofairesz A'un pointe fioce À, par 
cappork auæ cercles de fax petie, vonkE concour en un point face A”, jt Le pour À se meuk ous une dote 


Aonnec, fe poink A’ deccif ne comique pacsanl par Leo point - Éimitesc. Cote conique e0k ausst Le Peu 
der por de fx Droite Aonnee par ap po «EE aitoc cercle de fa seuic. 

& ous Les cecc£eo y ant lue < centées gurriine mème droite couparde rafogonatement un_ cexcfe donne 
onk même ae vadiea®, | 

Ch un Priang Fe T ct Bomotbetiq ue au Ecoto trian ges TT, ,T , qui onk chacun. avwec-T un. sommet commun 
1? La cixconférence 0, ciccons cute au Riangle T, toucBe Ro cicconférencer. O0, ,09%, dixconseutée auæ Erotic? 
ari tres teiang ex: 2° Leo point de conticet sont Leo sommele des biangfee T,, T, , T, ; qui appartiennent PTS 
ait Vévarra) fe T. 39 Les côtéo dat Hiangfe T paosenk par fer centrer de similitide en figne droite, soi dec bei 


arts] Éex TT, Lo Ta , soik des cecclex. O O, , O9 Ca - 


On donne deux droitee AB & AB’; d'un poirik P, on mene Ecois secantér fixex Pa,Pb,Pe, qui cemconbentk AB 


P'\ en TL, P ; puuio on donne & fx duos AB’ une aubre position AB” , 
er L'on abat our cette fiqne Co fongueurc À m, An AP, em Am, An, A; 
on joink am, ,bn,, CP; Aemontcer- que ce Hors fignes AM ,bn,,CP ,% 
coupent en un même pour P' Aëmontier que Le: point P'decakun cercle, 
loco que fa droite AB” prend Toutes Lex pooitiont possible autour da 
poink A ; Le centce Àe 6e cercle eo our Lx droite AB, À £ intérocction_? 


de cette Axoite -aipec Lx pacalléfe a AB menée par Ce point P. 





N 
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L IVRE TROISIÈME 


| Discussion æ R édu on? 
-de équation ge enera le où second deqté Le. 





Chap itre I 


Y - (2 | | | | | 
Ç l'a ssilication des courbes ol second ordre . 





© 


SI @ Construction æÆ Lassi texkton des couxbe 
du 2% ordre 


ns os 
pe EE = 








| | 2 
/ 
301. ni épuation. énévale deo couxbes Du second o'ûdte eo 
G) A x° +9 Ba y+Cy +2Dæx+9Evy+EF =0o. 


Dour conshuite Æ classer Les courberx- qu elle represente, ROUA AUXONC à CXAMANEI deux 1 polheses: 
€ 


[° 1% Miypothoese: Les codficients des caurér | 


MC _sonkE pas. nuls aa OLO , 


302. Du . allons. resoudre L' équalion- (1) par LappotŒ a une. des “xuables. Ÿ par exerple, € our 
Dujpppoetonc. qu'on. a tamene & êlte jpooitif le. coefficient C %e y*. ra ainôt- 


__ \/GAO x +2 (BE-CD})æ+(E'-CEF) 

















? — — © 
@ Ÿ = C C 
€ posant | 
(2 Be) Y= + " \/G-AO 2É+2(BE-CD)x+(Et-CE) 
il vient | 
B&x+E 
(3 VM = — - € Y. 
C 
© T conétuuta- 9 abo la. droite 
|  Bæ+E 
(4) V = — © 
C 


on voiE aloio, par l'equation. (3), qu OL obtiendra Les 9 offert pour de la courbe; en poitant a paitir® 
Qu porrde cotteo pordant 9e la Droite Ga) ai deux ek au desmour, parallelemenk à l'acce Dex y, une lon 


gueur ge a Y, 


(199) 


{Xe dite (A) Divioe Done en Deux. pathec- égales ler. coder parallèles à Ov; celle Qioile cor appelée 
el 1° auf maintenant ébidier Leo +vauations %e la quanhk Y, +aadiont qu DépendenE uw pique. De 
ll expreooion (BAC); on à. donc à examiner les trois cas puncipaux: 
| B'_AC Yo; B-AC<0o; B—AC=0. 
À examen. %e chacun De ces. ca6 depend, en outte, %e la foime- que- prend Le tünôme. Vu secon? Ve Le. place 
soua-le radical Y, c.a.. Qu pig ne de l'expiecoion- Ce | 
| (Br-cp) -(R-Ac)(E-cF). 


4 . , | 
@,- DT L OTL.- pe 








. A B D 
(5) _A=| BB cc E |, 
D E 
m à PT 
(fs)  A=-AE-CD-FB'+ACFH2BDE ; 
Æ, par suike: | D : 
(6) (BE - cr) (BE-AC)CE‘-C F) = _ CA. 


cAemarquenc que. les ligne Qu dékrminank À sonf lex. coficients Des Demi- Vives par tappak? 
a æ,Y,Z, %e l'equation @) true homogene. | | | 
305. AT Co: | BAC < o. 
L'examen Ve ce cas venfèrme les trois hypothèses suivante 
4e La quardité placée. souo le vdical Y se Decompose en. facteurs ceels, C a. 7. —CA 70; 
9° dx quanhke placee poud le cadical Y se wduwkE à un cacce parfait, & a. d—-CA=0o; 
3° La quankk place sou d radical Y 26€ la somme. 9e deux catces, e à à,-CA & o. 
| La quanble (8*- AC) lank negative, les corficiento X «EC ne peuvenf pas Clre rade, ek ils Doiverk, 
_en oukte, éfce de meme. vigne; nouk. oupposeront que l'equation. G) aik él amence. à avoir Le codflicient 
Dex carre des vaciables. poitih ; Le: vigne de (—- ca) pera. Donc le. même que celui %e (— A). | 
12 La quantité placée sous fe radical # e0k décompooable en fackeuro réele. e.à D ‘A Lo. 
MR valeur (9 fie) Ve Ÿ seux al | 


D ver AO G-a)(0-p) | 





supposent & <p. | 
cfok DD, la Moile vepusentée par l'équation (1); OA a, oB=f, A BR Le point coueopordante ? 
| | our la Dole D. | ST | 
Aousque a vaue. de-- 00 à à, Ÿ et imaginaite, car Les trots facteurs 
sous le. vadical oonk negahfs; pour © =a&zOA, on æY=o;ca 
que Le point À’ co | LL. poinE De la coircbe. : | 
ur toute valeur de x, Telle que OP j'eofiiiarioe entre. &f, on 
alita- pour Y (7) Der valeurs reelles., leéquelles Donnecont lex points 








© CA BP I PB æ;: N æ&N,, par exemple ; pour æ = p OP, la. valeurs de idevienta_ 
/ | oo nulle, le point B'oera. un poinf 9e la courbe. | | | 
fo Cufins locoque. x vaue de A + oo, la- valeur-(7) 9e Y at imaginaire, 
da. couthe ainoi obténue ef: une couibe feximee , pusqu & une. valeur- finie De & corxesporid tujouxte > 
une valeur- fine de YŸ, on donne a. celle courbe. le nom % Cipoe. a | | 
emargques. Lex Qeue. Vuoilée AX, BB, sont Lg entea & la courhe. CDonnonk. par exemple, 





| (193) 


a XX Iine- valeur- LUC. peu upécieuxe. & cL, (&+h), rnout obliendrone- deu. poirlo lo que- À N ef. N, Sy? 


LUILE- parallèle æ Ov ; ce Deux. poink viendionk +e co onde agec A’, lrisque h Lendra veu ete, Æ la 
parallèle PNN, De confondia avec. AA. CA vatooruteca_ de Meme pour- BP’. JOoua- concluons. De la. La quanki- 


He, placée ooux le radical. %e L'expression. (2), ceprésenté, loqu'on- l'qale à Heto, Len tangentie au poirb où 


la courbe e0k tencontiée par la oil (4). 
Joif Y le milieu Ve AB; une parallele d Oyÿ, mence par le pourk 1, encontie la droits DD, en ur porn C, 


la courbe aux Poe G EH. Les valaus e- Y, coueopondank & L'abscisse OX — -&E, SônE les valeurs NLadL— 


LT Ce ncfek, la valeur absolue 9e la_ quantile’ place. soua- le-tadical Ÿ ou CD LE 


CAC-B*)(æ-a)(8-x), | 
pour- Len valeurs de x comp 0ea entre. d & 6; or-la somme. ‘eo Deux facteur rausable eh conolanie., le pro - | 


Quik sea Donc maximum lotoque. Leo facteurs Heuont cqauæ-; ce- qu Jonne_ 
a + B_. | 








æm-dzf-x, où = 


| a 
A Leoulte de. Lx que Leo fangentes; autre Lis cocceopordents G ÆH. sur- la coutbe, setvonE parallele _ 


a la dtoile DD,. | 
On poiF audot que Ht l'on. conoidete deu poind P ŒE uidistants de OT, c.à4 9. lon donne & > 


“Jeux. valeurs elles. que- 


a+p a + f 
1 L n — ——+k, 


EX = TT } 
2 | 





les saleuto cotes pondantec %œ Y sonf égales ; ainoi MN -MN. De Là on. concluF, ; que lou code pas- 
HankE par le poink € Li eo Dioioee en deuoc- patte. egales; Le poinkz C ef: cendre Je la. œutbe. On con - 
clufs encore aue. la droile GH VDivive en deux parchier cales Les codes NN° parallèles à. La. Jroile DD, leo 


Jeux. Iroilé AB Æ GH osonk appeleer diametre conjugue. 
Dano l'axamen eo autiex« cas, ly a aura & faire deo tematqueo analogue; TOUL Te Lea. tépeleton« 
plue- | 
30.4, 2 La quantité placée poous Le cadre Y eo un carte paf c.a. 9. À —o. 
da ’aleur- %e Ÿ eo aloiæ | | 





(8) Y= — = (æ- œ) V3 -AC ; 


_e l'equahon. (2) 9e lu couche pourta EP: cave. 


Bx+E XX — 
(Bis) LE - VB*-AcC. 


77 € c 








Cx prenank: success Lverment les °gee + Æ—, on oblient ler équationt. de. Jeu. droiléo; mais ces D'ioites 
sonk- imaginaires, puioque la quantité (B*-AC) «k négative. Cependant la. coutbe possède un point vel. 
coiceopondanE à æ= a, c'eof le poinf V'inlexoection. Ve Dee Duoies imaginairen (8 fi). On peuk dire 
Dans te cas, que. la courbe. be éd a un pour, où. Tueu«, a. une elipse épartouiosænke, ellipse 1n- 
finimenE pelle ; on peut dite ait6oL que la coutbe. &k le riyoteme. de deux déitec 1 ag traites. 


505 3° Lx. guantite placée HOUD Ce ca dicof ŸY ok fa somme de deux cAites, ca.% A So. 
La valeur. de Ÿ se pusente Joux la feume | | 
(9) Y= + < Va- Ac) [Cœ-a)*+5) . | 
ur toute. lex valeurs de x, Ÿ &kF im ag inatte,; car- Le 1% facteur co negahf, Æ L 2 T° Pacte col cone- 
fammenk pooitif dk jamais nul. équation (1) ne tepuévente plua- alou 9e couxbe réelle; Dans ce cas, noux 
| Dicona. que. “sprt (1) wepteoenté ure pe Mag urtarce . . 
9m Co oo *_ AC Yo. 
À'examen. Ve ce cat tenfime. leo Deux , potbèges_ suivante 


La quanthte. pou le radical S eo La. Somme. vu la dufference Ve 92 caïtes, C.&.9. À Zoo 





306 


G9%) 


La. quantité sous le. tadical Ÿ &E un carte parfoir, c&9. À = o. | 
1 Aa q uantike sous radical ne PAS LAL- catte. parcfoit,  &.9 AZo 
da. quanble LA pen? L'une. ou L'autre des Former : | 
. . . 
Go) Y= + V(R-AC)(x-& JG -p) ; 








y Gofi) Y=T VG*?-ac) {(x-a)+K). 
Ji Y à % foime. (10), or çaikE que. la quantité Y eoF teelle lotoque XC aire 
9e — © à œ; elle. devienk traginaite. pour Toutes les valeuro 2e. æ cémpRu- 






sex enhe à & B; ‘enfin, elle redevient velle, loroque- à vaue De Pt 
DOoux tenverrons au 90: (30 3] pour la marche à suivre? dant la Qi, 
eussion complète. Aa. coule tepiésentée par- l'équation. () rencontre. la wile 
- DD, aux eux poinb A’ B'; elle posséde Deux franches infinies; 
on lui 2onne le nom. d Ryperfole; le à la forme idiqueeano la figure. ei- contre 

VE _ Aotoque Y à la foime. (10 Be), on- 4 que. le xaical Y e0k Toujours reel. 


pour toutes let valeurs 9e x compuses enfie - es + es; comme Y 
rr'eoÆ J'amai nul, la couche ne-tencontre_ pat la Doit. DD, a valeur 
minimum de Ÿ a lieu pour æ = a = OT. La courbe teptresentée par Le- 
quakion. (1) possede Deux Franche infinies , ; #4 foime ne. Différe pas 
_eosentiellemenk de la precedente; c'esk encore. une. Fa perfofe. 
307 90 Lx. quantité HOUS Ce radical e4F in catice : parfœik, c.a.9. LB =o. 

Aa. valeur de Y Et alore | Le 
. @) ŸY = — Z (æ- x) YVB?-Ac, 
.&Æ l? équation (2) de la coutbe-pourea-d'e ectite. 








Ba&+E rt +— 
€ Vr?-Ac. 








| AD = 
Cn. prenant Duccesivement Leo 914714 + EE, om a les équations De deuæ. droites veellex L'équation ol 
représente donc aloto un- système de -deuæ droites céellex  : OIL peuk” auvoi conotdeter- cec Jeu 
droites comme - formant Tite by perbole. DonE les axe. seraienF E rule, C+ 4. À, une by pecbole. ils. a 601. 
cenfce, où encôte. rte by perbole éparnout6sarlé. 
308. crea Cxe : B“— AC=o. 


Pare ce cas, Ja valeur C2 Ge) de ŸY a la forme plue- simple 





G2) VV = z V2 (BE-CD)x+E° _CF. 
CA d'abod que la dabon (6) devienE alor 
(13) : | (BE- cp)” =— CA, 


Moboux aurons. Done. à examiner Leo on br pothesen_ suivantes : 
A EA j eF [AY Z O, 
Le co icienk de æ, sono Le radical, eo différent de ae, ea AZ 


’ 
LE quant Y sera de la foime 
G4) Y = FF. Vm(x-) ; 
Ji mn ef pooilf Y, Her L imoite. Lroque æ rater de - © à à; pour oc = k, OT AA 
Yo, ce qui Donne. le. por A? oihre. sur La dvoile DD,. [CO toutes lex valeurs de æ oupétieures 
ä ot, Le radical Y sera boujouu- ceels. La Voile AA" touche la couwcbe en A, On a: donc. une courbe, 
Louk entiere. & Droite. De Le parallele. AA’, dr posseant uIle. double branche L pie ; on-lui Dorrrte. 





G95) 


Le ronL- de. parabole. 





Y un 
"D 
À TT 7 7 1 3 . . . L | 
_ | Ci mn etait negakf, on fous ecaif une coutbe. De mème. fume: TA LO 
—" | « LL F « . . . . 
PA elle seraif touinee en sens inveise de la pPriécedenKÆ. 


309. 2°? Le codficienk de Ty, DOUS VA radical, 27 = nuf, C à. 9. À —o. 
A’équation (2 Bis), ? apres (13) & (2) se vedtuiE alors à | 


BæxX +E 1 
45) = FT VE*-cr, 


el Pienant Successisement le signe + Æ— on aura les equation de. Jeux Drotter- parallèles. CHinot L'2- 








quakon (1) vepreoentera dant ce. car: 
Deux Tunes parallilex veelles ; St (E*-c F) >o; 
Qeux. Vrotfe coincidenter ?, si (E°— CF)=o; 


deux Jrcoiles paraäles imaginaixek, 61 (E°- C F) KO, 


IL! 9% y pothése : Le coefficients des carter - 
peuvent êtie nus € la fêir. 


; dre ue Le c efficient 9 un. des cartes ef nul, celui de y par exemple, on peut xésoudte par capport à- lute 
faiiable Œ, ot Le codliaent de x? nef: pas rl, OTL. eprodurta. alors la Diocuooton- ch une. pale. Dec? 
concluent qui. précédent Moaio au poink de pue de la constiuckion De la coutke, iL cote preférable. %e- 
par vappod. & la variable. Jon le. care. manque, put d'effectuer la. divisron,; en ope- 








310. 


e de 


» coouQte. l'equation 
ÊRÉ ainote on met en evidence (es deux aouyrruphotes de fx coutbe ; cet la La 


à | 
! ‘ . ‘ - « 
D ano L EŒATTLEN- 4e TOO allons faire, be Fcouvetra. COMPULS. le cao OÙ Les cotfft— 


UC 
ASE : 





: de. maruiete. Ÿ opérer: 
| cienb des cacres sonk nuls tons deux. 
c/upposonx donc C=o; L'equation () Vonneia. alon 
| Ax°+2Dx+F 
ge) YT— 2(Bx+E) 





VD OUL. AUCOTNA- d examiner Les deux. ca0 suivanb: 
| de co ictenk Vu prod x y eo différent de Zeco, Ca.d BZo: 
| le coeflicienk Vu pœoduk x Yÿ &k nul, ca.® B= &: 
3m “fr (Cao: | B >'o. | 
Comme. le. rumeéateur- %e- Y (16) co Qu second degué Æ que Le. Denominateur- eok- du. puemier- Vegué. | 


em € ecluera_ la Divioion ; om Îrourexa aurot. 
| é , | Ax+k. R 
1 = — + + 
7 Ÿ 2 B 2 (Bx+E) 


——. 2BD—-AF 
k = J 
B 


| 2BDE AE -FRB° 
R . 








en pooank 








= æ 
; OTL. gotE, en. intiodusant L'hy polbese C=e, que. 
L 


©, d'aprec la saleur- (5 is) %e À, 1Z [302] 


| À 
(18) RE 


312. 


313. 


(1 96) 
Cie Leo eus baypothéses à examiner: | 
Le veole 9e la Division ef Di rent de. 3e, RE) A$O, 
le vests De la Division e0E mul, ec. à. 9. À — 9. | 
19 Le teste de fx divioion différent de exo, c. à). AS o. 
CP ur consParire. la œuxbe, on. conolqira. D'aboë la Droile. 

| | (19) Ÿ — T 28 É | | 

JoifÆ DD, celle duwiké; puit, & partir du point De la Vroile coixcopordank à une. ccutaine. abociose .®, on? 





‘potter. parallèlement &æ OY, une. longueur eq ale. à. 


.R R, 


(20) | Y = - — = —— 
2(Bx+E) 2 - d 





? 


a Deosuxe ed au Veosourx. De. la droite DD,, suivant que la quankite ŸY eof. positive o1L négative. 
7?) : , . ‘ : L | L . 
Sur fixer [eo Dee, oupposons R, positif, purs faisons Vauer x de -æ & +os. 


. GPrur- Des valeurs Ve. & négatives, Fcèx - 4 tardes en valeur- absolue, le 
CD quantile ŸY «&k négahve, cÆ tcer - petile. en valeur aboolue; noua auront 


donc, au dessoux De la Duik DD,, à gauche 9e l'axe Oy, Veo point 
“qui De. tappprechewnk inefiniment 9e la Droits. DD,, lotoque la valeur— 
Labsolue Ve & cioilia indéfiniment : la drole DD, eoFite y ruptote 








= àl courbe. L 
How 11! on. fait cuotte. & algébiig uement., à pattir- de -, en. le lars- 
Dank inferieur æ €, la. valeur Ve Y veole regalise ek coik indéféri- 
| menk, en. valeur absolue, lrroque x 2e Lapopoile de ct: la courbe se Lapo- 
proche indefinimenk 9e la Voile AA! mence. patalldlemenk à Lace © ÿ; 
par Le. peine À el. que OA =; La droite. A'N° ef ertcoic une. asum- 

/ | | | pote de la courbe. | L . 

À onnon« maintéenank à à une valeur un per pupeueure & à, Y ‘evienk alote postfive eEiec- 


| jJarèe; TLOUD autlorLé Done. des poinl, au decsux- de la dvoite. DD, € frea eloignez. Ve DD,, à Puoile. 


de la lg ne. AA° æ Hen tapprocheo de AA , La couche. aura la Droite AN pour AS TP tolé. Cr in, L'on. 
fuir cwilie œ à par de J'uæequ à +, la quanhk Ÿ 9iruinue- de plu en plu en- wolank toujour 
pothve; e£ la coutbe se Lapprache de nouveau indéfiniment de la. Droilé DD,, en reolank au Deoœux. 

Tous asont, dans ce cat, Une courbe. posseank deux lranches infénien ou te By] pexbole. 

27 fe veote de Px division ok nul, e.à9. À -o. | | 

MGettons J'abo L'equation (17) sou la: forme. suivante : 

| (AK y +Ax+k) (Bæ+E)= +, 

oi nour inboduioont alors | “hypoth ce. admise. on trouve 

| | (2) (8 Ky + Axt+k)(Bæx+E) 0. | | | 
Colle equation. Lepreo enle. un © 1ptème de deux droite; l'une d'elles ef parallèle à l'axe OY. 
R ermaxq LL. JE A élanE nul en mème ler po que- C, la Peucième Oroile, DD,, serak parallèle à 


Laxe OX. 


eme | | 
nr Cao: B =o. 


| Comine, ?ano le. cao actuel, B ef C son nuls, on a 3'abod 


B?- AC —o, 
la valeur e À ed JD; { 302) 


2 
(22) A =- AE); 


(197) 


-1 ) R . o DE ‘ « 
ek Î equalion De. Lx. coutbe. a. Lu forme LIT ple 


Axtir9Dx+F. 





28) CC V=- 3% 
a Diocuvbston de. ce «xd tenfèime. l et. dexoc- buy potheoes- sutrante: 
AZo j À =, 
» La q uaurhité co différente de “£ro. 
C£ ation (23) pourra. 5e. presenter souc l'une. où l'autre Des trois frime qui suiverLk : 
(24,19) J = mx-a)(x-B); | 
(24, 2°) _ ni (æ - &)*; 
(24, 3?) Y = M {Cæ-a)+h). 


. L . 7 4] , Ju , . vi . a 17. ‘ 
D'anc les Fort car, on à une cuite aÿank. une Double banche rires ; vana-le JY (as, celle. coutbe. cou- 


Il 


pe Laae Dex x en Veux. pond; ‘dans le 2 eue , elle touche cel: axe; Dana le 


€ cm a, elle ne. vencortFre. pao L. axe. dE 2. 


- , 4 À te ° | PL ‘ ? « 
des CO ubes D CO ra Lo ELLCILEGTC- a [A æe cole D) (os) V pa li ét Oit dx. CO le des Y regahres 
C 





SUV AN que: Le ce oficient TL HCtut positif ot Cas 


| | Co couvheo oonE ‘de paræbofes. 
314. Lx quanbite À EF nulle. 
» a juanbte À peuk Devenir nulle. soil: par l'annulation. 9e E, sal par l'annulation de. À. 
hi E eo nu. L'equalion. (23) Ve la courbe. se 1eduk . | 

(28) Ax°+2Do+F-o, où (x -a)(x-fB}=o ele... 


J 





<q uahon qui cept coenté Jeuæ. droit parallélex., ceelles , coïneiden Les ot. nas (LATE; 0 uivank que (D? A r) 
of 11p eueur; eq al, où inferieur 4 exo ; cn. Vioiles sonk. parallelez. a L’xcce. Dex ÿ 
Ji À ot nuf, l'equation. (23) DevienE, en la endank homogene. 
| (26) 2 (LE y +2Dax + Fz)co; 


/ . ” . Le € 4 3 j_n  — A 
OTL_ peuEÆ encotæ Leg ader- celte equahon comme‘ epréoentank Jeux. droites. parallèles, dont. L'une el «&. Lin- 


fi LrL. 
HR CEE _ S 
e/ LeStunre- 
| C | ue . , 
3134. JG OUR véoumetont., comme. il ouif Toule la dDiscuosion precedente : 


GR, OT 








; 
L 


G) A = 


LA B D 
B C E 








D EE F 
ce. déleiminank DonE la. foumalion- a le nique au (302) co ajopele le diveiüimirænk de. la 
fonction. dut. second deg té qu. foume. Le premier rcernbie. Ve leg nation. de. la coude, savoir | 

| (D Sa +2Baxy +Cy+2Dx+2Ey + EF =o, 
le delexrunank parliel 
A  B 


€ 


Gun) $ — | 


| = AC-B, 


2 œ . | »! L ge » NA , 
ok ur ingvaæaank %e la fonction foimee. Par Len lermes du. second Veg té en x d YF. 
s 9 3. - + , or ë | | nu u Æe À ? 7 + + 
4e. gente el Lee -væueteo Des cost'cb et JUL Decond deg te oonk caracleuoerx par leo sigrtesx. el ler. va- 


Leurs des Veux fénchions À-el S. 


(93) 


B?— AC <o A <o, ÉPlipse véale, 


1° É(; À =o, Un poink, ou eipse aroutds are ou 9 droites race] ira LCed qui ve couperk 
G enie C Cipse | | 


À >o, | CÉlipse. tag ivarce 
/ _ B°-AC>o _. f{ A 2o, Bypefole, 
II° GC B ” 2 . ) . | , 
JE ypecbo € À =0o , > euæ d'eoiteo réelles qui 2e coupent, ou 6y perbole. evarnoutés ne. 


4 Azo arabole. : 

















aux droites pacalléfeo celle ........ où BE 0! peu! £ô; 
| ' 5 {TDF 
| | | | | Prroaue! 
TT BAC =0o | | | | CE wquel 
IT1° - | . droite alle sincidentes ... ni 0, —9; 
Cjente BPrxrxabote Ao LE Aéotbee pe lle coineide CPU EE CHE 'lprl ” 


CE| jsnt [AD 
| | | nufs | DF 
deus. duoitéo paralfefer dont une à Pnfini, oi O =0,B= a Co). 
SR emo ue TI. OL TLE- faut pas oublier que, pour enoneer lex. conclusions cenfeuméer. dans ce 
Halleau., on à uppose. que. L'on. asaiF préalablement modifie lex DLg TEA du preruer- membre de L'eg uatron_ 








EF 











deux duoiteo ee axa (lien imagimabeeo DL 


(IL) %e la couche de maniere à ce que lex codfficiente der catren- ne sotenk pac Lux. Deuo négatifs. 
BR em axrque Il, On vof, par ce teoumé, que. Le gene. ef la varielé. d e0 coutbes Qu Decond deqe ne 
Qépendent q ue. ded digne Des frnctions. suivantes deo coellicients de L'equation 9e la courbe. 


| À PB D 
A  B 
(LV) = | È n=|B € El: 
| B c 
DE EF 








Or; lbrisqu'on F eclise. une Frano formation de coodonnea., la nature el la vauété de la_ coutbe ne. sonk= 
évidemment pas chang cet; Jonc_ Leo fonctions ÿ el N remet comme les fonchione (IV), avec leo coeffi- 
ends De la nouçelle equation , depronkE concoetver Le rmême- rigre que loc permise. | 
(Voir au 967 (331) (a démonstration. afgéfagque). | 








SIT SR cduction de [ équation généco. e) 
du second deg te par A trans formation des 


coordonnée 





1: On suppose (B'-AC) différent de zéro 
CAC OS 


77 D 
316. Cette. pemiete analyse comLp'end ta Les 


q uestions ouivantes_ 
, Un: au .. . . ? 

A9  Jauie dt parattre leo Texmer du p'emrer- deg ce; 

2 axe. Nopacatfie Le poule y 2er patiabler_ ; 
| cm 8 aire Dop avatbe. les carte x? ef y” Dex vaaable.. 

AE . | | ,: 

12 J'aire -dio porartee Leo Tecrriesx da Premier deg Ce, : 

"7 + n - . ‘ | . 
A equañon generale des couches Qu Second oûdiæe à la. forme 


(4) F (æ, ÿŸ) = Axf+2B> Y + Cy°+ 2Dx+ 2 Ev+F Zoo, 


| » ‘3 , 117 | | _. | 
e) Ltyo pPoY0n4x- 4 L'on. fP'terurte de. TOUS CAL ARCS O XX y © V ) parallele ALLAX- alerter it Oac, oÿ; SL dy, ES 


sonE€ leo cooidonnérs. 3e la. nouvelle 9#1g ire, leo | ferrules de bars formation. ACCOMET 
: G 


(199) 


y free 
re x+7. 


Cr. remplaçant eK par co valeurs, l'équation: @ de la cou “be. Vevierndca 


(2) à +2Bx y +Cy +9 (A D, +By+D)}x+2(B +Cÿ+E) y'+ Aa +28 2% ÿ +CY, teDa+2E + Fo 
‘Q 


r2s remarques Jan celle. 110% elle. equakion. que-; 1° Les co Licient Des Lecmnenr- dir Secor degré ont 


740 cho art ee 2° Les co. L'ento 9e x” eEÆ ÿ sont espectisvement leo duveer, pat Ca 7 L DC ET, Ou 
dd 6 î 


pPierier membre Ve l'equahon. prime, Para Les q el les OTt & vemplace x ef YF. PAT 2 ek Vo: 


o le lerme indé 


pendank esE le prenter membre. de L e LATLOTL- pcinuhve_ où & y on cle ae PAT &o Es 
Ji L' OT veut fai “Ce. Jioparaitre., Dans L'equation. (2), Lestermen. DITS pPtemzer- deg Le, ui faudra paser- 


€ (imtimt?e 
| Bas + CY + Ë =o, 


TT ‘ y , . | 
Ces Ha equations dDelermineiont lex cootdonneet eo € 9e la nouvelle ougine; pour que ce 


woueFion 5014 possible. il faut qUue- Leo valeurs de. CC, ck AA sotnk finies, OT ceci. auta Cor ous lieu 

ot (B*-AC) co Différent- de tete, cad. st la courbe appadient ait qerrce cllpse_ oi hyperbole. Cobs re- 
€ 

Ouclion. n'est plus possible. lorsque La. juarité (m* — AC) or nulle, car Les valeurs de =, E -, vonk 


infi fatLen ; La. couche sf alots tte patabole: 


/ , J . | | ? s : ‘ | re 
V5 OLD 77009 ECOTHC- B—ACZo, ados [ eg uation. (I) pPottita- ele amenee. « la foume PES 
( ÊTL- UP aimant Les accenb ) L | 


(ti) | 


#Hes nouveau. ae son parallélee auce. ancLera., leo coodonnéer Ve la nouvelle org tte sonkE De- 
ber rüineet. Par Lex equations. (3). 


es cocfficient Des lecrnen. du second Degie TL ‘nf pas change. 


_Ax*° +9 By +Cÿ*— H . 


AÆT | 
C- nfin le. terme. inPependank H peuf De. preoenter- Dot tire. Forme plus simple. 
É s Æ, on a. | 


-H=Ax?+2B2x, Y, + Cy* + 2Dx,+2E y, +F. 
On sc L'on ajoule ler ions 6 (3) teopechisemenk rule par y ET, ) il vient 


- À +2Bx, Y, +Cy +Da,+E,; 
D'où il veoulte, en ‘telFeanchank | | 
| (#2 LH=Da,+Eg+r | L 
C'à.9. que la valeur 9e H «ik égale k De signe conkañe. à la. Demi -Dévivee, par tappode à +, Du pre- 


mMLer- membre Je l'equation (I) tendue. ge Derivee dans laquelle om remplacera * À, 2 teopective- 
ment par Co, 7%, 1 


9, AUtCe. op cartce. Ce produit X Y des yaiaf Pr. 


Pur tegouDte celle question, TOUS H11JIPcIELONA qu” on. ak Dcja. fait a pPrermic te réduction indiquee. dans 
Le JG}  precédenk, ef noud opetetort- QUI l'equahon. edule 


(II) Ax* +2B&y+CY = H. 


DO ox Lao pe otFetoru. la. courbe à Deua. : 


LOU EAU. LCA ag ank pour r origine 1 our. LTLe. actuelle. La Dis- 


CULOILOT de. la queotion. cœtge L'examen. des Peu CAO auiranb : 


# Cixo: _Les acer purufifs ook rectangulaire ainoi que Le noureauæ. acces; 
QC: Les AE pamitf HOT: oblique. airot que Les TLOL14 EAUX. Moses 





Xe ecEax É T ubxires. 


DE oo PHppooecona Jonc. Leo aœer simibf CO Oy. rectangulaires. airot que Les. axes nou 
FEAR. O 2) € 0. JÈ noux Déoigront. par et L ang le de. La_ partie positive Qu. 11owcel. O x” avec 


(200) 


La parte posté ve de lancien axe © x, Leo fremuleo Ve. tranofermaton de. coo donnee oonk JG (30] 
{® = © Cos d —Yÿ'sin , 
| Ce Him ty Co 
« Plemplaçons x € Cÿ par ce valeurs Oans L. cquahon (I I}, elle. deviendra 
(D) A +28" y + y ‘-H, 
oo) 


_ | : / . , A x . Se 
Le eme. 1nè 2 pen?a nf: n° A FP ao co at ge, P LL QUE leo foumules de. hanofumation Der horrtog ETLCA. ET oc'eks, 


} . Î F Ê } Ph . 
[ Een Va leurs D) CO TOUS EAU. cotfhicienb À, B ; C 3. detLonE 
C 


(2) | À = À cost ad +2B sin d Co o + C sin 
(3) C'= À sin _2B sin a Cos a +C Con? œ, 
(4). 28 = (c- A) sinda +22B C2 où. | 


95. oU9  paltionmt } Lofiter De. L’ 19 cle: crunation_ De. L° angle : pour arrutler “le csficient. PB’ Qu Lérme en &'y 


CE. que donnera 


(5) Tang 24 = ri 
ek L “preadion 2e la cowtcbe. perdra la Rime simple. 
» | 
(IV) A x 2LCy = H. 
Caleulonx les valeurs de À «EC en fonction. de- À, B,C. 
Cr à 9uabo “d, er. a outantE eE tehianchant Les éqiatio TLO (@) € 3) : 
£ | | 
: { A + ce’ À LH c, 
(6) on, L 
Ÿ À — C — (A -cC) D2a +92B sin 2? & 


DIE ainlenant on Du de la telakion- (5) 


|] 














2B 
Din 2 = ! 
+VCAa-Cc$ Hart 

(7) | ae 
C2 à = ; j 





LV(Aa-c +48? | 
Les Pig neo ‘ inférieuxs ei ouperieuut dev con êhre. pus ensemble darts ce Pexriees feunule, corn divisant ces 


va leuro rer re & membre. on. Doik telouver- la lation (5). 


A? 
Cr remplaçant Sur 2 & co52 & par ce valeurs, Le celationtx (6) des tennenk- 


” [ire A+C, 
U'a-c =+t\/(a-cy+urt. 





d'où l'on conclut Véfinitivement 
| ( 2 = Ac + VCA-CE +48, 
| 9 2 C= A+CT Vea-c)t+28?. 
Dans les relahona (7), (8) Co) Les oig neo oupeueuro ef in férieuxs Doivent= he. pus ensernble;de sole que lots 








qu'on. ace chotor, à L'aide de L equation (5), une valeur pour at, Leo valeuro Des constantes NEC" seront parfa 
lement Véleurinées. | D a 
Hiemarquone que Le. La ical Des formules (o) peut s'ecuxe. | 
Vca+ct+ 4m? AC); 





9 où. L'on concile que : 
24 our” l'ellipa ot B°- AC& 0, la. valeur absolue Duc rteal ef moine que la. valeur aboolue De. (A + cc) 


pa suite, Les c06 caen» À «k € oonk: De meme. Aiqne. 


Pr L'bypexbole. où B° - AC >o, la valeur aboolue. ‘du radical est. L plus grange que. la valeur” absolue. Jet À + 


par uit, les cogficienk À A’e € sonk ‘de. dignes co contraire: 


(201) 


919. ombre “Les solutions. | 
angle 9H esF Donne. par va langenle TG» (318), (5); 1 P col Le plu pebE eo cphpisf «jan pour- 


lang enlé, 28 ) la valeur- generale Ve à ete. 
AC d 


A emareg LOL que : et Toujours inferieur d + , ea” À Ajout Le. chococ. que-Toux. ayora fait , l'angle P eoFboir- 
J outS compos entre Ô &Œ X. 


JE L'on. Jonne- æ k. Les valeurs O; 1, 2, 3, on auta pour 10, 8 Leo quakie. valeutcé. 





: @ TT ® QT P GI PP 
a 7 D L mo TL IV | +. 
(71 } œ 3 » œ — 9 + 2’ & = 9 + 9 ) ct =] + 2 ) 


€ il eot- cru le. de corne déter- Leo auties valeurs posthiren. ol négatives 7 de E ,car- ont tebrouve: «uk, pourT l'aoce 


OX, ire. deo quatre. posthrorie définie par Leo égalites (11). 


Le ps valeuto (1) Pornrent evidemment LIT. DT pote mrique de deux droiteo Cec ufaireo; LA, 

pari ceo quabce solutions, Le choix. veste arbitraire. ; ea... qu er. peuk fiser de. qurabe mMmanLeteo 2ifPécertee. la 
poitten. 9€. L'ase. poochf OO, Cr nous allono Démontrer- que. quelle que- soif la solution ddoplée, fo valeurs 
eo constantes A ef €’ core pondent æ celle solution, pond unique. 


doit 0 ‘aboi) B >o. 


«fi L L' on. choroik pour Les valetco œ où a, OT AUTO 











= 24/=P, ou 24" = 27 +; 
<y IV | comme P col: comprus en Ece. Oo Œ TH, la-valeur (7) "de. Din 2ot Devia éfie. positive, 
à. d. qu” et devca- prendre Les radicaux. avec les signes supéieur. 
x | Ji L'on choibiF pouur © Les raleuse d’où &Y, on. aura 
| 2a7=T +, 2 = 3T4+; | 
à la valeur (9) De Hin 2? Veyra. tfte. négalive, c.a..?. qu or devra prerêre lee tadt- 


| cauæ avec leo 51 nes. inferieue. 
| A conclatsiond _6econ er seno invertoe., 91 Bo. 

| es valeurs 9e Aer €, reopondant attuc. Ppsentee. valeurs choisiet pour et. secont Donc: 

fa =aA+c + Vca-c+ar, 
| 2 € = A +C + VCa-c}+ 1B*, 
Lex pig re rupétieuts correspondenE à B >o ; leo st neo in ferreux , à Béo. 

| QA' = AgC FVCA-c)+4 28, 

2c'= A +c + VcA-C)+48t,; 
Leo 519 TLeO Dupetieurco correspondant æ Bo j Les °19 Ted inférieuxo ,&æ B<o. 


| Q . . 
320. TDiocuosion des -afeiuco de lang 2. 





Dour œ = . oi (+ +) 











Pour a =(Z- jou (= DT, < 


Aa valeur de fang 2 4x eo donnee. par l'équation 


2 B 
Tang Qt = —— : 
| AC | 
| ] | ° [2 ; | 
| Aaoque B —o, la yaleur- de Feng 24 eo null ; Jonc Ia — kT ; le TLolLÇeA Pipsleme D'aaen de confond avec. 
Î ancien. , | j 
ot que À. _é , tTa- 
It =—+RkRI, où da —+k << ); 
| 9 2. 2 | | 9 


lon nouveauce. aæer. Ÿe. cooidonnées- son lex bios ectiices Veo angles es ancienod aaes. 


doi L'oO- à en méme. Lernpo B =o, A=C!, l angle 2 & eof in0elermine.. 
C | 


| (202) 


D 
Cé que Doit avoir lieu eIL. Æ; cat”; Dand ce caë, l'équation (11) Lepreoente: LUL cercle. capopoite a son cent 


Fre ; or; quelle que- soif la porition. de Deuioc- axer- mctangulariee para par le. centte , la foie de l'équa- 
Horn ne change pas | | | 


Remea 1Le . Qu Leu. ) hnnuler bnp x OfTt- poutair, Aaxns P Co de e’ br pecbole- 
annuler- l un ded get A ow € 90 (318) j TLALO la forme ce uile. qu ’ort. vien: ail airgoc. Te. 
presente ŒiLCLUIT- inberst. | | 


of 
sn % cree Bagues. 


Cous SIP POICLOmC maintenant Leo accec parchfs O x & 0y obliques E farsant un angle 0 ; dinoi— 
gie- Les TLOiLSCAULE. AXCO O x" ÆOY, dE nous Deotq nexono par 6. l'angle de ceo Dernier. 
es feumaleo de hansférmation. des cooidonnces sonf alors VC? (29) 


x’ min (8- a) +-Y Din (8-8) 





A nel 
in. # 


rx’ Di + -ÿ” in f 





_— 
k 
; 


} 
D in 0 


œ dE f 2 onk teopeclivement Les angles Des NOV eALX- AXES pooitif Ox ek O4" asec Laneien. axe. posthf 


O x; de goite que- (en. supposant que, pour- aller- de. Ox. veto Oy , Of foucne Dans le mème Sert_ que 
pour aller- 9e. Ox vers O+) : 


D p'= Bo 
TG ous supporeront. | encote L'equation 2e.la coude tamence à. La-frme. 
(x1) A À +2B>-y+ Cy"- EL. 
Je. L'on. oubotitue Lx ES les valeurs ci- Dessus, celle équadion. Deviendea 


@) N'ét+18æ y CT = EH, 
apte açott posé : | | 


(3) A'sint0 = A sin(0-ad)+2B sin coin (0 -a)+ Coin? 


(4) C' him 0 =A sin (0 -B)+ 2B Sinf Sin (0. B)+C sin p, 
(#) B’ oi 0 — Ain (6- d)sin(8- B)+ Coin tin f +B foin ot ain (0 — _p)+oin£ ain (6-0), 


Joue allono 9 abo combiner Ced gelée en Veduite Deux «elationo fo impodantes entre leo anciens 
cosfraents 4, B,C, Æ Leo nouveaux, À, B’ C. 


Du care. de Legaliké (5) celtanchonso Le. prouit 2 eo éqaliles (3) æÆ C4), iL vient 


9 (2° ac) | B? { { Qin Din(0— B)+sinf DUR «e- oo — Din oL sin f sin(8- cL) oin(0- g)) 
QU A T dl = 
— AC [rint œ Sin (0— B)+ sinf point (8 - &) — sin «à Din f oin(0— &) sin (8- 8)] 


322. 


OT CncOo'Ce- 


| Din o[e ke) = (8°— AC) (on a oi (0 -f) — Din f oin(@— à]. 
Cr; ÿ apré a. finition G) de ‘A 


Din A Dur (8 B) — Din f in (8 — ct) = din 0 (pit où Coaf- sinf Co a]= sin Ô din(o -B) =— sur Ô sin 0 
ont. à. den. À éfinilivement 


_. m*- Ac B?-ac 
(6) 








Pine 0’ CR 2@ : 
TO ous obhendiono 1urLe Deonde lation en. ecalculanE la quantité 


| A’ +C— 282’ Cao Ô. 
7 Lt AËrLôL 


| fab -a)+ sin (0-8)- 2 sin (6 — x) sin (8-fB) co(B-à)] | | 
(mn) sint8 (44 c- 2B Co 0) = L: {Din'ot+ d inf —2 vinetsin ff Co (f- &)) Î 


+28 (sin tin (0 -d)+4inf oin(6-B)- co (8-2) 4 Din. Sin (8 -B)+-5inf Sin (8 -ct) }) 


eo) 


La «Quchon- des cocffiients %e A,C, Æ B e Ra oano Dwfficulk en- aank 3 aux velationa- (6) 

03 (69) + (ls) JS! (7). . | | 

our cela, élevons en © les papendiculaicer * ox ŒE OT & Ox dd OY, en- sens ; contiaire- ? 2e Le rotation 
des ang leo pos chfs. Hemarquons alots que | a 
la Droife OX faik Les aug lee a = = (Æ + æ), B, =(Æ +8) avec. Les axex O &) 
e& Oÿ" Pon£ l'angle. E 0'=fB-x; la droile OX PE les angles En 
PB, = (ZE -0+8) avec leo mêmes area. 


On aura. donc. 9 apoues la. celation (6) du IG {69 ): L 
ca(rra)r es dede (fe Ge (B- &) = sin, 


2 T \ 2 T (A a] (7 | | ga! 
Co g+o-0)+ Cos D +8-0)-20 Œ +a-0)e. (5 +8-0) Co B - à) = sin” ; 
OL a | | | | | 
(G°) sin? a +oinËf — 2 Sin ot din f Cas (p A) = sin? 8"; 

| (2) … Dint(8 ot) + Sint(6-8)- 2 in (8) Sin (0-et) Go (B-2)=vin?0". 
Do TLéme., en. termacquanmk que L'an Le. IV Des Dioiles OX eE ON ef égal à æ 6, on Ervoure en- appliquant 
la. lation. (ais) Vu 98° (71) | | 


Ge (te) (FE rec-d)+ GE De (F4) | (ae Era) au (f+8-2)4 (+) (Era -d] ao(8-0- Cas int 0 


oO u_b LeTt- 


(37) sin din (BE) +oinf Sin (8- a) (aim et ain (8-8) + sin pain (D-8)feu (B-ec)=- c200. sin 
Cn. az arant eg art? aux valeurs 1°,2°,%, L'e allé (7) conhuk à la_ seconde velation | | 
A+C-2B coût Â+C—92B Co 0 | 


@ _ 























in? 0 Din? 0 
393. Tous cemplagecona Donc. les Lu @, @), k (5) par Le. yplème-suicant 
' OR 
in?6 Din? 0 | 
4 | ; AHELER | A+C— 2B Go20 L 
sin? 0 Din? 0 
(Gr) 2’ DATENT sin (0 A) sin (0-8 )+ Csin ot sin B + B Sin ot din (0- D) oin Bon (0- oh. 





TE ou. secconæ plus taià la 1 nification geométaque. dec telakiont… (9) et (10). 
Kemarquons que- la fonction (e*- AC) formée awec Les TOUS EAUX coefficienh, conserve la. mène. valeurs 
à un- cocficienk ruunécique. pus, que la fonction. semblable (Bt AC), foimec avec leo areiene. codfictents. 
ŒÀ cause Je clé invariabililké, la quantité (BAC) pote Le. LOTIL d'ineaiante De_la fonehion bomo- 
| êne. (A x?+92Bx y +Cy*). | | 
324. Pesrenonr a a question pumitiee., ce. &®. à la. duchion- Ve leg uation (2) JG? (321). 
JOouo pouvons profiter 9e l'indetécmination. des quantits a æÆf pour srl te ogffaenk Ron 
a. alois 9'aprés l'équation. (11): 
62 A Din(0-œ) oin(8-f)+ C'sin a oinfp+B (in a Din (8- B4 sing din. (8-«)]= 0 
JE on laisse acbiteaite la le à Des ROUX EAU og Ox'eÆOÿ nous aurons une infinie de- 
marietcen de vamener- l'équation (TE) à la forme ceduite | 
Gv) ae + y 2H Co 
our Donner au calulo plus Ve3ymékie., nous inhodutionc l'angle 9 Dec nouveaux axes: Ve 


| voie que 
(3): B-p-«; 


(201 


eE les celations (1 9) e£ ( Ï a) vonE nout perrelbre. de deleiminer- à fo er1 fonchen de. l'ang [À 
GE 090TA- | | | 
| And in B 
(2) NL = ? TC peus 
| 2 in(6 -ct) sin (8 —f) 
me ef mm’ son£ les coefficiento nguafaices des nouveaux Ates Ox OYÿ pat tappôrk aux ancdent. 


| caen ; la relation. (12) 9 evtenk alots, ajr'tcé avoir divise Par Sir (8 — ct ) sin (8— BR): 








| 5) À +2 (m+m') +Cm n'=o. 
On. à D'ailleurs : 


Cm_- ML) SU ( 





oo 1+ (mm) CoH0+mm 
Œlinoi, dant Jonrte- l'a: le p,, Les équations (15) eÆ (6) detecmineront me Em /; purs les welahons (14) 


feront connaitre. (e, eE P, C. Æ. À: Le position. ded nouveaux. axet- prour lesquels L’ quan. de. la. courbe. 4e. 
edit & la forme. simple. | | 
() ax ?+ cg" H 
Dre caleuler- Les cogficienb A'æ&ÆC, nous nous eV LLONe De0 «elations (9) ek (ro), V0" 1132 3); elleo 


Lo donneront, apres asoi- - trbroduik l'hypothèse B’: — oO: 
Sin? p” 





AC = (AC— B°) Di20 


(17) 


J 
, , 5 inT78 
A+C = [a+c-2R &8) RP TS 
| Din 8. 
/ / “ ; £. ‘ ! L ‘ y ‘ | 14) 
L angle D clant 9onne., Les coefficrents A eE£ € sonkE dVelkermines; lurcs valeuxo seront Les tactries Vel qua 
| , C1. | | 


Hon. 914 2econd degé 





| 2 | tn e] sin?0" _. 
7x) Z — [a+c-28 ce) Te D sta) — ge To. 
AU 0 Sin" 0 


; SCLLO9 LOTL des LACLTLES de l'équation (17 Ba). 
Aowque. La courbe. ef uné ellipse, à on a AC-B* >o; on voik aloto que. les valeurs de. A’'et É sont 9e 


Meme. signe) oc elles sonk elles. 

doioque-la. couche eo une- Puy perhole. OTL ac- BR 4 oj. Le valeuxo de. À æÆ c’ sonkT alors teelleo ok de 
Lgne6 contaites. | | 

CL. le 0 leoE Lure. quandité atbilaite; cerendank iL Doit dans ceilaine cas, eoler compoie0 enhie ceitai — 
nes limiteo 0, silLon veut que. Leo quanbilcs À eFC soient ceelleo. a pe la condilian. de ce'alité. Des 
«aciited de l'équation. 0749 co | | 


Sin 19" 





| ee 
(a+e-28 C0) — À qe ©) — De. 


D où L on deduiE 

din 29(ac-B°) 

| | (A+C-9 BG0) | 

2 ans Le cas Ve Lhypedole. celte. mets el évidemment céifiée, puisque. (Ac —P) eh nne.quanz 

Htc. negatice. Heslé dome le cao 9e l'ellipse, pour- lequel. Ç(AC-B°) Yo. + Semasquons Daho que- 
hbint4 (ac-B*°) | 








| «1; 
(A+C —-2B C0)! 





imeg c alité cesienk à à la suivants. 
} AC Cof0-AB (A+C) Coo 8 +2 Bt+ (a- e)Ÿvo; 


(209) 


ou, en. donnant. par rappo «Fa. BR ek Decomposank en. CAtter. 
| (2B-(A40)em 8) (140) ou8 0 0, 
inéqalité evidemment vraie. 
I OU6 pouvoré donc poser 
3 sintg (AC-8) 


(19) | nn? V: 
(A+C—-2B Ce — / 





Œ oi lon Désigne par N be plu pekk de9 angler positif dé AT. à par tp (19). on conclura %e- l'incga- 
LE (8) | | | 
(20) v<®e 4r-\; 
_ car 8" e6E un angle compito en. © ÆT. | 
326. 3° Fire disparattce Ro catces x? ÿ* des vaia bles. 
Vous HUPPOIELONS encote. L'equation- de la- courbe tamenee à la féime- 
| | (11) A+ 2B&y+Cy =H; 
où lon rappode la cube à De nouveaux axe br Sos La foume. 
| | (21) A +928 x y +c'y = 
leo caleule Ve celle hancfomation- vont ceux des MG (321), Lan, dL(325). 
Ce on peu; en général, 10 pover— des indelerminees © el $ de maniere a © annutler- Les Deux. cogffcient AC" 
Les uclations (3) Æ(4) Qu 96% (39) cord uiconk aloio aux Deus equationc. 
A Dir (b- a) + 2B in oc oim (f-œ) +C Due = 0, 
L 22) | A Sint(0-B)+2B sin P Sin (0) + Coin p =o. 
D ivisant la TE par Hint(8- à); la 2% par ou (8-B); «E posank 
Din & Din fe 


(23) — | 7 } 
: TT sin (8-x) ! PET Sin (8 -f) 








les Deux equation (22) Deviennent 

(22) faremeen 7? 

À + 2B mL + Cm = 0. 
À ; ‘deu egnabone. (24) on les mème races, MALO, COMME ML Æ nm Doivenk avoir des valeur de fe 
Les, car aulement les axes. Ox’ cÆE oÿ coinadecaent, OIL pour reader mn cÆ Tr Cort rTLe. des Der. racine 
2e l'équation | ue | 
(25). Cm°+92Bm+A =o. 
On vof 9 'abo que. Leo valeurs Ve: m d nr’ ne. secont celles, que où Lon à (B°-AC) >o; c'eska. Dire. 
que cle reduction ne vera porvifle, en quaæntiteo celles que dano Le caso de £ Bu perfole. 
L” épuation. de. la couibe- peer alote la Pure simple. | 
| | NN) 28 x a ÿ = FL. 
De velasion Go) 9u 9GF (323) Donne immédialémenk; en 1 faisant A'= Ce 
| Din 0 


-9B m0 = A+C-9B G8) — 
c ( + ) Sin20 





D'un auhe côle, OT &; D'apreex l'equalion. (23): 
(mL TT mL.) © in 6) 





tan D = Tan re Z ; 
73 3 (B—@) 1+(m + mt) c0+mm | 


mMmaio L cquahon. (25) Ponne. 








2B , À | C2Vr- ac 
MH = I MIT) M -Mz J 


C € | C 


( 906 ) 


pat. conseq uent 


Q VB? AC. sin 0 





96 Laur g'—+ À 
(6) d AiC -9B C0 


D'où lon. conclut Les valeurs de sin. 0" eE Cos 0 » pus la valeur de. B. 


(On Houve alors que- Le eq uotton de Ç’ ï poule peut tou ouco bc amence & avoir reforme 
Frco - Hum Pe.: | 
La! A+C-2B ” (e) 


/ } ? 
Le Jd B*-AC 





Où, et cermplaçank F9 par se caleur— 


H 
(VD) rx y = TZ La 1. (B?- Ac) VE farce 2B Co e) + À , (*° AC) din? 


On pourait De. demander oi Lon peuf anrutler- & La Ris L codffeient Q1z à prQuiE x Y ef le codficient: D'un deo catt60, 











œ% par exemple. À puiou, 1 eok visible. que la chose n'eof pas possible, en general, puusque Fute atnot obtenue 
cepruesenteraik Veuæ-Vroites parallèles | | | 
@n le. voit aueoc. par le call; car leo latione ® ŒE (5) IG (321) DonneraienE alow, en adoptanE Les notation 
(23) du 967 (326) | | 
| Cm + 2Bm+ A —o 
7) PRE 

Or en ehanchank co équations membre à membre, il vient 

Cm(m- mé) +B(m- m)=o, dou m=-à, 


À | 
car © kB, c.a.À, ML Em, doivent ie eo quarditeo Différentes. C%e eur sulsttace. Dans La 19° 0e cela 


homo (27), condwuE à 
| BAC = oO; 
or- ceci cottesporid précisement au. A0 que TLOUd  AWOT cxchr 2e la. hanofs mation. acelle. 
Cine leo Peuæ_ equakont. CRT), qua DeletminenE nt Em, sont incompatibles; ca. 7. que Len. ne-peut? 
| pat annuler simultanément, Qans le. cao achuel, Le. “fin dut eee eY dE celui. de l’un eo caccér : 








1 € n-uppose e- AC) ru, (g gene pal) 
328, Joit donnee L equation. générale Qu eco pe 


| () A xt+2B2x y +C y" +2Dx+2Eÿ+F—0,; | | 
nous allons aborder Q'une. aulte mantèce la réduction par la transformation. deo cootdonnee ; celle methode 
éeca- applicable, en particulier au eat où (B?-AC) et nul. | | 
Dans la hanofoumation precedente, noux avoro 9 aboû Hans poule Leo axes paiallilement d CHOC ITLÈME, 
puit nous. lex avonsfait tourner autour de la. nouvelle. 0 ragine  JOGous auivront-tei une rraxche. i in4erge — 
e. 443 qe noutc. ‘cappoutéconx ? abo® Lx œoutbe_ Æ Un. Toureat- 9: lôme. daxec ayant riène. vague. que leo 
Priemrers PH, nous la-rappotterono a un. feovoième uystéme 9 acces pra AUE.secondd. 
<o1g nont-par 0 l'angle Des anciero axes On ÆOY, Æ- HotenE ot Ca Leo “ge que deléeminent la positron 
| 9eo nouveauæ. axe 0x ÆOY, jan Em cugine que- leo premiere Leo form de land formation sonE£ 
æ'oin (P-@) + "Sin (0-8), 


XX TZ TT u 
ur 0 











x pin +Y'oin f. | 
E Sin 8 | 


3%. 


(207) 


| e/i lon oubotilue co valeur ans l'équation. (D 3e Le coude, celle équation prendta La Ram. 
(D Lxt+2 Bay +0 + 2 Dax +2E + F 0 
Le Féxrrie- tréependant cf évidemment ete. L-mème.; les co icients À, B, € Deo Times dx à cord. À 
seront encore. Détexmines par- les telahione. (3), (3), (5) du 0G? (30), où par Leo velationx (a), Go), y 
| ” JG (323). 
eo cogféciente D, E, %o himeo Qu 17 eque sont 9 finie par Lu egaliteo ouisantés : 
@) D'oin0= Doix (8 ot) + E oin oc, 
" E Dinp= Din (P— B) + E in B. 
our. peuvono 9 aboQ) profiler de: l'indélécmination- de | grantilés ct ep pour annuler Lcsfiéent 8, 
Æ les. coofficiento À EC 5e caleuleront HotE corrime. att- - 765 (318), si leo ancien. ef leo nouvearrx.aaceo 
sonk vectarg ulaireo soit, cOTUTLE- ALL. 963 (324), +v les ancieno ee Leo TLOUY ea AICEO sonklliques 





Je L'on. se-Vonne_ l’a “gl de ROUE EALTC. AXE E ETL. | particuliers oi cet angle. eoÆ doik, on-ne- paca 
faire Dioparailre que-Ÿ une seule maniere Le teangle æ y; il AUCA- UTLe- infnité. de maniere Ve Le_ | 


faire Oloparaihe, st on laisse acbibcaire La ale. des nouveaux axe. 
CN. CC pPecmier- change emenk d'axes L'e equation (T) de- la couche. de Trotiye donc. carence & la æ forme 
(LT) À + c'y “+2 Dax +28'y"+ Fo. 


Los valeurs de cocfisients De F' se Vduivont Dee cquationa- précédente (2) de (9), puioque- à f sont. 
Déleunines, par les caleulo Hs puets nouo ayons envoye, et fonction de Lansle Des nouveauc-axeo. 
Remarque Aoroque BAC=o ceo calculs sont toujoure praticables ; maio il trnpode ve temarquer 
qu ‘un des cosfretento A où C'est nul, comme on- Le voik, ‘voiE ppar- Les formules @) Ju 90? (318), soik 
par la 1% Deco fotmuleo (17) Ju JG? (324). | | 
 CEnme. leo leo Æ f sont delecmines par eur-tangente il d atra— plusieurs angle satiofai- 
san£ a la queolion ; ef, selon le choix 7 OIL- AU A fait, L'une-ou Laute Veo quanhiles À etc sera nulle; 
TLOULG H1APIPOI LOT, JPOUIT fzcer- les idee, À =o; de vote que, ans Le cao de Fe parte, celle premiece 
Hranefoemation peunek de- tamener- l'équation de Lx coutbe. à a la forme 
ie) c'y +9D/x +92E + Fo. | 
Cette. puemide. hanoféeriation land fectuee, nouc. aller. mainlenanE rapporter la coucbe-a un nouveau 
syoleme. 9 axerz, OX eÆoy?, pacalleleo autre. précédent Ox OY. JE oc. [A Sont les oodonnées de la 
nouvelle otigine, par tapopoti aux. axes Ox cE y Leo free de Cranofounation. seconk 
| [== Z A + x? 
Ly= 5 +7 
PA equation 07) Pevierira aloit. | 
GG) A" "+c's "+9 (Ko +0) x” +2 (C'+ +8) y"+ Aa) °+ key +2 D'x!, +9 Ye + F=o; 
Leo cofreienls A LC Ves léimes Du second Pepe n'onk pao change peur celle. deucrerne hanoformaton. 
AT OIL. pouria Diopooer- des Deux. indelerminée. . els De. Mantere_d- faire Disparaïlie_ Jeu. Des Fois 
Qernieco Fermes Van l'equation- ON. Ji auenn eo coefficient AC n enul, OTL- pourra. faire _Diopa- 
tte les Deux feumeo du jpremzer- degue; | nout twliouvetont ainoi les teoultah obtenus précédemment 
D ans tous les can, comme nous oupposont. que- À’ ek C’ne- son pas nuls à la. foto ( ea alotola 
Hanofo mation. Devienk inutile), vn pourta_ faite pee Le. terme. indépendant Fur Deo tetmeo 


Qu premier Veqie. 


D ano Le CA 9e la. parabole, Ut Deco cofisients A ouC ébanE nul, y à ur eo teumeo dut Premier- 


dege qu” OL. le. pourxea pas faire dtéparäilie ATLOL, lioqu’ OT- DUpfoose, coOMIMe- Tout. l'avonx faik 


As, OTL. TLC. poeuk ou faite Jioparailte Le. Heure. en x. 


Cgalant æ %ew, le Le coofficient Qu. terme en ÿ" ! le. Ferme Hé éneroant, purs Pcoig rank par- D? 


330. 


en effet, D'=o, rout- soyont; par— lé equahion. (AI Gio) Du JC? (828), 


(208) 


codfieiertk de x”, nous auxont. 
(5) D'= A'xi+D, 
(6) Oo = C’ NA + E’, 


| D) _o = Ax°+ C'g +2, +RE HE 
D L'& nous conelurons que (° equation. generale eo coucPes dit second. dege peut dans 
Louo Co ce, OC CAMLETLET— Ca. fume | | 
| | (IT) A'x” Le y" +20/x/ 0. 
| Dans fe cas de x parabole, où Ho, on « ce forre edité. 
Gus) Cy+2D'aæ"-o. | 


Roserone… mainbenank auac. Jelails Ju caleul des quantités A , 2, D D. 


ÊlE ultpliant- lee equahont C5) (6) par Roy Ye) ajoutant e-elranchant de: “guet. C7) il vient 


3 


—D'æx) =D’x, +Ege +; 


noue oubohihuerone Donc. au syotème dec equation : CB), C6), (7) Le suisank 


| D’ Ao,+D, 
(8) > = CYH+E, 
_ D %, = D'æ, + E’+, +F, 


lex Eoio quationr (8) nour- pecreltent de 2elecminer- plus facilement Leo Étois 1 LILCOTUUU Der Ye ED. 


D xno D cao de. le paxafale, où À eo nul, or a immédiatement 





( D” D’ 
R 
J OX: 
< 
_. EC 
\ Te D 





€ 
celle de. x, ook égalerenk fire, lovoque. la courbe. co une. parabole fPPcop temenE Q1EE.. L OT-Dufoposarkr 
que- la courbe ‘se “Auiraik à deuæ_ 


de coeflicienf D a une_ valeur unique.) la valeur de. A nu finie) puisque. C? rente < 


Qruottex parallele. 
Horsque Cx conbe nn ok pas une parabole, LL cootdonnce % &æ CCOte urle valeur finie e£ dk 


mine, | Jayou— | 
Vo |  . | 
CL ur debermirrer D' ef x, , nouo subotiluecont la valeur- de D’ ( qe Des equahona Ç 8)), Dana la ème 
roux cenplaceronx- Ys par la valeur precedente, on fouve ALL 
FC—- E” 


A'x, 2,90, + - rl 


= Oo. 





Ce équation. Vebetrinera- Deux valeurs pour æ,, € il en céoultene eue caleuro couespondanteo pour D 
ol ef facile. De vécifier- que. ceë valeurs sont tone elles Vans le. cao Ve l'llise. éelle. 

On peuk oe vendre compté Ve la. présence De. collé double solchion ; les acces de codennes O'x’e 0" 
onE ii, comme. on Le. vera pluo loin, un Viaméle. kK une. tangende à l'exliemilé fe ce Diaméhe; or on. 


peuk- ppueridre- Por vugire- L’ LUILE. O1 L'uitre. Deo cxtrerites èe ce amet, € a), qu OT. peuk, €TL. conservant la 


meme Direction. 9 acces, chotoir Deux. ougines. pp centre. 
€ 


? J JT , , | » D ‘ | 
Ji L'on vesout l'équation précédente, oTL. ause. que Lo valaus coucespondanter de D” sonk égale eÆ Ve- 


?tÿ Iiéé contiatiet… 
é ee 





(20 9) 


IX: À sum 


DB. 1° Dans le CAO de- LÉPCtpoe ekÆ de. €’ Ep, Lquation gérée des coutibeo OL. «second deq'ie_ 


peut DE CATLErEeT— 4 La. fo ‘CITLE- 


| (à M «° +Ny — H 
Æ, Dano le cas Ve le CPrca bol. a la foume 
(I) Ny*+2Pæ =o. 

Cote auction peu 5e. faire Q'une. eue maniece OÙ les axex 2frnitih, auquel la courle eok: Lapo- 
potke, sont adoujeltre a ele. eclangulaires ; Æ À'une infinuite de manieres, +ilLanale. eo axes Véfini- 
Lfs 00 dffente dun: Duwike ek adihaire; e.&.9. qu'il gare une cnfile de. où gpieme 9 axex obliquee 
pour” Lesguele celle Rime œdut. aura lieu 
22 Dane le cas de. 4 iypebole, L'equation peuk ‘elre:. camence a. La fume 

ED) y =k: | | 
L'an gle 260 aæen. anti cs alows Vélévminé, dk, en cnécal, n'eot- pas Doike 
32 /" équation. Des courbes Qu second Dequé. peut, dans Li 


ouo leo cas, êtee. carnenée. a- la. foime_ 
(IV) M + Ny°+2Pæ —o. | 
Cette Leduchion peuk ve faire Q'ure. seule mantére, où les axes afintif sonk acuietio à he tec- 
langulaicec; ef d'une infeni H de manières st Langle des aœe. Définihifé et Difente 9° un Doikcek 


achiteate ; Ca a. à. qu il y AiLCA- UE. infinité de sustemer. 9° ARE obliques Per pu L’ equatort- ait 
che forme uils. | | 


Remarque L. Rendons rorregeneo Les cquodions CI) et- CD), elles deviennent: 
(is) | M + +Ny = HS 
(II O5) M y FH IPæx—0o | 
à droite de Pinfini Z=o tencontie-la couxhe. en deu. points Jistineb ceelo ou. ma giraireu, auigant 
que la. courbe e6F une bi perbole. où une ellipse. | 
La Vuwilé Je Linfini tencontie la patabole- en deitoc- poinh coïncidente, cad. que. Fax. parabole eo 
tangente a fx dioite de Pi infina. 
Remarque IL. Vous liminecona. clé application de la transformation 9 des cootdonnecs. à La. téduction Des 
équations Qu. second degree constatant l'invaciaPifire 2eo fonchona à £ A. 
Soil l'équation. puirubive tenue homogéne 


a) F(x,yÿ,1) =Ax° +2Bæy+Cy+2Dxx+2Eye+ Fa 
Cfrctuona Dans le. pPtemier- membre, la. subotituhion_ 


| ) 
(2) Y=pa +R V+RT, 
| Z=Yæ + Y V + ya TL 
OTL. pp 409 ELA. de La aux. formules habituelles De. la kansfo umahiort Des cootdonnect em » yo poo ant 
(3) 7 =, z'=1 ; Y =o, Y,=o, LE — 
| Aa 9 bhithukion (2) haroformeca l'équation Ce et 








æ& = dx + & + ax 











G) p (y YL) = À +2Bx +C'ÿ ap 2e ya tre —o: 
| de. -so1te qu'ont aura. eu - eg 2 aux telationt. ( 2), L identité. 
| | () F(x,%2) = Se Y:T). 


eJP) tenonx les Vezivees %- L dentite (5) par tappork à x, VIT » en teqadanE x, Y,2X, comme. es fonchone de- æ, y: 
z, Véerien par Les telationa C2), on &- | 








(ao) 


Je = AR+BE+YE ; 
6) = & M +B TE +y Li 

le æ, = à, E + fe Fy+ % E 
À L'on. empslace Las Deuiveso par euro ’aleur ek qu'on pose 


| ['* = AA+BB+yB, Ah =aA+BB+YD, ef = A+B B+Y D, 
(7) | dB = LB+RC+TYE: Bat RC + y 2 Pr =aB+ecC+y FE, 
G =AD+fE+yF;, = ADHBE +, F; Pr =tD+BRE+ Ye T; 


Leo 19 entités (6) QeciennenE 


‘Ax! + By + Dz' = Hx+ BY+G2, 

@ VA +Cÿ+EX = A x+ B,y+ GZ, 

\, D + Ey+ FZ= yat Be Y+ GX. | 

Difféventiona. 2 nouveau. les identitie (8) en ayant cat au telationss (2),on asie aux valeurs Réfinitives: 
N'a dipAiye, Pea MapA+tye, Da hi+b BYE 

(9) | B'=d L+RB+YG) C'= œ +R B TV, E'= dt A ot Bit pa) 


Dia hb+R type; Ft +2 +hGi FE dit fn at Ya Go. 
| J Î s ag £ muntenanE 9e. caleuler- Lo fonchone 
€ 




































































AR D' | [4 » 
A=| pc Et, ù —. 8 € 
D E F 
en fonction des coc recent A,B,..... %e lequahon primitive. 
es wlationt € °) noua: donnent Ÿ'abod, en app liquank Le prireipe 9e la maultiplication des Déletminants 
| | À B D pa 8 y X BE 
BB c E = | & 6, y À, a, G. . 
DEF]. a Be Ye | 4, 8, €, | 
@r l'application du même puneipe au 1clationa (7) conduik à 
Æ PB EG _& fpy À  B 
Æ, PB, G |=| à By B 
A PB, Ga | & P, Ye DE F 
On à. donc (x cefxtion. ouivante entre (eo fonctions A'ek À : 
| AB D HyU ais 
Œ | B cE |-| « 8 nil 8 ce E |: 
DEF Ag mil E Fr 
ou 
GB) A'— m°. A. 


LE. Je 4 gt ‘ 
Cn second Lieu, oi Lon. pose 


(io) | a =fy -hY; b= ya, -yà, Crdf,-af, 
OTL- cons late, sarto, 91 culte, a l'aide Dex relations Co) Æ (7) : 


d'e-r'ra (BG-BC):b (GA, - AA ee (kB AR, 
BE-B,E =a (CF- -#) + b (DE- BF) + ce (BE -cD), 

À GA Gik = a (DE- -BE)+D (AF-D°) + ce (BD-AE), 

LC À BAR, B = a (BE -CD) 4 b (BD-AE) + c (AC —B 2). 











? » | | ; - . 
CD ou ( om conclak celle seconde tvelation 


(an) 











À B D a 
Îl A BB B € E D 
(1) ; ? = 7 
ji B C D E F C 
| Ca bb € © 
| IT rruntenank on “se place. QJand Le. aa ‘2e. Lx ta otmation- es cao@donneen., aa Ÿ. L l'on DUP Poe. 
Y 0, Y, =0, Ya —1, 


lex. telationx {T) € (ES) conduisent au popaelee À noce fte qu” il L s'agira 9 ctablir- pour Les fone- 


(ions A° $ ) Aavou— 








À  B' D À BD | | 
. l } 
TN ) 5 … | 2 À B 2! A B 
D E’ FF’ DE F 




















© 2 voik” PAT ‘ la. relation. (EH) que $ L'e0f pas ut LILO ALLO de la. foncion a Fxcoio cauabler. 





S Ill Odis cudsion des. ounmes zeduuite,t ? 
 Cnotuctions 





T° Discussion Rs réduites Rumes défi inilives 


339. Doux asoTté houvé pour- les courbes Vu second oÙte propremenk- Dike., Les formes eDuilen- 
| () Mx*+ Ny°- H, | 
(II) N y" +2Pæ a. 
Vo allonx. 9 abo® constater que ceo formes ed uikeo 2onnenk ausoi les carietér des courbes du1-ecord 
o'die.. 
Considérons la premiere équation 
&) Mx°? +Nyÿ = = H. 
Sipposons M «  N %e mème signer ef ren2ono- leo pooilif; 
do HO, on au ne. ÉPlipse reelle, 
ot H =O 3 ce... “Un point où Éllipse évanoutssante, 
| ot H <o, Luce... ne Élipoe à rragitaite | 
c/uppesons M IN %e signe contraires , js mettons Leo sigreo er evidence: 
| 2_N+y° =, 
E st H Z2o, on auta lUne By perPole, 


ot H=o, ...…. Len Deus deoitee qui Le coupent: 
| À. une ‘eo constantes M où N ef nulle, lequation Dcviendea. (M ebant cena postkif ) 
| Mxt=H, | 
st H > 0, om aura. Deux dote parafilee céefee, 
sr H =o , rec Deux droitéo que e confondent, 
#w H<o, .:....: Deux droitéo pacallites à imaginaires. 
Cafin °L Le Detiæ cono tan tes M æÆN sonE nulles, L'quation- cerndiue- homagene. Devien?ra_ 
XŸ=o; 


elle représente Deux. Ovoutex coëncidentés. à | L'infli. 
Conoiéxone. En Decond Leu, la deworème equakon. 


(212) 


| (1) N° +2 Ps — 0, 
Ji N æÆP sonkK % Cxento De Heto , °T AA Te. pacaBo fe. 
Ji Pro, ona Deux Moila. coincidentea | 
JS N=o , TA RX TO, cad. une duilé & dtolance finie Æ une à l'infini. 

Tous cecousona Jonc, Jano leo Deusoc. former tuiles, toutes les aricles des coutrbeo Ji second oûte, 

333 JE L'on Huit abslaction es vauclet ) il teote. Ecoio coufes prepeemenk dikeo dut second oxde, Don 

Les equationt-téduiteo decont | | a | 
Mat+Ny" = H, éPlipoe ; 
M x°- N"— H, Hypecfole,. 
| N °- APx= oo, GP acxbole : | 
M,N,P,H, %esignank eo conotankes positives. | 
DD ou Donneronx de suile à ceo éjuation- ure. féime. 9 éftrative pluc y mehique 

4° C Phpoe. | Mate NH. 

Les Jeux. axes aræquelo of capppotlée l'ellipse- yjouissent Qe. la ptoptiéle suteante : L'ace, Deo x. Diwioe 
en deux. pacheo égales les codes parallèles à l'axe Ves y, k& Î axe Dex Y divise en Deux pacte cqaleu- 
le co Qeo paralleleo & l'axe des -X. É er, a une. valeur quelcong ue de. DC Coitcd pondenk ‘deizac- valeur de Y 
cqales Æ %e sig neo confcaites ; 7 es a une. yaleur- quelconque de--Y cottespond ent Veux valeurs De æ eg ales ef 
de #19 7100 conlraites. Ji les axes son oblique, ils forment ce- qu on apopelle- LUL- yskème dede dia 





mêtreo conjuqueo j si leo axco de. cootdonneet- sonE teclé ulaices, ce sonk Leo xxeo de la courbe. 
Cherch OT - les intéto ecliont_ de la courbe. avec. Leo axes de cootdonnecs, | 
sr cJoient A æÆ B Les inberoectiont de la couche avec Oæx OY, ef Pposontx OA =a,0B- 
/ eTL faroank V—o, pui <X: TO) OT AUXA- DUccedoteemenx 
PA a a ÿ =, Ma =; æ-o,NE°-H, 
TTATTA He H 


1 + on _ . 


a ek b sont: Des quarhles «æelles, puroque- M,N, ÆH sonE posikiyes. 
é n intoduisant les conolantex à Fh Dans L eq uatron de la courbe, c.a.9. en. templaçant M Œ&N pur lex: 
| +) » op. | - 
’aleu 19 CL- À 263 Ua. P eg uahon de P Aipe € AUTA- la forme Durante. 
x 
( Ÿ 


_—_— — zZ 


+ 
a? + 


2 


las constantes à ek te) Lesentenk Éoo re AULEULCO de deu. dia metres conpaquee _) DL Leo aaet Où 
. . . # | C 
ee OT sonk obliquies ; dlex teptesenténi Ces fongueuro des axes de la cube, oi leo axes Ox ef: OY 01 
vectartg ulairex . | |. | | 
+ PlyperoË 2 
2° y perbo e. | Mx° NS = H,. | | 
, ‘ . . - « 7 7 . ! | c } à 
Les axes 0€. cooïtdonnelrdt- > outOsENE encote de la_propriele signale Vans Le cad de L Cllipoe. 
| D . 


7 | l'axe es x venconte la courbe en un.poink tecl À, ook OÀ =4,on« 
o Se A 1 M 
À Le | 4 TM PT ae 





/9 
Dour AOOUIT [ uilero eclion. avec. L axe. deo VV faisons XX TO, il yrenE 


H HA 
u =\/ = NS ; 
Y < Ÿ R L 


noua Jest TLECOTLT. Par b Le cocflicient ?e \/-1 . la. quardilé b ef dit Ex long ueus--dar diametse tmreocg ir cri 


ET 
ES 


J 


L°— H, 9 ou 
N 


OL. ÆittA. VOTE... 


N — 


Ls 3) 


. emplagant M et N par Les valeurs fé dedsux, Ç° equation de Ç Ryperse Ce pendu La forme 
& EL 
Le conotantes 4 e£ b -5 07 Leo lngiieure 9 ce deu Liamition conjugués (Le [ES éL, Le 
imaginaise) 61. Leo axes Ox _ OY és guess à a Æ E “préoentétonfe Leo lnqueure. Des axes Îe— 


la courbe, DL OX EOY sonk ceclange 


3e rrafole. | | | 
Lave. eo x. divise. en Veuoc- parties égoleo Les codes parallèle à l'axe des - Y; x. couche. passe par— 


lou tre. puioque- l'équation. co péuifiée Por  —9) V —9); enfin | l'axe. Ve vencontte la couche. ET 
| ot lon fait X TO, ON a VV 2 o, Clin, L'ae. Ooc. col UTL- diz— 


| NY — 2Ps =o. 


deux poinb confondue a l'origine, car Len 
mètre, l'axe Oy. «ol la. tangente «à: . L'exkiemilé de ce-Naméèhe 
| ‘équation de fx parabole peuf eéidemment Decitre 
D  y*=?px; | | | 
L coro Fante. 2p col Que. le pexæmekce de. la parabole . rcetatif œu diærmekce Ox, ou-otmplemenk 


pacanetce, Lo1o ue Où ef l'axe. de. Lx courbe. 


TE ou allons. enher- darts quelquer Délaile sur- la conoteuction- eÆ les prapéler- immédiate De ces 











Hois 22 couibes. 
PE. Ce 
IT: CC L ec”. buction À 
334: Le equation. 9e. l'ellipoe_ es | | 
| 2 2 
() | © + Le —17= © 
a? pb 


| Ce cg uation. Donne. 








(ae we), OTL.- y'= 




















y — —— 
- a° [ ° 
de. sole quie- oL À eE À sonk Lu extrémités Q'un dramette., si MP eo” L'oÿonnee Qun. porn£ M, ot a. 
2 Be 
MP = ——: PA. PA. 
| | 7 a os 
Cr aura. de meme. pour— ut auËre. poink M, : 
| La 
TL b s. PA mu 
Ds . M ë T a? 5 À. E À. 
| _D ‘en. Lon concu. a | . | 
PA.PA TA BA. 


eflipne, Fe quotient du carre _d’ une code par Ce podnik Lo distances ? 


Done, dans turte 
du mifiar _de. celte code au. eæFremitco du diamètre conpagué e6f=e constant 
PR écipios uement: 11e coucbe tele, 11e. Ce quotient du cocvce. de Pordonnée fra Ce produits 


| Î 
des pegmentle déterminée per Ée PK de P. ocdonnee bu une coite fie e6F. conctant, ef? 


LUTLe Plipse. 
«/oient Les. Deux. point Res À ef A; prenont- ele oilz pourT-axe eo &; pouf otiaine, le. milieu. O 


Ou. segment AA’; eÆ pour. axe des Y, Ute parallele. ao. otdonnee.. A M of" un. point Qu lieu, LMP 
DON vonnee, OTLA, Pau br potheoe MP? IN | | 
PA,.PA . af 








Qu) 


fs | ? ‘ | « n ñ >) | 
el Vesrq rank par- 2 lu valeur constante Du cappod. Celle celation DesrienE, en 1nbcodiuoanE les cootdonnees di 
poink M, | eÆ ‘EI représentant Par 2 a la Loan Leur AA : 


ÿ* L+ y" SE 
(a-x)(a+æ) . a b a? 











ce que at bien l'équation 9'une- ellipse. 
338. Cmpli d'un angle auxifiaice. 
| £)l ef souçent commode. 9 expuimer- Les Deux. coo do nneet 9 ar poink quelconque. de. L'ellipse. ent. fonction ? 
d'une vavialle. atbibeaive; rôux oignaleuons le chois suieank 


IC OU PoIeLort- 


à À Re = 4 Co) 
Y = b sin; 
Œ 1lesk visible que l'équation. de l'ellipse ets périfiee, quel que soik ®, par les valeurs. (2); on peuk once 
“epiesenter-— par- ( a @s.,bsinœ) Leo coo' one æ e ÿ dun pont queleonque de l’ellipoe.; nou dorine- 
ne à la vauable % le nom de paraxmetce ang ufaice Ou poinE (a, y). 
Di igrifiextion géomebtcique 4e l'angle P. 
12 axe tecta qulaites | L | 
Chsppornc. d'abord que le deux axe Ok Oy auaquelo L'élipse &k rappottée soienk clans ulairer, Sur 
AA =2a écuvonx ur cxce, lequel coupe laxe Oyenk, 
5 M «k un poinÆ quelconque. 9e l'ellimoe, prolongeont l'odonnez MP Juoqu'a 
oa encontre en M, avec le cercle, puit J°3 romt. M, au cenle 9; on aura - 
___. ® qz="0o4. 
À Cn fE 9 'aprer Leo egalitea (2) | 
w ec = OP=OM,. Co; 





Q'un aufie cote. le hiargle M, OP donne 
De 


OP — OM, Co M OP ; 








_ 


2 ‘ Cdlacer ob La 11€. 


donc... 


Leo deux AX CO OX eE OO son£ oblique; Décuvona. toujours LIT cercle. our AA = 2 a COTIUITLE- Qiametre j At 
porn O élecona- Tire. pecperidiculaire Œ. AA } Doit B 1 “VOTL- intersection AL EC: La citconférence.. Jr. M es£ un 
B, Y 





porrk quelconque ae L ellipse_ ŒÆ MP son vÿonnee, par le. pied P De Loonnee 


noux TMéncetont une pependiculaire & AA noux La prolongeront. juoqu A #A. 
cenconhbe. er M Apec Le cercle. ; Le. pour M, eoE le poire cocceopondantk du-porn£ 





"s ‘ / 1, 
D a M; €, oi Lon Joink M,O, on œica. encore 
| ; re 
! Gi) q = M OA. 
y À cc! 


| 
À ” La Démonchation. cf la. mème. que. Dane. le cas précédent. 
336. Comotiuchion de € “efbippse.. | 
4? Gnotradion à L'aide de L équation 
À équation De. L'ellipoe, vésolue- parc tappo& à y, donne. 


\a- ar. 


b 


a 








G) y=+ 
axes oblques.. | 
2 } Lo, ; | | | | LL 

À axe Veo æ. Vivive. en deux. patlieo al Les cotdeo parallèle à L'aæe deo 7, l'axe 0e -ÿ divise en 
Peuæ. partiea. ég aleo les coideo paca-Uéles à l'axe %eo 2 ; il suffit Donc. De consluure- par peints la 


potion de la coutcbe. stluce. dant l'angle. æOVY, par” exemple. € aléisse d Te pouranE pat- yailes- 


(a13 


Av | A ‘ Ce | A / ? 3 « . L De 
ait Pela Ve. dd, Tout. feronx ccoitre <X- de. O a à ; oTt- voif alors que- lo%onnee Y Decto= depuit b'yrwqu æ O, 
M’ ‘ « / J | s - LL ” 
Ex b est la valeu I TILAALILUITE- de. nl OC OTUTLee. TT ;. la lang ere ert B Seiæ parallèle. &- [ ace Ox, 
TT … ° G | 
| « [es > 2) L « # ‘ 
LT re LE Je! La. lang ente. en. À ef parallele a OV. L axe BMA clank cons fanË, OU est Dedutira,? a- 





Â 
/ 


R FF f? ten Les CETTLAULE] LEO faites, Les autres Pace de la couxbe. 


rec vectanaqulairez. 

La. construction se fera Ve la même manière. que. dano le. cas précédent. 

Aa coute sex alott symétrique par tappotk à Ox ekOY; AA BB seront les Deux axes D 
ù La. courbe. Les fangenkéo em À A seront peupen teulaiter a L'auce AA ; Leo tangen- 


NN ln en Be Be tonk . jPecpperd tertlarret à l'axe BB. 
| nu 
[547 92 Construchion « @ aide du paræmäle . 














+. 


n 
xex_ tec clan iudlaitet.…. 


cJur Les Deux. axes teclanaqulaites prenons OÀ = OÀ — a, OB — OB =b; pui Qecuivont dd Prernier cercle_ 


SU À A’ COTTATLE.- drarmetlre, ek" un second eur BB corime- Jiamette. 


Jai a%ÿE : j fpPiernort uit. poink q melconque- M, su Le cercle Du taxon a , Æ& abaissont- 
d | 


M, P perpendiculaire sur OÀ; joignent enoutte. M oO, put par le poirk N, ot MO 
encontre. le. cercle. De. tajon b, menont NM pa: tallèle. a- OA ; Le. pounk inberoechon, M, 











x. 9e M P Ca NM, Jeta. LL poin£ * de. L'ellipoe. 
Cn effet, ON &, CI dcoigrank par P l'angle M,O?: 
| x = OP — a Co P, ÿJ=MP=NQ=E sin ; 








J | puL ? 
Y ot | EE + À 21 , 
_a* b 


es ar tels que M M ook PDA poinb cottespondants . 


Ever ébléque. 
</ppeoens. que a D soient Les lonqueuts Deus. Jtamelies- conjugueo; ptenont our Leo Deux. axe 
CA=OA =a,0B=-0oB=b; pui our AA’, par exemple Decavont un cexcle-; en © élevonx une peipen- 
Qteulaice our AA, soik B, von inersechion_ avec. le cercle; Joignont- e it B,E. 
J'oif mainténant M, un poinE quelconque Qu cevcle ; de- ce- poink abaroont_la. 
petpendieulaite MP sur AA”; pu, par Le poinE P, menont une parallèle à 08; 
E par. M,, une_ parallele à BB ; le- point d'interoection M e- ces deux-ligner_ 
cof 1u10- poinE De L ‘ellipse au ank pour Qiamétrex con ueo OÀ æOB. 


Cr pe, OT 4, ? après la propuelé Qu cercle. £ la DL datde Des Fiang lee. 














MP MP 
M Pt = PA PA. ——= ——; 
L 4 O B, OB. 


OL, ot TX y son Les cootdonneer Qi poink M pPar— cappork à O x ÆOY 
M, P = (a+x)(a-x), MPET V) 


1 / 
Q otz. lon concluf 
: A 
y? at x? | xt ÿ 
ZE — + — -1=o. 
g e OLL. 9 9 | 
b a a b 


Leo porrd tels que M M, oonk 9ib porrb cottcopondant. 

EMLAXLQUE : CHE seconde. constiuichion peut éfre- appelee. line consteuction r Romog Te 
que. de l'ellipse. 
Leo condilione. LTLjPov ee. par- La sin de. L'hornog caphie. JS s d {190) sonE ent fa terpohet darap 
le cas acfiuel . Cherchonr. d'ailleurs Les elahiont entre les cootdonnecs des pourtk cocreopordlant MM. 


(219 


Ji, par appoik au axe Ox Æ Ov, -X, eE vonf les coo'donneen- O1 point M,, Ex, ls cov' don - 
necs. Qu point M, ert 4 (Piguvee ci - demus) | | 
L æ, = OP, , æ = OP, 
YŸ, — M,E ) Lt V — MP. 
@. 0 clant l'angle. des axer, on a | 














MP OB | 
Mr : 0E, MP-ME Pub, BP= MP, ce p; 
D'or Lon conclut: : | | 
[ . à C0 ) | 
IR ETES = 2, +, Co, 
(6) n . à | , où (6 Bis) D on 0 
LE Don) VE 





Ok. vou que .ceo celationt sont un cao Fui- nacticulier- De frumuileo genévaler. (3) 9” {190} de. la 
Hans oOcmatior Pomog taphique; la Droite. De l'infini de l'une. ?eo eo fier reste « lénféns Jan la_ Hranofor- 


TT. LoTL. 


En constaté ao emen£ » 4. l'aide. eo Scmuilen. (6) el (6 ns , que- Le cercle 
(€) a+ +22x,Y, CoHP—A 
DE ‘hanofe CTILE- hemeg: sephiquement CTL. dl ellipoe 


| x? y | 
_) = + 1=0; 
| at XL 
ek tecuproquement . 


JG out pouvons Donner & ce cercle, Le. nom 0e eu L. » Bornog aphique de l'éllipse. 
337. Cjénération de Q” CUlipse. | | | 
L'ERipse peuk" ctce eng endtée -par- ur point d’une droité de Éon.g LAUT— cons tante donx- 
Les exbcemitéo » appiuent our deux droiteo fixes 


CP non leo Deux Dcoiléo fixer pour axes, £ Supposondt- à abo@ Le. point 9 ecaivank; M, situe entre. les _ 
Deux. eatreinites. À cÆB; soient MA =a, »MB- b. | 
On à 9 'abo 


AB—OA + OP-20A. OB.Cmf8. 


Ji L'on conohuit Leo cootdonneet pu poink M, on a- par” les hiangleo semblables. 








OA AB . y 
7 ». Don OA=——: AB, 
MP? MB | ° b 
KE OB AB , æ 
=  9J'où OB=— AB. 
OP MA U a 





La subotitution. de co valeurs ‘duts la celakion ci- Deosut Jonne.immedialéme 1 
2 | 














D = + À 2 ù Com0—-1+0; 
a ab | 
’ L' | CooT0 — 7 Din? , 
equation 9 rte. ellipsse., car- on a B?t— AC = NES = — Abe & o 


«lorsque Les d1o1l20 fraes sont reclangulatren. (0 — 90°), ellerx_ deviennenk Le aacet_ de la coute. 


c/'uppooone mainténant” le. poink Decuivank exherreu dut. vegmenE AB. 


Conservank les notafione. précétenter, on à la relation 
1x _ OA + OB° 4 ‘9 OA. OB Cn8. 


Gr? 


> | | | . . 
Àes frang leo semblables nous donnent encore- 




















TT — ° J Ur O A = Le AB: 
MP MB b ! 
OB : À B on CE 

OP —— MA 1 Dou OR = ru ÀB . 


- ! 3 > 7 . . , …. & 7 ' - ‘ | 
A +) ubotitution de cena valeurs Dans la celation cL- des LiA- conduit a L eg nation. suivartle. 


() x? 9 Do 
D 4 +9 7 60-10; 
a? LB? a b Éd / 


. + . 17. 
c'esE €ETCO'CE- l'equation. à une. ellipoe , 


nr: ciypecbole . CSnot: » 1 


338 | équation. de. L'hyperhole eof 
/ C 








(IT) LD = 4e = 4 = ©. 
a? X° 
Cle equation donne. | 
_ | b? | 
JET Cet), où ge 4 Ce+a) (ea); 


de. sole. que, ot À cf. À oonE leo exkemiko Q1w Mamette. reel. ekÆ st MP cf L'ocdon- 





J « 
nee un porrk M, on a- 





pour. ut aufie. poink M, où attta de. meme 


? 
2 D 








ME TX AA 
D) où. L'on coneluk 
_ ——— À 
MP M, £ 
(D) = 


AP. NP  ÀAP.AP 
Tone, ans une F1 pe ofe, Ce quotienk dit core d'une code par e, piodiuk desc 
diotancez du maifieu de celle code aux extrémités du diamette conyuid 110. ef: cons. 
tant. | 

Pbéoierne analogue. à celui 9e l'ellipse, 96% (384) ; dans l'ellipse, le milieu P De la code, ou le 
pe? P %e l'otonnee, se louve entre leo exttemilée À eEA Vu Diamekie, Pam Liu perbole, le. point P 
ve Trouve.To ujouxt. exterieur a eg menk AA. | 
Péciproquement: ane coibe Rfle , que Ce uobenk dat carte de. F'ocdonnee. par Pe produrt 
eo ve mers détecninée par fe pied de P’ocdonnee our une droite fixe oo constant 
ne une by pecbole; Le pied de Porcdonnée éfankX en deBoro deo extemites de {x dxoite. 
Cr &, el DÉS | 

ME LE y | È 


PA PA at % (x-a)(æ+a) a 
SE | 


OU —g 2? 








—14 = © 
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339. Crpploi. d'un and Fe au fiaitce. 
| ‘2 A'equathion (T1) De. l'hypecbole. DELA veufiee, quel que- soul ®, PT Lon-pose- 
x — -à ) 
(2) | Cos @ | 
| | Y = tang Ÿ; 
lang le ‘4 eo Le pacamelkre œTts ufoire Iuw poink (2, Y) . 
chig mificatior q comébaque de. £ ang Le . 





Joit M un poink De L’ by P ecbole- ekE P Le pied 9e. l'odonnee ; Dectivonx un cet- | 
cle. sur le hametie AA’, ek du. poink P menom- une- lang ente PM, a ce. cercle, 
pur 3 oig nom M, ©. 
On aura 





a 3 — D 0. 
OP = x= r d où Cs P— Co @: 
Co M OP "0 P 








par conocq uen D 
| (3)  æ=M,0A. 

9° (Ch P oUttaik encote. intioduire- un pacamefce- ang ulaite de- la manicre. suivante 

XL malion 2e l'E ; pétbole- teroue Pomog ène peta- | 


? 2 





TX V : a 
= Z x? 
a? b 
ef TLOLA- pPotrccont cetdemment [PODETT 
/ x 
Z= —— Co ) 
G)  « a+ 

) | bb 





À Y= Ta. | PDinÿ . 

TT , | .& ; | 

Cet Ourrules Don LUILC- COTROETUENCE- des TOLETTA£TCEL; ef L'angle y u» eol atfte. que Lang Le.  ; selernent, 
Jarre cetoins. C@> y celle. TrLarniete. Q inEcod uLte EEE D paramefte 27 ulaire. ) ap» Len) dL © LI cer Êt l'equatron-ho- 
mog ène, peut êkte beaucoup plus axrarilag cuve | Cr er operank ainot, on peuk amener- Les caleula 


celatifs & L'hy pechole Æ se prcoenter- sou la mème foime. | que. les calculs 9e la queshon- covceo pondanle 
pour- L'ellipoe, ee | 


340. Conoteuction de Ê'BypecPole. 
É ceoole ant L'equation (II) 9e l'hypetbole ; on a. 





, CE 
GO) y=# 2 Ve? d ; 
l'axe. deo æ. divise en deu. parkieo égalea. leo cotdeo parallèles à l'axe Des Y, cÆ de même. pour-Laæe. 
9 eo Ÿ; cl ouf Oonc. Ve conoluiite. la poition Je la coutbe. cotce6 porèank à de. valeurs positives De. 
e ooque- a. €0F: inferieur-a. a, Yes L traite; pout = a, o07ma ÿ =o; cl 
: V . > | C CL | | 
M n'a & pas Ve porn de la courbe entre leo parallelee & l'axe deb T menéer © 
par- Leo poinb À ek A’ Pur des valeur de oupetieuteo a EWR'£ eokrréel 
) TT — NE nd ŒÆ croiF in9efinimenk ape. 2; on & ainoi. l'axe inde fins. AM; les autier 
J NS 


P attiec De la coutbe. be cond buiro ent: par 21 meébie.. 











| | D La conofuwuction ?e- la courbe. se. fera. De la rième. maniere o1 Lon Du pP 09e. 
| | leo axes. obliques. : | 
2: Consteuction de £x courfe à l'aide de Pangfe 4 
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5 


ec appelont_- Tous. la oi igrification ou. patamebe p Donnée ait JGS (339). 





ÿL | Join à æ&æHh les axe. De la courbe, OA = OA — -a,0B=-0O8 = b. 
| ur l'axe réel AA, comme iamélre, décivornt un cexcle., prenonx» 

REZ : LL AT de UT point quelconque. M, ou ce. cexcle. eÆ menona. la tangente M, P 

XX EL | qe not peolo eCOTA- Jusqu'à sa. tencoriltre. en P avec Ox. Ji Le. 
à _ “ 2 \ 5 es potnk M, &Ea droite 9e Oÿ, noux prendront our Oo. À uauche 
DA De O, un point B el que OR =b, (b longtsur D l'axe imaginai) 


par le. poink B, menor une patallèle. æ OM 1 JO Qu & a. tencon£ce 
en. R avec OV; par Le. point R of Iconstail uhe-pa sallèle. à AA, ef par- 
Le porn P une peipendiculaite a AA, L'inteusechion M de ces Veuve drorleg 
2exa. un pounk de l'hypexbole, Cn. 4, er ç Æ., où L'on. jpowe. M, CA =; 





OH, . 4 | | 
OP = x = — —— ; v=MP-0R-E ban g P. 
Cos Ÿ Ce Ÿ 








Œhuco clique 

Jotent a eÆb Peux darmeëltes conjugue ; OA =OA — a, OB = OB= EH. Le le Diamele reel AA, 
comme Pamelte, deccdivon- un cercle; Prenons. un poinE quelconque 
M, sur ce cetele: Menona- la fanaente M, P que- noux- prolongerons 
d uoqu' à a venconbce en P avec l'axe Ox. «Ji le point M, ea 
Droite de Oÿ, nous prendront sur Où, a - gauche de O,un point 
| B El que OB —=b (HE longueur Qu Dramêhe imaginaite); j var le- 
” poin£ B, TLENLOT- une- parallele à OM, 3 J'wqu æ va tencontre en R 








age OY pecpendiculaite à AA, puta tabaltont OR our OV, en 
_ OR., Ceci. fair, par- Le point R, constuiicona-une. parallèle à O, 

| Æ par. P une parallèle à a OT ; l'intersection M 9e ces parallèles 
75 ur pornk” de l'hypadole. re fer, DL lon Deoigne par- P Cangle M, OA, on à | 


4 


Los Le 








x=OoP= LIT APEPRTORS bee 





IV: ET Cnstendtion. 


7; . 3 
241. À equahon de. La arabe eE 
| ŒD y°-2px=o. 
hi M e£ M, vont Veux. pointe ? 2e la. coutbe, MP EM EP Leo otdonnees 2e ceo poiñb, 0 a- 


MP = 2p. OP, Me, = 2p.OP, ; 
Q'oï. Lon conclut. | | 

















x | () 55 | 5e, | 
GDanes ne parafele, le quotient du cœcce d’une cocde par- Px diotarice du-mifleu de 


ceHe cotde & P'eaxtiemite dar diamétce co'tceopo ondank 6k constank. 





Pésiopiemen £: Une couche ke, que Le quotient du cœccé. de L’ocdonneée Jar x dio- | 
tance Au--pied de Lo «donnée à æ un pointe < five. 6 conotankEs e6k une paccæbole.. 


_ enona, en. cfet, Le. poink fixe pour oagine la direction des otdonnece, pou axe. des Y, Le leu 


_ des pieds dec v'Aonneet, pour ae. des ©; on à. 2) apeea-l bipothese 


(29) 


PR nan 


MrP° 
OP 





= Constante = ? P, 2'où y" 2P x ; 


ce pis col l'équation. de Lx patabole. 
342. Construction de fx parabole. 
| 71 ce Cnotarction & ” «ide De l'équation. | oo 
ÿ° = 2poc, Doù ÿ— 2Px. 
CP que NY poil ceel, 4 L fausae que - a sotk positif 2 devra 


donc. sauter de. O a +e. Le axe OO. Arytoe CTl.- “deux. pardieæ-cqales. 








leo co de parallèles. & Lane. Dex T. 
ur æ XX TO, on ay = 9; Lx courbe cof- langerbe æ : l'axe OT. 


| osque. 72c- croik, Y ciok, EE VY crotf 170 dfiniment. aÿ ec. 

me Conoler TA 
Cxer atergulaire | 
DPrenone, æ gauche de Oÿ, un. point H Fel que OH = 2». Chorsissant alors LT porn£ aibitrai- 
M te. P our Ox, on deck. un cexcle our MP comme. dtamelte, par le 
poink @, où la aiconfe “ence- coupe l'axe OY, on mène une. patal - 
lele a. Ox; eÆ par Le poinkE P, une perperdteulaite. a Oæx,; le poink 
M, intersection. de. ces Deux droites, eo un poink ‘de. la_ parabole. 
Er fe, botent æ e£ \'£ Lee cooonreer. du pour£ M, on «a 

MEr° OL Sa = OH.OP, Doù ÿ'=2p. DC. 











Ru à gauche de OY, ur pornk H klque OH =2p. oivissant alore-un point adiaire 


Ù P sur Ox, on Vecak un cœcle sur HP comme diametre; soik Rle 

 poink où la cixconference. «ænconhe la Proilé OY menée pexperhi- 
citlairemenk à æ OX; on tabak le poinE R en R au OY, par le 

otnk Q, on mene une patallele a Où, cŒE par le poinl-P, une. 

( | parallele a OY; Le potak M, snletseclion de ces Deux droites. seta. 
| | | : | un. poiné 9e la. patabole. | | 

« | Én ft 2 x ET clant 1 Leo cootdonn és de pornk M, OTL à. 

Su MP” - 09” = OR = OH. OP; J'ou y°= = px. 

















S IV 0 Loc dSLoN. de Péquation du second 
_Aeqte Ce par (x écompes ion CTt- carre re 7. 


++ 





343. eu + aÿOTH. déja; par plhasreurs mefh odex , établi une. clacsifheation- des courbes Du. 2ecoTi2 ce. | 
Dans le nout. avoru- clase. ces coutbes en les comoturoant: en éhaidiant. lux forme. Dana le. SI 
roux les avonx dass 2072 cherchant lés féimeo eduibea Æ Diotineles auæg elles on peut amener 


7, 


| q' tatcon- énerale- Ju DCCOTTÔ 9eg te. Doux allons mainténant lea classer ert cherchant lex fume que. 


penË prendre l'ejuation- jénerale. par. la décomposition | en cccer Cette Loisième_ metboèe. patdiec- 
PE a. la fix Dex - der. p'ermuceren… Éîle. tenk æ Lx p'emiere- Jar Le. rmode- de. coleul, puisque. La Decom- 


posthon EL caiteo frrécéde Le tesolution , elle TienE & la seconde, car La décomposition TL carter Verne. 
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immediatement. leo formes tuiles | 
DA metbode q 1e. Tout allons Xp 09 ET eof. souçvenk Fes - coTrLrrt O0 de. pour "teconnaitce. Le ETC ef: La. variété. | 
Q'urne. courbe Qu second otre ; la melbode Qu SI 24 puneipalement ufile pour- la conéliuchion de ces coutben. 


L° Lemme 


4 eo TOUS er Ces formules de kanofpimation de coordonneet (ouoqu'on se donne Lex > 


? 








uabions des FLO Uk SXUaC AXE 
chienk Le. equations ; par tapopoit aux. deux. axe OX cE Ov, 


6) POSER O'x , 


M = AÀ,x + BY+C=eo, (CA 
Je Veux droilee concotttantex  O’-x° O Y: /upposona- qu Or- prenne Ces Jeux doitéa pour aea, eÆ cher 
chont lee nouvelles covéjonneer - (æ,y') un point M en fonction de ser ancienret_ cootdonneer (x, Y),. 
D. Le peirnE M menone. MQ eE MP’ teopeclivermenk parallèlez _à Ok 
O’ FT; put abaisoons MG perperieulatre sur lauoile Mo ou OV, ef | 
MH Perperè retlaite our la doite No où O'x. 
_T) à Far par © L' ATL le Qca nouve 
(AB, — AB) sin 8 





O'x OS, na JE ?{7o] 








AA +82 — (AB, + A B) Go f 





8 étanE [’ ans le Dex. ancienst axe. 
Maintenant les ia Les Le | lex MG Q ef MPH noug. donnenF 
| @°) ré = MQ sin co, M H — MP’ sin co ; 
or ona. JE? (76) 









































— (A x + B y + C)oin 8 .: | M sin 0 

MG— [2 2. ee + 2 2 | ! 
| E\ A° +8, — 2 A B, CÙ + VA +B -2ARB Ch 
@°) __ (A +. BY + C) sin. À … | N Sin ô | OL 

mA + \/A*+ + — 2 AB Co +48 — 9AB Cos Ÿ 


2) 


. | | La 0 . . | ? u. - V5 @ + 
ex D cs den CA LCAULXC.- dans Les fournie (29 2€ delecrni reton£ , AP TEL la regle Qu V6, { 76) y Lire 
fete qu or. dia... ie Les paie. posrhies des TOUL EAUAC- CE. O a » OT ; ce. choix féxera-- CIL TTLeMNLE 


Éernpo La. valeur qu il faut adopler- pour l'angle < CL des deu Dcotleu., oayotur l'angle aigu ot L gl 


ob LA: 


Ni HOUR. jPosons alota. 




















| 4 +R -2AB Gs0. inc 
h=t TT ) 
| TT -Jin 
OR | 
| | Vas B—2AB C0. sine 
ST ) 
27 TT Jin 6 . 


lex relations (1) nou Vonneronx. 
| ” A +EY+G= he 
1 À + B+C— -gÿ'; ; 
OL 
| M — hx,, 
Le \N =gY 


ca. À. ae (eo noruv elles cCoo* «donnéer x "ek. V à’ UTILE poënk quelconque M (æ., r) ponk P coporton- 
reler AA X- fenctione naines M ek N. 
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: | 
mes lation 4) ot. (4 Gr) Æsonk : Leo fumualeo pour La hanefumatione acluelle Des coordonnées. 
DA 6. CE. lemme. élan élable, prernont l'équation. g'réale Des coutbea- du oerond ve 


) Aa?+ 2Bxy+C y" + 2Dx+9E-y+F-o. 
Tous à aittont. à. examiner leo Deux. by pothcoet suivantes: 
1° de cofreierta deb carte. Te- conf pas rule a-la-fote 
2° Li corficient Des. caueo oonk ne à la-fois 








u AOC \ppetféoe: EL co taienb es couiren ME 
son pas nubs -- Ex ( OS. 


346. Le le. cooficient À, par exernp le, différent de. Le10 ; On peuk: ad mellte. qu'on aile ve cenè ut. poil 
ur Des, cogfficiertt AouC, Le codfficient À, par exernple, qui eok supposé difféent Ve aéio 
SIC ultipliont par- À leo Deux. membres de equation (1), Æ vétonnont-par tappotk"a. &, on-a.. 
 Atæt+ 240 (By+D)+ACÿ"+2EAY+ AF —o; 
or- leo deux. premier Lecme fork pacte Qu-caue de. l'expreoston- 
1) M=Ax+By+D; 
d% sotlë. que. l’ equation. precedente pourra J'ectite., en. tebEianchanE le carte, de (By+D): 
(1) M” +(AC-B) y'+2(AE-BD) y+AF-D*=0. 
347. Celle premiée lranc fémation. étant dfechade, roux. avons. maintenant Deux cao à examiner: Le coefficient 
2e y® ok Diflerenk de evo; le cogfisienk de? of nul. 
A Co. __ Ac-B* 
Dre ultiplion. les Deux membres de l'équation 1) par AAC ®) ÆJ oumon«. le: care. per cappotE AT; 
apré ayou- pose. | 
@ N=ÇAC-R)y+ CAE -x5) 
L' équation. (EI) 2e presentera. soux la fame 
Gun) (ac-re) M°+N'+ (AF-R®)(AC _R)- (AE- RD). 
@ si l'on Véecloppe le time indeépendank dk que L'on pose 








À B D 
_(@) A | B C E |, 
D E F. 
om conotake atsemenk que 
G) (AF — R')(Ac- B)- (AE — -BD)- A. A 


A" équation (an pouuta. Dés lots +'ecrite. 
(tiré)  (Ac-R). M°+N° +AA =6, 

IC Lee foñctions M «EN égaléee 4 & éco epresentenk der. doutes. qua Le. coupent; car- la duoite N=o : 
0E parallele. à l'axe Ox, & M=o ceprésente une duoile qui. ne peu îhe. parallèle à &æ O®%, puisque À, par- bu Po 
these, 25 Different . De evo. (ODA conoéquent out pouvore prendre ces Deuta Qroilea. fpour axez ‘de «oidon— 

neat.; cE lequation. (AIT bio) devtendta, D'aprueëx Le lemme clabli 
R°? (AC -B). © “+g* S'+AA—o. 
ME as la Discussion. de celle. Dernicre equation es evidemment la même. que celle Ve l'équation (IIA Pis), 
Jar Laqivelle on convidereraif. M NW COTILITLE les covtdonnees. d'un. poink queleonque. De la. couxbe par tap- 
pork atbæ. ROUE CAR. Men... Vous conderveronst. donc l'équation CIEL Bis), cÆ nous allona. cxaminer- les Diver- 


AED févr “Len. que peut peertère cette cg ation. 
4% B'-ACL 0. 
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Cora. À EC sonkE nécessairement %e Même. - pige comme l'un d'eux. à ele. vendu poikf, À eok Donc 
une quantité pos tive. D aptes cela. 
Jt Ako, » l'équation (TITI bre) pourta ve vamener- à. la. foime 
_ M? LN° 
| cg uation- qu Lepico ente. une ellipse ceelle. 
JE A=o, l'équation (III Lio) ve véduira à la foime- 
M°+N - o, 
ce qu represente un poinE oi deux d'otler. imaginaires. 
| JE ASo,l equation (LIT io) pouvca_ se tamener a laforme 
| _M* +N° +1—0, 
equation. qui epiesenté. ute. pe Late. 
rs huge. "3 | 
Je À Zo, l” equation (TITI Être) pren L'une. va l'aube Duc fume 
M?2-N'=+1, 
ce qu represente, Dano leo deu. Ad, LUrle- Pipexbole. 
JE A oO, étnr CHI êie) de éduuita. er 
| D nt a. 
equation. qu «epo' ue entE. Derto. duotlér. concourantés- 
348. 27 Cixs. | AC-B°—S 
Hour avuiver à l'équation CN), noue avons supposé. (BAC) Diféenk De zéko, on ne peut Done plu. 
ve seivir de celle équation dans le cao actuel. : 
ep “enont- alor l'équation. (IL), ef inftoduztoon«. L'hypothèse préoente, elle. Devient 


| (IV) M° +2(AF -BD)ÿ+AF-D — o. 
d'égalité (4) di. JG 2 { 34 7) Dorirre 1c1. | 
| » 9 
| (5) (AE BD) ——A.A. 


je hi A Zoo, l'équation. (IV) be mellia. sous. la forme 
| M°+N =o; 
ec eok. l'eg ation à ‘une. pacabole . 
Je À =a, l'équation \IV) ?evrent | 
| L M°+(AF-D)-0; 
celte eq uation ep revente. | 
Deux. d'oilesx parallèles ceéellea, Le. DL CAF — D° £o, 
Deux Vrottex coi one, reines. . st AF = pts. 
Deux. Vroites. parallel Et LMa ina te, 51 AF— D° 0. 


C. 


DA fouriea. coue9 pond artk a. Ce boit. CAR vont 


2 


M Z 1, M° Z 9) M*-- 








IL <K de Sypothèse rs Les coefficients des aires sont nf 
à Lx foie. 
349. Dana ps acfelle, na | oo 
| (6) A =0, C=o; 
l'équation. (1) ela œurbe se «dut done à | 
no Bey +Dæ&+EY + +3 =. 


4 F0. 


CF . , ? : . - ‘ ‘ © . 2 ” 
/ l? eltank: une den. va u ab Î CH en. facteur; ce par exemple, ont. YoiE. facilement que. l'eq ualioit UV) peut: s'eCUtE- 


(By +D)(e+ 2 


FBR-2DF 





oO. 


re : 
(C 7, Quarts Le. cas actuel, OTL. a. 


(7) A=-— B(FB-2DE); 


- 7 + ; . 
L equa É1on- pPrecederiie Devtenèra. done. 





/ À 
| (V1) MN= / 
ert- posank 
| M — B + + D } 
À E 


N= + ——; 
B 


| ; | , 
(rx Le) (x x) - (2 >) = _ 


2 2 2 B 
2. JU M+N _ Un c : ” 
À es Veux Duoitet = =o eE M = Le. HOT. Pas patalleles ; l eq LLAÏLOTL- CVI Éto) De. tamene. Donc. & l'une. 


— 


OL peuk CTcOoLce L'écuite 














Ded foimer Vu D6Y (348), 2° 
Ji A Zoo, on a. lune by perbole. 
Ji À =o, on «& Deux Sroitea ceelles qui. se coupent. 
350 Lo Gr. B = o. 
Pr équation (V). tendue homogène. Qeptenk | 
(Vi) z (Dx+Ey+) =o, 
en. introduws anf: l'hypotheoe B=o apien avoir cen9w homogene. 
Dans Le. cas presenk; OT evidemment. À =o ek B° -AC—o; 9 ulleurs l'equahion- CVIL) tepresente Jeu. droites. 


Qon£ l'une ea | infini. ; on peuk La conoiderer- comme rerétentaat un TL yotème. de deizoc- Aroitea--paralleles | 





IV: EN des 23 diverses f mes que peut piende 
| Pequation genérale din seco ne 


351. eo lettteo M EN tepréventenk 2€ fonction lnéaiux de æ dy, 
| pures + Cy?+2Do +92Ey+F = 
esf l'equation. generale 2e la courbe. 
MÈ+N=1 , ÉPipoe véfe .............. alu: À <o, 


1° B*-AGC < oO M° À N° =O, ÉLltpoe cvaroruosantte ou poinE: aloin: À 0) 


M° + N° = ÉLbipse drag inaite : - aloïa : À >o. 


nt 


Ou | y pebole ss se eu ou où 0 + .: alote: Â + O 
9 MN =1, | | | 
2° B°—AC>S 
_— N° E 0) } | _ 
OD roiken ee Per rconcancowcantes. alou: À —=o. 
MT * : Z © | 
M'LN Z ©); PP rxraxbole . .. se ... ao : A Zo 
2 | , | : 
3° R? LAC y M Z ‘1 j. (FT) voitzs cel Les pa-ca{féleo , 
M* = 9; OD'roiteo confonduert Les tee eee alor À =o. 


À PB D 
À — 8 (es 
E 




















Ÿ 
} 





1° Soime Ae Pequation EH Coot données Hifatéces 2 


359. VE ou. L one. deditire l'equation, CTL cooQdonneez- bi laterez., dec coticbea du Hecortd o(dte. Qe. Leg ii — 
lion. en cootdonneenr. Caxtesrennes | | 
(D) A 5° + 2B y + C3 + 2D5 +2Ey +F=o. 
Les Ô «rules generaleu. de frariofoumation oonE VO (oi) 


[r=4++ay+a 


} 


(2) Y=bx+by+b,, 
| Z=cx+cV+c; | 
lex Orotten. X — — 9, NN = 0, À Z 9, HOÔNE Trois Qrottes. TON concourcantks cÆ forment le. fran le. de reference. 


2€ Le Aemontter que P<q nation Q peud tou tujourto ve metfce sous x foume 
Ga, x*'+4,Y +4, ,Z +2A,XY+2A,,X24+2A, YZ=o, 
OL TTLEUX- que L'e eg nation. (3) peut cepuéoenter Houteo eo coucber du second ordre. 
Pour cela, remplaçenc X,%2, par leo valeuxc (2) dant l'équation (2), entiflonx l'équation tienne 
avec l'équation (1), e.à.9. écrivons que les mêèmen Les Dee Inème. puissances. Veo variables sonk- 


ro topo «ion nels. 





oi À + À, b° +A, c+2aA, ab+2A. ac+9A,, be AA , 
2° A a + À. sS La c?+ 2 A, ,4b+?A, ,.a,ct?2À,, be=Àic, 
o 2 2 _ 
Q) 5 À, à, + À, bot A5 CG tie a,b+ 24, Lot 24 Be= XF; 
f \ . \ | . 

VON 45 À aa A,bb+A, cc, +A,(ab,+ab)+A,(ac+ac)+A,(be+be) =XB, 

| #7 A, aa+ A, bb +A,. ce, +4, (ab,+ab)+A,(a c++, (bet+b,c) = AD, 

| 6? À, aa,+ À,, bE, + À, C Ca A,,(4, b, +a 2b)rA,, Cac + 4 2) +A,, (b,co+b,e)=LE, 
æ 0 ae LE Ve. Dediuire. de 2) ation. Lo cocfficienb à UTLCONLILLLO À , €k. De conolater- Jue. leuvco caleitr> son] finiex. 
2 CO LLIT cela. TOUL. jeton ‘ | 

A a+A,b+A,c= M, À A, +A, b+A,c = M, , | À 4 +A,b+A,C, =M,,, 
(5) A, + À,, b+ À F7 Fe À, a,+ AubtA, G — M ! À À, Ag F À b,+ Ass Ce — Pa / 

À, à + À, b+ ACT M, , A, At A, HA, ce = M, A, 4 +A, L+A, c= M, . 


den cquahont (4) s’ecurcont aloro oo; 

/ 1 aM +bM,+cM, — ÀA, 
?° à, M+ B Ma toMs = Àc, 
v & Ms, Ÿ LM, + QM,, — À F: oo 
1 a M,+ELM +c M, =aM,,+bM,,+cM,, = XB, 
5 4, M,+ b M,+c M=aM,+LM,+cM, = ÀD, 
\ 6: a, M,,+bM,+CM,=AM,,+bM,+CM, = dE. 


® 





(226) 


Toous allonx d'aboQ calculer leo quantités M... 
Mooux Desty rerona- par P le Delerminant %e la substihdion (@), savoir- 


4 a d, 


Z 
(D) 2 —- b b, | b, } 
c CG 








eÆ nou. Lepresenteconn. par ©, B, Y ;, &, BY, ; ele) P, Yo) ekc..….leo 2chrminant partiels en valeur- eFen 


signe.) De. soile que. 




















. b b, b b, b, 
| a Z + Ù AZ — |. ) LL, = + ) 
| € € c €, CE €, 
_ (8) | 4, à a à | 
= O— Z + ke... 
| P | Ci C9 | Ps | C Co / € | 
et . 


VA maintenant. nous cons iderona- Les équation (ae), (4° ), (5°) x geoupe ( (6), DALOUT 
aM+bM,+cM,=1AA, 
4 M, F b M, + M. 22, 
AM + bMi+ M3 = XD; 
on. en Jeu, en cesolpantE pPar- cappot£ a __ M ,M,,M, 
PM - À (a A+a,B+ an), 
(9,7) PM,=A(pA+R,B+BD), 
PM,= ÀA(yA+yY B+yD) 
(On aitia de méme. ert pcenanie successivement: lex compet. 2,4 ,07, 87,0? 6°: 
| PM, — À (a B+A4C +, E), 
(6,2) Ÿ PM, = A(BB+RCHBRE), 
| PM ZX (YBHYCTRE ); 
| PM = A(aD+4E+aF), 
PM,,= A(YD+y E+y F). 


| 


4 Tr } 
es 


Les val exc ctant Dclerminee, fPrenort Leo p'æemuieres equahont de 4 cette (9, F),(0, 22),(0,3?) empla- 
OT. Lo M. par lance valeur (5), on à les Fois cquatto ne 

P(A a+A, b+A,c) = X(dA +4 B+a,D), 

P (A, a+ À, b+A,c) = X(GB+aC+eayE), 
| PA a+, bte) = A(AD+ A Etæa,sF). 


£ 


on les multiplie teopechvemenkE par d, &, » g } pris par BR ,be, Œ enfin par DZ nya” OTL- as 
on Tcouvera. | 

] P'A. = À [A a + Ca + Pat +2B a, +9Dadd, +2E à, a, | ; 

(Go). 4  p° À, = à { Aaf+ Cofi+ Fa fr + B Ca, B+ ap) + D (ot B + B,)+ E Cote B, +, 8.)| ; 
| eh a | 
On obhiendta Les autres valeurs par ur call. semhlable- 

CA; TôL., tank donnee (7e cg uaton., en cootAon. eee Cœctésiennen, d wire coucbe du Decond_- 
Otdtce., | 
| G) | £ (+, 2) = À 7 +2Bx y +Cy" +?2B&x+2E yr+ Frfo, 
on om xp 0" ce celte coutfe & un biaengf fe de ceéférence défini par Po droite 


f X =axæ+ta,ÿ+as? —0, 
1 Y = bx+by+bXx=o, 


(227) 


Le l'équation. de Px couche sex 

__&@ À, X°+A, ,Ÿ +À, ,Z +24, XY+24,X2Z+17A,, YZ=0; 
_ek Leo co efficient de celte quation œuxcont. Leo cafure suivante | 
[REA ZA £a, La) p° As = ÀE CB, 8, 8,), ?° A, = AL, %,%), 


PU A =A(A ap +Cof + Fo, pe + B(oB,+ot p)+ +D (og B+otfe) + E Caty Bots fa], 
PA, = A(Aty +Cay+ Fa, y + Boy+eY)+D(y+ay)+E (aaÿ+ dy]; 
| P. À, =A(afy CRETE By CPyitRY) + DB Y+ BY) FE CB y:+ LB v2)]. 


RCE 4 





TC 


es quantitea P,a,B,.:.. onk leo vale definsea par Leo égalité CD ef (8). 

dec From. Droite X=0,.Ÿ =0, Lo n'étant pas concourcanles ; Le Detecminank P e0£ Hflecent- Ve. Let; 
Les valeurs ded A. son deTic- fini LTLLEL | 
Pline €” equation generale des des coutfes du oecond otdre, en coordonneer-bifateceo, c eo 

(Ev) À, Xx° + À, n'a + À, 2 +RA,XY+2A, XZ +28, 3 ŸZ —o, 

To ou. presentont. cells démonshation püncipalement comme. exercice. de- leu j Not. allons. cpentanke 
en Dedutre. quelque consequence | 

Remarque. À calcul euk el beaucoup plus facile or Not AN LONt- coul nou contenler-de. Démon 
her que l'equation. (1) deo courbe Du. second vide. prerd la fete. (2) loroqu’ on la rappels à D'un fiangle 
ofrni par- les Doilex (2) non concourantea. 
OO GE sw L, pour cela, Ve resoudre lex équations (2) par cappoE à. æ eE-, ce-qur donne en aank 


quai aux. telationx. (8) : . 
| _aX+BY+yZ a XHBR Y+yZ 








at X +R, Y+y Z TT & 9 À + Pe Ÿ+Ys Z. 7. 


ek 9e subolthuer- ceo valeurs Dano l'equation- (). | 
Mao le. call qQue.noua- avoru. développe me en evidence. ce fai impotank, avoir . que Les grue 
A. 9e lejuahion L'on entce eua. aucune dépendance, si l'équation. (1) 2604 suppose generale. L resulte, 
en. cfee, Des valeurs (LIT), que le Déleuminank Ju. o1 olème des equationt. (4), leoquellex Déleuminenk len- sie. 
icone À, , fr aal x P° j or; 9 'aprec. L bypot bebe adrmiae, ce. Delexminank n'edf: pas nul done. lex A. 
| peuvenk pad se preoenter- out une- -féime indeterminee; en daube Feumer., ilo ne sonk pas lit par au- 
cure. vedotion, dar le. car «général. | | | 
353 . DATE venon«t. Ve voir que l'équation. enerale, er cootennees ui lateres, Des couches Ou. Second otdre. co 
| (FOX Y,2)=A, X'4A,, V°+A,2 +24, XY+2A,XZ +24 Vo. | 
Yo Lai) nous exposeront %es melhodex. simples que Lou permelconf de teconnailie le- gene et la. 
vacelé Jeo couthes tepreoentees par l'équation. @); pour- L'inctant, noux nout. contenteconx_ Je cheicher — 
à laide %eo calculs piecedents, la condition pour-que l'équakon- () Lepreéente un- systeme %e. Veux-Droiles_., 


cle condition ne Déper? que. Dee coeffisiento de l'quakon. « nullement 9co élémenb da Hiargle auquel 
la. owbe. e6f cap pole. | 

Pour LD oudte. la queslion tappelont que la condition. necessaire. Æ suffisante. pour que L'equation G) 
GS [352) vepresente Ur systeme 9e Deux Qvoilea est Dbn( 315] oi | (En 





A B D 
À — B € Fr |<o; 
| D £ F | 





ca? “«“Lmone ce Délerminant À en fonction. Der. coe rent À de. l'équation (3) 
ex. relations. G) 11 705 (552) donnent, > ne Le théorème. conrur our- la multiplication Dex? 
Delecrminanlt : | | | | | | | 


C N 1 
_D un aiulite côls les te 


a 


a 
Ù 





À9 


b 
b 
b 


2 


} 


C 
2 








32 





s 


e£ Donnenk, Par L'application du mème. Hheotème, 


T) e la OT. déduit ER 


& 


4 


4 





& 
2 


b 
b 


e 


b 


2 


C 


G 


Co 


À 








M 


1 
M 
21 


M 


3 


14 


22 


32 


1% 


M 


M 
33 


— }° 





2 





B 





D 


multipliant membre. à mernbie Les deux. 


M 
lationa. (6) du JG (352) founenk trois g'oupe- 


À. 


B 
C 


E 


LR 


z 


? 


32. 


D 
E 
D: 


x & 


u° 


25 1 








sémblalleo AU 4 to1tpex Ç 5) 


dexnicret egaliteo 


À a b € A B D 
11 14 13 
(2) A A A a bb el =X| B € E. 
21 22 23 1 1 7 ‘ 
31 39 À, a, | b, G | D E F 




















où Po urcouit évidemment uopover, dans celle. 
De la lation (2) TOUL conclu on«. que : 
Lx conditton necessite. Je 


deua. droilé est: 


galite , À ZT. 


ù J'} ° 2 3 Ce 
suffisante pour que- f cquahon (1) cepreoente LUTL rplene de 








A À A 
1 12 14 

(3) À A A | —=o. 
27 22. 23 
| À, À, À, 


Le 9 eu Jo ka ) exonE 1TLX UIL&LC 00 J SL la coube- Cepo LEO entée Par” l'équation (1) app aient AE 
geue e£ Ce e; eeflec , st elle appachenk a. ere 6y pecbo Ce: paxal tes, o1 elle appactient-au 


AE ppacabote. | | 








. ed ’ | . . | , | 
3}. Chant Donriec. l'équation une. couche. du Second vidce, er coo Donner. lulatcrer. 
2 
| a) A,X°+ A, N°+A,Z +24, XV +24 XZ +2A,, YZ=0, | 
on peu appliquer a «le cquahon le mode 2e decomposition. c&prone. au S LY, JG Ÿ (343) suivants. 


c LOp cesentont_ par- À Le diocuminank duw permuer- membre, Qe- sol que- 








A À, À, 
(@) À = | A 
21 24 2% 
| À 
e . 33 32 34 


@ _ 71. Qu der. FE le calcul. 


comme. ilLa clé fait ut S IV ner: { 34 3}, ek,... on Demonfreta Lou proposthont 
. | C à LS 
D 'ULg an tes que. ILOUA. Ne. fer TL. qju'enoncer: 
4 Ô J; + p7) ° — ? 
19 «/£ A Zo » LC equation porc. DE CATTLETLET p UTLE eo formec- 
2 2 
| EL G) M°+N TP —o, | 
| | L 2) | | 
MN,P efartr deo fonction Ünéaites hormog ere. Ve X,VŸ,7Z. À equation (3) tepresentéra. aloit une. 
‘es couches. proprement Qitex. d11. DECO À otè'ce.: ellipoe, hipecbole, OtL parabole. La couche. “DELA; coTILITLC- TLOLLS 
- | É u “ To: ] 4 47 . , L 
Le. PELLOTA plus loin, rer uguée par ap pot£ aL. Fiang Le. M — O N — O, P-o ) OÙ, DL L OIL- vert, ce. Faang le 
de conjugué par cappoik æ la couxbe.. 
2 2 ? , | ce (? 
2° SL À =o, É'equation poirecæ ve cocrmriener- «. { une des former. 
; 2, 2 | 
(4) M TN =; 
ia coutbe. 


} Les «x ° } “| | * + « “ « | 
50. COMposera.- Quinn. stoteme. Ve drotlea “celles OL ag INaiteo} ceo do leo potitccont ce 
. 71 . : 


O 


396. 


| ! “&) 
) 


(229) 


2 


| _ ns r, _ 
32 Ji Ces debécrunant pæctiehs de À sonk nulo leg uaŒELOoT. pPourca 0e va rtener Lx. forme. 
| > | 


(5) M —o. 


/ 


la couche. De compose de. deua Droileo confondue. 


Leo Lecip10q LLet- de ces proportions Ho JLaLEt ellés or Une conséquence neécernaite. de. [l analyee_ 


qui conduire altX. Hheocemex. e PRIT PE 


Leo <q uarona. (3) }} (4), ef (2) donnent Lo seules fe CFTteO Eduites posoi bles auquel peuk DE. tA— 
TLETLET ñ equation jénetale, en cooidonnee. hilateres Qeo caitbeo Que second odte, | 
C | | 


_—… 





, Chap itrell 
6 lassili I cali ON des courbes de 2" classe. 


SI ooidonnees | Bifateres) u, Ÿ. 


Lou 
TT LA 








2m 0. ee ‘ 
. nl equatton geréale Det. couxbez. de 2° (:laiose cok 


(1) Au +1Buv+Ce +9Du+2Ev+F-o; 


2) D 
el effek, LÊTLC couxbe. “e LU classe. es£ telle que, par LT poink quelconque. 14. plan. OTI. Fe. poule TILETLEIT qe Deuroe. 
7 | : | ; eTrte. 
rg enlest. celte coutbe. ; OT l cquaton. 2 un. poink col Que hr deque ert. 1€ eE ; Lequation. 9° urTie- couche. De <. » la 0e. 
D + | / | ‘ 7 | 
ef Done. du. second) Deqre par tappotk attoe. vai ablex ui æÆ 0, 


res 
crrte. 


C re : 7. : . . . : . … | 1. | Le 7 
9 Doux. EXCOTIL ; darts L'éhide des lang entes. que leo couthez. qe 2 ,, classe sonÆ EI. ILE CE. lerrps Des couches Du second 


otdte. ; l'étude Dex... poinb a l'in Cri, COmnLe. ROULÉ le. VELCOTAÆ LU peu plus Lin. TLO LA peumeltia. de. Drolingrier Le gene ce rest 





L° (Oraro formation des coordonnees ‘ 


Cr ppeuk ait, comme. dans le chapitre preced enk, opérer la reduction. 9e l equation. (1) par la hanofoumation dec 


contdonmreet.; TOUA. nr. enFreront_ pas Dans Lou. Len Delails le ce call : cependank. TOUL A alone fuite connaikce. les for 
mai fes de Ecaœrof? © emotion dans Le cxo eo coO donnee tangentieltes 
GE L' equation. De. la. nouvelle eue ile. O' 


“) 1 oc, + PV —1 Z O ; 





co cb Ok. 


, : A7 0 \' : | , | 
Jet. cootdorrrteent. -seconk. x, ch V VE # fn 1) ; D co Lg FLOTIA. PAT © ef fi Lea ar q Les Den. nouveaux. acer. O'x' dE OY agpec. 


’ 
l'ancre atlcien axe O5. | 

ED) - 7 ; 2. .. V7 2 5 41 ’ F | 

D. La P pelona D'a OCÔ [ CO / f. ot mules de Fes Lof CUITAILOM G 1 {29) P OTEÉZT Les coo td onateex : Caxleotennes; x. cË d'E elant Î co cootd OT 


1 L « ‘ 1? - & 3 4 | . , . - no 
nees ® un. poink ‘dans l'ancien. systeme x! el olank cellex. Du même. poink dan. le. nouveau. eyoleme, OT. 


; NX Sin (8— où.) + yo in. (8 - 8) 
ZX, + | : 
| | eu 6) : 
} 


2 Sin à + Pin f 


Y, + — ; 


nn à 








Ad 
JU 


(ac 2.) din B (5) in (8-8) 


. g' 
DETL ‘ LA , 
” > x oti- û TT (3 — ; 
y rx) sine +(V-Y,) in (8 a) | 
. — : ; TT Ÿ 





(3) 











OS A 8 


VG+ 


Se 


(230) 


? | « 44 } / . 
ê esl L. ou Le. Ped Aaxer- punis } f) ee l “a der. nouvettio. AXE. 


Ceci. pue, potenk: 1 ef v les cwotdonnceert À une Droife Vario Le système prirmikif, ek u', w) Les contdonneex De: la mème Droite 


Jarrs Le TLO LP CAL; l'équation De celle Droite DELA 


(4) Dans Le 15 auptème. LL + Y-1—-0, 

(5) Qano Le gens syjolème : uw œ + o y —1 = ©. 

Jubotiluonx leo valeur (2) Dan l'équation G), £ ientifions Léquation ainoi cblenue avec l'équation (E), on houve: 
U Din_( 0 — dt) + 6 sind | 





= — 
G) (Lea, +4 —-1) sin 8 
1) L 
t-oin (8-fB) +e sin 
@’ ZE 7 , 





(ua, +vy,-1) sin 8 


 J'abotituont de. meme. Les valeur (3) Dans l'équation (9 es dentifiona_ l'équation. anot oblenue avec. l'équation. (4) ; 


pui ternarquont; qu’ en. Des: ignank par” ss o! Y! Len cootDonnees de. L migine- arcerne. pra. tappock alsac_ TLOUMEALLE. OCER 


or à. Ÿ api Les Résules (3) | 
| ‘ rc, inf’ — x, Duff +Y in(0-fp}, _ , 
vs 


Tu 
(6) | | | 
Y Sin 8 = + x, din ot — Y, Din (0-2. , 


noux Pouveront alora 
} L] } EN 
TL ain f +V Sin 





# | » ) 
(un, + y, —1) Din 0 


(1) . 
: U'oin (8 -8) — ooin(0 +) . 
Q — . 





(uw x +v'Y -1)oin 0" 

Leo relations (1) ek (D) sonk Leo Rrcmules de Hanofoumation dan fe egptème deo coordonner 7 

tangentielleo 

Éclles sent Leo féunules à l'aide Scyuelles on. peuk opérer la. réduction. De l'equahon g'rérale Des courbes De 2% lame: 
(1) Au? +2Buv+Co?+9Du +2F6+F-o. L 

art les feumules (AL), celte équation. sera. Htanofoumee en la suivants : 

A {-u'oin.f + vint] +28 Mn f +6 im o][ ur Sin(8-f}-0"5im(8-«)]+ Cfu'sin (8- 8) v'ain(60)) 


+ 2D { u lin B+ voin «]| uw x, + A a] Din +9E (u'sin (8 -P) - v'oin(e -a}}{u'æ, + Ye 1) #inf }=o. 


© 
| + Fiac +6 1) sin? 

IVG ou4 cernarqueront. 9 aboc? que- Le rouveatit- Rime conobant F' 00 cqal & L ancien multiplie par Sin Ô, 0m a ainor. 
(3) F'—F int. 

De soit que pour Dniger celle. Miocuoion. 1l faudra. Diolinquer Dee ca: : le time. indépendant ect Different De zéro 


Le eue edependanl æE nul. 
douque Le time indépendank- L'e0E pas nul, ot peuk faire. Dioparatthe lex Teimer Du 1#"Deqte Æ le paœoduik uv Dex va_- 
ables., 2 l'équation. G} 4e «éJuica. à l'une Dex formés: suivantes. 
A . Li ; »? 
Ge) _A'uf+CY 1, 
7 | ? r? | 
(2°) À u =. 
Liege Le. rime. uideperdank. 21 nul, OIL 11€ peuk, en général, faire 916paxaïke. Les timer. Qu. 15 Degre., dE 'équahon 


D) poutre se teduite- à L' une des formes surartee 


(3°) Au"+2Dv'=0o 
(4°) A'w ? oO, 
(5°) Ww—o. 


AT, } 
JL Cd ge un. eul cat. vi ces Dernièteo 1educhiona. ne pouecron Pas s'opérer c eo celui. où lon. aura à la. fois 


F TO, D — ze, É oO; l'equation LL CA. alors la. foune 














(67) At+2Buv+Cs —o, 


228. 


NS 
SG 


360. 


361. 


ceble 


Hon. 


Of 


f° 
c# E9 


Ÿ tte. 


CÉn 








pp° LU 


(231) 


re i . 
É « Pr - 3 L ‘ 
€) notq LULOTIA. les dr “renter. courbes cepesenkeer. Par ceo forumea “eJuiler. 
21, 


L equation (12) “«epresente une elijpse ou une By pecbofe.; la coube, en cfer, n'esk. paa. Fangenke. a a la drole De 
l'infini (u’=0o,v'=o), JC? (231), remarque. 

'epuation 9 seprente deu pointe situés sur l'axe 0'x’. 

L'équatin. @°) epuente une paralole, car celle soute est tangente & la duoilé de L'influi Qu =0, 20). 
L'équation (4° ) cepeeoenke. Deuæ_ poinb coineidenb à l'infini our L'aoce O’x.. 

L'équation- (57) vepréonke deux point, l'un et l'origine des coodonneer, l'aube 4 Xl'infini sur l'axe ©’. 
À équation. (6°) vepusenk deux poink & infini OF {ns}. 

Cr qnécal, l'équation. (1) 26 5 (357) vepicsenieua. deux points, où L'on a 


A BR D 
B C E = O; 
DE F 








condition cf necessaire. ef: suffisante, c'est, en Jet, la condihion. neéceosaite. el suffisante 96» (381) pour que. 
GC 


Le peemzer- membre De. l'équation. (1) -sotf Decomposable elL LU produk de. Jeux Jisteurs linéairer ec. a. À. pou” que- leque- 


se tamene à L Hétme. 


(au+be+c)(a,u +be+c)=o. 





- 


On peuk ALLOOL appliquer a. Lequation 


(1) Au + 2Buvo+co*+2Du+2Ev+F=o 


Lx melhbode 9e la decomposition en carter. S IN JG (343). 


— 
ere. 


D Oaix pour- Dedirire. de Là la. clasoiftcation. Des courbes Ve 25 classe, il faut opérer avec ceulainet. précautiont., ef 
introduire lex Lemarques faites an JG [ 331) | 

Cas eation des couibeo de 9e Æaxose. 
OUI fai (€. celle clasoifieation. no1Ld Tour. ao po uLercont_ donc. sur Lee propuiiles- caxackeushiques enonccea iL. JG;(5) 
(remarque) , Pawyoir: | : | 
A Duoile de l'infini tertcoriie. L'el: pre en daix point imaginaires ; l'hrer bole , er Peux. pointe «els ef Hotineb : elle .D 
Houche la parabole: ; Lex. ceci roquen. sont s'iatex 

oi alors L’ Fequañton geénétale Dco coutbex de 2% classe. 


(7) Aut+2Buv+Co+92Du+2Ec+EF-o, 
Æ cepresentene. par À Le DiscuiminantE Ju. premier- membre, de vodë que. 
| | À BB D 
(2) A=| B CE 
D E EF 








cooïdonrneen. De la droite Ve l'infini. sont 0, ç — o; Leg uadion 9 ur pornk & l'infini. esk. de. la-foime Jo? (115) 
G) v =Lu. 


Dora allona D'alo id chercher la. con 1Econr.. peur que le point ( 3) soif sur- la courbe (1) j pour cela, 11 fauk ef Loup 


Les deux. langenter. quon peut mener %e. ce. petnk a la. cube. Je. conforter. , C.a…. À. que, si L'on. remplace. V pat Du 


Dans L'equahon G)}, l'équation. airot oblnue. at des taciner égale. 


termplaçank V par du Dares L'eq ualion. (1) , ont Ecouve 
(3£e) (ca* +2BX +A) uf+?2(AE +D) u.+ F —o; 


que Lex Deux. tacinex. De celle equation sotenk ge il faut que 
(CAE +D)— F(CcÉ +2BX1+A)—o, 





239) 


ot 

- sm. ® | - 

G) Â(E -CF)+2(DE -BE) À4+D'-AF —o. | 
Les 9 eut. valeurs 9e À Deduileo De. l'équation (4) frronk corirailie., d. l'aide. de L équation (3) ) Les Deztx. poink Æ. 
lin ns. silirex. “SLI la. cottbe (1). 


da « condition. de. tealilé. Des tacineo Ve l’ équation. (4) eo 


G) (DE -Br) —(Er*-c#)(D-AF) do. 
On. on. à. l'Oentite 

| | le | 

(6) (DE -BF) — (Œ‘-CcF)(D-AF)=-FA. 


Ceci poe, Tour Droling LEtOTNL. POULT la Docuooton., Les Deux. cao suivants: 
1% de Hime independant PK différent De «re 
2° LL? hume. indépendantz P ©E nul. 
IG out. ? Ly9pPoTeLOTUL. lupus quort. atf: modifie Leo °tq ILE. DL premier” membre. de. L'équation- (1) de maniere. &-rendre 
| ri le bume. independant F | | 
7 Cao, | | F>o. 
n Quoils 9e l infini. ne louche évidemment pale couche, } Pique L'e ‘3 ation Lu n'e0f pas verifte. tee. Lorsque. on y Pire 
u =o «Æ &=0o; la courbe cok Done une ellipoe où une. ba pecbole. | 
Jt À 7o, on voik par la telation (6) at: l'inégalité (5) que Les racines de Lequation (1) 4enk à imaginaires; la-coux- 
Le es une pose. a | | 
Ji À <o, on soif que | les vacines ?e l'équation (4) sonk veelles.; la courbe eok une hrypecbole ; Leo cquatrona_(3) eE(S Bis) 
| weteuminent Len. coordonnée. de la tangente en chacun. e ces poinb «à. L'infini. 
| Ji A = O, leo Deux. tacinea de. l'eg uation (4) sonk cgale, les Deux. poinb à Linfèni se confonèenk, ALTLOE. que. Les Deuoc fan 
| genka« en ces pond; comme la droite. De l'infini T'e6f pas langenke, la covbe. ve teduk Done. À deux poinh. 
On. peut encore 0e venQre. comple Ve ce veoultak en Déco posant er cartes Le p'emier- membre De L'équation (1) ,ekon cortoFate 
alors que, oi À =o, elle se vamène à-la férme. | | 
(au+be+c)(a u+b,6+c)=o. 
Pour econnailce Leo vartekeæ. 9e la couche, TLOUL- Decomposetont en cave ; ef comme. le terme F eo Diffévente De Leo, 
roux ‘vtendront 9 abo@ l'équation homogene. ce. qui Dont | 
(7 Aut+9Buv+Cef+2Ducy +2E 0 w+F 70, 
puie nou frumesona le carre par rappork à ww. On à ainoc 
(8)  [Fw+Ev +Du) +CCF-E) +2 (BF -ED) vu+(AF-DOut=o, 
| 1? Soit D'abo (CF _E°)Z ZO; on aura, en continuant la decomposition ef en-aank ca à Lx velation (6): 
@)  (CF-E){Fé +Ev+Du)*+{(cr-E) v+(8F-ED)u] + Faute, 
PA cos icrent- E &k, par Prypothese pœikp soif 2%aboûè A Yo. | 
Ji (Cr- E °) <o, l'equation (o) ad rmek Dex solubone. veellex en eu; lacouthe. 6 une. e pe celle. 
LS CCF —E » >o, l'eq uation (9}n'ad rie aucune. solubon «celle ; La couche. ok une. ePltpoe à TL ULaite. 
Juppesons. A<o, alovo, quel que soik Le. sign ne Ve. (CF-R°) | equahon (9) aura toupours 2es solutions téelles 
| la coule #6 ne Puyperfole. | | 
J ape pPOSonA. enfin À —o; leg uation ( 9) repreoen tea. coidemment Jeux. porrb reelo ot. Imaginaire. ” uivank que 
CCF x) sera-posilif ou nega F | | 
97 Jok, en secor lieu, (CF-E")=0; la velakion (6) Devient, Darto ce. eau, 
| (BF-E D) = — A. 
Par suite À of negatif ou. nul: si A Lo, on a. une bypesbole. 
Ji À —o,il en veoult, (BF-ED)=0o, Æ lon voik par Lequodion. (8), que la coule. se uit à Deux points téePs 


coineident, OL. imagureices. purtwarnt que (AF-D°) De negahf, nuf ot positif 
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(233) 


€eTrte 
Dr Cas. | F —o. 


TD 
x 9 


droite De l'infini ( (u =o, v— o) louche evidemment la catbe ; l'équation 
(10) Au‘+2Buc + Co + 2 Du +9 Ev = 

Cepot ” enke alors yine parabole. | 

DD) AT. Ce. cat, la. quantite À se reduik & 


| Gn1) A —2BDE -CD' AE. 
nur 


nu : - , ' Ts = 39 | - « 
CECOTI naïilre. Les vautieles de la. cotube, decomposor OTL.. Cali co [ equation. (1 0) Apte l avoit ertdite borne ET ce- 


q ut. donne. 


2 

G2) QE VS + Du sw +Ce + 2Buv+AU —o. 
? ! fe 2 2 | 

L J'upposont 1" CAES QUE MOEte, êes co ice Des eauxeo U° ef 0 ne voik pas ru, soif par exemple À 
£$ OUTTLE Ti Le. care. par ago poick a U, il votent 

T} k | 2N ? | 2 2 

(Au+Be+ D) +{(AC-B)v +2(AE-BD)vw-D'« 0; 
pui. ot L on À 179p000e DZo, on aura, en: Simant. le cacte par % appoik A W: 

2 

AE-—BD (AE -BD) 


2 
| a 
-Ÿ + [ac 4 SE “=o; 








L 12 
(Au+Bo+Dw) — LEE 


équation qu, eu eg aid à. Lx valeur (n) de À, se mellua-oour lx-féime definihoe.: 

G3) (Du+Ee)(ADu +(2BD-AF) 0+2 D) = A 0? 
Ce equation represente une parabole, ot ATo; loque. A —o, onma deux pourb, Qonk un est à l infns. 
drsque, À ctank Difleienk Te zev0, on a D =o, o, l'équation (2) Devienk 


(14) (RH +ce+2E «] + Aufso. 
DA les comotantee. À ef E ÎLE. son Pas raulless c. à..Q. st Â eo Œ ent de «e10, ON A 11e paralle, : oL. À = O, alors À =o, 


ON. & ‘vCUæ. painb, onk un à. Lin mL; oi E =o, aloux. À =o, ona. Veux porto à L, infini 


2° Supposont À Æ&C nule à La foie. 
JL" équation. (12) ve. Leur a 


(15) | Ww(Ev+Du)+Buv=o, 


ek l'on à, dans ce caa., 
Ge). A -2BDE. 


Ji aucirrre. De constants B,D,E, n'est: nulle, OTL. ui. une - parabole ; OIL Le. volk en cemaiquant que- l'équation peutottrie 


(Bv 210 —w)= = ut 


‘ . 7!. 7h. 
Aooque. B =0, on-a Veuve point , 9 onk l'un co à l infini, L° auke. est. lougine ; 


lotoque. D =o ou É —o, ona deu poinb, Dont L'un cet a Linfini, 


| lroqu'on. a, & La foto D=o,E- o, les deux. poind son à infini. 


Res LUTTLe. 


7 eq uation langentielle De Li courbe clant: 


Au? +9 Buv+Co + 2Du+2Ev+F—s; 


TOUx Deoig RELOTe. par— A le Docuirminank Ju piem es membie. 


À B D: 


A=|2 C ÆE |; 
D E 








FLOU. 9 l1po podecorit-, el. outre r qu en a ter? . Po RP Le. Lerrme. ind epenñdank 








loreqrie- ce. Terme n'eokT page nul, 
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Ado Élipre recPle, Loue eee à OL (E*-CF)>0o, 


CPlipse Élipse mag inaire, sie AL (E°-CF)< Oo, 








. Du paitate | Cjuef que soit Le signe de G*-cr). 
( ere. CPliypoe a si ECT>o, deux point «edx 
+ | | si E—CF<o, deux poinb imaginaires ; | 
“Huy perPole 9 Te / deuce poid te... ..... où D'-AF >o) 
Meponbl es pt cpeo / deux poinb confondua ....si D AF —o, 
| | | due pin imaginaires. si D AF € o. 


\ 


TG. se) Dance le. car 9e l’ellipse (E°- CE) ne peut ere nul, car aloi À servait négatif. 
| ' À 2 © Grrabote propremenkT. dite. 


TJ? | 
_ Nn! . . N . 
| F =0o | deux poinb, donk un a linfinx, st E Dne sonk paæo nul a (x fois; 
3 C | | À — 9 « ; 
entre Larabole deuæ. poinb æ Cinfini, 22 Ds, ÆE —o. 


G 





SIT Coordonnées Hifatéces (uv w). 


LÉ rt ec 
re 


Cl L'aide Det. oumules. (18 êie) du JG (145) om poua- Dernontrer: pas une. arulyoe semblalle a alle qui a LE 
Developp ee ALL. Do? (352), que Ç’ équation tangentielle » ET covtdonreec trilatèiec, eo couxBeo de 2 cfaose, 
ok Ve La Le “me. | 





G) A, U° +A, Ÿ +4, W° +2A, UV+ 24, UW +24, , VW =. 
On. peut AOL appliquer à celte équahon le moe De Décomposition. er cata expose au. JG? (343), cb. + Reprsentne 


par A Le Diociiminant uw premier membre, de soie que- 


A, À 

ñ 1 13 

@ 42! À, A A4, |; 
À., À, À a 








Æ Miugeonc le ealeul sommeil à él faik au 067 (343) ek.., on. arrivera auæ ndsoiont suivantes: 
79 JE À Zo, (” equation. ponicca. se camener- æ. P' turLe -d20 fé CITLESC- 
(3) M'+N'+ P —o, | 
", N,P, chant des Prnctions- lineaires homogénes. 2e U,V, W; L' equation. (3) repreoenkeza. aloux. une. eo courbes proprement 
io Ve 2% ae: Cllipse, bypechole, ou parabole. Le hiangle, donk Les sommeb senk M20,N=0,P20, dt conjugué 
par vappok & La courbe, comme et. Le Pet plu Lin. ; | 
2? SA —o NA équation poirciaæ DE camerey & l'une des forme 
@) M°+ N° oO, 
la. couche. de composera- Q ur systeme 9 de Deux poink reelo au imaginaixes,; un de ceo poinh peuk êke à l'infèni. 
3° Si (es detecminants pachielo de À sonK nulo, P. equation pour pe camener Fa foume 
(3) MÉ=o. 
la courbe DE compoove De Deux. points coireident . 
des uciproynec 1e co propositions. sent une concëquence delanaljoe qui conduite aus rroposième éroncée 


J” clude. 9eo langentes TOUL. cCONDUIEA. à 90 mélhoDea- 5 imyoles- pour teconnaïitce. Le gene. Deo coucher proprement Due de. 


E 


LA 


gene classe, voir Ier FSS) 














Jan genles 
& Ï Œ 00% , Un , op 


NA 


1° D: ef inition ; cfiaent ang" ufœire. 














363. Ca taienk « jufaixe de fx txngente & de fx normale. | 
Une droite, se mouvank ouivank une lot continue; TeyvienkK tangente Zune. coutbe, rage Rue | 
Dédes porn D'interoection. avec la. couche. yiennent: 4e confond. 
: Clinoi, lruwqu? une. oécanté Tourne autour- 9 un- poink fixe, M, silue. sur la courbe, equ'un-Deux “ere - 
| poinE 9 intétoecion M vzenk se confondie avec. le poin£E M, cells secante devtenk Exn- 
gente en M. | 
Aooqu' une_ secante. se. meuf patallèlement a elle mème ck que Deuæ-De sea. pointe” 
9'interocction viennenk 5e confondre. la secante DeyienF une Eangente parallèle 





&— 


4 une dicecktion donnee. 








Aorsqu'une. occante. Tourne. autouw- d'un pourk fêxe. T, ron. sie. sus le couxbe. eF= 
que- “eue. Ve sex. pourbo 9 intero echon- viennenk se confondre, la. sécante %vtenkK ure. 
des Exrrgertteo ImerLeeo par Le point T. 

On. app elle mormale à une couthe-enun poin£, une. perpenDteulaite. à La: tange- 
Ée en ce poirk. inor., M T elank la tangente er M, la- droile MN, perpendiculaire à œ. 
MT, sera la notmale en. M. 

386. Joik un pourk M (æ, 3) Ve la_ courbe 
LL (1) f(x, F)=o; 
les coodonneec d'un pour votouL. -sexonk æ+A 5e, cf YV+ÂG; À es. l'accroissement: de la fonction 





t [2 ‘ | 4 4 . » : .  7/ « 4. ‘ k 
Y 2efèn Le. Jrad” l eguakion. (1) 9e la. couthe, cek accrotosement cotres porndank à l'accrotosement asbittaire 
A x Vorule à la variable "X.. | | 
Constiuioonx les coodonneex. Vex pornb M ef M,, pus ITLETLOTA, Par Te poinE M, MH pasalléle a Ox; si 


À. cok. Le. cficienk TT ulaire. de. la sean. DT M, of «À. 
cé . 


TT M P MH A+ 


AZ = —— punis een % 


& Je Le poink M, De tÆp9pP coche. indéfiniment dit porn£ M , €: æ.?. où La. Jecax atle 








« . LU 1 
des Lertt lang ente., aloin A ee a eE À L'E Lendent WELO Leo j de. pote. Les ‘en Pestg rank: pair 


367. 


Le cogfficient. de la tangenle OT. A 


CC: 
- AY . 
(@) À = Pin x — J 


J ef une fénction de. æ éfinie par la celation (1) où lequation de La cœuxbe. 


D’ a pee le Thceoteme Des féncionc composer, OTL aura 
| a— £ (x, s). 
= Ve — F. (x, 9). 


OU, CI adoplank LLTLE rotatcor. plus abeegee, 





) 
| { 
(3) a=— <=: 
| 2e 
De Lx To iLC. concitons. que equation. de Lx tangenke, ere. Lt poink (2, , Y%) de La coutcbe. TJ Et 


+) 
T 


2 XX 
(4) V—-V=-—— (x-x,), 


+! 


AE. Lx cordon | 
(Eu) Ê(x,%) = 


D 


le coeféciene ag ulaite À Ve la. nournale. sera. denné. jpars n relation. 
æ |: 
a | (5) 1+(4 +4) C0 +A4 —o, 
ei as an La caleur- ( 3). Dan Le CAO paxtieulier- OL. les ace Sont ceclanq ulaiteo, ôrta- 
, €: | | 
(G ) a ZE — + Z —+. ‘ 


, on 
; | . y. . . 
L'équation. De la noimale en un. poink. (æ,,Y,) sera, pour le can. des axes teclang ulairer_ :. 
| | | 


(7) Y-Y%= pe (æ-x) 


avec la condilion 
le Q° + _ 
| (7 Bio) f (x ÿ,) = 
/ 
LI attLve. souvent qu 'on Déféni à TUTre. couche (2 1 aide de. deu. quations. 2TL. regatdank. leo cootDonrieer_- 


x. Y D” UT. quelconqrre de. Det pour comme ded fonctionr. Q'une. paciable atbtfraite. Joik, , par eee 


rmple, 

(8) | = =æ), 

y = # ®); 

en faisant vatier- E, on deékrminera. nteceoo Sem. enk Le ponb (æ, y) de celte courbe ; ef: on obftenèca. son 
eq nation en. x æÆ par- L l'élimination. 2e la vatiable auailiuteE. 

“/] ef irmjootank de. 2ayoiur 9elerminer- Qartd ce. Cat; Le. codflctent angulaire. de la tanaente. Joient: À 


&ÆAY lon. accioiosements %e à Un" coites pond are a ? l'asssoiasementr arbitraire. AE 9e la vauiable ? ; ; OT &- 











AT 
A AT Le 
2% = | , D'où = LA 
À &. À CE 
AE, 


d | ‘D . | to | LL 1 « 
«D Li encore, NV 26f  ure. fonchen. det, eÆ + e6f Te. fonction. de. x } ‘ aprèn. Le. {beorérme. 2e - orcliont.… de 


4? Li 
FORCAOTEL-, OF AUXA.- 


369. 





donc 
3 
1» 
Re 
! 


Œino. le codlficientk angufaire a de Ce kangenke, à ai. point (se, ÿ) crepordant à la valeur de La 
a: “able auiliatte, Heta- donne. par la fe «mule _ 


Le 
© AZ —-); 
XX 





Par consequenk, Le. coefficient anquéaire a’ .de ua normale sea; Jan le- cat der axe reclanqul Li A 





(Go) = —— 
| L: 


| dou - ente. 
AT et l'intévection ave. Ox %e La tangente en M, & P Le pa: de l'ottonnce- Du pointe M, La longueur 
TP ct appelée ous - ange 
L'équation. %e lat tangente au pink Ce, %) dE 
Y-Y = = y Cæ — 2) ; 
erl- faisant Yze Vans ce. équalion, J vieridua- 


y 








370. 


or; Dana. ccle. celation- 
æ, = OP, &. Z OT ; 


donc, en - Aéoignank- par- $ la Laqueur de la. oout. - langente, ont ru pet aveu suppurne Leo indicgc_: 


G1) — TT 


.J h 
« JE lon convient de. cegader La souc-tangente commet rsilire o1 patise, suivant qu fx. E padirdu pied © 


«de Lx Vangente elle cok dirige darts la Sens De0 7 OLL. err la 5 Soux bngente DetA. cepresen- 
«Lee srgrarienr Æ en-siqre. par l'éxprecoion & | L | 

Ce fee, si L'odonnée crotk avec. l'abocione, aaàd. ot la _ Daieée cof potlive, Le. pi T 2% a targente ok 
4 geusche ou pied P %e L'odonnée, lorsque L'odonnee MP cok positive, Æ & Droite, Lorsque l'oDonnee M'P'«f 

| régabive Dana Lepremier cat, la. sous tangente Pre portive ainot. que Pere Dans le-Hecorid cat. 
cles. sonk utex Deux. negahrec | . | 

Ch onstateca que. la sous- fangente De l'exptecoion. Z cmoevent. encore  le-mème- signe, dL Lodemnée Déésite 
Lioque. l'abociowse «dif. Fa 

Sous - normale. 

SN à l'intcsection deOxavec la normale en M, ckPle pic de l'odonnee du poink M, La-lengueur NP ex 
appelee DOS — normale. : 

Chpposne À let axe ahngulaiser, L’ équation %e De. « rornale ait poink ( Ge 3%) ct 


T 


TX a Cæ- 2%); 





en ne fassank ÿY = Dans celle tir iL vient 








x æ, £ 
©: 5 dant cel. Le ela bon 


x. ON, X, 7 Z OP); 





done. et De nan: par Pa lp 3e eine noumale, OIL. aura, apré agçoir- ouppii me- Leo in Lcër + 


D Sets 


| (238 


Ji L'on convient Ve wquéder la sous -notmale comme -poilive. ou. raies suivant qu” 2 partir du pied 
« de L'ocdonnee elle et Diigée Danx le sent. Dee > positifs ou Dax nc re. gatifs, la sou - normale. seta_ ceprésen- 
« He en grandeur Æ en bigne- par” L'expression JT. | 
a Qiocud0LON 8 : fera comme. Van le can mécéiente 








IL:  Éuation de Pa tangente a en npointo, 


371. clik 1 l'équation d'une. couche | 
On £ (x, y) = oO ; 
l'épuation de la ranger et Un poinE (x,,%) pet : (366): Ch 
(R) x, + vi - (ef f! 4x = —o, 
avec la condihon 
| @ fie) (x X,, Y)}=o. | | 
Fondonx homogène. l' équalion (),c.a9. templaçont. ac ek=ÿ par- Æ k >, pur mubliplion- par rime 
elank le Deg ce De L’ cquahon., celle equation Vevierdta- | 
(3) £ (æ, y D =o; | 
_Æ, Yr sonE lex. coordonnées Fomege enec ut. pain quelconque. De. la couche; on «chouvera équation ? 
| primilive (1) et fasoank Z=1. | 
Cr 9’ ajocér Le theoueme es fenctionx _. 76; (17), on a. L'identité. 
(1) af, + Th +z£, =mf (æ, ,2). 
Ce cle. ga ali. aura. encore lieu loque oil 4 Rra- | 
: EX, Y=S, ZX, =1; 
on en conclut alors P'apoieu la celation. (260) 
| | (Aie) sf, + sé +2 ES = 0. 
L'iquation (2) %e la tangente evienk Son 
| (5) æf + YÉs +£, —o, 
ave la condition 
_G es) £ (x sn) = = o. 
a Luations C5) (HE) -définioent, er coordonneer carkeoiennek., Cr tangente en el LUr- poink 
x, %) de Lx coucfe Ê (x, y)=0o. Ma notation fe 2 indique. qu” apiex_ avoir erdu hemogene le premier 
ne de l'quation. de la courbe, on. à pute la Derivcee par- rappeur à x, eh que, Dance celle detivee |ona faik 
=, , JE Y,2=t =. 
Œu leu Ve Donner & &, la caler @); on peuf ler à axbiFiaire; on peuk aussi ji, Var l'equation. (5) templa- 
cer x y par = ak À ; about 2, 2, sexwonk lex cooidonnéer bomogenec JGY (3) ?un point Qu-plan. 
De là noux conclu ques 
Hank Vonnée, en coordonnccs Por ea Ernest, Leg uation. D'une. coutbe_ 
| (6) £(x,y,2)=o, 
LA équation de Lx Eærgente ft. ut. poirk (x. a) DER 
(7) æ f" +yÉs +tÉ = — | 
(TG) £ (x n'Æ 2) =o. 
Calle. ourale cyméhique dorinee. à. l'équation Qe la tangente of: bèx - importante. 


A oise tte Dans Le. leu que TOUL VeroTit. fie. ? AE De. calcul que Toit repriuiron douvenE, la 


lektre_ 2 Péviqne Tank une sautable. farctok ture. constante. il na ‘y a là aucun irconventent: aucure armbiquite 






(239) 
D aboà, lxoqu il y + des diféentiahians à e ecluel; Hoi. opetona. our” Qest- %entika., eÆ ce rl qu'a 
peer les Difléventiationx. que nou. alluibmionc à % une valeur- conotante. | | 
C'n 5 con? lieu, noux Deoig lone-par lx mème carackustique f la fonction pmilise G,9) FE la fone- 
Don «endue homogène f(x, ÿ; z); c'@l qu en effet, la compooilion de co Deux. fonetiome- à en x. ES c3fF'ien - 
lg uemenk la méme el loisqu'on on faik z2=1 Dans la fonchon. Ê (x, y.2) ek Dana. 5e Qéui pére Qtvers Dep 
par cappouk & ce ET, ofrt- reprebuile Pentiquement la fonction. f(x, Y) 2. DEA Déuiv cer cottespenDanten de 


méme. Ode. 


CA inoi. l’é J* ke (4) no monte que DL lon tCTÔ la. foñcion- f (x, y) bomogène Æ qu on JPtenTe. la deu- 


vee Par tappotk a- L , PU. que: darts celte Peuiveë OT fasse. ZT 7 4, la quantité £! E éoE une - fonction. de. XX ES 1den- 


tiquernenk cale d. le fonction [mt (x, v)- fe fe |. 





IL: Gang ente ek hot male prrelie à œ une direction 


do nee. 


379. Euns ente-paralféfe æ une droite donnee - 
fat a Le codficient ang ulaice de la. Noile. 9onnee, | équation. d'une. Qvoile & parallèle HeLA 
QG) ÿ =aäxt+b; 
neut allons Déleuminer Ly comotarle D par la cmdihon que celle Dioile et tangente. efoienk-x,y, lee con 


donnees. du. poinkÆ ‘e contack:; l' equation De la Je a la coche en. ce.poinkK esk 
cf, +yÉ + , — 2 
avec. 4 (a. ÿ) = us 
cNFntfant celle équation avec. celle %e.la Droite (1), on lu «elations ? 
fa SE 





à) Ua —-1 b 
2 | | f (x, , v) To. | | | 
Cn éliminant æ, &Æ y enke Les Hoix equationt (2), on aura ure- uelation de la forme 
Oh P (a, b)=, 


laquelle Qeleumineca. b en fonction Ve. 4. 
Vaux pouvont concluce Ter squatione (2) L nombre 2e tangenlec. parallle. à anne Vroité Donnee. Cr 


fee, ceo equahore. peuvent s'ecuite. 
C 


f(x, Y%) oO, 
a . there 
| b£L +£ Z O. 


Lex deux premiere de Ceg cquabonx. deuminent- 4 coo donneet- “x, eË sr des poinb de contact: De. fangen- 
Lex. paralleler. à la Ducechion. fbnnee, OT DL l'équation 2e la couttbe #0 uw. deg" CE, TIL., la. secoTde équakion vera 


ÿ 
du Deqre. (m -1); Æ le. Rorrbue: PA leuto wolutions communs Sseca. Mim-1). La lrorsième_ équation Vonnaa- 


_LiTLe- seule valeur de b pour. chacune de ceo solutiond 


Une courbe du deg <e TL a À mek donc en general mL(m-1) rage pertes 


| Lite direction. donrree. 
573. E a peuE erlcO'te. tecoottdte celte qucobien de La Mariette. suivante. 
cJ'oif | l'equation de la coucbe- 
D F(æ, y) =o, 


(2). vrax +b; 


| ( 220) 


l'equation. d'une Voile patalléle à urre Dicection Donnce, à eoF une conétante Donnce dk b une inDelexminee. 
CL our que celle Jroile + ot ang ente, il faute ctpoiimer que deux. de. se poink D'intérsechion avec. la cowbe_ | 
#rerrrienk se confondre, OT 1 L'on vemplace., darts L equation 2e la courbe, Y par (ax +b), dotenk 
on - (  F (x, ax +b) =o. | | L 
Gn expumera Donc que. celle Veeniéce. équation. à une racine double; et, comme la valeur coueapertante C@) 
de J cf Donrtee- par. une- equation du premier deque, il ent tcoultexa que. deux Deo potnb 9 'inteiseckion - 
De La Droite avec la couxbe- vuerrrrenk ‘oe confondte. Ch oera- ainoi conduik à une. «wlahon- de. la forme 
de Gé) . p(a,b)=o; eo 
lag elle Delexminera Les valeurx %e la conotante. b. EI eo lle. uw. Ch eorème- 9emonbce. au 9? (372) que 
celte. équation Det, en genécal, dut degie mm ( m1) par- cappod= a b. | | 
ÿyl Cynation d'une moumale paaflife Eune due Lmnlen | _. 
Doux. supposeconx le axe wctanqulaier. cJoit à le codficienk angulaie De la DioileDonnce, léquar 
ion. d'une voile parallèle. era. : | 





D ! un aulie. col. h AL CA eÆ YŸ, sonk Les coodonneer- du pied 9 une. normale. parallèle a la Divechion- donnee, 
l'équakion ?e. celle. nocrria le- DELA- | | 
y v—  _S | 
avec. la condition oo | 
LCx. »Y) Zoo. 
EN Denti tanF cle equation. avec celle De la voile (1), on a- leo telahiont_ 
| | [ LC, ,Y) =o, 
4 a). AJ... ; 
@ 4 x 5% Pa 
pr ot. 
oo | NN VE | 
Ch éliminant x, ke entie ces Hrots equation, or auta. une celation %e la forme. 
(3) p(a,b) —O) L | 
lag uelle délécminera leo valeurs de la constante b. 
eo Deux. Preruetee dex- equations @) -sonE y l'une Du-degre-m, l'auke du eq Le. (m-1) ler admeltenk 
Donc - mL (mr - 1) solutions enr ( X, ; d'A ) j la boignierne. êq uation. Vonrneta_ LLTLE. setile. valeur- %e b pour chacu- 





ne. de ces solutionx. . . | 
Donc, iine coutcBe dit degree TTL admek, eTt- general, "TL (m- 1) nocmecfes js arafls loc & 
‘une dicecion donnee. | | 





IV." ?artq entes ek nounales L menées PAT ut port 
375. | Gang entésc mences par ur poink donné: 
cJoienk o., B, lex cootdonneer 94. poink Donne, L 
G) L(x,Y) <o, ou £(æ,ÿ,2) =0, 
l'éjuation de la coutbe; ot x, y senk lex coordonnée. u poink %e condack de l'une ex. langenter. 
l'équation de celte urgente SCA | | 


) . ? . ‘ k . | 
Ah +9 M 20, auf Ga De 


(921) 


| Cxprimens-que ceHe droile passe jar Le poinkE fre (x, D on ana Leo relations. 
af +B£, +h = 
@) 
£ æ. ,%) = 

Ces équaliont. Déleumineront les cooidonnees Des onto : de contack 9e toutco Les langentes qu on. peu mener 
par le-poinie donné. Le nome %es solubiont. commune à ce deu equation Dr es vid emmenk me (m1) 
JM es L'aide De. la courbe. Done. 

Par urt-poirtis quelconque, donne dans Le plan d'une courbe du MY 0: ce, ON pet 
en géneref, TILETLEI mL(nr- 1) kena entéx… | 
Aa classe 9'une courbe cok cale au nombre eo agente que Fan peus mener d Le couche. D'un pointe 
quelconque ptits dans son. plan. Donc 

‘Îbne coule d’ordke m eo, en général, de fx chasse nm). 

A pacieulier: leo coutbez. Iu oecond otre oonf %e 2 °° classe. 


 oua pouvont, dant Leo equahkone- (2), suppumer leo indices, que donne 
(3) { FC Y) =, 
+BE, n 
ch vegatder x ET comme. Les coQonneer courantes d'un an. ces deux jjuationa_ cepréoentecent alor. 
Jeuæ. coutbes Dont Les intexoechiontx. sevonk les points de contack eo targendee cherchee.…. La premiere equa- 
Hion. represente. la courbe donnee; la seconde 1eprésenté une. cute Q odte (m-1) que-ote- appellerons— 
la courbe des contæct. Æ n-templaçgant 6; f, par So la courbe 4 contacl d'écixa. sous le? 
foime plux symebaque | 
| (4) af! + p£, NE 
Remarque Horoque le poink Jonne ef our le coule mème. Les courbes (3) se touchenk en ce 
| par- sue, elle ne 2e xenconttenE plus ques er [rm Cm 1)-2?) autres poindb ; done | 
17 LL poink pee our une couxcbe, on ne-peuk mener que [me Cm-1)- -2) Focrrejentec -Àto - 
Hinckeo de lx Exng erite en ce-poink; celte derniere compte donc pour deux are 
LOD UE dupointk donne. | 
= Démonkions- que, Jan Le cas actiel , leo Deux couches (3) se louchenk au. porurk conoi été. CPE LE 
en fE ce. poink pour ougine., E la tangenlé. à la couxle. pour axe des æ; l'équation. de. la courbe sera 
alore de la. féime | | 
| _ (@) f (=, y, z2)=@, (ee Y) +7 pe, y)+. +2 ip Ca, y) +27 = 0 | 
la. Jroite Y=o venconte, en eff, la couxbe f(x, Y)=e en deux poirnb coincidank. avec Le. poink& O; les fonctions 
P, Css) oonk homogenes Æ Qu? a 1 en © y. 


Dana Le CA actirel, OT A. œ = oO; B = ; l'équation de. la coude Aeo contacts DIE done 
V2 (6) £ = P,_(XY)+27 Fe ( ÿ) + +(m-2)2 7 (eV) +(m)2" s yo; | 


celle. 9eme Co"! be. passe. ai109 1 par Le-poink O ; el la Quoi. ÿ -o eok tangente. ent O; AOTLE. « 





276. ES MLerLecs par ar poink donne. 
pient oL ek. B Len coodonneen- du pornk donne, ef 
| (1) | f (æ,y) =o, 
Le €q uatior. de. la couvcbe. j ÔL. &, Y, y son£ Leo cootdonneer- Qu- p°1e9 d'une. De rnocmales merñess par-le poirnk 


(ex, 8) ) L'e eq uatrton. Ve celle notmale etai 


} 


Êg 
FM EE (see). 


+ 


f(x, y.) = Oo. 


373 


(242) 


C. xptinont que ce Quoile paése Par le poink fixe. (cu, 8), on auta.. leo relations 
@ ®{ (at - - à) f, — = (fB- —ÿ,) fs, 

| | | FO ÿ) =o. 

Ces equalian,t ne. delerminecont lentes 9e bulso les normales quon peuk mener par le-poin£ Donne. Cex ” | 
DJeutX. equation 9 sonkE boules Deux. Du Deqe TL, si mr ef Le. Dear. 9e la courbe. ; le nornbe. de laure. solut- 
ons. comrmaineo co Done. cqal à me. Pen convequenk.: : | | 
Car TL Jpoink quefongue, j'te ons Éeplan d'une courbe du 1% es ovdree, OT _peuk, en... 

j ere eat, TTLETLEI m2 TO: «males æ cefte coucbe. | 

Cnp ahieulier Par ur. poink, pts dans Le plan 9'une. coutbe. dit secon? otÜte., of. peut ‘mLerler quatre not. 
males à a. LL coutbe.. | | | . 
Rome Le. “Happrochons ce Le) ultat: 9e. celui. qui. a. elé obtenu. au TG " ( 374) , c£'iendona-roux contple 
de celle. Vi4 | 


y L . 
? « # 4 7 “. + ‘ | 
Le) cootdonners. x, Ÿ, des pieds des not rales sont: determinee par les deu. cqualonta_( 9). Jnkodutoont- Les coot- 





donréet horeg enter. 6 up p'Umonte- les in91 LC, OTL- A 
LS (x, Y,?) =o, 
y (æf, = y£) +2 (BE - af! L)=e. 
VA L'on. D11Pp 00e le poink (a,f, y) à L'i infine, €: a À. DL ln ouppose y —o, la seconde. équatton de. decom— 
jP09e. CIL. VEUX : | | 
fi) p£'- af, Z 
(2?) T =o; 1 
l'intersection e la coucbe pto jP0 ce avec. la courbe. (1°) Donne leo pieds des Mm(Mm-1) nournales parallèle a 
rte. Jtrection donnee. L intersection De. la: couche apec- la Qvoile. (2°) Donne Leo points a l Enfin our la 


coutbe ; Les normales. CTL €CA porrl on]: perpendiculaitez etiulo ao1jmpbotes eE à l'infini; on a Vorrc M HLoOïr- 
C | 


Î © ? « ‘ ‘ ; ‘ ‘ ’ J ‘. u “ 
mnales à L infent passank par Le. poink considere; ce que fair er uk 


Le (m1) +-nmt 04 m* , 


| ) . L : » LL 
| notma les j l accoïd Du ceut- particulier «tee Le Cast À enecal cE mariiféste.. 





V° EX pp fictions AOC courbes dus econd otdre ? 


Condit on. pour qu UILe droite oo1K Feng ente & une courbe dir econd ocdre. 





équation, tendue. Pomogéne, des coucher duSecond ot. cel 
| G) AX+2RXY+CY +2Dxx+2Ey2+F27"- 
expiment que la droite 
| (2) | ax +by+cx —o, 
cof. langerite. SE y | 2, Sonk leo cootDonriees bomogénen- du point de contac., Fequaton. a'unetange enke 


D CTA 


. ÿ ) ! . 
œf, + YÉ, +zf, TO, 
£ (=, 1 V, z,) TZ 0 
ert Le erchifi ant: celle. cg ILALLOTL. avec celle de. la droile, OTt- ob hen9 Ve 5 les «dlations. 
. f } ‘ £ } £ ! | 


Mo = 5 on 


me EE naneseé 
a mr 





f< (a, Ye z,) = 
2 dexricte. de co equahona… peuk 2€. templacer- Par LITC- plus simple peur cela, temarquana-que, Clt- éqaid 


ua. jP terniecet Den wlations (3) y OIL a 


(23) 
D £ 
OZ?Tix,,y,2,)7 x, x + Yfs + LE = Ÿ À (a æ +by+ez); 
elation à 'aillervte eoldentt., Pluoque Le pointe Cæ,, y 2) do1k se Étvouver sur la. 9 del. (2). Clinsi «121 sppleme 
€ 
des eq Hationk (3) IMouUx sub titueto TUE Le. «2 uivart E: P TL ter dant: Leo caleuls Cp Lieitex 
A æ +BT FD, - Àa oO, 

(4) Bœ+Cy+Ex-Xbo, 
D'&,;+ Ey + Fr, — Ac=o, 
a, + by, + CZ, To, 


C. n à éliminant TC, 1 V, » À, 3 À, entre. ces quaËte. equatione.; linéaires ek Pemagenea par cappock & CES LILCOTL. ILE, 


on Eroirve 
| À BB D | a 
» B C:E D 
s) | D E F ce |” 
a bb cc o 








c'eok equation de condition Perche 
376. C'quation des eng enbex mMménecs à ne couche du second. otre. parure point pois dans 
JO péan. | 
| Cfremière méthode. 
a condition, pour que. la Vroile 


G°) ax+by+ez= 
sotk langene, cote | 
À BB D a 
(5) B € KE HE _. 
D EE F << | 
A b ee o 








a,b,c, vont: es conélantes inDelermineer. choient d,B,;,yÿ les cootdonnece Porrtogeneo 911 point Donne ; 


La Proile Devank padser par ce poinE, on à. la celation 


(2°) aa+bfp+cy—o. 
ex équation. {1 °) ef: (2°) «esolues par- cappotk a 4, b , ©, donnenk 
a b (e 
(6) = a —=k 











CUP re a,be, PAT cea. valeurs, dant L'équatio ge (5), OIL Houve_ 








A B D Pr-yY 
() B C E Yx- az _ 
D E F ay-fx|l ” 
Br -YS yæ - ax a ÿ- Bar 'e) 


L'equation (7) co. UIte.- celation. entre. Lo cooédonnéer.. y V;T) Pun-poink guelonque- 9 une. quelconque dd 
La. ngenter meneco par-le-point (of; y); c e5F Piquation de cet enter : | 

“emetque. Le métho)e. que Tou4- ’eTLOTi4 2" eæpover- co applicable & une- cowcbe- D'otke. quelconque.) 
Lo: togit lon. connail. La relahon 

g(a,b, ec) =o, 

qu ex pure que. la Dcoite | 
| aæx+by+cez TO, 

col ar enke & celle courbe. | 


(241) 


2 DoBode. 
TG oux . allona- «eooudte. cee. mème. question. par une autre mebhode- deja. appliquee. Dante L'éhide Qu cercle. 
choient œ,h, Les cootDonnéer. Ÿ ur pounk fee; æ, ÿ, celles D'un poink M quelconque. paix our celle” 
oecante. 3 y Vi celles d'un 960 poinb où celte oecante. «encontre La couche. Qu second ot. 
| (8) f(x ,y) — Ax?+2Bxy + CS +2Dœ + 2E- LE —o. | | | 
cé Von. Deoigne par- FF, le rappotk Pano lequel L-poink M, paidage le vegrenk ME lac? 

















Te M coo donnees de. ce-poink Deront: IG; (52) 
M /M P | | _ 
U/ : Ta + TMS M ÿ + me f 
ON OST 

| mt, LL LL mr, + Ma 
01; il et visible qu'on peuk templacer- ces exptesoiont par les suivanter 

X, _ My X+ mi Y M, V + f 
_——— = D OT = } 

Ty  MYLH+Mey D Ma + Moy 


£: 


a la- condition de faire, à la fin 9uwcaleul, Z=1, 7 =, y =. 


? . , à D. 1 «ji? . 777 + l'A « « 
de coodonTe et Ke, Yi Li, DU porn M, doivent pertfiér- Î eq alor (8), or doik donc ayoir- 
/ | 
ot 0, où (eg) 
f TI To, où 21/0, 
7 Z | 
OL enfin 


f (mysc+ Mo, Mu Y +'m ML, Z+ may) =... 
Cote celahion 2éveloppee, dicectémenk où par la foimule 9e &. Lor; DevtenE 
(9) mifix,yr)+mme Let, + fs +y£) +me Lo, By)=o. 





| | Cote <q uahon debecmine (os cap pors 
| | , ms PM, 
(962) —— = ; 
Mo M M 


dans feoquels fx courfe du occond. ocdte divioe fe segment MP. 
OI faudra dant l'equation. (9) -suppoœwer 2=1, y =1. 
dowque la Noilé MP &E tangenté, Leo Deus rappous éleuminée par l'équation (9) s0nk égaux, 
cecipo coquerment. Ey exp'imeta. doric. que- la dioite MP &k fang enke en ecrivarde que l'équation. (o) a 
Jeux. tacuTrtet egalex., ce. que donne | | | | | 
(10) AL R,y) Fe, YO = fot!+ B£, + y£) 


2 
dant celté équalion., il fauk faire += D yY=1; max apun- awoir” inhouik ce by potbese, OR pourra 


remplacer æ ÆY par . Æ x , & par F LL; L'equation conservera. la même forme. puisqu'elle 
| col. Rormogene à la foie par tappack aux quantilez. PRET ŒÆ à,p,y. | | 

d'équation- (10) &f Donc une relation ertie Leo cootdonneet (æ,y,2) Jun poink quelconque d'une quel 
corique- deo fangenteæ. passank far le-poink (oœæfry); ce É'equation. de ce-tangentes 

otique. La fonction. Ê cf Du second Veqte. , Ta L'identité, facile a vérifier | 


D RÉ PÉ +yR se ft vf ef, 


leg uahon (10). peut Done. encote s’eéctire | | 
of)  A4f(a,p,y) f(e,ÿT) =(x£, +yh et) 

Cquation des tangentéo donk on donne Êx coude dec contacts. 
Joif l'equation. 2e la cote deu conlach ; 
| oo (12) Te + +PT=0; 
DL (æ ) B, y) cf le 18e de celle drole, ou PL l'on ienhifée celte équation avec. celle dela. cote Des contacts 
9co tangendeo mender Qu point (a,f,y), on aura, | 
GD a - 8 -Ê _ À. 


380. 


en. posank, pour- zur. 1rrolant 


(245) 


l'éguation. Gre Bis) sera. aloto l'équation. gi © on Deuik 9'abo des relationt (13) 
17) = = Àm, £ = An, f. = Xp. 
Ên à enouike | 
AX+BB+Dy= km, 
Ba+CR+Ey =, 
Da+Epf+Fy= Sp; 
d'où L'on concluk, er multipliant par ét, f, y, Æ en. ajoutant 
(@) LCR = + Oma+nB+py) 


D 
Ch à Q ailleurs. ent rébolvant. LE. Meter. équation 





| B D mm | A D TL A BB m 
À . | + | _ À | | 4 
À LE + C E T oAP=- 5 n |, Ay = B ce n |; 
E F p | | D F P D € P 

















D où out , CL eq à da telation. (@°) 





À BB D m 
| B C EE nn 

3° _ À 
M On P Oo 





N 


| Chstituant Leo valeurs (ie) & (3°) Vans l'équation (10 fe), apr L'equation des Harraentes donkfx 
corde de contact «k donnee oo | 


SO x >» 
Nn x 

4 4 5 
Om 8 3 


(D) @yo 


+ (nm 2 FT y+p? À —o 


tri 








ue Ft P 
Céndition pour 1 Ut peiunk soit exrieur a une couche du 6ecmd. o de. 


VE ua. drcont qu ut poire es cxtercienr- à à une. couche D eco v'îdte, lotoqu’ om peuk mener-de ce poink deux. 


tan g ent réelle à la coutbe. 
Cour obtenir la condition. cherche, il à sufir d'exprimer que l'équation, qui Donne btngute teprésente ane 
couche Du gene br y petbole. | | 
 Dooun prendront l'équation. Qc tangentec sous la Pan 10 Fo) ; pour: que celk équation Lepresente denc droite 
«celles, il fauk kil suflif que | 
09 Greg) (rat aet£7 > 


(15 6x0) f = f (of, y). 
Én développant linégalité (5) y il euenE 
| £ {iQ AC) f +af Her 2Bf) ne] 0; 


ce. qui-peuk eTLCo'e À 'eccice. COTTLITLE. louit 




















CASE 
_ (16) | B € # | Lo. 
£ £ sf, | 
É L chanchant de la Detniiee colenne., les deux premieres colonnes. teopeclivernenk multiplier par 2x ef ep, y 
vienk | | 
. A B  2Dy A B D 
4, B € 2Ey |, ou 2£y B € »E ; 
J Ù ; ; ) , 
f, £, 2£. y f, £ 


RP 
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OL, Var le Dernier JéRreiminank., on ichanche de la gepe ” lyne Les Jeu premieres veopechvemenk multiplicen par Lot 


LE 2P, on. a enféit 
À B D A B D | 














26 y| B €  E |, où À ,ÿ° B €  E. 
lapy 2Ey 27, | DO E F. 
Donc, ensuppumank Le fécteu pontif k non nul, AY ) l'inégalité (16) devient definitivenent 
| À DB D 
(7) f(tfy)| B € E | <o; 
| D E F | 








belle et Lx condikiorn. pour que (Ce poturrk (cæ, B:y) soif. exbieu- & vu cowcbe das oecond ocdce. 

1e looque le. poink (8,7) co ourla coute, le 1° membre de l'inégalité. A7) eok nul, e.à9. que la souike représentée 
par l'equation_ (10) appaitienk ai gene. parabole ; celle couibe 4e compose Donc. de deux Droitex_paralléler; ef ,2e plug 
Cat parallé 4 coinciÿenk, puioqu'ellee. passent par le poink (b,B,y) à Protance finie ; ainot. leo Derroc. a con— 
fondent { 965 (375), remarque). | 

2? doioque À —o, Le premier membre de line jalite an æk nul; done l'equation. (1 0) eprcoente Peux Vroilea coinci- 
Jentea; les Veux langenkex De confendenk encote. C coE qu’ en cffet, la. courbe. uw second oQte. se QuiE ici à un. sys 
me. de Deuæ. Ycoilex. JG? (351) ; leo  tangeniee. a la coutbe son£ alots deo dioitet quelonques méneeæ par le poinh 


d'interseclion. de ceo deutcc. drottex.. On 5e rend encore corple de ce. oullar eTL. regaidank la couibe comme 1neelli- 


pre efaroutds ane. 








381. a. Heng enite mufiple ef une ange fouchank une coude CTL- à she poiniloi ainôrunre Droilé. À B, 
qui Fourche la courbe. aua. Deux point A el B é0F une rangente double … | 
 Tooun- defrironx une. tangente multiple 9 une. maniere. plu. piécroe, en dwanE : 
on M -coK Lx cfxose de fax coule conoidérée, LITE Largente Tec mufipl 2° d dre P forsque, 
À’ un poink quel coTLque de cette ligne, OT TLe peut 7 mener à (x courbe que (np) ge enter dis- 


Énchec 4e x tangente T. | | | 
Ain où d'un pairk queonque Q'une Eangente douffs à une cowtcbe de. classe nn, OTL-TLe- peuk merrers que- 


(n-2) tangentèx Violincteæ Ve la tangente conotdetce. 
392. Éangente d’inffœrou. 
Tone pécantte mobile devienk une Trnaente d d'inflxion boroque Ecors de seu porrb d'intex- 
seclion avec. x. corrcfe slennent de confondre er un au’; Le poink de contack 0 dik pou 


à ir ERLOTL - 


JE, par exemple, une. sante MM cencontre La couche en oco poinls. M,M'M’ 
Æ que, Lroqu elle fouire. auteux. de M, Leo poir M ‘ee M” De tapprochenk: ine- 
féniment el viennent 2e. confondre avec. Le. poirk M, la position Unité MT, de celle 
.  Jecanté, ef une. fangente- 2 infleæion ; le poiru= de-contack, M, ctun poin£ in flecio 
Le _L0 targerthen. D inflexion tencontrenk la courbe. en Bout point cotretderti ; TOUR. VELO plua loin pue 
Pop D. appacienk cqalementk ae. fangende er ur poink” 9ouble. Ia dl a. criire. ces langente 


une 1 ifference cosenttelle.. 
ns ane ente en ur porrd Ai LT 








LOTL- 00 rurte- Eargente double, Aurre. Farg ere eTrun? 
point Aou Ce coË une tangente Simple. 


(47) 


Don TLC. Jémonltecona mainien.an£ que. la Je parie de. celte. preposthon. 


enons Le-point- infleccion Pour” ge eÆ la fargenle 2inflæon. pOur axe es DC, l'équation. 9 de: x courbe DELA 
de La. forme | | 


y (5) E (2 ÿ,+) = P. ( Y)+29..Cx,ÿ) +. La? (As +Bæy)+2" "20; 

| car la Qoile =0 a celle couche en toi poinh cincidank. avec. lugine O. 
| . Cheuchons le nombre. %eo langenkee. qu'en peut mener à la cube. D'un point queleonque P po 
O| P 2%  ,,.- Lx tangente d'infloion OX. | | 

de points 2e contack Ve ces fengenka Je ont Lex poinb 9 Emotion. de la coute. (1) avec La courbe JG: # (375) 
| | à éfank Labociose. Ju poink P, 








af, +f, = Oo, 


ou, en 2eveleppant Les caleulo | 
(2) [et LT La ++ fo g' (y) +(AY LB sy)}ren-2[o +Cm- -1)] y =. 
Les Leu. courbes (1) eE (2) sont evidemment tangenbee en. O; c.à.: que, parmi leurs point S'intersectior, ‘y en 
a Jcuæ coincijant avec le poink O}; où encote;, paimL Les fangentes. qu ler peuf mener Dx-poirË Pa le-couiheprape 
see, il ge Fourjoutro de. qui cotncidenKk, ue que-doifc P P our Oæ, avec la tangente dinflesion- 
Do ne SLT Æ le nornb te. eo lang enler- qu'on peul- mener. à c la courbe. 9 lun point axbikaicement. Æ oi, ete? 
pourra, Q'un. porrk queleonque. 9e la droilz Ox, mener que. (n- 2) fangenter dictinctex de OX, ar convequerk7 
a: Henagente d'in Pexion_ æk re tement doufle. | 
383. Déte umination- des pointe À” tri Lexton.. 
Doi DHpporeront ! d'abot que l'équation. Re. La courbe. ve peeserile Sous la-foume oémple. 
G) y = À (x). 
doit alou | 
(2) Y =4 x+E, | 
L equation d'une. 2oile | quelconque; k Leo abscisset des points Yinlevsection de. celle. Qroulé. avec la cou be etonk. 
donnee par l'equation. 
| (3) | (s Ce) - ax-b=o 
Cyr, si la Droite propovce es une. fangente inflexion, elle. devra. tencontier- la coutke en rois poinb coïn- 
cent, c. à A. que l'equahon. (3) desra avoir Tio1$ tatin eaalces. Ceke LACiTLe- hiple Dot” anrutler les Dettvcen… 
premiere cl seconde; on oil. done. ayoir- | 
CG) ælx)-a =o, 
(2) FE 0 
Em éliminant a ef b entre les equalion« - (3), (4) (5), on. -cbrenDia la relation que. Doivenk vertfier les abocis- 
Jet ?eo poil 9 inflecrion de la coutbe. |proponee. 
eNbait léjuation (5) re- cenféume aucune. des conolantec à ef. b; Leo pourk A'infPraion de fa-coucbe 
() /secontE done déterminer -par- (Go deux. € cq üualiont- 
() À 7?) 
Lg’ (ze 
381. eJpposont maintenant l'équation dela coutbe sout. la foune. générale 


| (1) f (&, y) = 0, oil Ê(œ, y,2) —o. 
4e unteroectiont de ces. coauxbe- dec UrLe. Jrotk e- lelle que 
(2) V a x + b, 
oexonk à onneat- Par L eg uahon. 
C3) £ (x. ax+b) —o. 


7 Oo exp: “LITECOTU- que la Droite (2) e6K une jan ere ÿ) infecion., er ecuvartk que- L’ cquakort. (3) a. une 


tactine. Éiple, e.à À. eFt- cq alank & Aero Les Dertveet… premiere Æ JDecontde.. Pur obtenir Cco Qériveer., noir 


| (2 a) 


apphy Heron. à la ponction. £ 9) le. Theoceme. Des # néons composer. en 3 cegadlank ÿ comrime- ane-fonchion de 


x. Pdfirue par La elation (2); nouo Kouseront airôt 


#,. +afs 
À 
o LE 


x + ei LE, 0. 
cell faut maintenant éliminer a  bentre leo cquatione (2) & (4); Æ corne. Le equalion- (4) ne. enfer ment 
pas explicitement la constante b, ils (2223 9'éliminer- a ente Les Deux. équahione- (4). L'élimination. est act- 
le, cE Tout concluone de Lx que eo coocdonrecs des poirk d'infecion de Ce courbe. propose 2onx 
déterminée par fo eue équation 
| f (æ ÿ) =o, 
D D 
® ŒUVRE RER + -Gÿ£ | 
À em: LLe-. Le deux- equadionæ_ (5) sont véifhdes, TLOTL ent par” Les Caût Donnée. deo point 9: din 
fle EXLOTL maté ercote- par Leo cootdonreet- dex- poire mu Hip leo que- peuk posséder” la couche en queohon ; patte 
ECO; en-ofet, plus bin. que- Lee langer et Ut. porn Double enconfienk la courbe. ert- Eoit. poinb cotfL- 


cidenb. 
385. Abne couche 4e P'ocdue : TTL. posoëde, en gindn 3 m(m- -2) poinlo d inflacion. 
CP ur mortier celle proportion TLoUd y allena 9 abo® Donner- à la Deconde dea- égualiene C (5) urte forme 
terracq uable impotlanle. Se | | 
A éconde. des equahont- (5) peuf, a fé o'ecure. 


7 € EL 
(6) ge £s fs = 0, 
fr f. Oo 








on Le. verifie facilement en dcveloppant Le. dteminant. Ca poe , Léguation de la courbe. ehank tendue. Prmegne ene, 
o a, 9: aprer le. Théorème Dee frrehiona Rome encé, Leo Verdi ; 
af, + YÉs +af = mé Cæ,y;#)) 
xf" et VÉy +2" = (m- Dh 
Le. + vis Ha”. = (m- 1)£ 
a. 4 Es res” = (m- TE 
Tbultiptliont la derniére. colonne- Du Dmminante (6) par (m-1), æ& clranchona-en la_6omme. Des Deuo pre- 


raierer. veopechivement mulfiplieec par ce, dE Y; il vient, enr tenant compte Des Dentiter D Een supptimank 
Le facteur z qui Leo paa-nul, 


(r) 








XX 
c/Laintenant- multipliont la. Dernière hqne de ce. delexminank par- (mn 1) cf rebranchonx les Dex premicres- 
repechivement multiplicer par e-ÿ ; j on a 9 jirthivement [, pour déterminer es point d’ inffexion., 


{ To Aer x ea 11X Horo 





£" | £" £” 
XX ÆY LT 
2) D) # _ 
(8) É Los L 2 =o, 
f” ne # - #7. 








(8 Bio) Lx, RE 


4e Délecminant (8) qu 071. appelle le déterminant fraenaut eo Detiveer- de. la fonclion f (x, 9,7) ou 
le Beosren de cebe fonetion, ten) éoente, lxoqu'o on l'é ale_ à Zeto, une coche dont leo poirb Q beroection © 
apec. la courbe propooee son préc sémenk les pois 9” inferior de. celle. couche. @,- ce DekerminanE edf berogène- 
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Æ chacun 9e 20 élément cof Du Deyvé (m-2); Donc la. courbe qu'il vepreoente est de l'odre. 3(1m-2), où la 
fonction Féx, y +} col da Degré FL. 

nor. une cowbe D'oidie mt à, on général, Dbm(m-2) pins 9'inlesæion, tele. o1L tmaginatteo, à didtance- 
fire où à CL inféns ÉTLL 

Dans leo coutbes D second otre, m=2;iln é a pat de points Vénflexion. 

ne courbe. ®u IT De. a, ET général, auf poink d'infleion ; on Dérrontre - qe patrTli. ceo neuf point 
Lois seulement: sonk réeo. Voir 96? (630]. oo 
Hemarque La Lavoe d'une. courbe. ef le nomÂce de 2e points 9 infleæion. son£ Diminuer? 7 par Lao 


presence. deo pin multiples Æ ne le sont que- dans ce. cat. 





VIE Comecavite. k conveæile des courbe sr? 


6. Définition. | 
| Ton ace de-coucfe, aux envicons d'un poink M, ucne oœ concavité ECO Go ocdonneesx ? 
où ÿ porritives., foroqu aio. enwtitorrs de ce porirk , Éæ vateur- afgébeique de F’ordonnee de Lx 
cowcbe cf p£uo granée que Ex. vafeur- afgéfcique de L'ocdonnee de Fa ten gente ervce poink ; 
dano fe no contéæire, (x concœvike e0k tournée vero fo y négatives 


, « . . « 1 ‘ « 4) : 
inoi, Dana Le fPterruer cad, -ÔL. M EM, oo det. poirib VOLY LT de. M, OTL devra. afO1I QL fl ait ed au Des- | 


ou4 de l'axe Dex ©. 


MP>NP,M,P Ro ; 
ot Lace of ait. D'esoout. de l'ate. deo x, en M’ par eæerpole oi M) fun 
point VOOR, om alta) el. valeur-aloolue, 
M P' £N” P”; 
Mad ced quantiteæ ant , atives on voit que la raleur algébrique. 9e 





L'ocdonnée. de. La coutbe. col pluo 3: tarde. que la. valeur algébrique. de- L'oèon - 
nee. de. la tangents. | 

Ceci. posé ; Do1 l'equation de. La branche 2e coche 

| | G) Y — P (x); 

et votent 2, et les cooonneco V'un point M 9e celte coutbe.; cherchons. & quelles conDition Doik- D ab'ofaire 


L'absciose. X, pouir- qu'au engtironæ de ce poirnk la branche De courbe loutne. va. concawitke var lex y po- 





silver. 
CLer- cela, Déleruminonr l odonnce 9e la courbe cotteopordant à un poin£ vorain %e M,c.&.d. à une 
valeur (æ + h) Je À ‘absciose, en Deoignank par- Y la valeur algébrique. de celte oonnee, on aitra_ d'aprés 
la formule 2e Eaylor | 
h° hi 
@) = Cx, +h) =F(x)+h Ge) + — — 10 2, )+ It3 P”"(x,)+ ee... 
 À'eguation De la tange ere au poinE M eck 


| | Y-ÿ=?(x)(x-2,); 
la. valeur- al cbtique. Y, ?e l'oQonnee de celle. fangenle eÆ cotte0 por dar Z L'abocisse (æ,+h) vera 


| (3) V=æp(x)+hæp Coc,). 
De Là non. condnont | | | a 
de # h? 
D Ye P+ 7 PC ré. 


Cr le secorû) membtie de , cet. galite eo un polyneme donne par cappo autæ- puit) ares ceo tdantex. 


387 





388. 
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De h ; on ail que l'on. peuk Donner- à - La. vaziable h des valeur aodet: Petite - pour que. leoigne Qu. polimème 
ootl le même. que celui De. son premier ferme HO ais la quantité a. eof toujours poribive. quel que Soik. le_ 
signe de h; dorte. 

JE Y-Y do, c. a.?. si l'odonnée De la courbe. of plu grarie; eTL valeur algélique, que l'Qonnée de la _? 
fangenle., on dif avour- f” (&,) >o, ef réciproquement, 
Ji Y -Y co, c.à.9, si la valeur alqël rique. de l'oDonnee La cube eok moirîte que la _ valeur dlgdbique De lt 
donnee e. la-langente, on Qoik avoir P? (x ,)<e, eÆ téciprroquemenk: | 
Pin conequenk, ÔL, AU envicons d'u poirk, fx concas LEE eo touence vero (eo Y positives 
fx. decivee seconde eok posilive; &K univers errtertk, ti Cox dérivée oeconde. eok poouive, Fax. coutBe 
frere oæ concavwite vero lee Y posihivez, La concavité LoetR, AU Confraite, burnie veco Pet. 

cqativeo, où fx Adxivee seconde négative, eF céciproquemenk. 
Remarque I 
oh L'on avait 
g'és) = 0,  4"(x;)2 0 
La G (4) devrendraik als 


he | _ 
GO v-x— ns g” DE —— RES PVC) + de. 





or. ouf. dans ce cat que | le °4 ne Qu Decon? membre, pour” Des saleurs Puÿe (sammenE 
peliler de h, charge avec. le rigne 2e- h ; , cad. que. peut Lo poinb qui précedente Le 
poinE M on aa, par exemple. Y-Y, Lo;ek, pour- Le poinds qui rennenkrapeétr, 
Y- ŸY,>o; où inveisernent. 
un autre. cote, 1 Lotoque. l'bseisse 9 ur poire vérifie. la telation Fee ce. poire 

ot ur poink ? inflexior. HS (38 3). 

Donc, ocoqu” une coucbe poosede aur- point di tnffesien, Ce concaswité Range de Deno en- pPas- 
oank par ce poink. bre tangente d'à inffeeron | Hrocyerse (x couxfe enoon poink de contæck: 

Ji L'on avait à la fora. p (&,) =o, P”Cx,) “0; la: Qrocit9dton. se feraik- comme dano le. Jo 2 précédent ek ol 
en conclurait que la concawite es. Hournee vero Lea potliveæ_.ou négalivea- 2 uiwark que À NES cf positive 
vu négative a 

En. général, lorsque Lo dérives Jon triuulles (a pattir- de. la Decivee secortde-) pepe a une. Vécivee À rte. P LIL - 
chuoivementk, de. sole que | 

(6) gs, )=0, @” (2) ze, :. P(æ) Ze ; 

Fa - bang ente ai points sconvidece (x 1 Y) } cencontce fx. couxfe en (P +1) poinb coinetdents ; on ik 
aleto que Ex. Lacre q ente &« avec x concdbe AT contxct di po “ocdree, st (Ce poire (æ, ÿ) COR UT point 
pouriple de fx courbe. | | | 

NA P est un norte. pau; la tana en té. traverse. la coutbe. érl ce poirk, = la concaoil2 change de. Jens j 
JL p el un nombre. LITLPAUT la langente laisse la coutbe d'un meme côte, ekla concavite vof: lournee vert 
lex. poottis er. où negative. suivant que la Derivee. PIN (x) ef pooihive ou negahve. 

Too. 5'upposont., Dans louté celle D 6 cu109L0TL., que. Le. potnk conoidére. t'est. parc un poirk multiple de. 
la coutbe: nout feront ph Loin l'étude Dex porno multiples. | 

Rem ar ie IT. | | 

“les conéluo tord. dex TGS precedente apprend que L'on. peuf 2evelo pper- La fonction P(x) ? apres la formu- 
Le De Esylor C, &.à. que les deriveer qu'on conserve. Vané Le Développement ne sonk pas rrfrtee CDant le 
cat ol Cle ticonslance e pteoenle , lea conclusions erroncers ne auubotetent: pat toujours, ef: La couche Doi dre. 


la ice. - Nreclemenk er se servant Daulres methodeæ. otL EIL. dfe ecliank ut changement Q'aden- 


ÿ 
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Jè, par exemple, or auvaik P'Cx,) z, la tangenle au point (x,  S) -Jecak parallèle a- l'aæe 2e0 V; la coule 
poureazrf alort pPresenter- OL ut AGENT OU RTE ÉTAUL JP&c Cao potk a Î axe des VV » ou. une. inflexion y OL 
UT point Qouble sinaite, OL LIL cebroussemenk. | | 

1, FT. - 1 M: 
À elude Directe. Deo affectionx. De La courbe en 9e tels poinb TL fra 
LT pad de Diffcultex., Lroque noud AUtONA QU la th cotie. Deo poinb 
M M M PIN 1 Double. Gair. TLOIL D. conétalertonr Lt que Lex conclustont-pie- 
/ | / ceden ter ITe-- son plus applicables. : 


Clin. dans Le pere cat (12) æÆ le Deuæieme cat (22) , la 





























389. 





* 


G) (22) x G2). CA?) (5°) concawile “hange de Dena en M, Jam Le can (4°) (5°) la 
concayiké Te change Pas de Sena. Dana Ceo cuccortotances, la derisvee seconde. P'(x,) eok, en genéral rinfinte. 
L | | Ü 


VIT MOaacimume ek Toinimumee?. 








On dE qu'une cowcbe presente, Ut cectairr point ; UT FLAALLLAUTT où AT MUTUMUUTL 
pat vcappock æ 11e droite donnee , Loroque x fxngente- en ce poirk 21e pacaltète a fx droite, 
onmonne a de tels point Le LoTrL. de- poiurb IMLATCUITLULTILO otL. MATAMUATLS pat. tappoth à la Vroite cor 
9 10etee; c'est, Dans le vera. de la. Vénilion. que Tout Verlonit d'exposer quon. Qoif: entendie ceHE expression 
VD our L'emploieront quelquefois pour- abtéger le Disco. 
| À emaxg uont 9 ailleur que. Les ma iruirma ou mirumume d'une coutbe ne constihuent-? 


pas des patieulaute essentielle de la coutbe ) purs que- leur position Deper dela dcoite. 


C'eok Vonc simplement, pour obtenir une. conoleuction plis prectoe de la cocbe, qu'on gffectue La recherche. 


L lag uelle OT les cappotle. 


des maæimurne ce dec MUTUITULIT ; et Juno ce ca, on cherche Leo maximuma. & mintmuma- Pac rapporkaurx 


? 
aæez. Ve cooïdonreéet. 


UE ne. coutbe- prévente UR MARÎMLUNT OÙ UN MANÉTUIM pat cappotk « l'axe Veo », loto que. la tangenté ef 


parallèle à L'axe. des a. c.æ.Ÿ. lotoque. Le cogficient angulaire de La tanaents eof nul. 


Tone coittbe. puevente Lirt MaaLMAUNTL- OÙ LUT. TUNLITUUTIL. par Capo pot æ l'ace | De. Ÿ, lotoque [a fangente 86h pa- 
callèle à laxe Dex Y; c.&. Ô. loroque- Le cooffctenk aq ulaire. 9e la lang enté ci infini. 
. | | | T° | 
DA L equation de la coutbe. eo 





| | () f (x, ÿ) T0) 
le coefficient angulaire de la tangente côf. ” L 
| . EL. &, Y 
2 = — Tr | 
@ Fo £, (æ 9) 


9) ceoltlte de ce que Tout. Perou de dite que : 


- ! ‘ . DE 77 ._ 
1° Los cooidonneen. Det -PoUur® MaAarunmALmTto OÙ MURLMULMLE par- ‘appotk a- l'axe Dex x Voivenk: véufier 


Lee deux. equations 


(3) f (æ, ÿ) — Oy f (æ, y) — 0; 


ô ° 1 « ; * . « . A 71 | ? 74 2 
? * Lex CO0 (Doririeet deco peint IRAOCUTILALTILS OU FUATUCTTULTITO par Capo potk a À act Lex NY otsertk certifier 


- ; 
Les Veux. equalione. 


OO) F(æ,y)=of, (æ,y) ze. | | 
TG aix il faut LeMLALqUET" que leo poink Dont: Les coordonnées. veifient: cet equatiorut. ne- 907 pas re- 


ceysatrerrtent es pourb TLAGIITULTTUE. GLE- TUTELLE: Ca la coucle. peuE P cesenter ? eo poinb @) inf ecLon.. donE 


la tanaente secaif paca él à l'un oua L'autre Dex AXE coot données … 


! CE em > s D à 7 a : e 4 | , , 
Let Ce] nations. (3) ek (4) sonE satiofaites ounultanement- U OTt le VELTA plaso Loir.) par Les coctdonnees-‘dert-pornts 
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multiples j 9'ailleuce ») dand ce Cat, la recherche 9eo poink maaimumet- ou minimuune e0E ch ooe inuhile. 


IX" Gang ente douffe. Gang enle commune à deuoc caler © 


290. To ous eludterone plus fa le propuéteo des fangenteo Doubles, roux n'en patlaont maintenank que © 
potuu- Aire quelques mob Te la maniere donE on peu esasjer de. Les Deélecminer- dans Le cat Dex co donnée 





Cartésiennes.. | 
c/oit l'équation D'une œutbe 
a @ f(x, ÿ) =o, 
EE. LL . 
| | @) J =Aax +b,. 
l'équation d'une doile. ox abocisses. dea points 9'interoection Ve la Voilg avec la covtbe seront Donncea par— 
l'équation a | | | 
: (3) f(x, ax+b)=o. | | 

our que la droite considérée soik une langente. Double. il faut que celle équation. mel Deus couples 0e 
cacines doubles .c.à.7. que von premier mere. soif div coible. par- Une. expression dela fourre (x a)? (x -pY 
on oaik que pour- qu il en-00ik ainoi, on Derta oatiofaite à Peux équationt de condition, telles que. 

(4) | (a, ,b)=o, ÿ Ca ,b) =o; 

cco Veux telationt deletmineconk leo inconnuex à eh. On peuk conclure de là que: 
ne courbe povsede, en genécal, deo Farig enteo doubles ; maio elle ne possede Pao, en. général, 


eo Haur.g entèo maufhiplee d'ordre DiupétieurT | oo . 
Le nornbre eo Fangentes Doubles et Jiminue par La presence. des point multiples. Aa 9 élermination du 
mbre par La p <0 p 


Er; 


| nomête deo fangentac doubles est une question. asser Vélicale que nouo ne ftailevona pau ie. 
JotenE Les equation de Deux cowibes | 
| (D ÊL (&,y) =0 F(x, Y) = 0. 
OR enons: L'equation Qune Voile quelco 1que- | 
. | @ J=ax+b, 
cherchonc Les intetoection- de ceHe. Proilé. avec la 1% courbe, on a l'équation 
F(x,ax+b)=o;. 
expimont que ceHe equairon. a. Jeux tacinex ega ) ON atavera a une telahon_e la forme 
| (3) g(a,b) —0o. | | 
Cherchonx. 9e mème Les intersections de la droite apec la seconde coutbe., on a 
| | F (x, axæ+b)=o; | 
Æ expumons que celle equalion 4 Jeux taanesr égales on obtiendra une relation telle que 
G@) & Ca, b) =e. | 
leo Deux equations. (3) 4 (W Péteumineront les inconnues à cb; d'où Ln condure, & L'aide de (@), leo 


ég uationmt Ded fang enter commurnen., 


X ° Courbes Eang entes. Cub eo our °q onafes. | 


394. Condition poire que deu. couches Dotenk ang entes. | 
: NI oient Les equahona de d eux coucheo 





f (x, 9) =o, F (x, y) =o. 


303 


(253) 


cJupposona. cen. Deux ontbex 1 entex entre ellen ef d vient Ca Les coodonnecs Du pornk Je contack: 
Het swotonnecs x, ŒY, Devronk 9 aboQ veifier- leo qui des Deuie. cottvbeo, ce qu. Venne- 
_@) 2,1 Yi) =o, F(x, 9) = 
de plat Lex 2 entes- ceopechvet ao. Deux couvhea en ce. at Doivent - cotnctder; pour- cela, il 3 nf ée epi- 
DemnrnenkE que. les codfficients argulatres de. ces Tanger soient eqaute, c.& 0 qu on ai 


£" ? | 
| Le LL 
2 or 
| DL 
ele 
(3) Lf E =o. 


br, k Ji 
Por que Leo couche. G) ootenk tan entea er UA- cectain poire (2. 1) Leo cowdonneea - Ve ce. porrk doivent 


verifier + Leo Fcoie équations (2) æÆ (3); da a Ponc. a. sadiofaire a+ UTLe equation de condition qu'on. 


obtient td en éliminant. æ, ù enbce lex. equahont. (2) 3). 


Je L'on applique «cle. methode. ana. Jeux cercles 
| 2 2 
| a+ ÿ —-R —0, 

(x. a y rf—a, 

or bouvera. que Leo conotantes d,R,r, Joivent oakiofaire & l'une OL à l'utfre 9 es elahions. (oi. R>Tr) 
d=zR+r, d = = R-r. 

Condition. pour que deux couxfes rover octhogenater_ 

D euce couthes sonk Diléo octf sono fo eTL UT poire où elles 2e COUPE, lroque  tangenbee ent ce JOUR 


sort pexpendieulaisen ere elles. 


Jo lent Leo à eg uations . de Deux conthex. | 
| OBS 7e y)=0, Fe ,ÿ) =, 

E (x , Y) Lex coo'donneer d'un. de leurs poinb 9 inhevoechon ; OT alica_ 2 ’aboë 

| | . D F(x)%)=0, F (x, ÿ)= 

Tour que Leo Tangentea- en ce pourk -sotenk odhogonaleo, 1 1 Pa Æil oujfit que ler. puoduil De lacs cocf 
ficienb “4 ulaitez soik dal à a —1, er roux plaçant Vanx le. cad Ven axes rectanqulai c€6 ;on-doth done avoir 

_() Le FE. + fe. FQ ES | 
On oltiendia la condition pour. que. les Deux coucher tent 2 vdhogenal en neliminant. >, eE x enfie leotrois 


equahonu. (à) eE (3). 
7e cf L'on applique cee méthode aux Deux cexclet_ 
G) | RSR = 
(æ-dY + ro, 
oTt Trouve pour- equahor de condihon. 
@)  d°'-Rt+r?, 
c.à. 9. que Le caxcé de Lx dictance der cenkces dut etre get & Ex somme. dec cœceo des ‘cax caijone. 


2° Cnoidéronx encore lex Deuæ. couches 





2 S° 
@) a? + Ye — 1 9) 
x? y* 








@ + T —1=e. 

| à ) ‘ | M c? 9 
S } | sg. | 1 : 17 . 1 7 | 

J L'on ouppose À >C ef pie, ce clank ure constante fixe, L equation. (1 tepresentera-une Dette dellipses 
arjank pour. tTet Le axes. de. cootdonnees ; l'equation (2) Lepo “esentca une Dête. 9'hz 1 pecboleæ as ank ana 


pour-aæer let ae de cooonreet . Co couches du- second otdte, comme. on. Le verra. plus tæ ©, on lex 


__ nement foyer, OL. lex appelle- conique? bomofoca fer 7 


(251) 


Moon allons: émontcer- maintenant qe ) qrdfeo que - ooienk oo vafertco des constantes À ejac 
couxcb eo eonk octo onateo. | 


eo coodonnees à eh Y es poinb communs a ces Deux coutberx. onf pour- valeuro 


PU 





2. 
C 


2 (A*- (um? c*) | 
Y=- . 


@) 





c? 
Ces couxleo 2onk cthogonales, st les cowdonnecs CET vas d'inberdection véxifient la-relation_. 
LR +É =o; 
laquelle eh, V'apre. la fe ocmne. Des équationc. € ek a. 
9 © 
QG) Fi 4 T 





mn. + me 


ut (ar-e)CpÈ ct) 
©) r ent cemplaçank 2 cf NV Pa leirro valeuco (3) ) celle uelation 2e. reduit evidemment & une- identité 3 
quelo que dotent À Eu . Done. un 


39 efoil encore lea deuæ. cœoutbee. | 
D y? 2x + 

() ÿ = ?uoetp 
X 2 M; ceo deux. équations Leo” Leo entent dex-paralolec-asjant pour foi eT- commun Loigine ekpouraæe 
laæe dec æ. | | 


Les | cootdonneer. des pornb COTTUITUELTLO & CCY Deux. coutheo onf jour | valeuvo 
| —. À+h 
OX R 
= À: | 
: -quelo que sotenk à ekK M, Ce cou es De. coupent rafegenalement car- la celation_ 
£ F7 +£ Fr 2070 Au += | 
"DC ceduuif a LiTLe. Qenkt£ porn Lex sales (3): 


XT° Cruxhee envePopper@ 


395. Définition. Équation- 
Q HPP 09074 que l'équation d'une. couche. 
a) C = FC (XX, Y, a) To) 


venfecme. lune. conotants. axbitraitre. 4; L L'on. faik SacLer- Le P acarneètre. 4 y OL aica. une. vette. comte 











de couches. | LL 
Le fieur dee intero eco LD HCCLOS ivec- de cet couches L ocre Une coude qu or appelle x 
couxbe enveloppe des coudes €. 
Élinoi. une. coutbe- peut fou ous êPce- regardée comme. Le lierr Dex. inheroechons oucceostves de_ 9e9 
La enteau. o td. T° TL veloppe. De. 2e0 1 nt. 
ur obtenir l'équation de la courbe enveloppe, 21j9P090T4- qu lon donne at pararmétce. | ane cextaire. Va- 
leur à » om aura alots 1ine coche. C. | | 
| | | A) C=f(x,y,a)=o 
denno Pa. ernoutlé di. 7) acarmelre- la valeur- Ce a + À a), oTt ace. une-autte- couche. €” De la mème série y 
DO eq uatton…-jeta_ 
(2) | =f(+, sr, a+ Aa) =o 
lat. cootdonnecs do porn 9 ’inberoeclion. Jeo coutebes € EC vlaflont 23 la pi ler. eguatrona-(} KO. 






396. 


(255) 


Or, on peuk remplacer l'une. %es Qeuce eg uahont par- lx combinaison suivante 9eo cquadro ne-Q) Æ@ 
f(x, y,a+Aa)-f(x,y,a) | 
To: 
Aa. ! 





de souté. que. Les cooDonnecrx Des porn Dinteroection. Ve la coutbhe € avec la courbe infinimenk voroine €’ ( ot À & &ot 
infiniment pe) _Hetconk Donneer par leo deua equahont- | 

| | LCæ, ÿ,4) TO) 

PO À fçga+t4a)-f(xye) 

L Aa = | 
dovoque Aa end vers 4x, la conibe C’1en9 à ve confonète avec La couxbe €; ek, pour Aa=o, 





Les deux. courbes aucon£ en commun ous Leo pour 2e lx couche C. Nate, av are que- A a 

vof nul, les courbes € ÆC' onk ut nombre. fini de poink intersection tel que M; cs poinb ? intesection.on£ 
re position limite parfaitement Qclecrrince, Lwqu’ oTt fair leride Aa vers Aero; ce points setonk- donnex-par | 
Leo equations. (3) en. y introduisant | l'rpothese 2a2e @ là seconde Lea equationt (3) Vevienk alou 


| | a) = (æ, ÿ, a) = | 
| Done, a clant donne, | Lutin (D Œ la qe 9e uation (3) Péteumirent la portion Émile des poirrb 9 inbec- 


oetion %e la courbe € avec la cube inf nirmnenk potsine On a fe Je diôpatrailie l'indébermination. et combinant? 


Leo equahont- (1) &(? comme ila clé indique Æ en Divwank par Aa. 


Pour convequent, Le Peux eo intecoectiono JHUCCEIOLV CO eo couches € ou. Ê enveloppe des coubes € 


e oftiendræ en éliminant 23 parcarrmekce acbibeæice a enbee Leo deux equations | 


\É (5 | f (æ, ya) = 
(&) £' (x, ya) = | 
le. p'ernLer- membre de- equation (6) eoF la. Qexivee, par arpot æ la conélante acbibeaire À, du. premzer- TILETTL- 


| he 2e l'enahion proposes. 


Lx cow$e enveloppe 20 Hucbee Par (eo couches aiæbles AU point oi deux coutbes côlLoe- 


eutiveo viennenk Cx cenconbterr 


Joient x ce y leo cootdonnecs Du point D'intersechion Ve Deuæ- courbes cnoéculiver € EC; ce0 co0onnea 
seconk 9onnee« par les equation. | 
| (5) f (x,ya)=e, (&) A (x, Ya) =o. 
Le.  <f. Lctertk ang ulaire. de la fargen ente à la cutbe € 

U) <= f(e ya 
at poin£ (&, YF) a: pour saleur- | 
Fr (æ, 74) 
Of ( x, ÿ, ,&) 


Or oi L'on. te gatde &. comme. une fonction de y Jéleeminee par la velahon @); nous pouxront- cepo cave 





Ge) 


 Ler- autSot la courbe enveloppe. por l'equation. (5) otL- (7); Le. cogficienk ag u ulaite de. La SAT a L'enve- 


loppe. - alors pour valer- 





.£ Cæ,yra) 
FE, œ Ÿ n + arf Cœeya) 
CACPteGo LOL que , ?'apouco la celation. (6), DE Le uik à 

A (zx, ÿ,4) 

£, (x, y,4) 


TG oux allonx demonter maintenant que. les OX? CEH9L0TUL- (1°) Æ (2) sonk rumeriquemenk égales. La forme 





(?) — 


«lg chuque- eo La TTLETTLE. ; veulement. Qaro L equation. ( ), a eo Une. conotante. j e£ r dan L'expiesion. 9°), 
A eo” tite fonction de Y MO ais Leo cootdonreco x Y Doiwwenk- vecifier- Leo equafont (5) x (6) où la- 


(256) 


constante à à la même valeur; donc la valeur %e A féneion de & y), 1duile 0e l'équation (6), à ruméi- 
quemert la mème valeur, que. Tant Les equations (5) ou (7). 

Ainoi Leo cxprerionm (1° ) Æ (2°) sonf numeriquement cg aleo.. 4.0 que lee tan enkeo a L' enveloppe ek 
Le variable €, au poin£E où celle Vecniete eo cencontcee par la cowcbe. infiniment Votoine., 9e cr nd en£; 


€“ à la cottt- 


Dotc.. 


597. #1 P. euF artver que- l'équahion de la coutbe vaiable Pepende de. dettx. paramètce_- axbitcaiteo a EH léoenhe 


euæ par une celation. ab, par eæerple, 
| (1) f (&, Ys à, b) =Ô, 


l'equation 9e la courbe, ek | 
| (2) æ (a,b)=o, 
la velation que. exiole. entre les conolantec- ne a kb. 


Aou obtenir À enveloppe, nou pouvono cegatder , Jan L equation (1),b comme. une | Rnction-%e. à Delerminee- 
par la a celation (2); nous autona, er prenank la deuivee pat cappoik a ?u 197 membre. de. L’ equation GJek 
er. cg alant à Aeto: | 

Le (æ, ra, b)+ f° (æ, y,a,b). | 


Os la celation. (2) nou. donne. jinbquement L 
( / à Po. D | Pa 
a (a, b) + ñ (a,b). b, Oo, dou b, =— ra | 


Æ l'eg uaton précedente. Devtent 


# 


; g } 
Fa (x, y 4, EB)— ra £, (x, Y, a,b) To. 


| b | 
À Our autonut. doTic- P° equation de L'enveloppe eTt. cminank a æÆb enfte Les Pcoio equation 
| () f (æ, Yi A, b) Z9, | 


@ P (a,b) oO; 
np fra £@val, 





39 6. El peuk ertcote avtver- que l'equaton de Lande 
_{) : Lx, yia,bc}=o, | 
Depende. Ve ftoio paramelreo atbitratren. 4, b, €, ek soik Bomogene par rappok & 4, b,c; ces patame- 


Le) etant, en oufre; leo entre eux. par une cdakon. Bomog ene. Elle que- 


(2) | P (a,b,c) oO, | 
| Én Qisisant ces deux. equations par une puuvoance convenable %e c, en. posant 
| | a | L 
ë ns = &; TT = f; 


onpeuk les ramener à la forme | | 
G) | £(æ,y,æœ,8,1) =o 
p Ca, Br 1) =o 
D aprex le. Eh aorème précédent , onoblhenîta Î enveloppe en éliminant à ÆB entre Lea equation (3) ln oui- 
vante | | 
n Lereb) (ere Rp) 
Li BD Pa Ctif1) 
© si l'on remplaçe & Æf pari # 23 , qu en chasse Le Dernominalzur- C, il eofr visible que. PA CRT 
par exemple, Dertendta. A (a,b,c), pinsque g, Ca,B,1) col compronee er. ep comme %} (a bc) leo en 


a æ b,; 2e même pour Les autres. 








SD. 


Clin, on aura l'equation de. Fenxelarpe en. éliminant a,b,c, entre. les Fcoio* | équations homogènes 
| f (x, V' a, b, c} TO, 


(a be)= 
(5) Fc 1° É 
ELA 
Pa (OA 





Mais de € ln eniêie de ces equations, OT Be 
,) ) 3 | ! 
k f! pi af, +bf, | 
BOB aR+TPE 
OT ON. à, À aprex Le theoteme. des fonchon. horrogenes Æ les premrerea- cquahiona. € 5:) : 
af, + bf + cf =m.f (æ,ÿa,b,e) =o; 


ag, F Lg +cg = n.p(a,k y c)=0o; 





; n° CE | : 
l& celafiorr PP Lecedente. des ten donc. 


) Ù £? »1. 

La : CE _ cf _ Le . 
| Fa PR |_-ef Le 

ins 4 eq uatton de F'enveloppe ° obhiendta. TT éliminant é&, b, y. enbce Écots: ‘des qua quahono < ouwanles: 














6) £Cæ,ya,b, c)=0, 
} (22) . FÇa, b,c)=o 
A 
h: (39) 4-2 

\ HO B 











399. CSnoideronx l'équation | 
G) XTE -2XM +N=-0o 


oi L,M,N sonk eo fnchone de x L Ÿ,. £E À 1n patamèhe achikäixe. | 
Charchora L'enveloppe des couxbes 0 dl faut, pour cela, diminer À. ernêce. Lequation. (1) ef la derivée- pas 


tappotÆ a: À, savoir 


| XXE —M =; 
on ef airét conduit & * equation àe. P'enecleppe 
@) M'= LN. 


. Je L,M,N sont eo Fndciono lineairer % x ÆY, l'équation G) epréente une drole, l'équation 
(3) D ana Lire courbe. du second sûre fan ente. aux duwiles L-o,N=o aux. poinb ox elle sonk teneonfreec 


par la droite M=o. 
DA courbe. (2) eFant alots l'enveloppe. Dea Duoiteo G), l'équation (1). ok l'équation June-tan- | 





, Je quelconque à a. la couche (2) 


celle cube ; Ta. Deve- | 


100. 
Cr appelle. en dune couche le lieu deo irkeraedions. AUCCEOIUWEA. d eo normale à 


loppee ef Ponc lens eloppe des normales. 
pamiliee. pole. le rom ?e 2éveloppante. 






EN . de Ç "ÉEPipoe. 
VE OUA. pundromé £. equation ?e L’ ellipse À OO la foime DCE (334) 
x? ÿ" 
() os sg -? 


. . à ? + : ° | … 
eÆ roux D PP 09 LOTUL- lex axen teclartg ulaires. Les cootdonriess Ÿ ur point quelconque de ælle couthe pourronk 


(25 8) 


se teprés enter TV # f 335 ) | par 


L {7 x. ZA Co P, 
® | = b pinp; 


ÆÆ l'equat Lo De la. nhemale en ce pink dera TG (367) 
a 
VTT — E° 





(x T x, ) / 
“&L, (en posank ct = a) : 
| | | | E°, y - ay + €Ÿo, y, = 0; 
a enfin, 2 aprex lo valeur R) : 
b a © 

(3) | Y —_ 


Din ‘4  o3@ 








+ ct 0, (normale axpoink ) 


| ol faut Fcouver l'enveloppe De Quoiles (8), cà. 9. éliminer æ enke l'équation. (3) eF sa Perivee parc Lappock à y. 


OPouir- donner au caleul pluo 9e simplicile, Tout Prend COTA quelques précaudons. Clyant de prendte la Deri- 
ge par ns a ®, multipliont l'équation X3) par Dir P, cequi Donne. | 
| | : by- a æ ang g + choin g= o. 
Ghicnons la dcüvee de cette euniéree equation, on trouve de suile 
|  — - Co? P: | 
podant celle valeur Vans à l'équation C2), ou Vifféentiant l'équation. D apuco avoir multiplié par Co, 


on Pcouveta_ 
2 
Y = FH Din? P. 
Œinot eo coco: «Aonmecs dir pou À intersection de dense ro «cmafes conoceutivesr de CeRBipoeG) 





jetconk. 
c? 
X = à Cr? 
0 ue 
FT — Din. 


Ce point eE le centre du ceccfe oocufxteur- au pourk Donk Le paramèle. eE P. 
La Developpee »'obfiendta. en eliriinank entre Leo Qettoc. uatione. ca) Or de ces e aahona, onite 
PP F eg q 


er me 


apret aout pre, 
2 | 


. (5) À = — B — ZT LT c*=a -E" 








On conclut %e Là 


| 2. ' ? 
SpN\T 3 
o (Qu 
belle e5t l'équation de x dev eloppee de € ÉRbipoe. 


Remaque da ?évcleppee de l'hypexlole pe dura. des weou bals qui précédent en changeant b en DV. 
| 2 ° ODev éppee de Cx GS raRole. | | | 


Tous prend: na L equation de la paxabole- souo la forme. IG" (34 1] 








G) Y*_-2px =o, | 
Æ mou aupposeront. lex axex rectangulaire: da normale. au pourrk Ge:%) C1 
. | @O y-y=-#(æ-,), 
avée ‘La condition oo | 
&. Ov pa, =o. 


ol ut à éliminer %, et +; ere leo equation (2) & (3) l'équation suivante JG? (597) 


(239) 





2 T- = 
| do eq uahioné (2) Æ (à), <boltea-par cappouk à æ ck y, donnenk 


CEE x = pti | 








ced équation dPnissent (eo Lordonnées de Finteroection de leuæ Morse F 
convéeutiveo de fx para Pole (1). 








= da Deéveloppee- © ‘obliendia er “diminant DS Æ v, entre leo foto équations ($); mbsouye 


d 
art 





€ 0 L' equation de. en devefoppee de fx paraPole. 


4 01, £ Hommriek dun angle. conokank OMT »e meuk “DUT Urte deode LOCE AB, Lance qu'un 
ke Àe 9 €0 côteo passe par un peint floe O; Pxutie coke MT enveloppe une parcaPofe. 





s D, O JË p &k la Viotance OH à l'ouigine % ladwoile MT. où est l'angle %e- 
D NX | | cette. dite OH avec Ox, l'equation. De. la Duotts MT eof 

7 oh (D) + Co a + Y Pin & -p —o. 

AP  Onoilor digne par Ê l'angle 9enné OMT; par A, a dictance fu OA par À, 
ur FE — é EN l'angle vaiable MOA ;on«a 
|. a = OM Ce À, OH où p=OM Hinf, 











| À Din 6 
G2) CPE à ) 
OT A ECOLE | . 
@) ae À Z 6; 
l'equation de la dvorte MT beta donc 


4 


x e(r4 X - +): + Din (T+ 3 ÿ). Loine 


| dé €Cos À 
ott | : 





| | () x vin (8-AÀA)+- Cas (O-X) = ET — ©} 
À etank un paramette arbitraire. | | 
Mais SL L'on pose 
| X = x Din 0 +-y Co, 
(3) 
ŸY =x Co TY oinb, 
L’ equation. (2) s'eécurxa dou La Fume pluo simple 


X Co À Ÿ Sin À Coo À = a bin 8, 
OÙL. ertcote. 

oo X C22X - YHin24+rX- 2à Din =o, 
fille. cok la fume 0dfnitiee 0e l'équation %e la Vie MT, À dank un pacaméhe abihaise Pur dteni- 
l'enveloppe 9e celte Deoile cl faidra éliminer À crie celle équation. CS va. D'étivee par- Lappodkd À, savoir 


| GG). x sin 9 À +Y Cos ? À — 0. 
De L'equ AT: | . 





—Y . +N 
ER GE; 
Vxt+v? VXt+ 














(260) 


subobtirank 0 valeurs 9arno L'equation GG), ct "iendank tationnel , il sent 
xt s?-(x-24à 9) j 
| ou) en aganb eg a aa valeurs (3) 
| | (6) + y" = (ac Sin 8 + Co 8 24 sin 0) 
Tera VELLOT pluo loin que celle. équation tepiéoente. 1 lUTLe- parabole ayant pour” fo ge. Pougine < ©, _ pour 
daiveckeice la Droite | 
à vin 0 + Go0- 24 din 0 0; | 
la Jiotance 2e. celle Jcoué à = Lou qine c6k 2 d Sin b; Æ Li le, avec. OC. de. la pepericulaire abaisoee De 
louigine sur celle Qioile æf eu 8). GJLR ouile, SL L'on puend our Oæ 71 poink À, , tel que OA, = 24 ; etai 
par À ,on mene une die DD, faisank avec - À, O l'angle 0, cœlle Voile DD, pera la Directiice De la-patabole. 
02 CProuver- L'envefoppe de fx dote | | | 
(1) u XH+Vÿ-WXx—o, 
Co parcamèteen 1, v, 5, ékænk Fes entre euæ par” Cx cefxhion fem eg à ëne du second. degcé 
@) Aut+2Buv+ Ce +?2Duw + 2E vw +F wo. 
Cppliquant à ce cao La regle Donnee au I? (398), on voile qu OL aura l'enveloppe. ceHe Voile, en eli 
minant u,0,w, entre e equation G) ckiles suivantes | 
L Au+Be + Dw _Bu+Coe+Ew Du+Eo+Feé 
® œ : Y _ -2 
ci l'on Deigne par k la valeur- commune %e ce cappotb, l'équation cherchée s/olfiendta en éliminant 
11, «y w, k, enfte leo quabce équahons: 











Au + Bv+Dw - kæ =, 
Bu + Ce + Ew-ky — o, 


G) 


Du + Ev+ F&w+k? =o, 





ut YV—-Tw— O — 0. 


| Le eoultatt de ces élimination. est evidemment 





4 PB D + 
B << E YŸ 
() | | =0; 
D € F -Z 
es J—Z o 





L'envelappe des droites (1) «0 donc une couxVe dar second ocdre . 
«Main nous. jpPouvoru gate or [no) L,V,W, comme Les co Données targendiellee 2e. la Drode (1), 

ek l'équation (2) D'éca €’ equation Fergentie telle de €? envefoppe De ceo Noire mais cefe. équation À 
et IG? (355) eq ation enetale Dex cœibe de 9 ème 7 clacoe. 

L'équation (5) cëk one. ‘equaækto ML, CT cootdonneer Cackeoiennes , es couu£es degree Lao 
E not voyons par Li ge oo | 

one corvle de 2% élxose eo ane coucPe. Au second ocdrce. 

Gr pourait, usb CG), Due la Discuoion. 2eo co wcleo de 27 7 classe resume an JGF (36 
MAC TOUL TL “inpiotarons pus our. celé méthioe éfirects. | 























403. of l'quation. d'une coude, en éootdonneer Tri C0 ) 
@) FX, Y, Z) Zo, 


@ei 


ÆE XX ,Y,,2, , Leo cooonnee- dur. poink de celle couxbe.. 
L'Equation. de fx tang ente en ce poink era. 
(@) Xf, +YÉ +2 €, 
avec la condition | | 
(261) CS, %,2 = 
Pon- le Demontier. appelons - Toi. que leo oo onners D'un main quelconque M, Q'une. Voile pawank par 
leo poinb M, CR ,%,2,) Œ M , Y,Z) oonf JG (90) 
k = X, +kX 





où k — M M 


M M, 





} 


| = Y+RY, 
"lE Z, = Z + KZ 
-JH1PPpoI0N que le pounk M, apparienne à la coutbe, on aura alore 
| L(X+EX, L+KY,Z,+kZ)=o, 
ou, 9'aprëx le Théorème Ve Éaslor- 





Te | Pr} 1) | | » | . 9 #  . 
G) FX 2) et, + vf +2 (rte h Je 


(CO, le Prerner Tecme e celte equalon. of nul, OL. L'on Duo pose. le poinE (x, Y,, 2) I” la couvle; le 
pternier- membre %e l' equalion (4) cok divroille. par k;: ce qui doiE bee, pasque L’ équation (4) Délec — 
FLE. les tappeuls suwank co quels la couche divide. Le. ve rmenk. M, M. > ut de. cco Lappocks eok 2onc.- nul. 


JE la. droite M, M cok langente en M, c.à.9. »i l'un. 9 poinh tele que M, , vienk eoïneider- avez M, , | 
atioïit- CA) doik êke Divisible park Done 





deux de ceo tapporls Doivent ère nul, le. premter mer bee. 9e. L'é, <qu 
la condilion | per que. la Droite. M,M ootÆ lan] ere erL. M, cot 
xf, + Y£, + Z 4, — ©. 


Z., 


ce. es£ une velakion enkte leo Données D'un poink “pélonque M % celle. lang ente, c'eok 5 par con - 
réquert Pequation de Lx ane ent . | | 


CA 


do. Cr n peuË encote Semonlier- ce. Proposition comme. il suik: 
a Droite () paose V'abo® par le poinE (&,,%,,2,); car la fénction £ (&,%,2) étant bomogône, om a 
l'identité | | 
L | X£, + v£e +ZÉ, = M f(x, v,2). 
Œ, par- suile de. la iclation. (2 Bio) , or concluf 
| (5) X, 2 HV v, + At, = 0 ; 
ce Ju expire que Lu Juoile (2) paose par L poinkE Gr 2). 
To oux allonx. Demontier maintenank que la Droile (2) paose par- Le. poinE infinimenk votoin jitrie 
our la couche, e.&.9. que l'équation (2) ok véuféee reg templac X,Y,2, par (x, +8X), œ +Èx), 
CZ, +5Z.,), ot l'on suppose que SX, x, SZ, léendenk veis Let. 
" n qfet, louoqu'on oublie à X,Y,2, cc valeurs, le premier membre %e e l'équation @) Devient- 
| ONCE es + 2e )+ Lx A +8 ve Dal), 
9 apier. la relation (5), la premuere paie. de. celte expression. Col nulle. | 
CJuank à a la deconde pachie., on peul l'etrire, en divioank. par ix., 
(7) £ + : 2 y 
x, 5x, “2, 


n 





Mo ais le potrl (X, +ÔX,, Y. + Ô Ÿ, . + Ô 2) elank sur la coutbé, on Doik avoir; 
PIX +8X HS Y,Z+S Z,)=o; 
ol, en développant par la forrruile de. Cas lor ef en tenant corp be- de. la celalion | (28 ) 


(269 


PS 
Ô 3 3 | 
_. se 2 D, 


Ç ,! a 1 ») 
0 X x +ÈY Lt, + ls 


chi lon divise. par ê X, ek oi L'on fait tend. à X, D Y, ; ÈZ. gets zéro, cel Derrniète galtte Donne. 
| / ÎY 5, 
(8) Fm ETF Ç Fx, ; : }=o 
us Du put, on genial, une limilé finie. L cœpresion (7), par-suile l'expresion. 
(6), eot done. ralle à ‘ la limité, c.à.9. que la Poil (0) passe par le poink (X,,Y,,2, ) k par le - poirk inf. 
niment voisin; celle Duoile eok Donc fange ere. au poinE (X,,%,,'2,). 








CA" 

















Ce 
IT° an entes par- ur eur | ectkexieuvr- 
Lo _J: it l'équation 9'une œutbe , en cootdonnceo hilatétcs, 

G)  L(R,Y,2Z)= 0, | 

ŒÆ X,,Y,,2,, leo cootdonnecs 9'un poink donné, il s'agit %e Veélerminer les La jenléo qu'on peut-mener- 
2 la coute par ce point. di X,,N,,2, sonk leo cooonnecs Ou. poink De conlack , D'une 0e fangentéo Léqua- 

dhion de celte. fangente veta | | | 

X g. + v£e + ZE, 
| ayec- € (X., V7, Ÿ =o. oo 
piment. que. celle. Juwile paose. par- Le. poinE donné. Leo coodonneco des point de contact deo langentes 
Detonk délermineeo par- les Deux. equations suivantes (en Dupprimank leo irdicea 4) | 


@) Ff (X,Y,Z)=o, 

Lx Le +Y £ +'Z, f | | 

| Leo potnl de contact oevonk- donc les intersehione De Den te tepresenken par leo equations (2) : La 
1e de ces equaliono Janne. la coucbe proposce; la secmde sera la couche des conbxch. 

On voit que. la classe %e la coucbe (1) ef (m1), #5 m 6k L'ordre de celle coutbe. | 








TITI: Xpphications : aux coubes du Second ocdie.. 
06 | LE equalion génétale, a coo don riecé Hrilatereo, deo couches Ju 2econ de co 9: (27 
(1) À, X°+4,, Y°+A,Z +H2ALXYE24, X Z. +?A,, YZ =o. 
. ceprenank Mm0k pour-mof Leo aleds 21. M: (377); ) OIL houvera que 
(x condition, pour que x droite | 


| (D) ax +bY+cZ =o, 
-ooiE ang ente Æ fx coucbe (1), es 


À | À, à 4 
; A A À b 
(3) 21 22 23 — 9 
A A A e ne 
31 3% 33 
a b C O 








07. Éqation Leo Hang enbet menées Æ Lx couc$e (1) par fe poink(e, B Y)e 


oil P Le poink£ considere ; oi Lon Debrqhe Par TU Le tappotr Pare lequel la 


HAL 9 


courbe divise. Le vegmenk PM, £ cootJonTiéex Du poirke M, seront TE [90] 





4108 


(263) 


ML, X + mg 











X — 
1 ML, + Me 
Ç 4) ms Ÿ + me, mm M P 
Ÿ — D) OÙ  ——— = 
nu + Ts Mo MM, 
mu Z + Mag y 
LL, — 








| \ TTL, + Ma 
Ain cooQonneet- X,, Ÿ, Z,, devank vérifier L'equation- (1) 2e la coutbe, on a- 
F (mn, X + m où, nu V4 mo, M, Z +m, y}=o, 
ou, en Developpark | | 
6) me LE V2) + mme (af? +h#, +yÉ, Vins F(a,B,y)=o. 


Cote équation determine Ces deira. Cap po* 22) nivant Pesquels Pr cœoucte (1) ALT 1 Lo Ce É eg — 
-menk M P. 


«JE la Droilé MPest langente, eo deux. vappotb sont pan dk récipuoquemenk. 
Donc Cxpumont que l’ equation. (5) à deuo. tacireo égales, ce qui donne 
| 6) Ep y) FR, 2) (af, ++ y EN) 
où. | 
(Gb) AF(2,pylf C2) = RL +R Z EL) 
Æ on aiuxa ainot une. telation. entre les coodonneex dun poinE£ queleonque d'une. quelconque. 9eo langentes 
men et. par Le poinE (oi, , y), Oo. P'equahion de ces Exngenteo. 
À anale Qu JC; (374) s'applique d ce Cd, ete concluk que: 


L'eg uation eo Exngenkeo, ay ank pour- cocde- - deo contacts Pa. droite 
mXinV+pZ=o, 














00K 

À. À, À, Le 

. A À À À. À, À, 

\ LR 21 29 23 M. ? À , _ 
| (7) (X,Y, Z). + (m X+nY+pZ). nn Au A9 |=O. 
À, À Ass P À A A 
à 1 39 33 

ue TR  P O 


_ ceprenank Les calculs Qu VO: { 38 0) ’ on Demon. encote que- 
Lx condition » pPout q ii Ut poink (œ,B, ÿY) motk coctétieur- à fa coucfe di-second ocdce (1), eok 
A À À 








| | .11 12 13 
(8). fa, py)lA, AA, leo. 
À, À 33 


oo caleulo Qu IG? (380) sont applicables aur caso acc parce que) pi lon écompose er catce- le 
léquahon (6 Bio), ce premier membre. se.céuita à La somme. %e deux Lattes 


premier rrenibre. 9e 
uivea. pour ral plicatan- L' Æp cession - (B?-AC), st L'on adapte ile equa ton” 


, / ; 
eÆ L Ut de. Ceg CACLCO 


(6 fo) La notation errrjolou à ce 2ouveriE" pour- L' équatient. dir deEcONd eq cé. à Veux vactables. 





IV. Links d inffeæion. 
ne Exnc ente d'inffeaxron rencontre La courbe en trous poink coincidant’ avec. DOI point de contact JG5 { 381). 


/ ue . 19 | / . - 
D APR. cela, sotÆ L egnahon_ 0 une coutbe. quelconque D bide. TL 


(1) FX, Y 2) ze, 








1 ; | 3 1 « . ‘] 
cE X,Y, Z,, les cootôonnecr. À UT poinkÆ M, par sur cce courbe. 


(3 61) 


des C-p'iegst ont 
| 1 X +kX, 
+R, 

Z +k 2, 

_ JG (90), Les cootonnees d'un poink M’ pautageant Le seqmenk. MM Para Le 


@) 





L : | ee. a. 
tep? esentenk y ll 7eme facteur : pin 








ta 1P9 Æ 


| a M M 
d M M 


Ji L'on emplase- X, Y,2, par lex valeurs @ Dano l'quakon (1) 2e la courbe, on awca équa- 





Horn. | 

LR RX, À eV, 2,4 RD)=0 

OL, erL développant par: la férmule de... Gaslor: 
1 11 a pr 

— Es +YÉ, stat, , 2x vf" Er, +aYrf, he 


(3) f(x, xze(xe +YÉ, +zf, AE 
Ce équation déteumine Leo valeurs dx mt sappoub k suivant laque La couche G) partage Le ve, menk M,M 

Or si Le point M, ef un point %e-la coutke, une e ces valeurs sera nulle; si la duoike MM col langents en M, , 
Deæ. De ceo valeure.seonk nulles ; enfin, oi la doilz MM tenconhe la courbe en Hoia point coineidant avec. M, , Hoix 
De ces valeurs sœonk nulles. @n expiimea Done que. le.poink M, et un point 'inflexion, en éerivark que Pquea- 
tion (3) æ rois txcines | rule » € qui coruite auæ- tros equationd De condition | 

f(X,,Y,,2Z,) =0, | 


12) 
(2°) RE + ve + 272 
L Y% 
fa o\ 2 C? 7. 24 — 
(3°) x Le x ve + + 2 ty. z, +2XYf! xx + ?XZ PT 


Àe poin£. M, ak Ur. poink ficce Qe. La fangente Ÿ, fin, maut. Le pein£ M au {X, Ÿ, Z) es ur porn paeleonque 
enté ?'inffexion; ef Lequation QDoiF fie. bei ee. 


de celte gel Cr l’ equation (R:) tepresenlte tre Drotlé, TE ef latar 
par Les cooBonneos Qur poinE quelconque de. cel droite Ca 9 aufieo times l’ equation (3: 2) Qoit: tepreoenter 2268 systeme 2e 


Deux Droileo, dVonE l'une. ef la Qrotlé 2). 
Ju que. l'équation (3°) ep” «eoends un plie de Deux. Duoikee, il Raut kil fit que TE; (854) 





0 LE f” 
Ex Ee X, Z, 
° f” f” # | _ .. 
(à ) LX, | LY . Éy Z. | — © ; 
Ds) CH 
Z,X, u Z,Y, Éz Z. 





Le co Q onneet ZX, »"Y,,2, 2e poinb d'inflexion. 2escont alors vécifier leo cequalione (7 & (°). 
Ce condihone. vonkE necesairen. ; Tout ajoutetons qu elles sont st) ioanter, car oi. Leo celationc_ (1°) Cut) sork veti- 


| free le premier membre de lé equañornr. (35 ) sera Decormposable er Deux. facteur linéairea # DonE l'un. sera le Ptemier-mem-— 
bre de l'équation (2: 2) Pour Demontier ces. Decondé partie De: La queotion., OTL. peuxk Hranofouner. l'équation (35) à Late. 


des telafione. (12 ) eÆ (4°?) ; oiL- bien. encore, ce qui col pluo facile, on- peuk pere. Le por (KE, 2) pou ui -d0e0 5om- 
mMels Qu Laan Le Qe uéference, ef. pour un Qc côte, Lx tangente. en pers la cérifleation Qufaik énonce sfr 1e. 


alors JAN ALCUTE.- asffsulté 


Done, Les coordonnecs des porn A'inffexron de fx courbe 


(4) F(X,Y,2) —O, 
doivent en même terpo verifier eq ation 
| n ç" 1 
fi XX Lee Ex 
/ 1) {£" D … 
_(@) Lx Fyy Lyz 9. 
£ f” £’ 














ZX ZY ZZ 


410. Mboua Vemontrerons. i LéL. UTle- propielé. remarquable den 


111. 


L'e uation 2 ve eut Done æ& 


2 
Last 
Na 


Ceile équalion. K autost. ‘vertfiée par. leo coo@onneen- dco poinb muliipleo. 
On voit qu” Te. courbe. Doûte. TL possede, en general, 8 nr ( (m- -2) pornb 2'énflesion. 


j? ourls P infleœion- dant Lo couches Dit 3eme - oQ'e: | 
Goute doit, parade par dec. deo poirb À inflecion À'rune couche du ae 1) » ocdre y pPabse. neéceosaice. 


menk PXT UAr- Ecotorteme poink À inffeacron.. 








Penn, en g+ pour. côtes Du htang le Qe éfécence. la droite passant par Deux Veo points 9 infleæion, À ek Bet 

leo Tangenten V'inflexion. AC æÆ BC; ce0 Hiois Vcoites brment un hiangle ; car où le tangende vin 
Plsi AC, par exemple, pouvaik coïnaider avec AB) elle tencontieraik la couche Du 397% 0e en. 
quofe poinb (Leo trois poinb confondus en À our AC, dk le point B. (ea pe, l'éqration générale. 
Deo cowcË eo dar 577 otdie, eo 








D mxtn, Y+p2°+ MAX Em, KZ + YX + YZ +pTX+ BZY+h XYZ —o. 
Cette œoutbe Devant passer par Les detia. paint A (+ =o, Z —o) el B(X =o, 2 —o), l'équation. (1) De. WduiE à 
| | (2) p, 2°+mXT + my Zn VX ENV Z +PZX +R ZT + h XYZ Lo, 


da dooite BC œk une tangenlé 9 inflexion, donc Le. 127 membie. de. l'équation. (2) QaiE 9e wduire à un cube patfaiF=. 
Luqu’ on y fat X =o; or, ên inboduts ant celle Pypothese, dl vient 


P, 254 ne Ÿ°Z + P TZ, 
CXp" TEOSLOTL qu: ne. peut se dure a Lu aibe- paxfaik que- a 
| Te 0, PR Z 0. 
De “Meme. en eæpumank que. la- Avoile AC #k une langenle ? inflœion, on Fouvera_ 


My —9 y P—°: 


| P 2° + ms XTY +n TX +hXY 7 0; 
equation qu or peut ecrire | | 
_@) ZP=XNT, 
l'en pooant . 

GB) Dee (mx tn va) | 
| hour. celle forme, LOU. veona. gute- la Proite. T=o. ct aussi. une langente ?'inflexion. ef que. Le poink?9 tnflecion cotue0- 
ondant cé sur la Droite 7. Z =o. 
Done une Vuile, passant par Deuæ points 9'infleæion d'une œuide Vi BE oûre, passe netesairement paruntroi 


Siènre. pourE d'inflexion? 











S IIE Cauations tenge entielles. Co «donnees! \L., ©. 


1 . Pint de contæct. dune retangente 


oi: une puation A Degré n enbe les vatables nu ÆE © 
&) f( \H, v) = = ; 
u Æv élit ls covdonnéa une Droite, l'équation (1) représentera une coutbe envelappe De «co duoile et, une solution 
quelconque 9e l'équation (1) donnera. leo coodonnéer d'une fengente cells coutle. 
La Lane d'une coucfe -26k egale ai degree de son equation tangententielle. 





On d JE la classe 9° UTLeE courbe. cok égale AL. nombre 2 co Far qu OTL peu IneTer a. la couxbe. Par an poër quel- 


TRE or; DL 





Q@) Au+Bo+c —o, 


AT2. 


113 


À 


14. 


(266) 


ot" l’e uafion. de ce poinE, Leo cootdonnces eo langenten- menees par le potnk (2) oevonk les solutionr communes ana equa- 


| Lone (1) (2) ; : le nombre De ces soluliont. ef evidemment eqal æ ne. 


Caution da poink de contxck d'une Exngente. | 
Le poir& de contaci d'une. lang e ent. el: l'intersection. de cette. Far enlé. avec La langenle. (nfinimenk voroire. J'oik une. 
C 


angenté (u. ; Va) y OTL ALLA. D abo® 


(3) | £ (a. ,) —o: | 
Æ se u., + À u,, 4 + À; sonk les coci%cnnméex. D'une lan. ente infbnément voroine., | uation 11 potnk à intersection. De. 
ceo Deux Droikeo vera Ji (120) | 
Y— “1 = _. Cu -1,) ; j 
Œ à la limike il viendra 
0 
G) ea =-lù (u-u), 
Us 
belle e5k l'équation Qu. poink %e contack. 
Le vaismnast & aleulant comme au 6! (371) on cndlura que: 
équation du pour le contact 9ela fangente. (u, AY à la courbe. 
(5) | £ (Cu, v) TO, ou f (a, )  ) Zo, 
2 | 
(6) 1 Fit vh + 4 £e —o, 
avec. la condition | 
(6 io) Fu, 4, W,)=o., 


IT° Ointez s ectioneo d'une dioite AVeEC AT courbe. 
Ji L'eg TT Le LUCE couche. Je) 
à ualio langentiel 2’ F 


G) £(a,v) =0, où Ÿ (u,9,) =o; 


« / ! 
bi sounE Leg coo donnees 9 urte. Quote. donnée.) appelons U,,%, W, Les coo tdonrLeen- 9e. la langente en L'un ?ea_ 





Œ que. u 
poinks où celte Voilé rencomlie larcutbe, l'equation 9e ce poink sera 
nf, + of, + af = oO 
A&ec. la. condition. 
ACTE 
Capémona que la Droite (un, Vo) ww) pate par- ce porn, noue. avcona. Leo telationt_ 
{ TL, fn. + 4, f, + ww, fe To, 
f (u, 1 ir 3 Do; 
4, en supprimant leo indicea 1: oo 
| | f (au, +, w)=0 
@ u HA, +, = 
Leo Hængenteo AU porto où x dcoite ( (UE, , Ve) cenconbtce Lx coude G) Déconk done. fee Fangen- 
Eco communes aux deux coudes (2). | | | 
PA 1e équation es celle. 2e lo couxbe- prepooce,, nous la S1Lpposeconx Qu eg; la seconde équahien_ ot” alocs Qu degee 
En —1) ; le nombre des solutions. commanrleo & Ceo Dette equaliona. cr eqal æ nm (n 1). Donc. 
one couxbe 4e T° is cfxpse Leok” cencontcee, par LAC droike quelconque, Erl TL Gn-1) poirds ; e. a. 0 
ALTLE. couxLe de n°re Laxose 26k , en general, de L'ordre nm (n- 1). 


S; 


4° ocète. d'une. coutbe, Donnce Par om equation tuent. est Dimirure par” la p'eoence des fangeneo multiples. 








6 OA LAS LLMeront- qu” Ut panE 


116. 





(267) 


() Au +Bo+C« =o, 


tôE sur ane. couvbe., eTt Mendiftant DO equahon. a# ec celle Qu poink de contack Q'une fangente (ui; 4) : Ainer, TIOULG Alto 


Fo ff 
(a) = 7 — ——, 
A BB  C 


fu, Vi, #.) oO; où AU, + Bw, +Cs, 0; 
Æ, et eliminant U,,4,%, ere Les Eto1o equahone Pomog ere @) ; Tour obtiendronst La. condihi on porc que Le porn (1) socf 


sur la courbe 


(3) f (ui, 0,6) =o. 





ITS € CX., plcalion aux couwubes de LLorsoe > 


Condition pour qu’ ul poink Dot s1u- une coucbe de 9 eme casse. 





«Soit l'equation. générale des courbes De 2e classe 
(D) fu,s, w) = Au +9Buv+co? +2Diuw+2Evw+ F4 oO, 
ef | 
() au+bv+cewzo, 
l'équation 9'un point donne. | 
D 'aprér La Temarque Qu JOr (4 14) nour Devrons. avou 
| AU, + Bv,.+ D — ka —o, 
Bu,+C+ +Ew- XLb=o, 
D'u,+ E 4,+ F w,— Àc=o; | 
a ,+ b 6; + CM — 0 =o. 
L'dimination De: Wa, Va w: eÆ À. entre ces y Deunidtes equation Tous coruk & La condition Bechiée, » SAVOUIT 
| À B D a 
B E db 


G) ° 
D EE FF el. 
. | 


TO. 








| à C O 
| re des point: d'inbecsetion d'une droite Cet By) A4 CC 1ATLe cou be. de 9ème efaose. 
Uh l, equabion Q'un Te cex poinb d'intersecion. ef 
(D) au + bo +#ew —o, 


Les conotantez a,b,c ?ewrconk vetifier- la velation (3); mario la Vraie donnee Vevank pañer par ce poink , on aura. 

















| (G) adt+bp+cey — 0. 
On tie De équations @) ED Co 
a : b : c 
Bw— y® | yu- L&w tv fpu 
Jubobtuant ces paleure dans la relation (3), 1 viendra 
À B D. Bw-yv | 
(e) Jo E CE av-fu | 
[Bw-ye pa av—-pu @ | 


c'eof une celation entre les co0tdorineex. , 6, Ww, © 2 une Duoile quekonquer passant Par ur quelconque de0 potrls Dinter- 
ocction. de. la dcoite. (&,B, y) avec la coube; c et done £' equalon. dies. deuve poink d'introeckton.. 
A'équation (6) peut se melti soux La foime suivante 3? (370) 





D LL (ai pry) Lt, w) = =(k£ 4 cf tws,] 


À 17. 


18. 


(268) 


Too. veuon, dun le $ suivant, une aube %e%émenchation qui eo applicalle au cao actuel %63 (123). 

Condition pour qu une droite donnée encontre fr courbe @) en deux Pre ceelo. 

our obtenir celle condition il 2 sufit 9'expümer- que Lo Deux poinb wepuoenteo par l'équation (7) ent réele, «29. 
Daprer le Ji [363) | 

| | Eè_CF>o, où D'_AF >o. 

To ais on voit que. Lx. caleuls Développé dana le IG (380) s0nk applicables ii, en templaçank A,B,C,D,E,F 
par GE,F,B,D,A,E æ, Sa, par 4, #, uw; € on Hrouvera, en vupprimant Le facteur À que nous supposeront UP 
févenk 9e 110 | 








C_E PB | 
É(a,B,y) | E FE D | 4<o; 
B D A 
imegalite qui peuk evidemment D'eerire 
A B D 
(8) f(a,f;y) | B € El <o; 
D EF F 








lelle ak Lx condition pour que Ces deux. point d'interoection_ de fx couxfe Q) par Éx droite > 
(a, By) sotenk veelo. 








IV:  L'oints de vebroussement. 


«Ji par un poink de cefcoussement D'une couxbe- on mène les tangentso à la couxhe, il y er aura Eroin? 
cincidant avec la tragente De rebiouwemenk. Tous dmelton pour- l'instant la. notion Dex pointe 2e sehoussement 
leo détails seront donnex au cfhapitce IIT suivank. | 

Soit l'équation tangentielle d'une covle 

() Æ(u,v)=o, où f(u,v, w)=0o; 
un. poin£ 
(2) e=au+b. | 
es fangentes menceo à la coutbe par” ce poink seionk eleimineer à L'aide 2e l'équation. (2) Æ?e Lequation 


louivante 


| (3) f (u,au+b) =o; | 
pour que Le poinE (@) soit un poink 9e rebiouwement, il fauk que. celte équation ad mots. Hoi racine égalee. En 
continuant lee caleulo comme il a ele faik aux TES (384) (385); on prouvera que 
Leo coocdonnees -deo Fangenbeo AU pourb de cebrousoemenk de fx coucbe (1) doiv en véifier- 
Leo équations 














PU Ces propäde. 


G) f (u,v, w) =o, 
», | » 1) | 
y OR TU | ns 
(4) Lou Léo "4e # ” 
,) ” . . | | 
Lou Loue Low 





eo cooDonrieen. es 9 fangerex. 9 XLOTT- d gérétalemant Dex: fange enter multiplea satisfont a Aüooi à la. relation @) ; car; 
At par un poin£ Q’inflexion OTL mene. Leo langentes a une- coche, dy et alta cqalement Hoi coincaidankE avec latan— 


gere. 9 inflescion. No aix il ya entre Leo fangenles. de tebroussement ef Les 
c'es que [eo prernue: tea sonk- Des fange enter sunplez, elles secondes 2e fangenteo Doubles. Vous Levier? cons, dant le chapibent 


ent. à infexion celte e fe cence caoentiéle | 





419. . 


490 


491. 


(269) 


SIV Cq nations tangentielle. Coordonnées tifatérer? 


4e N — 





. Lo 
| . ik de contact dune tangente. 
? 
+ ‘équation Ju n°7 # Deque, bomogene, 


@) LU, V,W) =o, 
tepiésente une cowcfe de n°%* cfaose, 5 U, V, W sonf Leo cootèonneco hilakèvea. d'une Doile, La couxbe est L'envelonpe 
Dee Doitee. donE ler. cortdonnéen céiflenk l'équation (1). | 
C2. WL poirk quel 
| (2) AU +BV+CW= | 
on. peut mener n langenken à la-coube (), car le nombe %es soufione réelles où imaginaise. Dea equalione- bomogéer G) 


eÆ @) eo toujours egal à n ; La courbe (1) ek Donc de. ne classe. 


Joint mainkenank VU, VW, lc. cooidonneen 'une. lngente a la couche 
6) £(v, V, W) = 0; 
e’ equation du pourk de confack de celte tangente sea 
_@) U£,, + Viy +W£,, =o, 

avec La conilion | 
(LÉ) LU, Y W, ) = | 
Tour cela. il °E Jhk de Demontrer que le point o À Lintersection. Ve Veux langentes. infniment voigurten. c. a.®. 

que lp ‘9 
que l'equation a eo vérifiée par leo cootdonneea. % la lngate- CU (U,,V VW) eE par Lu cootdanneen : CU, + Su, V+èv, M+Èw) 
de. a tangente. à infiniment VoLoLne. Le caleul &f le. rTLème us I lo4) 





d'équation. langentielle Dune cnsbe dant | 
L | () £ (U, Y, W) oO) | 
soient UV, We, leo cootdonneex une file donnee. ch (UV, W) &k la tngente à la couxle- en. Pan 2e pois 
9 intervection avec. la Droite. (UN). l'équation Ve ce point sera. | 
| uÉ +VÉ + Wie —o, 
o 
EU, v ,W) =o. 
Éxprimons que le point @) «sk our la Voile onnee, on aura leu équaliont 9e condikion. 
| { +VÉ, + We 201 { 


wW \ 
f (w VW) T°) 
ou, er ouppman. Leg in2iceo 1: 

, 3 ; pt : 
_. Us Lu + V. f, + MW Ey =0, 
Ê (U, V, W) = O, 

0 solutiont communes auœ Teuc. equations (3) » où Les fang entet communes aux courbes. tepoenteet_ par eco Dertoc cqualions, 
vent Ceo Heng enteo aux poinb où fx droite CV Wei) cenconbee {x courbe (). 
de deconde ‘eo equakona (3) et celle. De la. courbe. elle-même. 
On voit encore que e’ otdce de la. couwtbe ef. en general, TT (n-1), 2IS Es _e6f. ru classe de celte coutbe. 





€ 
Remacque. Pr ec primeta- qu’ LLTT- poink£ co 91LUT la couche. eTt Wenk Hant l'équation. de. æ poin£ avec celle. Qu poink" de con- 





Tael Ve la Fangente ETL. CE. jpoinif. ; vorr- JE? # fATA]. 








197. 














L Qea. points 1 inberoechion de lu droite D, A4 CE la couwibe l'équation (6) ou (6 io) cos, par suite. P equation des deux 7 





A4 


7) 


° C (: 4° } 1® eme | 
I . Xp icalion AUX couxb CcÔ de 2° XAÔSE-. 
7, ‘ / / - eme : J ° -— 
" 64 Lio TL encrale. des couxbes %e. ? A! classe, er cootdonnees luilateies, esE 
p _. 2, 4. 2. 2 +- + : 
() LC0,V,W)=AQU +A,V'+A, W+2A, UV+2A,UW+2A, VW =e. 
Qr# Demonliera. comme ait. Jr (415) que 
Lx condition pour que Le. point 


| (2) aU+bBVicW =o, 
soif our fx couche. (1), | 
À, À, #3 4 
mg | 4 ee | 
A A. [es 
1 32 33 
4 b C O 








f . , : _ 
Ca uation des poinb d'intecection “A'une droite (D, NW) avez {x coucbe de Qeme cLxose G). 





cJoik L'un point SET la Droite D, (Un, WW) E une toile D(v, VW) passant par ce porn; ot Lon po: 
D 
f mm, Ù + mm 4 U, 
DU, = 


P 
| mi, V + Mo V 
@ <= | 
P 
mm W+meW, 
W, = 3 
ne: 


D, pa&wank par L' intersection 1 des deux. Droites D, (D VW) Æ D(U, VW), 














U,V,W, sent leo cooionnces d'une droite. D 


Dm 
Me Pin DID, 


—— M TE 
TL Ou >, LD, 





Ge) 





| hupppoont que la. Droile. D, dot langer & la couche (G), OTL-Dewta avotr” aloro 
& Um. U+ma VU, m V+m VV; mu W+ nL .W)=o 


oi, en developpant | | 
6) mé LU, V, W)+m, m (ur, f_ EVE, + AN "+ me F CU Vo, Wo) = 0. 
Cette quabion détecmine Lo cæpppech dos sinus der « aug Éeo quefonk, AVec Fo droites ID, &1D, Ces Tan- 


| gente men ces ä Cx co: e : (A) Par Le poinkE T; il d @ deux. cappedo, puiogue pair Le poink L on peuk merie]r + veux. 
re 


Ï La nager. 


(CS , st maintenant le point JT &£ un es poinb 9'intersechion. 9e la Jvroile D, avec. la couxbe, M par exemple, leo Deux. 
Éarra enter meneco a. la col Le. pass de poink M ciüincident Vo? {395) remarque, par puit, Le deux. cappoch %eberminer par- 
l'équation. (5) sont eaux) Leci proguenenk’, oL ce Deux. tappotb vont: sqauæ, les Jeux-langenden. coïncidont; pas conséquent 
Le poin. Po elleo son£ menect- est JU La couche. 


y 


Cxprimons donc que leo Deux racines %e l'equation_ (6) sonl égales, on à- 
(6) AE QU NME) CU vw) 2m + NE + WE «) 
M 
(GBis) 1ÉCU,,4, M ).£ CU, Y, W) = =(UÉ. +NÉ + we )- 
Cote condilton etank remplie, leo deux ioiléo D el D, ve coupent. sur. Lu ue. Mais. la oil D(U,V, W}) ef arbibraite; 


l'équation Ce) col Monk. ire. lation ertlre. Les coo'onneen. U, V,W, a! LUTTE. Quoile quelnque pacsank par- uit queleonque 


D 


| porn d’ intecsection de fx droite QU, .W, We } avec Pa coude (1). 


e 1. : . « = ' ap! 
he l’ ofr. Pecorti prose eTt. CAC € j> eme Membre. âe l’ equalion. (& bis ) } elle Je ed A. da Li. Sornime. de. deutac carre, ef | Lun Pe. ces 








à 1) 


‘ s / . * | 2: . a ‘ / . : ; 
ca mulli plie PAT Une exp est on telle. (AC-B ) j pour que Leo Dex pourb (6 Bio) soient veelo ; il faudra que. colle » 
DEA. alou Lamenc. LE un caleul identique æ ceux qui a el Développe ait IG? {380) . De Le 


+17 1 } E | 
q TT HE soik: TLC alive. n UIL Je 
C 


Ton conclue. que: 
L Le droite (U,  V, wW.) encontcera fx couxBe ) GEL deu. porn réf , DL L'on æ. 
4, À, A 


. 4 
._ Cali. 








RE: 13 
À, Ave 23 $o 
À A À 
31 32 33 








ro CS + 5 4 2773 
IV: Œoints de tebrouSsement. 
s® | . L . | 
Horoqu'un poink d'une. conutbe. esk De tebioussemenE » PPæcITiL leo Fangentex meneet- de ce point a Lx couvbe., il 4 en à? 
cote coïnaidanE avec. la langente de. ebroussemenk. 
€ 
coik U, 1 V,W, ue fangente z la courbe 
(C 
(1) LU, V,W) =o; 


Dt TOtA j920 ITA 


| Fo rs VU, + mi U 
D | U'= - ns 2, 
7 » mm, V, + ms V 








D’ al TT L ‘ / l 
nt L 7 (2) \ V ——— | } 
J P 
"D, | , 7 W, + maW 
Ww'=. | 








À op 


. 1F) . } | 1. } : À ‘ 1 lo 4 : - | « 
CEA. CXPL299 LATE. definiront une toile D (U » V, W ) passank par- le poink d'infersectton. L Des Vcoites D, &U, V ,W, ) Æ 


D LU, VW), et" L'on x %e plus Von (142) 





UN, 
in DID 





o 
_ (R bio) —Zk= —— 
LPS Dur D'I D 
Pr?) : | | p | 1. L 3 . ; « , 
ce uppovoit la. Juotle D langente. x la courbe (1), om aura. Des - lois : 
1°} . . . 
ts 


Lim 0, + m0, ms Vi ma V, me Wim W) 20, 


? + t s + Ft 
SL, dr Aewelo ppanE ef Dre wank pars TE, + 


M | N 


ue . d ae tt, 3 
k | | | k 
,  - .v } %1 | 9h an" .. 9 pp mh » 1} 
a) fo vwak lof ev£ swf la ZT Jut£ à "+ É +QIUVÉ. +2 : me, 
) £CU,v, )+k vi, v w [+5 t Lu DT IAE S. U,Y. UWÉ EVE #— | 


Colt. equation 2efevmire. Le tas potE eo sinus es are Les. que fonr, avee. Leo Deita Droles ID Æ ID, une. langente a. la courbe. 


TMerce par Le. poirE L j Comte. il J a TL Lan ertieu., si la courbe est Da noire classe, cl y auta TL cappotls Pétémines par lequa— 
d. ‘d 





on. (3) . 


. 
€. 


7? J tL9 09 0 TA - que. la Droite D, (©, > V, ; w.) sotk ne fang enle ; Ê equalien se «edui 


k 2 K° 


GBo)  km+— N+-— Pr......=0o. 
1.2 1.9.3 | , 


Mg 





LS ! 4° e: . "| 1 . . - , 
cette equahon aù miel iule. "taCiTle- nulle. k TT Z O ñ L d a, It € ef, UTC. dex lang erttéd_ D’ que 
mL, : a 





« : -} . 
| Viertdrer cotriciter avec La. Do D, 


2? Jupposon Le point LT sus la cout be ; il ] ailta. alors Veuoc. fangenter- D’ quL devront cotneider-” 
, TT 


e © ; d 11 ‘ | ! +. 
av ec- latangente D, TG: (375) <eaque ; pa coltoeg uer£E L'equakon (3) devia a melfve., a ap'eer les 


- | | : at L n p : 
fermes (2) , ÊCLA valei. nulleo pau Le At TA y où devra À nc. apyoix à La. foie 
mu 


£ (U, ; V, y W, } ZT O, 


Ga) FL’ à 
| Le £, + VÉy 





} 


(239) 


mait la droite (U, VW) éfank arbilraire, la seconde. 9eo équation G) co une celation entie Les coodonnéer d'une. Deoits 
quelgnque paæwan£ par-le point TL, poink %e contact %e La Droite D,. | 

Leo equationo (4) a éfinissente donc le pourkE de conbxck de fe bangente ( e UV, W)  ÉBéorme démonté 
deja au JC? [420]. 








ze fi upposons. que. Le point T soif ün point 9e rebrousement, que. D, soit la tangenke De reliorosement; aloue, pas- 
mc leo Éangentes D’ r en. aura. Rois qui Pevtont coïneier- avec la ges Po l'équation (3) Devea > 
done. aDmaltre, 'aprex les formules (2), trois. valeurs nulles pour k ou _— j on auca Tone. le ©? 
équaiont. Ÿe conthons | | 
| | 2 (UV, W)=e, (2°)M=o, GODIN =», 

lex lettres M de N cepresentenk lex coofcier %e k & kŸ ?ana l'equahon (à). 
da Voile D, &t la ta langenté fine au pain 9e rébeoumement 1, maic la Moitz D (U;VIW) ab une Woile quelconque ? 
passant par Le point 1. 





Or l'équation (2?) vepresente un point qui et Le point de contak 9e la tangente D,, ou Le point 2e tebtounement; 
l'équahion (3°) Doit êkre vérifie par leo coo@onnees UV, WN, 7e toulés lex Qroilee. passant par le point (2°), | 

Cn 9'aubces tunes, l'équation (8?) 2oik teprébenter Deux. points, Dontun at le poink (2°). 

Ge que l'équation (3°) represente Veux pin, il fauk ek il suffi JGY (364) que 


3] 11 » 
DU GUY UW 
4° f” "fe 
ur) | AL y v VW |—=o 
1. # 7) 
É WU Éwv, 7 
lea trngenes. (G, V. V, ,W,) De cwbroussement DoivenE Done vetifler Le équahkonc G?) eÆ (4° 2). 
Cox condilions. sont TLECEO9 AULEO j OT Jemonbera qu 'elleo sonF suffisantes, en. conotatant que, ait dan aux relations (°}et- 


Ge) , Le poin£E (2°) c6k un 2e poinb (3). Colte veufication poutra. 9e. farce facilenvent, en p «enant Le point I pour nn? 











| Qen. sommeb Vu Baana le 9e référence Œ la Droite ID, pour- un Ven lea. Qu taangle. 

| Done, (eo coocdonnees -deo txnaentes au pounb de tof coucsement -de fx courbe : 
| (5) £ (uw) =o, 

doivenk en méme tre vécifter- £’ équation | 


# 








vu Éoy UW 
6). £” 7 = 0. 
(6) VU Eyry Er | 
1} AU] 31} 
Éyo Lg Lu 


Cette équation ct audi vésifèée par leo coodonneer- Dectangentie. 7 multiples. 
| JE la courbe e0E 9e la. lasse 1, e.æ&.9. 41 l'équation (5) eo Qu Degre T l'équation. (6) seca Pare (n-2) ; lex équa- 
| Hone homogener (5) eE (6) auront Done Sn(n-2) solubions communes ; Donc 
ne coucbe de fx cfxose 1 a, en gerécaf, 3n (n-2) point de cbroucoemante. 
Me nombre eo points De tebouvemenk une couxbe, comme par son équation. tangentielle., ait 9iminué par la. prébence 
Ver langentes multiples. | 


Toous Demontcerons ic celte propricle “emaquable- des poinh de «ebroiresement danx Len couches De 2e claooe: 








point pair fequel paode vie Dee bærrq enté de cebrouvoement. | 
Penonx. pour omrriel ‘ou. Eiangle de cefécertce. les $eux points de vebcoutwemenk= À af B, 
ek Len Farig enLeo art. A EE B 4 econr eo deux. autre colea.… Ces Duoites frvnentrun Hiangle. CAN 91 
AC, pas” exemple, pousaiF circider avec. À B , of pourait Terres 11 poink B quatce Fan entes. 
& la coutbe ; Évoio Louchant: la couche en B Ç pounk 3e cebtoussement ) , EE une touchant Lx coule 
ert. À . | 
R Ceci po, L'éuation géné £ gêne Lace co” 
Æ£ - pee, L'equaton. générale. Deo couches de. ne © e en 
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GA) mt? +n, V° +, W° + mU Ve mQU Wen VU, VW p WU +pWV +R UV W = 0. 

de point À esË un poirt 2e tebrouoement Dont la tangenle ek AC; 9one, Le Hioio langenleu. menees par-le point A dei- 
ven£ coincider avez AC; c.à.9. looqu'on fait U=o Dana Leéquation (), le premier membre doik She Divioible par W3; or obtient 
ainsr les condikione | 

M9, Mr P = | 
De mèrne le point B FE un poink de vcebrouwsementE Dont br lngute &@E BC, ca qe loroqu on fiF N= eo ano l'équalion. 
G) Le. premier membre Doit te Qiwioible par W, ; on houve aloro 
| M =, my) p=°® 
De soite que l'équation (G) se rduE à. 
| pe W°+ +mU°v + n VU +R U VW =, 
un S | 
@ w'=vvrT, 
et posank” 
(2 Bio) T = — — (m, U+nV +hWw). 

Joue La féme @), TLOUX voor que Le. point T =o ai ur poink de rebtouvoement Donf- la fangente passe par le poin£ Wo, 
Done … 


V: Laser de l'équation langentiefle à x ea en? 
| cootdonneest- -poink, ek LS | 


Vo ous tepreenlerona. _e cootdonréea dur pounk par 2, Y,?;, ef celles dure Vroile par E,4,W); Leo cégles e£ caisonnements 





que rLout allonc pes enter- + appliqueronk gent so aux coocdonnees- cactésiennes Q'un- poin£ ou- à lune. Voile, dotf" 


Alix.  COO cdonneeo bailxtècer. Q'un- potn£ ou D'une Droite. 


Étant donnee F'equadion d'une coude en coordonnees - poink, Houver + Pnaation. tngentiele de 


[£a couxbe- 


oiE l'equalion Q une. Drocle. 


Uæ +VY+WT-O, 





|: ù., v, W, etant Les pazarmæefce Qe celte. Duotlé. ou. set coo "donnees: cherchonx la condition. Peur qu'elle. fouche. La couxbe. donk l'equa- 


“Lort. QDonnee oE : 

| * (æ, YŸ,?) Z 0. 
Ji Fo) Vi ) sont leo coodonnees Qu. point 9e contact, on devra ayoti, en ijenhfante l'équation De. La droile ci - Deus avec. 
celle de [a langente ext ce poin£, 








fr) SCD 2,) Zoo, 
£° f”’ _. 
@°) Vo — _ — To _. 
LL re, W 
Cr iminant D + ; Æ,, ermdre les Pcoio équaronn- Parnagerten ( 2) € (R°) y OT atuveca & fe relation De la. forme 
(3e F{u,s,w) = 


c'est La. cordilion. pour que la Qroilé soif tangerle.. JE ain. l'eq uaton. ( 32) es une. relation. entre les cod Exit. 1,9, W,dune 
fangente quelconque à La couche, c'eok dégrc l'equaton. ærg entielle de Ce courbe. 
Le equahona. (1°) e£ (2°) enfiainent corrme condequenee 


(4°) Li XX, + est WI 0; 








om peuË, par guile:, pubshitiser- dat système 9eo equationa_ G°) cÆ (22) Le. sprtame HuULparLi : 


À 


8. 











> bé Xs dl Yo 
D -—= + 
1 2, Et 2, 
L 21. ’ 
@ LE 8, 
T u x, 


(3) LE va oO. 
« luppooona qu on. ve. donne Le rappel + FT & qe TL soil le De. pre ?e l'équation Qe la. concbe; Leo equation. (2) eE (3) on” 
m (m1) solittiona - COMMUUTLOS (Æ x), el Le cquakon — G) donnera. TT (NT -1) valeurs covceopemdantes jour — . @r l équation 
o o | FL 
(3°) eo£ ne concequenee Des Trois equations. (1) y (?), (3) ; Qonc, a une. valeur- annee pour” . F couresponDenF, dVanr celle eqlta- 
hon, m (m1) valeur pour — oi . 
7 . D 
>) fer tarentielle (3°) æk, en général, du. degre m(m-1). 
VS. Ji L'on applique ceHe rruébh de a an d° enerale. deo cowcbeo Du secortd vote 
(1) f(x, Y, z) = A x 4 2Boe y + CY *+9Dx2+2E y +Fz'—o, 


1. ) . 
oIt Eouve, pour— P équahon Hang entielle 


À B D u 
| B C E (o 
(Tx) D € + — 9: 
w A ww © 








D ana le can des coodonnceo bilatére (u,v), l'équation. d'une. Proilé. élant 
| U D +yy —W2Zo, 


e <q Latior Lang entiefle -HELA- 


À. B D AL. 
R C FE 4 
(in) Z ©. 
D. E E -6 
TL © — WW © 








D) . | . | . . 
CtanEk donnee ( equab OTL. Lang entielle d'une co ure., Hcouver- -207t. eq uahion er coocdonnees- 





point. 
e/ oE L'eg uation d'un point 
ŒU+H+YST+ZA — 
1 f Le : LL L- Î 
L, V,Z, elant Lea p acarnèbees Qu peinE, ou. dE co données ; cherchons. condition pour- que ce poink ooik sur la couche 
2on£ L'equation langentielle Dorurree. JE 
| Û 
F (us, W) =o. 


Ji cr Vo Vo; sonk. leo cooDonnees ae la fangente €ETL ce. poinE , OTL. devra. AvOTT TL. identifiant l’ dquabien. dit potnk ci dessiio 


avec celle Qu pornk De. corrtact de. La. fangente, 








(12) F (u,, , 5% ) = © 

| . 
fao Fu, és __ Er, 
(2) = = — 


ci 


Cn. éliminant Lo, Vo, by enle Les equakons (ie) et (2°) , OT obtiendra LLTLE. ælation. de La feme 

(&) | f (+, y; z) TO ; | 

c'c0E la condthen. pour que. le poin£ soil: sur la couche. bas L epation. (89 œÙ une “elation. entre leo coodonneea x,ÿ32, 

Jun poink quelconque de la coutthe ; c'eok dore L'e eq uæxlion en. coo: donneet- pornrk de fa courbe. 

Ca “atoonnank comme. Darw le caa. precéPent, onvecia que 

À nm &ækE Ce degree Ac l'équation Henq entielle ) n(n-1) vera ; en général, Le degree de Ê équation en co 
€ | | | ; | 

-Aomneco - peink - | 

NC. D. À applicalion auaæ coivcbes e 9eme classe a. ele faite. a Jr [402]. 








You 








(275) 


Chapitrell 
Polaires. 





(Coordonnees Caxtes LerILet?. 


sois 


D cfinilion- Ca ualions. 





> 29, S finition. | | | 
« choik une courbe D odLe. ML, eÆ un. pour fée ) P, Qano son plan ; par Le poink P menont une. secante quel. 
& cortqite., Æ Jotent À, ) À, ,.. À, des Tr point 9 inter eclion. 9€ la decante. AEC- la couxbe ; appelons Pr? Par Pr 





& leo Violancet PA, , PA, ..., PA, ,  prenon our la sceante. un poink M le, que où PM =p, on aik la relation. 
mn, 1 1 1 


P Pr P. 2 Pr 
& Aorque la sécane lounrne autour du porn£. P, le lieu des poinb M cf: une Droite qu'on. appelle la Aroite ? 


« pofxite ur point P; Le poink P cE 9 le pôle 9e la Droile. 

Le pounk M, dont la Aolance p au poin£ P salicfaik à. la relation (TL), et appelé Le certe Parmonique 
par «apport à P, °u “Je Deo m poinb AÀ,,A,,..A,, ; la polaice.æk Qone le lieu. deo centic harmonique, 
pac vappoit & Æ, %es poink 9 inferoeckion. de la. secanté avec lle. 

Le Hhérème our la polaie dur point à dé donné par Côtes en 1680 reprduit par- Mbaclawvièn. Dao sa. 
Cjeometuea Pgartex 17 19: Aa distance MP vu p eo appelée. par  Madaurin Moenne Rarmonigue, le. 
poink M à cle Péigne par Jo. Ekoncelet sous le nom de centce Aco moyennes Barmoniques. 

On a. géncralioe la notion es polaires: | 

a et P œt un poin£" fixe ans le plan D'une courbe Voie m; sé A,,A,,.... A, vont leo intersections ave la 


« courbe. d'une. Decante queleonque passant par Le poink P ; oL l'on prer? su la secante. TL poink. M, lel que. 


ST CCD Ge 
Pe P fr 


« P désignant La diolance PM &p, la schne PA. ; le lin 9e point M et appelée la pofœixe d'ocdte p 
@ oz ee (mi - 7" polaire Qu poir£ P. 

JL somme Z %'eler) à fou. Le punk P a P 2& Pférenceo G- )i De. plu, les Dtotancee PA; . Doivenf: | 
être reg ad eco cOTTLTRLe. positive OL nejativen, HULVARE , qu a pair Du poinË P, elleo sont poctten Darña-un-oena où 
en. Dent. conliaiie. 


a wlation. (IL) peut se mellte vous. une aulie forme qu'il ok impodant d'établir dex maintenanf. On à, 


7 1 PA. _P 
P A; M : : T1 Li a, — A; - PM : 


P PM PA; PM . PA, 








ol, quelle. que. soif La position. celaltive. des troia points, on a. JO? {n) 
FA: + AM + MP = a, 9 out. PA; —-PM=MA; 


4 
en at anE cqastd auR conventiontx. ‘di 7; 7 {5 3] ; 9 où ï enfin 
£ | 
1 D MA, 1 


= e EE tement mme 
se ms me . ° 


p P PA; TM 


Dog 1 - 1 7 1 . 
«/ L fl lex substilue. Ces valertro Dar. La. telalion (11) » dc Jacteur TM dtop ataif efz 1 ete 


MA, MA, MA 








(Gus) À OL : RE 2 0; 
PA, PA, PA, 
OU encore, en changeank Lo Pa 780 Qeo acteur : 
5 MA, MA, MA 
usa) P : Lee s. 
A,P À,P ASP. 


La considération d eo plaies co He - importante. | dans Lande 9 courbeo 
430. Cquation. de fx droite pofaice. 


Soit L’ equation Q'une. couvbe- Dore mm. 


G) | | : L(æ, Ÿ) =o; ou. ÆCey, 2) = —o, 
_e Lo Y, Leo cooDonneer Qu potn£ P; Les coo données d'un poink quelconque situe 


Le point P, oexonk£ Jb5 (40) 
ext Àp, 
D. 


Y = % ThP 
2, Y vonE lex cooonneer Q'un. poin£E M %e la “Jroike., ef p teptesenle la Qistance- PM; Leo. condtantés À ef pe eper 
den 9e l'ouentation 9e la Dcotte. | 


. -AUrT Une Duoile pasoank pair 


Remplaçore x ÆY par cs valeurs Vano l squétion a), vient 
La +dp, F+pp) =o, 
ou, 9cpeloppant par la févmule de. Gaslor | | 

| G) É(Rorv)+pA +R ]+ p'{- ]+ us =o. 
d'équation (3) Mékumine Lo Distances pp, >. Vu point P aux poinb Y'interocchion 0e la. sante avec la 


coutbe; OL AU, Par © uit, 








1 - AXE +uf 
+ +4 = = "7" ° 

PA PR P. _ Ge, Ye) 

cJ] vLenDta D'aprer la relation. (x) u 
| ue Af, + fs 
(4 — + Fe __ 
| . P Fa % ) %, ) L 
TO oux auxona. aloi l'équation Ou. leu. en. éiminanf Xp et HP entre. Les equation. (2) æÆ(4), ce qui Qonne_ 
(5) (æ -xe) +=) ES, + me, y) ze. 


On wconnæak L equation. Quüne. ) qTLe. Yroits. 


On peut Oonner à cells equation. une. ferme pl symehque. JL. rendank sur he lequation. 2e la courbe oîta 
alotro l'identité. 


} } 4 
2 Ê. + Yês +zf, =m f (x, y,2), 
d'or | 
» NRA = nf (a uZ) - 
SF ALOOTA Lys 1, Or a- pot l'equation. 2e. la-polaire | 
. Re . L : | ? ° 0 
DOoux pPoutvorue. maintenant cerrp laser x CD pa _ E = 1 XX, Œ<, par = et È j donc P équeachien 
de (x | pofaice du point (x, JS) 20€ | 
(8) : . x Le + vÉe +£, =o); 


orc la nomme ait Ca (rm- 1) polaire | 


Re On vor que celle. equakion a la Même forme. que celle de np ail poirif (2 3 Vo ) À 
peulemenk, 9ant le cax de la tangente, il fau jointe la celation. Les, 3,2) — 0. 


4} L (ES lt. Ô aille Lie 


de La. Definihen_ (7) de. La Droite. polaire. que. DL Le poinE P Et our la couche ; la Cm. 
polaire oil- La. ‘à Loile. polaire Êe ce point | EE lang ent & la couche . 
| | C 


(299) 


2 : | 
À 3]. es quation co polaiteo de -diveto otdrex. 
JE oun adoptetont ue autfce. méthode. pour à aboer- Le problème qeréal: 


Pondonx bomo ene. l'équation dela courbe, OTL 4 
C 


à) f (x » Ÿ x ) TO; 


. , "1 } DCR n- : 
“JOIE «< Fo y Vo! Les cootd OrLTLeCh Catdestennes * è LL. pan P: Xi Vi: celles Du point A A: intorsection de la Dacants 


ayec la œube.; 2, Ÿ, celles au peink M purs DUT la écarté, oi L'on. pave 











_ | M A; 
(2) dou ) 
Leo c00 “Donnced Qu poinE A. setonE DCE {52}; 69 
4. À G) À x, + x À B+Y 
P A M 7 X+1 ! Ré A+ 


V Cou fPOUOoTIA. tem placer ce CR-PteOILONA- par Le suivantes 








| Ge) CE À x, + Vi À + y 
(obus TT = ) —— 7 / 
z; LL FT Zz ALT T 


à La condilhion. ?e faire 2; =1,% 1, ZI, à la fin %u calcul. 
. | . | . | . . : 
PA point Ai oe. louvant our la cube, on dou: avoir 


LD | 
_ JL 1 
. € { D Or 1) TO, 


\ Zi Zi. 





o11. 


f FA, Lx, Ag +Y, Àz+z)<0. 
D eveloppant celle <quakon. par la Pumule 9e. Gayl Pa bor-, il vient 
| (4) AM É Co ve, te) + ANT (æf, +vÉs +zf, )+ ct fee + +2E ]+f (x, yt)20. | 
Les racines de l'équation () ont Lo cabesrs de mrappeib dance froquele Leemntfe divioe 
Le Dec rmenk M P. 


di i L'on à que à la °iq niféeahion évnrelri 11e. & À, équalon. (2), eX "… La. Deftnihion_ Cr B) des les ? 


JG [42 9] , oO ÿoiE que. : 


J', 


léquahon de x -pofxixe d'ordre p ou de (x (m-p}"#" 
Œ Zeto Ce. co el icienk de AT P  Aarrs L'equation. C4). 


Ê 
Comme. ouA_ 1e. Vou 


“Po Paire s'a Ctiendea. et. eq aLant. 
c 


lont pat Tout etenà Ce. OU leo nombieuoen proprietes des polaires, Tout Le. Donnexort.pas 
cette squañien grréal. TLoOUA TOUL ontentecons. d e. 9 naler- Le teoultats punerpaireæ. suivant. 
132. 72 Cr égalant: & ReLo Le cocfietent de A” 7, ON a 





Ga | 
OS fe +Y Ê. + Z g' =o; 
ccoE l'e uAËLOTE. cote porto an£ à la cation 
f 7 4 m 7 7 1 
> — — — zoo ——7— + — + + —) 
MA, M À, MA, 
ou _— mr 
AP À, P ALP 


ou equation de La droite po ofaixe. 

Te. $. M fau: He dans l'équation. (5). faite Lo 1 ZI ; raie, 51 lon. veut tevenir er Sue. aux. cootdon- 
nee homogenc., on terouve piecisémen£ l'éuation (3), c'es Donc. l'équation en. coodonnees- ho 
la Droite polaire. 


megene., de 


(tte teraique. der applicable. aux cquatrona- suivantes. 
133. 2° Cn e égalant a Le10. Le coëfhicienkE 7e XTT*, 


) : OL a 

C7 7 1) AA D 18; 
6 œ°f" sÈ£ EL HI sg£  +2axxf” + £ 
(6) er xt SE Y FLE a Li Ve LÉ 2y2 - 


— 9 } 
o 


(278) 


c'e ta (m-2)°7 potæire oiL conique pofaice j elle cote ponà a la relation 


È #7 1 De 4 | 
ÉRSIEORE 
PO BR/\P. Pi _° 

(6 £cs) N JL | 

M À . MA; 
>? . 
2 À LT À. P 
| Cr e alant L. 1010 Le U Éient de A -P, OTL-. AIT. l’ équation 9e: la Gm-p}® me polaire otl L pofœice d'exduep, 
431. 3° Ca cqalank à a Leo ge Le ve À , on a. 

C | y 1 
(7) a Ê,. +, f, +? 7 =o; 





oO, 1Zk. 





c'eoE iUTe coute. Qu (m_- 1) # 5 oe., où la pieruece pofocce . 


Élle coit€9POTEÙ a. la «elation 


MA, MA, MA. 


S Loue 
m1 À P A,P À, ,,_P 


Cette courbe n'ek autie que la. .couxbe des contact Deo ang entis mLenceo par le P Te (375). Clinor 
co poink de contæck eo tangenteo meneec pœr Lt poink P, oonk fes intersections de fx couv- 








TZ © » 


Le avec. Cx PP CETMUe ce 7° Paire dau poink P. 
LE À° Ji l'on pterid le. produik Des tacineo 2e l'equation. | (À 1), OT à 9'aprex la signiftion. (@) De À 
| MA, MA, MA. f (&,y,2z) | 


(8) : _ , dues Te + — 
A. P À. P A P | f { Do  Voit,) 











+ oi — guivankt que M cf patr- OL mipair-} € , par sul, onauta quel que- ook me, el changeank les digne 
C 


dee Penomnateur : 


Rp MA, MA, tm F (x, 9,2) 
(8 Lio). LL 
PA PA, PA., £ Ca V2) 


Remarque Ji (x, Y2) désigne ut poin£ pungue d1L plan, l'exprewion ÊCæ,39 +) cok appelee_ 








la Puissance du pour (X,Y, 2) par tappotE a. la core 
F( (æ, ÿ, À) =. 
«hi P(x,,ÿ,2xX) e6E un poink fixe. atbilraitement chotoi, la piussance Du point M auva la signif- 


cAÏLOTL geonekuique. JutVante. (9 aprèt. la telation. (8)) 
» L MA, MAg MA, 
(2) £(æ, Yr2) — L (Roy Vo 12) PA. PA, PA | 





m 
Ca. 9. que : Ji P esk un point fioce } Pr puissance d' LT point: quetonaue M seca. P cop ection- 
nelle OL quotient du podaik des distances. de M aux pour d'intewection de fx.sccantk” 
MP xvec Lx cowcke par Ce produit deb diotancet du poink fiace P autx mêimen-poirt d'in 


Loco ection 











IL 
436. Ch appelle | C ouf eo diamekcafes. leo polaire. Jun. potnk. situe a Î infini our une Direction Dtrminee. 
PIC VLEA. allons. Delecminer- la cousebe. darnéheale 91. prenuier- aûd'te ek celle du (ma) ze 7  O‘dte. 
rive ? ‘abottà l'équation DOUA la ferme. 
(1) PF, Vi) E Porn (x, )+24. Ce,9) + 3° Pa Aer) +: +27 @,=0o. 
slipposona que le peirnk( Cor Vos Y >) vélo ILE. cc cnfèni LU" Le Dole | 
(D y=ax +hx 


(259) 


ce qut entiaine. les con2itiona 
(3) V,=Aax, , 4, =0. 
L'equation de la dvoile. polarce. Qu-poink ( Xe, Vo) Z, ) ot 


! J . 
@) xt, + rat, —o; 


OF 


M-1 | ! 


| fr. — Fr. (X,Y) +% g Ca, y) + 

ET #7 cp? re, Lee 

= Ces V) +2 Ph, Cyr 
=. Ca, V) +27 Ps (ae, y)+..... .. 


ce) ni OÙ 119 on les b } P oth ed en. {À 3) eE | era Lt OT. 4 11€. Leo ho ncho TL En ) et 


CS M-1 0) 
Le = % ne G,4), 


o 


…. ponk homtogétea alots 


#4 


} TI -7 ._} 
Le 7 Te Tim a, a) d 
/ 
. Le TZ Re P... QG, A). 
EP. consequent, 


9 ape L” équation. (4), OU. AUOT pour? 
1; | 
JL equation du dixmetre cokceopordænk à fx. direction Yv—-aä =o: 
| (5) a LP. G,a)+y Pa (,a)+ræ. G;a)zo. 


Ca pPrenank lequahion de la. Pemiece. polxite , or Étouve. immbiatenent; eiz ga? auæ Bu poth &> eoea. (3) 2 
DIÉE preccenk: 


437 


(1) £} + 4 fe Oo 
C'eof- g' equation de £a. couxfe diametiale du (mi-1) eme o'dce cocæopondank à La direc— 
Horn. YJ- Ax. =O) où, e’ equation de Px-ceoucfe deo contacls des tangenter pacallètes & cette di- 


cection.. 
238. C5 d'une droite. 
Joik une Droile Vonnee- 
(1) Ax+By+Cr=o, 
E À, Ys, Le, Leo cooëtmnees - d'un. Ve 5e0 pôles. <'cquation. De la hoifé. polaire. de ce point sea 
| af. + vÉs +, —o. 
Ientifions. celle guatin. avec. celle de la Droite donne, ilotent 
(a) Le Le Ee 
A B © 
Ces equabona_ delerminent Les pôles 9e la. dioilz Donnee;.on voir que- 
ne oroite & (m1) pôles. 





Ch particulier; Peo potes de Cr droite de Linfini ) pour- laquelle A =o,B=o, sent donnes par 
Leo Deux. equations | 


CG) £, =o) {= 


X 





LT° PE, iteo -Ælans Pa courbes da Second ordre. 
139. Cquation. de {x polaire. 
d'equation- Q'une. courbe. du. Second voûte. elank 


| | Lo £Ux, V2) = À x? +2Bx y +Cy* +2Dæz+2 Dyr+Féo. 
l'équation 2e La. droite p aire d'un. por (Rs 1 Voro) deia. 


(2) xt TE + x£, , 92) 


(280) 


& celle De Lx premiere police Qu mème poink sera 

| (R Fo) Lt + Y Êy +2 f° — 0 
Ce Deux. courbes - sonk leo | TMETNLE, Darut. le Cat achuel. ; c eo «ni. fail” eviden£ a puous ptusgu'on à ict… 
me = ? j on le conotale. en Developpant La premtete. equahion.. Ontiouve, en dfet: | 

æ (A, + By + Dz,) + y (Ba, FCY + E2,) + z (Doc, + E Y, +EZ,) =o, 
ce. quon peul ecure | | 
2 À & + By + Dz) +Y (Ba t+tCsy + Ex) +x(patEy +Ez)=o. 
440. | Éroncer Le pôle d'une droite donnee. 
chi equation De la Vroite eof 


(3). M x +Ny +Pz=e, 
Æ que “Cy j Vo y Lo » Set Lex moidonneer de son pôle, Fhpuatio de celfz 9toite poutre s'ecitre 
x £ + vÉs + z£ 


On conclut. De dx, TL. Giant ce Deux guationt een. ot1ppo" ‘rar l iriDi ce. O : 


£. __#, €, 
(4) 7 Z 
M TON P 


Ce equakona. Qelerminenk le pôle 9e la droilé (3); Dar. les courbes Qu. second otre, une -dlioite n'a 
qu'un oeuf pale!" | 
emrarque I. Le pôle de fx droite de pe ok: Delerminé par leo equations 
G) £. =e, f,= 
TLOLWE.. YECLOTA plus Fa que ce poiné£ &k le- sente de te. 
Remarque TT. DA Quoilé polaire. Q'un. poin£ a l'infini sur une. Direction. -V- As =o cw£ JG (4373 
(6) {. + a £! —=o: 


3 7°} 
€ SE l'équation DIT dixméke conpugue 2e la Détection Qonnee ; Le Passe. par le point (5). 


AA. Crokaion de Fr pofaive. 


Lx polaice Lun point eo Pr cotde. des contxch es tangentes Loue de ce poirrE. Jos (484) 
Cette propuiite donne. ure. conofcucion %e la. polaite, lisque Le. poin£ cé exterieur à la. cotube 


2° Si par Ur point P on mere. ane pecante quefconque k qu” auæ. point À 'intgrcoectton -de > 


tete oecante "AY ec. Lx coucke on mene Ceo flargentee, Ca Cie eo intércoectiont 4e. ca bangen- 
Ter esk Cx-polaxice Ait poirk P. 


cloient, er fee, Con Œ Lep cootè Donnees 9° LIL 1 poink M du l'a, eÆ Ds, Vi. celleo poin& fixe P. La Je— 
cante. tant [x code. des contakls deo la 1e Te. meneer. Ô11 pee M, son equation DELA. 
Æ + Y £. + (ES 


or celle ecanté. Devank. passer par le pointe P, on aa. 


mi + Se Ept ef, To 


CE une. velafion. entre Les coodonriecs de point M, c'eok Donc l'équation Qu lieu. Cm suppamank 


leg inDicco jo. 4 
| Lo E! + ÿ a +2, fi = 
ce qui eat. précisémenk l'équation 2e La polaite- Ne ont T P. 
Cette. proprilé. permek %e constuure La polaice louoque le poink P e&k 2 rieur la couvbe . | 
3 ° Cr un pourrk fixe P, menons deux secantea quelconque, ek jeta non ag onaferment: 
Leo point À intècoection. de ceo secantet We. Lx. courbe ; Leo poinb de rencontre de ecs dia- 
onafet -sonk- -ur- (x polaire du point P. 


. , 3 | ao De | ‘ 
(6 ele. POP ré ete peutk. “9e. Dem otker— COPIE. AL. JG # (237] 3 ILOLLA ET  PEZCOTLA.-- TITLE “EcoOTde. Deérnsnotiation. 


ai e 4 [4 SA) | 


443 


(281) 


5 


Lcopriètes fondamentales des polices. 
Ces propuickes, Dueo à Ve la fire (sectionce contcæ . an. 1683),, wcsultenk de. la doutle fume (2) e£ (20) 
TE, [439] qu lon peut 2oriner - l'équation De la. polaire. Q'un poink. 
70 dLooqu une droite buxrne aubour- d'un point flxe, Ho pôle Aecuik une dx cie five qui 
K fx pofaice di poink. 
ele oc une. droile. mobile. 

_Àæ + M Y + YZ =o, 
pPadsank par le point. P (Rem); 2e sol que. 


| (D) | Los +thYT+YL Te. 
de pôle de. celle. Droits. sera. deferminé par Les equation. 96: [440 
: ) , £' 
À M- Y 


On. obhen?: ta. le lieu 9e CCd pôles en eliminank À M) Yo entce Les Le spratene () ef (2), ce pe donne. 
(6) ‘ CIE FRE +2 £ _ 
celle equalton ok celle de- la polaire Qu. potnk (æ, +. 23) ; 


2° Loroqu an. poink parccouck rune droite fie € ee Tourxre autour d'un. point fixe qui 
cok fe pôle de fx doite. 
Supposons. que le. point (>, Vi Z,) de meuve. our La Quoile ke fine 
() Mx +NY+Pxz=o, 
om auta, par oule, | a | 
| (2) M, + Ny + Pz =o. 
Cr la polaix Qu poink +,,%, 2 &k 
| | (3) x, +YE, +af 
des equations (R) € (3) Qeleuminenf la polaice. Q un. nt quelconque satio faisant À la corihon à impor 
dee j &. L'aide 9e la twelation (2), éliminons %, par exemple, {2e L'éuation C3); il vient 
QG) a[M£ PE )+s (NE -rP F) —o | 
elle eok l'equation. e. la. polaire d'un poin£ quelconque . situé sur l la Qvoile fixe (1). 
On svoiE qu, quelo que Soienk x, ok 3, celle oil passe par ke point fixe Delermine par leo equahont 
M£-Pfise, N£-PÉ. =, 
olL. 


+? 1 F 
ET: £ 
7E\ x T\, 
(3) XL ON = Z_. 


—. ——— s- 


M NP 


, ’ ! : * ÿ Al ' un JE 
om ce oon£€ ler egatona. qui Qelecrminenk Le rôle: de la Dcotle (1) “Or (4 446 ] » JOTC ... 


Duoiteo conjuguée . 
Én encral , on appelle -drotteo conjutquéea Peux 9 Quoilco elles que Le pôle 2e Lun se lionive sur l'autre. 


LUE les equation .%e Qerrtæ Vtoilco 


(1) M x TTL ÿŸ +P? =, 
| (2) me+n-y+Ppx Z ©. 
de pôle %e la. pœrruere. -oeta Deleumine. par Les equation. 
3%? } } 
5 
M n. P 


equations. qu' OTt- pourra ecuixe, CTL. cenDank Leo Dette des cæplicileo 


A œ +BY+Dz - À M =o, 


B x + CY+Ez- An — 9; 
D&+Eyv+Fz- Xp =o; 


JA 
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OR AA, er 0 uËe, 
| TRE TMI TRE HE = 0, 
Puique Le poinf (x ,Y,4) Qoik 0e Feouver. sur la. Droits. (2). Ji {. on dimine. y Y2, À, enfte ces quatre Der- 


Te tes equation ce qui donne. 








| A B D HA 
Du BR C TL 
(3) = 0, 
D EE ?F P | 
Lee P, | 9 


on aura ainor la condition pour que Le pôle. %e la Duoile (1) se trouve. our la Voile (2). 
cÎoaix celle relation. ne chan eanE, pat lroqu' on Change MN, p A M, n, 8 elle eæpitme aussi 
que le pôle 9e la dioile (2) se-touve sur la Doit (1). | 
La cefakion (3) 0k donc Lx condikon. pour que Leo deuæ droilex (1) (2) soient conpuquées 
Œfreronx leo equations des Veux Droles sou. la frme- 
| G) Y=aAr+bz, 

@). | Y = a,x+bz) | | | 
Æ vuppoors. que l'une eo Vuoiteo, la 15° par exemple, passe par le pôle de fx Axoile de Cinfini 
cal. par- le centce de x coufe JE: (440). | | | 
A” puelion de. Le première Qtoile peur s'ecrixe- 
| | x, £! ++ Le +2£ 0, 
Ro VorZo) Setonke les coo’onneet. de son pôle. CeHe DE Devank passer par Le point 


) J 

oh so fe | 
‘ ? ; : — ‘ - 

on. ‘deytæ ayour Ry — ©) ŒÆ L'equation de la Pere Droits. poucca DE TaTlerler a la forme 


@) Lo “y + DA fe —9 ) 
9 OTL pôle agank Pour cootdonneez. (æe DD 77 TZ =). MOais ce Pôle doit 9€- houver- sur- la secorîde_ J'roi- 


TO ) 


Le (2), on aura donc. 
Ÿ, = 4 %o j 
Œ&, par suile, l'équation 0e la première droite. prer® la fêime Definitive 
DRE TIE 
ot | | 
G ie) (Ax+By+Dz)+a,(Bat+Cy+Ez)=0o 
entifions. celle equation (180) avec. l'équation (1) 2e la première droits; on aura 9'abo® la valeur-de- 
b en hRncion de À, que nou. n'eccLronat. pad; om anta, en oufce, la relation. suivante 
) : A +B (a +a,)+Caa,—eo, | 
Balle eok fx cation entre fe coefficients angufæiset e deuoæe droites "9" ucez Bu - 
qu'une de -£tes droit paose par- Le centre de {x core. 
JG. D. fe ana la faleur- 9e. b en fenction- De. 4, , on. cernplac- à, par a valeur- 9uile de la telation_ 
(5), onma _purisèmenE la condition pouu-que- [a Droite. (1) paose par le. centre De la coule. 
À eMTXLAUE OÙ eot intercomank 9e voir- comment celle relation. partieuliere (5) se dut 9e la telation 
générale (3) JO, [44 3). | | 
de eo equationx. do Deux. Qroileo eélant Q'aboD miveo soua la forme 
@) yvraæt+tbz, 
@) gr ax+bx, 


A46. 


A4 7 





La cela or. { 3\ cv. a Le 
À BB D a 
B CO  E —J 
: . Z ©: 
D EE } 
a, —1 b, 





ou, en Developpank 

| : ‘ aa, (CF —E*) + (a +à)(@E ED) + (AE —D°) _, 

® l+ah+ab@s-en)+(ah){(ae-nn) hey) 

Cxp LLTTLOTLA maintenant que la Droile G) 
A La-féume [9&: [440] remarques) 


pace par le ne; pour cela. i9enHhona- #on. equalron_ avec. une equation? | 


« | / 
| £" + À. £., ZT 9, 
Æ éliminons. / indelé mince. À, on. oblient l'équation. De. cordiion 
| Ta Tr & . > 9 - 
| (7) A(BE —cD) +b(AG-B*)+AE -BD= 0. 
(hi. poe : TLOTIA. ex ont D) aboid la celahion_ (é 6) “0 OUL- la forme. suivante. 


(8) | A, (CF—E) +(a+a) (BE — ED) + AF-D+b {a GE-c») +AE sn} | _ 


| | ZT 0 : 
+ Ja (BE —CD)+b (AC -B°) +AE -BD | / 


CL. & ad a. la celation (7), Le. cocficien | e. k, eo nul, eÆ,, et. vemplaçank b par- La valeur- que feuerek celle TTL _ 
celalion (7) ; L equalion 9e. con Sion. (8) QevienE n 


 . ! | So | | 
| (F°- AC){aa, (CE -E)+(a+a,)(BF-EFD)+Ar-D) |- 
| + [a, (BE -cp) +(AE -BD)}|a(BE _ CD) +(AE-BD)) 7 


" 


À] 
CU- CT if LT. 


he) j aa,{(st-AC)(Cr-E")+(B8.-cD)*] + (a+a,)[(8*-Ac)(BF-ED)+(4E-2D) @s-cr)] | 
10° | So 


. Le 
{ + (BAC(AF-D) +(AE-80)° 
C4 OL lon develop pe chag uc- parentheoe,, on Houve. COTILITLE- facteur COTTLITUUUIT- Le Delétmin ank A d k il role. 
GN A +B(a+a,)+ Caa, =o. 


C G.F D. 








TD > | 
IV: Loluises Reciptoques . 
« hit une coucle divecice D une. ceclaine came C; on appelle cowcfe polaixe de la œurle €, une 
& couche. C’ telle, que la Duoile. polaire Qun point quelconque. Me C', puce. par tappoik à la couche Direcice 
«D, got fangente a la. couibe €. 
D ne fautpnrconfore le denomination de coufe polaire que. roux empleyens ue avec celle qui à de em 
Plou ce Deja. au commertcemenk de ce- paragraphe, Dana. le can actel., la coucke polarre- C lune franofeumationt. 
Qe. la coucse pumalive. 
To on peeridtona. comme couche Qicectuce- D une couwc$e dau second. dre. 
On a aloa cells propudté réciproque: oo 


4 


Di C” eok fx. coucLe pofaire _de fx coute € ) Lx coutbe Coerx <a xfermenk fre couche. polaire de €’; 
ro couxbex Cet C' sont. -ap pefees polærces ceciproque. | 

P sure demonter celle pPopos lion. l sufe Æ 9e constater que la polaire (par tappool a D) dun. poin£ quel 
comque. De la courte € eot langente à la coupe C', où que le pole 9une langenlé à la coude C'oe front sur C. 
Jub M un point de C', et M'un point voioin De M; par hypothèe, la polaire dù point M et tangente 
la coute €, vai TP celle langente; %e même, la polaixe du point M'æEtangente à la coule €, soit TR ete 
fangente. %e poinE Q inter eclion, P, % cc deux tan erthos. sera. Le. pôle De la. Quoile MM, car- Les polaires Des. 
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Différento pornks 9 Line Doils PuosenE par le pôle. De. ccheé. Poule JC; [412 1. Supposons maintenant que; Le point M 

teolank fixe, la doile. MM’ hbuine aulour de & poink de manie à ceque le point M'4e 1appto- 
che. indcfiniment %e M; la. sécante. MM’ devlendta, à la limite, la langente en M à la. coxbec 
Cherchonx alors la Ppootlion. limi le. Qu pornk Pl; le. poink M weotant- fie, La polaire TP coE. ega 
lement fixe j ef, la Dioie. MM huinant autour De. M, s071. pôle. P Jéeuk la polaie, TP du. 
poink M. de point P 1018 Donc sur la igne TP, kil se houve, en même. temps, on la po- 


laire T P du poink M'; of’; Lieque Le poink M’ iend à 4e confonrce. avve. le. e. point M, la gr 
de 





T'P ler) à 4c co nleriare. avec. TP, ef la. portion limile 9 de. leur- poin£ p) interoection , c.& “à. 


point P, &t le poinE de. conlack. de ia. lan. ertlé. fixe TP. Done : :& la polaire. Fun point quelonque, M, De la 
{ co urbe € cel: lan gere. & la co:tibe c J ek -O OTL. poin£ de contact CoË Le. pôle de la ; en eTt M a. La couxxbe c j OIL. Le 


te polaire D'un Loir quelque, T, %e la comte € ef fangenle à la couche €, £ son. poirk de contact. est le pôle: de. 
«la fan ente en T à la courbe €.» 
14 


DL 
Lu prop iolea téciproques. 27 | [442] : eo polaires Dar les courbes % UZL. VECOTLÙ odte. pecrnellenk de teanaformer® 


AU. ÊT lemme. ET TUL autre. de manieie. a ce. qu'a 2e pont IT premier coires porièent deo Qroilés Dan. le. sec? ) 


el inversement; le point cottegporiank à une toile. el: le pôle dela. Voile, ef la. Voile cotxeopordank: aur-point 


coE" la polaire Du pornE. 

A4 8. cit m. cok P'ocdrce d'une coube C, nr pee Lx cLaose de sæ-pofaite tectpteque C'; eF inversement. 
Ca efE, m fat oûe. Ve la coude C, une Mile quelconque. L tenconheua celle œurbe- 
en mr poinh À, A, A, efoik Ple pôle (par vappouk à la coche D #x occordoËhe ) Ve la 

| Poil L; Le a À h a pour. pélaie une. langente à la couxbe €’, ek cells polaire. passera. yar- le > 


poin£ P. 


Donc auæ M pounk AÀ,,A,....A., cottesporQcont “nr langentes. à la couibe €’eb padoant 


par Le. poink P, eÆ m. seulement; car b'ily avaif pluc de rm far enbex & C'.paosankE par 


le poink P, il d atcatt, sur la Vtoile. L, plux de. TILL pornis appartenant aila- courbe c, ce. qui 





Te. peut Voir leu. 


| e Main. la droite. TL elant artbiliaire., Le point P ef ur poink jucemque. du plan, done, par ur poin£ qeterque. 


P, ot pPeuk merters HT larg erttes- & La couche C + TEL seulement ; par consequertk, TL eo. La claose. Qe. la coule € 


Re 2 Es coule Cine sous fx duo de fe coifte € 


cepraquement “ot TL eo € otdree Ae 


Le démonofcation col: la. mème. que celle. qua précède 
449. Caution de x. polaire Fetpreque À” UT couche du second de. 


Ji 


G) ED). £{x, y,?)=ax be ter +?dxz +2e yz+f2"- 0, 
JL équahion. De la couBe directrice. D; eherchont L'a eq üahion de la. pofaice réciproque. 9e la cuite (C). 

Qon£ L' equatron. eo. | | | 

@) _ CC) Axf +2B y +2C y" +2Dœ 2 +2 Hyatt —o. 
Ji, %, 2% sonk le cwconnéer d'un yoinE M %e la polaire proque €! La plaie de ce poink, ruse 
Paz. approik à la. cobe D, ce. 4.9. | 
x Le +YÉS +zf, 60, 
devca loucher la courbe (R); on auta Done O7 [377], api avoir ouppümé. les indices ©: 





A B D #f. 

B CE f< 
> , Y _ , 
u c “C' : TE : 
2) C) D E F £, ! 

| , A} A} 
© 
Oo | 





_ 4 / . + À 1. | r io # ?, ‘ 
ce une ‘wlafion entre les coodonneem. 9 un poin£ quelconque. De. la couche. cherchee € , ceok once É'équati 
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de (x potaice técaproque 
: L. u . ».., Q . + . | . . 
(nn vorf. que a. olatte. tecrproque dune éontbe Riu oecond oûdte cok: ados urte courbe du secortà side; œ que 


>) 


9 ailleurs coule Qu Hheovème pecedent, puisque une coutbe- Du. decord oûue. eok: de 2% claose cerprog terenk 
490! ovoqu'on prend pour coucBe -dicectuce la cercle 
| | L(æ, Y,?)= x 4" Lo; 
l'équation 3e la - pofaœire tecrpptoq ue à li forme. simple. 








À BB D x 

B OC E Y 

Ga) DE re | 
X V — + © 


chi Î on compare ce resultat. avec celui. que. a ele oblenu. ati Vo {4 27] equation (111) ont voik que [ équation - 
de (x polaire réciproque. d'une coutbe Qu Second ote (x directuce élank un caele Ve var jeun) à fx mème 
fe «TITLE algéfiique que £ équation “tan-gentielle de fx cou$e propooee. 

Ceperdan co deux equaliont TL cepreoentenE pas la. même courbe, cor- lex variables representent, ‘dar. le prernter cat? 
Les cosdonnces D'un pein£E; €, ans le Hecord cat, Los coo@onneer Q une. enke.. 

L equadion- (4) eok l'équation eñt. cootdonneer. - point %e la polarce. cpu 9e la courbe Qu Secorid oldte. 

(CE) A+ 2B y +Cy +2Dxx+2Eyz+FÉ —o, 
en. prenank pour- coucfe dicectiice le. cercle de. rayon AU. 


2. 
a+ "x =e. 


151. Chexchona L’ équation Tanqgentielfe %e la polaire céetproque de la couche (C), en supposank loujouro 
que l'on. prerid, pour- couxPe diceckaice le cercle. reel 
EG) sf+y-i= 
À &,,%, 2%, sont leo cootdonneez V'un poink 9e la courbe C, la polaire De ce poin£, par-tappodt au ceccle réel. 
(5) vera 
Let 71e); 
ck les ce donnees De celle Voile. oexonk. JG (ne) y ES (u = DL, =). de polaire. réciproque. eo. L' enveloppe- 
Qc celle Doile; Æ comme æ, & ÿe Doivenk. vétifier- l'équation de la couche CC), on on auta Done 
(6) Aut+92Buv+Co"+2Du +2E 0+F—0. | 
Cle demonshation eok. &e idemmenk applicalle. à une. coutbe 9'oûte quélemque, de LE noux conclurma- que. 
Howqu'e on peend-pour- courbe directrice Ce che 
a + Ÿ 2 ZO; 
C ? équation re entiele de fx polocire cécip coq ue de Fc ouLe 
(+) F (x,y)=0, 
DE 


(2°) £ (u,v)=o; 


c. à. À. qu L sf D intecpeëter- l’equation 9e la cœutbe dans Le ouotème- Det equakona. Tangentiellex., ou de teqaay = 


C 
Der les vauables. "X. ef COTIUIILE. cepresen Fan Lex COOL. Que. Doi. 





a ——— Eee 
SI Coordonnées Hilaterer 2. 


nat CC 
Fe SEC 


[° Éuation des polaires. 
145%. | CT La Défrilion. et polar. Ii [4 439]. | 
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cloif Donne Leg nation. 9 une courbe quelconque. en co0 données luilatôreo 

| | 6) ER YZ)=e; 
MX, y Ÿ,, 2 oonk lee coodonnees V'un poink fixe P; X,N,2, cellen 9 un point rue x pus our la oéante ; Xi V2, 
colles 9: un poirE 9 intetbeclion. À; %e la secanke. PM avec la coutbe ; OT aura 26? {9o] 




















[ ÀAX, +X 
X; = 
A+ 
LV +Y | MA; 
À +1 À, P 
XZ, + Z 
23 — J 
| À+1 





“D 


Hoi cwodonneex Xi » Ÿs ,Z: 


1, Vevank verifier l'équation de la courbe, on. a. 


FAX, +X, AV +Y XZ+Z2)=0, 
ou, en. developpank” oo | | 
6) LÉ, 2) FAT LR, HVÉS +2 + HAE LE LE +2 A }+ C2) =e; 
celle équation Aékermine fec valeurs -dec me Le ppoda en feoquelo 2 couÊe, oupposée d'ocdre me, divioe fe 





PET MP. ; | 

D ape. la. celation. (rie) Ge (429) ] qui Défi la pol aie ch La sq riftcation (2) Qe.la condlant À. 

On obtiendeæ £” equation de fx (m- P} 2 pouce out de Lx pofaice d'ordre P di poirke, €TE cqafank à Ce 
Lero Pi cofisenk de AT F dans l'équation (3). 

LD apte cela, OT AUTA- : 

1 our l'équation de fx Aroite police du-point P(X, ,%,,2.) 

(4) xf.. +YÉ +Zf, 

2? Pour É'equation de x. comique polaire du poinle POXZ. ) 


x 2 » }; 1/1 
G) RE HE y +2, 7 PRE x 2, YA, = 


CE aire de du. 
3° GP y ?'éa uation de {x- 16 1 # polaire où -de x coude dec conkxelo dec tangenee merde | pe Ce poirk> 
GX, 2): 26% (405 | 








6) XL +R +Zf, = 
4 On à a enfin la. relation cemaiquable : 
MA. MA,.... MA, £ _ Y Z) 
‘ PA,. PAS... PA Yo) 


Remarque. DA «lation. (5) DA (109) que. doiwenk yeutfier- . cooQonnea dec poinlo 9 infection. ef Des poirnh Doubles 
expume que. la conique. polaite e ce poire se edit à Deux Qroileo, inoi 

Lx conique polaire d'un porrk d’ infection en d'un point doufR D € edit -« UT. _ système. de deux 
Aortes, 





IL Épplication au coutbes du Ébecond ordre: 


Â 5 3. JT equation de la. Droite. polaire 9 un poink (X, ,Ÿ, Z,) «lative. à une cutbe V1 second oûte, 
| | Ga) ÉCX,Y,Z) =o, 











‘ ! 1 : oo . . 
peu s'ecare- éout L'une ou L autie. 9e forrreo sruvanteo 


@) xE. +YÉ +28 


Ze 


Âl 


Oo, 


(26c) KT, + YÉ +LE, 








AA. 








du poink P. 
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7] c3k facile de Qemontier., enr de-vetyank eo cootdonnees Écilateres, A pcopitete (32) énonçee au Jo (44) } savoir : 
jt. par un poink fioce P on mene deu. pecænteo quefconques, ok et fon joint dtag onafiment Lex points 
d'intersection_ de ceô Decantco avec Ce coute, eo poinb de. cenconkie. deo diagonateo bon sur x-pofaice 


GB enona pour Frangle de reference. Le triangle foime par leo fangenteo menees du point P la we - 
9e conback AB; l'équation de la courbe Qu oecond odte. sera 

._) XY =7* ; 
teoultat. quo Du de l'équation. genécale en exprimant. que. la courbe touche PA el PB en-À el B teopec- 
tivemenk. | | 
«Soient 





455. 


156. 





ln voolvank Len equatione. () (2) , on. Houve pour les coo'donneco eo point 


@) Y=XX, G)Y=LX, 
Leo equahona- des Deux. Vecanté PE PE . 


EF; 


{' = XVX, Z —-XVX, 


Y = ÀX ; Y= AX 


GP Les point E, EYE, L ouffira de. changer À en À, , ce qui Donne- 
Î C ‘ 


E 


{. = XVA, po os 
1 Ÿ = À, X ; î 


Y= À X 

equation 9e Ja oile EF, sera 

X Y Z 

6) GE) | 1 AvVx | =, où XVXVR, +Y-2(VA +VX) =; 

a 1. À VA, | | 

pour- la. Qvoile. FE, , il ouflita de. changer Leo signes Deco rddicaux VX VA, ; on à alouo 
QG)  ŒE)  xXVAVX, +Y +2 (VX 4VA )=e. 


es coo'Qonriees Qu poink 9 intetoection. ee ‘deux Q'coileo EE, Æ FF tft L' equalion. obtenue. er. «ebcanchank mernbce & mem - 








bre. les pate @) ŒÆ (A4), c. a, 7. 
2Z(VX+VR)=e, où Z 20 

Donc les Deux. Vroiter EE,, FE, se coupent sur la polaire Z —o Qu porn P. 
Le TITÈNTLE. ceultak de conolaléra à l'éqa des Droite FE EF; l'equation. De la. Vcole ETF, 5e Deduira- Je celle Ve la Dole EE, 
en 1 chang eank VA. en - VA, j ce qui donne : 

(Œ+F) -XVAVA, +%-2 (VA-VX) <o, 

(E,F) — XVAVA + Y+Z(VA-VR, = 0 
Q où. lon conclu. ertcore. ,) À ? en refranchank membre à membe ce. 


Brian (20 conjuque0 par cæppo dk & sine- orgue 
ln. Hctæn gle cor ik con que pa cæppock Ps 111€. couc$e du. second ocdre, Pordque, par rappork & cette couxbe un 


| quefconque der sommels -eKk fe pôle du côte oppose. 


170 ‘ 
Ces Hriangleo Jprecentent de nomlreuset propuielen, out. en cenconFiecont- quelquico 111166 . 


Coniques conJuqirées par etppock Æ LT hiangle 
Tbne courbe du. Secor? vidre. cé die : corp ruée par tappoik. 4. ur. Hiongle fixe, Lor. sque Le. angle esE conjugué Par tapport 








d celle conique. 


etchon. Î équation. gérée dec couttbes Qu. second otdte. conjuguée) Pa tappok a. UT. fciang qle fixe » CI ? 


choisissant ce. hian le. pour fiangle 3e. céfence. 
equation gel. ‘des couxbeo. Au Decori otre. rapportées ail Riargle: ABC of 
() aX4bVÉrcez +24 V7 +2eXZ +I2LXY 0, 
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da. polaire. Q'un peint (X,, Ÿ, ! Z,) d pour equation. 
1. ) €! 
. LE, + Lig+zt, me 
le paint À (Yo, Z =) of avoir pour polaire. le le BC, c.à.9 que l'équation 


J 
f. =o, où AX+FY+eZ —0, 


. J | ’., - 
Doi cepresenter le côte BE où X =o; on aura ‘done 


f =o, 8 TO, 


| PA poink -B (2, —o, X,= o) doi avour- pour ppolaitce le côte. AC, à 2. que l'equahon- 


fo, où FX +EY +d7Z TO, 


Qoik: cepuesenter- le côle AC où Ÿ =o; on anta done. 
| f=o,d=0. 

On voikque ces conditions étant templico, le poink € octa nécesarcement le: pôle du Sté AC. 

d'equation generale des couc$es du second -otdre conjugués par cappoct à un. baangle fêoce (pus pour ian- 


| ge de téférence) eo Aonc | 
Lo &) a X +R Y +eZT 0; 


cz equation Te. ceniféime que Qeua…. paraméftes atbifiaires. 


| Loco que. eue. Heiangleo oonk conaquéo pair tappotk-æ une conique, ot L'on fait passer une conique. par? 
| em . conique-pævoera- PAT 


Les Wois sommek d'un des Hciangleo k par deux eo sommel de L'autre y x 
Ce gère sommet de cet auKce. 
CR onona Le premier Des hiangler Pour- friargle de. reféxence ) l'équation 9e la. coniq LLE fixe. de1a. 
| G) | ax +BY' +c7" oO, 
a,b, c élank Deo conctantés Donnée. 
eJoient A,B,C Le 2% hiangle, e (x,,%:2,), 
Cherchona d'abo® Les corditiont pour que ce second hiangle ootf conjugue par tappocr. à la coute (). 


Ô 
La polaire Qu somrrrek À, e6k Ho (453) 


CR, Y,; Z,) res Ya) Z,) Les coo- onnees tespectiveo De 40 sommes À ,B,,C: 


aX,X + LYY + € 2,2 To ; 


1 faut exp'umer- qe Les Ssommel B, ,Q » Don “SLT celle. Polaite.; il faudea de Mmerrie. ecpu-mrer Le Lee somrriels A, ekC, Son 


8. 
OUI La. p olaix e ‘du pein£ B, ; ainé que. pou” le. somime Cs Goutex cer conditiont yeconk cemplieo » L'ém. a. leo bcors relations 


ZX | (QD aXX +EWY +eZZ, =o, 


(3) aAX,X +HbLY +cZZ =o, 


À Ce. 
C, | 
Be / | D | | L 
À (4) AX X,+b NY +CZZ, —.0o. 


- ‘ - . . . " -7/ . ; 3 L . 
Or, ‘èe. Leg uation. qerétale deo couxbecs Qu secorid oidie en cootdonrees Arilateres, aTL conclut. que l'équation. generale. des cont 








queo paosank par Les Écoco somrrels DEL Iriargle 3e «€ ctence- ABC eo: 
Ceuivonr que celle. courbe Pace. pa Les Deua. sommzrls B,. of: C,, on aura les coritions- 

À YZe FX Z +VX, Yo, 

AY, Zs + M XoLa tv X, Ÿ. oO... 

Én eliminant À, M, Y, cnlte ces Fois Verrieres equahone, on trouvera. 
| TA ZX  XY 
EG) | Ye ZXe X% | =o; 
V Z4 Z3 Xa X3 Yy 








+ . 4 | « . 
ce eot. Leg ualion. 9 une contthe. Qu oecond ofte paossanE parles ang poink A,B,C; B,,C,. 


, =" - F . ; S 4. " | 
Vo oua. allons Veriontier que celle. cottche. passe. neceosaitement. par le sommel. À. . 








Cour cela, Hirona. D'abord X,, Y,12, Vco équationt. (3) & (4), on a 


PA 


139. 











ax. bY CZ, 
(6) V2, % Ze Za À E Zs Ke Xe Y3 —À3 Yo 
. M UT . ee 


fiactiona. (6), il. vient. 
YZ XX, M, + ZRVYITN, + XYZ,2E, oO. 


Hiemplaçona. _ j maintenanE X,%,2, par Les valeuro X,, Ÿ,,2, que. féurniss enK les velati ona (6), on ay 
Éeurr- DT, N, Pl u 











XX, Ve Le Za | | 
cu + —— ——— TO, OLt- AX,X, + Ve +FC2,Za — ©}; 


be A € a b 


cé qui esk une iDentile 9 lapret. la celation (R). Done .. 








58.| Ehécrème sur Les coni igué 
PLI $ . FN eOoTerrLe DU COTES er 4 iLeco , 


AT 4 « J + “ u , e- ’ , n : . 
J Î J & LLTLE. LIL inife. de. contq Led cer Kg uees Par tappoïk {LL un fuang le. el Pasan 
Û £ C . 


/ L : - 1 1 . 4: Un 
D un auke côté, en Developpant L equation (6), «FE en inkodiusant Les lettres M,,N ,P, qu tepreentenk Les Denominateurs Des 


. a : Î >. 
EL. SUP PULITIAI 1 Le. fac _ 


Par HT. poiruk 


M (X,,Y,, 2). atbiliaivement ch OLOL; on m'alta, ef Jet enlie les in éléeminecs à,b,e, quela- 


seule relation J6Y (156) 
0 a x + +C2Z, — 0. 
Done. eut eq a? à la relation G), Les coniquea 
() ax +bY'+cZt —o, 





posent Foukés par co Hrois -æulteo point five 


| X d'a Z 

À, LOTIR TT TT 
X,, Ÿ, 2, 
XYZ 

Bi —=—=— 
x Y 2 

€, . _— TE ———T———— ,, 

X,, Y, Ze. 


s 


7 : , ‘ 27 «7 ee a . 
Ces loi poinls sonk..factles A conoliuite. el 


on£. LTTe postiion. Cemax qua ble; 
& cfoigrons. MA, MB, MC; Les config uece harmoniques. Des dtoites MB cel. MC, par 


x . e h 1. 7 . | . . 
& MA, ce &f Le poink À, ï Les co] qe harmoniques Des Dtoiles MC ch MA y Par ap pou: auæ- 4 
e 


€ 


& M B ; co Le. poinE B, ; de. TTLOMLE. , Le poirk €, eoK: L intecoeclion. cé 
| Û 
( ALIM ang Les À. ÆB; Le point Œ, se Tbouve. out MC, 
Ces propriete. se. conotatent aisement : 
Clinsi la droite. MB a. pour. equation _ — - —O ; 
. Oo S 
. , / e . L 421 X 7, A © 
| EC Ree harmonique , par ago pork d- [ angle B, D ELA. & + —@, Ms [84]. 











- , o . 0 . LL n D 4 L'a . 
| La. Quoite. MC «x. JOUTT &. ualion À TELE TO ; -04A conjlic LLee. barmor ite- DAS JOUE. cL. L'an le € DER. HE TE 
| 1 Xe Yo | ;] > CA Îf d / KO 
deu. Qroites | 
X 4 XK Z, 
X, % X, 
: . 1 DE - 
5 e coupent our la. Droile. MA, Dont L'equation SE. 
Ÿ Z 
TT TO OT OO 
Y Za 


s / . 1. re 4. ne - - +. j | * ‘ 
Æ les coodonnees ‘à EL poink..9 intéroection. de ceo Écoia. Qtroites von£ cclles Di. poink À. . 
Dangers pofxires véci 
« drærrq 3 polaires cecrproqies. 


) eue. fran leg. ABC r À, B, C, vonk: "à ils polaices Lecip coqueo / ovsque les sommets De L'un 








f . . 7 7 1? A | . 
(par “appouk & une conique. Donne.) Leo pèles eo côLés de L'autre . Ci nsx. 


Cap pork aux. ang lee B ec } DE. COLE) entk sur 
C . | 
"7 les Ce A se cotrÿo et£ jus” 


. ; ] . - 
4 PTE barmoniques Je. MA MR » Par” cap potf 


oo... (Dr LCA 


5 onl es el eclivement” 


(90) 
| | À veta. le vôle 2e. R Ç y. À, sera Le pôle. de. BC, 
B sera. le’ pôle de- (9 À | p e£ Leciproq Ë B vera Le pôle %e CA, 


C Sera le pôle 2e. À B, j €, Deta. Le. pôle de AB. 


9% 4 € (1e « « 
out. enonceionæ Les Den. ptopuicles ouivarites : 


« co vroiler que pignent Leo sommets cote pondanh, ce & à. Les droites AA, , BB, , CC, ; sonkE concouxarties. 


« des intevoechont-des côteo oPpo9e , ec. &.9. ce, B, C,), (CA, CA), (AB, A B,) oonk Écoit point en ligne oil. 


ua Qemonokcation de ceo 2 peoposthont. 2e. fera DAT. Dfisulté, en. chotoiés ant L'un des Hang les, ABC par exemple, pour tangle %e- 


refei ence.…. 


À'equation de. A conique donnée. sea aloco de fre 
ax +bvaczt+ 24YZ +2eX2Z +92L XV —0. 


Les equationt_ Des côtes BC, CA, AB, sonk teopechvement 
. | X —o, Y=o, Z=o, 


LS } _ 
ek cellex Dex ôter B, C) CA, , À, B, setonk_: 
B,C, : 3 =aX +£fY +eZ =o, 


CA, : 3 F =£fX +PY +47 —o, 


AB: Lf, —eX+AY+CZ —o. 
« l'ude de ceb frmule, OTL. constatera immédialement Les propucte- énonceer 


= | 





Sin Canations tan gentiellee?. 


[° I Définition des oubes pofaises dune duoite 7? 


60 AT ici. h Defintion_ que TLoUA4. Jonneronsr_ Dec coutbeo polaires 9 une. Diote.: 
La Dir une courbe de classe. IL, & une. droite D, fixe daté 3011. plan ; pas ur poinE£ quelconque, 1, % Loroite D, TLeILonit 


« à la couxbe Des fangenten. IT ,IT , IT, ; put, pa - Le. poin£ TL, imaginons une. droite. LL, Elle que-L'on ait 




















| | 1 = 7 7 d 1 7 
D À = 9) 
P + Va bang DIL tanq DIT, Lang DLL. ag DIT, 


| Far DIIL E ten DUT, 
Li L' “enveloppe 9e. la doils IL 1e fx polaire de p7* Lxose alt Cr (n- P}°7 ,) pofxice 9e la Qoik D. 
7 si 
TT nl De. plue, 


& Le somme. © s'étend à ous Lo préduilo P ap dec Viféencer | 
_ Pr. Eng DIL Loc DIT 
« Leo ang Les DIT, Jowent Cle. regadée. comme -pooilifé ot megatfs, ouivanE, qu'à partir %e la Dralzn, 


ils sont Parccoututd_ Dark UT ent où en “ser confiaice. » 



































& - 
On peut Donner à. la relation (1) une autre eme. qu'il eol- emportant de conoidéter na 
- 4 GCosBTL G DIT; _ Sin DIT; DL Din DIL Co DIT: 
| PTT in DEL : Sn br, Gin DIL. Din DIT; 7 
e a. | Lin (DER Din) 











Eng GIx ang A “SU TL. oin DIT; 


dx vernarque Ju %G$ fn} es applicalle aLoC- sigle) OTt a- ain ôt- 


en 


DEL + LIT +T ID =o, 


| CE ET 
il DIT; - DIL = LIT; J 


| | . du. 


& ee 

















| (2) ER . TT The ° ms 
| ‘ang DIT. teng DIT; 2e DITS Him DIL 


/ 


62,1 


(9 91) 





















































eJulstiluant ces valeurs Dane La velation Œ) le facteur — Qwépardik, € il veote 
| Din DIL 
Din LIT TT ÉT: 
Din LTT din LIT 
(xt) 3; sis un . . de —- 2 .. su FE P To! 
P  DinmDIT, in DIT, Ha DIT, 

OL, el changeank Les pigrreo 9e Fons les facteurs: | | 

(xx 8e) 2; - —. - _—< —+ —o. 

Din VID Du TL TD Din TLID | 
Cn parliculier; Lx Dire de. qe classe ou Ce poinE polaire de la droite D, seta defini par la velation- 
| L LD 1 n 1 
_{) = = + a ++ = ; 
Te DIT Le DIT tœna DIT 
Ang DL Veng s  Ag0 e 9? n 
ott- | 
° | . TT e TT a 
_ Din LI T, Din LIT, nuLIT, 
(Érx fee) — + "+... + _—_—_ _—— 0. 
Din T ID Din T, ID Din'T, TD. 
. | 
L° (CHoido NILCCA IL, © 
261 I out allons delccminer-, dans Le oysteme- Des cootdonrienr- L, 0, Les equations des pofaixer 9'urte. Dvoils 
doit l'équation. 9 une courbe De n ne lasse. | 
(1) £ (u,0) Zoo, où € (uv, w) oO, 
! . » | | , es . | 
Soient Us ,%, Leo cootdonnec Ÿ une Qroile Donnee D; u,,6i) celles Q une. fangente- mence. à la courbe pa ur poink queleon- 


qe, À 9e la Voile D; U, Ÿ, celles Q'une Voile IL menée. par le point I. 


Ji L'on pose (o efant l'ouigine des cooiennace ) 








sir LI T'; DIN ÉTD 
(2) | À — TT : ° de } 
Din Ts LID Sin OIL 


Lea. cooË) ornées Ui ; Vis de latangente LT Seront JG? (122) 





oo Lu, + À 4, ++ 


À +1 = 








À +7 


| VE ous. pouvor. substituer A ce EX pLe69 Lont- Les. suivantesr- 








ui  Xu,+Uu vi Lo +o 
(3 fi) TT — D — —= - ) 
wi Low, +w 772) À +4 


a la condüion de. termplacer- SO ; » W) par- 1 1, Cu La fin. ? Qu caleul. 


da d'toile IT; touchant la coute, on * Qevra awoir- 


€ } , 1 TO, 
| WP 


Wi 








ot 


> 
f CRU, +u, Le, + 6, À + w) 0 ; 
Lou enfia., en. développank=: | 


(A) X° Lu, e, we) + AT Cu Ho, +w fe, )+ 





+ (ue Es + HE, +w£ D )+£ Cu v,w)=o. 
D’ aie la valeur- (2) de À, OTt vork qrie le font Îe. a" À JEca Le. premuer- Mmembce. 2e la. elaton. (IL), V7) {Go}, mail 
lie Par EC done. | 
“Din OIL ‘ 


À" cg uæhion de Lx polaire de p* me cfxsoe Loi de x (n- —p) ème. 


17 pofaite de fx droite (az, Vo) >) s'obHen 
dia en cgafank + LA Léo Ce coef iaenk de AT P dansé F'equation- (4) 


A?) e 7 7 . AU-T 
12. Can cg alank & evo Le. coefficiant Je À » OT à. 








C: ot eg” égaation du point pofaice de ee. dite D … Vos ww); elle cotxeoporià Aux celotione (LL) ou (11162) TE { 160) 


(292) 


Voir pou le cas acliel la temarque. Q12. JG? (123) 


4 D & } 7 F° ’ hR- | 
Cr égalant a Xexo Le codfécienk De L è. OT di. 


> 1, a ec 5} ” ‘ 
(6) ui?” + FE + € +HOuof +Iuwf” +929" — 9: 
Lo u, o Vo So No eve LE Dn (22 : © fe) / 
c'eok l'équation de Lx pofæire ce 95m * cPasse. De la ? voite. ( | | 


Œ ainoïi. de sruile. 


e 7 ?. 
Ex Ca égalank a xeto Le coéfcient 2e À ,on a. 


y Vor Vo) 


(7) u Li +6 fo +wf 0 ; | 
c'eof. ? equation de Lx 1°; 5e | pofxire, où pofaice de (nn t'ai fase ; Les Fangeneo. aito. - porno ot la Droite D Loup e. la? 


courbe kuchenk Ta 1% polaire de celle Moils 964 [113]. 


Ji. l'on prend Le. pruoduk. Des tTAacLres de | équation Ch), oOTAa) EU qqa à Ja. Pgrheten (2) Je À 


+ (u, V, W Jin LIT, 
@) ) 


Din. ÊTT, 
+ 


OU ÊTE, Sin GIP 
ss 2 J 
Din DIT, Din DIT, Din DIT DIT. Jin GTI, 


T eo Île Point e rencontre Tes Deux ‘droiteo I (u, v, 0) eE D (Le 3 Lo we): TT 
le par le point? ; © eo lou 











£ (uw o! ns) 








/ 
EE L, -sond leotangentee menecet À la con 
# 
LTte Qes cootdonnees, : - 


D Ü 
Cette relation 1) Qorine 11e. 


signification gométrique. 9e l'expression. EG Y, w) , Æ peuk conduire. à des Theotè 
Lier. - vaties ‘ | 


otèmer 
| 463. Courcles de Q eme 


3 


c£asoe. 
- | nc 1. ; ‘ 
Ja la. couxbe. ef de 2° classe , Doi Hot. egtralron 


() Lu, +, 0) = AU + 2Bue +C7+2Du w+2Evw +Fw <o; 
1 ; 

P equation ui poink polaire. De. La dtotte. (u, Vo) We) peuk se Melle. sout- L’ une. ou. L'autre Ves DEMLEL suivante 
| £' 

(2) af + G €, + ww 


w, oO) 
@xs) ù, g+e L4+ of, 


To. 
des ce Hangenleo AUX. poirio OL la 9 coule. (Li, Vo So). coupe la. cicle Q), Qoivenk Passer" par r le pointe @), Jon (162, 3€); 


al résulte de Là. que Le. poink pofaire à. ILE. droite L'e6F aufre. que : Le. pole 9e la Droite, Le mot: pôle tank prix. Van 
le sent. Defini au SI, JE | (49]. 


NO aix. celle, coïncidence n/a lieu. que. pour Le. caa. des couubes de. 2 3 Laisse 





s 
RER | sr 





Ur Csordonnees bilatéses La VW 


Ÿoir- la Defr rulion eo ; polaireo D'une Vooile JO (ace). | 
Soit Jonnee l'équation fangentielle 9 une couche, en coo donnee. builatèter, 


| _@) £ÇU, V, W) =o. | 
À. LA Vos No) son£ Les cootdonrees Dune Q'corte. fee); D, Vi ,W ; celles June 


161. 


ente. T; mertee. à la. courbe. par 
LL point. queleonque. TL De la Quoile (D): U,V, W, celles. Q'une droite pagant car Le ; Point I ; oO Alta. Bi (142) 











À D, + U 
Lu nus } 
P. 
| AV, +V | Din LIT, 
(2) N Vi = — jy où À = — TS 
P | LT 4 
AW + 








| MWi — 


_ Les coordonne D, ,W dev: «ont villes L' equation. de la-coutle, oæ, el subohituant Les valeuro (2) ek ave- 
lppanE: 
G) AT PU , Vo Wo) + A QE, +V4 + EN 


CE apouen. la nelatior. (fie) JG$ (AGo] ; envoi que: 








si ! F _, L 
“+ A LEMATASLETE £ (UV: W)=e. 


A66. 








On. tien dreaik Péquation de fx. pofice de: pre chose. où de £x (nm D? D ‘polaire de fx droite (U, VW), 
en aan à ao fe cofictenk de ATP dans Ê équation @). 
D apré. cela, on Houvera- 

17 Eur Féguation du point polaire - de fx droite D(U, WW) 


(4) Uf£, + vf + WE — ©, 


Ù, ô 


. 29 Gf our L'equaton de. fx_polxite de. 9 eme casse de ee Axoite D 


G) Ù'£" 4 vf WE 4 2UVÉ SL +2UW Lavwe! = ©. 
“e “o Wo 


; BUT VV We Wo TWo 
CH ainwi De nulE 


3° Pour leg uetion da. Ex 19% pofxixe., a lag nelle HOT. largentes Les Qrocteo qui. HouchenK. la. couxbe. aux. poirnis où elle 


(ZT cpee. par La. Droik D: 














6 v £ rws = 
(6) U, + VE + ME =o. 
À? €. Cr æ enfin la. celation cmquall. 
l Din LIT Sin LIT, vin LIT, _ Cu, v, W) 
7 su. 
Din DIT Din PTE, | Gin DIT, £ (CL, Y EN) 


Remarque x relation (G) ?u 0 (4195) que Doiveni.. k vérifier | e6_coc ton rrecs De tangenteo anse. point) de cebronssemenkD 
e£ Des fangentes rate expume que. la polaire (5) %e 2; * classe 0e ét à Veux points. Clinei 

Lx polaire de 27e Lame d'une Hangente de refroussement où d'une Hengente deuffe se vuik & un 
Pujotemte de deux. points | | 
Coucbes de 9e » chxose. 

Le mation Qu pont polaire Q'une Quoile. (U ,, ViW), Par re à une. cauxbe. De 2% close 


oO LÇU, V, W) =o), 
fu J ! . 
peut Q'ecure. -DOUA.. L UTILE. OU Lautte. Des Moux. formes 
(2) vs" + vÉ + = 
| ty VE, Wfw o, 
f x ? . ; LL. .! 
(2 Cie) U, fr + VE + ML y = ©. 


Consteuction Ai point polaire. d'une droite. 
GPar un poink quefconque I de fx droite D donnee, menonx. eo deux Earrq entes IA IR à Ex cout£e; par 
Ar second poink 1 menons de Même co deux Kangentéa. IA’ et LB’; fes duoitez, goigrank (24 point din. 
Leroeclion. de TA avec L'A', ek -de TB avec T'B: ou de IA ave. l'B, el de TB aveclA', paosenk par un -poinK 
Pie P, fequuet of Ce -peink pofaice de fx droile D. 
Rae pour-hisigle De. référence. le hiangle fume. par laits D ok les langenteo auæ-poinls où cell oile. rencontre. la 
couche; an Dduita De l'équation. géréale De6 couches De 2° classe, que. l'équation De. la courbe. sabifaisante À. ces cornditeona 06€ 
‘GO vv=W", 
out - dwig nerona. par M,N,P, les sommes U 0 V=o, W=o; D itians le 9e réféence. D'aprer le Ir (165), L'équahion- Au point 


plaire Qe_la Droite MN où (US zo, V=o) sea W=o, ou le point F. 


lefaient. 


| @) | V=XU, 6) V= AD. 
Len equationn. Qes era. point Je I', pus our La Droite. MN. 


Cr “esolvant. leo equatione- d) eÆ (2) "a pui Le équatienit- (1) el (3), ait. obliendron. pour Los cost anstees 











Des tangentes | 
[VE AD [VE XU , 
TA —  IB. — 
(= +VAU, W=-VA.U : 
lus J: jo 1 J 
TA us LB 
W=+VA.U; W=-VA.U. 














(291) 


équation Ju point 9'intersection De0 Jeu. Quoites LA + TA’ Dero- 


G) 3 X'VR' =, où (@) U VA VX HV-WVT + VX.) = 
| , a vx | 








l'équation ou poin£ 9 ‘intewection_ Deo dcoites LB et TR’ 2 'obten9ea_ en changeant Les sine de VX CNER ,ontéouve ainét- 
@) (H) TVA VA 4 V+W (V4 VX) 20. 
Ji L'on: “elranché. membre a Me bre Lee équations (4) £  (), oO aura l'équation d'un pan£E vilae- Duy— la. Qroile HG ; * OT on Evot1- 


ve airwi- 


3 
1] 
© 


la. Droite HG Padse Donc. par- Le painE P. 
CG IL Pare VX, en- VA. Dane. Let épuationae (4) eÆ (5), on. oblierdra_ leu éguotions @eo poinb H° ÆG, intersections \arpectives De. 
IB avec IA, «F De IA awec- IF j on voi encore que laroike H’P' paose par” le point P. 
, | . 
OD no fes cowxbeo de 9 me chasse, fe-poink poire DO (460) d'une droite + conforid avec. {e pole. Jos (429) de 
Lx droite. | | 
Een allona, comme. edeteice. ‘de calcul. ile celle propridé pau LIt- calcul Ditert appliqué & l'équation générale. 

Ve uaton. en cootdonnescs - point J'une. courbe Du Oecond oQe. ant | 

G) _* (x, Y z}= a &? +by +ei +2 dyr+2ext+ 2£ x yo, 

l'équation Fangentielle “Qe.celle même coutle. seca JO (427) 


a f e u 
| £ D d + 

@ Fu,s, w)= Z ©, 
e d <e w 








ehoient ,, Vos Leo coodonneeo Q'une roue D, son . équation DELA 


Us L+ AY + WW Z = 9, 
ck" son pôle, pPar- cappork a La courbe. (), “À ELA. 9élermine. Par Les equatront- 
£? fr 











- x n° Zz 
{31 k TZ _ TT k ee } 
Us 
fax, +fy,+c4-Xu, =o, 
(3 Ge) fx,+ by+dz,- Le —o, 


| e &,+ dy+.cz, — Lw,— 0 
CA 9 eq rank par % » Po Z; : Les cootdonnees Îe ce pole , do cqualron- lang entrelle D EXA-- 


L æ, +wY + W2Z, T9; 


| 9 oiL L'on Jeduuk en éliminant 2% ) V2, ER ces. je quabue equ tafont- 








cf ee Ou, 

| £ Bb dàd », 

Gi) e d © &, . 
u ÿ sw oo 


À équahon. (A) 0E Jone. l'equation tangenbielle. Ju. pate Qe la Droite: D, par. “apport à La courbe. f (ac, Y,+) —o, 


Chexchona maintenant L equalion. Ju. poink. polaire de. la Droite D GTR } Wo) pa cappork a La couche (@) . 


(@. o-a, comme. il c0F facile. de Le vérifier 





, . f ee ) a € uw a f 1 
a D dog) | 
El F,=- b a V } 9 F, — | <£. d (°4 ) NH] Fée — TT £ bb VA } 
d € ww | e €  W e dÀd 








dé 


Go5) 


ef comme. l'équakion Qu pourk polaire De Lu. Jroile. (u,,v,, &,) &E 


u, En +GE, + To, 


or tebrouve ewidemmrent l'équation (a). Donc... 


68.| Cquation. generale des contes de 2 °me D chasse conjuguéeo par rappotk æUn frange fixe. IG *[456]. 








re 
OP non Le. diangle. fixe pou” angle de. fée. ABC; 5 l'equatron genérale- Des coucheo 9e 27 * classe. eoh- 
A) av 24 LV°+ cw° +2dVW+2eUW+2f UV 0. 


de poux pofaire J'une drole. (U, VW) a pour Dre 





ufr, +VÉ, FEW | 
Loue BC (V=0, W,=0) Doit avoir pour poink. polaire Le point A, e.à.9. que l'équation 
| | f.,=0, où AU+FV+eW-o, 
Doit représenter le poink À où U=o; on à Done | 
| fro,e-o. 
a droile ÉA (= 0, U,=e) ik avoir- pour- poink. polaire le point B, e.à.9. que l'équaton- 
| £,, —o, w ÉUHEV + We, 
Doit tepvesenter- le pounk B ou V= 0 ; on a one- 
f —o, d =o. 
| On voit que ces conditions. étank templiax, la doilé. AB à nécesoairement le point © pour point polaie. 





| À equation generale des couxPea de 2° me cfxose conjuguer pa cappork æ un beicæen.gfe fie ee, Lorsqu' on. peer? 
| ce fuangle pour Huangle de référence: 


- . 2 
() a U* + by "+ cW =o. 





Cle équation ñne- renferme que. Deux pacarmeken- achiteaices…. 





.. 


C h a pitre IT 
© Rints el langentes muulli PP" Les. 





SI Pi muRipls. Epations erl coocdonnees - poink> 


On à QE qu'un poinE P, silue sur une coucbe- 9 en ML, &k ur poirk nr2 d'ordre p, re 
Hecante quefconque , Padoank. par ce poink., Y tencontre fx courfe en. p poinb coineaidant avec fe ponts 





P; par ouwike, celle oecante ne «encontre p£uio Ex couxbe qu'en (m-p) point dietireto a pou PF. 


Un point multiple 9 ste P eo. lujoure l'intersection ‘de. P bianches- celles | ou imaginai LEA. Qe La courbe cha- 


cune e cet branches possede une ende-puopremente Que au. port P, ca. 7. une. Voile passante par- le © 


poirk EP par- un poirk.. infinimenk YoLéUTT- »1lire, our-la branche. conoileree; ce. langente renconbee alors la cout- 
Le en (p+1) pour coincidankE avec Le pounE P. | 


al. peu Acier que celle. langenle. encontre. La couche. et CP +2): pornks, Oit_- (P +3) poinb , ek. .*+ coinadant dec le 
point P;, on %E alowo que. celle- lngenté A; avec la cowcbe., LU. cenbxck au 27, ee ele….otore. 


Qi LPO qu'< OTL P'ærure., pour ougine Deo coo 0 donrteet ; un point de la couxbe ; l'quation de ce couche. se piéoen- 


Lcia oout- laférme- 


(6) 


D Fey ep, +, Coprs pi CO y) + Pe (9) Lo, 
Len fonchona @. (x.y) sont Dome éneo en. ck-y, el Qu deg re À ; La fénction- Fp coke au moin Qu premier degte 
jt p -æE ouperteau- & |, C* otgine des coorcdonnees -oetx un-poink multiple d'ordre p,ek Ps P Hærrgen- 
Les œuo p franches de fx courbe, bent: céeffec qui HEC IL it ER paocoant -par- fe. poink ©, sonk donnees 
en ge & &éro (l'ensemble deo termes du degré Ée moins éfevé, c.æ. d.-paœr P'équation 
R)  Ÿ, (x, 5) =e. | 
Cn.e , soiE YF = dx L'équahion 9 une. pecanle. quelconque_paoank pair “Luigi tTLe. leo x des points Q'inberoection. de celle 
Qeoile avec. la couxbe sexont Donne par L'equation | 
(@) xp. GX) + xp _(, R\ +... nie. Lara F4 (à, à) a? ge GX) =o. | 
©- Le_premier- membcefe celle equation ok divioible par? quelque vnk À, cad: qu ’elle dmek P fois la tacine æ=o 
eE seulement p fou; par condequent, une Decanlé. quelconque, pacsank par l'orig ine O, tenconlte la courbe -en p voir 
confondu avec. le poink O, ef, par sudé, nela tencontte plur qurer (m-p) poire diotinch Qu point ©; fe poinkO 


ck done un pointe muftipÆ à locdxe p. 
CBur obtenir. Leo tangentes aux p branches de La. courbe que. parent par Le poink O, il à fie déprime que la 
‘droite 
(4) Y=hx 
rencontre La courbe. en (p41). point coïnaifant avec le poink © ; ce qui exige, apr. l'équation (3), queLon ait 
| (5) Fr (A) zo; 
équation du Dequé per À, ek Vonk les vacineo seconk Les cosfféciento anqulaireo ‘eo P fangenten proprement die? 
à la courbe au poink ©. | | | 
hi L'on cemplage. À par Y dans l'équation (5), qu'on multiplie euouité par 7, on dde L équation 
| | (6) Fp(%,7) 0; 
c'eof: une. celalion. entie Les coodonnec À Un poinE queleonque. Qhne quelconque Qco- Fangenleo, ou. Péquation Àeo 
p Hengenteo ai poink mufkiple d'ordre p. | | 
de eq ation. (5) peuk adinellie des valeurs infinies pour À ; Leo largenten- cote pondank d ce aleurs infinie 5e. 
cehouvenk nécessairement Vans l'équation (8) : | 
Remarque Horoqu une- couche passe. par l'aigine deo cooonnees, Le cogfcient site deo dangenteo en ce. 
poink s'obtient en défecminank la lérnilé Du rapport X, lowqu'on fit tendre se vero acte. Cn dfft, le coeffciente 
angulaire De la. sécanté, passant par-le poink © par un poinE voisin. Cry), a pour-valeur- 











3 F =. _ _ 
11° Odiscussion des ppotndb multiples + 


ATe. cJoient- DT les coodonneea. Q'un poinE£E de. la courbe 
Lx, y)=0 
1 4 es 4 115 . ‘ - ’ 
oL l On p'eertà ce. poin£ pour °c une. ‘dés coordonriec r L'equation. âe la couche aiuca. la-férme_ 
| F(x+x, Y+Y) —Oy 
eu er dévelo ppan£: 
D  £C LL" pou + Jef Jr 
@) Gene) + ere + Ve) #5 me rt Te Visit JE e 
lon ‘cemrarqsee - que. Lx, Y,) —O) Æ ai L'on Poe | 
PC y)e fe + y 


@) eh Ce y)e af te pi 
1,2.9. ,- _ 3e" a " : sg" 
» Fey) = x Lee x ex + Bay s RES + sy 


o Jo 


(237) 


l'équation 9e la œuvbe aura celle. firme. Définibwe. : 
| D x, y)+R(ey +8 (me y)t 2e, 
LS (x, y) clank une fonction bemogne Qe ee P. 
47. 2 Soins oumples 

Jr l'équation (3) «enfêrme deo Hexmeo du premier degré, ed. où &,y, n'annufenk pao & fa fêis Ra 
déitudes fi #0, l'origine où Le point (x: ÿ) -0k un pourk simple de fx couxfe. 

Cn Jet si nou. cherchons l'intascction %e la enule par une Mile quelconque. 

G)  y=ix, 
patank par L'etig ne, on. à l'équation | Ce 
(6). x Ÿ (À) + stp, G,X)+ ledereace + 2. a, À) =e. 
© celle équation n'éme- qu'une seule tacine nulle, lank que À wvle acbileaie 


) JAonc. ure Oroit queleonque., pao- 


san par le potnk O, n'y tenconke la courbe qu'en un seul poink; de point © ak un poink simple . 
chi lon pue? pour À La valeur unique, À, qui annule la fénction 4 (,X), le premier membre Del'équation (6) 
deviendta_ divisille par par consequenET la Droite | | 
Y= À, 
cenconkiera la couthe en. eux. poinb coincidank avec Le poink O; celle. Duoilé. sera langente. à la courbe. au point ©. IL. 
1 a qu'une. seule langents. puisque % (1 À) &f Da 1 Deyce en À; L'equabion Ve ceblë fan. enlé. sera 
g (æ, w)=° ou 9 aprêt leo egaliteo (2) 


LR x. e + vf, Zoe, avec Ÿ (x, »%)=e 
Remarque cl peur arvdyer ele leur À Qe À annule ere meme Lempo SA (, À) ; Le premier membre. de 
L'equation (6) D ELA aloro Qivioible. par x ; la Doile Ÿ - À, x —=o ‘encontre. la couwcheen Hoëcpoinb confondu as’ec- Le poink 


©, elle à avec la couxbe un  contaæck. du 9eme ocdte le poinE © «fur poink d' inffeaion. 
ci la valeur À, annulaik  G,2), GX), BOX, le premier membre 9e l'équation (GS) serait aloix Diviai- 
ble par- æ*, ef la Droite Y - Lx =o vencontceraik la couche en. qualre poinlo cotnadant. avec Le poinEk 0; Le. poinko 
ok fotsjouco ur poink Simple, main. La tan enke à aloix avec la œube un contack Qu. 3e sue. CE ainoi Veduile.. 
dooque la fangente. à un conlack 9'oûke plu élevl que le premier elle es alou, comme noux le- vercone plus loir? 
une- angente maftiple, 
172. GPoinb double. 
hi l'équation (3) ne venféime pas de tumeo du 1% ad c.&.d. si P'ona 
(8) (x: Ye) =o, f} eo, f. 
_ poid (x: %) ek un peine doufle de fx courbe. 
d'équation Qe la coutbe esE alout- | 
mOn) 2 Cm eq Ce 
Æ oi noux cherchone L'intecocction 9e cellé courbe par- une roile ualrque. 
Y= Le, 
padsank par” lougine., on & l'équation. .: 
° (9) xt (1, A)+x°p (, À) ++" p GX) =o. 
Or celle équation admet eux racine nulles quel que. vof À; once buts . Jroile passank par l'aigine y LerLCO pt - 
ke la coute en Jeux pouls coincidento, ne. tencontce plus cle œutbe-qu'en(M\-2) points Qiotinelb De 9; Le pointo 
oE un point doufle. | | 
Aouuqu! on pu) pour À une eo deu. valeurs À, EU qu anrulent la fénelion Qu Hecon2 Pegre  , QG, À) ,Le peenier 
meme %e leualion_ (3) &£ Vivisible par &*; leo Deux Droites 
vale, y | 
tenconfent Donc. la courbe enlioin. point coïncidant avec Le point 9; ce vont. les tang entes à- ceé. coule. au poirik Taulle 


193. 


(208) 


ec La 4 a. que. eco PPTARS urgente, piusque. La fnction. a ( À) eE Qu. second Pete ; ; L'ég uaxtion deco Eng entet Au. 
potnk Double (xs, v,) Sera | | 

se] (x, Y) —0O, 
out, À apré. Les egalites (2): 


r 2 1) 2 # | 
0) x?f +QxvE + 
[° c Le Xs Tr So Y Ye — | 
} LE : 
«4e contact une e cc tangendeo, Ÿ — À, 2&=0, Par exemple, -deta. ‘di second) Froroierne., ele... oète., loque X, anruilera_ 


| P, ( , À) ; & Q, À) ef p (À) ; ele... Jar ce ca. la | tangente devient rl ple.. 


ODiscuvsion des poinb doubles 
da nakuce Qu point Qouble Depend Qe la nativce Deo “acinceg De l'équation. Go). 
| @ 197 ro: den deux vacine e L'équation(io) som£ telles ; ena le. point douff sdinaice. 
a coutle. pieoenté eux hanches qui se coupent au point considéré, dE fument un nœud . 





2% C Cao Les ‘deu CACLTLCO 2e L’ equation. Go) 2JonE. 1 inaited j OR a UT pourk tool | 


des Deux lngante son£ mag inatut; < point ne. 5e caltache. a AauCuTte. e franche reélle 9e la couche; 1l co L'interoection- 


Qe Den franches imaginaires. 
7 Coco : des Veux taciner. de l'équation Go) sonf: cales) on-aur poink de cefrousemenk. 
n Deux langenter 2e confondent en une seule qu'on appelle txngente de tefroucoement, laquelle. ect, en général 
une fangente simple, 
Dana. celle Vernière- “dr polhese on peuE tencentier- plusiau® cat: 
DA : Refrouooemente de 1% eo pece ; Les deux. branches %e.la courbe. sont 2e. paxt 9 hulte. 
RS | la tangents; c'eok Le can géné la tangente de webrouvsemenk à als, aver la couche. ur 
contact Qu 1% sûre ; c'eok une. Fanc ent simple. | | | | 
DA ne 2° Relronssement de 2° copèce j leo deux. bianches de la couthe. sont: 9u même côté De la 








32 Un poink -de cebroudsementk 10 0e j le poink col: roolé, cEneanmoins Les deux. fargendeo conf. réelles ee. 
confondent. | | | 


CR DA A? Deux Prancfsco de œucbe qui ve touchent ;. oT Vonne encore a ant poink Le nom ?e_ 


EL 





jppourt 2e tebroussement. | 
Lee vaaéles 2° » 2°»4° > oonk de cat. particuliers Qu potnk de cebroudsement; la fangenie.e tebroussemenk- a alta, 
avec la couibe, un contact au moind ‘din Oecor oûdte; c'es ane tang ent multiple. 
A Qemaonsliation. Ve ces propriétés sera Vonnee. plu loin. 
Point Eciples. | 
St P'equation (3) ne ren fécrme Pas de terres du dk du 27° dege. e.&. d.. oi fon «- 

O1) Lg) ze; Le Lo, f, o; LL ze un Lo, _. co; 

0 poink (x,, w) €eok un pou Feipfe de fx courbe. 


2 
equation. 9e_ La: courbe. de reduit alout à a 


PCR, 9) + Pl, J)++P, CV) =: 
On Vecca., EOTIUITLE... Précédemment. que La Acotle quelconque. 
Y = = À x 


"Ærco ze. louÿ OUUL La couxbe- ert. boit points conforua. aÿyec le porr£ O ; Le. peirk. O eat Lt poink teuple. | 


Cpertant, si Lon prend : pour À une Des t Hoi valeur À; ke, À ) qui arrileni la fonction 9 Ju 8° que, GX), 


4 Le «tal ort_ 
ul 


(D æ3g GA)+æ tp (A)+..+ 7, (A) 2e. 


armrera qJUate TACUUEA nulles ; par purlé, des koit Droits 


Yyzlx, y=zhk x y= Ac, 


194. 


J. 








299) 


encortenk la coube. en quahe points confondue avec le point O: cco Hots Droiléo seronk. les hou-lang enter proprement 
Ques en O j elles seront: Qonnéet. par- l'equation_ 

ä, (x, 9) — O) 
DL 9 'aprac let cg alitea @) : 


3 çc# 


| 63) DE RE RES RE TS) 
da nature Qu poink tuiple depen 9 e la naluxe. eo racines Del équatron?(: 3). LL 

1? Leo Eoto racines sonk réels : on a un point baple otdinaite, la coube. presente. Lois 

| beanches. réelles que De. coupent ai poire con 6ldexe.. | 

2° ‘one oeuf racine et celte. oO" à une éeule branche éelle, et Le pornk O esk un. pourudi ioofe. sur cellé kan- 
che. 6 oué Quote, passank par le poinE O, ne encontre plus la courbe. qu er (m_- 3) au bces pour. | 
?° ODeuxc racines sonk égales ; La. courbe presente aloit LL. tebiotrosemenk cottes poridank 
aLLX- ‘deux lan genteo qu Je confo ndenKk., FE une. branche simple pad a: re par ‘epoirkK 1e. tebrous- 
serrienkE, ol peuk auc1ver” que- Le pornk de rehrousoement goif. sole. oit- qu lil soif form e-par Veux 
bianchex. que se. Louchent- 





D° Les Hors cacires sont. égatkes ; on. & Ecota brancher. De. couches _ bupenta a e La. même. Quoi. JT. peak ALVer— 
D qu for. ai£ un vebrouosement 1ole, la coube. ne. preoente plc alors qu ure- seule b hanche 
TT weelle. 
On. oiË, Par ce que precede, oO FT. rrlenE on peut: ceconnaihe. ef: \toeu fer ur pointe nutltiole QoÛdte quelconque 
De le uatLon G) OT. Lie facilement Les consequence juiganter. : 
Por qu PT porn (xs, %) oo1f: 

un. point oimple Q'une. couche, il faut 1 condition. j < (Ro Vs) = 0: 

Un poink doub£. Lou Lure ee : .1+% conditions. ; ff, , 3) =, =, Es o; 
un pounK Hipfe Lucas «.1+9+3 condikonk; elaliont (ni). 


« | « ‘ 3 + 7 
un poire mu PH dotdxep...1+2+3+ +pz rt), conditront.. 


Fr 


LS ŸS ‘ _ ‘ . . ” Le “ }. ‘ ] 7 . ! . ° 2. + ‘ . ee 
o Œ URL. da), elii Lit HT Pérrtk a. lie UrE. peint. surdple 9 Lite be r Cevtenk & donner ArLe contéion Eat PANNE 
«À . . 


>? 


} . us ‘ 
A . - , LR ss À - } 
Cé celeul Lo. ei Les Lex LOE LA Ë cLës Lés} de. LUE ation de. le CO titbe. - 
; 


QE 


; Lui op dtiple d'oudre pb 9, | oi ce P(P+#) 
rt Fos ujeller IA? ot Lt Eire. ÉETE.. porn FILE Æip 4 OTLÈ 22 P a LirLe cotitbe, Cev LT À dONT El memes conditionne. CR 
D 
+? 
PF (PH) 
Re relations entre. le à rej teens Qc. e equation De. ia. couxbe.. 


€ LA 


Où peulc Danc- tue que ' 


LS 


lon poink multiple d'ordxe p equivæuk, en. 4 ré a un poirds pimplee? 





cu Aude dune couche auloiu- d'un de sc6 poinds. 


Mons. allona fa date une etude plue. ap profé nièce d et. ; éctionx de. la. coitibe_- aufrur- Dur pounk multiple L FD. premidce"de , 





la. mel de %e DiocudSton que TOUL allons puoenter- ef Que & Sven: elle &. le develop pee pan Ve, Bat » 4 6e Houwe 
dant Lex premetet. editions de son analytique. JGoux. ‘appliquerone. celle methode a. L'élude-Des poirds aLmfo les ef De poinb Qoullen, 
en. modifiant lépévemenk. la forme. nou er Réduteurie phasiaur sonocquencs, celaliverenk au contac= De. l-tangente Dans. le 
cat Qu poink De cchioussement:, éco » conoeguencek- | queque fe: ok cmpoitanten.…, r'onk cke- »°1q naleee, juequ' " prcoent, Dan uen. 


J 
Bale 9 Analjtque 
GJ° LEILO Mit peu ou ire Le. poink éludie L l'équation. Je La coube 0e PP" ceventera_ JOUA. la férme- 
é) CRsr)re (ae y)+p Co n+ fn @rY) 0; 
rout eludieont: lea. inlersecliont de la courbe. par une. Qrotte 





| 





CN 
bal ° 
Vt 


500 


pa sant par L’ d'e dgine 
7 Coco ation (1) cenfeume des termes -du 1% dege ce. 
Tour chotbtront pour. axe dé x, par- exemple, la Droite repreoendée par l’ équahon- 


Y 
| | g (x, ÿ) =o 
8 l'equation Dela couche se piésenteca alouw soux-la foume 
, (3) V + gs (x, y) + €, (ac, Y)+ Jesse TZ ©. 





_ [à Àemplagont., Dans celle. equation, Y par ba, lvient apte. wo ur Qivice: par” æœ : 
€ oo x 


ee n 
ss ss 


._.., 
« 
e 
+ 








a "oi. L'on bre, et prenant la Derivee pa tappork &E E enr a ouate XX Contre face ! 


X" 
(5) LG Lip De xt GE) à — 
La Lette ce. E cop ces ents. Lee icient- angi iulaixe. de la Droite V—- tx =o par cappak a à L'aoc. 2e : x. Dévignanu par- D une valeur poikve 
Bet dix voisine. e Leto ; auæ. valeurs - O0 et + 8 Jet couceoporñdent Lex poilionæ- OC &E OB de. la Quote. 2), Les angleo COA «+ XOR 
G 


vonmÆ ren - petik . 


Vo oue OUJIP CD ÉOTU maintenant qu'on aik Donne. à X- ne valeur- AOJER petite jPourT que Leo poljnomen X e#Æ X’ aenE) pau 


L - È . : . x : « k et . 
clé. valeur et pour but: galeur- P la petite , Le même. | Tle. q LU celu e. leuxs P LETTLLETA- Lei n'en. % OU. a Ù mellwone., e/1- ouËxe:, _€@G qu 
| C 


eo loujouss poootble., que. ce valeur %e 2e so1k amer petité-pour que La. valeur—absolte- À ee. polynome X oui mouidre que. la _ 
valeus- absolue. 0 %e E; eE. pour que La valeur- absolu Oe X 'oexa moin ce. que- l'unité . Des igname-par- € laplua-pclite Den. ya- 
Leurs de. æ valiofaisank à louter. cer. condUiont., el soit OA Z €, OA & €. Ch. laissant x fixe ef infériesrce OLL an- plus égale æ €, 


noux allone chercher Lex. painde dela courbe qu. se couvent sur les droitee A PB AB. 








Jnoque E vaue de - > à 8, le pol nome Ÿ(t) où (4) ne change pas De signe , quelle. que. goif la valeur positive. oLL. neqabve de 
€ ) pourvu qu'e teste corrLprtoe- entre + € eE—é; lotoque Lt vaue de +0 à +09, le polynome ft) re. change pas De signe ne 
peulpas annuler pourvu que x «eole. loujortua co mipu se. entre E et - €. Done. la. couche. Le. peu avoir %e. porn réels que- Dane 
Les ang les BOQC roc’, Fe: par- ouilé, pour- une valeur- Qelerminee 9e œ) ne peuF avoir de. point que our les ségmends cotted- 
portant BC ed: BC". | | | 
Cr lotoque t varie de-0a+0 x apart LUE Vel ur fixe comprise entre Les limitéo - € d+E, la deuvée. £"@) où (5) eok bnijour positive; Qonc- 
la fenchion- ÊCE) où. (\ ne peut s'annuler- qu lune. fois Jans L' intervalle. 2e — 9 +6. 
Joit, en général, 7°, (,E) le premier Dex leumen. De l'équation. (4), savoir 
| | £O=E+ x p GE) + +a PT, G,E)+..... =, 
que ne 9 anne. Paa pour Eos, el sou f (, O) <O par exemple ; 
7 Joik pooihf; peur: F=- 8, onma £(-8)40, 
: Fo, ...f(o)4o, 
E=+, RE : (a) ro; 








Bosc £ 4) s'annule nne. fi et une seule. ertte. © FE +0 h la. courbe &æ LU poraf, M, ch un Jeul entie À ef B. 














Y @) 2° Joif x neqahf, pour : E= 0, on a FR) °) 
x +7 91 (P —-1) coE Lmpair Figuea @), 
C À :t= o » onma 
r AM _ DE (p- 1) ct pau n figuxe QU), 
Nr à A 
M NL 1 EZ=+0, on af(e) 79; 
done Ÿ (E) s'anniule. une- foie cE une. seule, soit entre o er B, oi enfre O ek— 8; la courbe (- ur peint M’ 


un veul où enlie. A? et B", ou enbrce- À ef C' 
Q L "Le faut Pau. oublier qu aux valeur Qe € co rrp'et-0 et enke. O el ô, cotceopondent leo rage vecteuro pics. dans l'angle ÀAOB ou 


/ } L “ , ‘ ‘ « 3 * 1‘ : : 





| 7 / , 
lAand som Phase AOC + 


(01) 


| Lex concluécona-restenf. ler mener. AT $ (, D es poor LP pour t TO, maix la-courbe est plages invecsement pur tupopotk a Ox, 


(2) Ces cor eq uen ees on. lieu, quel que. pebf que Joik >; donc. en-fasoavtk. Decroilie : x. d'une maniere confinne. 











c Ë jvqu'a. geto, on obhendta à chaque fois an. seul. point. 2e paxE et 9 aulie- de. Oy; cells. sérte. de. poinlo f : 
MAN Ab mea une seule. lranche %e courbe qui touchera. la Droits. Ox en O. SE (p-1) «E impair cell poition de 
° Ne æ œuxbe sera Hule. entiéte Qu. mème. cote. de la langenké AA LL &); oi œ -1) af pair, la branche de couche > 
Bf (e | Fcaversera- Ca AA fig (1). 

Cr, oupposer que (HE), & (LE), Po; a, s arurlent. pour Lo, c'esf a9 mellie que- l'équation de L, courbe. &k 0e la_2 


feime- 
VE GET Gen) ++ y Ce) Gy)re, 
à. que la tangente r=o, tenconkie le coule en. P point coincianty avec le point O jou, en 9'autieo féumee, que la. lngente 
| &, avec. La. coule, un contact Qu. (p-1) 7" W otdte. | 
| Done, par un point oimple, paose une Pexnele celle. de Px sourfe et une peute ; Pa couvfe veste du même 
| té de Ée-tangente aux. envicons Au. point de contact, où l'ordre de contact de fx tangente of impours Ca. 
| coivebe Hraveroe. va te enté, si P'ocdte de contackK de celte tengente -00k. pau 
| box 9e (o: laquation A) ne renferme po de feemes du 19 degce, Œ contient dex.termea. din second à dep 
L'épuation dela coude ae. la fève. 
(6) RP (ee, y)+ cs y)+ P Cry) +; 
loigine cbalou ur poink doufle- | 
da Vseusoion de ce point comprend. les troie a potheoex. Suivantea 
47 Les deux Hoitex g (x,y) =o sont imaginaishe. 
2e La Deux Vioilex { (æ, 5) = 0 sent icellee ef: Qitinelee ; 
3e lex Deux Voile (x, y) =o sent coincidentea. 
1 OÉremiéce Br ypolfece des Veux Voiter P, (se, y) <o s0nË imaginaixe. | 
f: | 


| ct TLOLTA. Po OTCOCC 


= X y 





l'équation (6) donnera, apuét avoir Mivise par à: 
f&) = FA G,E) +x &, QE) + QE) —o. 
Œuel que ook Eyle premier tume: 4 (14) re sannule. pas, nou pouvont_le. supposer positif; on pute, en outre, suppeserque. 
x. Hot: ace!t. pei£ poar- que la valeur aboolue els somme e tons Le termes qui suivent saE moingre. que- la plisa. pet Dea_? 
valeur ‘de. BR ( "1, E), valeur Diflerents. de xet0 finie, ef positive. Done, pous Des caler. 9e x: suffésamment. pelilse, a féncben £C) 
veo beta fonjouee positive, ef, Par suik, ne- Devterdia. jamatt- nulle. 
JL "4 a pas De poinid ueln_ Ve la. œuibe Vans le votstnage di point O ; le poin£ © est. un: +pounk 1606. 
T8. Il° deconde Fu pothéoe Je Den roiler , Gœ;y) :=o vont teelle. et distinctes. 
chient E,E,les Deuæ vacines veellea De  Lequaton a Q,E) =o; en cemplaçgant SJ par- Ex ct Qiwisant” pare * * leuaten_ | 
(6) 9onnera : 
(D) ÉD E-HER)F EE Gratp, GD+ 
on. en Dedira. en pienank Len Qévivees par rapport at, x restant pue: 
A X 
(8) f” @) = 2t- (+E,) + = ä 1 E}+ à æ, (A, D pee, 
COR CE 


Deviqnenr. par ÿ une. valeur fcex-petite FE ponfive de + j SUPposONt. les valeurs À e£ Le positives, *, « E ï eÆ soient OÀ el OB lue 
C . J “ 








posdionr de la sécante = (7 Pour- Les valeurs E, eE te De €. 


Hi. 
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Oo dupprosont mainhenant quon ai donné & x urle. Valeur assez petite pour-que lee. 
pelynomec XX,X' aient, pour” celte valeur-ct pou boule valeur” plus peits, le mone_ 
pigre que. celui De leuxo premiers Termes, Doour édmelliont, en outre, ce qui est Foujoure 
proille, que alé valeur de æ soif awer pelle, pour que le valeur aloilue es peljnomen 
X,X//X7, ooit teopectivement. moindre que la. valeur- absolue. 9e tmen- qui le précdenk 








+. At 








Dane £(E), £'), LE) ) lorsqu'on faite Dana. ceo feumec Et, £ 0 outet, + 0, Ê éantune 
valeur ttès-pelite mair Délerminée. 
Désigne par Ë la plus petite Des valeurs De se. satiofaisank à toutes cu conditions; ebsoil 
OP=OP= €. laissant & fixe, infrimmeomauplus dal ZE, ex valeur absolue, noux® 
allona chercher leo poinis de la cowcle. qui se Houvenk sur les Droïlex PA PA. 

Lo otque Fvatde 2-00 à (E e) ) le poljnome. £@ où (6) ne change pat de signez pouwu que-la valeur-proitive ou. na 
Hive Ve. veuls comprise enhe —E cb +E; brsquet varie de (E+0) Z+oo, le pehynome- f Œ) où (6) ne change pas-De signe 
cb ne peut < o'uuuiler: quelleo que. soient Lo valeurs positives ou négatives ee, pou que leur valau-abrolue ne soil par au- 








étieure. & €. Donc. La coutbe TLe.. eu£ awotir- de ounb «cel ue Jan Leo à: Le a0b, a Oh y LOU PU PoVEXoON A qUe- 
P 2 7e P P q ang \ up] j 


aa ,a,4 ; BP,bE ; 


1 soient Joe positions De la santé. _ = Leorxeo prndant tespechivemen£ ana. Jaleuus 


E=t-8, +0; 1-6, t+0. 
Or lorsque E gaue de (Et, - b) &.(Eo + 8), la fonction £"@ ou (9) Les. positive; la 9 écivee. r& ou (8) Page? De 09 ne_ef-s/an- 


| ral. une seule foi, la valeur e x etant tue compuoe ere. —Et+E ; en effet, 


‘pour t =E, — ô, £’ (Œ) a Le vigne 2e. {- 928 LE, - +) P quantité negakve, 
| pour E£t%+0, £'C) à le signe ?e [28 + Cte-E)], quantité positive. 
a fonction 2: CE) oo (7) TÆ- peut” done. dan L'inférvalle 2e CE, — 4) a (+ 8) eÆ potu- une valeur Delerminée De æ, s'annuler- 
que- Deuæ fous. | | 
chaprozme que: @ (At) ne r'annule pat Loco wo EE, ou E=ts ; 50%) par eme le, LO,h)70o, æ A, ?. ÿa- 
3 Î 1° 3 3 us 


Je Je L'on - D11ppo3e- © poothf, ef compus- enfce. © A E ; 
ref E=E -8 , om a f(E-8)>0o, 


) ma + ! 

À E=t+8 ; on a fŒ+8)<o; 

+= Le Û , on à ft, —8) <o, 

E = La y om & + | ’ 

E=t3+0 , oma f(H+8)>0. 
Done la fonction £Œ) sannule ane fois tune seule entre (E,-0) et (t,+8); Pine une fais une seule, enbie E-0) & 
(ta +0); la couche à done un point M sifue ent à a,, chun aule N situe entre b EE, ; la position relative 9e Met 
N par- tappok & À ef B Deperd Des °ig net de-P, (1,4), g, Gite) ; ainei,9 apres. leo by pethesan. failér., M sethrouve. sur le 





| segrenk AA, , N e couve our le vegment BE. 


90 JiE + négatif c compua. entre © EE; 
pour- E=Et -8 , ona f(t,-0) ve, 

EzE jy ona — ) 

LS t,+0 , oma F(H +0); 

E=t,-0 , ona f (t=—0)<o, 

t = ) | OLA. — 

Let, #0 , ona f(E+8)7o. 


Je coutbe. à. Dern joints <E den. seulement oilues sur la Droite. P' B'; ce 9 apres Lex by pothesea. faitin, lun, M, se trouve sur 











| le sci rrenk A A’ l'autre, N° J DE. Fcouve. sur Le eg ment B > : 
€ | LC 
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On x donc. deux PcxncBeo réelles, di: den seufement, Le coupanten © <k afznt de pad kr d'autre de> 
ce point ; ces deux Peoncheo bouchenE véopechivement ler droiter AA et BB. La Pranche -avex Au mme c5- 
| Le de 5a Leeng ent où kavasex va bergerie; uuvank que fe contacte -avee fr Hxngente pera d'ordte ? 
impair oùpair- M$ (169). L point O et un. point double ocdinaire. 

a. Derniète. partie %e celle propæilion. s'établixa comme au Dr (476). 

479 NE roioième BypotBéve. des deux Voiles G (x) =0 sonk sineidente. 





L Prenom cette. Droite. pour” dde: des DC L'equation de la courbe. DELA ee la-forme | 
(ia) v°+ de Ce, Y) + g, (x,F) Het: oO: . 
| DA Quweusoion de ee Fcoioième. eof: la plus. complexe ) mais. anooi la pluie empottante. C eot Le cas Qu poin£-de “ebcoussement 
CHI conx lex intéroechiont De la. courbe par- ne. Droite passank Par, l'erig re 
Gr) Y = E æ. 

-7 11, , ‘ . : Ces : . ‘9 

À emplaçonc ») dant. L equation. (10), Y par tæ, tl vient, apret- ayorr- Divice par- © 
X.. 
(2) £ C) = E? + x, a. Dia x œ &, 4 poses -&o; 
Q'oit L'on dDeduit , en pœnanE let Déniveea. par appott à +, x étant considérée comme-fisce. : 
_6s) L')=2E+ 2% QUE) +atl (,E)+ 


#) 


ZX. 


(14) F"Œ)=2 + x G &) + aq DPI 
| Débignent Par D TLiTLe- valeru- positive cer - pelile De-E ; votenE OC ef oB Leo posthone èe la Jecarile te covcespon Dark aus. 





valeurs -8 ek + P %et; Leo angles COA ct AOB sonk Trèr pl. 














Ÿ Re Mb oun. supposerons mainbenank£ qu'on uk enne & ac une. valeurassex petite pour que leu. pol nemes 
Ce | | X, X,X” aient pour celle. valeur- e£ pour toute: valeur plus peñle, le mème vigne que- celui. 2e leurs 
N | pierient. l&cmes : our ddmelronu, ert oufie, que. cells valeur-soik a03ex. petite. pour que-la ales11— 
4 l S © absolue Des poljmemer. X,X,X" ook motue que la valeur: absolue. Destermer qui lea. pucrédent 
: Qana EX) FC), LC), loroqu'on fait Dana. ceo termes = 0,0 hantune. valeur-de E hë-petité, main 
Bf | Débeeminee Det tg none par la pin pelle es valeuco Dex saliofaisant à Loubet ccocorditionx , 


jrsoik OA — OA’ Z £. Maissant x fixe, inférieure OLL- ac plan égale à a Ë, LOU allons chexcher- lee points De la. courchequi setuon- 
lent sur Les droites AB NB. | 

douque E varie De - > a 8, Æ de+Ù & ic, le. polyneme. CE). ne change. pat- Pesigne FU PRE dent | 
que lex vale. poitiva au Fes de & restent computoes ent — € +€; done la coule ne peut avoir da point védls qu 
Dana les angle. BoC et B'OC’; ek, par suile, pour une valeur Deecminee de æ, ne. peut avoir- de point que sur- ler 53 — 
un ec Ge | | | | | | 

Or lois que EF parie. 2e-0 a +8, la Derivee. £” CE) où (14) veole toujour pooilive j la fe ncion £'(t) ou (13) ne peuk-Pone. san 
nuler qu'une seule fois; € c'ek ce qui a-lier, car- elle ect négative. pour- E= —0, cE pooilive pau-E =+ 8. 

JL «sulte 9e. là que- la fonction £ (D) ou G2) re. peu 9 annuler que. Deux -foie JanoL intetvalle de - 8 & +0. 

P pur faire complètement. cefle Discussion, noux auront plusiena cas & Hier 
1 GE)Zo pour E=o, got£ par exemple. Fa (1,0)<o. 
Ji X fr posttiP 7 compuit entree O eE+E: 

| pour, E=-89, onma £f(-8)70, 
To, ona f(o)éo, 


) 





la caube- à un. poin£E M enfce. À ef C, «E un seconà poinE N entre À dB. 





Doit; x.” négatif ef comp entre. © ef — €: 
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de poljneme X , Dana £(E) et (2), esk Louxor - de. mème. pige que DOTL- premier: lime. æ. à GE), lequel cet. dei podif j 
le lerrme. (? co: <q alement pooitif; done, quelque : pelib quue- votent x. et F, la fonction £ .) eo la. domme Je. one quantité 
corétamment posthve. ; par- conoequenk elle re peut s'annuler; la courbe ne paysède. Dane. aueun-poink Du Le °eg ment. BC. 

Leo consequence. puecedentes. ayark lieu . quelque pet que- oo1£ æ, il en- tulle que où L'on fait Derôlie_ D D'une. maruête… 
continue, on obliendia. Deux. hanches ‘1eellee. de la courbe situe, L'une San. l'angle AOC, L'autre dans {anale AOB; elle. 
viennenk Toucher Loulér Deux la Droite OA en O ne se prolongeant pas. au de LS Qu. poink ©. ° 
eVoun avons suppose que g, t) ne s'annulail. paa pout-E=o, ce. à 9. que la Droile. Yo ñne tencon tail fa-corrtbe. (10). 
qu en deuæ point coince ant avec leiqine, ou. que la fangente = ©  avaik, avec la. coube, LL conte E Qu 1 oQ1te, Done 


Lorsque. e Far-gente de. cefrouosemenk à. avec Cr couve, AUTL. contack dit preemier- ocdre., 
de eouche pilucet_ de pack ek d. autre de fe Herr gente cE 2 ac 


ON & deux Branches 











ne 2 


nee À 








Hank au point doufle ON-& AU cePcouvssement “de premiere ecrpece.. 





22 (WE) =o pour t=o, Ææ, (1, D <o pour E=o. 
À  e6t positif é£ compus ere © Æ+E: | 
| pour. : E=-0, onma $f(-8)>, 
| F=o om f(o)40o, 
F=+0, on FGP)>0; 
la couche. à Dome un point M sur AC, d'un point N sur AB ; dle ne peut 9 ailleuu. posëder que Veux. points sur Le s0g- 
menk BC. 
A æ est” négatif ef compuia- ertbce. er: 
pour : L=-8,ona f(8)>0, 


TT — o y Ta f(é)<o, 





2F 2 + 


tz+8, onma £(+0)70; 


Ca 





. FE | ? > +? : } , 37 .1) 
la couche a donc tin point N cour À ©, lun poin£ M vur AB; elle_ne. peuk 9'ailleurs porseDer que 





Dei porno SU Le Deqgmenk BC 
cr Ü 
/ ‘ 1 A « s U = 
aisant Jeccoilte. > juequ à “exo, on concluk Del. que : 
€ 


dx couche pres ente deux ranch -4 tu De touchent “ait PP ounk donfle, Éeoquueffeic sonk 


S situees de part et d 'xutce. de Px tængerke, <k 9e prefengent de. côte et L'xutre. dut point 


double. 
Pr (1,t) o pour E=o, e£ P, (G,€) Yo, pour E=o. 
Dana le sat actuel, les substitiitionr puécdiente ne. sépacent plus lac racines; 14 à doute. 
| de polyneme £iE) ou- (12) ef alot - | 
x 
£(E)=2É + (B+C TPE, + 4 A E)+. Le, 


OT. pe ou PHPPIT DT Aÿiek pekk Pour qe Y 6 011 À e. rmteme signe que “Jo rt premier” Feurme., e.2. 7. tonstamment positif, TLAIA 


| Lo: coque. a ant chotér. LiTie.- ca leur POoUuTC., ont faik acte € de 6 d- + p, L'enoem. ble. Des deu prerrierx Érmet peur" charger de_> 


le. secorà lerme n'est. nul. gite Pour FRo on. ne oaik. Donc pas oc le poljnemne £CE) change out not Ve pige 





S1QNE. 2 AT 
9 
L impoosibilite De Lx réparation des racinet. henk ace que. lee. deux. poinis 2e la coche peuvent Gfte situer constarmmmrienk sur- le? 


veymenk AB, par exemple, quelque petits que oienk La. quanlile OÀ on E et | angle AOB ju, æ qui “evienk au rnèrne., Lenf 


. # n) . « L . . 7 T “ A 
& ce s bts OTL IE. peut. pa: faire “ Passer ZLrÈ - Qtrorke. par le poirek © af endiee leo <} euac. hanches. Dela. coutcbe. 


ep Lu” leve 2 celle. vificullé, poJona— | 
. 5) EzPaæ, d'où gzt'axt (1560), 
el JoLientz n ; 
n #, G,E) =BE+CE +Dt 


f, (GE) = À, +B,t+CE+D, ES+ Et” 








: e 12 - EE: 44 _h | 5 


N? 
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par. by pothese g (1,E) ot Posilif pour to, es au. que À, el posilip. 


Le fonction f CE) ou (12) Devrerdia alors, ape? avoir Pivise par x* : 


ED =E°+ BE +A,+oœ (4 +R 4 CE) +æt(0) 0, 
tt | | 
és) PE) = BE 4 A +apQd) + at GE). Lo, 
Îlo'ou L on dehut , en. pœnan£ : les Déiivece- par ta ppod àt': 
- et , - PS 
7) p’(t) =92t +8 + æ ÿ (1,t) + sta QE) + ec 
‘ x’! 


8) p'O)=2+ SU (D 4er Y GÉ)+ LT 
cJ'uppovons. encoue que À soit ane. valeur hà-pdité Ve Ÿ’, dk que € soit une. valeurdezasvepelile pour- que La péhynemac X xx" 
aient lea signet Delaue premie lermec, que leur- valeur aboohre soit moindre que-cclle Des fermer. qui let ppucètent Dana{Œ) , 
4'Œ), 4), luqu'en y fat += +0. | 
Si BA <o, Ja ant (PŸ+BE HA) vale poire ckfinie quelque. peilo que soient" x ÆT; la. Rrctiene PQ) ne peut 
dote. pas s annuler; le point © &t un point %e cefroussement 1001c. 
jt B°_A >o,ona alors F'+BE+A, = (EE) +2), Lo Deux valet £T vont de même vigne Pre A,>o; suppæone-\r (LE) 
Dféient de Leo Toy! on. 3 fait V'£E, où Pat, ; soit, par- exemple, Y (LE) 70,4, (ue e) vojeat<t, 
doit æ | poil eE comput. entie. O7 +E: 
pour” E'=t-8 jona @(t-8)%0, 
t' — ,oma +); 
É'=t+0 | ma p(ti+8)co; 
| tt -6 y ma g;-8)<0, 
E) — +, jy onàx +), 
| | Fat,+f, ona fg(t+8)ro. 
On a Donc Deuoe points M ee N de la evche our la. parallele AB à Oy & deux seulement ; Lu y 9e cm painls sent 
donnes par La relation | | 
1 {(B | (È£ie) vz=t'x?, 


Ji TO 4 51 pP 000N4- *, posilif, ler sera. Qe meme de te; dec toleux de. E? auæqu elles. coureopsndenk- ce poinb } 


ns ne un + 


N 


NC EE iffécant infiniment. pee +, e£ te , leu ealeura 9e seront poihver Æ Frea- petites. ; Les Deux ponb Mer N 
F4 
S 4 : | 





À. 














O UT FA 5e. seionF au dessua. Je 1 ‘axe. Det. x. 
| 
a Ji L'on Huppor nejalif € convpiee. en © Œ-£, on fwiuvera de mene. eux poinb M’ N'oihucs sur La. parallele. AB’ coixeo— 





| perdant à æ dep valeurs de. t’ qui feet infiniment peu et, tt, | om vof, y Par la relation. GE Bis), que lea. y De. ce. poinb oevont 


eTLcote- posudivet ; Lea. deitx. poirb M æÆ N Decont au. deosua De l'axe Dee dE. 
CE . . DE : 1 laut 
Pois onn maintenant Dectoilie me juoqu'a eo j on. a La celotion (15): 
(15) + tx j 


Lea. Vrileri A. Jet vcokant finiee. ef Fou OCLID VOLOLILEL de_E, eE t, n Loique. 2 Lendca Vert Léo, La. valeurs coiveoporidanter Det ten — 
Æ . 


Jron£ <q alement£. veto êto j Ce a. À. que Les sécantss OM & ON, Æ par puits Lou. petnb M of N, FenDront ë.. 2e. conféride Avec. L ace. des 
[a, Lou 4. ue. X. DeVieñdra. nul. | 
Lx coucfe. préoente donc. deuc. Prancehen qui DE. bouchon AL. poink doufle æ sonk ibagea du mernlLe. co cote. 


de Le teng erite Ox. | | 
ef (B 2 A.) 0; ona- alor. E'?4 BE+A, = (Æ-+,) 7: D UP pPe20 14 W (1,t) 9 iferent De Lero forogue'on- faut LEE, , sou 
7 13 G 


Ÿ, O t) <o, 
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Ÿ L | 
| IN | drogue CA et ponkf e£ conLp'uA- entree. O et +£: 
/ 
ni” pour L Z E, — À j Ta æ(t,-8) 20, 
à FE ><. | V=t y ma @(téo), 


180. 








L = EL, +0, ot a P(tst 8) 70. 


| @ na Donc. deux point de la couche M et N sifiies ourAB, Eau Desua. de L'asce Oxysit, et positif. 


raque x. œt negatif, Le premier time 9e X  œt tonjou poif, ilen sera de mème de X ; ln premiers teur De. ? (E) forment 
ur carte pœthifi one la fnction. P(E) où (6) ecole trsjeue positive Lioque Ÿvaute de (4-0) à (E,+8), par suile ne-peut 
s'annuler: La courbe ma pare porno els À & gauche de Lace 0Y. | 
Ji 1' L'on fait Hndre x veus exo, Lg Droite. OM ct ON se apprachesont indéfiniment de Ox. 

| La coure présente done deu franchers pinces du même té defx duite O., buchank 
cette droite 0% œu-poink O, ds"ecrêkant en ce poink; on & un vefcoussement de 2% copése. 
hi $ GE) » canulait pour- =T, on pouceaik séparer Lu point De Le courbe. où L'on. avait, A,k)eo; Jane le can ot 
% e +) oeuaË positif on continueraif Lx diveuoston en- pooant 

" E'=Et, TE ; ; 


eÆ ainoi Te sul. 











D ant collé Deinidie. partie. Ve la Viscussion (8) noue acons supposé que 4, 0 +) s'annulait pour- Eee, ed. que laDroile ÿ=o 
renconbrait la couxbe enfioin. poinh swinudant ave Lougine, ou que la langente. = avaik avec Lx couxbe: un contact du? 
second vue. 

Conclusion. 

De L'analspe ddveloppee. vante Lo 967 (177], (478); 179] noux tivons les conséquence suivants. relatives aus pointe? 
Qoubles: 

19 {eo deuæ Hangenteo au point douffe sonk imaginæicet; on æ un poink double vole. 

© Je deux tangenteo a point douffe sont réeles et distinct; on & un point douffe scdinaie, 
can. Aene Pranchec réelex de couxfe qui se coupent en cpoink dE se puofongent de patte d'autre, 0 
peuk œcLver- que fes Ni entex aienk avec leurs Franche reopectiv ec ur contact d'ordre ouperieuruit 


penis 


III Les deux - tar enter. à ait point doufle se confondenk. Ce point pocte Le nom pénal de porn + de _? 

rebrousoemenk. | 

15 Ji fa tan g ente de vcebrousoemenE a, ayee fx cowde, un contact di 147 ocdre. Denfement; on a deux 
Érancher se kxminank au poink oO eKoitiréed de pat ct d'autre de fa Eœrrgente; 

<— c'e Le veProusoement de 1%# oopece; c'est x seufe forme quise présente 
_Aand € cxo. 

2° SE fx tang ente de cheoumement. æ, avec Ex. couxfe, un contack du decond ordre, La” 

couxcfe peuX préventer- les si nfaritée ouivantée… 


D ( ) Un point de cebroussement de 2° Le eppece ; 





NA 1.) OD eux Pranchet qui 2e Houchenk, set de park Œd’autkce de. fx Hengente, soir 





< | dar mème côte de Le tangente 


81. 


(Ext) 











5 > Œ.) bn poid de vebrouosement vof. 


R em a: que L° 
L'ange que a ele Développee. Dane. lex TG ? (4767, (477), (478), {4 79); _& cri mot pour- mof, au cat ou l'équa- 
Lion. Îe. la courbe De presente. Doux La fume. 
d P, my) +, (es T)+ Pie Cr P)+ + P, Grp) =; 
P.. | 


celle équation. donne. er. temp laçant V par Fa ef Bivisant par x 


(2) . Ph (1, E) + Fa (1, Et) + 0C gp, QG) +. Lies D, 


482. 








Gen 


Aun. pouvons de suile enoncer- Les convequencer. oiuuivanhen-. 

1° L° equation g. G,t) on æ pas de cxcinet ceelles.; Le poink£ O où l'oniqure eo ut point muftip fe 4’ otre Pt 
wole ; ParT- ce poin£ TLE. ‘Passe AALCUTLE- branche réelle 2e la couxbe. ; il 6. 1’ intersection 2e P branches imaginaire. 

II° L'auaton Ie (1, +) =o _admef mine peufe ta cuire Re. Le poin£ © ef un- poink- multiple 9 loue P par” lequel 
Pa20e- une. peule- branche céelle De la courbe. que ve- pulonge De pari e 9 autre Qu potn£, le point O pt ke ve que CATUTLE. Cor - 
pose 3” Ur porn£ Demple cÆ 9° LIL. poir£ multiple isole! Q sde. (p —1). | 
ITI° L'équation Ye G E) -o -admek deuc tvaanat céefea ind afes; le point O fun point multiple 9 voûte p pas lequel 


passenk deux branches. réelles de la courbe. qui oe- + rl ie De pad: el P autre D. pan; ele. 


IV? d'equabion @, (1,4) =o admck deux racines eg afex; Le poink O ef Un point multiple 259 p, pasentant un 
tebroussement- où Lee variétek De tebcoussement, Æ- ur poink isolé Dore. (p Le) 

CE ainsi de suile. 

Remarque IT. 


7 do uw une branche. unique Ve. ‘coutbe o 'avièle. ef Un poinE, un El poinE pode Le : nom de Poink d'art. 


drroque deu beanches celle, de coupant out Un angle fret 9%e. Zéro , Te. $e- Pret ae az de LE de leur—-poinf 


\ | Vintevoection, de ffment ur. potins Lo 


OL chute Dex Discussion. Vu numeéo précèdent que: 

Tone couwcke algéiique + ne peuk avoir - nv poink d'axcèt ni Pere angufeux. 
| On peut encore Démontrer- commeil ouf la proposition que nous venons. noneer- 

Ji Lon imagine ure-tang en te. roulant sur- une courbe , on. voik que le mouvemenk %e la fangente deca-conftinut, 
mème. otoqu elle autæ d paser- par are poink Double, ou par- ur point de- vebrouvoement, Qu- parc Ur portée 
multiple queloñque.; par-euilé l'angle que fera. cts amer avec une Droile face Quplan. yaeca d'une-maniéte.con- 
line. | 
ar ceemple Qana_le. cat. Vù moine Jouble. D, on pourra faire couler La tangente pur Law ADC, puicsurlae 
CDB; Jant le ax V'un point 0e tebroussemenk R, la tangente voulant sur-lax AR vien 
sine. la position RT, pui pathiva de celle portion. pour vo couler- our late REZ. 

Mais ilnen coE plun De mème louque la couche presente un point 2'autt, ou an point ang u- 
lux, Minoi Vans le cas d'un point 9 art H, la tangente voulant sur late GH viendra 
pendre. la position HI, et & paihi- 9e? son mouvement ok inétumine. Dana le cas dun. 
point anguleuæ M, la langente wulant Q'abo® sur Lare LM, viendra pure la position ME, 
plu von Mmouvemen£ tesba indéléimané. lotsqu elle. vienQca. prete la pooition MF pour? 
couler sur-l'ate MN. 
Done siLon exprime le crfécient ang ilaise dela tangente, à à L'aide Dune quanité qui fe 


MOI poin£ Qe. cortact, Les coo donnees de ce. poinE, par exemple, on autva.une Jonelion_ non? 








continue Jana Le cat Des poinh | Ÿ'avèt où. anguleuce, dinôL pour- les oo ennen Yun. poinf 

9 auèt cétlé fe aonr preentra. une indelerrmination. CL echve e£ non. apspaxenté; pour Jet 
vale infiniment Votéiries De co Qonnce d'un poin£ anguleuæ, celle. mème fénehion- Padve- 
tai 9 une. valeur- finie a une aufce valeur. fi 


Or dant. Lea. courlec alg chaque, le codfcient 4 ulaice. co: 71e. Le Rat algébrique Des cos Donner Qu point de. 
contact; Matt, TLUTLE telle fonction TLe. pes Pat presenler- l171e- 1 elerminatren. ceelle ; elle. Te peut Pat nor plus, 





pou UAIL decrtotdsement tafiniment pebk De la vatiable, passer D'une. valeur-fênie. & à une anfte. valeur- finie, loroquen. 
æ o OL ? e. conperVer” 4aVec. le. meme OL ne Lo tddtcaite. qui peuvenk s'annuler- pend ank L'accrotésement- De la. vazs able, 


OD one. une courbe «lg brique TLe peuk xSoi- ML pornk L'œctr, ni-poink ang feu + 





183 


| polaice dar poinE © Pi — Meme. 


(308) | 


e ne. 


LV: Éoprictés des premicres polaires dans L cx0 dex points muftiples 


| docs qu ur poir£ O et ur point mauftiple À side P pour Ca. coxcbe, i£ sexx point muftiple de degre 
| , 


CP 1) Po Ex. premiece lite Éxice d'un point E, quelconque. ; 1L secx mu ftip£e d'ordre p Pour fx premiéte 


Locoqu'in un point nu Ptip£e d'ordre P ly æ L Han entet coincidant entce elfe, Da ACER (1) Een — 


9 entes coïincidank enbPce effes Fe Ca Prermiecea pour Le. poink maftip Le de x qe pofairce dun poin£ 
Poenons . poin£ rruxltiole. pour- va ine. des cooQonnee , l' equalion. Je la courbe. seta Ÿe la forme- 
6) Pre CE V)+2P.  (æ, gJ+ + F7, (x,y) +2" Tp, (ærÿ) =e. 


P+1 


Aa premtéèe. polaire d'un point E (x, Ver) & pour equation. Jo? [4 34]: ; 
; ) ) 
Æofe + RÉ +rE, = 


D apres la fume de l'équation Q), orL att'ca_ 

ce (9) Graph, Go + 27e Ge,5)] 

+ SP Con) + EP, Gone HE œp] Lee 
+2, Die. Gt mp a g, Gery)] 


Ô 


O+- L’ envem ble. Dec terrner. Vi de eg le. moins eleve eo 
TT fa D GNT) +3 S F, Gp]; 


ces Lecmac. sont Du Dogue Cp-1) ; l'ouigine ot done. un. poin£ multiple Dore (p-1) pour le premiere polaire dun point 
quelconque. | 
Je Le point P, «tb le point multiple lné-mêne. | en à %,=0, Y, =0) # l'équation de la premièe. polaire. est: 

£,=®. er ÿ)+e + (m-p)x Tr (x) y) =0; 








C.d.9. que Le poin£ O €sE un point multiple. ve od"e. P pour la 1% 5 * polaire. de ce_ poin£. 
J'uppovont. | er secortè lieu, ; que- L Fan genteo Qupoint. multiple O soient coincidenter L, prenonda celte 








Ÿ 
. Qicectron- POUIT axe. de Cr 1 equation. de la couxbe ALL la férme e SCT (4e9) 
(3) S #0 (+, ÿ) +T En (x, Y) Hess... + ae: y'+ (> »Y)=e, 

O | X la fénchon P(x,Y) ctant Du Ve «&. ce LL). 


a première polaire V'un. poink quelconque. (æo,ÿs,%) sea | | 
| f æ, | Lg" Ce, Y) +297 Cæsy)+ +2 Pl” Cx,9)] | 
UD LS + gg CGnrrr Gt ee Ge pren) —o. 


1 . 
et CT emêle de6 Tecmest. di Degré. Le. TOUL eleve. eo 


_ D L- 
AT Le @ Cm5) HV EL Gen Lu Ce) y 
celle. epLesion. cor: 911 degree (œ- 1) A et admet. Le. facteur Y La, c.a.9. que Le poink O co multiple 9 De. (+- 1) pour Lo 
pP'teruetre- polaire D'un. point quelconque ; eE que (L- 1) langenteo De ce. point multiple coincident avee la Fangente ca Lee 


perdant du point multiple 9 sûre p ee la courbe. 

Cn padieulier- ; 

Lorsqu'un point et un point Aeuffe d'une couxfe, fe 1% polaire d'un point quuafeenque pas 
Deta par- ce poink douffe; 4£ secx win poink simple pour cle premièce polaire. 

Lotqu'ame coufe un point de reProusoement , fx premidre polaire d'un point quelconque passe 
, ektoucfse Pr tangenke Az rebrouswemenk. 


pair ce- poink de crouosement 
GG. SD. Aou TLOUA contentecons enoncer- Lx peopoiliort. Juivanle. : 
Aa pe Paie à’ otdree. P À” Ur point ru fi Ce à locdre p eK Le système des P Kaeng entet- er cepoink 


afp. 








| (602) 


D | | 
| Le Demonol: cation cof. facile, OL L'on. prertd Le poink multiple. pour— nigine 


 Aoroqu' Lure rergente x, avec Væ coucbe HAT contack Locdre (Y - 1), celte rergere cok-mauftiple d'ou 
dre (x-1). 


Supposons, peur exemple que Le. poinE 9e. contack. Hotte LIT poin£ simple, k PRROREE la fangente peu axe. den: æ- y 


l'équation de. la couvbe- Sea, d'aprèc Les b y polheoe_ ad miser 


O, 


Lip ap ( MY | nv +2 

QG) g (x, y) : En Ce, ) + rF., (æ, 9) + + f (x, ) +2 Ye D+27 | 2. Le PE 

A VIZ | 
DT rene para y 

Po téconnalilie le °eg «e de. multip laits de. la tang ente. OX ) L faut chercher de. combien. et: Qiminite le nombre %e La gene ee 








qu OL peuk TLEILES— A La couche. ) lorsqu'on. prerid un-panE quelconque. P sir la Droite O @,- Lex ‘point de. contack. Deo fangenteo 
€ 
Er: CLR Qu peint P a. ELITE. courbe, -JonE. Les intexoectio UC de celle. coche. as}ec- la piermiere- polaire LL poire P J ex (434) - 
PA) 3 J ; à . P , : 1 
À eh cootd oTtrLeeo ‘à tr. point | quelconque. P put. SIT GX. son (æe » y z, ) j eÆ l'equation. De sa. Prerueie 


| polaire. “DELA 








TJ at 4 RE 20 
| Fo ! &(e, CORRE AN AC DE TRE AS + - +2 y # G») 
@ L . | | __. Te, 
/ V+z, [&. ACTE + ren) TT Qu, Cac y) + (mx +) 2 BD re En) ?y) À 


A point O cot un pointe simple pour la.courbe- a), la tangenle ok encore la Quote y=e. de duoile ÿ=e tenconlie Ja couxhe (D 
en Y pornB  éoiner “dark avec Le petn£ © elle vencontie. la courbe. (@) en-(X-1) points cotncant avec. ce mème point ©; les 
coucbex. Gy ÆQ@) onk£dme( (1) points commun? | eh coïncidant avec Oj par ouils, Hu TL et, Dans le can- général, À le. nermbueDes 
| intercech'ona. 2e la coutbe. ek V'une- première. polaire. quelconque, leo couche (3 ek.@) n'autonf plua quefn-(r1) ] pois conemaine 
c£ Diobinels Qu point OP conscquenE, d'u. poin£. quelconque De La Droite Ox, on ne-peut mener- à la. courbe. que” 


fn- vx) rer Diolincler dc la. Aroile Oæx ; . Donc. Jr (381) ; Lx Duoile. Ox. &k une langenle ru léiple 9 ve. (X-1) .- 


. LA mème. Qemonoliation s'appliquer ALL. cast PE LUI. point multiple. donc. 


docoqu” LLC des Fang entex. AT TLLIL- poink multiple &Æ, ACC fx coucbe Tut- contæck proprement dit L F Sudre ? 


(Y rV, celte Kengente ok muftiple d’ ocdre (x 1). 


C 


À 85. ne Éocn ente., et UT poink 0 imple où multiple , ro. teujouxo ile Hengente simple y roque. L'ocdice de. 
Don contxck proprement dif n’cok pas supedeu ai premterr | 


5 Lai +, l'équation de la coutl 
CJ LCEILONL Le. peink. de contact. pour og ine. ef la fangente pou axe des , l eq alien. de coude. Jexa, par exemple, 


mL —p— 1 


us Gr +8 y (ae) 2e, 
la féretion. Pi, Cæ1V) ne s'anntlanf pat peur W=o 


A) EG y)+r.+z 


JS ot. 1ne. etant. TTL. porn multiple LP] DudLe P’ Le. nombre. deo tangendeo que on peux. mener- 9 un point quelconque est D — 
€ 


miruLe. P(P- 3) unilec To; (487). 








J ot P ur. poinE quelconque. Je. La Quote. O x. ) la. “1 ce. polaire. de. ce. poinE sera 
, ) 
SJ | | sy Le. +? £ Z 


| ‘OL; en développant: 
/ : x CR, ÿ) + HT 7 g'_ (x,y) +27 y" Ce, y)| 


= . @) P+i | | ue D 
— ? + 2e | Pa Gers) +e+ (m-p) ATP y Ÿ (æ,y)] L 


nl ensernble Dee Termes. du de «e. le TLOLTU eleve Dans. la que polaiie co 
© 








HSE TAC 

L ougine co. un. poinE multiple d'ocdtce. (CP) pour La 1% polaire, ef la V'wile = est 1ute fangerte DE ple.; lx coutle_ 
cf celle première. polaire ont done [P Ç P —1)+1] poinh commune coincidant avec. l' uiqtne pas. plur; 2oneQupoin£ P 
quelconque pus ou la fangente- on ne peuk mener- que {me (mn -3) —P @-1)-1) Ca Qiotincler De. Oo. 

Or si mn ef la classe. %e La courbe, on à Jo» (187) 








ph = ML (m1) _ P(P-1); 


186. 





(sie) 


Donc. Q un poire quelconque. "de. Ox, OTT- peut rnener- (T1) fangenter Qiotinches %e Ox; celle. droite eo, pars suile, niTte T7 


_ ente Simple. 








Lo sur Lx anse der courbe. 





nf uence de pbinl doublet 
Le classe. ? une couche. Q'oûre ML cé, en général, AL -1) NICE 78. 
K- au. ot. La coche. s5e2e ur. boint: Oouble À ; PR xemieie. polaite-Q'un point queles ue P abse. Par ce. poinE- Ci 183]; 
pi P Pre P P mme! passe pP P 








cette. prernete polaire. y encontee. la couche. et Data poind , LL mia Donc. plu que- [re (n- a) 2) auFiex. pointe 9 intèroection. 


t P 
Jiotinchb Ve À. Comme. la droils PA , n'eæË pau, a prop “cemeriE pailer; ane. Tang ente, quoique. ’elle presente 


la mème pro uclé. analytique %e tencontier-la coutbe en Deux points coincidents, ilen veoullé. qu'il n'ya. 
pop z. | TE 


um ee 0 nn me un ue 






TT | plur {ue [me (mr -1) 2) fang enter proprement ile 105 LLEO Qu point P; par conséquent, Lt pourf double 
C 
Qiminue La classe. êe Veücæ- uriles. Ji d æ ÿ pornt Qoublea, la. lasse. DELA Diminuce de 29 unité. 


Supposons maintenant que la courbe. possede TT. pornE De reb- toussement A. La qe palaite Qun point queleonque. P passe 





ai le oin£ Te tebroucoement Æ bouche. lata enté. de. tebiousement. JC 483]; : La coche. et la 1% polai: “e or Frora on 
P P r3 P 
COTRITULUTIA cotnetdant avec Le. poir À ; jy Par Suite, La qe polaire. pe. Lereontie plus. La covcle., ten [m{m-)-3) 
porno wine Qu pounE À, Gr , COrUmnie. Lx Droite PA IT ef. pat ire. fan ent propremenk Ÿi le, En 


æ Done fectivement que [m (m-1)- 3) fangentés Lssuet du poin£ P; par- consequent, an point Qc. rébrous. 





vemen£ Diminue. la classe de bois uniko. J'ilyan poinl Ve vebrousvernenk, la classe. seux Diminuer 0e 
3 X uniles. L 
Done, ot une conxfe À locdre m poncde Fpoint doufles de M poinkb de cefrouosementz, Ex Pane 1 de 
celte coucfe sexx définie par g’ égalité 
| (I) n= m(m-1)-28- 34. 

Onffuence dec point mauftèp Pas. | 

Tnpoint multiple. vod p at 07 (183) un point multiple 9 oûte (p-1) pourla premicie. polaire d'un -poink quelem- 
que; par conoequent, La couche. tt la. premiére. polaire ont en commun p (1) poinb cœïncidant avec le point maltiple; il ne 
reolexa Done plu {m (m1) -p(p-)] aukec poinlo iotinel Ou point multiple. Gino 

Uonpoink muftiple d’ocdre p diminue x eme de Lx code de. 

P(F-1) unit. 

de Sueque | langenteo d'un point maltiple. coincitent, il em œuxa (1-1) 9'enke ellex. qui Jerent. Deotangenlés csineitentex. or 
la puemièe Vu point quelconque. 963 (183) ; alex la coude dt la puemitie polae ont en commun fp (p -D + 1) 
poinhb coineidank avec le point multiple. Uhr suite 

Lroque | L'deo tangenter dur point muftiple A'oudre p viennenk à coineider. fa Lave diminue de 

| [P -5 + À) ] unités. | 


Îba pourE Double. vidirnatre. Mirrunite. Ta classe De Acux 2 unitet eE de. Deux seulement: % ni poink de- cebcouoement: Jimi. 


F. | , , . 4 , « : ” - ‘ , > # 
; Te, ert. genéral, La claose. De Ecoto unites j Ma cL peut acuver que la. Dimin uition soit plu conoidéable, si le contack De la 


; . L * L Le . ) . « 
Fang enle de “beoussement, avec la courbe. et La. p'eruerce- polaire. 9 un point queleong ue, cok 9 un. oÛdte superceur au- premier 


Cour ne annales. aanée 1867, page #3). 


Cette  obsece ation »s'etend au. point mufhiplec L'ocdice. Dupedenrr 














(31) 


T° ? | + | ° 
VIe) nfuence des pourto multiples “OUT Ce Le me. deco ponte 
: 4 LOT. 
VE Out. ay OT. ViLl IC; { 385] que. Lea ponb 2 ‘infection de La couche 
()  £(æx,9,X7) =o, 


sont leo intewoechione %e ceHlé couvhe. avec La courbe H 


ç" £" £" 
os LA x 
@ male. ge, | =. 


ES YY YZ 
Le Leg fre 








Er 


An pour doufle de x coucbe f—o at LUL pointe doufle de fx courbe Ho ; eK, en oulre, cet deux 


fcouxfetæ onk er ce poirk Lex mêmes kong entec. 


Loroque Lx couche fo « LT pour Ace cebcouosement., ce point DEA L--poink Hiple pour fx courbe 
Ho, deu deco Harrg enter de ce potrtk Eaple CO. ncideconk AVEC - fx tangente de cefcouvsement. 


Cn général, ur point ma ftp Le À ocd:ce P our fx coude £— Oo, DEcx un poink. maftiple d'ocd:ce. (3 p-4) 


per La ceucbe H =o; ek Écs p Han entéo & Lx couxfe fo seront Hangentes au même poink &fx cou:che H-o 
Vo our. ne féxonc qu'enoncer- eco propositions, on lat Démontiera. facilement en prenanË le point multiple. pour-auiine dec 
coodonnect… 

Lorsque deux cœutkes onfe un point double commun. dl même tangenlie, co Deux coubac anbaïpoials communr - 
coineidant avec le. point Tulle; donc un. poinE Tauble. Viminue. le nombee Deo pointo 9'inflexim de ve unité. 


2" 


drogue Deux couches ont un point commun, que est un point doulle- sur l'une. eb un häple-sur l'une ; Douce envéleo onts 
er ce poink, six poids commun MAL SL, er oufe, Les Deuc fangentéo ax poin£ Vouble. sonF ausoi fang entés ait poinEkuiple, 
leo courbes auxont, en plus, eux poinl conoccutifs communs. Done. un point. de cehroussement Diminue Le nombre Dex poinb 
d'inflesion 9e. fuit unités. 
bone cowde d’ otde NL, on general, 3m Em 2) point A'inflescion JO (385. 
Donc où une couxbe d’oxdre m possede 6 point doubles dx poinb de rebcouosement, Le nomêre L 
de 5e0 point d'inffeaion Deco. défini par l'égalité 

(IT) .L= 5 m (m- 2) 60—-8X. 
ln point- multiple Dore p Diminne, en genéraf, le nombie de poinl ? infleæion_ 9e 
p(3p-4) +p où 3p(P-1) unifén . 


Ce. peoposiken reoulF. immédiatement Qu. Fhéoteme. que nout. avont- enoncé ait commencement De ce. Numæeco: 


S NT angente mule? 











[° Définition . 


Si TT er Lx cfxose. d'une coude. » une Hengente © “DEC. muftipee d'ocdre P> (orsque d'un p ein queconque 
de cete Kgne on ne poucxæa. merer- & Lx. coucfe que- np} Hanig ane. distincte. de fx tx bengente Tr. 
Lun chidrer- les Harigeneo muléples, ls area | «vanhge æ SUP p 09 er 9e. suite L equation: fan gentielle. ve La touche 2onnee. 


ent cootdonneec Hilatere., Ciner, nou admeHronx. que. LL, 9, 6, tepréoenlent. Let. Lex coailonnect. Lailterese à lune Droite.) que 


| L'eq nation Ve la coche 


Æ (a, w, «) - —O, 








oE du n° TT Deque, ca... que La courbe. eo de. Te | classe 7 











12) 


Juppovort- q'on-peenne potu- roule . AB Vu bang Le de référence uite. des Paru enlea. a: la cotixbe., L équation De la. courbe. se pe 
; . . ‘ , 
OC € . 


sentéca. vous. la forme. 
. > | h | . | . Tip —i | Ft : | 
(os 4} pe CE, w) + F, (4, v) + res. + pr (ax, 9) + P ne (a. v) Te 


# 


g Cu, v) cr AU. inoint DU. Premec- 


DA Les fonctionne P Ho Porno: enet en 1 : 2 . ou Degcé L 5 La. fonction. $ 
A T o D ?eq Le : 
ht P æE Hupédeur — æ 1, fx droite AB secx une Hærgjente- multiple d'ordre p, eF fer p points de contæck: 





de céelte. Fang ente sonk donnes par F'équation oftenne en égafant à & aèxo L'ensemfle dco Vecmex du deqre 
Ce mmoino éfeve, « ce. &. à. pur Ç’ équation 
@&) g, (uv) =e. 
Ca ft soit 62 Au l'équation d'un point quelque situé our la Vioilé AB, lo cooonnée 1 Des tangentés mencta. 
de ce pouf « la courbe. seconE Donne par l'équation. | 
(3) u*æ. (A Âjtwu g. (a, À) ++ TP a Ph LP @À)+ wo up, GA) =o. 
Or alle équation admet p foin la racine ue ct p fois seulemenk; Donc, par un point quelenque. Sela tuile AB, 
on peut mener (np) Hangenteo Diohinehee de ABcLonn'en peuk mener que. (np) j la. tangenke. AB «ft une tan 
gente maufriple A'ocdre p- | | | 
J'uppos one maintenant que Le poink Tour Ÿ — = hu saË une poinh donne. par l'enation- @, ex. qu on ait 
| Pr À) = 
l'équation @) admeltea alor (p+1) vacinec nulle; ainoi, par chacun 9e point @), 
lang enlea Jiotincler. de AB; chacun. De cer point &E one. L'intécoeckion. De la Droilé AB par une tan ent infériment voi- 
sine, nt un de poinls de contact 0e celle. tangents; one l'équahion. des pains Decontact ask 
| g, G,v) =e 
Tooux allons discuter avec plus de. Détail ler cas ot. P co égal & 1,2, où D. 


OTL. Te. peut mere que (na -P 1) 








oh. peranE pour- Droile AB, la angente- conoidéree, l'éguation dela couwche- se reduit. & La forme. 
€) gp (u, o) Hesse + VS g, Cu o) + w° æp (a, o) ao, 


La Quoite. AB. sera une. Farg ente. oinvple- 





Ch eccbona. Les Fan en le meneer æ- la couche. par LL poinkE quelconque- 
e 
| (2) oz 
| | De. la Vcoike AB ; Lex cooddonnee. ui de ces fangentar Jexont< Donnée. par l'équation 
À  TO0Ë . G) ut. GjÀ)+.. + TT? n° g, À) + w" up (,À)=e. 
1 @r cet equahon. rL' admet qu lune. raeirne nulle. fant que- À “ele axbitraire. Qone D un point queleonque- 9e AB on peut 
mener à la couxbe (n1) Free? Dibbincler De. AB; AB est une. fangente 9 imple’. 
JE L' OT pero pour À la yaleur- ATUQULe- Xk, qu annule. a Pme. O1. Ta Degre  æ O, À), l'équation. <3) ad mer. Deus. 
| cac UT. nulles ; c. «9. que- par L point 
(o) = À,u 
passent Deux. lan enbee. infiniment GotpiTiet et coëncdant avec. AB, - 
oji la. valeur À À, annulait A La fois. (9 (, À) ef æ, (, À), L' équation (3) Qmetlraif Roit «acinet_ rurlea. parle poini 


O parement Huoin. “tan genléo CoTLFOTLd LE. As’ec AB, ca... que Le. poink O setaiE le. poink P intersection ve Écora fangentes 








ce. poink eof. le. contact. 9e. La Quite. AB. 





re nirent- VOLOLTLER—; COMITE. la: Tang enle AB «of une fargente simple le poink O -dexa. , en général, ur poink Ae. «e- 
Brousoement , il peu axttyer plus parhiculiciemenE, que Le poink O soit LLTE poirk Qouble. st L ‘equation. C3) adniek. ri 





autre couple. De Lacie. égalen lotsa LiLé- % a. êfe. vemplace par À . 
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° 1 . 3 A ‘ 7 « 1 co 7 2! a Er) 
fie dt Aa LILI À ASIFUILIOER, A ÉéL- fo L49 4: { 
% 4 


tl 

f 

{ . 

# j 


1, A) : CCR {7 3,À), el, GX), Î équalion. (3) }) arielfiaik" qualie. LA cine nulles. ; Le 
3 ; 


à {a : ne os oi] ne ., a : 
gen TEA cenflrernerd #oLélreen cl conf orédiutea.… avec. AI. CSerrme.. La Fa nqen Le 
É ô 


DOTE € serai alor EL Î a be Aeclien. - êe. be afce Las Tic 
2 
hi, 4 . ‘1 4 ‘ ‘ “1 « : ee , . 2 } 1 : . < 4. 4 . Î . « « h 3 « Le ‘ 
jé PF. rh LEE. laria erLTe S LITE) La - Le. PP arr e HÉECL., TE GG ETERIEA L.y LUIT fPoir À, De. rebe LLAŸerrLeti provendanez. “3 itL pers lip le. ; A MAiTLO 
, es | | L 
T7 a Ta ; 5 Le. + .. $ 5 +4 #4 

{CPL { ete tion. Ü »] } EC A] YF aide. CTLL'ERE ) AHANNA EE e. AA LAIT jai mis EL À. à. LEE Of DeiLe: aa COPA. Cote Lex. êe “Et cute “1 - eaalex. 

Pos à Do ff v fl 

4 
j C7) DURS u 
A9? Ë arnaentés doubles. 
Pa | | 
e/E . Leg ualion . dela coutbe. 5e rédiuik a: Ja. fe «ume.- 
n-$ ne? ; 
ACTOR B (ro) +7 Te (ue) eo 
G) g (a, + + F, (LE,  ) + WW La (ta, oO, 
ee 4. Sn G0 ll Le : L 
la. G'eoiLe. ÂÀ. PB Dec LT. E XXE 9 CF Le €. Pr if Ce: } CD DELLXe point de contact Fe etconE 
@D ir @ (u,e)=o: 
7 Fe 9. ( 1 A4 TT } 


Par ur point queleonque- De la Vuoils. AB, one peul: mener à la courbe que- (n-2) far q entea. dtsHneléa. De AB : par un. 
q ueleonque. Dec points @), OT. TLC. peuk merter— que. (n- 3) Far entèn_ à la cauvbe. j chazciurt ed painb L oi. j eo. L'intersection. 
De. la lang ente ‘Vouble AB avec une lang en te. infiniment Vo LOLTLE.. | | 

PA Diocussvom. eo a ends Doublen Veépend dela. nature Des vacinec. De- répatin 
| | (TZ) a (u, v) =o, où Aut+2Bu v+evTz . 1,} 

D co : Leo CACIME de € equation (D onk" ccefPex., 

On à une Tangente double ocdinaire , FouchanE la_ cou:cle en Deuo- points diwlinels, Li 23. Ce points %e contiet 
pl &kre. Des poinb multiples. JL par ce0 poinb, passent plu. 9e_ Ecois rang eritex coineidanE avec La Qcoite AB. 

7 Co: Les «acinex de € equation C2) sonk Leg aires . 
” fangente Joulle. AB esE alor. nne. Feng ente double ioofde, 1 La-® Groile ÀÂAB ef une. Fans ends eelle, mai. dé. 
P oint Ve. contack ne sonE pas réels ; elle. eok caracléusee par celle. propuete ana bg ue! | 
D en. poinE quelconque. de. la. Drcoil. AB on ne peut mener que (n-2) Fan entea_ Violineles Ve. AB; par. Set. point. de 
contack, on n'en peuk mener que Qi — 3). | 
FF Cxo: Les rxcinex de P'équation. (9 senk égale. 

Le Qeuæ poink %e contaeF Qe- la- Fang enle. double v nnent 2e. confondre; pars ce poink passent Écotx. fangentéi. infini — 
menk voisine. et coïncidant avec la dtoile. AB; Le poink De contack est alors. rnpoink d 'inffecron., puoque- la tan — 
QE esE une. langente Double. 

Comme. eæernples- des Deux derrnieia. caa_ Nour ellécona : 

12 JA cube 

LP + (ut +07) wo, 


QonE L'eg ualion. en cocenreet point Huilatéren eék 





, . 27 
Getty) -(ogt+rat) xx Tr +? —o. 


2° La coicbe- 
1? +9 =) 


7] , { + } « + L] 
Dont Î equation eTL. cootdonsLeet — pont Erilatérer est 


On dDiscruilera … de la. mème. ianieue Leo langentes. nulliplen D Ddre. supperrentt" 


4 93. EP qu trie Moite soi£ E 


a ente- ruiltipole.. ? o te P: il fauk que, ceHe. Qroile. étant pride. pour al. AB Du. bia vagle -De_ 
cefFéience. , l’ cq ation. de la. courbe. De armee. d. la focme. | 

fn Cu, v) LA P. (az, v) +. sct+ R (u,e) =, 
REZ a À, que le. Hiaine. indepen2ank de U el V les ferme. du. 1% , 2 “ra LS care Dogue en 11 y Dsparasosent, ce. 
.q ii eæige. . | 
PCP+#H). 


. + p nes ee selatie na 
2 





A +2+3 + 








h9i] 


dof 











Gu) 


HG Glinsi: Cas 1j ebtisr une. Duoile à élire. fang en le. à La courbe. : tevienk & Donner 110. condihion , c.a.D, Line tefahieon 


.  « | 1, . 
rt entre. Leo co rcients 2e L'equatron. de La couvbe.. 


« os «] elfiriine Droile à re Va mg erEte- multiple A ’'ocdte P «evienk à Donnes- 270 conditions, -.X.9. P +1) 
, TZ 


L& celationaæ entre Len co. iecenfé De. la couche = 


FO peu Bone. Vive. que? 


ne Eng ente maiftip le d” ocd:ce P équivaut, en général, & Ê CARE 





Hargentes oimplee. 





IIT: : EP tcopaëtes des pemiires polaires dune dioite dans 
fe cas der entece multiple. 


M une courbe x une txnaente maftip£e d loedice. p , cette -deoite peratine keng ente- muftip Le 





} 


A. ocdice (P— 3). -P SUAT (F4 premiète- pofzire À” urte dxoite quelconque. 
Se L d4es poind de contackK de Ex bang ente maurÉkip Le coïnecidenk Pa CL. Cia CL-) de-Éx premié 
ve polaire coincidant entre eux. FE avec fo p'emierct. 


Én per AL l'on Duppo0e. que La dc. AB so1Æ la Ta Fa multiple. 9 vote P; 1 équation de La onile. pera De. fine 
6) Cu v) + Pr .( v)+-- UTP (11,6) =o. 


c Ge la. premiere. Le nine d'une. Dit  aconque Cu,» Yo) ,,%b), sera. JO { LG4) 


,) 1) 
TN u, +, + D É, + É, =o, 
OLL- ; | | 


À B | 
(e) | u | Lu VE! F! Cu, 2) + (: + WT" (u,s)] +, {. s..+ (n-p} TP" cu) Zo;. 


on yoif- que. Les Fimer. Pu-Degre le moina eleve en ue + seront Iu Deqte (CP 1); la droite AB esk-Done, pau celle premië- 





“Le. polaire y lue Far erté mulbiple. 9 'o Dre. (P 1) . 


Ji 


Pacmui Len poinE 2e. contaek 9e la fangente AB, l coineadent entre eux, l'équation de la-coucbe- pourea- 9'ecuire 


J 
np 


(3) P. Que) +--..+« Pis CL, #) + KT Pal P(u, v) =o, 
on suppose. que ce poinb e contack coïneitenE avece-le point À. 
Dana la 1% “polaire. D'une Proilz qreleenque , L'ensemble. Des termes Qu deque le moina. éleve. em ete seca 
ue fui’ (u,e)+ lu q(u, 0 ]+ & nl 4 (0); 

om voil que cet Témer conk'ennent U en facteur; Done Le poink uZ=0, qui élait la. réunion Del points de contack 9e la 
tanq enté à la couxle Donnée, sera la véunion 9e(l-1) point 9e con pour la premiére polaire? une Moilequeleon- 
que. 

Cr particulier: 

doc qu’ une droite T co rang ente Aoufle Pour TUE couche, elle eok une tangente » imple pour x 
pemièce polaire d'une droite quelconque. 

Lovoqu une doite et une Hxngente doufle d'infnion. fx. premiére polaire d'une deoitz quefeon- 
que- bouche cette Leng ente ait poink d'inffeæion. ; ceke dcoits. ek une-tangente simple pour x. pre - 


micten Po fxices . 














s Poudre : 
- nffuence deb tang entes muftiples aur ordre de Cx_ 
| Ce coube | 

L're à lune. cœutbe, Donnee. par son equabron langéntelle Dedeque TL , est, en général, égal a n(R 1) JG (413) 
Les fang entéx auo. poinb, ot une. drole quelconque encontre. la coule, sonk" en- mème lemps langentez a la premiere - 


polaire. De_celle Deoils. GO 7 [4 1 3) / { À 62] . 


Lo 11 1ane. coticbe Possede. une. re enle. do able. TT la. Jemiete. Polaire. d'une. droits. ueleo rue. D Fouche. cette tangenke 
4 P p. | / Î ] | 7 "7 À 








(315) 


Conble; or celle langente, qui. comple. pour 2euæ. largentes. à la contbe pumitive. ef qu touche. la polaire De. la Voile. D, Devra- 
cempler ppous deu tfangentes communet. à la courbe et à: la polarte il veoléra done-[re (n-1) _ 2] lang entex communes Jilinetéi 
e La Joie T des La igentée- aux. poink où. la. Qroilé. D «encontre. la eouvbe. proposée. sont communes à lx cowvbe-ek.& Le ppte - 
miere polaire De. celle. courbe.  Miboa1a- par Le point oi. elle. réncontie la-tangente T ( poir E. qua TL app acfienE. Pat, &- proprement 
aule: ïi la courbe.) passent Dette lang enlet communet k coïncidant. avec la La enle. Tj par-ouile, le. nomlre Des ng nes 
CONTE coité6 pondant aux. autre poinlo 9 intersection sea that à {re (n-1) - 2}. liner, urre rangenle Double Diminue 
L'odrce. 9e ?euac. uniler ; s'il à 3 a. T fangentéx. Double, L'oQrce vera Diminue. de 2T unifé. | 
Supposons que. la lanaenté Double. Ÿ soik une. fangende. 9 inflesion er. 1; par le paink I or ne. peuk mener que (n.-3) Fangenkeo 


SL T en]; Jar suike, la? 


IN _ Quoile. T Vevra complér- pour Ecoia fang 
Le sera. done. Diminue. de. tou. unilée. S'il ge L fangenla. 9 inffoien Do un Dintnné e SU undle. 
facon e de posoede T Bang enter doubles Æ L Tang enteo di inffeœiou., E ordre. TL de-cette. 


à la. œutbe. CS la pemiere- polaite- Q'une. dois. quelconque. D, bouche. la angel. 
enlä. communet. à la coucke- Æals premiere polaice-; L'Q ce- de. La cour- 





( a 
- Donc, OL Ie. coucbe 


coude sea. defini par Leg afite | 
| (ur) MEn(n-1) — —2T — 3t 


Crgénéal, une. fan gens multiple_ ® o'êe P Qimirurera. L'oQre. 2e. P (P —1) uniféa. st let point de contaek sonk distinct ; eL de 


(P (p-1) +fi- )} unilér. 


a L point de. contact qui coincident. 





ed de eeutipée 2 | 


D oux avont. JC 2 [225] que Les Hanaenterx. au. point de. rebreucoemente dela cowcbe, Jon. l'équation tan gontéalle cts 





G)  F(u,+v, W)=o, 


sont en. mème. lemyr fang enleé à la courbe. 
| | ç" ff” £” 





| WiL ra TL 46 
am | au 1! 1} ps 
@ H nu fe 11. 7 Lou ZE © :- 
y )! ,) 
Lou fre Loc 





Ch choisissant la fangente. Double pour %coile AB Ju Réang le. %e cféxence, en Démonrera facilement let propositiona. suivante 
Une Far ente Aoufle de Ex courbe £f-0 et ure Exng ente deuffe de Cr coucfe H =0 , Por poink de con. 
ExctE ont Lea memes. pour feu. deux. courbes. | | 

Locoque Éx coule F=o æ une. tangente d’inflexion., ceHe Bengente ECTS Eiple pour fe couche. H — 9 , ek deiro deo 


poinb de. conbxct de. cite Een ente Hciple coincitderont- avec Ce po ir d'infleœien. 
ent Qouble, prernona. La. pour “out. AB Di war le. de référence ek seienk. À EE 








CD 'aprex. cela, sila coule f=o à une 





€ ln. eue. point 2e. contaef ; Len deux. équatio nt 
D 
| £ (a, +, w)—o, H =o; 
B À. 
a mettconE alors. 12. foie. la. solution. AL = 3 Ÿ = Oo ; JGS (489] ) par qauie, lea Deusoe cowcber- f —o, H-on auvcorrE plu que- 


[3 nn 2) 6) autre Tainaentes COTTL MULETLEN- Æ Diotincle de AB; coTILTILE. lea. point À EE B ne. oonf£ paa- Dea- point De. cebrotto- 


remenE ) le. nombre 20 point 9e. «ebrouosement 9e la couche f—o sera Done Viminué de Soc. 


1. ‘ | ‘ , ‘ « . 
D ana Le caz Ÿ'une. fangente è inflæion., oTt- voik, er taibonnant Qe Meme que Ta diminution ef De fuik uniter 


one coucfe de chxose Va, er eneraŸ, on (n- 2) porn de vcefcoussement, DICY (4251 ; s tone, sure 
Lare TL possede. T Ex entex doufler FL rangente Ain LAON , Le. nome » de ose. poinb 


cowcbe de 
àÀe cofrouvoement: DÉC defini PAT £ égale 
Gv) X=3n(n-2)-6T-81. 








(316) 
| JG. D. La c«elatione. @ LICE 1" (4 8 5], (IE) ICT: (4 89], Ç IIT) “ a] À 9 6], (iv) | Vo» (4 96], fénamentales? are. Late PCA. 
cou ben. alg ebui “ag Le. son ucr à __—_—. L 


appelons ceô foremule : Én. Designank par 


) 
ML ( ocdre une. couvbe. 


y la cLxose ) 


$, Le. rnomhee %s point doubles, 

X, le. nombre. %es po int de vel couosemenk, 
TT, Le. nombre des Fan ent&s doubles ) 
| LU, le noinbre Des bang enkeo d'inffeæron.; 
Œ) nm =m(m-1)-20- 3%; 

(1) L'=3m(m-2)-65-8% 

(5) MER (n-1)-2T — 3L ; 
(IV) x =5n(n-2)-6T-81. 


Tone quelconque de cer. celatrona. EE une congequence Qes trot autier 








VIS ec MLILQUE SU Ces eg uations en coordonnees - poink LE Le 


> | | | 
_ equations bang entiellex. 

; | dois que. P'equation en cooctdoTutéeo _ poink d'une. coucbe 9 oQte. me | 

() | f (x, V) Z) = Oo 

ef la polua generale de. son copece cu À. lorsque. 5e coelictents sonk complelément: aubiteaiter, celle courbe ne possede. pat-de point. 
Doubles 2e pet nl ruulhplet mait elle à allow un. Tombe dimine. de fangenlés Doubles de lan entér. ® inflecion j alle. n'a pat. 

9e Lan enter miultiplex. 9 otde. Aupeeur— at cor. da presence. Den point multiple Viménuera_ fx cfaoe, atrnsi que le nombte 

de Ex entes douf Ex eE Des Fan , entea d’ inffeæion ; mMmairt L'ocdre. De. la. couxbe.teslera invariable. 

Lorsque. l'équation Berg entiefle une courbe 9e classe 

| | @) FE (u,v,w) =o 

E la plan  enécale Qe- 9071. cspece-, ca. À. Lors queen. coe taent sonE complétement achifraiter , celle. couche. ne possede pat De_ 
| entés Doubles, 9e fangentex multiples ; Mau elle & alou un nombre. Véfermine. de point Doubles ef de pointé de “cebrousement. 


Le. n'a paæ %e paint multiplea Q'oûte. oupeueus att. second. La Ptcence. deo fangenteo Doubles Dimirutera— L ocde, ainot-quie le 


nombre Vea. points doubles ec den poinb Àe vebrouosemenk ; main. la. cxone. 9e. la-couche “este invariable . 


; 7 L . _ « * } ! 14 ! ; ? Ê] LL u 
€ ] ce ôtt le LE li que ÿ1 Î om 5€ ‘donne. ( equation JTE cale. ETT- coordorrlees — point à tune couvbe. À séère Dclexmine y 7 
©. | | | 


€. — 


quoctiren Exrrg entielle de celle. méme. cowtbe. TLe. detA- pat La. plaa. qeréeale € Sort. degré; cat La. p'eemrece ne pP053 e di pas- 
O | 
4 ? 
de point ralriples., ea en. lanrgenten. doublez., il. en. sera. de. mrième. de la. deconde-, or. L'ecioténce. Des Fangentéa dou 


blea. Dana. le can. d'une. eg uaftor. largentielle. entiaine. deg cations. entre lea. cosfsients 9e celte. equation. ; Done... …. fnvercement 


- ; 
DL L' OIL. je. JontTle- (? cquection. générale bang entieffle 9° Une couche. de. classe. Icherminee., ? 


equation enr coordonnee- 
poink de celle mème cowcbe LC. DELA pat la plis 3 énérale- de son te té; car la _p'ermtere. co1l «be. ayank 2 ed point. Doublea-, il en. 








D CCA 2e. mére. de. La Jeconde., ce- qu entaire. Det relationc en fre. Les cog ieten ls de. 407. équation © 














ounts à linlini. 





À S VIP bles - 








SI Odéteiminaltion des y mptokez. ( 


— 








1° CDéf tubion_; Cffcient anquE 
CD 
499. Ce cle. premuete- méthode, Que à by coke oouvenf utile Danx L'étude Des coule Hanverdantee, mair ? 
cl se pêle Difficilement dl recherche. de point multiple à Pinfeni 
OD définition deo ogrmplotec, pp: «ete caracheustique.. 
Cr appelle. ogmplote Q'une branche. infinie dcoutbe. une droite Eelle que. fx diotænce d'un 
poink de fx ue æ celle dxoite tend. vero eco quærtd fe point éloigne indéfiniment sure fx 
Brxnche de courbe. | | 
hi l' sou mplote n'eof paa. parallèle. à ae do, La aiffécence, entre P'ocdonnee de Prormptote ck Lordon- 
nee de Le coude cocccopondantk & (x même aficiose, tend- veca Léco ) quend Le poin& + féfoigne inde 
finimenk nur Ex france de courbe. | 
oo gfet, où M &t an poink 0e la coucle, MN la 9 sf enbre- leo cttonnces dela coutle-eE 
de L'aoymptote. cote pondank. à la mème abpcisse OP; oi B ook l'angle ?e l'as mptoe- avec 
LE l'axe Oy,  MQ la Violance dt poirk M à L'asymplolé ,ona. 
| MQ=MN of. 


Comme. P coE fféent de. ze, on. voit que. MN lénQ vers aero en même Lmpe « que- MQ., ef 





ms 


teciproquement ; €. Œ. 4. que- 51 La Droilé. AB EE Lire aotyrmplole, la Différence eo sÈonTLeet des. 
ne 











À SL 
LL 4 


eÆ Lectptog uermnenk, dt le vif vence, cnBe L'aDonnee d'un. poink£ %e la coucbe. ef Eotdonnee d'un. point De la. Droite AB coc- 


Deivac Ù point M eE N kn9 CU déco ) lsqu' OT s éloig Te. indefiriment OLLIT la bunche de coche 


«eo poridank. & une même. abiciose., Len veix qeto loaqu'on 5 éloigne ne id fniment our la branche. de cube , la duoite AB 
eo: 40 1 mplolé à ceble branche. 
_ Cette conclusion sHpperari B Qiffétenk de této , c.&.9: l'acyrptte non parallèle à a l'axe ovir TLoLi. facon. une. él - 
de © péciale de- ce cat | 
200. Gaffisiente ar aufaire Œ Oxdonnee. & Page une séynpists. 
choik l'équation Vune. couxbe. 
£ (x, ÿ)=0) 
powedank une branche infinie. on. peuk sujrpooer- que 
6) _ y=p@), 
cs. | equahion Qe celle. branebe. i infime, la valeur- (1) de y Qouk verifier L équation Qe la courbe. 
cJoient € dE À Le coe] Licient anaulaire eEl'o@donnee à. L' og ine. del aotmaptote à. celte. branche infinte. ; l'es ut Fregt… 
Q@7 peuE 4’ecrire_ c c | 0 | 
L J =cæ+d+p(x)- xd) 
£ C æ) 


r 


(2) vzcx+d+€e(x); 


(318) 


l’ cquahkon (2) ceprevenle clement la bunche conyidetce. Mais V ot P (x) € L'sQonnees. dun. pozrik: ® 0e. la courbe. 
CO 
cotcespondant à - L abscisse XX, (ce x. + à) ot L' donnee de_L. a mptole. cotteopon2ank - e La meme a bscisve; OT ofLd- 
PLt- que. celle. 9ifévence. ten VetO: &ero lorsque FX ch crotod ent: indefniment ; ‘aone.. 
à) L lim. £ (x) — 9; | 
la -feretton Ex.) FD vers. Leto lorsque. AC Cuoii. inde] linimené . 


Ce. poué!, l'équation. (2) TO UA- donne. 








—— EC + } 
Û | « p] | « : + ‘ ‘ 4 ? ‘ 
Lotaque le pornk ( 2e ÿ) < éloigne iréfinimenk OUT la bcanche de coucle, æ € Y coton. indcftnièment j alotét ue 
À +£ (x . 
[ £ ( ) & peur lite. Xeco , PUY 9 tu te : 
pe . 
, > Y 
(1) cz im j 


Cu 2. que Ce coefficient: anqufaire de £ coymptete ne fa Cimate Pero Cruel FTend Ce. cappok 2 Y, 
ne fXC- -Æy cod eTLK indéfiniment; Fes. vacia bles. CC y oonk fée entre ex par Féquation. 
de. fa coube. | 
L° equation () noux donne encore. 
d = Y-cæx- £ (x) j 
ne <X.- LS V crotdent rndéfiniment, il. Lole. | 
Gr) A — Pin À (Y-cC x) ; 
. ca.9. que- Ç” otdonnee æ- e Pecigine de e’ aorymptete eo Ex Brite. de L'expression Cy— ex), Groque D 
mo € d'A crxotosentk indéfiniment, ec & {& yateur- précedemment Houvee, Y ok fie à. par Péqua- 
fon. de fx couvcb e.. 








cation ae coutbeo du Decond otdte, 





go. Cho l cyuatten genial cd couches Qu Oecond oÛte. 


() À 2+2Bxy +Cy* LD +2EV+ F=o; 
” : l'equatio r. d'une asy mptole. & celle. courbe. ef 
| | : (a) y=cæx+d, 
on devra. avoir, d'apres le. OÙ qui précède : 
c = Lim rs . à = Êm (y-ex). 
x 


OS De l'équation () de. la coube, on ice 





| Bx+E 
(3) YF = — n T e V m-xt4èn + P:) 





ap CC avoLi- P (egs) e.: 
_2 
(Ste) m—Bt AC, n=BE-CD,p=E-CF. 


À cq mation (3) TLOULA- donne. 





FLE, Rte 
c Ê 


} + / f D ° ° A < } . 
@ ot [ OTL. conel Æ et fat ank etoile. TXL. ri d éfinimen ee 


' Y B. 
mm € 


> / / 4 : r | 
Qara leo eq matrona. (3) cf (4) les PE su pére eE fau + + doivent ge. coutcopporidte . 
Dana le Ca. de f£ LC Pise, 1258 coE re qatifs leo. cooffretento anqulatier. 2 CS sasrep bte sont aloit à red LRALTCA. 


Dana Le CA. 93e { 7 ecboe. » TE cEpoih : leo cet jp. er £] ! silaire ds AO res oi i Doii eu els . Dana la ed 4 de. 
or À ’ T 


(319) 
la pooct et Golfe, TTL EE nul Les valeur des col icient engulatcer * Devrennent caler. enlie elle. et cales a. CE), 
C1) elernunont. maintenant Leo oQonTee. & € l'iqine; p'enort Daho: la valeur-3e € (4) catces po rar ALLO 


d TEL. -9 14 P etLeU y DAV oLr- 


-B+\Vm 











C = 
C 
CO a des - lova. 
Bæx+E 1 | _étvm) 
Free V m æ? +2nax+p —>x C 


Ott- 





vx = Vmattenat+p —-(xVm+E) 
C 





J 


ou enfin, el multipliant les Jeua. erres %e la fraction par La quantité. conjuguée Qu. ruiméralaus Cc'esE à dire. 
Ve xt+Qnae+p +(æVm +E): 





2x [n-'"E Vna +p-E" 


CYmat+2nx+ P +C(\m +E) 





V-cT — 





M] e) aintlénant Vivisont. Le deux Ernest de celle derniére. fraction. par >, iLotent 
ET | 

2(n-EVm) + = 

sf. 2m  P E à, 

CVMmE TT + +C{Vm+=) | 





Y - C XX. — 





) 


,. .-— ‘ } ‘ ‘ 
faisons ccôttte aloir. + indefinimenk y OT. Eouve_ 


Rn-EVm  ÆE TL- 


5 d = fim(y-cx) = + 
eh L'on ayaik puo Van Les eg aliteo (3) et (4) Les Dig rve0 inférieure ) OT autaif Houve 








(Be) Te om où = BE-CD. 


Ca vemplaçant, Dana l’ équation. (2), c ef à par levta vale (4) (5), on obfient. pour L' equation Dee act, mjolo - 
Les %e la courbe (1) 





6) Bæx+E + 1 "a | TL 
6 = — _— ous — |: 
Ÿ c re LUE a 5 


Le superteuta. dE inféueura Joivenk êlre p'io enoem ble. Dani Leo equahona- (3) (6). 
D ana le caa Ve LEPipoe., M to; les Dcitæ valeurs 9e à. (5) sont imaginaires. Dana le eaa de V’ By pe: Lle, 


mL> o; Le vale: te de À sonk. réeller . Dan L caa de la pacaole, TL =; d eok infini ; Le cosflécient angulaire. 
C | 
n'elanE par infini, l'aoymptote of: à l'infini. 


JO. F,. A'équation (3) de la _coube. peuk 3 éeuite, el Qccormposank en. caccen- la quantite soux Le «ad ical : 





es B oc + FE 

(9) DE EL Vevr VR+) +p- ! 
er comparant celle. Dernière equation avec celle. (8) deo aotymplolen., on en onelat une règle: aovez eoimple 
pour- Deduite l'équation. (6) 2e 1 équation. (7). 

507. da uation des ao] myptotes.. 
d”° equatron ;. enerale. %es couxbet. 9 second o're élant. 
G) Axt+2Bx ÿ+Cy*+2Dx+2Eÿy+F=o; 

noua. oblendtont Les cotficient ang ulairer. Des “4 mpboles en Pivioard par- @ 


+, ce qu Done - 
Y ee 
a+a8+c (À): a+ Te + 5 —°) 


LD 2 ns : « L 
PuUItL en at ank. teo ire x. ind finiment. eE rermna: nant due CC Lim YF. » il vient 
: | ? ‘4 1 x 


(320) 


@) Ce +2Bc+A-o. | 
Elle of Ÿ’ équation qu dAétexcmirre fes coellicients anguPaices eo xo y rmeptote. de fa couvebe(G). 
À BAC Co, e. à. Vanx le tax 9e L'Éllipoe, leo Veux macine onkimaginaite ; 
Ji BAC %opc.d.d. Dana le eaa del Pyperlole Lo Dec vaciner-oonk réelles ; 
fi. B-AC =o;e.a.9. Dana le caa e-la parabole, Leo Deux vacinecsonk réelles . 
Aovoqu'on cæpporcte x coutbe à son cenbce, cd. d. ). bwqu' onL- po9e- | 
me ec'+æ, , 
Y— LA FY 
et qu on faille Dioparaitre Les lexmet_ Du prenne Deque + DC 1516), l'équation de la. coule. Deviens. 
A 77 + 2B&/y + Cy EH; 
Leo cogfetent» ang ulaiter. Deco ao mplote son encore donnca- par l'équation 
cet+9Bc+ A —o, | 
Mioai on voi alow, par Lo valeurs G@) 9 97 [501] , Dans looquelleo on doik supposer E D rule, que- 
le aorympoboler patent par-la_ nouvelle igine, ou Le cénbce 1e la. couttbe, comme noua le conotateront. encore 
plu loin. | 
Cl Lora, Ht © ef le co HicienE sg 2e. l'une 9 elle, on aura 
C — Y J 
' eEy” vepresentank leo nouvelle. co donnees Ÿ an poir& queleonque. 2 de cellé ao soi mplote- da valeur © devant 
secifier Leg nation (2), on en 9 uira_ 
Aa tr 2Beg+Cy = 
c'e 1 équañion. quadtatique- deo ao L mpholes rapporter ‘auœ Touveatio axen. 
Cn. concluE 9e Là: que: {co Lecmes _du_second degue dans É équation (A), ‘cep céventenk deu doike 
passant par £ otigine 2e paralPefen_ AUOC ac. ao mp bete 
A équahon quadrahique. de. aorrrptoléo par- capporE. ave. ace. pamilfs Jeca donc- 
À Ge-x)+28 x) y y) + CT). 
Développant Æayank ge au celationt. (3) Où 96 (316] , celte cuation Pevienk 
_@) Ax°+2Bæœ y+ Cy +2Dæ +2 y + A x 2Bae + — 0 ; | 
ainot £’ équation eo euve y mptoles à fo mêmeo Lecmer du second deg té. SE Leu-rmêmes. Termes 
| du premier des «e que £ equation de fx couche elle rrième., 
CPour- Delécminer le lécme irDependanE Ve L équation G@), terarquont. que- 
À x,+BY +D=o, 
Bas + Cÿ, + É=o, 
Q'où L’ on. deduiÆ en. ajoutant apr. apoir- nulfipl he par æ; ef  ! 
| Axf+28. Le Ye + CT x, +F0) ; 
rerphagart alon x, , par les valeurs deduuiléo deo e Res précéoentas oTLa- 
HAE -2BDF À 


Ax?t+2Ba, rs FC. E— +F. 
| | ve X v* AcC-B? Ac-B? 








equation deb _deuxc x] mpokes eof: done 





où L on. 4 Poe ) suivant L'habitude: 
| B D. 
€ FE. 


| À. 
(6) A=| 2 
D KE + 








(321) 


308. | Condition pou qui line. Fryperfole pootk qui Patère. 


E °R appelle. Pryperfole equilatere LTLe. Pa pecbole Dont Lex as yrrplolee- -sonk stars. 
ploter. DHOTLE. Ddfaminetspar l'équation: 


Oo RouL- Venont. de. Voir” que ler - coe teiernts ATt ulairet Ded astjm 
C Ç . Û 
Cet +2Bc+ A =o ; 


ot €, ee Co oenË Lex. “aciner. de- celte équation el JL 6 ek l'angle deco ACER, la. emdilien 9 clhogonaleté de cet. Deutvæe Qrotles. 


Jerca- 
Lo . . 
-1 FC +c,) Ces 0 + Ca —O ; 


} = 1 - ‘ ) 4 os 1 
oF; 9 ap 77e Î equakon. quu- defini les | 'LECLTTEN-. €, ef Co , OM 


B A 


CHE CO Ti 
2 c ? C 


lx condition. pour que. (’ Bpeursle æeik PRE eh done. 
| (7) A+C-2BC%8 0 ; 
celation. devient Van. Le can Des axeb 1ecta , ulairer. 
| (7 Be) É A+C—o, 
cad. que Les coeffaente des catueo des vaitables son cqauæ. el Ve vignei conltairet. 
JG. Dan le car. de L l'elliyoe, ceHé. iclalion. (7) Te. peut paa Elie véutfieé par. de0 valeuts cénllee. 2e A,B,C; ona, 


rt fe Qana L y potheae . dc tiaelle. 


celle. 


2 | mm? 
B + ue | * 


BAC pos — m° Doit. EE TZ 


Æ la. relation. { 7) Devtent | 
A° + B°+ m?-2AB C8 To; 


. J 
ou, en. decom.posant EIL cCAUtEA-! 


: È 2 | 


y ‘ k d | L : : E 
coTitrle. ‘dE catLeA. qua ne peuË. êFre. ru lle. pour Qeo Yaleutt. 1éeller %e. À ,B,C: 








it: ÉXpplication aux couxfieo rique 


Cor d, pont ptotec Pr calé en ALLO Xe de COO! donne Ca le 


nr CF 17 
DOA4. 7 )cheurritont… lee as y mplole. parallèles & Î (XL Dex. w. 


GD . ; f + } « «9 «° 
À OUT cela, FLO Lu. ao‘ onnétorut- l° cquadion. * Ô de La courbe par va pport —. AURRC.. putéancenr- décroussantet. Êe. 1 J soif. Tri 


Le °eq LE, de. la. co ube., ef QU — P) la-plun baute. pludiance- 2e NY qui entre dard. DOTL. équation. ectle eg atom. pP ouveeca. Des-lois 


DS 
“Ÿ ECLLEC- 
La mm. ML-P—-71 m-p-2 
4) Àp Y P+4 Ab Y PTT + Apye Ÿ P +-c.+A V+ÀA,=o; 


la Lbee À: Vesrq nank: une fénchon enliéte. 9e æ., laquelle cf, en eréral., du eq Le 1, mais. neo: Jarre D un. Page 
| F7 | 
dupe Leur | a 
Ca dipisant par TT, l'equation (1) deviendra 
7 7 1 


{ f h . y n e 
/ Li EXT STE. LITE compote parallèle 4 l'acce. des D] el que: À seit La bciose. èe celle 47 mptole., La valeur de Y Desia eusilte 
C 


Lo nid : 
Ze ©, 


LL 


Len 
& x deb va letter 9e plus. et. plier voLsinea. Je la quantile finie. A ; donc. loroque. me lé 


A ucotent finie ; laque mation 


Î 
de pu. en plux | lotoqu OTEL.- dDonneia 


veut À, La. valeux- cottes por dant de -Y croit indéfiniment, Les fonction. A. pa Apio/ . 


(2) Je 7 uiE Taloir. & 
3) _ 
| ( | A:=o; 
. + 7 . pr DE : . T 5. . . 
AUTO i- LA. elat, LOL. (3) eat La. CoTid fi LOL. TeCE)daixe. pour qu: a. Ut vale: ir LTiLe- de. <X- COULLA portde. Lil €. valeur: nfinte de-ÿ; 


. 4 


… . : ; / » 17. e «] À - u | ] « 4 
Vence. Lo valeurs Je. x. COttee frorta ar. GAL. AG) mplolsa. parallélex. Œ. L AE den annulent: Le. cofficient êe. la. plesst heurte 


= 


(329) 


r ded aôt mpbotea. para llefer & l'ace dei. Yr €. a. À. que celle. 


piudance Qe. Ÿ j To LA. allons. Your qu al à d a aloa en general 
€ 


cond ihion. eo É Pisants. ins 


des ao sjrplotes } para Ds à Poe des NI »'obtiennenk en egatant à æ exo Le co efroient defx plus hœu- 
BR puiooance de ÿ- | 

Aoroque. le cogfrcient %e la plus-haule puisance de y eot une cenolante, dE que celle. paisance n'a pas 3" 
nous ne Houvona pas Dao rptoten. à Wstance_ fénte, ces sorymptotes sont kanoportee à l'infini. Jéla plu hauts 
putosanee. de -ÿ cE-ÿ, Le coëfficrent estrune conotante; 1l dus a pat alow 9 ao1} mptotes_ parallèle. à l'axe. den Y 


| | ni à dtolance. fénie, ni à L'énflni 
308. 


} ‘ a 
Âe Jotte. que. L équation. (2) o'eetiea 


Designene. par (x), P (x), 4, (@) leo foretrona. Ap) Apart Mp+a 


4 n Am 
GG) F(x)= 40) ++ L+@ 0) Lt nr 7 


ehoit 4 une.‘acine de l'équation. 
GB)  P@)= 
nout allonx conotater- qu'a celle valeur cotxeoport, ER. cn ane. Lanche infinie. 9e. la courbe. a apart pou asmplate 
la droite. &-2 =o, chier la position. de cel. lranche_ par tappor£ à 1! aoymphole. 
19 Lx racine à &k simple, où plus. généralement, fe est racine multiple d'ordee impair” 
fi h ct ne gquankle positive suffisamment pelle, on auta, par exemple, ® apeëc L'by pothcoe 49 mise. 
p(a-h)<o,g(a+h)>e; 


e ? (2) TLE o’anraulera. que- Pour x T4 dant. L intervalle. 9e. (a —h) a (a+h) . Juppesora. et outre, que. {, (x) TLe.. 


s'anniule jpPao Pau A. A ) soit LE (à) > o} par- cxernple; OT pPouucta- dd mellie. que h doE to pelif ) Peut Tee Î OTt at£ 


a- la - PATES 
g(a-h)7o, g @)7e, g(arh)ve. 
LnE.. galeur- Aa SSeL. petite poux. que Le. poli TLOATLC. X, teste, pour celle. cales -Æ pour-toufé. valeur 


Æ 


/ 


Ceci. posé, y Jonnont a F 
plua. pekile, Te. même. 51 ique que son. premier ferme, erL oufie, abset petite pour- que la valeur-absolue 2e Xsoik 
THoind te qe la valeur absolue e P (ath). | 

Joien£ OA = =&, OA’ —a-h, OA =ath; et AB, A’P, A7B7, des Droite parallèle à y. 


«Jupposent. 9 aboëd 2 < >o, F ayank LUTE. valeur déleimince eË sufisamment pelle: 
pour: = à- -h, Où à F{(a-h}<o, C: | 
æ =Aa ma Ffa)>o y 
x = a+h,ona F (a +h) >o; 


: ; | . , N € 4. LS # C J} 
on a donc ut. porn. M, compte ente A'B'ebAB, au Deooun de. Ox eEkes- elorg TLE.. 








: ù | J n # . , 4. ° ; 
< 0, ayant UTC. valeur determinee el. suffi mment pelle en valeurabsirs. 
Y OC 


apyrosons, en -JCcon à lieu + À 
(@ 


POUTI Xe ZT A -h, on a F (a -h) <oO) 


x = À 7j na F (a)<o) 


c © A #h, suit F (a+ h)>e 


… FES “ … : 4. : p | | - — ‘ u 
OS A- Lift Deitæieme pottil N y COTILP EU enfie. À B ue AP, efrl- Debout. de. Ox. cer. élois Te. 
U 


: 8. 1. | 1? . « , . | . 2 
nm. 4 marilen ant. » OI fait cxdtlie. TV Ÿe plu ert. plu, ot. AIlTCA- pre valeur celle. coLCCOpPort à anie peur oc.) 


# aleur- 7 qui 2C-rap procheta. de à. y puisque Le.premier— membre de équation. (4) den a. -3e. reduire. ait féxrme a (oc), Leg z1el 


S'inmuleca. sertlement. pour æEA Varna L intervalle e (a - -h) à (a+h)}. On auta. dolce, pour ÿ 76, time. verte 2e porni 
For ra ‘Line couche: : que. pe tap proche Qe. plc ert- plz Ae. la-parhie oupertene. de ladroile AB c£ «9 airhe de celle ligne, 
Hrimant une courbe qu ge- capproche de. plus en. plua De la partie. infe- 


pour V4, on. -aira “rte sevte- de poinio:, + 








a Te. L 


“Lettre. ‘de. la Boite AB dk à t'Qcoile îe. cette: li | 
ch L'on. ayatE # (a) 0 EP, {a) >o) La. bcanche imfinee pucoenéraik la foume ci - conîte . (Sig. 1). 


| (392) 


B' 2° La «aæcine à ©E douf 2e. out. pla gsélement, fe co ma fi phe de degce pair 
On peut alois supposer R a0se2 pelik %e maniere que Lon. aif, pe exemple, 
æ(a-h)>o, f(a+h)yo. 
cJoit. Daho g (&) oifeient Qe. ae, cs HP pPoIOTA— (a }£o. 
Ji yvo, pour: æ = & -h,ona F(&A-h)>7e, 
| x. = 4 ona_ F(a) < o) 


x =4+h,ona F (a +h)7o. 





D 
or N<G) re Île. porta... polux- a LTTrLer- L'exioténce. 2 eo CACLILEA. Leo conclitotene. Jetatent triyerdet., oël on avatf_ 


P (a) >o. Ce branche tnfinie. preoenteia la foume. ci-contre. (Fig. 11), 














(1) y BA./ il Es 
/ 
/ oil enfin g (a) To. , Dana leo by potheser Deja. files, oTt éuppose. (a)<c ©, 
por : æ = À -h p AT a. EF (a-h) 70) 
°} F NAT 
| : xX.= 4 } ot & F (a) < 9y quelque so1Æ le-signe de Ty 
Gui) + ; À : _æœ=aä+h, on a F(a+h)>o; 
|, / | / | on a aim la forme cd. confie. ({ Fig . II). 
di L'on à, a. lafoiss @ > ® (a) =o æÆ ê, (A) 79) celle. meth ae. ne >epærera par. le CACLILEA.., ek 
J j T + | | 
1 OTL rte. pPouxtca- plux concluce L existence. dé bianchet- infirmier réelles. 
H'emax EU : Les ao y rpoholes. JP &* callélen ÆE- = l’ axe. des C7 4e. Déléimineront absolument 9e. la. meme. FLaritCte. 


Æ noua artonn. lat cegle ouivariié : 


Leo regrets porcallefer x æœ £’ 2e. dex DC. loftcennent COTE * efant à réro Ce. co} Hctent de. Ce. plu 


Bauté puissance de x, 
506. Œppliquonx_ aux coucbeæ- du second ordre: 
: @) Ax+2B&yÿ+Cy +2Dx +2Ey+F—0o. 
eq ue Les fre A ÆC pont fret de are, il n°4 à pas V'aoymptotee parallles ar as de co0don. 
y À équation Qe. L aoyrptote- parallèle & Oÿ o'oblien2ta- en. égalank à a. éto Lecocffcient 2e y, 


neer.. ch L' ona € = 

ce. qui Jonne : 
— dos FE 

BxtE eo) Po x=—-—; 

calté. as mptot coincidera. avec l'axe. den V) DL. cl ona. E —o. Donc. 

_h axe der Y DELx- aormptote, ot ec coë ieienb de y k de y sont nufe. 

Aoroqu' ot PPS À — O ,; l'équation Je. L Las prie parallèle à a Q:x. 9 ’obtienE er gain d to Le. coe€} Later 13 2e re. 

A 


ce qui. dorile- 
. a __ D 
 Bxæ+Dzo, J0L E—-— ); 


D 


; : … « t 7 d 
celle. ao1 mplote COLTLELV ELA. ayee- OX, ot L'ona D=o. Donc. 


C 
moe -deo x peca. cor) rmpbote, DL fes coefficient de Ter de x son raubs. 
ffésarteo ; il teurs de: li que F énia… 


Les conditiont. aJ11e- TLOtA- SerlOoTt 9° énoncer- DonE éyt2emment neéced) aiteo Æ DT 

E 

Lion d'une pu pexbole ca pportee æ #6 ogmphotee ct neceboairement De la forme 
2B 2c-y + F=o, ou xy=k; 


lea deux. axe. De cootdonneer s0nE€ alors lex. ao] mptoléc de la courbe. 


LV: : Cp catton aux courbes 5 aly que? 
eo) ymptoteo non P À A4 S ec AUX AODCCIC D). 


e cE & sont le sfr angulaire. Æ l'oonnee. à l'otigine. Dune. aogrplele, Léqua- 












x 07 Di Co OU LA pp el Le tOTUL que 


“on %e la. courbe. peuk de. mellie. jour la foime. JE Vo ; F [ À 99) 
| Ro) Y = cx+d + Ex}, 


(324) 


Ë &kune foncion de æ qui ten veu aéce lowque 2e augmenté irdéfiniment; de alex 
| | @) c=fim _ , a = fim (y -cx). 
“Joik maintenant l'équation géndeale dune cube. algébrique : | 
| O Le, y)=Pn Corn re Go) re (rV)+e eo 
les fnctionn. @. elant pomogenen ek ‘au. Dee Le +. | 
_ d'équahim. @) poutre s'éne 


m-2? 


A! CY | | 
NL. f Le TT fo + ” 3 © use 
XX MTL (! ? x ) + X Pr e J 7) + XX En 2 e. > + 7 9 } 


; | 2. a . 
OU, en divisank Pa noie 


/ . | / un + EL 
D GE) z ms GE) me Tee F2) Ft 

JE lon faik croïhe x indéfiniment, ÿ, en généal, exil iméfiniment, mais on-auis fm Le, € dlank une- 

quartlile finie puoqu OT 0119 09€ L astral TLOTL. parallèle a ave dea ST . @r- lovoqu OL faik exotite- sc. nef 
nimenk. , but Les féimes, d paru diz- second, lérfent vert aeéco y CAT lea fonchione- P: ponk: des fénchons entieiet_ 

9e Lx quantité A quia rune. lérru ts. finie j Donc Lea. Valeurs Limitée Qu rappouk TJ. oi. Lea. cocficients ang ilaircer Des 

ap ,) LL Pholes Qoivenk veufier- l'équation | | 

(3) G) g ( ce) = PR 

_ainoi Ven coeicients anaulairex des wo mptetet sont Pere LA CINE de P'équation. oftenue. en. da. 
| Pant & eco L’enoemtle de Lecmesx Au degré fe plus cfeve, où L'on. remplace x-par-1 eK-y parc. 

“des cacinet nullet. de. l’equaton. (5) Donnenk Le asyrmptoleo parallèles a L'axe- des >. 

Ac ation. (5) clan, en général h Qu-Peque Ti, où em concluk que. | 

Slemarque. Von pero Qe-Dermontrer- que, sil : a des a6 yraptotes, leur coe luents a sulairer DoivenkE? 
TLecedsaitement verifier l'équation. (5). CBrr-une arralijoe- touE à faik semblable. à celle. qui. a éle présentée ait? 

Vox { 505] , on conélatera que, ert-genéral, &une racine. réelle. © Vel Equation (5), coitesporf) ane branche 
infinie. téelle de la courbe j OLL. TTLLELLRE ; on concluta. 9e. cellé anal ve, que. 

( une væcine de cé. Àe muftip ficite impair de L'équation P, C €) =o cotceo pond toujouxcs 
dit -moirné line. ÉPrancbe réelle infinie de fx cœucbe. Ce concis LOL TL'/Æ- p fic necessaicemmenk Peu. 
| Coroque. fx cacine éot de deate. de mu£tipficite pair . | 

5 08. D fsiminons mainlénant | D onLLee. à lou trle. de ceé a0 z. mpbolés. 
| eJoif. © une Veo varinea. véelles 2e L equation (5\, Æ Poor 
d+E(x)=6, 
OTL ati, POUT = ee | 
| (6) Lim = Lim (d+£) =d. 
A'équation. (). qui ek ausoi l'équation e la courhe, s'écrrea- 


/ 


F =c4+ À 
XX — x | 
FTLEAUA. Les coo donnent. DC. ef VV Doivent veut Lel- Î equaton- (3) y OL, ce qu LEY LEILE dil-IMEITLE. ) [ équalton- (4) j OT? 


Qevria donc Aou 


(rer )+z Ps rer) mes rer ee 


D evelop Por chacune. de. 6 oncliont. par la. formule %e. Eau lor., eÆ «appelons. que. lex nolationt- 4 G,c) h @ C 1,c) …. 


RE , 1, / 4 C'LA. eme. ee u | _ ss." }7/ - — 
p éé 4 ILECOTIA. le. Deriveet LL DO ET 2e. la. fonction. Fi (æ ; y) PAT tar pot - V oti l'on-auxa. rernpolacé, a fjP'ten- 
#2] | 


la 2] éentiation y XX Jpar À eE: "TV par C., ontiouve- 
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1 6 | ç2 
+ f. G,c)+ De Po Go : > 3 g"_ (ne)+-. | 
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+ F1 Fn-2 (1, c)+ TE CRE. Q,c)+. Nr 








Pons Get, À 


D. apièt la lation. (5) le puemier- leume De. celle équahion. ok nul, ef il uote apr aveër malhple pare 
(8) REA G,c)+æ. | G,c)]+H. L+GL, +-xe. 
Or louoqu'on faik etothe x indéfiniment, Pa pour mike à, quantité finie; bou Les lumec, qué ouivente le pre- 
mer? £ qui sonk 9éo foncliont. entière. îe la quanlité. fine | lndent vers. vero: °; l'équation. (8) se ruuiE à | 
ag GO +., Ge) =e | 
De.  onconelut 
Pan (rc) 


GO 1—=— | 
@) "D (ne) | 


c. &. À. que. (” ocdoraes &æ Phi in £. J cocceopendænt & UI- co icient 29 u£xite- C leg afe. æ- moins Pon- 





mernble des Fetmeo du degré (na 1), ou Ce on cemplace æ. pa 1 eE Y porc, divwioc par fx à derivec, per 
Re æ€, du. premier membre de. ?’ equation (T). 
emarque I. Tboua. venons. Ve 2émonber- que, 3 il a. une. valeur réelle %e.A., elle doit véufier- l'équation. 

| (9); o17 en. tatsonnank sur L’ equation. (8) comme. ila ele fail an JO" {505], on conotatera. que l'équation CB) a9mieE. 
‘une valeur- celle. pour- $, loioqu' on. alliibue. à x co valeurs ie - grande; ef. que celle: valeru- de $ se approche, Lde- 
finimenk de.la la. yaleur- 4), loroque. Lea ler. valeurm de. x Deviennent. 9e plua ent pla ge F3 mile coE Dee géné 
cal, complètement Deleumar | 

Remarque IT. NO ou. avona. QE que- l'équation 2e la. coutbe. pouvait: fre. reprcbentec par | 


(lo) + =co +d+€ (x), OA L. y = ca +5 


| . 7!, | | 4 ° : | | 
ot; _ pour- oblénur- l'équation (7 } ») Tout. AO subtile. cells. valeur- Varna l'équation (4) 2e laiscouabe- elle - mème. j VE 


Fa 
À x 4 





semble Donc que. l'équation (7) evrait île. une. identité. C œ£, vf ce que. aurait Jieut, o1la balerri-De A, ef la- 
fonction. À $ qu enftrenE ana. L'cprecsion- (10) de. eË cote pond à la quantike connue. Cy éhaient ellea - même. con 
nue. ]Oain à &$ étant INIcON ruLeA l'équation. (7) x Le pas une identite. . elle peu pewvirs contme.ila ea fai 
à Déléeminer- la. quantite tneontiute à, est fais ant æ =ce, ce que faik 910 patate La quantité inconnue. E(æ). 

309. Discussion de x. vaLeur- de d: | | | 

| Fin C1 €) 

FO rc) 


d= — 





e . } ‘ 
Vo | En ( ? c) T9 Pons CT c) Zo ; 
; al :, k . L 4 PE /’ 4 , 1. LL . 1) . : > 
OTL 4 OT. LULE. dd mp bote: : passant Pau 2 FAT de0 cootdortrleat.. <otd que Î eq dabon de. la. coutbe. LC. renf exTTLe. padñe- 
lermec 942. ( m1) Dis deg, À outeo lex. D Hi ptolér., pour Lo quelles. on l'a. ‘pa 4 g” (,c) =, passent par L ! vig ne. 
| , TE : | 
Ded coordonner. 


2: Ps (1,€) Zo, g. ec e) —o; 


- n { | 1. L 5. / Lo Î Pa" ; 
LL Le L] &- pau à 44.5 11 jraplote. «LA. TILLE LEE. L° Æ a1f TTL PÈLE le. Je. louve. Tran 4 poilee a Lin jeu 
d C . 
JS" elide de. Cat. cak.. jP4 <E Seitliere . He. PeLte ‘Ca. être facile convenablermer {2 gt l& l: ide Qe le. Jecond €. mélhoDe. 


st . D! , LL. 
Qu Ce) 29 (re), 
ee vareur De nn Pre ” psdents PEER } ETES 5 ROM 9 bE na Darnd ce ca, Les valen: v2- Ve. l'efdenn ea, ti Fe 2 


. k Uu Fy D _ / ’ * T5 59 ae 
LESETILIT A L'eg 11407 t- (7). € À J? 77 LOU ini Fa] Qué Ce by; mothe Let. CE multiple Le par ax? art Pois. m2: Éarsant crois 
. s } | 
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: ID « 
2. indefiniment 
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d Le, 
(n) — pr Gc)+d Pi, Gic)+@.., G,c)=e. | 
Les valeur. de. À sont alow Sonneer. par- une equation Qu secord Degue ; cependant Le nombre Deo as) mplotée. n'edk-pas. 
augmente, car; pour celle valeur-e-c, on a à la foin | 
| Un (MO) 2e, pe Ge)=e; 
ca. ?. que l'equation. (), que Donne. les coefltcients angulaisee., a Deux. tvacinet. égale; Lo sou mstotee- cotteopordan tt -oonf 


Deux Droifee patralleles 
! > L | . | u 
hi L'on ayaif en. mème. mp, en oufie ?es 1elahione- qui precèdenF: 
f | _ J . … o Le 
| ph (me)ze, gr. Gx)=e,?  ,Ü,e)=o, | 

» “ } ‘ / « | RTE 
quakon (#) se tduitaik à une identité, eF lex. valeur. eo odonneer. 9 epen)ratent alouw. d'une équation du Hrosré. 
1 / PP eq | 


TLe- De ee ; TA. TOUL. TETHAEGILELOTA que, dant ce CA. L'equation (5) d Eros. taginen- égales. 

Remarque I De cells: Do 1189 LOT TLS it concluons. que, oi TL eot Le. Dequ de. l'ualion- (5) er €, da a attplus 
TL au mpobolec non parallèles à l'ame Dex VE | | L 
| a) il n'y a pat. 2 aoy mplole« patalleles & Î ae de9Y, l'equation. En Ac) =oe ef, au. plue, Qu Deque: me par tappporka 
Ji y a ‘Des D. mpbolea parallèles à l'axe des Y,cE oip col" le nombre. de co «6% mplolez., la plua. haute. puisoance®e 


d'A que entie Jant_ p équahon de. la. couche. et Y MF TG? { 50.4] j ea € le cogficient De. la-plua arte puwoancede” 


qui doik dorurer, en. le alant & Ze10 ,) Ce0 P aoumplote. C7. eut, L'equahion. Pa (4, c) —O, quio'obhent enWégalank a: 


L'ensemble Des leimex Qu degré Le plu. elevé een 4 fausant. Y =C, deta, au plus Du Degte. (mp); Fa y par-ouile, lg aurca 
plux Ém-p) ssurmplles TioTL parallelet a L'ace. er Vi C. a. qu'il y @., at plua, TL aoymplokea - et Louk. Done . 


; 


ne couwc$e du mm degree &, A plus » M «ot mptotest., Han paralPeter que. non-paraÎPèfee a LT 


Remarque II. Aowqu'un- poink (x , Y.) cf TL poinE double. 9e-la courbe, oTLa- "= re) f, = ) eE Le. cosfficéent 


angulaire Qe. la. Tang ente _ Le De. presente sous la forme £ . Main oi l'on const? èxe un poin£ volt cotte0 porida 
& (ax+h), la nouvelle. valeur Je. la. fraction précedente. tepreoenbeta encore. Le. cosfictent angulaise-%e la- lang ente-er 
ce. poinÆ VOLOLIL, € T- PelLia appliquer a ce. cat la reale %e.lLa_ Déliminanon des valeuro lémitée. Des Ractionr_ 2 ; et 
Leg adant comvmLe. vauable, ef prenank Le quohentk deo déti peer. par- capporkà 2C, SL tent 
Le tRhey 
RESTE oo 
prennent Lee. valeur qu cotceéponèenkait-poink£ ?o11ble, or 





ent non. Jar TL la valeur- Limite. de. J. lorsque x. Us 
£imf un 





| _ CR. 1 — 9 (21 4 1) LL 
ME np Po m'£yy+emÉhes +{7  —o, 
Re JT 


c'eoF l'eg ation qui Jélérminent: leo co cient ulaicet ded larg entét au. point double To: (A7?) 

Cle. cèÿ Le | ol — elle. applicable. à la valeur- (a) 9e. d IG: { 508] ) loroque ceHë, frachon- Je. presente. souta-la forme 
C . | | n 

Z porur- une valeur-%e € Telle que- C, ? Mon j car le. second membre. 9e la faction. en.queshon. fe. cepresenté plu 


DE ! 11 un . L ; | ‘ Lo ; 
LotDonnee à l'ouigine V'une. syrrpiote lots qu'on athilue à c la valeur Gth,h clanE anéor pelik qu'on voièra rm 
Pr (cat 


2ffent de. xeto, putsque l'équation P. (1,c) —o n'eok plus. véutftee. pour- cc, +. Cinoi la faction — — 

ne vepresente. plur L'odonnée. à L suigine- d'une «où mp lote.; par- conséquent, Lioqu'on soumelra- celle Baie. | 
caisonnement con pour- en. ollénir la. valau- limile, on trouvera. bien une valeur limite, mous qui-n'a-ancut ta} 
ppot£ avec La quantité a qu'on cheucbe. Aa chose. ef: d'ailleur vioible- a prioë., putque lequation G) 965 { 505] 


Pins (1€) 
E4 


Donne. le. valeur. %e. à depen? Des Eirne. Qu Degree (m-2) %e l'equation proposes, el que-la- frachon- 
(S Pm Ce) 





como létement. inde endante. De ces Fermes. 
| Fo on | . é ; 
510. Leo ition. de Lx. courbe Par cp pot AUX. AOL mupbo Eesc- 


Dana Les cocbea- d < ébeiguac -) la. couvbe, & packr- d'un ceci poire y finit tou OLA par êtce-Du. TILETTLE.- coté %e. 


Laos rmpbole_ 
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. | , / : LU eo … 
cJoit Y lotoonnee 9e L cor mplole couespondank d- LILE. certaine aleur- de. X., e£ = Loe onnee 9e la couche _corres- 
ponèank à la. mème abscisoe ; oTa- JGY (500) | | 


62) 


V=cx+d+e, ou y-Ÿ=E, 

" on / ' | | L , 

SL E port , L odonnee de. la. courbe. ce plus qrardé que | donnee. de l'as. Hle.: ce. sera- l'inverse ot £eof 
| Fe P d | 1 | ATP / y 

négatif. np eut donc. conclaite. Q11 signe. De. la- potion de la conxtbe_ PAT cappoik doom aa mp bols CA l'équation 

(7) JO (507) Jonne: | | 


! d k y , 
(d+é) Fr. Gr, c)+ m1 U,c) F u | PA (,c) + p'. G,c) FF ne Ge)) 
L 3 , | 2 , $ | . TO, 
Te | a M GET qe. Go Ge Go) Os] 
équabon. ) danx laquelle on-a- | 





| | 8-d+e. 
x eg td à la valeur- (a) de d Jr (508), 


Les premier Terme 3e 1duro ent da Ë p.. (1 ,C) ; de. LZ TOUL. conclurona, 
er Dupopooan pr (, c) vifférent: de- Leto : | | | 
| 4 A, pe G,c) + À Pa, A,c) + Prn -2 (i,c) 7 1 
(3) E— —— 
| æ 





—— ——— H _— TT G sas te 
ge). | CES | 
de second membre ef un. poly nome. otJonne. par capopott au Piundoarcet Decroigs antêes de x j Lea numerateu 
pont. finie h car ce.oonE eo fonetionr. entierer- de € q 1 e6E fini, eE 9e ô que pe compose 2e La quantile finre. d 


- ss! . 7 : 4 , L 4. : | L | 
9e la quantle. £ indeffniment. Veccowsante. loto ue. © oil. @Oron peuk: Donner & æ&. une- aleur-aoser grande 


de façon que, pour celle. valeur et: pou boute valeur plus Â tande, le signe Qu Second membre soif le même que le 


pire 911 premier” Lime. 


| | ç° 
Ti Pn-2 G,c)+59n., G,c) +9. 


,) 
1.2. LL1e Ge) 
pu G,c) ; 
Dana cellé cxpriession, entre. À, qui depend 9e d ek de l'inconnue Ë; ma, Lorsque. 2e. cotk inDefinimenk, Ékend. 





XX 


per. eo ; on peut Vone- prendre x asset Jar Pour que: le-oig ne du numéraleui- soil le mème que celui De la quan- 
kil ind ep end ant Ve (a De. soute. que. Le. 99 ne. Qu econd mernbie. de. L'equation (18 } oeta le même que celui. de la © 
d 


2 
| 1 Pa. Go) +dp ; Qc)}+ — œ” Ge) 
a) -— - a 
Pa {1,c€) 


. Ces UE É | P) « ‘ Ê . , . | 

D OTLC, a pat tir D'une valeur- de. +. ouffre amment grande, ax. ctotépant indefinimenk: ) Le-signe De €. ceolerta ou 
| | Û 

JOUA le meTrle. cE peta. celui. de L'expression (14); c. 4. À. 11€ 





<é 


EX pactir- d'un point puffioamment fine, fx courfe 2ebouve d'un cectrin Gé de Phoy mptote 
 reote Toujouuc de ce mème côté looqu'on s'éboig ne indéfiniment ur fx feance de couche. 
P'em ax ue. da propuelé que-nout- verront de. démontrer eo catacéuotique. pour Les coutbes algebriquer, 
car clle n'a. pas toujours lieu Van les conixbee bcano cendanter. insi. la couxbe- 











: DL 
PR Nm CEE | = 
NN æ n : 
a | | 4 pour co/rreptole l'axe. 99 > Fa elle coupe l'axe. Deo @ en ur nombre infint %epoint 
oéparé. par un. intervalle. conétan£. ef ë al à TT ; La. bautéur- des porttonx 2 atex + COTLEDfPON- 
Dant. à ce. inter vallex ; Oiminue. de. plus EL p | 


but; on voit. que la_ courbe oveille autour. 9e son aosÿmptete en — 
2'en tapprochant ‘indéfinimenk de 
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V: rues générater? 
SN. 18 Une ao mptote, dans fe. conxcBes ec algéfriques., ok tou joue cor) meptote & deux PcancBex de 
fa courbe | | | | | | 
CeHe. proposition wsulle 0e la discussion faite. au DEF (505); on. peut-enene la montrer. comme il suit. 
| «Japposonc qu une. coche. aiF une. «03 mplote cE penort celle as} mpbote peur ae Dex 2., où = leva 
D £ (x, y) =, 
l'équation Qc la. courbe ; 9e soté que, pour æEce,) ona Yo; sok MA une. elranche infinie. compet à Oo. 


CR son. x = _. l'equation 1) Dire 














ŸY 
L < es … £ (+ ) ÿ) = P (E,y) Zo; 
( / À 4 / : / Ju 
J De N ce sea. L equation. Q une co ucbe. algebuque, Lanoformee de la propose; out. Leg atderons 
2 TT ‘ ; D | 
VORRER LT E comme cepresentant loujouxa des abaisser qu seront compté sur laDuoilé Ox, 
"4 La 
à 27 7 
Ne re doisque. x exoil indefinimenk., une. ed Va leurs 9e -y de L' equation (1) En veu ét 


OIL à. Une. branche. infènie M A aotymphole à Qe. O%x ; : lmoque. x. etotf inVefiniment., La vartable + End vera. &e1a, es 


} 
ILout. autonæ donc , dant La courbe-hransfoinee., une. branche NO qui vient ve Terminer. à l'ouigqine ar conodquent 


l'equation. (2) fouxniosank pour # Les même valeur que. L’ équation. @), une valeu- de. ÿ era. alorr voir ét: 
sù la courte (1) n'avait que la seule Pranche infère. MA aotmplele È la Dit. Ox, la courbe. @) posséderaik 
une. seule branche passant par louqi ine ef + acètant eTL.ce- poinE, cai- oi la. couibe NO avaik Dai brancher lec- 
mineen en O, la courbe. p'umitive. MA aarcaif Deuæ brancher touchant ox. ini. la courbe (2) aucail un 7 
perd d cé ; ce. qu TLE. peuk avotr- lie. JO [182] ; puisque. _Féquatione (2) col algébrique. di existé. Done 
une seconde. branche. infinie gore pour 201 mpolole l'axe den æ. CC g. a. D, 


CeHe p'aposthon pourcaik aus. se Qémontier- en faisant la- pero pective dela courbe VC (43), be. 


© 
eo 


2? Tone aorympteté et, eTt- general, x Limite doo positionne d'une rergente dont 2. peint. de. 
contack 5 foi ne indefinimenk sur fx franche infinie de fx couxfe. 
JS" equation. De la fangente., en. un. poink: æœ, y) de la.couxbe- 
D Len) +28, (my), Grp+ ee, 
et, eTL. Vi nan par X,Y, Les coordonne coitcantet: 
@) x £! +YE, +f, = 


«Lvec. La condition 





(3) | Lx, y) TO, ouf, + vf, + £ = 
Le cocfieient angulaire de. la lang enle.. el. (- ce) OTL. Lire 2e La. tn 
TT Ep 
| 42 X- | cs dx | | 
/ ! ‘ 
or ot l on fait ciotfte 4x. indéfinimenk, æÆ ot l OTL. _ ouppo0c que ie | teote firue, il gtent- 
| | ° fe | 


| DA £e ÿ 


$ x C 2 


Ca... que le cet] ictenk ang frite. àe. Lx. Hengente æ -potu- L'Enite fe fist cngnfaine de. Loge 
plrte ; la fanoenté., cot done. parallèle. à Le ao rmptote. 


À'sdonnée a Lou ine Ÿe la tangerñle. co | L— -) or De: D G) on 9 edutk (on a faik TZ =) apreèt Tadiff- 
| LE a c 





€. 
«enttation) | 3 
LE . Cu - (X, y) + 2 p.. 2 (x, nr 
TE D 7 pr ) 
VA Gr) + op Ce )+. 


CAC TIECOILOTL que jpeuk ‘eTLO'LE D'ectite… in 96 ant {20 Doux. Bemor e La. Bain. par” 2x TM + 
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a / A 
TT u | > , 
| < ‘4 TT | À 1 à | TT. | ss se + 
| ya x / x sm a) xt Ym2l 


Jp NE D. af  RUR + : | u . or 1 4: 
MC aintenant., s1 Lo fuir cuotBe. indeftnrmenk y COMME. Lire > =e, 9 aprei ce. qua- vient 9'Clte demonire,. 


ilen vooults. 
» } Lo | | . : 
Tr —— £ J 
an Ge) 


2" em. (RS. : | . . / | 
ca. que É'ordonnee « l'oxigine de. {x Fang ente « poiu- Crmite. £ hcdonnee à Féciqine de-Faouymptote 
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:9 | 
Flemarque 2 da propuele que. TOU4- verron«. de cons Fate peuk Te. plus. eœrster- meme. pour Des aot!mptoler. 
a Qrtance. firme. , Loto que la. couibe eo Hans cendante. 


on 1 Leu coubet. 








QUL XX | Sin 27 
\ _ lo . 
Ge) + — » @) =, 


5 ge 7 | 
ont peur aoymplote l'axe eo a. 


EP) . ; Le . A. | . | 
+ ot la fPrerrmuece, Le cooficient 77 laixre. de. La. Tan enlÆ eo 
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JE. valeur CéE. ralle pou XX TZ EX? ; OL. «eHouve bien la Dixechon. de Î ao] 171 plole. 


AR 2 7 / sh , 1— — 
No ai l otdonnee &. L 7 Lure De. la lang ertle-, vavou 
| oi ; ( 








1 Dur À DC Coo >< din à |: 4 oi æ. 
Y _ XV. 3 où TT jou (2 — Co x], 
, L ‘ } » PE À ‘ , a / 
cf inêcleurinee pour ere y CUT Cos. «> el une quantile. end efexminee. 


nr Pen 
9 l'a °« | } Les Un Le 
Tour ia deuæteme courbe, coe)] OCT «Er ulaire de Le tangende coE 








2x cos x din x sin x* 
Ve TT — 29 Co x ———; 
Je Se Lt | ne 


q uantile q ut.tcôle indeléwninec. looqu'en duppooe. Tee: 
j | 5 | FL ) ; 
. - us d , a. 

On potrcea veuifier Dana. Le. Decorid: CA. que La. quart — F ef tr1finte pour x — ce. 

_ … + A h : . ‘ A L | — 

+0 LL ET l'equation- 4 encrate Aer. coucher ÀL’ocdrce mr aujank P oi tetes Paca (PE Cou à. 
une direction donnee. | | 
TD | j en 1 1 
CH cnona. [ axe. co parallële æ la ditechon_ Ponnee, Les P. 4 mplotea. antonE PO equation 


2 — À, TO. ÆrÀ,-9,....,x-Aap TO ; 
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TLO Li. 7? Q) Ccona ; 
| ol Fix) — (x-Aà,) (a —&,) Luc (a -&») . 
CP qu il L ] a. P ao tm phore patallèles- à l'axe. e0 Y » la plus haule. puissanee. de F qui déve: entrer dard 


1), … - à. _ , : no ee 
L eq uakion Te lacourhe co (m-p) j L cg 1LATLOTL. dela: couche. sea donc: Ve- la forme. 


m—P Te Fr _... ne 
| Ab Y FA ps; JT + | +Am_Y+A, To; 
| | _ 
L 4 17 € _… 1 ‘ _ LE } 4 k « 4 
ch comme. lex: court ol&t. parallèles. ä l axe. co V s'obennen£ er égalank Æ Xe10 Le cofictenk de y 
va € 
oO dep TA. Avoir 


mp 
DA 


À — æ (ze) , 


& :. | ? 9 «. ? | 
cat A, esË Qu pr Pegue: L equation. chercfiee e0E dame. . 
| a 2. Te P . TE P-1 .e HR . — nu 
(2) (x) y +A pa Ÿ + HA, y+A eo) 
: : . RS ss ot Fn: on ? (D : . | . 
À À., po rep Ain  oonk. De fonetiona. enlierex. Dex €k arbiftaiter,, des De veu reopectifs (pH), (p+48), PLUS 


cé . | L | a) . . : nu L.. k | . 
c L C9 bte àe- là q are Le Horrbte dco cefrerents atbilrairet_ renfeumet dant l'épration (2) eol 


ol, 


(830) 





F | | TT (mm +2 P+1)( 4 
(p+2)+ (p+ 3) ++ (m+), OL | S 2 à _ PHNCP+ ) ‘ 
2 
Ji L'on suppose P—=m-, l'équation cheichee eok aloit_ 
(3) (x - a,)(x- a, )- … (æ -8,,. ): YV+A,, —o, 

equation de la forme | : | 
__#G@) 
4 () . 
PSC (oc) eof Qu. eq Le NL Le polynome- Le eof: du Degue (mn). 

MC EqUE.. cf L'on voulait qu y eut MTL aomptoles parallèle, l'équation 9e la- coute seteduitaif à 





(3 Bis) 


(4) (æ -4,) (x-4,)....(æ-an)=0 
ca, 2. que la courbe se composeraiE dem. Toil&. parallèles. | 
Ainsi: Une coutbe af algébrique d'ocdte M ne peut à avoir ML æoi mptetes parallèle à moint? 
qu ! Le ne Le cormLppoe de mt droites paca leles. 
Ceci e0E un cat particulier de la propoilion. suivante: 
ne coute «lg efiique L'ordre m ne peut avoir-un poirk mulkiple d dre M, àune . lstance 
fire, & TLOULO qu ’effe ne se compose de m droites concourantes. 
Cn fee l'équation Vela courbe étant mise out la fètme. | 
GE) Fm (Cr) +, Gt +6 Grp 2e, 
. chotsisoont le poinE multiple peur oulqine ; une Droile quelconque, pasoan£ par- ce point, 
oo Y=lx, oo 
Doi. rencontrer la courte en mi. point coincident, e.a.?. que le premier mtern bre. de L'équahon (5) , lotequ'et ? 
a fait Y=Ax, 2 oik êkre_ Viwisible par æ æ7, quel que- voi£ À; or- ceci cæiqe. que les fonchiona_p,, @,,.. ,m-svoient 
idenhiquement nulle | ; l'équation de la conxle- se uit alou à 
Pa Ge,y) 0) 
equation. qui teprésente Tr Droiles passant par- L' otigine. 
JC oua veccona. plux Loir. que, lie qu'une. couche. & me grrr parallèles, celle couche. possède. à l'infini 


| LIL. point mulkple 2, te. TL; la proposition. é énoricée 9 abord ot donc. -UIL Ca paxtieuer 9e. celle. que nou 


venont de demonbtrer- | 
Cauation générale des courbes du Mere ocdree gk 111 rgrpitee donnée non pacdPèfer. 
coient. | | | 
G) ÿ-a,x-b,=0, y-a,x-b,=o,...y-a,x"b,, 
Leo equahone- Je mr Vila. Donne, équakton- pénale du eo courhet du mp eue, at œnË pour 
aoy reptotex cer ML. droites, Deca_ | . 
@  (y-ax-b)(y-axe-h). (Yan -bn)+ 4Gÿ)=0) 
P(x, 7%) etant une fenchon_ ?u degré (m-2) en œeEY, Qonf les cocficiente sonE complèléement- acbibcairee… 
Pier d'abo® que la coule «epréenté par celle equahon. xpour “ampteiee êc. lea mm voiles Donne. 
On. sait F que-lee cos teten tn cg" loire _d 66 or pholeo d'une. courbe. sont Donner. JG; {507} par-L' équation 
Pn (ce) =o; 
ici, L'ensemêle der lermec. 9u 29 «TL ef 
| | (y-4,x) (y -a,x)-: “Cyan x); 
les eve ffrcrento angulaire Des aot mp toler. seront Done .Donnét par l'équation 
| G) (c-a,)(c-a,)... An) =9; 
par- consequenE, Lex og plots a. seven parallèle an. dioitee proposer. 
C2 our- obtenir L' odonnee à lo cuigine, cappelona_ la formule IG? (508) 


(381 


z F 
A En Cl c) , 


Pr G,c) 





laquelle devient, Dana. Le cax acluel 


-b. (e A3) te (e - An) En b, Ce -4,) (c -&;) cc (Ce Tin 


{c-8,)(e-a3) nee (c— Am ) + (c-a,)(c-a,)...(e- 


mm 


+. 


/ 





a=- 
LP 


Jour Le Direction CA 


,) IL Ivonve. d=b,; one. la. droite 
Y=a,x+b,, | 
ef bien «61 mplole. 9e la couxbe. Aa mème emonsltation. applique. antæ. (M1) aufrea_ Droles. 
On l ut ENCOUC- Pémontier- ceHe-propon 1Hor- en partant dela definikon mène. es as ump be 0. Soit $ 
la 9 0fance un poink (æ. ) Y) 2e. La. conte a la Ducorlé, par-cxemple, 
| | Y - À, x - b, 9; 
vétifions que celte. Aotance TCen9 veto Lèt0 los que Le. point (sc, Y.) À eloiq TLe- A L'infèni Dans La duechion_ 9e. la © 
D'oile | Ca 2. lotoqu'on a. | | 


Lin 


BR 
{| 
D 


} &- Î | * ' 
D apo'cer. La. formule. COTUULE. orL.oaif. que 


V-4, x —b, je . 
$ — "" Z J © ou. TV - 4, © —E, — À Va?+i . 
1+4, 


Misaix Æ, Ÿ, etant [es cootdonneer. d'un point de. La courbe. ) en Devia- avoir; en oubohituanE cel: valeur danx. 








2 [- : 
Q'où Londeaut, er vepoleant par-vappock & $ eh en QtvisanE lex Deuæ Héirmea 9e la. faction. par TT 
7 > 
| xs P(x, y) 
| | 
CNE Le \/T by Y ba 
A, +1 (= — D r— — à, — — RS 


1 Le 
x ? TC 2€ DC 





ÿ = — 





| F= ‘ 7! | . , , — | . , | | ° 
CIE D t- l OT. 9'UpP pose. que Le. poink- s'elo Te. 4 l'infini LAMUT la. courbe. de. façon que- im 7 TA, , Le Dernomi- 
. : 2 . ; Pa , - . D 7, e | | , > . | n | 
na tetir- a: UTle. Limite fine ; le numera lei a pour. limits deto, CUT p (æx, 9) edf. Du-Pegue (m.-2) ait. pp Luia. 
+ =: + ? , | + ? : A. 
Cafèn. ) ROUX JPouvorut- axiiyer «- la mème. coneluoton. en demontcant que. Les Quoiltés P'oposeet. sont lang eries 
= la cour D où le a 2 par la droite de Linflui. Goff, silonvendle 
dd - coutbe. LA. point OtL- celle. coche. et Lencontcec- par” da Droite. de. infins. TL < ef, sil on-"LeTLÔ Lequa- 
tion (2) homo ene., il vcent- | . 
. | : | . _ | Q _ a 
(à) (y-a, x -b, x) (y 9 % -b, x) v…. (+- an x-bn t) +2 P (x, Y, 2) —o. 
Gr SL ON cb ecche. L 1nlets eclion ?e. la coule. avec. la Quoi. 
Y r A, x —b, 7 — 0) 
par- exemple. » OT Écouve. | 
. - k , 1. ; SL 
equatio ru. ont Le. preniter- membre. eo 9tv cible. par Z + j la. Juotte. er ques Lion. buche- Donc la couche à Lin- 
fini; elle of, pau outle, aoymple LE. | 
ri € : . . . 11 | LU . : p’ | La. , ; 
CE  ILOUL. LeôlE. mairlenant æ. derrio nier que-- egiahon- (2) ebf. : equation ë plus 4 enetra fe des 
: D Lu 7 / D 1. 
coutber. Qu ME oud 1e ant POUIT as mploter lea ne d“coitet donneet-: Cr cela, Ce ACILOTA. que- 
. h : L e - , | L , { « . 
vedonner- Une. 44 mptote- gevient- à élablir- Vervoc-velations_ entree lea cosficienb de L equakon 9e. la cotcbe- j 
À, | | | | 2 : L. A Z A ? . « on . 
ext. spé, Lire. aoÿrmplote elankE une fangenle. à la couthe. en. uri-poinE & Linfini, OL eœprimeis qu'une. Droule 
. . . . | f . , 
eo. ao d mo Lots. CIL ch exchant DoOTL- intoroechon. avec la coucbe cŒE en ccaigank que- Leg uahiort obtenue a Deux? 
CACITEL. infénier. ce- qui conè LCA. & der LC. «lation entre. Les co. icten td. Donc. } Plug L/ ort- 2e RATE ME ACT 


piolér , OILa- par LE mème mL cond tlione.. NE ail Î. eynation. d'une coule Au eqte mi conlient 962 (36] 
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(m1) (mn +2) | fm) (m #9) An. | 
: ‘ - 3 ‘Hermes, où | | = —1 coefficient) atbhilraicer ’ 
Cid. À. que la. coutbe. æt Déheminee par (nent 1] condilions. sinupler. 


© la coule chant Deja anijele a aÿyoir— ML OT Donnecs, il 9 ca pour la ékxminer- complète - 


ment , de 2e donner 


(m1) TL 


? 





_-1-2 m.] OL . 





| (nmi+1) (ni +2) 
3 - 





poil; par condequent, sen équation. ne Devra- plus venfécmer- que UM paramélrer complétement at- 
bit: cer. Or la foncion (1), Qudegqre (m-2), conlien£ précisement ce nombre. De-lérmes.; ob, comme 
Le peernier- membre. de. l'équation (2) «& le! D1v 0e pas le. cogfézient deg", Les cosfixients de. tout. los termes 
De. + ee, LR teslént . axbikcaiter; le equaton (2 ) ve exmeairôi Gn- D BL conotantét atbitrairet | 
Latine Le pla genéale- des couxheo Qu decond ve. ag are pour- aoumploten . Leo Deuæ Voiles 
Lx +Bÿ+€ —o, | | 
{ À + B,Y+C,=o 





of | | 
6) (ax+Byec)(ax+B,y +) 


k élant une conotants axbitcaite. 


de point à cp (or | ADatfoae) 





“à 
. € N 
1 A - } 
\ Ls 
De d nu 
cf È ; 
à # 
à ‘E « 
" = x 
: “8 e 














F8. Po aux. JOY rer (4, 4 5] [4 6] 1, échppament donne our a concephiort. de la droits. 


?e. L'inféns 
TO our méthane L'pnation dela. oncle. vou la foime suivante 
D Meg) +2g, ,ey)req ie) + + a eo) 


p. cpubentant une. fonchon bomegène- FE Qu_2 <q «1 patcapport: ae vai ablea- oœ eE +. 
Les pounb où celle couche. ét tencontiee par-la. d-coite de-Cinfini (Z=o) son Donne) parles équationa. 


@ { #& =o n 
| | Porn (x, #) TZ ©. 
cJoit | 
| 6) PP. (æ y Y ) — (y- ax)(g-a,x) . .(y-4,,.,%) ; 
LOU AiLionmr ainéL 1 - pair otbier UT la Droite 22 Î L'infe ni Æ Delécrminer. par let. TL. Droilea que fe SueruiE. la secon?e. 
Qeo equation (2); TOUL. appellecont- directions "9 mplohiques- La nr Droiler passante Pa l'origine_ eE Donner 
Par Le équation. | 
Ne a) En @9)= (-ax)(7-ax).. (5 an.) = 
Lx Aicectiono sograptolkque pvonk Vonc leo dcoitet : gx d°3 a UT. poinE Qu ln au. porn ot la-cousbecot 


“enconkiee pur la. Droite. Pe l'infini. 
516 . Considérons un der | points & Î infêni., L : point 


, To), 
1 - | 
Uy-axze, 


Pe : chetchonx. la tangende ‘alt poinE 1 J ec... À. l'aoymplote cote pordank a ce. poink. Danx ce Luë, preronrr. 1111e- Ocate. 


GE 
Oo 
SC 
nu 


peter pasoank par le poinkE 1 , 

| 4) y-ax=)z, 
Æ Oéleuminont. Leo inlrsccienn. de celle Duoilé. avec la coutbe. Le sulotitution. 9e la valeur-(i) dy, Dana l'équation G), 
Jonne, en 9évpeloppank 9 aprêt la fo «mule. De. Gant Lor— 


æÆ ep. (1, a) Ho he p G,a)+ P_.. (a, a) 
32 


m-? 5) 


XX 
Te Ga)+—,., (G,a)+#_., ba] 


« 
A 
Ÿ x x > — G j 
L (1, à) + g"_ G,8)+— 4 Ga)+f 6, ) 





G) 





la notation g (,a) indique qu'on a put la Déuivee p° UE, por rrppadk &y, ve. la fénchon. £ (æ, y), que Qant 
celle Décivée, on à. templagé € pari, ÆY para. 

CS omme. le time @. (,a) ef nul, nout concluons. Vel'equation (6) que | 

ne droite quefconque p paca l{efe & une -dicection soumptotique, cencon pce. Le courebie et un. poink 


e NP, . 
x € infra. «<E e en { pi -1) ) autres porib, eTL gérée, 53 distance finie, 








2, 





5 6. ve OUL- HPposort Les Le. poinE 1, a L l'énfai -, SE Un poink oimple, ce. que leo fnctiona - 
| Lu (x, ÿ), Frn- (æ) ÿ) 


v 


re s'anrutlent Pat jPour XI, V8, oi, ce qua sevientE au. meme. TT  Qmeltent pat Le facteur. € UY — — à : x.) ; nou. Verrorit. 


plu. lin qe, OL cela à lieu, Le. poink 1 co U7L poinE multiple. 
Gÿà 


'aur- obtenir la fangenle en À ) ROUX. cap LLMLELON que la Droite. (4) vencontre la coutle en Deux pointo confus ? 

avec le point à, c.&.9. que noua Défeumineront. À par-la cordilinr que le. pemisr- membre. de l'équation. 5) œlaivisille par 

a Cp (Ga) est nul, le premier membre %el' equation. #) dec done. Vivioible. par © ou la Droit (4) sea ao: a 
plote J JL TOUL penort pour CA la valeur 

| a 

OS 


dx a] rrpfolea. sont à pa: callelec ait. Dicectiont AO rphohquet; il peuk Ar Lver- que: l ar mptols Ge. Hcouve. Frans porlee 





Æ l'infèn, NLAiL ET elant: loue paicallèle L e la. ditechion aoymphotique cotx eopordante. 


17. over de Lx vafeur- de À, 


Ga) ze, 4h (a)2 | 
re L=o, c.a.?. que log coirtcaide- avec la Iroils (y - ra) =, dans ce. CA.) l'egnation. 6 la. courbe. se-prévente 


9 OU la féime 
(y-ax) st (raæ)u,, PET te 


. nt -3 
Lan. 11 vecignank, COTTUTLE. lex a Qea fonchone. homogena ŒE de Degré à. par LappotÆE auæ- vadablen > Æ y. 


& 


<° 


+ es GS; 


Pr Ga)z0,g GAZ 
alor. À =; ci. ue Lao te pe. Hrouve. Hranspoilée = Linfénc- parallèlement & la. Direction nas mplotique- 
, cotceo pondanle, car Lequatron (4) onne 2-0. Dant- ce cat L'eguation ?e la courhe. à la-fixme. 

ae) ue rap aq tee 
da pazabole nou fe Ferre de ce” cat puiculier: | 
Ji leu. Vence freres de la valeur %e À daienk nule à la foi, on awvaikun point Doulle, comme. roux le sonate 
técons. buf_ &_L be te 
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518. Remarque 
1. 1 peu axiver que, pour la valeur-a &la valeur- coesporñante. 7e À, le coefloient De 2° (équation @)) sannule, 

Le point & l'infini sai alu un poinE V'infleoion. Ce n'ef par, en fe un. poink Doulle, car-une droite queP- 
conque, paésanf par Le poin£ : 1, ne venconbre pat la courbe en deux poinlo concerto, puisqu'on Auppose que 
g. {,a) Ep Q,a) ne oonk pat ruilo à la foie. 

JE contact e | seyrptse en uippooant gone Le poire simple sctaik %ù (p me dre) où lex valeurs De. à dE À 
anrutlatenE & la fou lex « cmfficients de 2, LL 2, + ?. car-le premier membre ?e l'équation () serait 6loum Divi- 
oible. par LP | | 
11. drioque L'éuation 2e la œuxle se puésente oour-la fie 

(D Gaara émane me 
| Pr _ (9) TL ‘a9mellant pat le facteur G- a), li drole à L Enfin. a. ur contact ve (p-)T" » o'êe au poirka Linflai 


| Zzo;, 
i . 
_Y-a x = TO. 


Cr pet, où %e l'équation @) roux Lirone-la aleur de ÿ Les oubotituer Dana Le quete (7), ilvienE 
(8) ru. Ce ax +Ax)+ zx". (1,a) re {A & a)+p @ a)]+ 0. 

Tous voyonc. ‘abord que a. poirE£ 1 neo pat un mob muliple., car “une = doile qncleenque, passank parce point, 
ED J cenconldie la. courbe qu'en. un seul poink, puisque g (ir, A) n 'ek pas. nul? aprèt. robe bypolbée. 

Cr Second 9 Leu, la Duoile. GG) ne peuk êhe. fungente c.a.9. que le. teime. en z (ration «)) ne. peut Disparale. à a 
MLOUTUL que. À ne- - soif inf; Dance. L’ ao rmpbole se front hanoportée. à L Enfêni. parallélient à la Direction. ass mt 
dique ya ce. - 
a n fin. ce: roilé à à Linfins. a avec-la coute, au point 1, un. contact Qu (+- Ds ote ; car; où, Jane l'équation (7), 
on-fait 2=0o, on Pouve 

_(- ax)" Un y = 
celle drole vencontie donc. la courbe. en p points connue Te nat D. 
DE. PB. Ch: étide 2e féxa- plus capidement Æ plus nellément, en poant 
| | (Bis) ZE=hk(S ax), 
Æ, en emplagant, Vanc. l'équation (7), x par- celle valeur; il vient alow 
(Be) (y- au, + p(y-a) Ga) qe +120. 

Che equahion_ tepréenlé %eo Droileo acsark par Lotigine. 2 par points où la Voile. (8:2) rencontre la coule propooet: 

hi ln veut exprimer- que La Yoile Go) eot tangente, il Para que. Le premuer- membre 2e l'quation (B Bio) admelte 
comme. facteur (y-ax) ou une puidoance plue éleyce ; ce qui exige que-Lon ak p=o, doi L=o); k Le premer- mrernbre 
ot, Vart ce cat, Vivioible par- (y-ax)?. | 
A paheulier oilequation. 2e la courbe eof Ffre 

| | (y- aæ)* La FTP + te 
L pank a linfini (&=o, Y-Aæ=0) ve un oint9 'infleæion ayant pour-langenle latte à l'infini paralldle. la. 
Dixechon. aoymptstique. | | | 
| hi l équation 2e_la courbe. eo de la féime 

(y-ae) (+ — à: &Ÿ (y- a,x) uw. 6 ?#m A +z “Fm. + Tes 

Pan 7) re confénant aucun. %es 0 factense. lenSmes ut enhenk au cattè Jane P. Ge, 5) la Droite de Lin sera une 
Rergente laple . 

IE. © Lusque Leo coeffrerents angulaire. de Veux. Direciont aaprphhque sont + Vi, equation. De. la coule a. la_ 
fume do 

GS) ur PT Piste ee, 
la souche. passe par- lee point cixeufricec & infini. 
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IV. Le mode De recherche qui. vient 9 lee cœpové œ complétement indépendant e-la fume partieulièe (y - ad 
à ck' choisie pour- 2eflnir- la Direction coymptlique Aowque lairechion. ao mplotique-eof l'axe %es æ où l'axe dec -ÿ, 
la Qroike passant par le poinE£ cotesporndanE à li infini. auxa. pour quabion -ÿ- Âz-—o, où æ-ÀT=0, Lealeul tique 
dan lea M (5ijeke2evient alou beaucoup plu simple . | 


mr: CL Lufleo xt infini ? 


519 . Aappelone. 9 aboa La. classification. deo poinl Doublec es 17. poinE | Qouble, La &- Peux tangenles, eE Hcoin cas peu: — | 








ven£ se presenter: 

1 Le deux. fan geneo sont veellen : point Louff£e ocdinaite. 

2, de deux fangentes. D0nk 1 imagenaitee : poink doufle joof2. | 
| | | f ; 





espèce. 


£ EC —< 
1. poiunk de celtouosement { …. / 
P _- eopêce - 





“He. confondent | | N IT. potnk de. uebeouésement: isole, 
| | II. Contact De Den. Branches Ve.la coutbe.; 





\ 
Dant Le cehouement 9e germe p | copéee Æ Dana le contacf De eue branches , } la-tangente a un contac} Dee. Plus éleve 


que. ans le vebroussemenE ?e 1% eopece, JG” (47. 3]. | 
Conoidéne ou out la Diceeion aoymplolique V- -a x =o, Æ Le poink. & nf soruoporè ant 


| | Lo 
JL 
Y —AX =o. 


| cJapposonx. qu'on af (épaation G)) 


p” (Gi, a) — ©} 


8. (a) = 
c. &. À. que L' équation 9e la couxbe- DC. preenle Hot la forme | | 
| GO) Gas) un +2 (ra et Ps + 20; 


la. valeur (6) 2e. À À &t älot. indélecminee. 
Tbne Voite ameleonque pasank par le point 1, savoir 
| ÿ-ax= Az, | 
4 tenconre la.coutbe. en ?eucæ. poinks coïncidenb , car- le. premier membre. de. l'éuahion. (9) eo Divisible par” z£ quelque ooik À; 
le poink à eo 9one. un point douff.. 
des Veux fangente proprement ilér en ce poink Double» elerdront en Vélérminant À 2e. manière. à ce quele-premier— 
membre. 2e L'equation soif" divioible par- Z°. D' Le l'équation () nous auront, pour. délécminer- À, l'équation. 
Go) À gr Ga)+À gl, Ga)rq e Ca) so 
Cn a. ainoi Peucc- valeur. pour À; les Deuce. Pangents en ur. point Jouble à L tnflni sont donc deux as ; plots. paralléleu ; : 
cet vioible à puotz. 
280. D iveusoton de Le equaHon Go). | 
15 des Deux vacine de. l'équation (lo) son céelles et inégale, ea un point Double à L'énfénas. 2 onk. les Pouce tan gentio 
ont eue agrphte patalléler & ladeoite ÿ -ax =o. 
23 es deux racinec. son imaginaitec_; on a un point double isole à Lnfni 
32 es Oeux tacinæ ont egales : on. a à L infêni un poinE %e rbioucoement proprement. DE nt un point de rehbrouwement 
ivole jiuvant que les btancbex. %e courbe. cotes pondank À cetlé, Direction. asymptotique- vont celles OL. imaginatuer . 
? Une des racinac ef infinie: une. 29 Tangentat_ au poin£ Double. of alou. la droite. à 1 infni parallèle. à la Divechon 01 our 
phtique.. de equation. ?e la courbe ce La forme 
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re )? 2 r CE 3 …: 
(y-ax) 4, +2(y-ax)u,, ++ Para TT Prat ze: 


5, Les Deux. cacines sont: Enfénien- les Petra. Fan. entés au. poinkE Souble. se contondentE 4e la Dalez l'infini, oTTa. 


EU. cebroussement: x L infinr- ef la fangente de. ebcoupoement- of la Droits. à 1 infére- paxallèle & la Direction asjmple- 
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524. À LIT octanice de la. «cchetche eo paint ruultip let à L'infe int @l inconleotable. (ele élue. peurnd., ent. et, de. 
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reconnaitre la caitse % la imirudion e la clase pour la. couxbe, car cellé Siminution tient x la présence 2e 
poinls maltipler Fank à l'infini que. rer. à Linfini. DA meéthA®e que Tout verona D'itquer- Een cure féckutile 
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Simple 9 infleæion , OL. Un. peir& De-vebiousement ele. . | | 





re 


SI Cquation Les ampmptotes - Coordonnéet Hilatérerc? 


Û 
Crosification des couches du Second ordee. 





+++-$ 
Er Cquation des ao] mptotec 
225 Cauatien d'une ao rmipbote. cocceo po ndank & une dicechion &o 1 mpbotique. 
| ‘9 4 ( | 
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| ke Un Ce, 5 +z TP. (œ rY) +: ‘ "7 
2) 


£ Le fn (x, ) +7 En GT see.) 
Ge LE Ce pete gate ee 


|| 


(343) 


en. in oduSaTrt. lac by othesex (@) , ON lconve- 


TL +7 


£ = Fr ES) = fm (2) ; 
> = fn (x, 5%) = æ A (, A) 2 
£, — EP. er) = — HE En > G, a). 


Done. L'equation 2e latangente au. poin£ R), « a Pr ation de Ê &or mptote cotespondank & fe. 
direction coumptokique ÿ- A =o, eok 
(3) a. PF. Galr Te, Ga)+zg. (a)ze. 
@n peut remarquer que celle equahon. et la. mème que celle pe Le polaire du poink à l'infint ourla Droite ? 
ÿ- a Lo IL (236) y ca. d. que celle dx diametre conjugue des - cocAet poralfifee à fa Axoite 
Y-8d&x —<0. | | | 
Dana ce car padieulier: Le dixrmètee ok. paralele ane cordes; one, en sfèt, l'iventits 
| FT, CD+T  CNE=mE, Goy); | 
ou, en fatsant æ=1 Æy=a, emacqant que 6. G,a) c6k na, il vient 
| da) Ph (,a)+a Fa (a) =o; 
ce qu Vemontre la propilion énonce. | | 
596. £. equation. d'une coucle el: L'équation Aa. aoumptetec onk fac mèmest Fermer du degeë m | 
eF du degre (nri1). | | 


Le in Ditecliont. aoymplrtique SOTL Donnée par leo M facteurs lineaire. de la fénction Po. M); : de” 


sole que, si L OA. 
() LP CN =T-ae) (2x)... (r-ane), 
lex m at mhplotex 9e la courbe auvonk es equalionut. De La foume. | 
ÿ-4,x- À,T=o, 
y-Ax— À, =o, 


V A, 27 À x= O: 


&r: equation Suivante 

Œ) (y -A,% À 7) (y a LÀ: 2)+É de Get LE G,Y)+ 20, | 
et l'equalion d'une courbe ayant pour « anne 23 } 514 ñ Lx m Dates. -a;,æ-À;%r0o. Age si lon. 
chetche_ son intecoccelion. avec. la Droite Y- Ajæ-À;xz20, leréultat obtenu. esk divisible. par <° ; cette doilé eol 


once langente a la courbe, eE son poin£ 2e contack esk'a l'infini; par- consequenE, elle. eoFasymptote à la courbe. 

La cotube proposée (1) a 
| Lx, Yr À) = 

Le La. courbe C€pP wesentee par Î équalion (6) ont lex mêmes ao mptoles ; part suite,  CIL-0c7o umant que-les & Squad 
Honx (Jet (6) ep vesententE la eme. courbe » Tout. potiron. Delecmirier- complètemenk la. nm guantikec. 

À À pre À SUpposce. LILCOTITLUL PAT 

CO} le time Queque le plu. eleve, dant. équation (6), eo 
| | (y-a,x)(y-a,%)... (y-a,x); 

| «eo precté ément P. (ac, Y) (5) ; 2onc- lestecmec 91 ML 2eqe son: lex mème Dans les équation O) 
ek (6). | | 

Cj alont maintenant let bexmet. d11 de «e (m1); comme le nome. de ce Teumes eôk.-m, noux oblietiont 2 
entre lee. M quantitetr À, À, ou, À... , m elalisna qui permellionk %e le Dékeminer- De soite. qrie lopoitiqr 
D eo «toy rep fota Q'une couche ne depen9, en général, que. des coe) tetenk Der- lime: Du. Peque mr kw veg «we. (m2) 
de.907Tt. equation. Üinsi, en puærar£ pour À,,X,,..., À, Leo calata ÆFconséer_ par la-métho®e qu'on vienkn- 
Nquerr l'éuahon Dex 401) mplotes. DELA. 


G44) 


ya 4e) (ge, ex) (y-anæ- À, 2) =6, 


équalen- qiu, ‘à ’apret- Le moe 2e Qéleuminalion ‘èeo constantes À 1° À, 5 À, , aura ler-mMèrres brume Du Begue mt..et 91 
equé Cm-1) que l'équation. propogee : C «y. Cf. D. 

To sun aÿyont- 1. que Les valeur Des conclan et À, À. , Lu. A. 7e VepenDent-, ef. général , que. De cfisint 
ea leimes Qu (m 1) 2e cé. el’ equation. Qe_la cœoube ; celle conclusion. supers. que la. contbe n a pat. de 


points multiples. a L'inflni. Ona vu, en get que lrsque. la conmbe. a-Ÿeo poinia Doublet- à L'inféni. La valeur- 
Qe. La- constante. À JGr [51 9) 2 éperid des cosficiente Deo terre du Degré (m-2). | 
de mode.Ve Denonofcafion qi on. vLent de. Prrcben ter roud fe ua. One Seconde méthéèe. pour- 9 elerminer- les. 
oÂonneut. à a l'aigine Dex. aosyrmploles | 

cs econde dérno notation - 

Lx propes con. énoncee DC {5 26) peu£ se Demonbcer-p lu ot mplemenk comme. il out£. 

doit L equation. 2e la couibe. | 


GO) £(æ,, z)= 4, Ce, Dire. LCD rep ,@ YD+:...= 0, 
at Lon Deoiqne par” Ce, 8) une - Pohétion. de l'equation. PB. (æ 5e -o, de. Soit que. LT, oTL. ail'ca - 
@) ner) Ce +R) RD EE) 


Æ l? equation. Det FL- #7 ia sn 

OO (Aaox+py+À,r)(a, ve +1 x) Ce +8 + x) ze. 

À æl evident, 2/x xp la velation (@), que leo Heumac Qu %eg te Mi, Qana. l’ équahon. (3), sont. lec. mèmer que ceux | 

De l'équahon Gi); par vuilé, L’ equation (3) Des 201 mptlotler. poucea. S'éeuire 
| U) Ce, y) +2, Y)+z CF Get 

4 équation %e-la tangente en un. co poirtio 





Zz0, Lx+fTY=e, 
oi la. doilé de he rencordie la courbe C4); ek VO (525) 
CMICTERE CP) +24 Lot,8) 0; 
et La tangenles. el “ce. -TTème. poink, « & la couibe proposee (1), est 265 (525) 
æ gl Ca, p)+s pe Ca, B)+ 2 p._ GB) =0. 
Co Deux équations Voivent tepresenter- la même. Qroile, on aura. one. 
(5) dL,8)= pa. GR), 
Æ celle relation Qo1i£ avoir Len pour- la. m- solutiont Qe. L equation | 
| | | Pa @ R) =e. 
Cha auber teumet, Le polynome. 911. (me JT Degré pa cappotk à T, 
o [fie (02 1 
Qail- © annuler “pair dau me. valeur : qua- vériflent j uaten. 


mn GX =) 
Le. prgrome- (6) est Jonc. denhquement ul, Cd. 2. que 


(7) Ÿ (æ, y)= Pr C9): 
c'est la pcoposition. q qu :l Filaik Demorier- 


D27. Lac m aormplotere. d'une coucle cenconkent celte coux$e. en mL (rm. -2) poinb, con. m (me ne 


poid sonk poilues sur une couche du (ne 9) ocdre.. 
| L De. aôt mpble, Fouchant la cou: be. à à L'infini. ne. peu plu L ceneontra- la courbe gu len (m-2) ah pain 
par uile, la M .20 nyreplotes enconheronk. la courbe en m (m- -2) poinb qui, en geréal, ‘oetonk à Wstance- 
Fée. 
Ca pose, al équation De. la. couche es | | 

D En GTR Ps Dr pe Gym, 


(345) 


l'équation. ‘dt. TTL aoyrmiplolea oera de la fume. e” JG» 152 6] | 
| @) P. GV)+2P CI) + we EE 
Pchanchante ced deux eq ULaLoOnt mem bee. d. mernbre, OTL- AUX A la œuthe suivante: 
| 2(. , 
| ODA ES 4 CT), Ge 5)] +2" (qu. ACER — , yl+..ze, 
DU laquelle ve Tiouveroni Lux La poire COTILIULLTUC- au. Detoc. coutbet D) eÆ (2). 
ei d Lort supprime Le. facteur ra ) lequel dorute Lex. porn de. contack &  l'infine, IL auta L° equahen » ne couche 


PP avant par lon poire à inlexdeclion. aufcer. que lex. boiril 2e. contact 2e9 “2 mptotet_ ; celle prahor es 
cotVeminenk 1 Peg té. (m- 2.) ; ce. qui prouve. le Hbéorème.. 

Celke propostlton pouvaik. aussi ve conclure Qe.L’ équation (1) ) JG» (ana 

Leo Trois «ot mptotex. d’une coucbe du FT otdre. cencontrent La couvebe entcoirx autre points; 


cet. Eoit points oonkE en ligne droite . 








LI° (2 oordonneer kifatäer 


ODa étecmination desc aoymptotee- 
Pur Déleuminer- lex. aët rrmptotes- d'une couvbe Donnée. par BOT equation en. cootdonnéen. “kilatécor 
(1) FH, Y,Z)=e, | : 
or cherchera lex poinb OLL. «lle courbe. ef tencontice Pa “la Droite % l'infini; Leo segmptolee seront lex tan 
9 endèr en ca poire. 
a. Émaation det deux. cegrptetee tiTLE. couxbe du 25° ocre 


doiE l'équation dela. couche 
GO LCR, Y2)e A REA VAE LA KHAN XZ HA, VA no, 


ooif L'eq uahon %e la dAxoite de £’ infini VOS [96] 


& MX +nŸ+pZzo, 


D aprat l j uahon 2onnee. ar JO? [4 o7) , en-conclura immédiatement: pour- l'équation des dax aou}rmpbolee 
É | °C À a. À " . — 2 . 
GE) 1x, y2) +(nmXx +nv+pZY À 
A À À ?p | 
31 32 39 
M I Op o© 











III: Css; ification dea- ouLex du second ordi. (c Co: données cadre) 


530. ei cherchant l'intersection De la courbe. | 
A) Aacf+2Bxy+CYT+2Dœx +2 Eyz+ Fr =o, 


avec. la Qcoile de l'inflrni T=o, on Ecouve. que. les Qiecions. aoymplotiques., Jar 4 leo coucher du. son o'èxe., sont 

Qonneer par-L equakon | | | 

| 1} An+2Bxÿ+Cÿy 0, 

19 Ji BP AC<o, let Deux Vcoiten. cepresenteet par celle. equahon. soni. imaginaire ; la Droite à l'infini 

rencontkte la coutke. en deux point 1 inaixet; La courbe appartient ail. ge ipse . | 

Q° Ji, RE -AC 9, la Dcoite. 9e L’ infini. «encontre la courbe. ert. deu. pourb «celà; La coutbe_ sppattiant au 

gene É pecBote. oo 

30 Cf! p? —AC —o, La Directiont. at mplliques. € coinctdent, comme. il nl a pat: %-point Double. Dana ler 
coucher proprement BLilex Q11.0econd otdte, la droite de. Prnfins. ni lxngente Le courbe, o.a-une _? 

parce bofe. 


531. 


532. 


(846) 
Cn peuk£ conotater: comme tlouwft, Qana ce Vecnier- cat cat, que la Droits à l'infiat buche la courbe _; en.efleky 
Î eq uahon. peut s'ecrixe | | 
| (Aæ +Bÿ) +ÉAT(Da&+Ey)+AF 2 0. 
DA Qixection aoympléhque ok 
| | ÀAx+By=o; 
lu intecoeckione %e la coutbe, par” la Juil. 
z=ÀL(Asx+BYy), 
Hexonk Donner par l'éuahon | 
GB) GAæx+By) +2ÀA (4x +By) (Da+EY)+AF (4x +B-y)t- 
PA Qroile seca langente à la coutle, 8t À —o, car-aloit seulement le premier membre de. Lequation est 
Qiwioible par (Aa +By) j Mat, oi À =o, la dcoile conoideree Devienk +=0 jonc 
ne parabole eo ra ente . æ cf dite Cinfin pale à æ Ex Lrehion 
Ax+BY = ; 
E.&. d. æ Lx. Lixetion. conotantke de diærnetceæ ( mme il peta_ vu plus Loin.) 
cf lac. Sen. Dole. | 4) Ax+BY=o, Dx+EY oO, 
coïncidaienk, le piemier- membre 9e l'équation. @) Devierait ivtoible_ par (A +By)}, quelle-que. soiE la valeur 
De À ; de soude. que loule Voile, paosanE parle poink£ à l'infini. | 
Z-0, Ax+By- 
tencontwrait la couche. en deux poinb coïneitenb; la couche auvaik dome ur poinkaoulle. à l'infèni. 
©, Les dena Droilex_ (4) 2e conféndenk, ef D'aprèx la relation. B°=AC, il results aloue 
GO £=S sr). 
c.a.9. que l'équation QG) ceprebente. Qeux. dcoiler parallèle _; on le con late par- la Décomposition en caxtes Deux 
otlex parallèle. son£ deux doilet_ se wenconhanE à l'infini; mait le point 9'inleroection 9e eux droitet_cotan. 
point ouile- Duoyotème_ Ve. cee deuæ. hoikec; nou. Vevrona done Houyer 
» à Linflni. | 
Leo coucBeo du Lecond ocÂte- passant par Cet point cicufaircer_ & Cinfina oonk des ceccfet_| 
Les | poinfc crculaitet à L infini sonf£ Vonrtes par- les equahont- 
| _&= 0, = %+y "= o) 


ÆT L' OT. OUPppo6e. Les AXE ceclang ulairces CP, que la coutbe. (Gi) padse. par- Ce deze. peinte , faut que 


nl 


Dana le can present, uTL point double. 


equahon 
2 D 2 _ 
Ax"+2Bxy +Cy"—o, 
Je ceduroc. & | 
+= 0; 
ce. que entcaine. let velations_ 
cad. que la coucte (1) eoE un cercle. 





IV° Caooifteation dec tee du second ocdte. (Ga donnees iPtéres) 


Soit | équation Qe la_ cou: che. ent coodennéer_ Fcilatéres_- 
OO E(X,Y,Z)= A XF A YA Z +IA XY+24, XZ+2A,, VZ = 0; 
DL L OIL cherche Lee iiteroectiont_ de. celle. couche. avec. la Draëls. 
| @& O mXinY+pZ=eo, 
on. Fco We, Salt diféult, que lea poink d'irdtecsechon. | seconkréels oL lon. a- 


533. 


534. 





À A 
n T2. 71%. 
À, he À 


® h= 


0 y 4 à 








eJuppoaont que la droite (2) soil. Êx dtoité de l'infini 96% (96), alou 
1 JS $ <o, là coude appackenE ax genre. ps e, 
2; JE NH >o ) la. courbe appatkenk au 4 eTUce. bu per Pole ; 
39 SE f) =o , la courbe appactienk au gente JD xca£ote 2. 








PS | 
SIV Cquations fœrrg entielles. 





o 4.  : . h 
[° Détermination dex aoymplotes . 
Cyr &- VU... J Or (462), [4 61) } que. Let lang erntes. aux. poirils où. TE Juoile donnee. “æncontie. ti7te.. courbe. Qélecmninée. Par 
4 OT. equation. langentielle y sont. Le langenlec. commune à la courbe. EE & la. premiere polaire de. La Qoile. Donne. 
D aprec | cela en. délexminera_ ler aoymplotes- eTt- cherchant let langenber- comrruinen… à la courbe. eE à La Première. polaire De la. 
Dcoile De l'infine DIE {ué), oil IG? (r51]. | | 


Dana Le. opteme. Acô coodonnée ( bilatèvea) IL, © ; Lex cooden net De la Qvoils de L infini dont: nulles (u, =o y Se =0). 


Dance Le syoteme. 2eo cootdonnees. hilatéce (UV, W) ; les cootdonnéer %e la Vel de l'infini Denk proportionnelle aile 


| D ———— 
parameter -Ÿe. référence ; ainoôt, oTta- 








J 
UV W 
ZT Om } 
À M- Y 


À , Y étant lex parametres 9e référence. | 
| Hemoccque. dep vopuskt der peemiécea polatre., énonceet_ all. JGr (494) y TLeuA- pernrelcont de veconnaîlie oËlet 
a mptotea. HonE ou re. sont paa- eo fan g entet multiplet. | 


IL Courbe de 2% ePxooe. (@rdomnéen Pilatéren) 


D ue .. .. 
Lx cfeosification des coutcbez de 25° Cfasse a faile, Q'apre cet punetper., aue 6% (361] ) (362) {363}; 








TLOUA. 116. Les Len don pat. qur- ce. oujel 
OD éteemination dec aorym potes 
L équation fan gentielle. Des les de 2e clame ef 
G) f (u,v,w)= Au +2B uv +Cw?+ 2 Du ww + LE ve + Foto; 
la 15° polaire d'une Duoike (ue,%, We) à pour équation. IGF (162) | | 
| LÉ HAE + —o; 
la 1% pelaire. (oipoin£ polaite) 9e la Moite de l'infini (U,=0, So) sea 
(@) Du + Evo +Fw =0o. 
Lex om mptebetseconkles langentes. communes auæ- deua couxbes_(1) eE (2) j l'eg uahon (2) repreaente un. poin£., c'eole 
Le poink Qe concoutt des ao rptotee.. | | 
À œoy mp kokes_ sexonE veellex_ où tmaginadeen ouivanE que Leo solutions comrnuines au équahont_ (1) eE(@) secont 


reel et. ot Hagen. 











(348) 


UT: C ourbes de 25 JCfase + (e cordonneer tifztéres | 


ce DD 19 : . . | | La 
333. Classification der coucbex de 2° Close. ( cootdonneen Hilatos. ). 
9) | . . | LL. 
À equal LOT. lang enfrelle, el cootà onncat- Trilatécet > Àe@ couxbeo de. 2° 
f ° . 


C 2S 
(1 


classe. eoE 

- L L 2 ? | à VA \ 
F(U,V W)=A T7 +À,s V +A,, W + A. UV+2A 3 VW+?A, To. 
fi À À Y , Don. lat. parametre ee Loc exerce. , Leo coo Aonneet.?e la Droite 2e. L'inférei. seconk V6? (151) 


DU VW 


La. Premiere. polatce (ou. poink potaire.) de. celle. Voile. auta pour équaton 


@) | Àf, thé, +V Fr =o) 
ot 
(26e) CR +VÉE, +WÉ 20; 


Lex aoirmplele dc la couche. seront. Le langentec. COMM TLeA di. COU «den. QE (2) ; el: lea solution. COMMUNAL. - CEA. eux 
e . 


équahone. secont Les cootdonneer de. cer ast mphobcs.… 
Fr 3 fl 
Ha condihon } jour que Les équations (1)er (2) atenE leutin- soluliont- reellea.. cf 


À À À À! 








14 19 33 X 
° A À À +! 
O Be LOL x gp 
31 32 33 Y 
£ f” fo 
M v 


OL J arrive, erL. éliminant: W, par exemple, en tie. . equationa (1) ek (9 Bix) , Een avant que. let. racines. de L' équalton. lt 
nite_ sent ceellet 


Cr n- telcanchant 9e- la. Pernrere. colonne. Qu Veélerrunant D, Les’ Fcoin- premiere ceopeclivemente mulbiplieer. par ?X, 
°h 2 y, il vient 


À A A oO 








ï Ag À | 
Fo ue 9 bo, 
A, À Às 9 | 
ff £,-2Æ,pv) 


etla. condition de veatite der tæciner Devienk” 


À À A 
nm TR 13 
(4) FAX, M M) À, À À, <O; 
À ke À 








«elafion. Deja Démonlree. Da (424) par une aufre melhae.. 


« Ces « . € « a "7? . F 
Ceer FLO LU. conduit æ Det Culeuiiims. bcex _ simples. peur Lu classification deo coutcb et. Da 2° classe . 
CF? 


«> CO ant 








A À A 
n 12 13 
{5}  A=| A A A 
2) 29. 29 u 
À À À 
31 


eE desig mark par À Moy Pere. peccærmelreec- de Pénee. Mo. Ptendeonx. Lac. conefuoionx Duivankest: 


1; £ (A, ke, Y). A>o, q eTvee ÉPipoe.; 
C 


Il° | £ (A, pe, ), À € O ; qvee. Buy pecPote. 


CI £'CA,mv)z 0, -pœrxBole ; 


à e - & 0 
LV? À — O7) Etyotème Àe. deiæ potnta.…. 
2) lex TATS oil à Poe be | L 
oc? AI LE. CEA. À F LEA € cotlé. De. En fEru. lottcioe. La. COUXHVE. ; 


2 








2 
Les fact rprpieke De. confondent avec. la. Droite de. L'inflni 


ana. le cat. ENT les deitcæ 


ré: 


OL TT Tolus_… 36e. confonenk DANA. ef. (e. A. L'infiru, elles. padsenk Feu Len. deu ponts qu contient A D sEëma 
7 














Théorie des Contres. 





L=s Li» à L 
6” LR 


1° JDE inikion. Robe cree génézecle2 


536. On appelle Centre. à uUTe coucVe UT point He que, toute. corde qui passe parce point ? 





yook divioce en deu. pocrckiec eh? 
 Cendition pour- que Lou ine .dat cootdonnees Doik centre. 

1 chi l'ouiqine ok œnke Dune œurbe F(x,y)=0, le Deux dquationt £(e,ÿ)20 d f(x, =0 ent 
fontex leu sohitions. commune ; où aulement, l'équation. De la souche. ne change par. lovequ'on char nge-s cl y 
en-x eE=ÿ. 
hit, e | n off, M, @æ,, ÿ) un poink (réel ou. intaginatte) 9e la la courbe. J° oignone. le poinE M, « | louge ne. © 


(par Lite. Qvorle colle ot imaginaire), puts que. O e6E: centre. la Quoile M. Oo ven contrer. Lecesoattertert= la 


couwcbe el TL cectain pourk M, (xs, % ) ) Lel, que O vera. Le. milieu CITE segment M, M, . AV ain. les cootdon- 





Æ inaise.) on peu valeurs Ces 2 , À + Ye } 017 Ce co" Qonnée 


nee. Pu-poink milieu 9u. gegmenk { lreel. OLL- LM 
C 


Doivent èke celles ca Q; on done 
: Re Ne REY 
CP r ll. . . de L'è | F ul . 9 
ar- consequenk’ à une. volubion . re Ge »%) } (ice » OU imagénate) de £. equiationt Qe la. couvbe, Coted por 
C ” - . 


Fuouut. lex solution (- 2; 


de 


Cr ART nE cg: “CÔ Dr AOC. pourds reel, CT peuk done la: Qérnorn slcation. € geeméhique sugar, 


oil, M, LLFL- poink «eel. DE. La courbe; à l'igine co. centée, at eiyrank OM , put erl. penank OM” OM, 


OFL- alta TU. Denxieme. poënk %e_ la couxbe OT Lo cooDanrees 9e9 deux poirt- M LL M's0onf égale, 
/ car” Les eu a. fuanslee OMP OM’P _sonk ques il est: ?e. plaie. epivenk qu cllea sonk- De signes 
conlrai “At. Done. OL 2 y HoTiE les co onncer. 9° LUI. poin£ 3 M De. la couxbe., _ æ ef ÿse10nE 


P! 
LT P x Les cootdonricet- À un mecond poirk M j C& À. que l'équation 9e la. cœube. d ELA. véuifles. Llort — 





M | quon. J tem placera x £ par x —Y ; eE cela, quelque soif le-poink réel (x » #) de la: couvtbe. 
Done Fouleo Les soluhione | cdeller c£. img inatter, De l'équation 
f (x y) — O0 y. 
v Ex f or c ri / eg t talon. 
F (-x.- _y)=o . 
o CARE 
2: ch eciproquement : Ji les Deuo equaliont f(+, ÿ)=0o el: de 2%, —ÿ) —o ont loutex. Pere solutiont © 
COIMITUTLEA. , €. A. 2. SL L'equahion. de. la couche ne. Perge pPaa- lovequ” OT. change x. cf Ÿ et -x eE —Y, lg ie. 
DECA. centre Le la_ coitibe. : | | | 
© loit, Cft ft, M, (æ;, ÿ) UT poink quelconque. (réel ot£ imaginaire) èe la coule ; ba aita, À aprèt l'hype- 
lhese. LUI. aulie. poink M, (cel où ge JonL.: leo cood one - LS eXOTLE. Do = <X, » Vo — —ÿ ; ones oct - 
Donneca Du poink£ milieu du. Segmenk (xéel réel. où imaguraixe.) M M, sont 
Ô | 
CATREe M À Ye MX 2 HT 
, } — 0; 
2 2 mn 2 
donc l'aiqine E Le poire milieu du Segmenk M, M 3 
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/ 


e/i l'on conoinére les poinlo «ele, on-peut- Donner-la Démonstration géoméhique qui-ouik. 
oiF, M (se. y) un potnE vel de la courbe, il cœioteca_ aloua- sur-la_ courbe UTL autre poin£ M, Don les cootdon- 
neeo seconE - > ÆE-T. Cn allta ‘once, Dance les deux-faanglee OMP, oM’P’: ( les deux pointi-M ek M' sexvoni— 
dant. eo a lee eppooët ) | 
| OP=OP, MP =M'P ; 

or L'anale MPO — M Po ; Les deu. tua les son, par—outle, cqauæ ; donc Leo Fcois porn M, O,M ,sonkE'en- 
ligne ile; eL'OM=-OoM. Cle conséquence. à lieu pour tou Les points veelx. dela courbe. 

Done Peur que. Poris ine ooik centte, if Faœuk ekif oi LE que- Fox. deuvc equations f(x, y) —o ek 
f (-x, —ÿ)=e æienk Touter feurxte rofutions COMME; Où if fout ff que- P'équakon 
de fa coule ne Range pas Éroqu'on cemplrce et ÿ para dy | 


| ocoque fx cour Le, ot cfrique, Ex condition necessaire. k suffioante pour-que Pbrigine ? 


Doit centre 66 que bus Lex Teermer votent de mème paxite - 
Remarque T . Noun. avont dE que les équahione- 
f(x, y) —o,f(->, —ÿ) —©, 


Depaient avoir boriter_ laure pofutions commune, e£ non. pat seulement, Le infinite de sofutiont_ 


commune. C edf qu'en fee Dette. eq uahont.peuvenk avoir une infinite 2e solukone COMMUNE sant avoir — 
but leu soubonc communes. 22 exemple, leo Teuc équations | 

[PP E(R, lo, 

P(&rY).E (ærÿ)=0, 

ont une inférite De. oolutions COTTLITLUITLEA gui oertE celles Je. P(æ »Y)=oj ma elles. n'ont pasa-Poules leur _solu— 
bonæ_ commasnen, puioque leo fénchont F (x) F (æ,Y) sont supposée: di éontea | 
HT révulle delèque -oi leo fénchiont £ (x) dE Ex, 9) on un Divioeur- commun. 4 (ee y), elles. n'anvenk paa 
loutec leuxr solubione commune; l'ouigine ne sevx pat cenhe. Ceci 9'ailleuxt ne peut se prebenter-que si le pre 
mia membre de-l'équation e la couche eo Décomposable, par- exemple : 

| LC, J)= PCT). Fc) à 
il peut acciver. alow qu'une dex- couche padielk«_ «ik pour. centre l'eig ine, Handia. que cela n'aurait par lieu 
pour L'auke; dans ce car, L'otigine. n'eslpaa- centte Où ootème. où De la Courbe compose ? 
Remarque II. LP POION. la_ courbe cljébrique. | 


Aotoque- La couche. eo 9 ‘otre. ITLp air Le certe eot. necebsaitement: UT la coule. j ce poink Det Lit-poirk simupl 


/ 


OU LT poink mufhple d'ocd:ce LMP AT" Les Fangentes_ en ce poirnE DOTE foujoux-de0 fang ertex. 9 elec 


#7 


Escutes Ced consequencen- son immediatement vioibles en-prenanf- Le centre. pour oagire DEA COOTÈOTUILEEL 


. | / " 
Soient Lo ) V, ) Les coordonner Au centre. d'une. coxcbe_ 


£ (æ,ÿ) =o; 
ot l'on transporté les axes en. ce poin£, l'équakion. Vevient- 
| G) F4, J'Y) =o. 
@n la nouvelle srigine étant. centre de la courbe, l'uation (1) et Léquation ouivante 
@) Lf-x'+ae y + )=0, | 


ont toute leur solutions. communes. GP. consequienk y ot L'on. élimine une Dex vauabler, y par- exemple. er 
Les equation (1) e@), on. activeræ_ a une celation, lélle que- | 

| (3) | (x, or Y)=0) 
qu Devra. 5e tete. à une identile., lotogu ont mellia. pour & CR A Lea. valeurx ea cootèonnees --du cen fre Aa 
tela lion (3) Petptca Aonc, en expmant que L'identite a. leu , à délécmines leo quantités © e£ 5 » 01 cllea_ HottF. 
incornaree. | 


Los quie-- la. eorube- cf «lg ébrique. celle rnméfhboe de caleul 5e simplifie. ; CAT il Ji 7 alota de.clsei chers lon 


(851 


pet profiter 2e l'indékemination. de x, Y , de maniete a “ramener L’ eguatron &) a ne contenir. que 2er lermenr © 
2e mème. parité’. | 

Ca goif par la qu lune coule na pat, en général 2e centie, piutoqu'on ne. peut Dôpover- que %e Veuve indéter- 
mineer , eE ge Le normbre. Qeé Lecmes qu- OT. 3o1: faire Qi6 paraîle cof, en-genéral, dperLeuT- à deux. 


Cf coricli1otort. LA plua. lieu Pour Leo couxhec Qu 5 econd o'cûte.; les coutbes ou Decond oÙÙte- on, en general, ur? 
centre. 


Hemarque. Le. nom bte. des conQiliont J peur qu'une courbe 2 otdLe. TL aiE ur cntke, eéf: égale 








TL (mt +9) 
| 3 +, OL M cô£ pair; 
: (Cm +1)* :| ” . | 
où da | 1 T < } L OM est. LTpAaUT. 





3, 
| l € Beotèmes sur ce cenExex2. 
538. ji UTLe. couche æ dec. centcex , ele en æ une infinite en fqne droite ek equdiotænb. 
choienk © ef O, Deuoc. center. E M un poin£ quelconque 9e la couche. ; oignon MO pui prnont 
OM, — — OM. à d° ig none M, O, » PU prerLort O, M, = O , M; À oignona - enfin Mo, , penont OM, =, M ; lex_ 


Étcout point M, M, Ms apparliennent à la ourle. a Duoilé M, M, encontre la. l igne OO, au-poinE O, ; roux. 
allonx_Vemonfrer- que, ge que. soif le poink. M chorot, Le poirE © «este le, cE qu'en a tosjoae Oo, M 97 M. 





Re _——_— Comme les deu. Ftia la M, 0,M, eE MO, M, von égaue Len veoulte-que la médiane 
TT SIN 
/ NU ! Ne OO, 1?ave par Le_mi nn N s RS Os ; donc | 
75 PEN | AS. EN | OOo =OO, } D Ms = 
Pa \ / | ÈS Clinsi | Le pount (o 9 Ly 16€. en deux. nu Les co det. padsank pai* ce. poank, 
RES HT Le point Oj & centre %e la courbe. 
De Î eœtolsnee ?eg Jeu. center. OOo on déduica Ve mème. L'extolence. D'un. 3°% cerikre. O3 ; EF ainot. de ouils. 


En + ç of qu'a LUTL point M 9e la courbe. cottes pondvcont LITE. infi inile. de points silex surder parallèle 
à la ligne 9e centiet. eF à %es interwallesx aux; la coutbe est donc. lianscendante, puxroqu elle ef toupee er 
une. Sfaite de. points par- ae- parallèle à la ligne. des cerntret- Cependant L peut avaiver- qu'une coute. alge- 
Brique atk une. infinite de centce« en ligne Dvoile,, lotoque. Le prermuer membe. De son equation se Decormpose. er 
facteur ineairer qu caalex. à éco, Donnenf. ea. Atoitér parallele equidiotantes. deuto. à deu. Qu1ne- auttce Hoilz, 

Lun. les points %e celle derniere. Voile © etonE alout Des centret_ par appot à la couthe-forrmeepar le. °y olèrne. 
deo Droilér parallèles. De LE: : 

Lotoqu! une coucbe cg Brique æ Urle infinike de centret en. Hgne Acoité, cette courbe se 
cortpose -d’un ouotere. de droites. poccacllefe.. équidistænterc d'une-mêime droits. 

Ces _ Pernictre. propæilion peuk je. Dérortier- atsement. par un caleul. ?iceel; onpenDta pour-aæe la Droits 
Passank par- Deux centrer | | 

539, Horsqu une courbe à _bcois centcet- monen fig u ne dtoite, ee en admet une infinié située 
auoc. intersections. de deu 61 sHèmes de paralletec - quidiotentes? 


/ | Jotent O, O, » Oo ; tom centrer De La courbe. el M un quelconque. de sea poire LP 





in | Toi non MO PF prenone OM, — =0"; puit M, O, » el seit OGM, =0,M, j “put M0 2, 








un 

/ Le <] $ a T Ph 7: et.seik ©, M, =OM, ; leo broix point M,,M, ,M,, appathiennenk à la courbe. | 
/ re ‘| L_ doi oignon M M, , eE oatt O le milieu 2e. cle. Dcoile ; la-fig: ue OO,O Os edf ut 
/ / L pa tallèleqramme, puisque Les poinh O,Q,0,,@ ; Et milieu. den été da 
qua tatere MM, M, M. Ji L'on. prenatk un autre poink M° je la couxle, on aruiverait à la même concluion, 


ga 
2. 





65) 


le poink d col Donc centre. %e La cœouwcbe.. 
Cela pose, er. prenanE pour poinE de Depart le centre O, au li Di. centte. © , on Erouvera un autre 
parallélegiamne. j les center. ainoi obtenux conduwixont 9e mème. a de. nouveaitæ patallélegeammae ;, Æ 


ainoL de à uile . Done. ue 


o 


Ce TA se ‘ Si ss TJ DL x: 

| DEP: | Y— 2 ) 
: , LE ‘, / 4e L Le LL a. . ne . 7 L re 

CO TLÔ EUULte. La CotEche. J DEL C'CTTLTILC I OUT LEON CETTUEA . 





S Il OD cteur niroction du cCenfce dans Ce CO ucbes dit? 
second ordre. 


et —# 
43-48 


L° Cateuf der cootdonneet du cen He 2 


54 0. Soit l'equation d'une. courbe. Q11- © ecoTtè o'QLe. 





G) E. (x) = A + 2B y + CY+2D x +2 ÉY+F-0o; | 
DL: re, €E Ve vont les coocd o nneet. du centre. 2e la couthe.. qu on Faro pole Lerig ine. ence poink, L'equahon_ 
0e la couxbe deytendra. | | | | | 
(2) Ax*+98 cÿ + cy"* + fe +y'E, + (a. Ys)=o. 
Cr. l ou. LrLe. etant centie. de. cle. cou:cbe., Leg Uation_ (2) ne. Veyra. contenit- que. eo Texmer Qe même ? 
| pauile. ; 7° aj- cofrtd equenk, ot. Vesta. pottyoir- dd poser de- x, el a 9e. manieète_ à faite doparaîlre_ Lex erimen 
Qu 177 Degue, on 6 ains conduik aie equahont- 2e condition 
c { LE = Ax,+BY+D=o,. 
| 3 _ B x, + CY,+ E =o. 


D | , 
On voit once. qu'en general L1TLE. coute. O1 Secorid otûre a. un centre. 


G) 


À DLoque on tapppoute. A coutbe à son centre, c. à.®. lotéqu'on pren Le centre pour-ougune, ll equation 9e la courbe 
prenè la. forme. | | | | | | 
D aatrimeyieg th Pro 
ot. L'on & pose Co | 
(à Bts) F'=Axf +2B2x,y, +CSË + 2Dx, +2E- +P. 
Ca card ane «elatont @) ; la valeur- %e F'oe. simplifie, ert ajoutant lea celations. @) «op echvement mul- 
hplidex Par æ, ET, , il vient- L | | 
(5) F'=Dx, HE +E = Le ; 
valerr- qu” on poureuk encote ecrire 9e oué, en parlant e. L'ifentite 
Do E. +Y, £S+ Z, Le = 2É x, 9, %) —9 E. 

Elino, Loroqu'on. capporckte re eoux$e dut second. otdie & son centre : 

1° leo coel) letento eo Lecmet du. second. deg ce. ne <Pacn.q en£ pao j 
2° Ces Éecmerx da. premier- deg ce. d10 poc:cx10 ent. | | 

3° fe terme. independant ef Lx demi - derivee pa — capopock: & + du premier- memfræ. de L'éque- 
Horn. rendue. Pom 3 ene., déuvee dans Pxquelle x EE -y doivenk êkre cemplxceer. poœr-fes coocdonmecs 
dix centce coatives aux. ancient axe, . | | | 
CC cffectuant le. caleul Qu exrre. conotank, er en Deoig nant par À le Debecminank- 


Le 


A BB D 
Ai BB C EYE |} 
| D  X Æ + 
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| } t - » — 
OT trouve peur 4 equectio rL- ele. C£: cache (1) xppoctee &_ 6 oTL certEce- 
À 
BAC 





6)  Ax+1Bxy+cy= 








I: ODiscussion ? 
he, Qan« Les equakont- (3) » Oft- templace. Lo et Y, PAT à Es » OA Le QDeutae cquahon- 
@) Le 


les. LE PA epicoentenk delLac dote QonË li nié ‘Ceÿ£ clion Qctexmine. le centie 2e La courbe. 


— À x + By+D=o, 


a} de 


= B + CS + E = 0; 


am 


LE 


Cela. pose, Fcorx_ can. pei venl 3e presente: | 

er Coco. 4° et. deux droite ( (7) ve Pete | Le ur que le aik lieu, il feat que leurre - ccafiient anqttlu- 
Let. bo1tent: end, €. à... qu on ail 82 2-È » où B° LAC > 2o; alors l'a a UT. cœntie. unique. ; c lot: le. can. 
9e l” ellipse cf el By perbole. 
252 Cao Leo deux droitet sonk€ parallele 4 EUX. sue sooffcient sgslaisex Voiventohe à eqauæ, ce qu 
Donne B°-AC To; c eo le cat de la parabole . Ce. Second cat. veoullz du premier; en Juppovank. que Le. fonction. . 
(n°. AC) lende %'une. manrere conlirute. vett. Léto; Aonc, dant la_ parabole, le centre. 3e louve Hans pouls à À Linfé 2. 


Û 
sl & } « * s } | } 
pee a ia. drrecliorL. continue es deux. Dcoites- €. oO; € _ Zo. 


_ Cxo, Leo deux. droite (7) se confo ndenk . des cofficientie des deux. equationt. sonk. alotx- prropos- 


nn. ef l'on. a. les condthion<_ 


; À PB D 
(8) = ——— . 
B € E 


Danx. Ce CEt y l'y d. L171C. infinité de cenlrer CL bqne Droits : } la eve 9e. compo ‘donc 2e ‘droiloa parallèles 
Ver € 
JS [538] ) cl comme la coutbe. col 911 9econè fegu cé. | le nombre De. cer Droitet col: égal & deux, 


LL 
ci} Leo u lle de. ects LS CLLOS LOT. qu ere. _peu£ À ivioer- Les couches Q1E. Jecord otdte. en Éoir laser. 


| Genre ÉRlipse 
19 Genxe- Fa] ser Bofe_? 
2% Cenke a € i Cinfini 4 Larabofe., 
32 On nfin nite de centres … À OD euve. deoites. pacaltèfes… 
Ferrara ie]. VO Out. avont à ques Dan. L pasalele Le. contre. élail à l'infini sur-la Direction de. 


me. âAegont. elcouver: Dans Ce. Cat patkheulier- l empreinte 2e. la. prepuiélé générale deu. cenires., D 


À 9 Un centtee iuuique. 


l'ace. 


Voice. commenk or. peul= le concevoir ; Îbne 9 Quoile, passant par le centre. (à Le infini ) 9 de la. parabole, cf, ouà lin- 
fini où parallèle à l'axe. Dans le premier ea, elle louche la parabole, les Deuc points se. confonent, 
dans le. second cat elle. rencontre la. couche. en un poin£ a. Vilance fine EE un-second poink à l'infinx., ce_ que 
Délecmine. UT. ve ment inf ni dont. le milieu es: nécessairement: & l'infini. 

À ma que IL. Cr peut conétater- paru. caleul Diceclc que, Dane. LGBT ou , lacoutbe_5e- réite 
Deitæ. 2coiles JPa: «all AA . Deércomposont €TL. caxtea- l'équation GA); il y a boujouu-tun er. cfrsente- do catten 
qu. R'eol paa nul ; car, aultement., Les Deux dcoilex_ (7) ne pouvcatenE se confondre. que. st À.,B,C., elarent nul. 
a la fée ; on avait aloiwx den. VYcoilëe-donk L'une esk a L’ infini. Soil À Zo; on. auta., en formant: le caxte! 
par— cappock auæ lermet en: | 

(Ax+B% +DŸ + (AC -B°) y #9 (AE -BD)y+ATF-D-0. 
CO si lona ge auæ telahiont (8), celle derriere. quahon Le téjuiF a 
A o+By+D) + AF-D —0o; 
équation qu cepcchente coi%emment deu Qco1tes paztallélec+ | 


_G5) 


ÀAoemarque TITI. Condihion pour que L'quation generale da. oecond- d- degue ceprchente dure 
droite. | 

Ton. avons Ve dia ben, par Vifécentee_ méthodes, celle condition: voir 165 (515), (351). Poux vemar— 
J HEC seulemenE ici que cette condiHon exprime que Le centre est sur Lx couxPe- 

Heprenona. les calenl: À æ,, Se, sont lea. cooonnce du point %e cenconlre Des ee dites, en hans- 
pottant let acer en ce poink, l equation O) Deviendca- 

À x’ “+2Bæ y + CY Ho£" +VÉ Tec. 3 Y)=0; 
or ceHe éjuation, cepreoentant Deua. Vcoitet_ qui passen£ pa L miqine, Dev ta être homogène; la uécipre ue. 
et evidemment vraie. “Done, peur que “équation à énerale. Qu oecond eg te. vepresente Deux doilet, il faut 
il ouf que 
@)  É = fo, Ê xs, ÿ)=0. 
ME aix. d'apréx la tclation identique. | 
a, À, + TÉy Fo ee = LL (eye 1% », 
leo Ecoix. velationx. précétentex. deviennent | 
Le, =, fg ee, So) 
ou, en tendant explicite 
A, +BS%+DX =o, 
Ba, + CY +EZ, =o, 
Dæx, + EY+Fx,=0. 

da crdihèn cheucbée s'obtienda en éliminant 2,1%, 1%, enle cet Hoi terniétec équalione , ce qui Donne 


| À B D 
Go) B dE où À =o. 
| D EF 





Cet comikon autaik pu se. Méduire 9e l'équation (6) JG$ (540). 

Or si Lon considéte. les cquationt (9), les Deux. premiècer déleeminent le centre, et la troisième exprime que le. 
cœnte eksur la: courbe. | | 

SD one pour qu'iure. couc$e du second 0 “cdrce se téduise_ © deu d'coitec if faut a? à aff 

que fe. centre soil: sur Lo courbe. 

©n peu er celle proposition par- et consiadeations itecle, en- emacquante que, si le centre = 
our la courbe, à ! li auxa koi. poinb 9e la cube en lg ne toile; «, par-ouite, lavcoile Ra partie dela coule, 
pusqu une. coutbe De second Deqte. prop cemen£ vite Le. 7 peu êlre_ venconftee par- une roue en plus De deux point, 
Lotsqu' ane. courbe. dur. second o“dre se = æ- - un -ouotème de deux _droikex, 7 pointde-cencon- 
Ve e0F ut point douffe_ de {x couche; ckreciproquement. L 

ex pofxicec d'un point quefconque passent afout par-ce point Louf. 

512. Le centre ef pole de fx droite de l'infini, ekcéeiproquement. 
Le pôle 9'une droite | 
mæ+ny+pr=eo, 


6€ Qélexmine. par Lex equationt 





. / . 
Fe Le 
TL T D . 


. . LA 7 
O1 eL la Droilé. ef a l'infini, OT à. LT O,TEL TO, d'ou L'on conclut 


? J 
F SO ; f 


runs © } 
As To 


equations. que délecmanent le centre. Ainsi le centre. est: le_ pôle. 2e. la. Droite. de { inféra. 
Le pelai aite dl certe. col la dcoile de L° infini. Cr fe La. polaire. dur TL poire CR 5%) DE 
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) ! 1} 
ef. + TÉS +ri 9; 


. « J / ! U r 
OT DL ce point ot le centre, oa Le oO), 0, £z Zo j 2'oi L'on concluk 


Ze ; 


c'est la. Droile de l'infini - 





1° Coordonneet Hailatérer? . 
‘813 On pouceuk 9onner- une. Éheotie qrérale 9e la techeiche Dex_ cenktet_ Dana le. pyslème Des cootdonnec tuülatérie ; nous- 
ne. fércont quertinèrquer- Le poin£ %e Depart. Cherchona., par- exemple comment on pavaaik axciver- auce_ condihonx pour- 
que le somme À 9u tuangle De- véférence soil centre 9 une courbe 9ennee par- on. équation. en covdonnees Wrilalèca : 
| G) FX, Y,Z) =o. 
cJoit 9'abo 
@) mX+n Y+pZ = ?56, 

la celation que. Voivent véiifler leo coconnées. Tilalétex d'un point. | 
è Le sommek À col cenlce %e la_ coube., à un point quelconque, M, 2e celle courbe ont L'Y ele Z sont, par exemple, 
Y 
da Démonstration et la même. qu'au. JG5 (586). 

Mai, peur que ceci ak lieu, les conditionx analytiques sont out auteec_ que celles qui ont fé énoncées au VScik: 
il ne faudrait pao du Pouf en conchire que. L'eguahon. Q) ne DoiE pas changer lotequ'on. cemplace We par -Y 2. 
| Ceci Henk à ceque l'équation G) ne détermine que. le vappoub Y,Z ,ebque X cok lie à NE par lavelatiom C2) 


eE V4 ) 9 epa. Foujoura cOUtTed poridtce- Ur autre poinE, M’ » donE” LT ef Le. 7. sonE-Y, ek — Z, cEtecrpcoquement 


Voies. comment ont- pou:ccar} | pee céder & la “echecche. deb cond Hont pour qe. le. sorrLrrLef A do centre 2e l a-coucbe. 
De la relation (R) roux. Kcont_ 


X =K +T, 
aptêt avoir pose 
| 25 ne P 
(3) K=—, ET=-— ÿ-— 7, 
Tr Tr mm 


T œk une fénchion lineaire ehomogére. par- vappodr à Y 2. équation de la emvle devient dou 
| _ É(T+K, Y,Z)=o; | 

ou, en. éveloppank- par la Rrmule 2e Caylor- | 

K* K? 

G)  £(TYZ)+K£ (1,2) + fox (OS 2)+ 





£? (TS, +--'‘ro, 
1.2.3 XKX ) | 


L'équation (4) ne cenfecmank plc que- Ye, il faut, il suffit, pour-que le point A_ soi centre, que celle équa- 
Lion ne ch e- pat Loroqu'on verplace- VEZ par -Yet-Z, c. ad. que. ua. Leo Tetmer_soienk De même pate’. 
GG? Lex. Déiyeer £" £’ Less sonË bomogenetæ en Yet Z ; puieque. T ef une.fonction- lineaire borrtogene de VYetz,, 


L Faut alort_ et L safe que- Let Déciveet - Q outre. impair- £ , Ex Es 


F M ele. sotent: i9entiqnemenk nulles 
apte qu'on a rernplace X par- TT. | 

pp Piextion. 

Lot La. couxLe. du. Decond odte- 

| AR HA As Z'+2A,  KY+LA,XAHQA, Ze. 
'otr- que le sommet: À so1k cntce, il faut que la Décivée 
F, (T'Y, Z) car AT+A, Y+A, 2, 
9 of identiquement nu He. 3 A apte ayou— cempolace T, ilyient 
mA, Y+4,Z)-A (nY+pz); 








d'où L'on concluf- 


#4 | 


548. 
| une. arbre. fang an le {-u, —V ), eE “ecipo toquement,; ceci. veoulté de. la Pefinifion. Qu ceniie. A6 4 foemadlen 9e-kanofs «mahion 


516. 


Îl et 


| Ma. d'uoils. De. Li infini a. pour- cootonneet- 1, — o 





(356) 
1 nes. 


Elles oonk les conditions. chercheet.. 

Dana. le can. des couxfeos du vécond ordre , nout- Qctamineront. le centre 9 aprèt- lt propriele IS (5492) : 
qu'il ef le-pôle. 2e. la -Droile de l'infini. 
Soit l'équation. 2e la courbe Qu. second deg ce. 


6) £ CY,2) 2e, 


@ mX+nY+pZ=28, 
La «elab'on. que. Deiwent ve ifier- leo cooûonnee. tuilatéces.. 2 un-poin.; L' équation De_la 9: coik 9e l'infiniesk Pr L96) 
| (3) TL +LY+pZ=o, 


| Le. pôle (X, 1 VD, Z ) De. celle. Jo ou Le canKe de fx coucVe. q) DELA « Vdheeminé mar les épuatione - suivantes 
| 262 (453) | 








3 
@) À —_ Lo — 
| TL 


#3 








L OUA- TLe- TOUL occtipezont Lei Qe-la. délerinination Du cenftie_ que. pour. leo couxher-èe 2° ape 
1° Coordonnées Tue u, V. 


On peuceaik temarque— — que-loréque. l'origine eo coo: Qonneec centre, a une. fangenle EL, ) cotcespona fortjeuue 


J Dar JG (356) TOiLA permelto LE alors. De. Delorxminer- Le. cenbee. ana. le CAM de. l'équation. gendrale. Cf. emasque est. 


À . : L 4 - « | 4 J Le : . . ) . 
| 47 P Licable a. une. conwcbe De classe queleong He ) ek conduiE y DATA. vifficulté y @ lire. Delécminalion. genérale. au centce, dard 
| Û 


Le. psleme de co onnect (1, o). 


Pur les coicber De. 9 5) © classe, TLOU,.- TLOUA.-- bornecons_ à appliquer Le propucté suivante, ee vu la ‘cematq ie 


Qu. DGF {467], Derige. de La propostlion DEL IG y 7 | 54 2), savoir+ Lee cendre d'une courbe. de . 2 er Te eLxdse 


ef Le. poinE polaire de fa droite de infini. 
À equation. de la cowtbe bank | 
oo (1) £(a,o, w) = Au+ Bu o+Cot+2Duw+2Ec cs +FW 0, 
le point polaire d'une Voile. (WU, Vs, WoŸ à pour- equation | 

| TL, £, +e, LL + 4 =o. 


&, =o, : donc équation MER centce 2e la. cousbe. (A) DELA. : 


J 


(2) fé, =o, ou Du+£Eo+F=o, 
ce À ELA. Lougine des co0 données 21 E ek D donkE nul. 
Ü . 
Done, pour que. ’ ocigine des coordonneet_ soi centre, P faut ekiP ft que Péquation ne change. 
€ 


{ljoeco froqu' ot change SW SL — SV 








IL: . Csordon neéer. : Rifatéser. 


une. «pplquerons. encore L panepe prérdient. Joie 








L5r 


(857) 


/ équation. ä enerale Dune co he de 2° classe, Ji À, Me: V, © onÆ leu ‘ patametcen de référence, l 127) | co onnees Qe la Deoile 
5/. à e 7 A : ‘ . . Ce 2 - ; - . Yo 
De. L. cn ll. oevont. À p He) Y j Le. porn polaire de. celle. Droile y €- a.. ‘à. Co centce de. Paz couxbe - (1) aivea-pour-eg mation. (165) 
| 1 } ) 
(2) À+, + Hi + VLy — 
ou. 


‘a 0: ! .! nn 
(2 Pis) U£ + VE + Wf,=o 











ChapitreVl 


T'héorie des Dia metres 











ECO) “finition ct equation-de dixmélres 


ë. Cr appelle: hiametee d' LLILS COL che Ce. fie dés. centres der Ntet gene diotincées_ des poinb 
4 indescoeeti LOT. Ve£ : Loc. coufle. d” uit e. secante quelconque parallele A AUILE diiection. donnee. : 


Para. le CA des courbe Qu. Decortd o D: ee, OT - peuk. Qire qiie L 
UE 2. dix riolk:ce est fe Pron des. mieu. ae,t- cordes” parallele æ&æ lire  ditection-fixe 


7 
Celle. Ge. truiliort. j'le dc Jiaméèlcer a. ele. donnee. Par Devlon, (Énumerxtio inexcuir Le:ctis ocdinix., 
€ 


\ 
TL A 1706), el - Lil 4. CTLOTLCE on proposition. © uivarule : 


€) 


ze Alt LATTES COUX re À 
Cour demonter celle fP «opooilion., TorLLt peend Tont- L'equation. de la. couxbe. sous. La En. 
G) Pa CT) +, CS) + Pia Gers) + 


ji d cal. le. cffient arrgulaire. de la Qicection ‘ donnee, ILTEC occante. salon. anta-petur cquahon 
d 


lotdse. quefconqu e- fes diamelxeo 5onk des Égnec doiter ‘ 


(2) Y=ax+k, 


; / : « 17. “ Ù 
À élant une trndeferminee.. 


7 9 | . 1. - 
. les cootèoniteet et Tr. porn lb 9 intlerseclion. ®e celle sécante ave. la coule , 


Cr Pavigraut PAT X., Y ; Lo 1 Va . 


le. cendce. Let. TILO1 eEnncCA. Auotancer - .e ce systeme aura pour co donncer - 











C/ | € 
É A, + y +, 
— ) 
BG) + 
DANSE 
CO Y=— j 
SN Lise . 


x er a devront, TL oitfte véufter La elalion_ (2 }. 
Ce our deleruner Lex DC Der poirke Q intersection, roux ecui'conit l'équation. Q) com TrLe Louit 


( 4 TT PL 1 LL 
(4) ee - Th Pin Cr — Histo; 
pin. èe. l'équation (2) ITOEUL Hireronx. 
Y À 


a+— ; 


$ | 


© LL hs liant: celle valeur de ne dana L'éuation a, développant chaque ferme. Pa: I la. B «rule. 2e. Calor, | 


para otdo nnank., OTL. houve + 


(358) 


_ G) x (1,4) ten fe G,a)+Aag Ga]+x Ps à 
Cf 


# tenant la. somme. dei caciries de celle. equalLon., OL a 


Pa (1,a) +AP. (1,a) 


x. 3 T9 + +2 ZT - 
| Por (1,4) 





} 


RE l! À + 1 'E 
OO TOlLIAL concluont-pour - ADICLISC /XC. ‘À LUI. point Qu. lieu 


Pr Q, a) + Lg G,a) 
mp, (1,4) 





P. 9? | Pesg re lu Déxioce. Pac ta pppou: Œ V de la fénction p. 
AT 
Climinant À ere La. e <q mation (2) (6), om house pour” Ê equation du Bou, Fax deoite 


(7) am, (G,a)-a Fe G,a)) +Y A (G,a)+@... (Q-a) = ; 
la propothion. col dorc. Dernonliée.. 


le Derniere équation une. féur e- plu préaque 


c 





n peuE donner à 
La fénclion. @. (&rY) chant bortogäne ; on. a lient: 
| Pr Gov)e y gt CE mp, Gery); 
d'a L'on conduk, en faisant x=1, y=a, | 
CA (1,a) +aP. (,a)=m. En Ga). 
_ A''equation du dixmétte, sept & fx dicecion de coder ÿ-ax=0,secx done 
| | (8) 7 G, à) +Y EP, (,a)+ p_ _ (ta) =e: 
«Ji l'oncompaxe œlle équation. avec. n a (5) ou 96% (436), ou en conclut que : 
Albn dixmetce ok Lx pofacire du-poink à Pinfins our direction der codes & fxquelte- coctceo— 
pord- ce diamèkee. 
Che. conséquence. voulte. aus immédiatement 9e la 9éflnihon. %e la-polaice 'un point, Definilion Hadnike : 


ar Le alit 
F9 


MA, MA, MA, 


— + Hes+ 
PA, PA, PA. 








ue 


Rem a: ue. Zoo vouona., par l'équation. (8), que oi l'equation. 2e la courbe he. cenfeume pas de lécmet_ 
Du Qegue (m1); dp g... G,a) a nul, alou. toux les Viamèlier re passent par larigine, quelle que- soit la Disecion 
dat coder. 
549. v/4 ya, er general, (m1) diametcea parcaDle æ. une ditetion- donnée. 
eJoiE, en et, k Le coelictenE angulaire. de la Direction. donnee, et A le co office. angulaire Qes codes à auequelle 
caures pon?enE Les Diamèhes cherchex., on devra. avoir: 9 aprèt l' equation (8): 





| | an (Ha) 
@) = =k ; 
Pr (1, ä } 


<. 


cquation Qi ra Cm) par ta ppotk a l'inaonnte à elle Qonrneca (ML- 1) valet pour la direction. à Dexcord 


eÆ cOmMLmLe, d.- aque.. valeur- 9e. &, | cottesporiè LUTT. oeil. Piamêke, cl d* Donc. (re _) Diam ébcet… parallèles à a Line 


Qicechon Donnce.. 


ee Le 
50. | DC. , a} ET enexal, TT décrète pepe fricer &- feuxco codes … 


De 2. 
C- -1L. € Jet, pour- qu'il (CEE D soit ainot., 4 Fa E: 


HAT ca). 
| TE Ga) 7 


ETS 





& 








otL. | 
f ) » 
40 ù  _. , 4 CE — .… 
Go) a gl Ga) Fr (a)=0; 
Hi . / — CS 7 - ‘ “ L « 7 &. 
°q iahion_ 911 Deare pat tappotk à Î ilconntie &, il 3 a. Vorte. Ft V1 mètre pecpendiculai Ce à loire coDeÀ... 


-#{; “1 - 
9) Ly en a-deuxe, Dana Les couches Ÿu vecord otre 








A 


591. 





(859) 


Tryo CG Le Po ge 
I" e- otiou plc partie fée de diamékres. 

On Designe souvent, À DL Le TLOTTL Ve. diameékces. des Joilea_ divisant el. deitx pa:cliea. cgales Lex 
codes para llôlec. & une cetläine. itecHorr. Ces Qiamétcer. poctent lenom. d: 'aes_ locsqu’ il-sonk-pexpen- 
ici luicex dure. COUDE. qu lo A1c went eTL deu parles égales. L) [ est cvidént que _ ce. n! st que. Hrcox_ acces den- 
lellerne r£ qgiie Les coutbet poscdenk. de. cep l 17 TLEA Quand Leo coutbes Q1L. -decond où te, ail conbeaite., | elles se preoen.— 
l'erct Leee#9 aivernent. | 

SJ deg LLOTLA la #TLAXC be. q Lot P euLÆ © dire pour ceconrrailte. À L urte_ coutthe a DEA diaærnèbee cechfi TLE 


cÆ oi elle a. DEL. EEE: 





c} Ljjsodon à 1e. la droile. À B soif un Iiarnèlce %'une. couxcbe- el: que les cordes core ponèa niet soien{tparallèles &CD. 
/ A | | / CS onens le Diamète AB pour axe des x, el une. pa:callèle_ a CD, pour- aæe-2e0 -; roijens 
/ 2: q celles sort. Leo peopuiéter catactécotiquen que dep. presenter l'equahon-de la. couche : 
' _ D) ap Let l'hipethese aTriLoe., L axe. Des x. divise. ell delle. parles. alea- les codes patal - | 
fs PTS Jéle. & l'axe et y, ed. qu'à une valeur quelonque-%e æ doivent. correspondre -pour- 
/ / fx NY es valeuro formant Fouterx. Des COLLP let De. valeuxe-. égale kde oigner- conftaitet 


557 


A cquahon. 9e. la courbe ne_ doi Vonc- tenforrmer-que eo P L193an cet paltet. 2e y 
Reci JE l'équati à pur un Ne 
C- ed} coquemenk az L eq uation. TLE. TOTIFCLITLC. que des fPu440 anLces.…. pattea- de V L aæe. den. dLYLIETA- en 
pe 1 1- ES = 7! u | 
dette. parties ee aleg_ Tules Lex co den parallèles run là axe. De V } €IT. J'a ul co Tarrnes. , l'ace. de. x vera .tuin da 
Ts « e / u ? * «. ; « | . 
mêle veckiligne deg cotdes. paca lleler à l'axe. O V: CA Jet, “€ L [ on ?onne. Œ SX 11TLE cetlaine valeur OILAILL A. UILE 


1 Us - ; | + N 
cq LaËtzon Le. cenfétmant que- den purdsancet parce de DA } el : Jonk les CACUTE DEtonEË, par--couple Je. deizæ, 


ges 


ek° Pe- dignes confiaitenr… | | 

CR | la couche, à 1 ouf te lant-retan ouai 
ol guie- OO. soit ur ace. 9e. la. courbe. faut il ouf que; les axCet_ de. coordonner élant: cectan ulairer., 

L equation. de la_ courbe ne renferme que. des pur ancet_ patcer. de Y. 

CAloa. pou “econnatlre. pt. ure - C outbe- EL de diametcesx vecti A TLC, OT. tappotlera- La cetix be. ” ‘êe. PL 


; 


. ‘ ‘ PES . ; LC 
PEAUX - axe. } OTL. poircea-duppoer que le nouvel axe. O’? œ’ sot£: Ut. Qiamètce. deb coder. pacallèles_ c£.. Oy y &-d. 
| # . | 3 : 
qu'on. ‘Pace a. dt fPpæoer— Q e5 COILO fanteo introduites par Leo foumuler de. Ecanofécmation e. coo'donnees. de. PLAT LL. 
Ce ‘ 3 ‘ D . « } 
da. ce. que. la. nouvelle _ equatron- TLe. tenferme. qe des jPULODATLCEA- fP are de. DE . 
us | « Lo : . . h r) | 
Pr. ‘ecort naître. DLUTLC. coucbe. a. de Axes y OT. DIUHPTCA la TILETTLe- mel ode. } L Ÿ u [La Dedernerit: dei 2278- 
peverT Les TLo uveaux acer rectangulaires. | | 
254 ES , . 
OPS © LITUJO liferca- LIt- Peu ces recherches et laissant. la nouvelle. 4 UTILE OUI UT. des añuent. ARE 








S I À echBerche der diamaelxes dans Le couches di _? 
second otdre 


1° Cauation dex_ diameter 


« 4 | : 
À <q ualion aëéneérale. des couches Dir 2 ecorD o‘êtce. eof: 
d 








(1) Lo. SW) = À. 2 Bæ  +CY 2 +?Dx+2EFE T+ F—o. 
: \ s, » Y TY 
LS Pre etfode 


| | " . « — Li TJ 2 | Te - « { * L * 
ana. leo couthen. di. decor oxdces Ut Qiamelre eo le lieu Dco milieux. Ve cotDet. paca lon. a. ue. direction . 


e) / 
OTLTLER « 


“1” ! > 7 ; ! . 
CH. Definihon. of Un. CA parhienlier de La déAinitron . d éneta le. donriee. ait- JO; { 54 8] }. [ eg nation Ait 


: = 7 ‘ 1} . : 
Qtarmetce ’ ‘and. les coutber_ Qu. econd o10tæe, 2e. deduica. Done. de. l'equat OTt- genétale den Duarnebex VE5(548). 


(360) 


_ | | æ pe (, a) + En ( a) + Pr 1 (1,4) — 2: 

Dans Le. cas actüel., Oft.- a | | 

=? (Px+E y), 

A? | 1° F  p | . . | 

En templaçank DarLA. -equadror. en érale_ f£ — debsut , il vient 

x. (A+Ba) +y(B+ Ca) + D+ Ea —o, 

ejuadion que peut À Caire. ainét : | 
(A + B-y+D) + à (B 2 +c- +E) oO, 

oTL. | . | 


CE L 
EL, + af, Z ©. 


(2) 
FR. \ éme. 9 => y 
233. 9 » c</]GctBode. | 
VA melhoe. que. route. allons EXP as er eo applicable a. la. queohion-énivante 
Crouver; pour. che. Qoiîce quelconque, le lien do milieu. do code. parallèle. &une. Direct 
& Co LS €] j pou Lite - CODE. OCOCe. qe PIQUE ©. iteIL. eo TMHLILELLAX_. UED COCURA para Leleft.- &- ne ULECCILONL 
«a Qonree.. | 
ns | . / 
Soi A B unie. code. parallele &. la Direction 20 Tutee. 
SJ M = 9, 
3 1 . , . . ‘ 7 4 « . , 
TTL. eo Le. co€ icten Et: angulaire, soÆ Lo ) Ÿ,) Les coodonneer ‘di. porn milieu. M. 
Cranspodo Tu lex axe parallélement Œ CL. — Lee ait poink (æs, Jo) ) Lex. fourule de frana Semation_? 
sexonE: | 


} - 
Le TE, A y. 


JET 

À équation () de. la œutbe. Qu secon® otè ce. Sesrerara- 

É(x'+ax, ,Y+ÿ%)=e, 

ou, ent Depeloppank | 
G) f (,%) + fe +yÉ + (ao + 2 Boy 4 cy*)=0 

Lor tapopout au nouveau. yoteme ) aocet l'équation ae La code AB sera 


2 Goux el liendcens. Les abscasses. Feat potnto D 'Lnlerseclton À ef B De.celle. Droles. avec. la LD 
couvbe., ert- temp laçan E ? par mx Vans l'équation (3) , ce. qui. donne. 
‘ | (0! +} - 9 ss _ 
(4) L(x,,Y%) +x ES +m£s.)+ (A+2Bm+Cm )x —o. | | 
7 . ? : «1: by « 7 c - . , - . 
Or le poinE M efant. Le. milier Qe. AB, Î eq ation (4) devra dèrmeltre. eus racnet cale. cEe-ong ra cortFraites, 
Pur cela, il faut el ouf que le. coffsient De œ ooit nul, ce qui emduik à 
| , , | . 
Le + mÊs TO | 


!) 6 OU ao ainsi LUTTE. lation entre. leo cootdonneen. Tes Vo ) Jun poinE queleong 1e milierr 9'une.des coder © 





7 ‘ 1 ? s + . 7 . 
parallel ex. à la Direction donnee ; c'est donc. ll equahkon Qu lieu. CR 5 uppetTmrant ler 1ILÔICER, Rouz. all'conR 


. T7 à ‘ Ne | s. « « 
pour L ejuañort Qu diamèlre. COtteo pp ondant du coder De coficient- angulaire mr, 


F ? J 
. l (3) fe + nef, OS - 
531. Dies DO étLode . 
choit l'equation Q1L Second Vogue | 
G) f(x ,y) = AR +2Bay+C YF IDae+2Ey+ Pro, 


em. lc cocl ctent angulaire Qes cotdet. DonE£ ont checche. le leu. der. milien« ; ULe quelcongtie De cen codet 
| | | | | ; 
aitia. pou” equation 


(2) Y=ma HN, 


. ne ? ° L “ : , | 1: . 
OU M eo une. quantité 20 nnee. y ef TL Lure. indelerminee. Cherchona. | intersection. “2e. ces 0 116. avec. ] Per 


(361) 


couche , ea. à. em laconn. … par (mx +n ) dand L'ég uation. (), on. obtienidta. une. ea uation-de.la-foune 

(3) Maxf+ Nx +P=o.: | 
c/otent À cl B les intersechione. 2e. la code. avec. la courbe; E Y Les coo dorer du. point milieu Qu TRES 
LE bscigse. x. du point milieu Qoil. êre. cgele 4 la dernt — Somme. Dex abocieser. des poirb A cEB Vonnet parle egtta- 


lion. (@) ; ot. Auta- dOnC. | Le PF LIT e. Dé quai ont © uivariktes. 


| | N 
a Le 
| | Y — TL FIL ; | 
La. - ecortd e_ ex puLme que. le. por. milieu. sk our la corde. À B. Cr obtiendra lequation. Qu [ter en.éliminani. 
[ td ef ex rninee. TT ere. Les deutx eg ualcone_ G) « Leo deux <q uationa.. (4) fPEUL ent" ecrire. 
| [2Mx +N=o, 
EG) Li 
VN= mx +R. 
Or le P LERLOT- membre. de. la pre 2ITIL. ce. dcé equialiens- (6) of le Dave, pat cappocE a. 2, DU pæmier membre %e 
Î equation (3) j (ta ia l équation. (3) a- ele. Deduite. 9e L'é! cq ualion-Q) en. y cernplaçank -ÿ par ( mx +n ); nout 
auvont. done. la prermLece equakon. du grotte (5) eIL. pren ant la Divée. pat ‘cap perk & æ 9 11 prerruier Tnerm bee 
Qe. L'équalion (1) ) Poureu. que. nout- regadiona-Y corruirie. <q al & Cmo+n) ; ot AUtA -airot… 
. (x y) + mf, (æ, y) oO, 
ent Jupposank loujouta. L' remplace par-(m- a+): G- pour avoir l equation du lien, 1. fau éliminer rie, 
emplacer- due XC-+- nn) PAT ; Ê eq uation Du lieu L'esf once aufre- que la. Dernière equatron… 
Cl inoi. Le uahion.0u Qiamelcæ. cotes port ALU. COtd et. et angulaire Me est 
| (6) —. LIL £,=o = | 
ou, en cemplaçant. les Qetiveer : par leur valeur eœplicile : 


(7 ._. æ(A+B m)+ "y (B +Cm.) +D+E mo. 





{1° OD iaxmettes singulier? 


C | | | | | 
555, | Dana es caleula el. Les catéonrement qut- preccdent, Tout asso 1. 6uppose Les Lea cotdet cenconfraienk 





la. courbe. en Deuæ poirds & Dislanre- fine. JL peut atuitser— que l'un Dex. points à inlecsection. soil. a 
L infèni, L cquahon (3) Qoif. adrmellue. alor. une. racine. infinie pour cela. il il -famk eE il ouf que Mso64. 
nul, ona. donc. 
| (8) M ou Cm°'+2Bm +Â: 0; 
L fouve cells valeur de. M en caleulant explicitement Le ferme en € ? Gant | equalion e3). 
| Renaquon que la valeur. %e-M TLe- Deperid que Q1iL. coe Lctent aTL ularte. M; par suile, sine core? 
tencordre. la couche er ur poink à l'infint, il en sera De. mème %e butée. Les cotdea… parallèlea_.(. Le creer 
sonl alota paxalléles. & L urte."dc6 Jixectiont - aS1 ymplotiquea Hoi # {5 36)). 
Ke Voua- appelleswna… diameliet vinguliero les diamélrex courespondant à celle direction. de coder, Cher. 
chonn_lerir de jnificahon… | 
À. ation. Dex Qiamelrer. eo. Donne. par Lo première. Qco equalion«_ (6), ou- l on- suppose. TL templace- par(ÿy-m), 
or, oi M est. ru, la premièce des cquahionx_.(5) se wduika- 
@) _N=e, N tune fénclion %&(m,n), soik N-p(m,n) 
n. Po y êre. templace.. par (y m1 œ). 
1° Or toute cotde, parallele à 7 direction. actuelle ML, ayant avec. fe diximsleo. (9) LIT poin EF com- 
mun (æ, , %) æ& diotänee. finie, cenconfierax. {x couche en deux pairs à a £ infini. 
Cn cet, tire code, pacsant Par ce. poink, allca pour- équahon 


À 


(io) 


(362) 


_ | om + , of 
V=ma +R, où N=Y, Ma; (10 fie .) 


F7 


« ! / ‘ . : . 
D1- Lon. ch ecche. D CH. unter ectona Avec la couxbe, OTL- AUCA. L eq ah on. 


| cg uation Van. lag nelle. 


(n) M4 N&+ P— ©) 


M=Cm°+ 2Bm+A, el. N-æ(m,n) . | 


: ù 1 , - | . . - , LAS . L 
TC AA M es: nul. , "à pet L. by pothese.; N est” AU O1. nu, CA le. poink£ (or Ye ) étant a oislance-finie. sur 


le Qtamelie ( 9) 7 OT. 


(rm, Y-Mx,)=o, où pm ,n)<e, 


! «<. : ; ‘ 27 : a : ‘ e . « - 
è apo'een : la. valeur (10 Bio) de T1. A equatton. (11) à. donc Deux tacinet… infiniex … 


# CYYs . ‘ : . L . 
2: 7 } C ALÔo 1€ Ces cordex. sonkE parcelle fee lt dixmétee. cocceopondank (9) + 
A ? CL 1) ‘ . - Mo ti . « NU , 
En fr, Q apren L equalion. (9) ou (7) p le. co dfisient. angulaire. 91 diarnêlre. e5E 
c > 


A +Bm 





B+Cm 


ef celle valeur eol. egale a. TL, el. ca a. la relation. (8) ° 
C 


Lo COTLS eq Let ne cotde qui d., agec- le diarrelie. (« 9) y UT. point. COMRUUL a Dtstance fre. ) 9e confond avec 


ce Diarmetlce. 


Done. fe dixmétre urq ufier- (a) encontre fa couche en. dec. point &. f infini; ce diæxmmetce ceplrune 
GC | | | | 


oi rt ko Es. 
o o F | 


| Ÿ n A ‘ | ’ . . . | , ! ,. 
356 . Du € 72) dicectt OTIA de. coCdEA » q LL. COULLCO Pe 10 ent | AUX. Qramekier. 74 uléers Dortk. dortri een Jar L eq ualion o 


- C 
(12) Cm +2Bm+Azo. 


( \ : DO CA | - . & “ « , « + n : 
D AT. Le. cas de L° Éipoe , P # AC<a ; Les Qiarnelces.… 174 uliert sont er ITLAIX EC. 


| | À. ,C | 
Dana Le cas de. L Py perbo£e ; B—AC>o ,' Les iamèlue_oinquiers oonE. ceelr , @ von£ Leo aosrplotee: 


; , u | | | Ltf. | 
D EL le. Cac. Je_la- paca bofe B‘- AC —O, le. Qtamétie_ oéngulier- ef à L ÉLE LE LE RES 
Én sf, Le uakion (7) De ce. Narnèlte. col, en vendant bomoaene : | | 


| d. 
x (A+2B m)+ Ÿ (B+Cm)+ z(D+ Em)=o. 


<. 1/1 2. ‘ | pe 4 ‘ “7 1 
(Cr. OL a. Q apeer Î 24 ualie rL_ (12) el. La celation. caracteu10hique. de. la parabole ù 


B A B A 
CB € B 


Î ? | ‘ , s. . * 4 ce 
es L eq tation. ‘à LU tante lee. 3e. ed eptdemyent a_ 


ZT a. 


357 y Cour pouvons. eæpliqner- ainot | corslence. de. lle Double PP udlé.2e 1 2 rprolé, èhe à là fsam- 


ptote. et Diamètre. 


C 


CS F3 | 1 7 f - né ls: 
tenonx. L' bip ecbole, cl. voil. MN ‘une. at] rmptole oudtametce dinaulier 





J ñ Î on consi0erce. une code quelconque, Te Sera parallèle a te. NMarnêèlre j de-plza. 
elle encontre. La. couxbe- en un. poind: à dtblance. finie À, een nn autre. à À infini Le. 
point milieu cotteo pondant ef a: [ in fe int. Ji er. sera. de. mène. pour Louter Lea 
Cod 4 - pazallèlea a. MN , Lant. q ra lelle4 ne. cencontcecont. pas. MN ET LIL. point a 
Ds lance féru e. ou. les pointe 41 2 Let. ) Cattesp ondant ati. segments Délecrnirtén par 


LA D To . | : ; , | : 
eo cotdea. y © ont à l'infini aur le. Dtaméebce. MX . es LA. Lo roque. La coude Vrent) 


a ce neonlxker- Le. a rarnél:ce. OT TITI. porrt£ a. Des tance fie. elle. Je conan? alors avec. 


- | | | : | 17, - . 
Lu, P lit qu elle. Lu. col. P aa le e} | data. ce. ca 4) la CA ‘cde. cencon te la couvte_ erL.d CELL. 


+ & !. . * | "À OT | “Æ ‘ «- - nf TT ps 
FP où à L UILFENL; Pal © ile y Tnt P our quel conq ue Qu Ptarnèlce MN peut efce. regarde eonime Le. mil LeiL VIE 
O . 


- 4 — 
4 men£- Detex IL A1Le PAT celte. cote. 


d 


Hem crc Ce. Ces diæmèts D img ufier 9€. 161LCO ne ni. 9 ar va Les cou heo ‘à ot? ce. queleon 9 Le. Cars °C L e_ 


(363) 


cé feet angulaine à 9e la coûe, & laquelle ré un diamèlre, vérifée la-telation_ 

| Fr (1,4) — | 
l'e quation (3) %e ce Darnetie VC (5438) n eok he que l'quahon ao JC? (528) 2el' ayrplale cotes 
ponèanE à © La Ditechion ay mphtique. 


V—-a4ax —o. 








ITF' Dis CiLOOLON de éd uafion der dixméheg” 


p, ÿ 1 ‘4 Ceux dr OTA. louve Pour l'equation 11. Diamilie. CO'CLCY pondank ALL. coder QonE Le coof tetenk an LL 


(1) fe +m fe =® j 

nou rapelletont au66i? que La. coodonneez du an sont Vetexmincea 26% { 54 o] pass les equations | 

| (@) —o, f, | 

Done. Fous ac di an ben van ee É erbee. 
D'onnont. avec -plua De delaile celle conclusion. 


Pi &- Ut certe unique, T'e equadron. 9’ UFLe- Droite pepe paosank par le centice Jeca 
GB) € + \fs=o; 


qe qu' OTL- pezt£ 2 tue identifier ‘ayec- ousban. Q) d 0 damélrer, er poank À= nL., Done, Dana - 


1 ellipoe- OL L' bypebole, bua- Les Qiametier_ passer. par le. cenlte Te. ; er : cectproquement, foule Hotlepasank 


par le centie el un Diamétie. | 
Le coque Ce centre. e0E æ l'infini. L. Deioc doilee £. <o, £,=0 DonkÆ parallèles ; oTL. pouteca. alex to- | 
poser- des conotanten Len de. maniéte à ce ne aif dentiquement 
g = AE. + is 
l eq nation. (1) eo Diarnelre. Vevten£t: aloix_ 
(7 + kon) £! +mUH To ; 


€. à. 9. que, dant la parabole, four Les Viamèliec. sont paxalléles a la redhon commune. Des “Proitea. qui 
Delecminent le centre. 





, 1 L L ; ' Ë | ï « 
- UTIte Ut | «C ; leo etLæ. Droite f. TO) LS Te 5e confondent; OI pPolcca alorx Di pposelr 





| | G+Âm) Le o, où £,. = = 


t: 


Done, lorsque li couche. 9e. eau à &æ. de. Droits. parallel 


la | dre des centrer. 


58 < LL L'or développe. l'équation. G) de9 Diarmefies on trouve. 





eEA ; | eu Lo Diarmèler- ge. confonoenk. CRT 








OR CRM TE He(Drrm =o; 
La Va. leur-m A1 coe efféetent- angulaire de: ce. QiarneËte: Deta. 
| ; | A+Bm 
(2) FE = — 
| B + € mé. 


47 La valeur. de. ML Heta ND ependante. de. TT lotoqu'on aura. 





B . A. ; | 
— = — , Don B —AC—O; 
Done, dart Cr parabole , toit Cac. T FFcesc_oonk 1 Poe n Leur cos} Rcten — angulaire. es 
G) m'-- À -_B | | 


N\. 
Num 
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© 


2° ec cuepevena qu-ort- ul à la feia: A+B m Zoo, B + Cr oO; 


l' uahon du Namelie De teuiE. alott a 
4 | , 
ZT=o, ou la roule ?e linfine. 


CD! = ue ue | 
D Ap Cet. lex Pupetbesee d'ÜTTULO CL, OL €. 
€ 
ME=-— = —— el. BAC —o. 


Moour rchouvona- ainot. le diametre oingufier de. le parabole. Vooun. LemaxqiLecort. que Le coder  cotxes- 
pondant ait diaméèhe que lesquellec «encontient la courbe. TT UT seul poink a êtolance Jane oenk. pa - 
callé lex a. la Axection. comte. ‘de Diarmélres_ De La. parabole. 
5° | clupposon qu on. ail à la. 14: À +R m=e, B+Cm=o, D+Em —o. 
< “équation. es Diamelres- se «du LE alota a une. i%enli le ; il y a imdefeeminatien . 

Je Écoix elationr admet donnent, par- l'élirunation %e mm : 
À BR D A 
| BC x TR 
ca. À. que la courbe se edit à | deux. Qvoilex parallèles JCr {54 1] | 


D CL vient L'ndcteumiration. ? 4 aptreat. ce que rLoilt. Verronsæ ve vou, La couche ve. colppose De Veuio_ èrcoiter parcal- 





À lle À A ef B, ef, dé plux, paallélex a la ligne Des centrer DD. Ca sulre., lea code. COULES — 
A 





D’ pondank ar ca. pari eu lier eTt queskon ont ppoius coe iccenk. ngulaie nn ie à 9. son? 


| patallélez. a la ligne ess centres. Co coder enconttent donc la couche. eTL Deux. poirb & 





B a l' infine, J  Cai LIL. rypieme êe deux. Quoilex. parallèles possede LT. poink Joulle à lin éni J0%(530}, 
de miliert d'une de ceo coder. eof., par- siule, indchumine j Le. lierr. Ver-miliece., OLL. Le Aiamèlre , coË Done. com — 
pP lélement indelermine. Ceci eoplique patfaitemenk " Enoéteeminalion que preoen & le caleul . 
dosque le coûdes Te. 0onk pat. patallèlec- ao. Qcoitee À ct B, il esk bien coidenk que le leu. 2es milieu. col la 


Duoile DD’. 








I V. + topo» tions rAativez aux diamitres 
Nour tapellecona celle propuiéle Dee demontiee plustenue. foi: 
Lx pofatce d'ure poink à Len ek un. diametkce; Lecipo couement, in diaméètce @f fx. polxixe 
d'un poink « x £* LP. | 


da polaire. 9' He poink (æe 1 Y% .Z,) of 
QG) | a+ ref Te) 


| ot Le poink est à Î infini Sur la Quoile. Y—- MX TO, °La 


2,=0, Ÿ, — TX, j 


à on L'on. conclut 
7 ) 
@) Le + mis — 


| ep est L’ Luation. 9 des amies 


Dur oblenir- le pôle QUR Diaméle, dl foxidra 19eniif CET Les équations. G) (2), ce qui cond à 


Lo D % 


_—— sun + EF = 
— TT DO Te O0, Y =D, : 
4 mn oO / , o. ô 











Cette proposilion peuk" audSL 9 énoncer: : . 
Lx code dex. contäcls de derroc. Exnaentec. parallèles ok un dixmèkee . 
Le caleul. eo Le. meme. que Le precedent.) puoque- l'équation. @) eof La code. des contacte 9 dec deu tangendee 


meneenr par Le. porrE (x, Vos TL ). 
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On. bien encore, la cote 8e... cntacb %e deuce-langentea. paallélex. et la polaire d'un poink à. l'infini. sur la 
direction. Le ceo aoyriploles Done .…. 
561. Lieu deo mifreuse. det- cocdet_ paosank par LL -poink fie. 
chotent. act bles cooéden net. Q'un poin£ fixe P, 
GE) FR) ze, | 
ll equation de la. œuile. du secor) oûe. À equation Q'une. Sécante quelconque passant par le point Peak 
@)  y-B=kGa) | 

Le points 9'inlexoechion Te la secanke avec la courbe s'obfiendtonk en templaçanE S par celle caleur-dana l'éguaton 


G): OTL. dira. Air 6L. LLIte- equation ‘èe. la forme 


(3) Max? +Nx+P=o, 
| / ) e « s | & | 1 | | « ‘ | 
J abscisse x du poink milieu Heta. égale à la. ?emi- somme Dex vacinex_ Te celle éq uahont., on aura èone:.- 
N 
LE ———— ) 
2M 


| g-b= X (x -a); 
la oeconmde ‘de ceo equation re que le point milieu esE sur la sécants. 
OP un. obtenir l'équation Qu L 1CIL., :L faut chminer À entre. les delio «elationt qui p précèdenk. marquent D abod 


quon. pen Lo e eciite. 
(| ?M>r+N—e, 


| | Y-b= À(z-a). 
LS : | : 1 | U Lo 
(©) Las l& p'eiruere Ded equationt - (4) et La. Qet pee ) par cappotk &æ ©, O1 pPrerTuers membre. de. l'equahon (@ 3), ou. C'tL p'e- 


@) 


mier- membre c l'equation GA), losqu' on duppove cemplace. par BNC a+). 
D none Donc. la Déuivee Qu premier membce De. l'quation co par rappotE à. x, er y régañtank comme defini 
par la relation (R); il vient, en égalant celte Duivee à 2évo | 
GG) EL CG y)+ LE, CP) ze. 
On obtiendra l'équalion Qu lie. en éliminant À enke lex nation. o Æ @) , cc c qui Donne. 
G) (x-a)£/+(y- L) f,= | 
lelle ok. l'équation du lieu des mifieuc. det. cocder_ pan par Ce pourE fixe P; c'eot une 
courbe du Second ocdce. | 
72. ke courbe. (6) passe par L centre. Qe. la couxbe propooce, putique Lo cootdonnees. d11 cenke ann lent 
£. cE £C ; cle propacke et doidente-à puiou. | 
2° da core (6) passe par le point fêxe (a, b). Aa caison de « Rat cok que la-Moite, passant par Le point? 
| parallèle à 2 la polaire 9e ce. mème point, cerconhe la courbe en. ?euæ-poinh A ÆB réel où imag inaixer.? 
M Pare que Le. poire P ef le mi et ‘ou-deyment BB. | | 
quation. %e.la_ courbe. (6) a let ÉBnents mes Qu-decond ?eg «e. que- l'équation (1) 2e la courbe. proposee; 


let ee coucher sont done bemotbéliques., comme. TLOLLA. le PECCOTLA plun bin. ; ot erlcote., Les delLAC- coucher 


G) (6) ont ler mèmer irechiont saprpoiquee Sig sf 


OI ef aile © eæpliquer- ce. coul car- ane Qvoile, menee. par le poink P para ll ent 
à l'une dec aat 1 mptotet 2e la coche QG), «encore la coule (1) er deu. poinh Dentun seul 


et à L'a LIT tr Le. poink ru lien est alo. a L’ infêni. des dixechiont acymptohque de la courbe. 
TT (6) sont done parallèles au aymprtote De la couche (1). Leo deux. coucher 7) ef: (6) pPai- 








oenË par ler. IMEITLEL . pointz. a l'infini 
A? A coutbe. (6) passe. par Leo point de. contact. deb  fangentea. meneet à la courbe. () pair Le. point fre. Ça, b). 


ce. ceoultat eoE evident. à a. pue. 
. | | , 
GTR Î e. Deduite Qe l'équation (6), OT temæcqie. que. celle equalion. patË J'ecute. 


Pros 4 Ot11 de 


(366) 


œfi+yf,-(afe+bf)2e, 
etLencoce | | 
x É+yÉs Hi (af, +HÉS+£, ÿ=o; 
E enfin 
(EE) Ex, ÿ)=afrbÉ, +£7. 
| da coule (6) où (6Ëio) passe Done par le points ?'intewection ?e La couche Donnee. (x, N =o avec la polaire. 


af. +b£, +£, To Qu poin£ fixe (a, b). C €. FD. 





562. L'ation Dex. Diaméètier we Dedutf. Ve. l'equation (6) eL- supporand que Le point P + clgne à l'in ini Hur-une_ 
Drreclion fioce- | | 
| (7) ŸY=me +A. 
D'aprér celte byprethéve, en flux à ek D infinie. ct or auca 
; EE 
(8) Lim — = me. 
| a 
ci ln dioise par a les duc. membre de l'équation (6) , qu'on fase ecctre a et D indéfiniment, il vient, eu 
égat à la telation (8) : 
oo | f+mf,=e; 
ce. qu. at l'equalion Des Jiamétiet… | 
Cependant il faut oboexver- que L' equation. 6) : ne Donne. par- seulement, pour ce. caa. mile, le. Mamilie, mar 
encote une otle à _ Linfini. Dur mellie. ce «ouate evidence, inkutsont. Dans l'equation e) les cocon - 
nee bornoae: en; Hotenk 2e, DES Les coodonneer homegéner. Dur-poink queleonque De la courbe, E A, b, €, celle 
Qu poin£ P;  L'equation (6) Jevtenk L 
Rs re ’ | 
(= TT 2}. «(2 7 2), —o, où (cæx -az)fi#cey-LDÉ,=0. 
Ca fasoant alort é=o, b= ma, il te 
(9) | <f +mÉ, 4 °; 
c.à.9. que la couche se compose. d'un. diamèlee d'une Duile à © Lénfire. 
cz 2 peuË ve wnde cmple, & puiou, %e ce woulfak, apr Îa remarque. 3: dela Disarsoior qui puécète 
Femarque: Hypeutofes cor squées. 
de fieu des. exlremutese det. diamètcet. Lara giriiee d'une Piypeu oÂe eot une-seconde Buy pperbole 
qui est dite EyreLole con njuquee de fx premiere. 
y, © eJoit l'équation Tune hypechole, 
) A +Bxy+cy °LH, | | 
“ de centre elant: à l'uigine. Les cwoddonneet d'un poirik oilire sur une secanté, passant 
_ par l'oiqine, secont- | 


7° | L 9 f æ=ir, 


| = f-P 


p elant la Distance Qu pour (æ, y) a louigine ch Le poink est sur la couche, or aitta 


q H 


P = 





ax +2BAR TC RE | 

dou otquon oppose le 9iamètte imaginaise) p* ct régalif, et la. qua réelle. p', du diaméke ina inadce 2 
et, par %éfinälien, Le coefficient de V1; stlon porte, our ladroile OM, une lngueur- CM dj ale à lalon- 
queur geortéhique p', Le point él M «toit l'écbcemité cowcspondank au iamèke Émaginaixe, out sim 
premen ( robiemité dax. dixmètee : imagirecire. On aura. par ere: 


(367) 





1 / — L | L ‘ nu 
F— | AX+IBAUTECRE FRE AP: JTFF? 


re : : . | ‘ | 
Cr éliminant À ef Me enfie Ce Deux eq uahionx.… } OTT- Fcouve 





@) A x°+ 2Bxÿ+Cy =-H, 
c'est l'equation 2e. 'RyperBole conjuguée. | 


© } . | . , | L. : . 
Ji Lon de donne Lex equation. de deux By pecbolec. tappotlees. a Lin centie. COTMITUUTL.-, SAVOUT 
| & Le Cr 
® (2 +2Bxy +€Cy -H, 
" ? 
A,x° +2, XV + GY=, 
ON. EXP LITEEL A qe Cest. -de1iac ba perf Lex. sonmk ne LiCer ; CTL. écrivant AULC- n DUITUTL diarmelke quef- 


conque-, fx somme der carre des ca Veurs «la rique. des fonqueur dec. dixmètrec cok nulle. 
Joient: ar & eÆ, 


RE Xp, Y=p, 
Les equahonc_- d'un. d1amelie. quelconque ; les cartet des lort eus. es Diamefiet. pour l une. ek l'autie courle sonË 
IN 2 / A V4 22 À Mm+ € M? 


— 
nd 


. 
? 











Lu _ AX+2B AR+Cnu? 
) = 
? 
| P D P H, 

AL? / , ee 

Cæpurront qe: CG +) esE nulle, quels que oetent. À ER. on Trouve. 
Î ee XCN | A R c H 
274 N (4) —— | 7 T— — H F 

À  B © 


4 


«elationa qui conduisent aix. eguañont. a) eÆ (2) de Dex. Brpecbolee conjugue. 


(D'aivo. Buneibolec : COTUL eee onk ec mêmes. «s mphotec Lex sonk Sibiicec tespectivement 
jp ju É ; 
dan Lesc eq Les 0 pp Pementairesc 








SII diameter con u9 ue . 


— à CC, 
a RE Del." 


'ODéfinition. 





363. TDircechonsx.cen: ue. 
L quation du Qiamèlie y COCLEs) pondant auæ cotded Sont Le coefficient 
(1) xc(A+Bm) + (B+Cm.) + (D +EmM)=o; 


‘ | 1 + } L U « 1. Î 0 . «1. 
UT ROLA Pengnome Par FIL co Letent TT aite de. ce. Diarnèlte, ETC AU 


engulaire eoË TL. es. 


C7. 


, À + Br 
M —— 


, 
| B+CMm 
1 / } 1. 
Doi lon conclut 





@) A +B (m+m’)+C mme. 
© TL. appelle | directions CO. 


njug neec- denae Vicectiont_ dont. Les cosfleients angulaire m en valiofs nf 
à la iélation @). LL 


<e Mo con “9 LE a ?é a ce put darts Une accephon. plu érérale Dana Le car. der droittec. conjug 1eesc. 
o (À 
T6 ® {143}, (1 


_ 


re : Û > ' AT 1 ; . 
] (es Deux. (A. ve Dioh 47. uen Par lea. Dernominalio TL eTTL p lot RC; Le nont de: deoitzsC cor- 


g'aquées convienk au cat geméral cile. 


. N Le ; © « .<.14 
; , e Le nom 1e. dicéctionæ. cor] W9 iléet AP padient à L aceepron … D 
: . 7 « - : . | ‘ | | 
plus paclienlièe. que. TOUL dartnenæ Lea. | 


L'écrnce les Qricechonc conjuqueec nout 2 ianalero ne. let. suivantes: 
15 on diametce L ek Le0 corde 


2° bone lang ente ef fo diametre qui passe. par fe poin£ de contaek ; 


364. 


56». 


566. 


3? ne police eb. fe diamètre qu passe par fe pole 
V© ous. allonc. constater celle Dernière propiielé, la veconde «of un cat païticulier? 


Soi (xs, %, à) leo cootonnerx d'un point, L'equation de-da_polaice sera 





. ‘ ! | ! 4 
CES +VÉ + t£, =o 
le coefficient angulaire Mr 2e celté. polaire. auta. pour valeur 
: . £) 
me 
| | | 7 Ve | 
de Qrarmètre, couceopondank auæ. codes Dont. le coefficient: «73 uilaire. CO TL, alta. pour équalon_ 
L j XL Y 
fetmé,=e, ou PTE . 
| Le, ÿ 


« 


Ce Qiamelie- passe evidemment: par le_pôle (x, 1 Y;) ; ainot le Diamètre , conuaie. Det .coder parallèle a | 
la polaire Q'unpoint., pate-par ce poink,; donc. Leo codficients angulaïcer del polaire £e QuOamétie pawant- 
par le pôle: vérifienE la welation (2). | de 

© C110C- diamètre - onk. | db ._ CO juguec.; loroque Leur cocf ictertb arqulaixec_ vetifenE la_velatron @) 

D ete diamètcer. conjuguée sont É, que Lure quefeonque d'euæ- divise. en deuæ-parkes | 


| pale Ces coider-paralfates æ L'autre. 


hient OD ek OD' deux. Viamièltes Dont. les cocffrctento angulaire. vériféent la_celation 
| C | 
À + B (ne + m0) + Cm m TO. | 
Sait- M, la direction. Des coder que OD Divise. en Deuæ-parhet- egalex, OTL AUtA_ 9 aprcer. 


la «elation () ‘ 





A+B Cm +m) + Cm TL, T9; | 


la comparaison e. ce Deux telabionx nour donne m,=m ; cd. que Lo code. conjuqueee- Du Viamèhe 
OD © 07e parallèles au diamüilæ. OD. da conclusion tecrpuoque “eoult dela oymélite Ve la relation dm. 

em axa ue. doroque Les aoceo Qe- coco donnée oon£ Veuoc. Marnètier_ conjuguée d'une courbe D10econdotdte 
l'équation ne doit œnkenir que lo came de vatiablee- réciproquement. Car, à une valeur quelemque de se 


} 


Doivent covcespondte. pour Y deu. valaru cales dk 2e digne conHairec; et, à une. valeir-quelenque de y, 
Jouwent covces pondre pour eux valence cg aleet de digne contraire. | L 
Daru-la parabole, toux les diamélies sont parallèlae., il nù à pat lieu à conotéuertes iemètees conju 
ge VO canmoin , cl a, Janx la parabole comme Dan l'ellipoe Ca l'buperbole, den directions cou 
quest; ainoi: ur dtarnèlre ef ve coûte, une Tangente & L tarnètte qui passe. par- 00m poink de conkac, 
une polaire F le Diarnêtie. qu passe. par- Le pôle , sont %eo Hcectront- conjugue TI Ja aut vematquer-que par- 
nest il y en auta joe une pacallèle à la direction commune Tes diarnétre 


mi Leo dicechiont con 
d à Co, la velakion (2) deyient en cemplaçant € par À : 


Cr ft Jante le. COt- De-la_pacalo ; où. B*- 
G) . At+AB{msm} Bt mm/=0, où (A+Bm)(A+Bm)=0; 

or pour- que cel celation ooif veri lee, il faut il ouf que- Le-cocficient angulaire 9! une des Diroctiont _ 

Qonneeo soif egal. à -+ ) cu &. À. que celle. Vircection_ soit para Îlèle aitæ. diarnètcet , La Vrection conjugue ? 








0 2 | | ? . 
IT © Ééorèmes d polfoniur?. 
Conoiocont une coutbe Qu-oecond oûte cappottee à son centte ÆE à Veux axe Ox, ©, faisant l'angle.0 ÿ 
doif | | | 


.@): À oË+2Baxy +Cÿ"=H 


l'équation de celle coutbe. À appoctine - celle même. couche ‘a deux. nouveau axet Ox/, 0’ ay t- mème. 


(369) 


vugine ef faisant l'angle d’; l'equalion G) pren fine 
| @) Axt+2P &'y'4€3 2H, 
louoqu OL d errplacera.nc ef Ÿ par- leure. valeur en fnchon 2e x. eg que ke weniosent Les 8 crailet de. Fcansfor- 
mañhon %e- coo'onneet ; Ta conotante H n'a pas change, piuoque ce valeurt- sont Uneaicet. es par 
tapporE a æ ek 7. | 
OP «qi de Houver-— fer cefxtione qui eœto ent entre. ex ancien<e cadficiente A,B,C, fx neo 
Peru codfficiento A, B;, cd. 
Re emaxquont que, ex ge? au. Formules De Hanoféumation. la fonction 

| Ax?+ Be y+cy ) 
De. change entiquement ent la fonchon. 
| | La? 2 B'x/y'+ Cp" 
ME ain le care de la_ Diolance_ d'un point M(x,Y) à l'otigine- Des cov'@enneet- a, pouUT- E&p LES LOT; dant 


1° ancien ts eme, 


T4 2 Co. y +y* j 
lle ni pe change Donc ientiquement en la. Ouivants 
x’ *+2C8 CD +y'° 
qu. cepreoenle, ana le. TLouveatt. sxplème, le carre de la Qolance du. Treme poink M Gc/, y") à dla. même oui ine. 
OL cesulte de Là que, la-fonchon | | 
F=A+* +2Bx +4" + À (+22 y C8 +7") 
De charge. bentiquement. quel que ook À, er Le fchion ouivante 
FL d'a 9 Bo C4 À (+ Lac C8 +yl*). 
| @,- ’ oi la fénckion. F, homogene en x eEY, devient un. carcé patfaik pour- une. cettaine- valeur-?e.XÀ, il en | 
oeta- de Mere de la fénchion F pour la même valeur de À. Cr alots F vera de la. ferme. Max+Ny)*, | 
EE en: remplaçant es es par- lever valeurr_ en FRnchon 9e E- celle ex p'tesoLon teélera- ur caceépacfaikr 
la valeur- e. À n’ auta_ pat change, puoque- Lo fermes 9e hanofèrmation ne conkennenk pat cetlearbitraine. | 
De plu, oi la fonebion EF Jeyient un carre parfait pour- une valeur. À De À, la foncion + Le. poutta 
Pa Che. un carre. paxfaik pour- une. valeur- À Q1/lérenle de. À oi ar 5o1E À, = A +Ek , la fénction_F decienda 
Aa + 28/04 CE T2 ac ‘@s0))+kfs" y 2" y7'co 0 ; 
or- la quantile enfcé paxenthesex eur carré ‘parfait; ont voiE air. que La fnction É’ne. seca_ pat un carcé par 
faiEsik n'est pat nul. Done, si lon eæpuime que leo fénchiona. F eEF' deviennent %e9 cacuet paufaike on 
aura. Deuc équations en À qui Vevconk ad mellre leo même tacinet; puisque, oi l'une 90 fénekons. Devientun 
cacce, l'aufre ne peut Devenir un. catte que ot lon alkilbue à La constante. À la même valeur ant les Deux 
fnchione. 
Cfectuena L_caleul qui. vient 9’äbte indique; leo fénctiont_ F et #” développent, s'éuivent- 
F =(A+\)x"+2(B+1 Cob)2y +(C+X) ÿ, 
F'=(A+ À) &/°+2 (B'+ À co 8°) æ'y'+ + y* 
V'our-que leo fénctione. F cL F’ coient Des cacces pacfaib, cl faut que- 
| (A+X) (C+X) =(B a cm0)? | 
CAE) (CHA) = (BE X Conf) 
où, en o%ennant 








,. ATC-2B of AC-RB 
X+ —- | —=S à 
n? 8 | Din?8 / 
4+C-2B'Co8 A? C/— 2? 
A+ L À. + } TZ O : 








Din°8" _ Hin°0 


_ (870) 


r 4 ‘ e h | .. È | | DE 
Ces equation devant avoir. 9'ap'ccs ceque Too ayorut AK, les TTLÈM ER "CACINEC., il'en_ ces LE Cet deux :e{x- 


Hono fondamentafes : 
V4C-9B'co8 A+iC-2B Co 


é = | 
) Din 2’ in? 8 








Ae-RBT Ac-p? 
LI = - , 
G ) Din?" Hin?é 








DE our. avona Veja- obtenu ces telations. 163 [322], mai par une. mélhode plus lonque. | 
JE. se. L'expiemion (AC-B*) et ur invauiank de la fonction Ax+2Bæy+Cy°); l'expression © 
(A+C-2B Co 9) sk un invacant des deux Fonctionne oimultaneer (A x+92B2xy+cCyt) ti Loc-y Cos8 +y*) 


J 67 Leo Béocèmer À lÆpollonius sont une unbecprélaton. go mébuque. eo relationt précédentat_. 
| | C 


y uppoonaquelnouveaux axes Ox ec O0" soient Veux. Diamefies co 
eTt ecmer- q Le Leo cave des variables ) eF L equation @) se. dura à 
_ A’ ?+cC'y' = H, c.a.7,. que Bo, 
fe À | _. , ) ) 4 9 ) D JO « 
Checchons. Les interoechionxt. 9e la coutbe. avec les aocet. OX Foy j doif 4 la valeur als dérique De. la- 
longueur Qu Diarnètre. Hxigé suivant ox’, et PE’ celle Qu diamèle. Dixige ouiyartt oy j 9 aura. 


ruques ; l'euahion De la couvbe.ne Degra_ 





KH 2 H 
ae be } 
Q out | 
= —— = — , 


DA quantité a ? par exemple, DELA posthive OL Le otamèlee. ok reel, E négakve ot le. Dramèlre. cf tmagunaire 
de même pour. br. a | | 
Ch. remplaçant AC par” les valeurs @) Qand la relation. (I) ken temacquank que B eo nul, il otenk> 
| | mt  Ac-B* 


a ?KŸ°5in?9 pins / 








ot 
2. . 
H bin? Q 


AC _ RP? 





D. ah sn = 


Or | le premier membre represente le carte. VITE paralléloqumme conoPruif sur- les Deux. VamêèFiet_ conjuguer? 
x tb; le. second membre. e6k une. quantité constante ; Donc . | 

Lx oucfocce du para (Pefe camme conan sur-deuvæ diamètres con Hguerc- et conotante: 

Cr oubolilrant les vale Q) Dan la celation. (1), aprët 4 avoir-faik B'=0, on Houve 








7 1 
vE + L2 A+4C-2B Coû 
TZ } 
Jin? ? | DU û 


ou, CT Led 0 ant e ent ayan£ ga? &d la relation : (5) 
| | H(A+C-2B C8) 
Ac-B?t | 





(6) a+ = 


Le -3 CCOTLÈ mermnbt e- <oE enLco’Le. Lie. quant cor10 tante. } Donc 
Lx DOMAINE cb tique deo caceo de- deuæ diaxmétcec_ co jaguesesk conotarrte.. 
des deux. théorème que. out. YerLorut de Demontier- sont Hraduib par- les cgalilæe . 
| H(Ç(A+C-2B C0) 

AGC-B*t ) 

De , 2 ,. 9 
at sn20 _ pos DUR ô 
| AC-Bt 





ap 


OR 





568. 


569. 





(571) 


EU, onE cle Vonnet par Œpollonius (6. 249 aw. D. €.) Dans von Tail Qes sections. coniquen | 
Cn.« emplaçant H Pa la. yaleur- Houvee ait DE ? d (540) ) avoir 





oO a Les féumules cmportantes: 
| A(A+C-2B C8) 








2 D = — . 
L 4 + ac-8°} . A B D 
(7 ) 2 , | ATsinte | : | 
about = i D EF 


(Ac -8°)° / | 
On 2Quik encore. %e La celalisrr. (1) un Théorème temarquable our Les Diamébres rtangulaires… | 
| Chapposone leo nouveaux amer. Ox’ eo” vec fangulatce, c.a.9, 0’ =go°; la relation. (1) devient alone 
A+C-2B Co 8 
ne 0 





_A'+C’= 


Ji not - Deo1g nom par m ET les va lens algébrique cd longueure Des dtarnetier _ Déxgee juivanf OncetO+Ÿ, 


OL At 





H 
| LL. 
mi=— , née j 9ai à — 


Cr | cubhilrant ces valeut. dan. a celahion qui précède. il vient 





T7 A+C-2B Co Ÿ 
(8) —— + —— — | 
m? n? H in*8 


Done Lx somme LA tique des inveroer deo cœarceéo de. deuæ-diamètiec reckan qu fæixeo er 
De | 

n conclut %e là que : 
nn code , qu 3 oink fes intécoectionxe. avec fx. courbe. de deux diamètres cecharqufiree 


? 
enveloppe Ut cercle. 


Jaik, et effer, OP la lnqueue. èe. la perperdeulaise. abarssee au cerfie. JU Lite quelconque. de ces coter, 
C2 
MN; of a 


2 Sucf OMN=OM.ON =OP.MN\; 


/ — 


9 où 


_ , OM? ON  omM?ON° 
EP — — — TEE 
MN°  OMt+0ON° 








par- sute 
: _ 1 - 


| OP? OM? oN 
LE cotèe MN æk done. & une. Diolarce. conotante. D centte O ; doTL.. 








Er conétante, (9 aprex-le Hheorème ci eau). 








LIT: Lgni cation gomekique générale Aes cations (1) & (11) . 

Leo celationre (1) eE (II) TC? [ 366] peuvent eprêler- à un gran? ombre ù interpoéëlationa. georrbi- 
quete ; j Tout. Ciécont_ Les suivantes qui TO LA. paraissent LoJex genéialex Æ comprennent, COITUML e. cat parhieun- 
ler, celles ge Tout VeroTse_de. °9 na ler 

GR. Cemre T, S'oienk dei. diamètres «eeto quelconque OA ef OB; MLETLOTLO fo tangentee_ 


ue cœbémitése B EE, du_diamètse OB, fogquellec cencortEtenk en P&T, . fa-ten gente en À ; ootent 
ke &Ek., es intéroechonc deo diamebtes OP ektOP avec-fes cordes AB AB, : orv x 


G72) 








| | OP. OP 
Gi) Su AOB. OK. OK, = Constante =ab, 


a db eétank Do Éongueur des. demi - «æwer de fa couche. 
Si L £° LUT- dec diametre eo 1 


inouire), OB Par exemple, OTL- renexce-en_B Cr _Yn- 


gente à & € Bryperbe Le coTq nguee, er on AUTX 


/ OP : | 
6 Lis) Juxf. AOB. —— Z Constante — a E : 
| OK } 


| & EE etank foo demi - acer de fx courbe. 
| ES Béotème IT, Soient deux dixmekter quefconques- OA ef OB, L'un douce aa moine étant 
«eef, OA par eæemple. IGenono Éæ tarrgente en-À Æ je Lg rLorto Ce poird © «u mifieu_Il de fx 


cocde AB; ook Q fe poink de cenconKe de OT avec rase ex À , ek AA, BB”, leo diotaneet 7 
| ceopectivee des exFemitesc A kB au diæmékec OA cE OB ; 








TE &_- 





7 7 OI—IQ cokana 0 1 1 
@) — 2 Ez — . À = Cnétentez—- E — ; 
AA BB OR JSuwf AOB _ & E* 


Co deco deuæ. diamikcec considere, aektb sonk Co axex de fx courbe. 


Le vigne — devant Ce» seconds Ée-cmier_ de chaque membre coceerpond aa cat où diamé— 
ce OB eoK + 








0 KE x 


iæire . Lx distance. OQ tank conétderee comme pooitige, on 
devrex ge” Leo segment. 


OI, 1Q,(OI- IR), 
COMME. pooitif OL négatif oui ant qu fo seront disigés dano fe sens COQ où 


eTt. SCTLÔ conbeccice. 
doroque Les Derræ_ Diamiles OA & OB senk és, la Qvoite BQ ef Tangenté à ca courbe. au point B. JE Le 


deux. diirmekies OÀ Æ OB son£ 1 inaited OT. Mere. Les tangentes a l'oypable ÉLes 
Leo deu. théorème sont deg Eaductions geométäques 9es deux vdations. 














Le'-B* Ac-8° 
(1) — } 
oo Din£ 8’ sinT@ 
A'+C-2B/c0 0 A+rC-2B co 
@) — 








Din p) _ sin 8 
‘ 4% : 7 : r | t | « } ! "_. : 
Ch OUT les demonter; OT “CAP oct. la. couche. AUX Deux Q1Larmèties conéidéter OOTL- equation DELA ae la foime 


| »2 
ln Aa +rre y +C y =; 


é TE H ne vaue pat ayec. la poition der axes Ox et Oo’. 

Je calcul. 980 gras OP, OK., etc... qut entient Qan« les ex p'te0sLoT- GDF @) Ves Theorèmes citea, en fonction 
Des frein | W,B,C, 5e faiE Pcer- aisèemenk; la. vecifécahon dec cgalitee_ à énonceet- en. ef une-consequence 
immediale. Ch POUELA- Supposer Le ferme. trepertant K gala a l'unite.. 

Cd rmettone » PAT exernp le, que les Diamèttes OA ekoB son£ réels, on.a-+ 





SD GE)  & VE +y Ve, 


Le potrk P, pêle de. la Q me AB, à pour- cocdonneest 
VA’ 


So 7 
Te +B . VAC +B 


de capopoiE _ dans lequel lx Druoile AB pate le. segmenk OP aura. pour valan— CF (35) 

















L 





(373) 

















OK —1 0 VAC +8 
KP x! VE À +% Ne Va -r ? 
Q'ou. L'on-duiE | 
| ÔP OK+KP  2VAC in 8 
| | OK — OK _ B’+ VC | Suf AOB. (B+ VAE!) | 
On Rouvea, en en. remplaçante Ve’ Par Ve, | | 
| OP, ____ in 8’ 





| OK, Su AOB. (B'—V a) 
et TL mulhpliant ces Veux. rapport) membre à membre. , L vient 








“ OP OP s re D 
Su OB). —: Tes 
( fa ET 0x OK ne. 
Done, 9 apier la velation (XI) | | 
| . OP CF, | a 
Surf. AOB. TZ = coratante. 
| OK ok, | 


On voit par la, comment OT. pauxta. QL er Le. laut pour la Démonstration Ô co auties Éhesremer > 


Joux Î 'enlrecon« pas dar 9e. plus ” Scale 








LV: Cqualion ane carre b , des Eu Le deu dicmètres 
conjugués 


570. Lo elations ea Qu. 96? (F67) Roux fouet À niatenent- Lx oolution de. AL qui. Doux 2 
connaiont, en effet, la somme ef Le proniur Des carre de longueurs 9e Deux. Dia mêle J'aes EE, faisant 
enbe eue L'angle p'; a *&E° veconE loc vaciner 2e l'eg uadion. Qu-decor Pa" 

| R?_ (4 x R+a' pb 
Ce équahon. devient. er remplasank (a *+ H?) Ua a+ par- Les valent: D: 
FH oint8 


o. (AC rt). R° — H(A+C-28 G6).R + TT = Oo 





Celle at C'équation qui donne Lee caves eo Enguas À de deux dixmihes conjuguée faisant 
Fergie op” l'équation Ve la courbe tan | 
@) Aa? +2B y +cy" =H , 
elle ot ta jopoclee & son. cenile ek à eux axe o& &0y Rsant l'angle 
Ji l angle eo axe Ox dE OY eof Deoik, l'équation. () QG) prend la forme 


? 


| at 
(1 #0) CAC -B).R°—H (A+C)R + =. 
Din 0" 





/ L L'on. remplace. H par-ga. valeur- IC 2 [520] | 


A 

© H= El 2 
BAC / 

D 


B D 
C E 
E 








E 
Les caries deb long uenro %e deuo. Diamelres con ques. angle b’, apparlemank à li courbe 
| (4) A+ 2Bxy +Cÿ"+2Dax+?2Ey+F—0, 
tappotlee aæ. axet. OX Æ0+ ? angle 8, oeconk lee tacinec 9e l'équation 
A (A+C -92BCn0) A Sint8 
| — — R + z— = 
ac-r) | (ac-29 Din? 0? 





GG) R? + 





(374) 


e] Î 7. Diseuos: ton Del l'éuatiôn. CET S caties es À iagrLéliet 
Lt Dann- Le. cas de. Ellipse ) BAC < © j Les “acines De l'equation (5) sonk Lourles Deuxposrttsec oùuloulei. 
eite- TLe4 alivet.; Dos ilis'eo 61. l'ellipse cofz vcel Le ; negalives. sc L’ cllipe eok i er -q Halte. 


TL. L pumant Jue- l'éuation 6 


Cherchonx la. condition. pour qe. derta. Diarreèlces conjuqutes sotent e cause 


 & deu. cacires égale, on. Ecouve. | 
_ AAC -R) Sins 
(6) Sr = 
; (A +C-2BGs DE 
Cite. lation. Délsunine l'angle 8" Des Veuoc Piamèbies con 





muques à ë aitu} ON v'ékiféeca.…, DAT feu que 
cette. | valet coke. motndte. que l'unité. ‘ | 
2° Dana le. cat de €’ byperbole, +° _ AC 79 ; il eut als que leo valeure a 9° ébuique … bo carre Ver lon- 
ets de. Deux Qtamèltes 7 uques 2onk der neo confratrer.. ° 
chupposont que La. tacine. pasilive soil Ga) 4 que. la racine. regalive 9 Hot (- EF ®); Les rai neo carteeo ‘eco 
quantiles sent a et LV ; À ok la lon. Ueur- Qu. Diamèlie. ” b, ou le coftecent. de. V1 , æl; par Défi 
nition, Lx Lo que du diametce ireægiraixe | 
Che chont. la Condikon pour que Les longueur geoméhei “ques 9e Deux. Qilamek conf guet voient égales; cela. 
teytenE à Aire que Len. a- ‘ | 
| | a+", ou ah" =o. 
MGasx à° ef (- E*) sonË les racines Ve L'equalton. (5) ; la. somme De ces raciriat oil one lue nulle: ont à. 
ainsi la condition | . | | 
| Le A+C-9B Co; 
Pa aus la condikion Houvee 9 ” [503] pour 2e l'hujpexbole oouf quilatae. 
a elakon (7) eol indépendante. %e langle 0’ des iarnèties cr uquet 
Done, forts que deux diamèlier. con, uquee, TLOrL. unfinit., de Bypeufole-ont gare, Lou Lo 
diametces e7)"4 Le sonk£ e AUX. CM encore. dant une Lis equifatèxe, hou fs dia - 
meteo ed iquet- sonk eg ave 
VQ. . Ta où exerce enbe celle. conclusion eE” “celle. & laquelle. ROILEL- AVONLA. ele conèuils ana le cat 


l'ellipoe ) lient: a ce que la. dftnilion gorélique ue. des lon LLelliA_ dE € Qiarréelies 1 e0E pli La HUCITLE À 
. 7 





v: Épuation de dec. diou nées. … “ges fi X1LO ank LT 


S72 Soient TTL eÆ FL Les cosfftciento pales de eux. Diamélees con que ; ils doivernE. 269 561) veu fier 
la velalion | 
(1) A +B Cm+ mr) + CM. nr —=0 | | 
Joik & L'an. le des deux. Viamélio co Ju nec ef l'ang le des acces De cooonneer, on aura 


e . © 
LL (nr -m) bin À 





_@). Tana wo 
1+(mr+nr) Co +mm 


| Con Qe. , Ta relation (2) la valeur de. mn , & subotituonx celle valeur- Dana. la relalion (1), on. frouve, 
et o1donnant par-tapporl & M : | | | 
(3) mm? [ce (5in.0 + cos Han g co) — B tar co) +m fe-A) teng eo + 28 oir 8) +A (sin — Col tango) +B tango = 0, 
equakion quon peuk ecrire. vncore : | 
(GBe) in P[a+eR mi + Cmé ] + tango | me? (C 2090-28) +m (C-A)+B-A Gn 0) =o; 
lle et Cx cotation qui donne fo. coc Picients ag ufæires. de deux. diæmelcec con] ng LL | 


C 
pars à art Exngfe donné cu; b eolz Fangle dec axe, de « cOoO: “donnees. AAC uofo eoh cajoporkee ue 


(336) 


Pat 
a {à ' « 23 . A « « ; > . . 
C7 OUT ob tenu l'équation des deu Qrameltes, devis TLOÔTI SC pa CC ; V Les coo(Ù OTLTCEET d'urt-p ounk qu elcon - 
11. / s LR | | D o ‘ © ‘ Li L . TT ‘ } ? 
que. oithie 2) ur le QLarmefie: couteo porn dank dur cotdeo JonE Le. cocj] LOeTt FE ariqulaire eo nt ; L equafion de 
| | Co L 


À 


fiarnélre oeta. 
£' 
} D Al … x 
Le +m © dou nr ; 

JGair-la celalion (3) ‘donne au, cl OTt- veuf, Leo cocfftetents De code. tes P echvement con Hg 1184. Der" 

| | | | g | 
« L 7 ! . ) | 
‘deuæ drarmelier. far arLk L eg Le. SO Lis gq 1e Les codes Co d uqueac de [ ut de CEO Qtameèlres. sork patralleler 


Q ji! 
a L autre. 


À. a . ‘ 1 , . 4 — | - | _ « o ‘ | 
| Cr. LETTLP Laçgark. TTL. par Lu valeur - de tir dans Lequation (3) OX (3 io) r OT obtiendra Lite. celation_ 


enbe Lee coofonneers. d'un: pount- queleo rique. otlue our ur queleong ue des Juamèleac , ca à. L equation des 


9 cu Diareliet. Ch. a anol. | | | L 
2 dr. | nt pt | , 2 re h 
| C (sin 6 + Co lan ; co) — BR lang co] _ Le £. (CC A) Fan g co+9Boin o+£S [A Coin 0 Col Exriq co)+B tangeo]=e 


OS 
o - .…. 
1 : c / - . ° « e F1 , : . . . . 
Dr. } OT. Ÿ Hop os e. que- Lo centie. dé. {a CO ue oeil «L- Loig ne. LL DLL CZ. de temp la cer- alois* FTT. par Y ) Carta l'equa- 
4 f “ Ç 


bon (3Bie), on tcouve, dans ce cas : 
GB) Dintfant+2Bxy+Cy*]+ faneg co [ GA Co 0) xf +(C-A) y +(C Gb- BR) y])=0 ; 


on , D ; LA 4 « DS D]  (/ 
lle col L'equation de deu diamèties cord ques Foto ank £ angle, ot (s on 911 po e Le centre 


æa Pois te deco cootdonnees . 

Tous cerLatq exo que le. coclicient %e Sin œkle pierre membre 2e l'équation quadtalique. des aotym- 

ploles ; Le. cocfltetente de- lang © &F le pemzer membre, comme. ont va le. voit”, de. l eg mation quadrcatiqiie des aœc, 
Yo. CR doqu'en 2 uppoe Le cenEe à. L'orei ine., cad. D eÆ E nul, l'expression. _— + 7 &k pau. ec ale.à Y j 
mat ert. templaçanf NL. par — fe dant _ la udation () ! OTtL- «House. pour mm la. valerr-” 3. CE: temarque— 
nou. demontie L acco ‘des cations . @) el (4 bi), que que Fe 90 G on. arte P ar Des voter. 2férentex. 








? .. ? ee 

J75. Leo LAXEC d'une courbe -doTti. dec diamétie,c cecli *q nes C__ pecpendicufæicec AU. cordes _ 
qu’ Lo diwioenk er deu partie egafes. LL | 

da «echecche. eo axet_ pouxca _o'e ectirer- comme il à iidique. au. JO? {53 1] | 

Cl techeuche. Lepove DUT l'un. ou_l autre. 2es fheorèmet ouvan . | | 

7° Ji es aXco de coocdonnee.c. ok cectac ufaicec. ck que P'équation TLC contienne- que des 
PUS or car. paire. de Y, L'axe des est Lt aœe de fx courbe ; 1. fe ne onkienk que da 
Puissance de x, ? axe deo y &k un axe de. La couche. @n XL-encote, que. la couche co sure 
Ecique. pat cappock a. Lave der &, dant le. temier- cdi ; par. cappouk à L. axe 2es -, Qanx Le decor . 


2 ° oh F'ea uation_ d'une couc$e eok oymékaque pa. cappockæ& XX ekY, Lx Pissecttice de Pan. 


gfe eo coocdonrneet_ eok axe de Éx courbe. 
Îbne eq uation. eok DE o1 mekiique par capporkK at variables ek lorsqu elle ne change pas par - 
| la pecnulalion de. ceo ‘dertæe lettear j € a. ?. queor.(æ =) V= B) es une-dolutien 9e celle ec) Uation., 
(+ ZT B =) ent. deta UTC. 2econde- solulion. Ca pose, soif M un poirf 2e la courbe. 


A y 
Ne CEE dd T11 
\ / X cepcesente P ar Î equation proposee p el x = OP =, Y — M F — B y “ES coordonner. 
\ | é } . | : | / C 
À L / ‘ . « | —- « . 
\ | / preronx le_point M co ymekique âe M Pac cappotk à la bissectrice OX ; de _voutz que- 
NS Lo, en | € Ch | | 
ZT __/ M'A = AM à leo coo donner du poin E M7 seconk 








57% 
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| x! MP =pf,Y=O0P-…. 

Ch Le you iinmedtaltement par Lx supecposihen deo Q eue. piquer OPMA et oPMA y en faisant taux- 
ner- la-premiere auttour- de OÂÀ pouc La. Lab athre. SLI Lx secone. des cootdonnea. point. M vécifent 
Done Léquation %e la coucle; parouiké, la courbe et symékique par rapport Le bioscehice OA. 

pi, aptér avoir cha e æ en —æ, ‘equation J'une coutlé Dewenait PU méfitque-pax-rappotk aoceclÿ 
la bissectiice OA de l'angle JO" De0 coo donnee. seraik axe %e La courbe. 
ur xng € 0 diffécent- d'un droit ; celtz courbe aura 
unnoméfce limite d'axec, oi À kquaktee «oi onkiunre meoure commune j effe en auca 
une infinite, où 0 ef quekce dois m'ont pas de Maosiite comrruine | 

Soient OA el OB eux axe %e la_coutle., M un queleong u&. de. 960 points; alor, pussque. oA 
D EE OB vont deux. axe, les poinb M”, M”, °1jrmekique 9e M par eappo a 
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CE AR, appachenrenk audi ä la courbe. Or, sauf c le milieu 9e MM y Tout? 


B allona .conétater- gue- Oe et perpendiculaire & M’M7, que L’ Le BOC es Eéqal 
æ À. Cr e} eE, fasena Tourner la fiquie LbM”M”E, auteur de OB ARE À 
n oUT- le Fiqure- LMME, ce Deux. figurer cotnetdecont Danse Lrutei leusa_ parer, 





Le point M” vierQra_ +e placer- en M’, Le point Men M, le milieu € 2e MM" 
avec Le mile à 9e MM’; par sil, la Droite OÙ coïncideca avec la oil OA, 
On gout done que- OC EE un ae Je La conte. CR contini and la répétition Qu-même. rarsorine.- 
ment, on obhendca une seue d'avec ouccesotfs faisant L'ana le ô. 
J'ai alow 8: La meoite., qu le cercle de taxon ur , de- l'angle AOB; qualie doi auront pour- 
meorce LIT. Ji Le- rap pot + eo£ un nombre commensuta le y apré ayoir repéte À un nem- 
bre. de Four marque par- q; omauta- fait P fou Le tour de. la civconférenee, puoque- 
_qaqlf-p.2X, : 

f on sexa revers au point de Dépak ; la couche. auva. done un nombre. limike Y'accet lequel eskeqal 
ia. Er D Up pove la faction _ ireduchible. | 

Coemple : La couxbe, P =A+ C5, a ang acer. 

of Le vappat $ et incommenoualle, la cuche «met une infinité d'axes, puisque en répétnt 

| angle. Ë, on ne réiouvera jamai. un. nombre eœact qe ciesonfékences., P aroule, on-ne vebom becs 


era outr- UIL- deg aocet_ ?gja obtenu. 


Dana ce Dexnier- CU, courbe esf un cetele. Cr en Haçank Jueceivement les aocex 9 angle 6 et- 
en uxnant 1n9 inirnetif au tour- 9e pôle y obberdra_ ne Dette. trdéfinte de Vroitet foemank des . 
«ayonæ %e- plur er plua- capprochet 6 an Jamate ve confondre, pusqu'aueun_ de acer ainoi Hraçel 
ne 9oiË coineder avec un Ve. ceux qu OTL à dga. figuecex. CR le cexcle. eo la senle courke gi'on puise 
corLces où °3 mebique.à la foi paic cappoÆ a foules ce dtalet en nombre infini Æinfinimenkiappio — 
Ji L Une couxBe Æ deux aœes.parallefer , 22 Pa une infinike L'agcer parcallétes. ekèquidt — 


On pouroir tegar® el ce. theotème come. UIL CAM pathiculier- dit. précédenk. © /) émontcons - le Mirecle- 














. / Dyn , | - … . 
— Tirer£ : Se oient AA ef BB Jeux axes dune ‘couche. ÆEÆ M un de. de-poirts ; les poire 

M: ya) 2») | : oi | : JU. | 

EE Te = M” , M , M7, oyrékique. %e M par- tappotk au. deuoc. aœmet_ AA’ t BE, appaxHerdront 
RS : aAM'=aM, bM”=EM, EM'-EM. | 
À : ! A | | } : | 
- ‘ ls « . : : . T° NV LU 
M, Vues CP L. pour FE C; milieu _ de. M 1M 7” 3 TILCTLOTUR- ae ! parallele «.- AA’ j OT AUTA cbh— ba. 


Cr. Je ŸL on rabat. la paitie supérieure 2e. le f Luce. sur la paikie. inférieure, ÉTL- la-Pusant tourner 


(377) 


autour %e.BR), le-poink M” viendra. en M, le-poink M” er1. M, 79 Le poink: cena; par suite be=ba. 
DA courche-possede. Donc. un Écousième. awe CC parallèle au deux. antrex. el. à la même. dcotance. É 


continuant ce-vaisonnement., ot. en. conelut que- la courbe adrmek ure frite 2 acer. parallele ele. equi- 
Qilants. 

Cxerrnple. a cube y = din ddmet une tnflnité D'axec parallele. 

ne courbe qui admef. une. fe nilé d'axet- paza llelac ef évidemment une couche. hanocerantsz 
Cr la courbe auta un nombre infine. de - Potro Dur une - peperiieulaie + L la dioction Dec aaa Done. 








{T° A) etermination dec AXE ÀAaxno Cox courbes du second ordre. 


STE. On à CITE IC? (561) que- ot NL c£ L “fat ce? tn Diarnalie., Lm celui Des corde. 
qu lil Qivioe en deu. paies eqalee, on a da clalio 
__ ()  A+B(m+m)+Cmm'=o. 
@?,- Lés axer De la coule sont co Dtamèlies petpenDiculaicer- È Lee coëdeo; orta donc, en Vesignank- 


par- B / angle de axe - ?e coodonneec- 





1+(m +7) C8 +MMÉ=o, 
Cirant Qe là la çaleur- 9e nr oubhituant Dar la celation. A}; om r'houve-que Leo coelficienls 
angufaicee des axes d'une courcfe du Second ordre sont donnét-par Léquation 
©  (B-Ccm0)m+(A-C)m +(4 6060 -B) 0; | 
ou, où Len suppose 0 =90o° | | 
| fie) Br +(A-C) m-B=o | 
APT a donc Deus. axe Dar les courles du secor Ve te ceo deux axes: oonk pecpendiculaire ere euæ, 


car- Le peodurE de Leurs sain ang'alacer. (2 £c) Te agal à æ --1,. 


Leo 9Deltoc- aaæet .Ÿ'une. courbe du vecorntd o'îète. ne. sont. arc. que.‘ delta. diamèlreo con] ut techenqu- 
latre, ear- Leurs cfreient angulaire vécfient la. celation_ (D qui exo Le enFre. ‘deltac.. divecliont con. 


jun l1Cek 


F 77 Dana. Î ‘ellipoe. Æ l'pbole, ces Deux. axes se frouvent «à iotance fine; e£ on. oblierQ-a - leur < équa— 
ont, en cemplaçanE dans l'équation enécale des diarnèties . 
| (3) (A+B m) + (B+Cm)+(D+Em)?T=e 
m_ par Lo valeura. Déduilés. Ve L’ équahon @) où (@bio). 
Dana le can. de la. parabole, oi Bt-AC=0, l'équation @fie) 2onne 


a À. 
1) Eee) M, = B Mo — BR | } 
Lo coe cients arqulaices Qed ce'éèeo cocccopondanter | seconk., ‘à apuer. Ta lation. MO = =: 
B B 
g fa. = — —_— + ——, 
(3) (ccder) au? a! Met 7 


Cn remplaçank, d and l'équation @), Le PT Leo caleure- nr’ ÆEme | , orauea- potxe les équationt Dex 


Deux axet Dana la parabole: 
AD+RE 


A 
Axe MEET E œ (A+ 848 (a%0)5 HAD+ER)2 0; eu AetBy+ Are. Z=o; 





axe me < : 2 (cp -BE)=e. 
linsi un deo axet. eoF «a divhance firue, 9 OTL- CO ictenk angulaise eo _— a ( à); l'aile et a 


Pape DoOTi- cosficient: cgise et (+ < ). 
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III: Cquoakion des deux accent. 
P] 78 x peut Deduxe Lequation cb exchee De celle Des diamètres onu ue. VDS {5 72) , puisque. Leo acces - 
Q'une. courbe Vu Second degre son" Deux. Dramélrer- conique cectang ularcet.… | 
On peut auost Trailer Diveclement la queslron | 
des cocfficients ang ulaires Des Veux axec- veuiflent 968 (576) le relation. 
| @) (B-Ccmt) m+(4-C)m+(A EmB-B)=o, 
c'e l'on suppee Le coule rappedée à son æenke, d que æ,y vient Le soûonneec D'un point queleen. 


} 
que Qiut der aXen, om atira… 


C’eq uation dec deux ICE. DELA. done. | 
(6) (A Cos 0 —- B) x +- (A - € ) CR" + (B — € Co 8) ÿ‘—o, 


. | “ } ; ‘ « 
ou, Ô1 lee axece de coodoniteex. sonk g ulaicer… À = 90° : 

- | 1. ——. _? 

(& Gi) — Bac? + (A-C}æy+ BY =o; 
OT -2 Hp p00e que Foxigine eo. Ce cenkce de Co couxfe. 


. 


; ' s 1 s . e | / 
cr O 9 11e. Le cenlie. 9 e. la co tlcoe TL 60 £: pas da L le) ‘4 LrlLe. ‘à 29 COO do FUIT ee) TLOUS: Cem cg ire IC. que Lequa- 


. / « « Î 
tion ‘D un_ Diarmelie ou. à ur axe es 


f’ 


f + m £, -é, ao TLZ-— ru , 
nr ef le cocffretent angulaire de. la code. conyg Lee. : Moaic l'éy uatron. @) peut èfre. reg ax de ALLO. 
comme. Jonnant 7 L « coe 2 or AT ulaivex Qeb code ed pechwemenE conj ua ver. des deux. are j 
Qone. en] cemplaçank A par la eur. çL —"dessua., Toua. AULON«— pour— 'Éuation des deux axes. 
tar) (B-C 00) Lac)! EE + (4 cm D-R) LE Le, | 
8 élant l'angle des axex ‘de. cootdonneex ; ou, #1 8 — 90°: | | 
. | CS qualer) Rf (A €) Le És -Bf, = °) 
Foctg ine der coocdonnees n'ek pfuio fe centre de Ex courbe. 
1 19 . Le Lie con (6 Éce) permel d'ecuice immedtalenient £' nation des. deu. Bios ectrie es den ang Cor 
foemerx par lex deux droiléx 
(7) À + 2B&y+CY =o. 
20 ot pPouron«a., en- effet, waaQer- Le DE kèime Te ces deux Drcotlek_ comme Remant une couche. du? 
3) cond deg ce. ; Leo béssectliices -sonk. piecuement Les ane. de ceé coche; Î équation. (6) ou. (6 Bis) sera l'equa- 
ion %e. A Deuc lipsechuicet.. | 
JG. D. Nour naut… contenteronse 9'enoncer la. propaële puivante 2onk la Démonslralon est: exlème — 
ment Aile . | | | 
La pofaice d'un poink quefconque- pilue sur une ie d'une coufe du second ordre eok 
PP 24 endicnfaire «à ceF ace; e céciptoquemenk, uk diametre qe uowank de celte propaiéte eof 


LIL ACC . 


© IL peuf uliliser celle Pop ontion_. pour la Qétexminalion. ?es axex.. 





» 59 + * » | 
IV: C4 iafion AAC COMTE de ong ueuxo derx- aoe,e 


a. y : nn jrs. 1: : / - |, : n 
0] $ 0. Cche <q ualion 2e deù ul 9e L cquabron. (5 ) du. CHUEO ‘des lon 9 ue. De eue Diarmélrer. cr que 





6 + . | S « ‘ ? . , ‘ 
VS ÿ { 579] } CTL- sup? po ant Les Deux ta mofces con] wi 11€ ectang ulairet. ; OT Écouve aiTtt- 


EE1. 


(379) 


A(A+C-2B Co B) A? sin? 8 


(8) R?+ | 999 LEE R + 
CS 








/ 
A (A+) A 


‘ + — — ©. 
Aac-R)? R CAC-R) 


Le zaciries de celle equahion. sont lea. valeuct alg ebriquea- Des catces Des aaces…. De La courbe : 


_ | 
8 co l'angle Ded amer. de cootdonneet. : az = 90 °, 91 4- 





(8 Qi) R + 





C 
A x°+ 2Bax + Cy + 2Dx+?2EV+F—0. 
J i l'équation de la CO che. of. Donnee à OUA.- la feume. 














A x +2B x y +Cy = H, 
l'équation ail carte. Ve Long ueurs es axet Deta JG5 | 5 70] () 
ë , HCA+C-28 co) HŸ sin? 8 _. 
9) K — AC-R? R+ (ac -m?) 
oi, #1 8—9o °: | | 
6) Re H (a+c) H° 








. R + ZO : 
AC-B* AC-F° 
D anti ELEC tpoe ) B*?_ AC<oO ) les Deux. tacinet de cebHe equalion vonk foutea. Deux porkioex., otL_ 
5 «+111. , | : ‘ : 
touten. deux. ne akiver. + Led deux AAC. D on£ L ee, © L- Î ellips e- eo | ceelle. ) Les delta axe von£imagt — 
. , 1! 1. . . . ° | 
Halte » 91 [ else 20 Le LITLA A LILAITE . | | 
\ f ! 2 9 € | - , | . | e ; | 
D art. | 4 P ec 6 ofe, B° —-AC>o ñ Les TACÜTLed clant tou OUT. ?e-s1g Te co nEcaicer. y IE deo axe de La D 
| , | 
cou:cb € est ceel , Lautce ok (ra g ITLUTE.. 


Dana la. paæcabofe ) les Qettæ aæen_sonE infinie | 
DIE ombre der conditionx. qu” enkHaine l’eaalik der aocet - 
Z u 17 . ‘ « . - . | 4 . 
| CJ, ur que. les axer_ ‘de. [ ellépoe ” otenE eqaux r il faut que L'eg uaËtrort (8) ait ses deu racirner _? 
<q aler. ce qui. done: | | | 
C ll - - 2 - N 2\ …. 
Go): (A+C- 2B Co) = 4 (AC-RT) sint0. 
di l'on. ouppose D =90o ° , la velation (9) evienk | 
(a+c)= h (Ac-R"), ou. (A-c)°+ Ro; 
celahon qui Le peut AvVOUT Lieu.) pour 2e valeura. caelles Qe. À » B, œ ) que- °L L'or a & la fois 
(1) " A = (QU B =. 
EE Lino Poent > Jiveolabion a d'euro 
C/ EL L OT 2uppoIe B Duferent de. 90 y le aHon_(9) pP ollttLa- ÿ EcCtLIe 
| C (A - C +2(B-A Cos8)Cos Ê]? +. (B — À Co 8 )* Din —e ; 
“elation. que. entraine ler -S uiwantes : . | 
(to £is) | A =C, _ = Clos, 


| ini J eg afite des. 009 07071 dans Ê ’efip d&;, enHaine deux condiko ne 3 fa cou:ch. €- ne-cedantt 


atocs & LLTL cercle. 


TS 


OT } A . ; ; î + « ! 
Led cons eq TLOTICE Le0 lt ent. uTTt rn.cd La Eémenk de_Leg ation. reduit 
a 2 
<X + 
T3 TZ —17T O / 
a b oo 


oÙL- a æÆ EH von piectsement lea long ueur« den. ae 
Loi qu oTt SPpaoie Les lag ULelITA- geomeiques- et TAC. qalea. cecL. tevienk a aire. que. a? 1° — «3 
où que. La. somme. Dex racines. De l'équation (8) æk nulle . on a done la seile. cond ont | 


(2) À + — 2R Con 8 —o, oi À +C —=o LÀ — 90 ?: 


(38 o) 


ins, C'égafité der axes, dans Ç Pypebele, | eætge une eu fe condihon. ; £' F3 perBofe_eot 
afro à cq uifabere. 
482 Le axes d'une couche din second degree sonk feo Lo] orLo deé ceccfeo concenbeïqueo à face 

ŒÆ doublement Fan.g ent æ& celte couxbe. | 

ne - see, 211p posent. la coucbe tapoportee À 507. nb, et sok£ 

À oc? +2B&Y +CY y, 
por équation. l'équation a un cercle concentrique. DELA 
a+ 2x y Cooû +-y*= p. 

Ce cercle coltpet«., la. premicre couche en quace-poinh siluex sur--les Deua. Vioifes qu'oncblienk en celvan- 

chant membre à membre. les “alone qu précédent , respectivement | multipliées par Pel H,cà?. | 
(A p— -H)x*+2(8p°- H Co 8) DCY + (cp<- EH} o. 

A rLoud CxpPumMmonx - que ces ‘deux Quoileo coincidenE, Le ceccle coupeca-alout- la couche en quabce poinb 
Primant D eu couples de peinb coïneidents, cad. qu'il sera poutlementtargent & la_ coule. 
@r , jpour- que. ces Deux Vcoiles_ coincident., 1l fau rque- 

| (Bp° — Hd) = (Ap° T H)(Cp*-H) ; 

Q'ou rnout. concluonx, en éveloppank: : | | | 
3) bi(ac-R*) -H (a+c- 2BR C0). p+ HYsint9 —o. 

@, oi l'on compare. celle nation à L'e equahon (9) du JGA {580), on voit qu'elle Donne Leo carre De 

ces deb acer. Done os. | 

<a. proposihon, que Tout Vernon De. Demontier- par” Le calcul cesulte auooiDeo conotderaftonc suivant: 

/i un cercele, concenfuique. a une. conique Fr fangent à à celle conique, la Fangente commune. dera. PeEr— 

Géculaie ait Oiarnelce. de. la_ conique j par “jiulé, ce Diamélre. deta un. ace. 2G5 (379]. 





583. $e Haiang fe foune par É. cenkre dune couc$fe du second ordre = Par Les poinh «> 
L'infins DUT De0 axet- or conjugue IG $ (455) æÆ. fers pac cæppock æ fx conique et 
pas caxppot à un cercle concentaique avec fx conique; ef vecipreoguement, | | 
de peopostkron Directe ef visible. , car- la polaire. Qu centre. eoK la 9 voile. De. l'infini; la polaire par— 
capped a [a conique Qu pornk a - l'in ins sur ur do axe passe par- le enke telle eo per 
ailaire à ce asce ) pusqu ‘elle lui est con qq ue; main. ceei à également lieu. pour le cercle, NI 
polaire Q'un point pac cappotk a cercle. eot pexpen®ieulaire au Diamilie qui. paocse par ce poinE. 
ÉRéeip coquermnent; Dr ur Hérar-g £e, donk ire deo cote e6E fx droite de infini, eokconju 11 
à fx Bain pac-tappock & une coux$e di Second fa" eK x. art cul, Pro deu côtes Dur Hi- | 
anale 4onE fo amet de fa. cerque 
ste 2e la Quoile De linfinr «FE le centre 9e la courbe ; Donc la conique. EL. cévele en pour-cenke. 
Y commun-le somme, æ distance Pnie, ITA Ce Joient 
| G@) À æ° +?28æY + Cy*= H2? 
@). D ++ Lo Con 8 +-g"— = p* À, 





f® & Leo uabisne De la conique du cercle. ta ppoctees auæ-_ deu. cätét Qu Huiang le 
4e point à L’ infini Dur OX a pour- polaire, Danc la conique, OV, Donc Ov co co ge? De. OX ; 
‘équation. () re Jotf pa «enfermer le peoduik æ 7, Gorwc. B=o. e poinf à l'infêni. our Ox,a 

pour- polaire, Qana Le cercle, OY ; Donc OF eok perpendieularce. à Ox} parouik 8= 90° | Li ence. 


coles. 4 à Qrotarce. - Érue, ‘1 biargle, DecortE done Les acer De la courbe _- 


265. 








Cr 

À cquabon Qu diametre. con dy d'une dotle” donnee. 9 obtiendra. eTL : cherchant. la_-polaite. Qu point 9'inkroechon 
de celte Droilé avec La Droite de L'infène. 

ep ” | 


An y el 
JE. Je L: 


L- . 2 


(381) 


| ? 1, Dot ; 
CA CE deo deu A. NCA dune courbe du 9 econd ecdre DUT Cx. dcotte de € infine Je CTTILETE KE 
LIT. Pypteme Ba: emeonique, sou AVEL. er deu. pourb A intecoceckon de Ca dcoit& de. i UrufinL avec 


> 
(ic couche so avec (Lo deu poink d' imtercocclhion de celle droite avec FA cecct 
©@ L. CHEOLSL } L Z , 
« > } 2 
deoite de Fini 


€. | : 
Pin-encoie; Di &w ek co, -sonkK eo pourrto areu Laicex a. Pin firu ; DL. ÿ ek y, sont ec. inlecsetions de [x 
nfins avec [x 
AXE ; fe deux faisceaux 


fx coucke du second ocdre ; ñL., enfin, PA ek PA, sonk Er lirectionc. desdeux 


(P, AA me, ), (E, AA Y}/ j 


Deconk f5x CTLONLALLETC (P coË ur poink queenque en) e.æ&.d ALOTL aux G (167) eh (169) 
SN wo À cs, À | D’ À 

Cr} ce ‘ eZ], ie . 
w À, CR À, _. YA 
ec e eclatiorix (1) peimellconk de. delerminer- les Pouce Quecliont PA cf PA 
ah ou Ve monlier- celle. propeotion. 


| - 
) -8Y re) en f- , 
(2) 


Aœ+tRey+CÿE H CE 
(3) x F+2æy Gofr y ep LÉ; 


Le cquahent ac la courbe. QuSecond où: te «appotlee. @ -DOTL. certe g 9 LLTT. cercle. qu'on peu Suppooer” corilcerl— 
Fugue a. la conique “Des TLOTLA par” P L' 
Leo interseclionx de la Quoilé dc. li : 


LITTLE T11. dwec 


cugine des cootèdonrt. 27 Les Acoites - Py,FPy, s'obl'endront- er. . Cherchanl 


la coute QuLLé)ecoTtà Due. 9 TL AUTLOL 
f_ | | 
<es dOtoitex, Po y Pa ; 


s'oblienQ coruk eTt cherchant Leo urdlexs ecliont_ De la Voile Ve. | enfin avec. Le cercle ,orra 
(5) Pa, Pas, : a +2 x y Cool +40. 

Cherchonc maintenant un. sleme. de Dcorlér PA , FA, ; que : ferme. un cortple- conjugue baimonique. soit? 
par ca ppotk ail. couple (A), = NA 


par-tappotk dl couple (5 ); ep reene per 
(6) 


4 


A2 +2B x +C* = 


Î ETLÔ enble Des À eu. Droite. cheichesx che, d ll ae . de. la ; Gil a IC (177) y TTotI4. Cap'TLOTH- qiLe le. couple 
(6) forme avec L couple (4), puuc avec. le couple (5), un. gpiene harmonique , on oblienk Len Qenc velationa_ 


AC'+A'C = 2BB 
A 

| DE C'+IA = 2PR'eû 

À, des cquahont. (7), TOILA. irons. Len valeur Qe 





TR ’ _ r cE quon. Les Fanopoule Dana. Lequation (6), ont Érorive 
ef æey 
C — BR À oO, 
1 — C8 1 
O y A Develeppant: | 





GB) x?(A cm9 -B)+æy(A-c)+y* (B-€ Ces 8) —o 
Llle co À équation © Qes Aou. V'cotlest-d aliofaisant aux. condttiont -imposeex… 


OP teconrnat£ la lequation. quadratique Jet. axe D'eY (578] 





itomencr, 


A 


SV Coordonnéec trilatèresr?. 





re TP 
ee 





l Oiaméties . 





( Courbe Au decond ordre 


de Quechonr. Des aæet. w'obttendcont par- À application des peopuchet énonceær dant le JO (584) On sait Detexminer- 


286. 


387. 


7 








(382) 


Le cenbce. ; les sommeb oecont lex inléroectiont. %e la couche avec leo Ixoitet mener, parallèlement au axe, par le certe 
0e cell cutbe. | | | | | 
Gino. om peu 9one., en ‘estanE Part Leciptème deo cooonnees- hilakotes ’ Jeleumineis-De celle martieie leo ares eE Lx 
somimels. | 

Comme. nou Lune fait terarquer l'empla des cootdona cet - Lilaterec. ok ouxtouf avantagenx. Dane l'élude. De pee 
puicker. 2eocaphiven elles se peèlent ayec- l'eaucoup moin de fable à la cecherche Dex-propriéter- mefuiques… 

Cependant, rout ‘donnetorut. L'expression eo L eur. Vdeo axed 2 une conque- Dar. Le-oupstème De coordonne hilatècer ceo 


feurailer, UTILE. fus elallies } conduisent & des Demonoationt_ Oimp Leo et dlegantac De-plusias-prpaete cemarquablen… 





gg 0: - E . | “y - 
Il Longueurs des axcé d'une coucbe. du éecond otdte. 
| hot l'équation. générale, el cooonneet. tilatercs d'une couthe. didecond otète. 
©. 2 c er : . 
6) LCA v,2Z)=A,X" + A, Y'+A,,2 + 24, RY+2A,XZ+2A,, NZ —o 


où l'on. ouppose. la coule tappoilée À eux aœat teclanqulaites , son equation. eva ve la ferme. 
| @) Axt+2Bay+Cy +2 Doz+2Eÿz+ Faso, 
Dee qu'on aura L'itentié, ev. eqatd au umulen Qc. Hanofoimahon+ 
G) A, X°+A,  T+A, p f+2A .XY+2A,XZ+24,, VZ = Ax*+9Bxy+tCy + 2Deex+Lya+ Fat 
Les féemules de. Hranofémation sent te GS (or) , (93 : 
| X=ax+ay+az, | ot [RTE Te 0) 


} % 
en meltant en evidence 














(4) Yrbhæ+By+her, pataméten Ve référence GB) À VE H(g-x pi 8), 
| | L= Ga +OQY+ Es) ET | Lave y - pou y). 
©. 1 at KR son ler valeur. à algel uquet_ es caites de bn. uelto eo axut- de. la coutbe., oma D (180) 
A BD 
O  a+b= 2 | scr |; 
L (AC-R*?) DEF 
ABDI* 
(6) | a? E°= 7 — + BCE |: 
| DEF 








D, l roun. auT done. calculer cn fonction 9co À, » leo quanktra. 
A B D | 
B C E |, (A+cC), (AC-B°). 








D EX F 
DCE Digreronn par- le deiminant 9e L équation G) , 2e ooile que— 
À, À, À, 
(7) À — À, A, | À,, 
A, À, À 








Difcentiena L idenhle (3) pat cappoiE à LTR L ŒXx; en dant X,YŸ,Z comme 16 des félins 9e x; Y,7, 2efériea par lex relation 
(4) - On autta 


fAm+By+Dr= (A, X+A, V4, La, + (A, X+ALY HAS 2) + CA X Ag Y HA 2) ; 


J'Be+Cy+Ez= (A, X+ Au VA, 2) a+ (A X + AV Aes 2) bas CA Et Ag T4 Aus 2) € ; 





| DœtEy+Fz= (A, X+A, Y+A,2) a+ (AXEA, Y+2) bit GX TA YEARS 2) ; 


| n +} 
out; Ov lon-pæe 


588. 





A,a,+4,h+ A, 6 


= À,, a +4, ,b,+A c 


13 33 7) 


+ erttront. ‘ 


7 n 
lea «lalis ne. «- deodue 


LE a M+bM,+c M, 
(9) 


+ Ca M 


| D =a, M,,+ b, M, 13 ) 











asie * ) . . | 
NE At DL L or enlcoduil Les paæcamelcer de 


. A). 7 7 . 
on Fcouye Vanx 21freult, en ant a au 











Le elationr (8) noux Donnent 9 abord 


où. l'on conclut 
AC-B=(a,M+bM 


D cv eloppant et “eduisanE, dont. 





AC-B = (be -b 


= À, a, +A, ,P,t+ A, 2, ! M,,= A,3,+A, 2 Pat 4, 7 Me = À,,8,+A, à Ps + Aug 


<. B=a, M,+ b, M Lam, C 
E = &, M,,+ b, Mot c, M 


| À = A, M, + b, M,+cM, ) 
B=a,. M, +b, M,, te, M, = 


M,+SM, )(@ M,,+b dette 


; ce) [rs M, -M, Ms) L (ca, TG 22)| M, a 


(389 


M, =A,8,+A,btA,@ M = MAT DA cs, 


3 } 


; A, st ,D HA | 


M,,=A,,a,+ À, b, + Aa Ce ; M, 


À æ + By+Dx =M,X+M,Y+M, Z , 

Bæ+CyrEr-=M, À +M, ,YTM, 32 ) 

D&æ+EY+Fr=M, X+M,,Y+M, ,2- 
D frntian ETLCOUCE. CO Decrueies velations pac tappoE &. X. y Y) Lx, OT. _ 
B = 


a,M,+bM, TA Ms D=a M, +b M, TA, 


} 


= 43 26, + DM + Co Mas ) 


E = a Math, Most M, } 


23) F=A& M,,+b,M,,+re, M, 















































3 ) 
| Ms Z Mr 
Gr a'apeèc le Théorème sur la multiplicahion des éliminant, on déduit es «elationa (9) 
À B D a, h GG |1M, M, M, 
B € x = a, b, C M, . M. ; 
D E F a, bc lIM, M, Me 
les uclahonx (8) Tonnent, V'apren. le mème Théorème : 
M, M, M, à, , Si À À 
2 M, M, = | & D € À, A À, ) 
| M, M., M,, 3 b, C3 À. Àe À 
Qe. LE on conclut : 
A B B A. A, A || à, b © 2 
(ro) B C Æ|= |A, A, A,lla b € 
D E F A. A, A 2, bb €, 


ceference en nant Les focmalez. Qe. beanofa «mahon vout La. a féme (his), 
celaliont (4) € (6) du I; [91] 














a, b € CHa Cf Cny 
à, b, (Sa = ARV | Dino Din in} ) 
| a, b, (OA P  « T 
d'ui, eù cqas? an. telahiona ciker: | 
Abe 
(n) a, b, c =+t Any È 
a, b, € 
| On a donc. Qéfinilivement | | 
B D [A À 4 
G2) B = À . À, Au À 
D E E À, Age Aus 











C = a th, + M, 


à M, +E M, 17 w 


M, ) T (a, M, +, M, LES 


 . A 
M.) C À; M, + Be dE, + G M.) ° 


ai LM 2 
a | MM, 0%, M | 


M, M.) + (a, b, 


(384) 


Ji maindenant or-verrplace Len M, par leurs valeur. (8), el qu'on-pose : 


| b, c, —E, Ca = a j 
(13) Ce 4, TG a, =b } 
| azb,-4, b,=e j 

on Fcouve: | | | 

al [a Ca AA) 4 RE CA Aie Ada) +6 CA Aus As Aux] | 


\ | 
AC-E=4{ + D | 4” (A, Ag — Ane)tE (An Ass A3) + CA Au — A, » Aus) ] 


+e [a (Az Age A, A,)+b (A, À,, —A 39 A )+ c (A, A,, _ M) l ] 








27 OU celle. Dexntece- OUITLE, OT. vot£ immedialement que 
A A | a? 
‘ 11 712 À, F 
| [A A À DE 
(4) BAC = à 22 2 
| A A, © 
C1 À 33 
" a’ Du c’ ©. 
« 4) 
«on JL l'on CELA LcqiLe- que 


. ca =-Xcpe, b, =— M Co f ) €, = V Coy, 

) DR 
Az ÀDina; b,=-p smf; GQ=-vVsny; 

el Lo a qe au. cdatione (5) %ù D» {94}, les valence. (13) de. a’, b, C, Pecont 


a — k. MY Din À, b — k_. AY Din B, e=k. Xp din €, 


+ 


c/ubtituant ceo Galanrcx Vans L'cpiession (4), DivioanE Par que e6E gel à a t l'unile. JG (o.4], el mellan£: À 











M- v+ 
en. facteur, on kouve fratisement 
D ur À 
A À — 
LS À 2 13 À 
Din B 
À., Aa À, 
A6) B—Ac- F- at y +. 
: din € 
As A Lys Y 
Din A Din B inc. 
a Q 











À M y 
Le velations. (8) ef (9) TLou«. donnent fe aeilement : , 

pl À,, & + À MNT +2 AREA a,c, +24, be,, 

7 le À. af + Au be + À Ce +?hea 2 b,+2A,, a ,° at ?A,, ba: 


Ca ajoutank, Œ a ank eg acd aux telationt- " Æ AUX relationc C4) CET JA {94] 
| A8) NOR +pÈ A, + VA 2pv À 


eJubhiaant, Qané Les fumules (5) eÆ(6), les va Lu. furice 3 par les «elahionx . Q2), 06) (18), on. avave ane. veLation 
| fondamentale qui devenk & débéeminer- Pec axes à € b de fx couxfe (1) y Sawoir- 


7, Co À —2XVA,, Cos B — 21h A, Co. 














| | | AA, A, | 
Œ) a+ = CAS + mg VE Aus RAY Aes CHA LAVA, GB-2 Xp A cc). à A : a | 
R£ 12 2 v+ TT - 
RUE E : À, OX 
Din-B 





n Re À +- 


À, À = 
23 29 a Y 





Din A TinB DinC 
À M v 


























A A À ji 
n 12 LR 
A, À A 
| | : | | 
GED ab _ A, À À 








4 42 2.2 | 4: | 

















n 1a 13% À 
s: 
À À À 2É 
2 ca 23 M 
Jin € 
| A, Àse Ag Y 
bin À JinB inc . 
é | J ? 19 s 3 À ) Ha 4 
Er) pacarmekces de. céférence donE. À, M) Vi Æ Cequation de {x coucbe c0k 
. CE 2 2 . — 
| Uu) A, X°+ 4, Ÿ +4,,2 +?A,, AY+2A,, XZ +24, YZ o; 
ÂÀ., B, c , K,5 Peoig rend Le ATL<] les, la. & face Æ Le tauyonr ciconoeuk Qi Petana le ‘èe- référence, 
C CA. C } | 





© 


IL ODiseussion des formufec Œ) k AD 6; [50] 


a 7 ‘ — | « > (D e , 4 
y 91 . XX cœou:xD e JDE. eduit. .- deux droites. eee. OL +9 LILAlLL ER Ùt 





An À À | 
(1) À : À A. =o j 
| À, Ù & À 





Car Les deiva. axen de la courbe - son. aloia.. run. 
Le) 


Aa coutbe esk une By perbote equifatere, où 


@) X A, +u A, + YA, 2h v Ag Cos.A — 22vA, CoB-21nA, CC =, 


= } 
Car— alota la JOITLITLE des algebuques des catier deco AXE 71 nulle. 


7 , 
und COU be. æk une paca bote OL. 





Din À: 
1 12 La À | 
| din B 
2 : 2 2t 23 H- 
(3) nc j 
À Aa À + 
Jun À DimB Sin € 











Les at. sont , a fe en fonte j celle. telation. cxpiime. encore. que la courbe. cot Engente a la Droite Qc. l'infini 
| C ; ‘ 5? | L Lo | : . 
ZJLN. À sin B Fos 
. X+ + 


À M 


_ . nt : _, | | D 
Œ T1 pouucasik Dedure. de ces Meme. formuler | Les deux conditions pour que la coutbe. de. vèuise à un. ceucle. L (SE ca leul_ 


TL} |, +} « ? s: PE , Û « : | 
pres ent es Duficulter. DL fl on yeul. mettre enr evidence Le Deux condiliont; nou laisscronx cle cette question 


ur @ 











+ À Ho. 
Y 


; 





TV: EX pplhcahion. ALLO contques cent rjuguee- pour cxppock a? 


F | | UT Hiian P_> . 


# églalion générale 9 es contquet con ijuqueec er & rare Hana fe 


«EDG? (4 56] , 
Q). 


nr. x lin Y+ P 7.7 
JL L or choisit le. fiangle potur Feangle 9e cefécence . one. oujovaccon , dan bout ce qui ouik "Le Pararne Fcec 
Ce / 
} ‘ J ne  } « 
de te Écen ce. À, me Y;, d aux à Î urui Le . 


D 


CES 











4 ° « ES : x . Pa 
3 nanE par à ef b Les lon queue de ae de. lu courbe. cr}, TLOU4A - AULUOTLA. À ao Leo formules Qu ot LE [ 5ao] 


jo. 


J95. 









































| a? Cm +n +p) | 
(2) at+ R=-- Dir À Din? B sintC\? 
| | Rm LP es | 
LA P 
- | St 
(3) à F- Ù … — 
| R* mp finta n -sint BP + se |° 
ds CooQonneer- Du. cenlre. (K;, % , 2.) onk pour— valeurs Vo [542) ) (96) ) (93) : 
i , mx, _ | nY _ PA _ S | 1 
4) Sin À “in B sinC K sin? À Fa int B + RTE <) 


| PA equation (Q) wepicoentera me LL : P 
Tone Py perPofe cquilatéce, 52. 
€ | | 
8)  Min+pre; 


9 . 
AUTLC- paca Pole 3 Ÿt 








. SintA sin B Dire C 
(&) + + 70, 
nr nm. P 


J. L'on exp “ame que. Les acer. à cb sont: aqaaæ, orL. louve que l'équation de condition. peut se mellte. voue ln forme 


(mr + Co 2C+p co 28) + (n Jin. 2C—poin 28) —o} 


Q° où Lion conclut que l'uation o) tepreoenteea. LTL- ceccle. , OL. 











| M P 
() Ta ip ie ' 
Dur À in‘ B Sur € 


“elationa. Qca connues > (275). 


da piudoance. p* Qu centre (X,, À, Z,) À), par- rappotk a cevele citconoccik au fran le 2e référence 
YZ sin A +'XZ oimB+XYsinC-o, 
st Vos {239] 


2. | 
a | | 
_ — CY, 2 “Art. A + 2 Ào Din-B FX, Ye Sin C') ‘ 


Ga 3 infrAuusant Les valeur (4), celte. expression Donrie- 


| 5° (mi +n + P) 
(8) FR TT TEA Du mie 
| | mn PUS + 
af l'on compare les. relationa- (B) ER), om om md | 
@) DS =a+X. 


C.a.9. ae Ée-puiosance du- cenkce d’ are conique } Par cæppock an. cercle ciccortsei tt æ un 














Hianafe con) juques est dyae à fa somme dax coœrrec det amet. ( Ehcocème donné par MD. Faure, 
ne ctnnales, année 1861). 
Ca ayant To aux. valeur Ch) Æ à la xdlation (3), on tient 

| (1) Rx VZ zik, 
cà.9. que fe pcoduik der distæncac du cnlie auæ cäta d'un. Hiangfe cmpuque par-fe canon. du 
“ke duconoeuk a rs ok gt au carte du-preduk dec axe. (G Béorème donné par- IN Sauve 


annales 186); Page 55) 
» lon DUP7P09 e- Te Les crue G) Sotent Des hpratda éaatee) et Rauve - CT “ déminant TE, m, P enee. Les celahonte- 


@) ét (5): 





(x) ZinA + ES + ne —0, à V 7. in A + KZ Din B + XV 0inc =O; 


c. dd. Loose des BypaBsluc dquifatècer -oonk conjugueet par eæppock æ un bein gfe Be, Cire centroo 


décuvent Ce cercle. cixcono cui At Hiangles 
(es prepoihon æE une conoeq'uence-- (mmedials Du théorème Au 0 ÿ (393]. 








(3 87) 





SVI Cquationt “Hxngentieli 





Oo | . | » | ) 
Î . Cnveloppex diaxrmeélraferx? 
| 996. VO on. appelleront_ enveloppe diamekafe de Luxe P La polaire Qe. lasse. p de Lx Droite Qe Tén inr . 
| na Qorn e DC nm (462) et [4 64] les équahona. Det. 7 polaires une. Dcoils j cl col. facile Den conclure. Les cquahion: 


Pr encelopyp ea. Qiamélcaler. de Diverses. classer. 


JS } } 


errp eloppe. Qia méfea le. 9e prermete Classe. co, Un poinkK, c cof. Le point polaire De. la Droils 9e l'in int. Danx Le can Dep 


à | , : 37 y 
conbex. de 25 classe, ce poin£ cot- le. cen fie. de la courbe, car c'est. Le pôle Qe la Dwile de Lin Qu . 








IC OD lamelres dan. Lex courbes de 2 Cxao e._ 7 
6] 97. 7) ar Les coutbeo de. à ce C lame Jp. TLOUA obfiendronx Leo cootdonneet. Qu Jiamelre coTt u. ue. Qhuine diuccion. 


Donne. , A chexchant. Les coot donnee 9e La Quoilé Dont le poink polaire. es à l'in fé sur- da direction Donnee 
10% (162), (263), (467), (560). 
eJoit par exemple, ML. Le coefficient. cr ulaire dc la Piceclion eo code, Leo co9 donnee “du. porn a Finfère sur colle 


Qticeclion. odevont 


: Ro — 9) T=mæs 

| et L'equakion tangentielle Qe ce poin£ sea 

| (1) ou + V To, où U +M4 To. | 

des comdonnecs de la roi | ajenE le point G) pour point polaiué pat tappol à la ourle. 
(2) | f (uv, w) = A1 +IBuvy+Ce +2Duv +2E ww HE 0, 
seuont Définies par leo équation. 


} } } 
LOL ER 
mn ZT mme ) 


L M O 
ou 
L 


- } … 
D m£y -£=o, F4 =; 


} 


klles sonk ls e uations. 91. Qiamelte con ue. des cotdes Dont. le_ : coefficient a ulaire. est 1. 
uabe Ja sert 3 - 





_G E ? . L , NT . . | 
cp AT. Le. car do Coocdonnec,t Hifaxleces , le. poinE à l in. Pat deta- Qéféni par- les coodonneer À , HV Qe la Qroile 


1, . n - | . . 
de [ in}inz. ef par leo cootdorineek TU, V  W D) rie. Jroilé paraliele d la Qtrection. Qeo cotdet_ ; on AatleA done, pour l'efuia _ 
fon. du. point &. l'infênt | 


4 





L°A V % 
Ù,, V W, Tr 0. 
À M Y 





PB otule, les co donnee Dir Atametre dervont OQeleirminees. par- Le celations. 
} ! ‘ } 
| £ _ £ — Ex 


VVY- We WATT Y U, dm -V À 

















598. 


ue . , ., « . ‘ ’ . - LI | 
Condihont pour- qu'un Oco axct ‘de coo(d oTiTees soi. un Qramélice conftique des codes. pa-callèl ex a l'autce aæe , 
LA . | | “4 J . + 4 
à) Cherchonx, par cœemple ! les condihona pour. que. l'aice. 02% soik Ja tte en cotdes parallèler. 
à O7. | 
41: , ‘ 
de point à l'infini. our © Le, 2,= pour équation V0 (n6 
7 | e poun£ a l'infrns out | Ÿ Cæs TO, 9 o) a. fpeur équahion Dr: ' {nn 5] 





Vo; 


7 : , : 
Il Les equahonk. Qsiz dLamalie coceopon Dani. >econt : 


600. | 


(888) 


} 7 } | ‘ . 
{, =o,t,,=o;j ou Au+Bv+D&w=o, Du +EFot+ Fév —o. 


C + ‘ . * . TD , | . } . | . LT 0 
P que. ce. Diamelce. coincide avec OX, L fauk que. les côo‘dorrrieesx. Ve Î axe et D, JaVOLT. TO, WW —o Tone] , 
! . 


vétifrienk Lex eg uationt_ precedente. j D'où. lon. conclul 


B = 9) EF —O; 
ef. l'équation. @) de la coucbe “Je uiE a 


G) Aut+Cu*+92Du+EF—o. 


VE . ! ) Le! . 
D Tic. Pots que. LP 'xoce. den. TX soik UT diamekce "4 “9 tle. des centres - Pace 1522 . p LICE. des. Ÿ) if 
! 73 ) u | . # . ° : « * n) R 
faut que L eq ation de fa CO eue Le. ne renferme q 11€. e9 FPIULI9 OATLCON. pPaacer- de Cu VA La bte V. 
» 


Cn verca 


_.. J « « &. € J al 
| Se. mere que Pre que ( XXe des NV soif Lin. dixinètkce > res der coder pacafféfes: à OZ, 
if fauk que F'equation ne. cenfecme que des P LLLOOAILCE Cp a ice de Cr caca tte it. : 
} . x , ; - ] | ! , h 
JS equation. langentielle. Q'une coutbe De 2° classe, pour- L aqu elle. Le ane De.coodonneca. son Der diaméèlie) 
. ) | : 
OP REC. el Done. de la. foune.. 
€ | 
(5) Au* + co? = H. 
_ds0 recipo coques 26 poposihionx. que. nous Verlonz.."à énonce son 2 ciles a Vemortkrer; Jo par L caleul, soil 


PAT 1UL. «atsonnemert QitecE © pp ant “JU Les preprie be e6 Qiamelcer 


Condition. peur que fr divectton« de deux. deoike« (a, 1 D) we), (u, y V1) w) sotent sen nq Lee. 
Low cela , 1] faut & il euJfe, que L'une A 


>'elles soiL£" paxallele . Ait. Diameftie. conjug ue. de L'autre « 
ro : 
> poink a. ( infini, sihie QUI 


la prerteve coke 7 AIT. pet . eq 1 afion- 


LR V 








Z — y OU LL, — VU, oO. 
. U.,, 4, 


n£, &E Délini- par 


) : } 
£ | F f .! 2) 
4m LT uns _# j "oi LU —o, uÉ, +&f 
CA TU O | 


| , LS ‘ | $ 0 
de Diarnelre y coiteopondank 4. ce. pet 





& — ©: 


G 


&.. Q'aprea. l'equahon. (2): 


(6) [Du +Eo+ Fo, (Au,+B A) +(Bu,+ Co) v+ (Du, FES) =o. 
ol faut que. la Duotle (6) sotk parallèle à la. Droite (a, Ps ) » C- a. À. que. lex: cquahont. (6) sotenE veutfiece per 





- « - . “OF. © ° ‘ A? N | | 
LES vale De Lee ef _ propotkonnelles a Us ) Re DIS {mn 6)  bller. qtie. À L , À vi . Cri. 5 ubotiliant. Ces alairs 
SC AP (257 <Ÿ, . : 4; V4 


Tekken éliminant À, ont. fcouve : 


(7) CA F— D°) 7 LL, + (B F — ED) (ue ; + La Vo) +(CF- FT) 2, de TO, 


Î Lelle eo La cefxtion que. deivenkE vdriPier- Lac cootdonneesx. de deux dcoités (u, ,%), CL, V:) dont: Leo 
dircecHonr_9ont conus Lee - JG $ (56 3] . | 











T°. cer dans Ce coucher de 97 fxsse. 


> , . 
. É 3 ‘ . / VE © 
: he [ OIL D LtpP pose leo AXEO À e. co oO éèo TITLeeO réclang UHiat-ce_ y TE derno TL era COTTLITIS- Ail- J0 ## { 59 8] 7. q Le. pee que- 


| faxe der x voik axe de fx coucbe, if faut ekHt£ suffit que L'équation. ne can fe «me. que des pue 


+ + ” 15 ‘ | . « * . 
| HancesC- parcer de 173 vacciocb Ce. 4 } ek ) € axe. der NV y DEC. IL Xe de La. Co ue Be. y DL f dquation TL. cen - 


Lorxrme que dec putos an cest parer de Cu va-iab Ce ui. 


VE ou. allons, Pat. Différentee mélhoes, Actexminer- Ca direction. des HAITI — 
| a IG etBo de: On. peuk cæpeimer, Qanx. la celation (7) que. 


les Deux. droites. (a, D), (& 4) donk vec- 
fang ulaitea., €. &.A. que Dr [131] L | 
# —. 


(8) u, U, +, Z ©, 


de celalione . (7) Æ (8) Delecmineronk den cootdonnec«.. de deux Qroilet_ parallèles Gi. AREA, 











Ca encore, eTL. emplaçant dant la celaHon é 7) , par _— Æ y EE en Duppumant Lindriee ©; on tcouve. 
] . 


{ 
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(a) (u?- 2) (BF - ED) +uv[(c-A) F +n%-x°)- 


-3 11 , | 4 & 17 + « s 
c'est L'egrtahon des Deux. poinb à l infra qu la Direclion des axes . 


- e A - = : 
n Rte. NÉeHBode (On peuk 3C DeLCLI Ded . Dumiles 9e can oumation. 91e De 7 (356), ef delerminer-les constantes, 


€eTT. upposank les TLOLLYCAILLO. AOL... rectangulaires, %e marueïe a ce. que: la nouvelle. équation. re renferme. que. Leo catres der 


ILOU velles. vaiablex.. 


a - . 
JE oux nc Aevelopperon«. pas Ces calcule 


our Les Queclions des aOCesC- ; 


dé 





| hanofe cmahion_ uw SC: (356) ; . soif alorx_ 


© 
- 


a =o, B =o, (cwotdonneex.Ie la. Deoile de. l'infini), on a 


Es IT et code. Toour TLOt14-- appuiecont. sur la propuelé enoncee au JT ” { 5: 81] 
Hoient D y ©) Les pounb cirenlaires a. l'infini; Y et Y: Les poinb a 1% infini. ou la. courbe; À æÆA, Len poinb Linfèru 


OoTL devra avoit & la fix 
‘ (co , AA ) = — 
(Fo 
) (y A AA = 


À équation des potnb citeulaites a. infini esE , €TT- Suppoankt L ge JG (282). 


| G°) Ce, &): += 
‘équation des poinb Yo M a nu sur la coutbe, seca- Donnee. par L'équation (7) 2u IG [A16), eg faisank 


=) Cry): (AT -D 7) u?+ 2(BF-ED)uv+(Cr-E ) 90, 


J'oit enfin l'équation. eo poirb a  L'infêni 91 Les Directions. es aoces:: 


(32) (A, A): Au + Buse tete. 
Le L'application de. la. cegle VIT 6: (n7], Les celatrona (to, € LL. qe aa. equahiont p'ecedenter , noua. donstenk 
: A += = ©) 


A’(cr-E*) +C'(AF-D°)=2B (BE - en). 
A C , fourniet par ces équations) or houve 


_— +} 


Jublitrant ) Jana. l'equation- (32) Les valerrs. de. 5 DR’ | 
Œ-A) FD ET 


n) UT + Br FD “ALU —-0VT—To. 





VO one reHouvons. airnôL l'equation (ao). Le rapport TJ déleumnere la Direction des axet…. 


dengueur dec AIT dærro ex couefer de 9 eme s Cfxose >. 
90 OUA.. DLL 09 LOT. la couche. rapporkee a “HOTL celte. ce. quon potrcra- foujout fhive. & L'aide des foumulea- de- 


| | (2) Aut +2Buv+Cef=G, | 
L'equation de La courbe. HO sus Tour appuserona., pour la. Pelecrunalon des gen des axe, sur la propriété 


IL JO (582) chi 0 ct l'angle Des at. de. cooonnees., équation langentielle- 2 Q'un. cercle ge pour— cenkre_ 


a 
cg ef JG R79] - . | 
| Din Ô 
(3) Ut —-2? Gob.uv+rv?t= TZ 
| _ P: 





P élant Le. Jon de ce. cercle. 
- 1 ’ a , es A ? oo et Sin? | . ‘ 
Je L on tetanche lex. PL Ç 19) el (1 2) , apte ee la 15e Pr a ns ÿ , la. 97e par G, il qgient 





? à \ _mintf 
Ga) [a — à Jut+oue (8 a) ( re Da) ve 
| P° 





Ces equation. Qeléimine. n deux porinb a > li in ins par ou paosenE Les Deux. de 2e. fangenter COITENULLTIEA. AL. 


Deux. coudes. concenfuqueit. (2) ek (13). Si Les Dertæ. courbe. - en. queshon. Son: Qoudlemenñt 
Frs enfer, ler. Qeuce. Quecclions. ‘èca langentea. communes, coinetPenk, où leo Deuæ poinb a 
1 > . | >; | 47 . | L'2 . e : ] 

En fini JE confonèent. Cxpumeontc_ ‘donc. que : tra rom. (4) a 304 Deria LACIILER sgaiea 


oTT- obtient L'equation0 uvantk:. : 
G5)  plat-@& (a+c-2B G0).ptF(AC-RB?) si 0 =. 
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J LT & LAURE - de Ce Ha ec} LLcXx Ho FL DCE O n£E (Lo CAtLEX des. AREA de Ce. coutcbe _ >. 
(16) Aut +2BuoriCot-d. 


. Q D: 47 ‘ « Û 
Ji. AC — B*>o, OTL-A LILe. elfapsse ceeMe ot. PMEAULE ; 


JS AC-B*< O, On 4. cine”. 6y pe-bole. . 
e / 
. 9 « 
Ji A+C-92B Cd =oO,oRa ue Pa pecBole cg mifatèce : 
€ : 
LR AZE dE Led om a un coule, ( : L'épuahion sou la fôime. pashaulièe (6) 
ei. = LU TR Ze Cos Ô on a un cecc €: ( en —ouppesark L cqualton Jous.. a Joume. palin exe (16) ‘ 

OT Lf 1) | / | st j 
( co teontlat. j'eeup IC. 2e Preven lat 0114. rie. fume . à Jfcente., donl neanmoinrx Daccoid avec. Ceux. qua. on ele. obte - 
nua ri Jr l 36 3) 

CD ‘. ; . , , ; ? | 3 . ? n 

D ap LEA. la rmétl ode. (ridiquee., on fzou vera y dan. le cat. De Î équation. generale 

4 . æ 
e 2 , . 
(17) AU + 2Buv +Cot+2Du +RE v+E-0o, 
9 , £ | ” L 27: : N - 
que Lac CALE des Éo qUeULCS dex. AXÆ st. sonk do nTies Par L'equation suivante. É 


(8) Fi ph F| D°+E"-(4A+c) F+2(ED -BF) Co o} p + 4 Ointg'=o, 








À B D 
où À — | B CO E 
D E F 








Chapitre VII 
Homotbélie. 





« 


| + + + 
— és » (À. ; . . 
1: ODéfinitionr 


/ | à Ad + * 3j | "1 ) 7 | | u | L T 
609 À cfoit un duyoleme de. points À, B,C,... 4 lier. dant. ur. Plar.; Ptenont. un. pornk © Qu. plan el 





€ 
tu ] ctqnons- le AU. ferenb pointe Cdz. Pyoteme. j PU, P'ernondt. JC. Ces d'en peclena- Des poinb A , BC 
C7 # € | | | : 


« leis que 
) ) | ! 
OA OR Oc€ 


—_— ———_—…— ——— 
ES 
———_—… ms . 


+ 





OA = O0 B oc. 
, | 2 PE : | 
d. Les Jeuia Systemes ABCD ... «HE ABC D …. ont Qu semblablec ef semble form enk-placet. y OU 


D 4 
& u7lcoce., 2 omotbet: 1Le4C-- 7) 


2 


& 


À. E.. pe ini. O col Le centce COMUTLAUTT d En motBekie OIL. cenkce de simifibide . LL constante. k F le 
«æppock de D imifitu de. | 
La. poire , telo que A cE A’ } D1tiret “Ou le_mème. AT vecteur vont Qile potnlo corccépondants o11-potnt 
| D 1 . ) Û , In « 7) j 
Bomots ue ; Les longue, Elle que-À B le AB’ ooTLE. Qu dimension bomoo. TLC. 
4, "LV: . ! ? 7 ’ ‘1 : 
a (Clu lieu de-preñdre Les poinb: A° ,B;, Ch... our les ion. OA, OB, OC, .-.., on auteil. pu le. prete 
& our- Leo peotongements es taÿoru- en A7, B”, c”? rs par exemple, el: kiss que- 
| O A” OB" oc” 
DE CE =. .=k,, 
O A OB OC 
Lo GO, [È DA + b- AMD y M. | ,nT Ci fs: À /] Él L- | se 5 +- - Î ? 1 
:« ‘Le J el. fi ue. A BCD .... eX AB CD’... sonkl ès Semi able. il InNpEtoCmMeEllk placeat, où. encote-, 


u Ro motfeti Le. UC ECHES. * Le Po int _O col. le centce dd”? bomotbéhie LUE CHE. Y: 


/ 
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7 peuk ŒITLETL ET", pair TLTLE:. totalion Me 180° LUTTE. lg bomothéhique plane. incretse. & coirici10er à sec. tre 
Des bomothétiqueu à Hiperbet 


JS” bornatbéhe Je LUTEL- CA. pactteulier- De. l'hemologie ) C7 char où. L'axe à Bomologie Je. trouve kanspoite 


à l'infini. 


603. cJupposone. qu or. penne LIL. potnk£ S an. Le plan ÆE qu OT le peigne. aux. porno A,B,C,D, ‘++; pu, 
que par Les poinb bomoloques A ,P,c D, OT Mere. ‘èeo utile auæ 


CO 
Qroitex SÀ, SB,3C,.. 


Ill : s 
* 4 Ce paca LE. . toTicouectrortk eJtL- LIL poinkE re * 


Led eux. poinh 3 $ ek $ sonic nomme. point co cceopondæntb Les Qer1o. 
} 


(G? ” 


7 TL. pourra upper 





points S ef & sonk. (12 Je D. LOL 2 AK'EC- le poinkE O. 
qiie. l'une des figues © S'A° BR €. . be 7 cæemple 9oc£. Hanspo: «lee. parallèle _ 
men. a lle — meme. le potnle S' gland our la Dcorle. 40 , Juegu a ce. que Le. 


poink &” “Llenne. cotncider- ayec. Le pointe S ; Leo Deux -fiqures -sexonk encote_? 


bomotheliques., e£ le point S sera. alota L. cen ce. COTILITUAIT- d'PhomotBe- 


t 





a Vs: D 
Ainor., ant. don. nt deu fie LC Bo motfseh Lite » Or peuk tou OC depfacer- £? une d. Le 


n | C | 
EC æcall element: a c. (Re. -Mm'eme. y de maniere. qu’ Le P ounE,, œcfit coccemenk 'e2 Roiot, J DO 1 Fe 


ce Fe. COMNLLLIL de. - similitude : 
Denoe #9 ENAAE son. ilea. semBl flex. lroqu” OTL peut ŒTTLETLET— l'une d'elle x d | oincider au EC LT 


! 
des homotheli sh ue. De / autre. 








IL Ca nation générale dex cowbesx Romotfétiques d'une 
| | o coucb e donnée. 


© 
1, . , - 4 
ét O4. e/ L [ equation . de la. courbe co. Donnee ert coodonnees . parer oeil 


En) EL 4 P,&w)= 
ef" oi. Len sappare que Le. pôle. ooille. cenËre commun. de imfitude. l'équation. générale ‘dex.cout- 


Les bomothe, chquez. de la cour be. P'oposee - JCCA 





f 
D (2) £ (Ep, w) —o. | 
M.” 
Dr Cn fe, DL FrAaU. Ptenont.… LUTU poink quele conque 2 ? dur le CT ec leur reportant 
P x a TE ©, el où lon. Rest le par e p leo diwlaneer.. PM el PM jen 


4 
P”_ Le 
= TK où Pp — KP ; 

€CONLITLE. e. l'angle GG) CONOELVE. lu: meme. valenr-, l'equalion G) even da - 
. . (Rp? , w}= = O } 

c'est LITTLE. «elalion. enËce Les cootdonneet.. co eË P a! EU poin£ guclonque dela couche. homalhéique. re. 1170 
| . ‘ , ' 171 . - 

pumant h ll accent ; OT frouve. Î eq nation (2). Done … 


‘ e o 7 7 
Ô Oÿ. of oit- maintenant Î eq' uafton , CIL. Ccoo! (À OIT meet tech: TECC , v ire coule 


2 


(1) * (a y) -  Qe 
5 : 
«7 eg axédo TI. l og LIre. O -CO TITLE faisqnk parle. Vi 9° lemme forme par la. couthe. p'oponee. ) ef devignona = 
à" C 
par 2, ed , Les" coodonnect. ET poinE O° €O ces ph ondant- ati... point. O c£-faioark partie Qu. - LEE ÿoteme.… 
GC 


“forme. pat. LUE de courbes hbom otbeliques Qe: la courbe. (1): 
So M (=, y) LU. ve e. La. coche. P epoñee eE M? es ny) le. poirk Pomoleg 1e De. la. couche bomothe- 
hque- cono1Aeree ; ai l'on.joint OM et © "M, leo Droilés OM O TM’ degeonk bre. parallèles. ef en. deyra- 


avoir quels que DHotent Le. point M eF son. hernolog ue. M’ ) 
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: OM 
D Sr 
"efé L'on pro coyelle les ligne IEC OM Æ O’ M sur-luxe Ox, La propectiona dJonk Dana Le. 


même rappoik que- Les lens LeUCS de Ccb Dcoiféx. , OTL. a. Donc 








606. 


_ Îe cel coutbe } oTL a donc. 


Sat L' eg uahon de. CcÔ coutbet… 





2 OM 
—— ZT ————  =Kk. 
Xe Kg OM 


 @n aura. ‘de mème, er peojelank our l'axe OY 





J-Y, OM 

On 9Quif de ces gg ahles 
LL x2k x) v=k(y-%) 

Cyr “X- ef YŸ qui oon£ / Leo coodonneéet Q un poirk de. la. courbe proposée, Qoivenk- vérifier l'équation 


Lx), k (y/-%)) =e, 
olt., ent ouppamanE lex accents : 
| : G) L(R(x- Ko) k (F- %)) =o 


L'équation. (3) co une elation entie. Leo co0 À onnees 9 UT poin quelconque. 9 une. couche. bomolbe_ 
que Je la courbe. propose. ef Qonc. e’ équation générale des sobes Bomothétiquec | de Lx 


cowebe (1). | 
GP #tenir le. centre comnuin. d'omotfsetie Deo ouiles (1) eE (3), 4 ou irait De chevcher- Le. 


oui” 


pink de. concourt. de Qeua. vaone- vecteurs, lelo que MM ÆNN! paosank par- deux. couples. de. 


poinhs bomoloques | 
Loisqu on ©uppose que l’ logine 9e des cootdonnees- est le. cenFe commun. d'Pomotfetie, il fauk > 
faire Œ, TO) DA oo) EL’ equation. gérée e. ‘co couches homotheliquet_ Qe la. coux be. QG) prerñdea La foume- 


| plu Dimple 


| AG) < x, ky) =o. 

Remarque. JE l on-veut chetcher- les corQitiona. pour que-deux- couches Qonnecs 

(2) EL (x,y) = | 

(2°) F (x, YF) =o, 
soienk | homethékqua , OR prendca. l'équation _génétale Des couches | hemothétiques Qe la. coute. c 2) par? 
cæemple, laquelle deta 

(32) F(E(æ- x), k (y- * —o, 

on expuümeua. que la couibe (3°) coïncide avec la. courbe. (1°). 
Pa n conchrea de le que Leo coucVes f et F doivent êfce du_ mème ordre, anale doivent 


avoir fco mêèmet dixcectione «ou mplokquee 


| Co cond tons Donk- ecedS ALLEA. TTLALA clac. TLE_ don PA mia “ft loxoque. Lore de_- 


la coutbe. 2 el superieur à deu. 
Cxo oùu- €” équation. Te cen ferme qu'un euf pacamèle Pnatre. 
« Louque l equation 9 une. courbe: TLe. renferme. qu lan. seul patarnelre- linéaire ef qu” atienune. deg lignes 


« _ Je la. fé 11e- TL la ele. pus pour urute, louler Leo coutbes epueoenteee. Pa celle cquation. son bomolbe. | 


chquen., el. L'oa. ire 71e le. cæntie COMRTMTLIT . de Jimililude. 


| (€) £ (x, y, 4) eo, 
QU ! | . Î d : 4? ee 19 bits t / u . , GP : , . 
> ._ “ÆChTeo Et a- 7 , Ca. < dd uILe.- LG: d' e_) OUTRE Ce ine_ TLE- . U16git aitleuTie 
OU. À 1? Le_ TITLES CE. PPS lee url | irait. à 1 C £a kg À q 
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Line de la Fquee rr'a elé puve pour- unilé, la. fénetion f cest homogène pax- cap pouf: à %,-y; ef à, 
2eooike. que | oo | Ce | É 

oO F(Xx, Xy, a) =XT (ya). 

Conoiéonx. une Ve ceo courbes, celle qui co'tteo por a la. valeur - pæclieulière_ a, du Pararncke. - à ; on. 


7 
cq nation. 9eLa- 


| C) ÊCx, ÿ, 4 )=o. 
À'éjuation enéca le Des courbes bomothétiquee. de. la couxbe. CO, l'aigine hante Le cenkte COTIUITUIT de. 


Simililude. ok ; | 
Ce) | Ê(Ræ, ky, a.)=0. 


Or A, efant- chotoz., on peut Lu joue poser 
| a. =ka 


- ! J © } t … | | î 1 ‘ / 
dd, Dec Delermine. ŸL l'on 9e_‘donrte. k., OLL. 1riweco errent. k sera delécmine. DL. Lon 9e donne À, _d'equa— 


ion. qe. la couche çe’) Desien£ alota. 


17. 


 F(&x, ky, ka,)=e, 
u, d'apreer L'Mentile (): 
| | (c) F(&,y, à,) =o. 
CD. celle eq ualton. eol pruecisement celle 9'une Des coucb er 
hculiete 4, . Ji k et achikraite, 4, ect atbiFiaire ; C.a.Ÿ. que. Les coucher. (C) son homolhéltquen. 
au mêine, elles sont bomolheliquea. 

melret. linéajree. pour Vflnir bsuxteo Le ceuxheo Qlune mè- 


. Leg Mestirek deces 


, obtenue et aliibuant. & a la valeur par- 


9e l ‘une. À enre. elle; ou, ce qui ces tent 
697, Cr gréeel os qu'il faille mn. para | 
me eapéce, abohackion faite de. leur posihion Dante le plan; Péignons par- a, b,c,... 
paramèltet: au moyen Ÿune uril axbiftaire. Ju Lppoont qu'on aik amené l equafton_ de. co courbes 


&æ ne plu. depend. que de ce pacaméhces., Qc. doulE. que c celle equahon Peck. de- La. fre 


| (C) | f(x, y, a, b,c,.. ) =o; 
elle vera hemogene par capporE ad ©, Y) À, b, Ces; ca À. ques | 
6) £ (Aæ,Ay, La, Xb, Xc,. DE Car LE 


.. deco param ken. d0n. 


Cons é éLoTLtL. UTILE DE CS coucbec. coutea porédantk au. taleune-pardiculière a Pos. 
equatron. beta. L | 
| (EE) : Lx, ya, b,c L ne. 
Je eg ualion. gerécale Deo coucles bomotheiquer Je la nur be C, , leuig êne_ élant: Le cenfre. commande. SÜUTU. - 
Lih9e. » : | | | | 
(c’) £ (x, kY, a, b, Co, )=o. 
où À, ) b, » Dpt. chant- chototx, TT euk Lo uJoutx -fp 09 er" 
: @ -kA,,L,=kE,,«=ke,....; 
équalion Des coutbeo € devient ca, at na à L'identité QD) : 
| (c’) Lx, y, 2,,b,, yen) = oO, | 
EX cest prectéemenk Leg ualorn. %'une. eo coucher. (€) , oblenue. en affibuant. à a ,b,c,... 
leure. patheuli etes. 4, ,b,,C:....: | | | | 
& Done. leroque ni eg uafion d'une couxbe. cof: amenee. à ne plur Deperdte_ que deo paramèlres_linéaieer + | 
res que Qefinioent cONtp» le lement Î copeec : de. la co uche y Lulss Les COILX Leo teptes entcez - Par cé cquatrôn… 
son£ ho mothéhiques_ eE onk pour centte. commune. oimilitnde. l'ouig ine éi lon fait pacior— propoctionnelle- 


, Lex A. 


(CQ 
& ment bua leo pacamèfFtes lincaicex . 2) 


608. Looque deux coucbes 2onk Bomotfdtiquee., feo » tangentee aux. point Boroloa ue 
-o0nE parallèles. . 
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re + . .; 3) | L .« ; 1 i 
Core a] eÆ, oc M ef M, N ÆN;, sonE Jeu couple. Ac poinb bo molo. LLEA., Leo ‘rot at MN el M'N sonf-_2 
F A: cal leleo. Cr, ÔL le po rt N pe. <app' coche. inde fr nimernt a e.. M, Le point bo moloque N° 2e. ‘A9 *LO era | LL 


indéfinimenk De. M, puisque Lo cat] ON veclentt- ON ef ON’ son constamment. paallélea ; Les Voile MN 
el M' N° «eoleront alement patalléles. at ÿ donc, louoque M N destertdca. langende, M N° Qesren dca.. AID tangente 
g 


ent. M; et Le patallèhsme aitta. creote. leu « {a Limit. 


TIT° ie Cnatren générale des c des coufes semblables à UITe 


coute. donnee. 
60y. Doux courbes sont. sembl bles. ge L'une D elle. peut - êlce amence. a ‘coineider- a{ ec ue. deb 


born. olhéliqu ec- De Le autce…. 








F2 


«oil une courbe © Don l'equalion «4 


ef € une coutbe. semblable. “D'aprée la fee de conit Leo semblablen. la. courbe c peut êbre © 


de. de la couche. € cd, ef inversement L la couche € peuf 


/ S. 


ameonee & coïncide avec. Une Des coutbes bomolhéliques * 


” ? & Nu . . 
ëbe- atmmerlee «a COL ctder ape. Tire. es homotheliques- de 


On peu es sapparer que. lon bcans — 


pole les docer OX e£ O9, ut enhainanE la coutile. C y fa: Cu DU ELEC - meme. juge a ce. que. Lorei- 


2 


que O attire. et. LIL. cettain-poink 0”; puu qu lu OTL. fasse. Foucrer- les ALES autour de 0, jusqu'a 


ce. que la cutbe C vienne. be. placer en Ci DUT ne eo homothéhques. “Qe. ce de. dotlE que- €, eo 1171e_- 


qale. à ce) e£ que. O’ _ le. cenlre. commun Dosinbhee Des deux couches. C,eÆ cd? 


ÿ ” 


bomothetique. de 





Tooux. ayonk—Suipp 00e que Les ARC enhaëraienE as'ec ex la coutbe € 
- l'equatre r ‘de la co ruche €, par. Tapo po: <E AUX. TLOA LS CAUAC- axer Dec Jonc. er1cote 


(©) £ æ’, +’) = Oo | 
\ la catacleciokique- - f ceotantE la TILEITLE.: DC. y cepresentent les coo donnees Hz | 











/ 
\ | poinkE parc rappott ailÆæ TLOILLV EAILAC- aaet… OX OT; elles son£ ccopeekive. 





© nent e a ales aux. cootdonneek. ac £y Qui. poirE M Parc. cap por diL&_. aæcg 


OX, OT. 





% ou. pouvona maintenanE conoide rer la coutle © comme. uTle. couche. homoth chaque ? ve C1) la. nouvelle 


ouqine- elant Le. centie. CoTTUut- de0 imilihrde ; Ce. pote. que: l'équahon %e c? 7 fPac ca ppotk ail. ILOILVEAILX 
ARE, DELA. 53 [605] 
10h © £ (kæ', kw’) =, 
ne el ÿ Dé ignank Le cootdonneer Qu poinE M, bomolo 11e. 9e M. . Ce. equahton. represente. donc. 1 
C 
coule. c’ capporkce Alt. Tous ea. axes oO’ a, O’ Ÿ’ Jaisant uw UT agle À égal a celqu deco doc. pu 
rrilfs O. æ) O. . | 
C2 ou’. cree celle courbe. au. deü im Dest TLOTIA Pa œ.- ek À Les ang les de. O/x, y, 
avec. OX, ef jPar 3 Vo) Les cootdonneen. 9e (ox par rappodk a Ox ek o» Les formules de. franofer emahon. 
sont , | 
| | | x Dur (8 - x) +-y'2in (8-8) 
[ AZ DEC, + - - - ) 
| H in Ô 
(3) V ne 
x’ Din TY Din f : 
| T3 + Sint É 
. un . 


; _ , AfeC. La. «lation — B_ & — 6. 
OZ la eoutbe (2) etant cappodee AUX. TNOUÇCALURE. AXE. nour-"devont- pacoer- deo nouveauo- amet 


le par” l eux valeuxx. en. fonchon de- x eE DE Cle féemuler. (3) or 








altx- ancieru_ y CT: &,. a. templacer- X 


DeduiÆ 


610. 


6 11, 


(395) 





Ce x) sin f— CN) in (8) 
/ 


X TZ - 
“À LTL. f 


À | 
) , — (x — xs) din o + CYy- Y,) D nr (0 — œ.) 
Y — | 7 


“D in. 0 





AY EL. La condilion. B — = f , 


FD 7 ] ‘ | L - . 
a) ubsliluant CEH valerita - Qanz. [ equalton. (2) y OÙ CT. conclut qe Ç ca uoction ÉLUS Ce. des coùuxbes 


pemblabtes a Lo couche propovree (1) ebf 


. (æ-x,) Sin (8 +) + (Y-%) Sin. : _(.- 2%) din ot +(9-ÿ)oin (6-1) 
) 
Din . in À 





oO 
. 





(5) £ 


D) AT. celle. cg ualion entcent qualce indélecminees. k, Vo! Y 1! % 

> ; 
dotsqu une courbe et définie géométetq nement, abstcxction féite de.-ox posikon dent 
Le pp Exn, PAT ur peu pacamebkce finéoisce ; ol, ce que cepient air. mème ; Éorcéque £ léquation. de 
cekte courbe P euk èEce amenee, independaæmmenk de 5«_ porilion dano fe plan ii ne ”? 
pfro cenfecmer q 1) LUL. 0 eu £. P arcocimebtce fineoite ) boules feo courbes de fx. mène copece_— 


sonk des couches o embla bles. | 


LI. quelconque. ‘de ces coutles ppeuk être amenee. æ coiricider- avec. 1171€- de Se0 bomotise: LEA, 963{606} 


Car-, 
Zi ; 1/2 ! - Li P 
Gliror LUTT cetcle. eo Qefiru pars 907 «4 OTL.. j ot) DOI equation peuE êle ameriee. «- la. forme 
. É 3 9 . 2 
x +Yÿ —R=o; 
Evous Ces Cecc es son semfaflesr. — 
; 1 3 U Ù ‘ : | 9 D 
Une. parabole cf Define par  2o1t pacarmèke. ol, O1 eq ration peuf èlte amenee. a. la foime | 
2? 
| Y —-?px —o;. 
Eoutes Leo P arabofes sonk oemblxf co « 
2 
J ocwwqu’ URe eoircbe. eot. définie gemeleiquement ) abotiaction faite des posthon. dana Le. 
- « * ’ , : DS } | . ] à 
plan ) PoaaTr TL pacœmeéltceo fineæices, OLT, ce. qut- evien£ ait FLE locoque f équation de. celle 
« “ . | ‘ Le D . 
courbe peuk eFce amenee ) dep endammenk de ox Ps thon dans Ce-pfen } & Te- plus ven- 
7: . . > 7 Le : 
fecmer- qiie- TL parcametces. finexirer ) toutes Les COL Leo de Ce meme. eopéce. meconk sem££laf Let + 
2 .C a ) si. . 
Toroqu’ or altaifuercx AUX. parcamekces_ des valeuce propoctionnelfes 


' e | e) 
7m1ee. la forme. 


17. CE | L = 
,) ane elipse ok define. cr Jeu par les longueurs de- eo axe} O1, don equation peuk efte ame 


C 


_ ? Y 2 
a? L° 


donc des | fps co oonk remblablec_ Lors que feucs axes sonkE poporctiennets. | 
On co neluta de. mème. que. des Pipech ofeo senk | semblax ble Les que Loue AoOCCi- ?enk proper _ 
Honnefs. | | _. L 


» 
w 


SIL Application aux courbes du_ éecond ordre . 








I: Conditions d’BomolBétie. 


«’oient leo eg ualionsx de deux. couches : Qu decond. oédte.— | 


(A) Aa +2B& y + Cy*+ 2D& +I2F3 + F =, 
@ Ant + Be y+OY + De t2E y+ Fo, 


OP, T obtenir Leo condtliont_ 9 bomothelie. de. CES De1zoc cou:chez., TOUL. ppeeriè COTIA.. Î equafio 1 geneale des. 


_ (696) 


couxbeo bomothekques. de. l’une. D'ellet_ ) Æ TLO Ut. ED ULITLELOTUL. qu'elle Lepecoenle. la mème couche que Î autre . 


4 


hegadons l'ougine © COTTUMLE.. appattenant ail dupoteme forme par la couche. Q), ef soient © (sy Yo) 
é | _. ; 3 ee , | | 
le poinE bomolo ie. OSana Le ss) nleme. foemé par” lire: de. À EO homothekiquer. ; équation. généuale Dee COX — 
Les. homothetiques_ Qe (1) Sera. alore. ICS {e 05) : 


RAC ac) + 2RÈ Bo 20) + CC) 2 DR (oc-x,)+ LE (y) + Fo, 





ou. 
» o o. D 9 FE \ | , 9 D H+ES T 
(3) Êæ +2B>x y + Cy — 2x Ac +Bÿ né 7 Bac+CYT TA +Bx G+Cr *7 L Es 


Cxpimona que. l'équation (3) tepresente la-même couxbe. que. L'equation (2) } on aura. 


D . E Da+Ey 














| ; JE 
| ABC  Am+By—- nn Ba +Cÿ ne AS +2Be VC R 5 + 
QG) —=—-=—= = _— | ; 
À, 8, © —b, | TE; L 


<Z , ; « - . | | | . . ; | k } h : , Lac 
(@ IL AU L. st celationt entre Les Ecoro indélermineer 4, Yo ? E ; Les Écora_ pPremiers-vajoports Te. 


. ‘ } . } . , - u 
cenfecmenk aitcure. de. ces indelezmineerx, on doik Qonc_ avoir ®'abord. 


- A: œ 
(5) _— = —Z=—. 
À, BB QG 


1 1 


(eo condilionx. son necesoaires; elleo sont anooi auflisantes ; cars en Lo Gupposank vempliee., il vote 
hotx. celationx. entre. Les Hoir. indeleumineer &, » York; on pou‘cra. Lo joue Les Vélecminer- de maniere. à ce_ 
que Les relakions. soient véutficex. Donc | 

eux que deuæ courfeo du oecond degque soient Romotfétiques, if fauk il ouffé 

q ie Leo coelhicients des Hecrnesr. di-s5econd ce) D atenk pcopochonnefæ. | 

Co. peu dite. encore : if Faut ei ouf que- Fes dicections_ au mphbtiques_ voienk Lex 
mêmes. 165 (530). | | 

| Remarque I. doisque Lo deux: couches . G) et (@) 5onkE deu cercles, Ls relahons (5) son£tou- 
d'u v ertfisen ; donc deuoc ceccleo quefconquec_ vont toujou:co fomotfetiques_. | 
Remarque II deux coucfec- bomotfetiquec sonkE bou] ouco du mème gence,e, dd. ou. 
Deuta. ellps et, OU Deux. br P erholet, où deux pazaboles ; malt, queiqu' appaclenankE aii. Même. q en-ce. , 
elles peuvent èlce Dex vaxieteo fFecenter_ | 
Pna, en 5} FE, 


R 


— = = 1. 
B €. 


À 
A. / 


Qi l'on conclut | : 
RB*-AC-X(8B"-AC); 

€. à - À. que Les quanlilés (B?-AC) «- (B?-A,cC) sonk, en mème. lemps, porhses, negalioes JOEL. nulles. 
Remacque TI. our que deux parallele soient Bomotfétiques, iP faut ekiP ouftt 
que feurcs axet soient pacaftefes . 


Ca effet, les couches o eE (2) élant es paraboles, on a 





9 dB € B, 
2 _ — O; _ =o QT ZE —., ——Zz—, (79 
| B AC= 6, B, AG ro; Don TE re 2,” (9 
CO oi lon 219 po0e Les 4oces parallele , Cr a: Q. V2 (577) 
Te ! OÙ = (2°) 
| | B BR | BR BR, 
Lac celations. (6) secont- vetifieex. Care » CELL eq aë di. Leg all (2°) ; Les cedlalions. ( ©) Donner! 


C e . A R  <c 
—— , © * DS un TT ms * 
/ Eu OL + un ’ 

B HE LU BR € 


C2 €]. Cr GP), 


LT € &, » = ! … | = . : à 
(®) 12, e APBILO IA mauudénark. ai caleul_ Der indelzcminees. A , Y,,. j el k. Joux às mena qu.ort. ait. Les relalionsa. 


L A £ € 
(6) ee EE = À. 
A, B C 


4 L n «. n A “ | | 0 
lex cjHtone (4) quL DeiventF à. “delécrruner- 2, V el E pourrconk , D'ecute 








| D 
À ne, By — + XD =o, 
k 
(7) B x, + CV — TE + ÀE =o, 
2 à Dac,tErx  F 
A x, +2B>x, Y+CY —-2? … Fz AE Te 


D 


Aa Becrere De. Ce) € L Lu1orix joe. De. simplifier et lenant comple des Deux Pt erriieieA; celianchona ‘de la loi 
2 icme la. DOTITUITLE des 9 ete. puærueteo to pechverent miulkplies_ Par Le el - De y Aollé.- cempla CeroTue. le-cislème 


(7 ) par Le Stuivarnt ; 


- D 
4 À, + By; — Es + ÀD = O, 








E | ) F | 
Xsti—+iE 7x + XF Ze. 
k. L Y k? L 


Doux To LA conlentorone de Jélerrmirer- le t&ppo° <F de similitude k ; Le CA } il “fe lirniner- 
2, ck Y, enlie. Les boit equahiont (8); Le rulla Qe. L'élmination. DELA | 


D oo 
À PB — + t A, 


F 





(9) B C — + À EL, TO. 


D E | 
— +XAD —#XE —- 
_k k 











| 


7 Ta ! 4 ] - ? ‘Fr “ Û LV . « 4° 
Ce éleururant peul+e decompuner, cCoMITLE- il uk, en. laoomme ‘Ye Qeutæ Délerminands : 














À B_ D | À B D 
BR Ç __ _E LT B el E 
À 1 k = 0: 
je x À F D E N F 
— +1D —T+TÂAE ; THAD HAE TT 
k_ 7 | k  k k 


E\ TT | } } | - } h ‘ < L — 
éco rLporarh encote…. chacun. de ces ‘deuta. Velecrminanb ’ 1 vreriE 






































A B D A BE D LA B D À B D | 
x | 1 | | A ne: 
À B CE | + — B € E |-— B € EE |- — B CC EY. = o 
k | L? k 
| ÀD, XE x, D E o | D EE + | 1 D, E o 
Le SecoTt à ek le. J ualrieme. Qélecminants De Dclaudenk. il tcote. 
A. B D A BD 
… | 
X B C E Te B CE | j 
_ÀD, ÀE EF | DE Æ | | 
ot CTP Cet laçant., Dance. le T° rnembre . À, B,C , par. ÀA,, AB,,ÀC, on« definilivement= 








À B, 1 
& 1 a E, 
s | D, +, L 
fo) — = X. Z 33 
? Le } 
k À A. B D 
E C E 
D E F 








lelle eo Cx saPour- du cappock de simifihide, OTL. peur lujeue aire. ent voue qe 1 soft poibf. 
613. Mons avonx. Deja. emaïque que ere. couvbea du decor fes ce bomothchq Les appahennenk ail meme- 
gerxe NC; [3 5) j LL valeur (10) roux. monte. que: oi leo coucheu. apparienrenk à la même vauels ) Le? 
rapport de. 2) imihièe L eok louo Hit rec, oL Les coucher - apparlien nent. a. ‘deco vai ele. 9iffécentex } le_D 
cappork Àe. © imilili10e. peak LS nuf ou img inaice, caj aloto Leo Diocciminant À ef A, on Des signes 
91 lent. 26% [315]. | 


L | — | | | 
A) ATH le cat de la CPrraBole. J la valeur- Go) 9e. k. perd ure- fécme. P la. € inpole.. 


Ch en , en cffek, 
A. A=(AC-B)(AF-D) -(AE -Bn), 
- 2 + 
A. A,= (AC, -R)(AF-D)-(AE, -B,D), 
ob AC — p° =o, A, CG _B"=>o; ont a. donc. | 
| 1 A (GAE-BD)Y 
5, 3 . 
k° A, 
ou, En ayark eqai at. telationa. (6) 
Er 








(AE -BD) 


AE -B,D. 





: 1 
n —=ztY ; 
SRE CEST TE 


Le cappotk 'homobélie ok alors veel. 








CII Cas singufters . 


Fr e | 4 . . / e | - e sf. =. . Ü ‘ 
6 14. ‘ Doux allont. CXATLILET- 9 events - Cd ou. le cappock de wun litui9e peuk ëlte nul OTt- ed LILAILTE-, 


Conoideronx. Leo deu coutbet_ 





æ* y” 
Hs 
x* # 
a FT 


Cex deux. equahont , ayant les mêmes. humea. du-Secorfd ‘dec ce, wproenknk eux. courbet homotheliques; 
L'ouis LTLE. of | Le cenibee. COTFLITULEIL de. + imilibi9e. j TA le. tappotcfe de bimililiide ed £ ima inaite. Co deux 
equahion_ vepresenknk, en cf, Qeux Pypecfolee co pquect, ellea onk lo mêmes soprploles 
TLAiL les couxbex ne. HonE pas Direct Dans Le meme. pl des asi]molole _,  i OM ef un tayor vecku 
corcegpondank 4 un poink£ reel. e. la 1 ce. pecbole , ce caxon «enconkcera la 2% br pecbole enunpoinl= 
im inaite _ M, De socle que Le cappor£ __ esE hujouttmaginaire.. 

618 Considecons Les : Dencc. equahont_ 


DE — LE —1zZo, 
x? y 
— — — =o 


um 
Ed 


Tr ! | . , . 3 | } - 4 
Lee ‘deux ] La ËLoTI&. y aanË leo mèmer. lexmes Du -secon9 “degre Leo C0 en bent Deux. couthex. borrrothe 


(899) 


enlic comTUUT. eo imililuQe , Main. le a ppotk De. Simuililude ook in fire. 
CG . ’ .. 4 ton .. ! _ 
1 oLU* expliquer ce. cebiiltal. tertaxquona que. Lx Je equahen : tepreoerle LTLe. hr _ 
… Re | 4 
AC Aroikedt qui donË les aomplotea. de celle. Pyperbole. 


perbole ; eE La. Deco e, Dert 

PI . | | 1. —. , 
a. Lt €- LUE CAOT- pecleur- OM, L coupre- re) asiyrplotes ETL LIl- ponk 
OM 


LC : OTL. coTlé Ldex 
| M coincadant avec le potrik O} %e lslle. soulé. ‘que- Le apps _ 
qe O ef Donc Le poin£ Poroloque. de. Tous les’ poinh Ve. ler pexbole Diliies à dt6- 
lance. - nie. Aosque le point: ‘âe lb pecbole- co à l Gr fn , sotE X ce. poink, Lin 
point quelconque. N Ve L oi mplole courespondants Jonnera — . 
sumplole vont alors 4) poinks Fornoloqueo DITS peiunkE “de. Lbu p 
à l'infini. our celte aoy mplote. | 
| €, : 


| æ | | | 
IE. € LOTO LA ELOTL. Lo deux. qua Lorna 


2° JO tn ? 
hquet; L ougine ok Le € 
C 





«. (7) s 7? “ 
, es infini’; loci- 


N 1. 


ecbole attire. 


— 








que bu lea pointe d'une. a 


@) y” =? Pæ) | 
| (2) y* = & ; 
ce ‘dertæ eq tationt, ai ant Les rnèmes lemes Ou. deconQ eqre. , tepteo entént Deua_ courbes homothéliques, 
Je | | 


Cr voit gite la. p'ermuece ok tune. parabole ) ckÆ la. deco node... Lu ouptème De Deux_ 


ÿ Droilex. parallèles à l'axe. de la parabole 

M? He aédona le. poirnË O comme appailenank ait ooleme- Gtume. parc la patabo Le, eÆ 
UT m' so o’ Ge, %) L point Pomoloque Qance Le oustème te. par les den. Tcoiles 
kr patalléles. Joil M ur poink 9e li parabole, M’ le point couespondank sur le oys- 
n me Des Deuæ Voilex_, ek ook enfin. | | 
OM 


SC (3) | = | 
. ©oM | 


Qelecminonk. ep valeircs Des conoblanlea. LorV, k. 
) | y : 
=k , de soute. que. l égtiahon des coutbeo bomothéliquiex 9e la courbe Q) est, ET 























Cn a Len = k, T 
. XX — XC, Y 2 Vo 
D 9 umant leo accertts » | 
2 | 2+ 
7 TX, = Oo. 


| 2  ?P | P 2 
(y-x) = TE Axe), où Ye 2 + Ve + 


D | LS Je 
lou que- celle égi Lal Cort. «epresente la courbe (2), il fauk que 
4) Y, =0, 2e a, par-duile + —so. 


_kKk—=, Lim = oc, = — 

Le poirk O'&@E Donc à. L infè Pi SU OX, e le tappock Qe oimililu9e co inf. | 
DL y- Tt our. «enète compté de ce te ultar, ésaluont diceclement- | Le. cappock _—_ . À e-poirk oO cot- Deler- 
mine par Les equahont YV=o, X-o; l'equation Q'une. Vois queleonque ) pawank par ce poin k, sera. dore. 
a | Je Xe; | 
or pi l'on cherche. li intersection De. celle Droile. avec. L cœucbe @), on Ttonve. 

(DZ — æ) xT—o. 
Je poin£ O, a L'infini. co ‘done un poink Double ?e la courbe (2), ca... que toute Duoile, passanE-par 

ce peink , l tercontie la corcbe ent. Jeux. poinb coinciden j pars Juil O'M° «ft nul ; ont- voi airs. pour. 


0 M cb infini. 
o'M 


Il: Conditions de #imilihide 2. 


6 17. < lubque. butet Lo | parabole sont semb lablex, roux L'avont. a TLOULA oCCcUpPe que. des courbes A 


que Le. tappock 





cenfie : % OU ceprenDcont LL celle queolion. Deja Ecaitée au JG 5 [sie]. 


NE OU. pPouwoTt duppover- une. ‘eo couches ‘ragpoulee a. 4€. AOC, Qe_ sol que sorequahon es 


DES 
7 né 





S) - 


Joik 8 S "Lx seconde. nules SL. elle col until à a Lx prerniree, ort“doif pouvoir la 


fatre oLTUder AVEC UE Qes bomol Lo cliques de celle. prueniere, @j- FLOU“. 130 LIMO TLC... 





618. 


6 5 { 603] prertête, pour cenbie. cortnure. de. similitude, Le centre. © ‘e la couche: 


l'équation. généxale es | courbe bortol bebq LLC. de 5. “D CAL alone 





L mt 


S Y ———— TE ---— —170O);, 
(Si. CRÉA URER 1 





/ 


telle Hera. allôt. l'équation de. la coute. 5’, lorsqu'on L'artra. amence_ à. coincider avec une cé hbomolheél'ques 
3e la.coutbe S, er. prenank Le. cenlie. O pour cenilte commun. 9'bhomolbehe. Max, par ce. Qc p la cemaenk, lu 
Sume Qe-la œntbe $S° n'a pas ele. alléice., Des axes son. alor 

= k°a*, us ur 


9 où. l'on conclut 





a° | D? 
1) 3 TT 
Ge ._. a* b*_. 


Done. potte que deux COLL. bec. du. occond degre Cr de: mème JE soient semi, Le fut sk 1 
vuffi que Éco aoœest sotenk propocttonnele . 
CO x pousorm de dure De. x. Li relation. que dotf cato le enke Les coelfietenlo Acs équatronk. jenérale. de 
deu courbex Ou Jecorid o'û'ue., pour que. ceo Jeune couches soient. serrchle b lex . 
Juppesont , qui cok loujoutee pecmia les Deux. couxheo tappockees d'iur centce commu, eE soient lex épnaleont. 
7 GD Ant +2Bæœy +Cy°-H, 
| 2 À. x? +2? B x y + Sy EL. 
Loue que ce ‘deux. courbes sotent. sembla bler ; il faut iL ER que. 
4 b 1 
G —=—=—, 
A, b; A, b, efank Les brquenre. de lenix. ARE . 
VE CU L eguahon AUX. caites eo aaces_"d 65 courbes QG) el (2) sont 16° [580] . 
.. f (AC-B 2), R° — H (A+C - 2R C0). R+ FH sint ro, 
ce À (A, C -B;). R° — H, CA, +C -28, Cos8). R+ H, sntB=o, 


Ÿ clanE Fangk. des ARCA …_ De ce equahonk- ot « Déhul EI. ; ‘AA AU. wlabonx. (3) : 




















‘ cc . H (A+C-2B Co) oo H° sin? # 
atrRE — ————, xhR= — ; 
: | AC-—R | AC-R*. 
# | H, (A +C-2B Co) | 
9 o | , À +0 Co VU, H° Jin *@ 
a+ = ke (a+) 2 ——; afh}= AE T2. 
A, C T7 B, a A, c, ET 
Climinonx. [ En quanlilar a, b, k, crie. Les cqaliles (5) , Aout luouvont- 
& CA +C - 2B Cor 9° (A, +, -2B, Ces0)* 
| | CAC-R AC -R8 ! 


Le eok Ca condihon. peur que. deux cour fer. dat. second. srdre sotenk Dern Pfex PP . 


C t ' lt - » A4 1 < eue ap! À " « L y 
Cr ereece imemedralemenk J “He la ielalion (5) oc. ei GG LUTé. Lee GK. CuurtA ler. JUL Varils , ou-ler 
deux couiber. Sa n£: 


1° Deux paraboles : donc boules Lu pœuabolex Don semblablez 


2° deux Baypect Jofes. cauifatèces : loutéx Les bypabolen. duilalère. son “Je sm bla lex 


3% deux Bu. pe bo Fe 4Aonk Pangte deo sopmptel er cok Le  TILÈTILE . 


/ 


D’ ailleur. Pa velation. (@) copine. pecrsemenE que la tangenbe Ésgonomebaque de l'angle Des AELLOC. 


61a. | 


Gor) 


Director | roraploliques a la même valeur peur les Dertoc. coutrbet (1) é£ CR). 
£ 








S Ca uations<_ "4 entie{Pe,c 
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Mona LETTLATEULELOTEL. 9'aboë que, DL L'on de donne. Les ation. langentielles 2e ‘deux coutbeo, ON Porttta «cconinat lie. 


fPar les corTtÿ (decations . sutvanler. ot ce couches sont homothetiques | 


S CA LUC langente queleo tatte de La premiere co uube. Devia coiteo perère Ps ur la deco nide. courbe. Line Éarig ent FE pa cal 
Œ lle. 


h cf, eTt oulre, Ls QrotFer, pacsank par Les poinb e. contact: homologue. Devcont Lountea COLE OLLCLIT ŒIL Lire poinË nui 
ê h F1 


& qiie. ; € poink -$eca. Le certlrc COUT. Ù ’ bormothelie Jo 2 (608) +: D 

À | “ : : 4 T° | | 1° ! 

ne OELH pe iLYOTLL., @ ‘2 P LE. cela. -J houver- [ eq ation 3 cale lange nhell ÊEA co ur bea bomo thé q IC À 
4 C 


(1) £ (u,v) 


: EI 
ILE Cotii Le ‘donnec 


o « ri \ , . f « } « . « er 7 7 + a LL ? 
e/ otertk Ko r V , leo cootdonreent. Cat F eo1enneA.. Êu centie cominun ©  e sim 1 1 lu de. ‘de la courbe QD) avec ne . 8€ JE bar: othe- 
La 


: | ] J = cf}! ù 2 FT 2 
diquee., Hans poitona. Les aa Ci. para llélement a ELLE — Triertliesf <CIt ce pourri... £<f) Joe Les férrruler ut Jo ” (356) y QIER 


AT 














u | : uw 
= — ! LT ! 
1 11 ' +- 
LI, +HVY —1 Lot V, 1 
#7) 
2) 9 oi , 
. Q re) 
V'Z — TJ Y = | 


UX HV, -1 us + V7 +7 


f 4 , € - « ‘ * ‘4 J A r ; ? € } | PAS “ 
ü, © clant Les co0 ON Lee puru £ 47 Cr à ek L , 4  c/a rl. l e9 TLO uvel Î et cordonrest ‘d une même uorle 
y, 


+ equal Lon. Ÿe [a coutbe (1), pat Lao perl AILOC  TLOUN CALLOT. AC, DELA 


10° | ç' 


@) 6 L 








s , ‘ - - LL Q. 
} , . } ! 
\ Loco + NY, +1 U x, +4 Y, +1/ 


Cr ÿ1 u’, Y’, sont les cooDonneet_ Q'une. lang erulé. a la courbe (2); les cootdonneet. 2e La. langente born ol 


CR) 


oaile a tire 
ce Co homol heétiques sevont. 


{.. 








ki, ko’, 
| t . «1. - } . - 4 
k chant le tappoiE 9e similitude ; car #1 M 2 M sont Loc points De contark, on a 


ob Où OC’M 


mm ue = — ZT |: el 


Ob  oa, O'M 


Donc l'equahon qerécale des couvhec ornoblbe chques Se la couxbe (3), sera 


; | k w° k ç' 
QE it | | S 
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OO 


XL. k (us + 4 +1 k (u’ x, + SV ) +1. 


ces. couibe. de. Houve vappoutee ALUX. JLotivVealloc ANEsl 


‘> 
« 


hi, a l'aide des formules (2), nou la tapportont Ait aneLenda 4oCoic. TOLIA cons la Eonx que * 
£ érection generee des coucbec Pomotfctiques de Lx. coutbe GA) esk 


Eu k ÿ \ 
G) £ 





Il 
_Q 


J | } 

(k-1) (u x, +9, )+1 (& 1) +0 )+1, 
. ‘. . n | nm 

k ct fe caxppock de » imafitu de ; Lo Vo vont les cootdonnecx carleoiennet Tu centie comruut 9e Simaililude 


,) classe 


pp hquonx celle. melbode a la rechexche. des condiliont. pouxque os Deune couches De LT 


GO) Au+?2Buvs CV" +92Du +2EV+F—0o, 
(2) Au+?2Buv+ Cv + 2 Du+r?E vtr, =o, 
È sen bomothéliques . | 
4’ 


aptet ce qu piece L'équation gra des coutles bomothekquea- de la coude { D, est 





kf {au + 2Buov +0 2]+ 2 k [pu +Ev]{Gee Cu x, + 4) + F{Ge- DIU 77 27 ÿ#1]° =o. 
(Hs équalion evelappée Devient 














_ Go2) 


[ + (AKŸ+ 24 (k-1) Dax, + (k- YF] 2 +4 2fkD +) Fa] u 
(3) + 2 (2 k* +k(k-)(Dy+E +R) Fo xJe +2(RE +-1)F3]e ÿ=o. 
| + (cK+exGe-DES+ RES ] v* +# 


sf 
Cæptimone Lun Les equahont. @). 7 (3) repuesentènt la mème coude ot &- 


F kE +(k-1) Fy, kD+(k-1)Fa,  Chkt+2k (1) Er + (1) rs, 


G) — = = = 

















F x, | D; | | . 4 
Bk+k(k-1)(Dy+Ex)+(k-) Fay _ Ak*+2k(e-) Da, +1) Pat 
TZ 2. . | . L A. | 


Car L'lémination 9e quantiler x, EE % 3 on-Vuit- des cinq elationt - (4) 
2 2 
A,F =D CFE -E … BE -DE 


AF -D CFr-E? BF-DE ?/ 


Pr 93 
(2) kK°= 
F 2 














cé sonk (ec deux conditions éceg aire. ke suffisantes pour que fo deuæ couxBes (1) D 
sotenE bomotfschq 11e. | 

doroque Lo Veux couches sonk tappotes à fur cenke, ces corihiona ve udbaibent à a 

A, 
A 


———s 
mr 


a] fa 


|. ; 


(s) 





C hapitreVIIl 


De CTILOILS [ra on de plu. [LS Leur S Hhéorêmes 4 e TLETAULX 





sur les ou rbes éhriques. 





1° DJGombce des points necebsaitese æ Fc détexminection 
d' LITE Couc£e. . | 


(SE Or points, onpeuk, CTt genéxal, faire passer- Line cou$e dgdriqne d'ocdre LL er 





| UTe seule . 
Cm +1) ON+2) 
pa 


Æ par” ouile. ce. M£ITLE. nombre. de codfictenke A A, B, €, Lu (OS elle equation «epuwæsenleia. la même couvbe., #1 ofL. La. 





CC) | € | 4! ° ‘ | 
> (el OUR  AYOTIA. VI, ert- 59 D, e ñ [ [36] que Î eq uañion. générale Q1L- ?<q ve AN. CenFeLTrle. Lex Im et., 
C 


multiplie ou si. on la Aivive pere une. constante, A pas exemple ; par consequenk, La coube. Deca. Qclexminee ot. 
Cm.+41) Cm +2) 1] on ML (me +3) 


ra ? 
cÎG aio expumer que LL coutbe passe par ur port clef ecare que. Son equation PT ref par- lex. coodon— 





L' oïl. conrtail ler Let. vappocb À À / _. °°" ; Le nome de ced capporb or égal & { 





néen. De. ce poinE ; Sonner- ln. poinE, equivaik donc à . Jonrer- Line celabion Qu T1 ” deate. entre Les apport À TR pe 








D. ; m Cm +3 . 
Dene, "1 L'an exprime que la coule paswe par SL ) poinb, OTL. aid. m.(m+3ÿ equabont_ Qu 1% Dege enke. 
2 
. « . % PO ‘ ! | 7 — : r J . - . 
Le. rnème. nombce e quantites LTLCOTLIILL CS. + ; + prie. ar conéequenE, Le. problème aura, en généxal, une. solution 


& une seufe. 

Remarque. VO oue. avons admia que ee ge Pnéxire, qui détermine fo cos ictenk de Péque- 
Hon d'une couche passant par TEE 5) ont acfikaicemenk chou, avaik ; en géné 
taŸ, une soution_ LE une éeule . Cle. En Decaif Lilime si les co fsb 9. © rpolème claïtenk com 


plelèmenE axbihraicen ; Mai 2 n'en. esk: pas air ; car” Îes de 9 une de ces equahont_ seconk 





. M m1 mi? me 30 4 
Co ) Le Vu SE Do he... ; 


Go 


| O1 quoique lex quantikes oy V5) votenf aïl thaivex, leo Les coeffi taenb 9e l'équation onf enfre. euvc. Dea “appork Loidents. 
| I sk Qane. necessaire. 9 établir D'une. manletce mqouveuse ceUz: impoifante_propouihon - Mes: a Démonshaton que 


À TLOTIA Po poserxonx.…. 


V7 , . © fe « - ‘ 
VE OLA. allona Seronlcer- que- DL la proposition. eo YV'EaAice. pour Lire. courbe. 9 oQce (m1) ? elle jerd neceosaicernertt 


: , 
Vraie. pour tune. coutbe. d'oûce mm. 











U Le ation. enéca le à une. courbe à D Qce. ML peul s'ccrirce 
Ë 7 4 p 


. & 


és s se nm + « 


7 , L ess trees 
(1) E=g,, Ce, y) + pi, Gp) +9. es) ++ Ce, ) +1=0o, 


en ouppovank Le Qeuriier- Terme. égal a L' unike, €. a. . 0. ert supposant que Lu oil be ne. passe pas PAT lesgine {en - 
4 sernble. deco Termes qui suivent. La fenckion. p. @, v) of Le premier membre. de. 1. équakion. gérécale. Q'une. couxbe. 


| e otd"ce. (m1). 


1 2 c . 
Soit 1 M = Cm + <c Te 2 pad = TT RE j CPUTLOTIA que- La coube F passe par lex. M poinb Donne, TOUS AL COTIA 


M equahiont de. la frme : 








ïl 


| (@) Ÿ PE Cyr Y) + G; =o, 1=1, 2,.--., M. 
Le fenchone G; tenfeimexonk 


Cm -1) (m +2) 











. ou 9 
Qes conolankt. qu'il vagik 9e. 2ekeuminer-; Lo constantes veolanter., Don le nombre est. 
| m (m+3) (m-1)(m +2) | 
M, où 2 — 2 y (m+1), 


DexonE celle. que entienk Qant Fu (+, Y) A (ci pose, Purnort Les M; premi ércac equations ) OTL ALCA Le. 2119 ème 
(6) +, Guy.) =o, G + or M)=0, it, Gr. * Fm Er, Ye) —o 
OT ce système mclia une solution férue cb Vélexpnince. Cn fe, Le Delecminant Du-Syoteme 
C/ C 
AG, =O Gore) Sr oO 
n°eak Pad. nul. car ce. sonk les equakiona_ que. servent a Délerminer la courbe G, 9 où9æ m- 1) patan£ par M, 


f 


es peinl 2onnea ; æÆ 9 apr. L'hz poth ése dÔrmuve, ce-dipolème a une solufion fire. ef Jélerminee. 
Done le déleuminank role G) sf Qiffient de aéto. | 
Cine les valeurs ?eo M, premieres . constantee seconE Séléemineea. el non infinie. 
VE maintenant on subohilue les valeurs ainsi obtenues. Dans Les ( m_+1) Pernieresa. phone (2), ek sc l'on uppae 
Pn (X,Y)=A, æ LA y A FT * + +A ny 
on obliendia (mu) equations. %e la frire Suivants : | 
(4) A, (x + di) + À Ch Ty + p; :)+A, CT W+y) ++ A, (+ À; }+ ki—o, 
| 1=M+1,M +2,....,M; | 
AA, A oon£ le (nm +1) conélankes qui wslenk à Défeiminer, dj ,fi,-., Àj, ki, sonk 2e quantité connues 
[ren infinuea, qui dependent des cootdonneet. Ve M, premier ponb , mait qur- son complément indépendantes? 
de coodonnéen De (m+1) Veniers point, Laquelle co®ennces. sont Les seul qui enbienk explicilement dans le 
Syjolème des (m4) équahiont (A). Or le vétecminant Qu sotème G) savoir 


« « « < 








n'est paa- nul ; cat- ce Delècminant De. Decompose er Le Dome Ÿe. pluorteurs Delecminant , El que. 


La « ES 


# « s« 


en ML-1 m- 


4 . AR -t . | -NTr …… 
TC; Ki Vi. LA +} di æj Vi. .--ÿ + 


 « " a a « « . * * O] = + * ”* 








LS Ca * « « LS CS « 





(404) 


L premier Oeleiminant 7L. col paë rl , puisqu'il eo eu al, D'apries. la feumule de. Vandeumonde 


} Ait. prédrik des oiffecen- 
CEA (x; Ve — Vi); quank: aux. auhea, nu le OL TLOIL. nuls , ils 5071 sccepucli bles. avec le Premier, puis que Les quanhlek. 








A; ) B, RE TLe. Qependent nullement des coo"donneés… qui fiqueenk ‘ani. Le-prernier DélecminanF. 


Élinoi le sslème (4) admel TT. 2 solution. fênre- eF ?eléxminee. 
Donc La propostkon. enoncee.. est Demonliee 
(Élutiemen£: . 


« . - 1 . | 

JO oux AU'COTIA ernon ce que le guyolème en question admet, en general une solution finie c£ deteiminec, $t AOL 
| ; | 

Hiouvona un seul cat pou” Leq nel ceci ait lieu. 

On, Vonnons -nout (M +1) points sur une Qroil. D 


Mt auTier. pen ALL 171€. QT Quoi. D, ; (m-1) autcer pointe. 
. + 
< 2 
eme « « . 7 . 2 
JtUI- 217. 3 y Jroib. 4 | aturt61. de {11 Le; et” enfin, Qezoc poinb sui— ne Mt 


me. 4. 
5 Quoile D, 


Cm +1 (m +2) 
| Cm +) 4m + Cm +1) 442) où _ 


95 O1Ia Notis dorinecorit. airlôt 





. 

2? 
potnb; 9’ailleurs le systeme Dex ML Vroitet- D, D, . D, .… conotilue uit oyppleme. ‘ati m.° odte. ( ou couthe. COM — 
pooeë 7 di m'y oûdte) passank par oua L points donned. 


Don L nome. 2714 Cr) 
de ces ML dvcoiléa. ef: represente 


LD. par unc equahon DEL. me 
L 


CAT ol peut eciltre imméiatement- el. equation 





Gaia Le. hote 
C 
deque Donf tous 1e ce icients son} finie. el Déterruine., 
(g 


« &l 7 4 LA | 7 * | 
G,. l équalion… énérale du HV o1dte pouce evidemment 4 Loenfi fer 


av ec- cells. equahon-parhiculiete, ef L'on ert- conchca. por Les coeffteienls des Valeria fénres et Dcloux. nee. … Bone 1e 
| 2 
9 steme genecal en queshion aà mella., pour lea me SE ) 





points que: TLouA.- Veront. de. chotsir, Lie. solution frnteet 
Qeleiminee «A fohou } d ert. eof 2e merne Locoque CEL- (m Cm + 3) poinb cestent complétement a: trainer 





S 
70 
(Qe 





, 2 | 

da queshon peuf presenter P'imperiitile AI CE eTtA qu "11 peu artiver 7% OL. T1. pusde pat faire passer Une. 
mm +9% 

coucbe propeemenk dite O1. m ° HA ordre par ) 


poinb Donne. Le CtIA appelona. cout$e oprement 
dite du m° D otdre. uite. couche. Donf L'equation. 1 leo pat Pecompesable en facteurs cabonnel 


Lo our. admeltonr Le Théorème. suivant qui ef: une. consequence- immodiale des propaitiont eélabliex Dana La théoue - 
e L élimination : : 


. u distance finte at a P' tit ini - 


D courcbez des degré. respectifs .- ek M. je coupenk en UT pounb, «ets. o11. are 


Ce pove nott& enoncecona . Les proposifions- Suivants: 





P aemi Leo TE + 32 poinb Aonnés pou determine ire eme d'o “dre TL, if ne doi Paa— 
A er avoir pfro de TUP Hur- 171e: couc$e d’ ocdte. PF: 


ne Cm + 3 
CP . qu” ofrt- pue faire Passer 1ine. coucbe. du. m° » me dre Par Co. ù 


. . , 
f ne fauk pe qu'il er. ait pfuo de | 


mn? — CCS 2) 








| A 
sur une courf$e du PT ordce. (p<m) 
VA premiére. proposihion col cvidente, car il est. impossible que Deuæ coucher. Qu MM P% 


Dogue asen£ plus: 
de M. P porn CorTimiLrit he paxrmi. La TT Cm +3) poinb Donne. il eft- «. plu de LP “J1LLC- FLTlE- eouthe _9'yIce P 
? 





l: .seuf » steme Ju m 


ge qu lon pPottt ta. faire passer pa Lux Leo potnb Donnet y De coTrp09e"a. de. la cœoutle 
Q11. pre Deque en- question. ef 9 une. courbe Q11. (mr - P)" 


er me Deque passant par Ls poinh «stand. Cette dexntete coux- 


Le pourra re indelerminee, SL Le nornbre. es poinb. ceotanh es: inferieur ail nombre. de points qu il faut pour 2ekex- 
miner- une coutke Du (mp) 





OC Le. ; c'est ce. qui æ lieu en fe. lorsque P cf qal ott Sup etieuur à 3 
Cour Jemonfrer- la vecorèe pco povikron_ » 911 PO Ion. ques UT LLC coutbe à re P J il a ail LT poinE de pla que 
CR-1)(F- 2) Lu | 
[mn P — 2 y C4. d. 











[ (p-1)(p- 2) …) 
Re: _— 3 | | points. 


623 


C7 











(Go) 


Le norme 9es poinb ceoFlanb vera 


m(m +3) (p-1)(p-2) _(m-p) (m-p+3) 
7 MP + T1 | où 
2 2 2? 











TT 


Cr jar ce dernier -poinb, OTL- pourra faire passa une... courbe otL- Dus5kème 9zL. (m -p}7 ocdre., putsque c. ‘esf preci- 


sement Le. normbte. de. poirb que. Deléimine Line _ coutbe. De. cc otère. CH courbe. Vu. mp} o‘"ce. O'CTTLEX A, avec la 


5; . 1° 4 : e: . /  . 
cocle du p_ otdce. en queslion, ut. 1 vlere Qu m°% o‘dre. passant pair Fous. Lea points Jonnest.. CE comme: 


mm (nm +3) 


2 
lion. ) OT ÎLe. poutca-par- faire. fPa69 ei rte couche. proprement D ile. 12. mL D o'ûte. pa ler 





poinb délecminenk, ent jéneral, ut seul Dusleme. Qu. mL” D otd'e ; or. voit: que, À ln m1 a pas indekremina- 


TER +8) poink Donne. 





+ ! N "OA . ° 4 Der ! 
Cn LIL, La ques lion. pcoposee- peuk autéot- presenter lindeterminahon ; car- Les equations Qu Ty eg qu'en. & 


atebouidte peuverl former “LT. ŸE joeme indele-cr nine. JL thepre, “eme. Suivank Vonne. aigfs ration eomébei que de ce. fr 





(in +3) 
Per [= A] | port donnes, OT peuk force pas ea une infirite de. couches. dir mL ere ordre ; 


EHubkes Leo coucfex du. mL ’ + ordrce , paooant par cet [= | 1] poinb Floex , passent au btou- 
Cm) Cm 2) | 


2 
! 7 CR ‘ «1 / < , « D - ‘ 
J'uppoont née De. donne- LU nombre. de poirk moindre. Q'une. urute que celui qu” il fauk Pour Delecminies- une couche 








ke, Peur autre pourb fixes . 


7 oère TL, davou- 
m(m +3) 


N = —1 . 
2 





GP. Lex N points Donner. paswentE une. infinile 9e. couches Qu me o'ùce- j saent 
. Leo, æ=o, | 
Len. cquabiont. de Deus. ‘de ces courbes patken lets ; Later 
G) F=f+dæg= : 
ou. À e6F une. constante. adikaire, deca. à l'egadion. gerétale dec courboa— Qi m° D odte. patank par lea. N point A Aonnen . 
Craft, Lir1e. coutle. quelconque Qi m° D oûve, patank par- cea- N poinb, Jexa. complèlement- Débecminee- lusqu' ot L- 
L' a49 1, elixa à padoer- par un poinE atbilcatremenk- choisi. j or- on. pou‘ Qiopoer- Je La constante À , de. maniere. de que la 
coucbe- iepresentée. par- L’ cqualron. Gi) passeparr Le poin& chotor ;j “donc. l'équation QG) peut- tepresenter Foube les courhex 
Qu TLF ordre passant par Le N poirb 2onnet … Or; la foime. de. l'equahon G) roux. monke que quelle. que. soif la_ 
valeur de À, la courbe. F padse. par Les m° poinb Q'interoecion des couches. fes F - Oo, P=o. CHE. conrbe passe. Donc Da- 
bo par lea N poirib Donne, el, en. ouËce, par- La | 
x m(m+3) (m-1)(m-2) 


2 2 








aubHer poinb fisceu, COTUTUUTA. ur L AUX. couches £ eF æ. 
La péue eo coucher passant Par Les N péir "DOrTtet- founenk cc. qu'on-appelle LUTT- faisceau ; Le. m£ poirtb COTILIRLUTO 
à toutes ces courbe. conslihient Ex Base du Piocezu | | 


«1. . ) 
Romaxs Ile EL. On vol par là commenk £ indéleemination poucra- ve. pecoenter- loroqu on. se donnetce_ 


M(m+83) 


Ina ai 


rqtronk, en-e JeE, que, par | 





poinds pour delerminer une courbe Du mL” He dre. 
M(m +3) _:] 





de ces poinb, oTE fasse paéoer- ‘eux. omber ir mr otdre, f er F ; 


ceé deux. coudes _ De couperonk ait 





éme Cr) onbier. poinb ; o1 :] d auvca_ intelecminalhiorr y st le. Deenter— Qac 


poinEs Donnek. esl un ‘de cer (m1) (m-9° poinb . 





Remarque TI. Deuc. coucher du me ne dde. Je coupent CTE- me point; mat me points 3 axbiFcairement choratx., 
| me (mer) 
les. poirb Donner. toules Leo courber_ Qi MS otdte padant par Lapointe chotsra., auvonk en commu. 





. : 73 | TD ! ! ‘ 

RE. seont PAS Len inletoechions_ 9e. deu. couches Q11 MY ocdre. Car #2. ROUL-f9 CETLONR | 1) ponbs, Pere 

Gmr.-1}(mm.-2) 
2 


poinb patfailement Delerminet, ek Qont la potion rehulléra. des poinb choisit. j cu MMS point. ne-coincidezondk Done. 
Pas. avec Les poiënb reslant De pur atbilraitement— « | 











D = fhéotéme -p «ece9ent, Tour Pi) dirons erilco cc. celte autfce_ppuoposilro TL 


625. 


Goë) 


St, parmi ler mé poire d'intercsectiton de deuæ  eoucfes du MY ocdre , MP de ceo poinks  sonkK 


Hu une. courbe du pr otdce (p étant pur pebk que-m), feo m (m-p) cestankb oeconk sur-une_ ©? 


couche dau ( (m mp) 77 ocdre. | 
_ _ 4 | : 
Ca n ft, m{(m - P) 2 7 Site P) (me P T ) ; done, parmi lea. poinle wslanlo } nou. pousonu. er pure MP Frs) 








Pa 
fe Paéoer- ur1e- couxbe. Qu (mr pYT 1 De. par ces poink choisie ; cel Dernière couche, cents rene 


Qu. P° as | o'Âtce. en question. ) formeia LT Ÿt olérmne O1 m° Has . cidre ; ce oijslème. paéoe- pa 


_ Tree) pese CP-D@- 2] 
[Tr + 9 où. + | 











2 ? | 
2 (ET - 1), donc, Le-upotème fèrme pasera par- 





poinb ; O7 ce Dernier nornbte. @E Jupetieur oÙU ait Mmoin4.…. ra 


toux. les aubie) potrnb ; Cs a. À. qu'il CertfeLmeta. Lo m° poinb 9 intersection. CE, comme la_ couvhe 9 oûte P Te. peu 
pat couper une couvbe 9 'otdte M en pluc_de MP poinb, Len. m (m - -p) autre points d'inlésoection. Ou. ovje tee 


[avec une deo couches Q ordre. TL e- Eouveront- QUI la courbe. Q'oûdre (m- P)- 


| ; 9%. &. le peoposifion Dex JG [s25}, [624) sont applicables die cat oi Les couches Qu. me odue. ne. sont 


paa eo couxhec proprement ile; car la Démonshatin. ne suppose uen oux la fume des frnetrona. £ ke. 
Comme. application du théème méutent | nou. enneconc la propoibion. suivante: 
Dr an-poly gone de rm côkes co inocut dané une conique, Ce m (m- 2) poinb, ot chaque. 
coke mpau- coupe. cs ke paixo non ad jacenb, seronk nus-une cou$e du (m-2) 7 » otdce- 
es clée impairc, ane paut, dt les côtés paire, %e l'eutte, penvenk êhe uegaidec. comme-frimant deux-pstèm 
Qu. MR 5} F atdre ; chaque. ÿioteme. et compose. de. Le Qroilet. (eo Deux Systèmes. de coupenF en mi poinb, car-cha- 
que ôk impair à Deux côlex. paita adjacenb. Æ (Mm-2) non Djacento. Gx m£poinb  comipeennenk, 2'abo lee 
Jorrunel Qu. polyg ne, puit Las m (m-2) ponb qui sonk lobje ek Tu Théorème. IE ai, puisque La Lim sommeb 
sen£ ur une. conique.) Lo m (m-2) aufes poinlo peronk, 9 apr Le. théarème precedent, sur- une courbe. Du 
(m-2) me y opte. | | 
Ainsi, locoqu'on conoidéte un bexagone indeitE dant une conique, les poink 'infrscckion deo côte oppose. 


Sonk sur- une ligne droite. (Ehéorème deGProcal ), 





1: Tombe der Lang - enbec nécessairex d £x> 
| débecmifation d'une courbe. | 


de cons 19cexations. Developpecs Jant lex numeroo qui puccetenE vonk applicallee_ à diL cat. ot L'on_9 étecmine_ 
entielle, C. & 9. par tire. uelahion entre. Les cootdonners d'une quelesnque de se 





re. couche par. HoT r équabion dans 
fangenkea.. Supposons que- l'eéquahon JoiE Qu. -?e7s Le. TT, ©: à... que la couche soik de HT Le classe ; Les «aisonnement 
ci esoux pouvank e tepren?re. mot poux. nul en substituant Qeo V'oouleo aux. poinb, noua ne. les repélaionn. pay 


Æ nous enoncetona _ les Hhéoremenx aux uele or el condiuuiEÆ. 
77 Étant donnees T Cn+3) dsoitex, on peukzonoteuce, en genéca, une couc$e de. ner Le. 


ef wine seufe, Hbucfank ceo ES 3) droites. 


2° DD ane courbes , denE fo cfassec ceopectivet von m nr, onk mr bang 
+ GP Let rC+5) Ex entet donnee , por detékminer une coucbe den fase, ifne 


ak P°e d en æsou plis de TT toucBank une coucRe de fa. fasse « TX. 
mène Aasse uefank Cr +2) dcoiteo don 








enteo COTUMILTLER _. 








1° CP out qu’ Oo Ti puisse conékuire une eouc$e de- 
nec, 1P ne- fuk Po qu y et aik pluc- de. 


| (a 9) 
T4 — 3 | 











bouefant- LISE Cole Ce de. æ N'a cVaose . C T < n) 


627. 


(107) 





9° Étant donnéet | rt 2) |] droite, on peut conokaure une. infinik de courbes de rec Came 
Huchant tbuteo Rx deoileo donnéet ; toutes fes courBer de Nm rose Hbucfant Left 9 1) 
| droits donnees, Hucbent er mème bem Ste 2) œæubces dcoites Fixes | 

6° Hi, paémi Cr n° Fa: enteo communes & deu courbex_ de Ne casse, il à ÿyeræ naq 
Huchank une coucbe de g'? 7 cfacse (4 ekxnk-moindce que m); Lx n(n-aq) Hngendes ceotan- 
Les toucheronk une couche de fr Laose (n-q). | 


78 Ji un-poli jone de ?n soimrnel eok drconsedk & une cour e de 2°7 chrome (urconique) | 





Leo rm (n- 2) doit , qui joignent chaque. Dommek MPa AU sommels Paco menage 
cend, touchenk- une _ coucbe de (n-2)7 cfarse 7, 


ini, Lotsqu' un hémagone eo | ixeonseutr a une conique, Les Dcoilso qui joignent Le somme opposea. G, à), 
(R; À), (3,6), passent par UTt-mêmMe- poin£. (Score “ceme. de 3 cienefsor_). 


1e Dhéorèmen 1e 90 ewton 


Di, partir poink peer O,. on mene_ deu cordes coupant une courbe du. Me ocdre 








auæ poinb KR, R, ;-.. | ms Bree ny Le væppoct 
OR,.OR, .. OR 
OS - O3... OS 


ceoberx conokank, quelle que- ook fx position du point O, pouxvir que Leo ditections des Bgnen. 
OR, OS, ceokent Les méme. 


(9G exvEorn : Énumercatio fineæcam bertit sedinue, æTUro 1706). 








chat l'équation de la courbe 
D Le y) =q Gery) + Pr Gear, 
des 1 cgnona- par © 2 les cootdonnees 9'un point quelconque M OR ; per prete 
OM; par %o Ya: Les cooenncer Qu poink ©; on auta alor 955 [ae] ,: 5* 


Re =æ+Ap, 
© ! 
Y=S +hMP y 


À et pe Qependant uniquement de. la dixechion Ve. OK ; ainaL. dant Le cas es axéa cectan - 








C_ -. + qilaives , OT dailCca. À = Coo ©} = = Din, (9) étant l'angle de OR. a ec. Cæ., 


Remplagons : DC. EV par Leo valeurs @) Dans. L'e equation. (}, OTLA- 


@) FL G+Ap, M +kP) = Pa ee +Xp, at po g.  GeetAp RER P)+ ES 0; | 
oi, en cdloppant par- la formule de. Baylr- 


@) eo, mp A ;m)+p" fe gp. A,H)+% A CA, D+p ae + (mor Y)=s; 
CAT OTL. vof, par le premier- membte. de. l'éuation ( (3), que Le. me indep envank 9e p eof. LCA Ye) - 
On conclut. de Là 














Ge) A Fer Ye). 
12 © . O eee ORme 
Ca Desigrank par \ ) vs n Les valeuts d €0 constantes À, he) ur la Vechion. OS, on. alxa De. même. 
| | ; | | £ (&o »"%,) 
@) 08.08... 08, =+ —"7"27. 

| | : | PnCX,#) 

| Docs ant membre. à memêre. CCO deux. égakkee, cl vient | 
go Re OR a CN) 
OS,. 03% :.:.0Sn PCA Ton 








Or Le. Decond membvte eoF constant, pus qu'il esk independant de x, ek--, ) qui sont les seuler guantitée variables. 


g O 8) 


Je L' om Cep Ledente. pur € (x, V; Z) le pugmier- mernbre Del. equation. de. la cnvcbe, la. «elahon. p'ecédente poucca à? eccice. 








Ge OR, . OR... OR,  £(X,p, °) 
ÿ Bio = 
05,. OS... En £ (A, Lo) 


Ê 28, Ji par denæpoinkb © ek 0", on mene deuoc gras quelconques parcafléfes, coupank une. couche 
) 


du ms n  otdce. au points Ka Be, …...@R, ; R, y Ro): +9 Ron; Le cappock des p'oduih , savoir- 


OR, OR, sous OR, 





} 
O'R OR, . O'K 
mn 


Leoene conobant, quelle que set (72 Lhedton commune des Aero corde. 
Ç Ne es Eorr. em), | 
doit toto 

| G) £ (x, y) = > (x T)+ Pa VD +- . To, 
l'équation de la courbe. Débignons_ par er Ye; %4 ) ÿe les coëonneee 00 poinb O ko, X eye les valeus 
des cmlanté. qu. Deléxminent la Dicection. %es dcoilzs OR eE O'K j JE ec ek-y sont les cooonnees d'un. point 
PF e OR, oi OM=p, on aa JG (4o],5*: 
| f Æ =, +Aap ; 








. | ei mn) ubolihiank Co raleurs ‘à aTA- Le ualion 1 on Frouvy ec. comme. P'recédemment— 


CRE Er 
On conclut De celle. équafwn | 























| £ (=, , Ys) 
/ _ G:)  OR,.OR,..... OR, =+ 
Œ x Lo | PCA } n) 
Ca fais ant Le. même. calcul pour la Quoile O’ KR J on Houyeta. | 
L Ch 192) 





@:). o’'R,.0'R,.....0'R =t- | 
‘ | ° OT PA He ) 


D pisant membre à membre ces deuæ. égalité, L vient 
| OR,.OR,... En LC, 3) 
À ‘ 
( 1) OR. OR. OR, + (x!, ) 








Je Decor? membre. ef constant, puisque Les poid O +o' on faces. ef que le Qiceclion (A, nm) deco deux. Protler — 


OR ; O'R wE seule garialle 


Done. + Lt + 


Dans ce- Fhéstème. eÆ Le. récent Les vegmenb OR, OR 3 + vont tepresentéx. crgpranieuns elsigne pa Lex _? 
tactrien. de. l'eqiiahion (3). on. devta , pare “Juil, Les ser comm. pois. él yat SUVaTE, qu'à palin? Qu poinko, 


ilcoont patcoweu_ Danr UIL JET. ou Vana_ La: osent condraire. 


. GB. I el inléresank de Orpater Les celations. C4 Frs) M5 Ls27); cu 9% 2 [26], « dv ec. La relation. Qonnec. 
Rs 7 {4 Le 





mn 


I V. VE Pere cemie dec han over salue 


629. On coupe ure couche atg brique par-un po gene ABC. . Ji, en parceucank ce-p of) gon 
dans ur Denx, on fait Ce prodiuk des segments compote enbce foo domamels Hueceos fs ek 
Lx couche ; ; Puis, at Con feik ce-mêème-produik, en parent fe-pols gone ‘en-Êenx contraire 





: Lee. peodul ALTLO L- obtenu. sonE PES 


(renok. Geomékiie de-position.),. 
Joient A ,B,C, ..) K,K, Leo somtels Qu polygone. 83 9 890 dm Les m poinbs 9'infecsechon Je AB avee_ 








os) 


>, b,, -... , Lot inlerocclionc. De. BC; Œ y Cor: 3 En y Len inlececthonx 9e CD; us; K&, ,k ke 


"1 9 RE HE) leo in lersec- 


h ‘courbe ; : b b 





ionæ de. KH, ef ve h, > h,, sh, Les intersections de HA. 


Désigne par da A 3 Ep Yi! Lee j CEE ns Lex coodonneer Dex sommels Q11 poly s one; eFappli- 
quent. ouccessivement la elalion. (88) Qu 9G5 [4 35) , 


celalion 9 ‘ai lleuro que sl une consequence 
immediale Qu. théorème De TO esvton JG» [528] … Ghra 























Aa,. Aa... Aa F(a, ÿà) | 
| TOI 
B 4. . Ba, .... Ba, (7) 
Bb .BE,...... Bb. _ fé, %,) 
Cb,.Cb,...... Ch. RE Ve)" 
Hh,.Hh,. HR, JR) 
À h. . AR, . Lu Ah EC vs). 
TOuliplionc CEA eq alitex. membre 2 membre. OL. ETL. conclul Le Th corème enonce. 
&) | Aa, .Aa, due A x BE, . BE, : sun «BE, *X isa . HR... + . Hh, =. 
| AR,.Ah,.....Ah XxHk.Hk,, x... Ba,, BA,...... Ba / 


LL 
OTL. Devta lortpouxo Le nr comple de La convenHiort. Jaik BUT Le. 1 me ‘ed sm Le signe Devant. banger- avec Le JET 


ou Patcou ; Les peint de Départ ou. oxtginen des : segments sonE£ foujoure. Leo sorimels 1u- poljgone.. 


Comme. applicalion. De ce fheoreme, demontone. la. Proposition. dNuvante. 


630, 








ji ane coucbe du gée otdre a How painb CA x. d'inffecion, x bois points sonX en. £. ne droite. 
ofoient a, b, €, ce Ecors poinb, cE BC, CA, AP, Le langenter.; appliquank ait bcian le ABC Le" 


Héoième. de Caurrok , oTrt a 


Aa,.Aa,.Aa,: BE,. BE. BE, .Ce,.Ce,.Ce 





= +1. 
Ac,. Ac .Ac,: Ch.CR,.CE,. Ba,.Ba,.Ba, 


Or Les Hoi poinb 4,,&, 4, 





, ve confèrenE avec € par cxemple b,b,.b,, ve conforenk avec a; 

Cr Ce Cyr ve confordenk avec b j il vient donc | 
G) | (Ac.Ba.ch)"= (AE. Ca Be)’, 

D'ai Lon conclut: | | | 

2)  Ac.Ba.Cb= (AR. Ca. Bc)x ( (1,6, où £?), 

1, €, € élank Le à 77e cubiquea Qe l’anile’. 


NE Les Fcoir peinb a b, C, sont reel , le hiangle ABC eo cel airtér. que les sement Ac, Ba, 
cclation. @) entiain 


€ comme. corta que ee TLeceésai: «2. et unique, la Duivan te . 


ee, E la fuiple_ 


G) Ac. Ba. Ch=+Ab.Ca Be. | 
D ces Derniere. telation eæp'urne- IG (37) que Le rois poinlo à, b,c. son£ en L ge. oil. car les convention. sur— 


lex. ge Qes segment sonE lex méme. 


bite alt. 91 les poinbs à ; E » C7) sont. imaginaire, on ne peut plua. Dane pe 7e la. celation G) cesultz nécegairement De. 
l'ega ile! (1), ni conclure, par” conoequenk, que Les Got poinb a, b, C' sont en. ne. Duoile. 


Cependant l'application. Qu Hhidrëme. Ve Hanoveralen. roux coruik ii & elle conclusion impotanle, sayoir que: 
one coucbe du. 3% * ocdre” n'x pas plus de/3 Fco1o poinls d'inffecion ceeŸe, Car s “il avait ur? 
Je point cel À, on prouverut, comme con vient ele faice, que les Ioit poinb b,e,d, sont en. lire voile 
le Dole a,b, c,d, vencontimait alou là coucle Qu 3° odte. en quake-poinb, ce qui at imponille. 
Remarque. VGA TMOannhein a Peut Qu Hhdoième de. Genok la propiel suivante, fer temarquable, sure 


couches Ju 3° me otdte., 








Aocsau UT1e. courcBe di 3 / % ocdie eo «& Pa Bon inécake ek ctcconoccite ur buangfo ARC, ee. poduit 
dec. care de coucfuree cocces pondank uw. sorrimeb À,B, C, Er cg? au cube. du caron du cecele 


Cho) 


atconocak au Kéian g fe ABC. 
(Gppfication d'Analyse e& de Geomébaie » par eNG. EPoncelet, page 165). 








| V°. | | 
681.1 SE on coupe une courbe . d'ordre mr paTrune Hans versafe quefonque qui fx cenconbce en A.) 
À, ,.... A, ; ‘cette Hcœno vercs «Ve coupe Le. Te ccoymphotee em aufrea poinb à,,a,, ‘y Anj CA 
deux Puplemes de poink onk le même cenbee des mener distances. L | 
(DE avton, Énumeratto.. 2. anne 1706). | 
L'équation De la couche € celle Deo M asympllee ayant Le-mêmer Leumer Qu. MS sde dE D (m- 1) Ë * Degree ? 
VOS (526) , l'uation Du Vtamélre coucopondank À la Diveckon à, sera pour la couxte et Le 9: gstène- Dax Le 
phtee JO (548]. | 
| x 4! (a)+T ca Ga) + eg. Ga) =o; 





le Diamelre De donc Len meme pou la. ue a LT asympistes 
(OS Le potn£ M, ou. La kart versale. coupe ce Qtamèkte, eo Le. centie. Det mrorfentree Potence Dee points À, 7À …k\ , 


celui Qeo poinb à, y Aa ) es 4, j one. use . 
D ana Les couthes 11. Second ot: te, par exemple. une. Bunsvaale MN coltpe. la coutbe- en Deiioc. poinb M ct N 





Qont le centre. des Teener Dis lancer ef le. milien 1, eE Leo | eo mplokee en P eEQ : 3; À sera 


le milieu de. Fe; de. LC on conclut 
M P=NQ. 





| VI° 

689. noi par un poinE fie, po dant Ce. pfan d'une coucfe d'ocdte ML, on-Mméne une banoueroale. 
ŒE eo Fanaenteo auæ poind où celte beænoveroafe ceneenbe fx coute ; une péaxnte quefeonque , | 
[mence par- fe poink fioce cenconErerx Lx coux$e en me poinko er Le oustème deo ange entet © 
en ML aubes poindo ; 2 centre harmonique de ceo deu vyptèmes de poinl sera fe mème. 





Ç ND acfaurcin, 1719). . | 
On. ceFcouwe, Comme. cad particulier. Le Hheorème rcdenE dmne + par Mocvton, er papa que Raroale 


est la Dcoitz e- Linflni 

Jat oO L poink De. tenconFe de la Hans versale OX avec la. sécands O8: ; soient A,T,, A a Ter... Les tangender ao > 
cit. la Pcanovesale tencontie la courbe; cherchons la re PPOu pot O par tappot & la 
gene. Un point M e cells polaire sus? 








poinl A., À, , A 
| couche, puis pat cappok au Dusleme de 
la. Droite OL, sera Qefini pa La telabion- JG? L29) 





TTL 7 
| OM OA; 
Smaginona pa par Le. poink Oo urre. séeane OL, et” ‘soient A, À, A DEL. poinb ?'in- 


de. La pda Qu noir o y par 








Ersection. avec. la coutke, OTL AUTA LUN HeoOnd point, M’ 
apport à la. coute, ert sehsfassant a tire. celahon. semblable ; la droite MM’ sf Done 


P Lo. polaire. ou poink O pa cappoi à la courbe. 


Détuminont mainhknankt la. polaire. Qu mème. poir£ O pat cappouk au drpoheme_ Deo tangentez 
0 points A, » À, .. À ; apparkenank à Œ Ces. ange entea., Le poink M appatliendea AUOSL À * La polaire cherche ; 


ne 
Toroque Le. decante OT bucnera. auteur Du. peink£ O  %e mandiete. à _verur- Je. conforte avec OX, Le poink M Deeurca 


la polaire relative da la courbe; mait loroque celle séante fPA06exa.- par la-points infiniment voisine Ve À,,A, 
. À mn: CEX poinb svetonE JU La coutbe. ef dur Les langentes alors le point M appacken? ea C la polaire celabve 


au langentee. Donc Le poinE O à la. mere polaire. y soif par rappock & la. courbe, soif parc vappotE au-oipotème 2colangenk 








an) 


TG aintenant, sotenk à, 4e Los … les point où la decante OS enconke la_ courbe et É,, Es ,: : Eqr leu. pour AL 
lle. encontre. Lo fengentee, Le be Parmaniqac par cappotk au. poit£ © e ces Deuæ St gptemer De. points 65129] 


Doivent He Fouver- gu1T Leo polaires. ui. poirk O ; OT” Ceg ‘detoc. polaires. cotrcidanE , il enr Céf done De. PTLÈTTLE Dex” 








centrer harmoniques; Æ lon à la relation 
| 7 1 L | 4 1 1 
G) + ++ + SE. 


+ 
OA, O4, OA,  O©OE, O, 








need 








— 
se 





« inoi lex eux oiptèmen de poinb, Qélminer. our La couche € our le opolème. des langentex, onk même cenke_ 
«harmonique par- vappock au. poirk Q'inlexsechion 2e la Secante OS avec la Fcansveréale fêce OL.» 
633. Ou sjouterone La. peposthon. Huivanlte : 
ar ur poinE face P menonsæ fes tanqgentéx & une couxfe de cfaose I, voienE FE, Et, 
fo poinb de contact; fe-poink polaire d'une droite quelconque PI, paosantk par pointe, 
Dec Le Même, ooik pat cæppokÆ & courbe, Hoi pæe- cæppock «ii système des pointe 
CE y Fee. E | | 
oJoil EP, L. poinkpofocire De La. Toile PI par- tappot£ à la courbe gonnée(C), PE y Phocce Phyékant lee? 
pr langentec. menées. à la courbe par lepoink P, la duwike PP, satisfèra- à la lation 
Mi {160} 








TT 7 | 
1 ET — 7 RT sr. 
o Hang P,PI ÉLPI EL PI / 
th “2” ge 
de meme , 21- IE ) IE sont Le tangentes menéet_ a La couche (c) Par Le_point Y, 











92 E / 
OR era avoi- DICO (iso) 
TT 7 1 


Far q É TP tanq É IP Fan E,IP 














_ Déeleuninont maintenant le poink Les de la même. Voile IP par. tappot an aupotème- () Deer poirie 
Cote te des Qroilen PE, ,PE, ,.... vont les langentee mencet Qu. poink ? à système, E ladeoile qui joke 
le point P au point polaire. a Fe devra. sahofaire à la velation (1); par ouile, le point P, eE oilue sur-la 
Voile PP,. Lo oil IE, IE, ven£ également leo langenten-mences- Qu poir£ Lau système CC), Æ Lx © 
Poilz IP, devra veufier la telahion | | 
nm J , 


Feng P TP Fang E IP Fang Le IP 











CO si nour. DU}PPO00T que le poirk LE se capproche. inde finiment VITE peink P, en volant sur la Droite PT , Les Tan — 


ge x syoteme. (€) viendronF 4e confond avee les la enlet à la œutbe- pamihve (EC), e.à À. que Lea. porn 
b } +, DS lendenk a ve confondte. ag ec. E, } E, p'ttte I cesull alor. Ôe. la COTLP ACALO ot de celatrona @) ef (3) 
que Leo Pcoilra., pasrankE tes poechvement par EP, et P! - infiniment Votsiner Ve. la Deoilz P EP, , ve conférèenk. Donc 


* } + Lr ° 
Le peint P, Ces Lneièe. Li CE F, « Done. ss. 








VIT 

631. acerd on coupe ne coux$e d'ocdre m par ue deoite quelconque qu'aux fn point 
d'inheoection où mène &o tenqenteze à fx coucfe, (es aubies points d’ intexoechion de cex tan. 
gente avec. fa couxVe vont sur une coux£e d'ocdce (m-2). | 


re 3 11; - | ] 
e) oil: ro L equation de la Decartt. Donnée : l équation de. La courbe. POUXLA-- ve: Le. Jour la ferme. 
ré 














G)} £ Ge) = À. T, FT, TT, +5 Fey) a, 
Le ! Le) Co Lo ant des fenetre ne. Üneaite ; À eo tirie. constante, eÆ PC, Y}) lnte.. fenation. Qt. ve 1e. (mm -?), dr ds 
celte. eg ualion. renferme - Ç m 2) ( TU +) mL. (m+ 2) 
[< m+3 + ou | 
- 2 z 


Ga) 


conotantes aibicaireæ ; nombre. vufisant pour- pouvoir i3entifrer- l'quaton G) avec. l'equahon. 2e La courbe Donnee . 
our constater qu'on a eflechivemenk ce nombte %e constante | temaxquont, qu'on pouta diviser l'équation par- 
un des cocfrcients dep, y), b Ÿ (x, ÿ) venfêemea alme M D F0 nstantes alibraiar ; dant le 
paotuk %ec finchont lincairee, on pouxa mellie en fackurs leo co Paint de l'une Dee vatiabla;-ÿ parexemple; 
chaque. fenchon linéaire. sea. alouw de la féime (y+a= +b) Æ venfermecadeux conotantes axbitcaiter. on a-Dorne _ 





bien Le. nomkce Total indique. | 
(ci pod, on.voik que leo ve T,=o, Ty=o... y To, son£ Hangent à la cothe aux poinds où ellec7 
sont coupée par la sdants 30; le mUm-2) author poinb 9'intéechion 0e ces ngenkea ave la coute és) 
sont doidemment siluerx sur La coutbe Ÿ P(=., ÿ) zo; Donc... | 
Cocol, Je lon suppose que la Droits $=o.soik la Doile De linflni., on on en. conclut lethérème suivank Ja 
deémonke: I6 5 [527]: 
Le m (m2) poinhb Av une couxfe de Pocdre M eo T son pee par- 9e m comymptokes sen 
DUT Une courbe de £'o «de (m-2). 
638 Le poink d'inffexion d'une eouxfe du 3% ordre sonk Woo & kois en. en figne Axoite 
Joint À dB euæ poinb pen De la coude , k Cle 3% point oi ceffé Droits. 
/ cenconhe la couche; menona Lo Jangentect en A, Bic: leo hoit autre points où cu © 
7 7 3 KZ | lang enber. twnconbtnE la.couthe. sont en La ne Droile. , 2'aprët le thème précéèenk. Or, 
| \ | Les langenkeo en À  B etant es lang ent V'inflecion, lee. poinb a ellea. coupenk_— 


& 
cTITe 


erico'Le- la cout be- sont espechvemenE en À et B : doric le 3 1) poinE ou la. fengenteen. 











€ coupe. la courbe Dotk se. Houver- our AB; il coineite Done ave Le point €; e.à 2. que la langenté en € coupe 

la couxhe en Fora poinb confondua avec Le poinE cC'; Le. poink €, esk par- cons equenk, un. poin£ Dinfleæton… 

656. Ji par un poinkE fie 5, on mena feo tangenktes & 1ine courbe de. ne 7 Pavoe, | ckquesL rs. JT 
soient eo poink de contxcE de ces kengentec ; er n(n-2) autres Heng entéo qu'on poutxa_- 
mena- à (x courbe par cæ poinb, buckRerconk une coucf$e de fx efasse Cn-2). | 
É e fe, sù lon Désigne par- S,1,, Tu, .. .T} eo fénclion_ lindairee de ù ekv, Le équation générale. Dane. couche 








pe n° classe ponts se mellre soux L Pre 
6) ÆF(u,e)= a. DT T ,+S æ(u, ©) =o; 
la Démonsktation ot la même qu'au 16 1684]. Or la Voile qui joirE lex pains $=e, 
To, louche la coucke au point Ti=o; car elle «t langenle, puioque lex cooédonnecx ve 
Le voile. qui ppaoe. par cat. den poinb veufient l'équation de la conbe + D ailleur L'un 
hon Qu potnk de confack esk 
| nf, +of, + w fe 0. 


et Déignant Par M, 4, lea valeuux- 2e 1, Yy W n qui. anrutlenk Les fonchiona S ek TL, Or. ô1 lon: 91PpPoIe- 





T'=au+rbke+cw, 
on Houve, en tuant La subsihition. , que féquation du-poink tewrladk at 
AU +b4rcew eo. 
Œinor leo Voile ST,, ST, ....8T, touchent La coutbe. aue poinb Tir Tes Te 
Mix, par- Lin T, yon. peut mener- (n- 2) fangentea. 3: Jitinclet_ de T, $; Leuves coonnex. Devtont- vextfier 
Leo cpuationa 
| T=o, gCu, 6) =o; 
Îilen sec 0e même pour Les aukes point. Done, La n(n-2) langenkee qu'on peuk mener a la courbe 
£ (a, e) =o par leo point Ti, Te, Ty, douchent la courbe (u,4)=0, laquelle ak de la classe C2. 
A suaque le point S sk à l'infini, Le tan 9 T,S, Te See Deviennenk parallèles. . 








636 


(415) 


||. Les tergentes de mefouosemenk d'une couxfe de 3e cfaooe: passent Hot & KHoto port an-mene point? 
ù oient A eÆ B Peu poinkb de ceboussement; SA, SB les fangentea ‘de cebroussement. es lang enkes de 
cebroussement elanl: JO; [A 85) 20 fan ere Simples., ont. peut mener par Le poink P, lequel est D16— 


link des poind 9e. rebrouésement, une froioieme fangente SC; SC sera aloëk une fngene oimple, 





7 


63 


#| puisque par un poink on ne peut mener que hoix langentee… do hais. tangentes-meneten À 8,0) 
1e Vivstinelea_ ve AS, BS,CS, Doivenk pasoer- par ur même. poinE£,  Q'apuex. le théorème. précéink… ©, le poin£ A élankun 
point 9e. teb couosement: le Fcois langentea. mencar. à la courbe. par le point A se conférdenk avec AS 3 (491) ; ; de mê- 
me. leo langentee., mencec par le point B, ïe-confendenk ave B$; par conoequenk, La hoisième tangente, menee parle 
point €, laquelle. oik-pawmer-par le poink $, 2e conférdra avec CE. Donc, les foire. tangenleæ) mencex par le poinkc, 


de confondenk ; 2 ailleur», Li fangenle cs eo une fangente imple par condequenk; Le. pont € eo un. poink de «ebrcoussementz 





VIIT: | 
doroque Ce (nm +1) cotes d'un poly gone de forme varie Rte cree de (n+#1) poink fixer, kendio 
que TL. 5 ommels décavenk TL couxfee. d’o rdces* TR; Tag } : TE, ; Ce (+0 ame nommer dec Line couche. 





d'ocdrce 2m, My. . 
Mo euton. avoil donne un. car hé particulier de ce Hhéoutme, uk à Naceri qu'on Qail. l'nonce gental 
(Éransachons pBilophique 1726). 

Pour Déleiminer- Loie 0e le couxle dérile, nout chechetne. combien ily a de poindo 2e celle. courbe. ou une mème 
duoile, en fenank compte e l'uQue de. multiplicité Qex_ poinb. 

Penona, pour fixer Les 9er, nn pol jone de 4 ak j soienE 7 B, 2, Pa: les quatte poinb fier ; , 6,8%, Lx 


hot coutben Feu - D our allons chercher- ent combien. De-poinb la couthe &6k Lencoriftee par une. aus passant pPar- 








Le point F CH Quoile renconfte la courbe | ÿ, D'oQuce. M, ; en M, “points (œ, Lo) me. \; ent.  °irnanEeec points 


au poin£ P OT anta. UT Riscean Îde.m, Ocoilea… Chacune De cet Droles 


fa, 
ot 





| ] | | tencantie la cœoutbe. Sa) D otre. M est. Ms park (B., Bo, c++) pi. )sjoinante 


Tous cd points Pr poinE F, , TL. aitta ut atoceau. Ve M, LPS Qoitzi. Chacune 





des Drothea… de ce Decond faioceat_ rencontre la courbe Se ) 9 otre. M » Er. Mg 

peinb G ! Ya tue. Yi) } en Ji nan Hour ces pain aiL. point fie. P; } on? 
auta. TL Hototème- faisceau compooe. de. m., Me Mo Qcoiter . Les Dex. Qe ce. 
Q e‘cnierr Faseauu rencontiecont la Droits choisie, chacune en-unpoinf; cen-poirth | 
sont ler 4 "1 sommeb dautantèe pobjgones valiofaisank à & la queotion. - re fass - 
ceau de M, Ma Na Droits ternconfiera Le Doit , D en. TM Me Me poèdle; | 
Tout Avorir_ done Der a, sur celle Droite, M Te Ma points Qu Leu 2 

LL «eo CE a avoir dt le-point F, fail pare Cd 12. Len, k quel PT 


1. 7 - ‘ | ‘ . ° ‘ 
| ( , Sexcont evidemment les seule. poinb Quolinels . Qe F, j 


| 5 Je CG 
Don. oéd'ce. De_-multipleite : 7 axisons Le conokuclion er. Serie inverde; e.a-d. .] oignons E, P, Ps 5 ‘celle. Dole. cenconËtreca- la 
coutbe CA enr Ms poinb ; en Joignank Ced por ail pair£ P;, OfT- ALLER. Ut —- atbceait. de. me Doien CE. farèceant vencon— 
eva la courbe. S ere Me Te poink; ert. je rank Ceo poinb a1z. potrk P, 3 OL. Aailca TLTL. Ars cent. De. TRg Ta voter Lequel, 
rencontie: CA La coitibe &, et im, LP Ta poinh . Cry orgranf- CCA Qecrueis poirilo dti point r, ) OT Aura Lua. Le. pelsygones 


als AisanE à la pl on et DonE. L_0ommel ok P,. Lex Tu Mo Mes Derniere Proitec. æncontieronk ‘done la Droite E,D en 


: … J' 
M, Mg Ta pain confendux . dLvec. P, j ainéôt. le point P, est LLTL. poirk mulliple De | céduee. TE LL Ma . 


ë / .  . ! 4: c ‘ 
(GJCR COTLo equenË, y €.) en Qeinilive, sul. dcotke P, D, 2 LLLE Ms RL a poire 11. lieu ; 11e ce. de A rule, Leu Au 4° 7 Son - 
rie: } et Donc 2m, Le Ia: 
(C2: ) 3. À À: £ 7 \ eme {- s) 1: c 9 | | 
TJ enctalement:; Le lieu. de. (n+1) y. Hornimel. era de. “ordre. TE Mg Mo cc 


Remarque Ï. Las que fec points Her ou -pôlec Honk en- | fl Te coike / Lx courbe } feu du. vom 








met Cfue, ob du dequé mme me 


ni 





4) 


Cr, dan ce cat, le faivceau Donne. par la Gecorfde conchuedion se wouik à la Oroile elle - mème P,D, k ne funk plus 
Pe poly jones. oahofaiank à la quehon | 

AMLA TUE IX. louque Les coutbex Qirechicea- 2onk Des lea net. Quoilée, ona Leo Théotemet siyantz: 
sh Éo (n +) cotes d'un-polgone, de forme variable, tournenk œubur de (n+1) poinb fixes, and 
que somme agfissent sur n droite. fie ; fe sommek fifrce Adecik ne coucfe du second ordre. 
Loroque Les (nr) poirb fixes Dont en figne droite, fe 2emmek Bfce dccak une figne droite. 
D'APTA appliqueron«. un raisonnement vemblalle à li Démonobcahion. Qu Théoième suivant: 
Hotsque et (n+1) somme d'un pélygene de forme caf ls décrivenk (n+1) droites fixes. kque n_ 
ôter touchent n œurcfes flxec dont ler cfaosex terpectivet sont m,,my,....m, : Le côte Pifre envePp- 
pe une cœoucbe de La. cfxose 2m,;ym,.. Ta | | | | | 
CP Déleuminer la Lavse Qe [a eourle aude. nout. cherche:on«. conien on. peut lat mener- 9e fangentec. parun poire 
achileaivement choisi, en tenant comple. 9e langentea-multiples | 
Ganens, pour. féxer les it, un pohygene de quatie semmeb; sent B 424,8, 8, à Les quabe Quoitee fixes ; & 61508 


les foin. courbes ficcex . IC out allons. chercher combien. on peu” rreriel De ta. ent a. . la œuxbe ert question, par LH 











point. D pis sur la Qroile 8. Cr L point D, on peut mener m, dangentec à la cœnsle $,, 0e das m5 soient, 
dgree n, lee poinb où ces tangentec encontunk la Doile P. ar chacun Dec pointe, 
A; y on peuk mener à la couche %,, de clame my, me Fangentea ; on anca, entouk, 
ms Me langentec; Ooienk fi, Pris le poinb où elles encortient laduwile RP. ar 
chacun. deo pan fi, on pouxra. mener My ge à la couche Sr de classe Mg: on. 
auva, en fouk, mm; me ms angenleki doienk y ya Le rs « où ces Fangentes-rencon- 
Kent lx Quoilsz F,. Cn À° gnank C4. M, Mg Ma poirh au. poink D, on auva aufank %e_ 
le De pélygone- pont à La queolien ; ous cet clés Tuebenk la coicle. chexchee ; 
le posent enoue, par le-point ». Done, Au point D, on peuk dde mener mmams 
 dangenlee à la coude eneelippe. 

Ce secont évidemment les seulec Hangentee Distinclés de la Duoite P,; lue à savoirsi celle Dooits P, fai paie Dee 
Langentee, quel. œf son side de multiplicité. Saisons la conshuchion. en sens inverse; e.2.9. prenonx l'intersection 1, 
De la Vvoile P, avec la oil P,; par le point 1, menone Les langentee À Sgj on am My fangentes qui cuperenk le doi 
P, on m, poinb. ar chacun De ceo poinb, menone. les langentee. à la coude 8; on ame rm, ma Hangenteu qui coupe- 
onk like Pen my me poinde. ar chacun De cer poinh. menonc ls fangentes à la aude 5; enauc me mms 
langentes eupark le woile E, en my my me, poinb; ce poinb, juin au peint 1, donneront Le Dernies le autant 
De-pely gone. Dahiofisent à n queolton . Or tour. cer côles 4e conf Pndent avee DI ef passenk par Le poink D: one 
par. le point D, pacoenk. M, Mo My langentes. confén?uer avec, ; droite P, esf une fangente multiple 2e L'ae © 


CP. consequenk, cl & } enéfinitive, emma ma fan genes passank Par Le point D ; Le dasede La couibe, enveloppe 


| )1a. 4° va + 5k!, of donc aale. a. 2m. TL, TE 


2 3° 
ss le envelppe- Qu (nn) 7e 5 + colé Libre Dexa.“de la dasse 2m, My Mg: Mn: 


emaeque L Aocoque- Ce - droikes flmec sont concouranbte , lenedtoppe du côte Bb td 


| Lxose m. TM Mo Ms : 
| Car. Jant ce cat) Les sommet) Donnet. part La Deconde. conéhneion. de e confondent. Lou. dvec. Le poire LL, cellé cono— 


huaction_ 71e. funk p lux. de. poljgenes satisfaisant à a l'énoncé. | 
 Remuxcque IT. doisque Lo couches Oicectiices. De. «ediusent a. ‘des poinb, oO à Les Hhéorièmnes - ouivants : 


Si Les (nt) sommel a un_po 33 one de focme oaccix Be decrix ent (nn) déoites. floes Fandi 


que cote Ltouxrenk aubur- de n porb ice. Ce TFe Ge envefoppe ue couche. de 2° Eros 











|! Lovoque Ee Gr+1) droites Hoet sonE concouræntex, Ce te Gfce Houxrre antour- d'un poink fie. 








gi ) 


IX° 1x: exspedtive dex courbe du 3 udre. 

















639. | <Uuctn à énonce sans Démonshation (rumeratie…) le théème suivant. 
: des cing paul divergentée donnenK par fur omfre toutes Go coufec- du 39% 
JE Cale a indique L'auiqine De cette peopuélé en en Donnant le Démonstration dk a ajouté. cells aude peope- 
sion ( ERperçu- Riotorique page 146): | 
2? CParmi toutes Be coutfex du 3% ordre, € en co ing qui nb ur. |cenbce;al oéseing cou. 
rs fera erribre preekee AUF- UT plan, donnenk naissance & Hulte fo autres. 
au ceprodutcons , quant au ford, la Démonstiation. de]. Chasles. 
Elo. || Conolalonc. D'aloQ la propriete suivante: | oo 
O1 par un poink d- anffoxion O d'une ouRe du éme dre, et Mère des ca yona — veckettr )} ce 
cæjente vecheuro cencontteronk fx coucbe en deux aubées poinb À € B; fe fieu deo cenlrer Barmo 
niqueæ de À &k B pour rapport œu poink ©, e.a. d. fe Rou dec point M kf que | 
À 1 1 
oo om . 
eok une droite ; cette droite esk dite polecice fatmonique du poink d/ cnffosci o 
Ç TE au in). oo | | | 
L'éenons Le poink 9 inflcion pour origin ine & la. langente. a infleæion - pou axe Des æ; l équation %e la couxle du 
Foie. sea. alex De. la fume | | 
Ÿ OO a+ #4 bay +c x y+ dy + a,y Hhoy + y= 0, 
a de cootdonnees. Q'un. pornk. ile sur Ja Secante.OÀ Secont 
, | | @) x =p Ge, Y=p Sin ©; 
£ … Lo iotancer à l'oxigine Go pointe 'inlersetion avec li couxle seront Dennéex par l'équation 
° | P *(a ce + bé Los Din co + € En a Dino + À sine) +p Sin (a, din cw+b, Co) +-Din wo. 
Cr tébignant par p, kg les vacinee %e celle équation, par p la Véolance Où point M satifisant à la relation Don- 
nee on à 
(8) Lei = — (a Sir +b, Go). 
P f Pa : oo | 
Climénona Ces eo dk sine enle les qualione (2) et (G), on house pour l'équation Qu lien 
| (4) ay + ba +2=0; 
belle co: la polxire Rarmonique Ou point 9'inflœion. ©. 
Memorque I. Àeo Acoites., qui Ji nent Les exbémitée de. desc. “axone- mere par Le? 
poink d irfexion.. ve coupenk our É pae Rœemonique- 
Remarque IX. Leo Feng entesc Menecse. auoe coctiemites. d art. cecrjon. vecteurs 5 passaænk po fe 
peuk d trffecion, 5e coupent our fa pofaite farmonique. 
EAN Tone courte vu 3 otea au moine un poink 'inflexion. él; soif 3 ce poink, TL tangente Q'inflemion., 


et PP la polaire baimonique 11. poini. Q'inflexion L. 
Lx polaire baunonique- coupe chaque report Vecleur- en ur-poinE M, Hel que- (A. LR chant ler. 


inlocoesfions De La courbe. avec. ce <-raron. vecteur) 


2 7 1 





ce Cr celation peuk-S / ecrire. 
M A M B 
re + 
IA 1 B 





ZT © 
mnt * 








Gr 
JË le point à L 6'eloiane à 1: infine., on a Em LE = Fin = AB _, . Donc. MA —-MB:ca9. ue. Le int M 
À | TB / ) 1 P 

ex alota L. milieu. Qu. degmenk À B. | | 
(Ce. pose faisons la pers pechive De la. convbe en-prelant à l'infini Le Le point Dérfleasion 1 eE la Eangénte 2 inffooion, 
il. L ka, bi S est Le. poink Qevue, deP cojeler our. plan parallele ait plan SIT. | . 
DA poinE 1 clant preete & l'infna. en li, Lux. Les cauona- vecleiuo pro ekee- count pacallele, El tou pecopec- 
hiye de la polaire Duvisera Lo 9egmenlo ab en Deux parier egale. De dote que ot l'on prend, sur Le. plan De? 
P' csjeckion. Le peupactive. De la polaixe, harmonique pour axe eo ©; , peiu- ace dea-"Y, ae pale au co'Qes À&b; 


/ 








l'axe des ce. Viviseca en Veux partier. sale Lo codes paralllee à Z l'axe Ver +. 
IX aquahion %e la jpco cojechion ne-devta_ Done contenir que des puissances paires Ve V eb-oera De la forme 
A 9 +Bx y + Co + Dy Ex +F=o. 
Max tangente influer. à aus hpujeés à l'infini, eu 9. que la draile de L'afini cit une tangents 9'in- 
flccion Tr; par censduenk; 1, apr. eur terièu L'equation homogène. on fait Z=0, Les tacrnex. tetan bo doivent former 
un cule-parfit ; cequé cige que l'en ak Bee 
équalion de_fx-projection x done fa freme définitive 
G) J* —ax*+ba +cæ +d ; 
| ce qui Démontre. Le première -peopoilion. du Ù [639] ; j car noue conélateronc - Lout--à base que léquabonQ) 
| comprend ang couter distinclen . | | | 
EX] Clu lieu De peojeter L point D'infhaion 12 linfli, p cejelome— sa pélaïce barronique P, il ouf, aurcela 
de prendre Lplan. SPP peur- plan de perepedive. de point M ctant à l'infêni, la «eltion 
| 2 7 1 
= J 

| IM IA IB , 
Donnera LA =-1B, à 9. que. le-point- 1 Devierdea- le-milieu Dei segment AB. 
Œinoi. La projection À Qu point 9'‘inflexion parlageux en. deux parier. gel Lo coider-qui pasoenkparte point, c. à-2 





que ce poink sera cenlte de. la_pro ojechon. De- la couxbe. CP. condequenk; si L'onpeend pour-o digène- Le centre de la © 
pesjechion ; £ pour. axe %es se, ln lan ere D infleœion, l'équation de fx pro coyechon. oecx de fe fem. 
D ax 34 boy +ca y “+dy"+y=s; | 

ce qui Démordre la r6econde… propoihion Qu. M5 ( (539), } <a noux-allonc voirque. «lé. équation. comprer cn varié 
ke De courbe. : 
643] Diseuosion. de équation. 
| | | © Y 2_ ax + baîicæ +d. 
Ceo coucher n'ont par 'ymplotes à Distance fire; la doike de l'inféri. at tangenie 9 inflæion ; lacce Dex 2 e6E dia 
| rrêlee 000 coder parallèle. à Lace de0 Y: Celle courke dant du 37% vie, elle-dera en general, 2e 6 TE classe. 
| To oux auvoma. donc. à Dislinquer Les hoix can ouivanb 96 ? (186): 

CoucBes de Etre cfasse, s'iln mg a-pat- Ve poin£ Qoulle ; 

CourcBes de 47 cfrose, ail gau point Double; 

Cure de-57* cfxoe., © îr J* tu“ point e rebroussenent-. 
appelons que les cooonnéec. Des poinb Double Doivenk vétfer Lu. relations - 

| | L(y)=0, flo, fi. 








Ceci poœe, À “quatre praents p euf out 7 ecice 


.@ G) y*=a(e ret)(se LPC y). 
1° Coucher de 6% cfxose, Les 1 quankilée œ., B, y, sont: diéstinehee. 


> A ace Copece : t,6,Y, vont deo guendilée. céellen ; la courte. 4. « La frame QG); l a. Érotx po ones 
| réel. 9 in ecion , dont an à l'infin. 








Qu?) 
o/ 
Q ême Éppéee : æ) B, agree ; la couxbe a. Le forme. @) ; il æ encotæ: fcoit. poinb teelo 


J 
N | Q'infleæion, dont un à Lin TR 
2 Gubee de 4% ne, Deus Das quantilée ot, 8,y sonk gala; équation ak 
J'=a(æ-a) (x - B); 
L coutbe- à un poink£ Qoulle. 
18e dpèce: did <B; Le. poink Joulle st le, .l ge er hote prie D énflexion ceble ; 
on a. a la fime- (2). 
2 Te Gpéce: Où d7P, ona un point Doulle dirait, ila à un seul paink Pérfemien 
G) «él, lequel ot à l' fn, la coule. presente la faime O). 
| 3° Couxbes de CES CPaxsoe, las teoix quantilée of, y » sonk'eg ales; l'equation eo 
| J f=a(æ-«)° 
| » 7 [x coutbe. po$9 ede- un. poink ‘de eb cousoement, il ga un el petrk 9 Enflexion- «el. 
qui ef à L'inflni; la couche à la foume (D). | | 
UN | épuadion (D présente done eq eopecac de. coucher. 
| | (en) a &°+bsËy +cx y 2, dy yo. 
Len vartelèx Ve cts couxle se Miétinqueconk par la nalivue %es point © l'nflni, dl emcote par la classe, SL ny 
a pac de poink Double à olance fine; mai. il y peu} jen avoir à. L'infine. 


equation GT) peut o ecare.. 


° LU 


G) 

















() a(y- TR GET | 
3 Courbes de 6 pe | cÉxope., lee c quantiles. 2e By, sont diwhincle, hriga 
Pare ‘De. point Qouble.. 
14e Copéce : de &, By; ponk «eelk ; y à boire spmpte. réelles ; lesquelles ‘pasenk: 











par- le. centre: elles onk avec la courbe un. cndack Qu. 1% o@u; Le centlte. eatun © 
poin£ 9 énfesion. ; ily a deux aubix poirds V'inflxion wcle aus. a tance finie; 
Le œule a la fume (). 

2% Espèce : de quantilée "© kB vonk imaginaiue 1] ya une. seule cormptote le, 

il y a encowe toit poinb Q'infleion À Uétance. fee; le courbe. a. la-fèime @). 

2°? Core de À CÉxooe, Deuo. Des quantilen où Ep dont ge 1l ja an pont 
double. à Linflni ; l'équahon ok De la faime 


a (-ax) (y-Bx)+Y=0, 
<< dopece ; Le. poinE Qoukle. à a l'infini et sole; la director synphstique cotcerparant 





au poink. Qoule «ok ÿ- do; le poin£ Touble et toole st & 76, en-ddmellank que- 
G) .! a soik poitf. 0] L a hoinpointo iéels d'inffein à Plane fl. de courbe à. 
| Le - févme. (3): 

+ dopece : on à à L'infi un nr poin£ Double. oDinaixe ; ay a. un oeul poink Vinflœon 
tel, qui et le centre. de cowcbe à la fèrme Gi). 

B® GurRes. de 37%» D cfxsve, les Hroix quantke a,f,y,vonk e sgalex ; il a un. 
poin£ 2e rebousement à e Fans l'quahôn esf de la À Gene. 

| a (y- a x) +VŸ =o. 

da. coucle ne poète qu'un. seul paint él d'inffaion; elle à li fève G). Le tango 


de- sebroussement © ef la Quoitz de- Lin fên 














dquation Gn presente donc. aUoot arq e0 jp éceo de cœourbex … 





LA 
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Chapitre IX 


: Recherche des équations de plusieurs courbes 
définies geo melri iq uemenk 


[° Pine. A ypecbole ; CNT 


643. A Éipse eof Le Ceux. dest-poind tefs que- Fr somme de feuco détente à deu pointe 
Racer e0k constante. * a 
A Rypebote ot Le feu des points Hft que fx difféience de feure diédtencer à deuse-poials 
flæer 66k conotaænte. | 
afoient F et F Le eux. points fixer. eE M (x) ur-poun£ Qu. Leu prenor- FF pour—axe Jet 
xi pour oœugine, Le rulien © %e FF; e pour axe des y; la perpendiculaire à FF par le poink 0. 





| Cr vol, à puou, que. la couche eol: 9% mebique. par cappotÆ a co Deux. droilen.. 
Fe | PA cJoit OF =C; 9'apcer Les definilions Donneer., on a 
| pour l'Éllipse. : MF+MF-2a, 
pour  l'hypetbole : MF MF = 2a. 
Dans l'Ellipse, onma 4A7C; car, - Jano le Hianale MFE la domme- de Qeuae. Sea 





ol plu tarde. que Le. bonne. côl; ea MF+ MY >2c, ouaye. 

Dans hr 7 pexbole. ona à<cC; car L älk. FE Perte plus rar que- la 
_  Offetence ÿ Deux auto ME & MF. 

| Ca pose , x y nt coo donner du-poirnk M ,ona. 
Mr=V(-e)t+yt, ME'=VG@œ+e)+Y, 


Lex equatio na. Ver Deuac couthec. vewnk Donc: . 




















G) Ve +e)? +y* Ÿ Ve) y" =?a s pure Ellipse 
| | | | | TJ pour brrpechol. 
dur rendue | equabion Q) takionnelle, noua -poseront 
| VG+e)° +Y* a+, 
| | + VGx-c)t+ yat; 
ajoulank el. celranchant. Lo carter. de ceo deuac «elahions., il otent 
et+ yréea tt, 








CC — ar; 


nou | Berdrone. l'equation O1 ben en_ dlminant E ende « ces ‘deux équatione 


@h fouse airô. en oÛonnant el Viptsant par & a° (a? _e?), 


Fi 2 


@)  Æ , 
at a c* 


| Cle équalon E COTILITULITLE. a | Éllipoe E a. * l'hpecbole ; j ma ily a- ce caraclère. Diohnchif? que: Dana l'ée. 
pe 4?e; ef cu Papobie + &a<c, | | 








7. 


C 
| | 2 
& dc b / 
} } , D! « 
7 Î equahon. Ô €. £ "Effipoe D EC. 





Dans Le Decord cat, nout-porexont- | 
| | Q) c?- at F?, 
eE l'equation de L'Ruperbobe DELA 
. 2 ? 
GG) | — ? = À. 
a? 1? 
A6. Aa pacabofe eok fe fie deo poirb qafemenk diwfæents d'un-poink fire 5 d'une droits face. 
ÆH |Y «Jotent F Le poinE face eE DH la Droite fiae ; Qupoirk F abaissonx une pexpen- 


TT | QDiculaice. our DH, eE P'eTorTit La pour ae es - ; la perpendiculaire, eleve. ati- 


L M 





milien O de DK, oeca l'axe ded Yi posont DF = P- 
Ji M «@l un point du lien, on a V'aper la Definition qeemekique. de la courbe: 














. P | — 2 
MP=æx + nr = \/C + y } 


on louvera, en cqalank eo valaus eE “«endant rationnel: 
| (5) y = 2 p x; 
c'eof L equation Qe la-pacxbole. | 
647 Les Fcoir  coutbhet que nous. venons De Fouver; auæquelleo on donne. Le nom %e conique, peuvenk être. 
“enfecmeex ‘dant une. Qcfinrhon commune! | 
“Üone conique es fe feu des poindb dont fe-cæppock des dicbænces & un point flee ek& 
une d'oite face est conotant. | 
J'oient F Le porn face. eE DH la droile fice ; 2u. poinË F, abatssont. our- cle Duile la pecpenDieulaire 
FD,que roux. chotoicon« pour aæe. eo æj paur- axe eo, nout- prerdona- une-pecperDiculaice en un 
certain poink O, en laisoanE indel&cminee la position de ce_ point ©; noux Debignerona. par À la. Violance. 
FO, À clant veqatde comme-paitiPou_ negabf) ouiganE que © ok Qroilé ua auche Qu poink 
ef M sk ur poink quelconque- Qu leu, oignons MY eE abaissonx_M P perpendiculaire. sur- la dcoile, 


/ U ll IP) 
OTL aut'Ca-- 9 &fP'ter- a def LOTL 











ME 
G) — —}X ; 
E élank une conolanle positive . Taux, st y oonf- les cootdonnecs-de M, on a 
: y MF= VC++; MP=æœ+Atp, | 
P 7 M l'équation Qu lieu seva Donc. , en suboliluant- ces valeurs dant l'éjalite! Q), pure. 
re élesanE au cacce Æ o'onnant: | 
PA | @ g+æt(i-kt)+29æ&(1-K)- 2pe+ G-k7)-2pAk pl. 
5 — #5 | & doroqu'en duppoe k =1, il vienk 
F | | y*-2pa -p(2XA+p)=e; 
en penank pour À la valeur 
À=-+, 








\ 
C. a." à. eri. prenank Por ai 


aie. 2LT. poin£ Dilue & gauche 2e F &£ également Vistant- de. D el de k, l'équa- 
C G d TS 


hon 2e. «ed uif- a 
y? — px oO; 


1 ! « 
OT celiotise. AUTLOL Î eq salon. de. La parabole. 


G2d 
«Jupposonx. mairlénantE A ceTLE 2e l'unité j Tout-pt ilecont 2e L'intélecmination Je. À pour- eg ae) 
ad Léco Le. cogfreienk Qe. - x, ed. 9. qe? ROUA- PP09Econt- 


: Le 
4 _k*+ | 





(3) À GK) -pk°zo, Joù 1 — 


ci l'on «emp lace À par- celle. valeur; l'es uabon. (2) devient 





2 

p k 

2/7 _L?) 2 . 

(4) x ( KRI+Y = p] 


A k<1, TLOUA obtenons«. l'equabion ‘de L Cllipse, E TOUR poutronx io poser ep ek De. k ‘de. manière > 
nelle er evidence Leo axes à Æb 1e ceHe lire. 


ah k>1 ona_ L, equahon de L' bypechole; a OL pourra auéot 210 poser Qe_ pEk De_maniête à mellre. en © 
etdence Lo axex a eF b de. celle | Egpechele. . 








| Fe Description. panique des Coniques + 
648. ji L'on i rage deu. « angles, eg eandeur- détecminee, bucnank aubur-de Pauxssom 
| mets ceopehf, eÆ ot deux de euro leo Le coupenk surune droëe fixe; € kntecoechion deo 


deuoc aubceo e5les décreicax nc cOnLqUE + ; 
CH de0 caphion dep comiques a clé Donne - par IC ew bon. 
cJoient A ef", Les ommeb Des deux a Leo ; Tout prendront la dois fre p pour ae. %eo Y ) eF la dvcoilé 


AA, pour- axe des x; 


; soient L Le-poinf p interoechion., sur OV, de. deua de côles ‘eo angle Donncs) 
ek M le-poink ÿ) inlersechion des Deux. auifies colo. Mouxposnone. 


OL= À ; OA ZA, OA, =A, ; LAM = À, LA M=— À, ; 
À ef une irdelerminee ; a ; a, , À, A, Æ l'a 


Le. 8 Des ace», oonk, Do quankités cOTLnNILER 


D frminonk l'équation De. la_ Veoil AM par La condihon qu ‘elle faik avec la droite À L un angle 
dal &- - À, oil 


| _Y= M Ga), | 
‘equation de. L dois AM ; DO csffaient angulaiee PT Lu celui de. leo a | 


eoE — _ ) on Deyta donc ayoit— 


Core 











Hemplaçona Dans cells agalile, p- par- y OT auta l'equation cherches De. La Qroite LM; on? 
Fronve, ET soolant Les Lécmeo et À : 


J-0in (8 +A)+ (æ-a) oinA = &(ysnat (x-A) sin (A - s]. 
Ex concluk Qu.même. caleul l'égualion de la dcoile AM: 


Y in (8 A+ Ce-a,): Din A = x 


17 


froinas + Cœ- asia _o)]. 


» 


IQ OU P O9 EXOTIA_! 














| sin (T-A) Cf Din (A) 
ML = ) ME = j ). 
où (8-Cr-A))] 1 Hinfp-{r-A))” 
() LL Din À À | Din À, 
in @-A) 7 (7 Din (8 -A,) 





Le éjuationa- des Jeux droites AM eE À, M D'écüiront alore. 


649. 


Ga) 








km 

(A M) __Y-m(x-a)=- [C2 _ ny) ; 
C = / À mm, À 
(4) Y-m (e- a, )= — a [Ce-a) - my] : 


1 
oi | | 

L'épuation Qu lieu o'obHendca. en éiminank À enkte ces Deuoc. equahont jon. Houve ainor 
Mn 4 | 


(2) | | [y m.(x.- 2)]| (æ-4,)— n, Ÿ) = ——{- TU æ-a,){G-a)-n y), 


7 
cet € equation d lune couche dus econrd_ ordre. 
Celle coutbe ef citconoculé au quai la tête féme par Les quabce_ Drortex. 
c M— V—- m{a - a)= 9} N = (æ — a) — MY =o, 
3) | … 
_M=y-m(æ-a,)-=0; N=(x-a,)-ny=o; | 
Ls Dcoiles M el M, pasoenk 10 pechis emen£ pPar- les pourb À ce A; E-fonk, avec l'axe ©Ox , LT lon- 


gl (TT _A) ; x secorde. l'angle (JT - À. ). des Artois N EN, passent audor par le«poirts À A, ;ekfènb 


avec. / ae. Ov, la 1e L'an Le À ; lx_-decorQe, l'a le À. . | | 
da. couche (@) pPaose-par Les pour À ef A. puis, par Le intécoetiont_ De M avec. N, EQe M, avec-N' : 


à 


À quaduila ie. Devienk ZITL. para lléle Carine ET A=A+kKT. 


mi: Cissoide de Diocf. 


Chant donne UN - cercle. fixe eE Ut point À pas Diu*- ce: ceccte j paær-Ÿe point A, OTL.- 








mence LULe. mecante quefeonque que coupe Ce cexcfe en. H; & Le 
diamelre AB, en G À -pæchr- di poinE À, on prend une Éngueur- À DT cg ale à HG ; fe feu 
des point M ff cisooïide. | | 
CDMocla (veco 5oo av. 9. C.) imagine ceHe courbe pour- reooudte. le_problème deb deux. moyennec-prepodionnells) 


Desiqnona. par R Le CA] OT. 1. cercle p'enonx peur ot ; ine_- L_poin£ A, Æ Pour- axe. des à, le Qiamelte_ 
Té 


AB passank par- ce poin£; sol M un_poink Qu Leu, APet MP son x e£ son Ÿ- Ca a, par Fu pothése 











AM=HG, Qui il culte AP= DB. Dano le Kiangle rectangle. AHB,ona 
— 9 .. © 
G HD =AD.DR=x(2R-x). | 
z des hiang leo semblable. AMP e AHD Donnent en outre : 
M NS HD AD HD 2R -x | 
|. “\\p | = = pou —— = 
| li 7: » 1! . ‘ 
Remplacant HD par ceble va leur: Dana Légale puecedente, il vient 
| () (LR x) <= x”, 
c'eE eq uation de x Cisooide. 





Cquation de fx @vsoide en- coordonnées polaicer - 
CY%enonx L_point- A pour pô le, et la Droile AB comme ae polaire ; Foesignena par ? la Distance. AM: 
par- a, L'anale MAP; P EE  son£ les coo@donneea polaices Qu_-poinE M. 
de iang teclang le AMP onne | 

| eo | AP=pP Ces & ; 
Mat. on à, ana. le kiangle AHB : | 
- | HE — 2R.DB = 2R.AP, puioque- À P— BD; 
ON à audot | | 

HB = 2R sin; D'où AP — 2R sin ;. 


L' aqua cà ‘ lai eo. LL b 
S{UArOn, CTL £OG'COOTITILCA pps CEÔ ; le Ccoulide. dec Qonc_ 


(22). 


2 R Din co 





(2)  p= 
| Co co 
b5Ô, Ch poutre conolcutee la Cissoi®e , soil: à l'aide. 9e lequation. (Gi) veoohuble. par vappock & 7, goik'a 
l'ude de | cg uation @). 
Repienone l'équation en covîonnes ectiliqnat 
| | | D. GR-x)yt=xt, 
. 
(2) + x y" 2RY" — O. 
PA courbe. cf oymebique. pau ca ppock a l'acce. des x. rigine coE un point De. cehcousoement. de. 
T° es pece..; la Ciosoïde. sf. Qone une. couche %e. 3èpe otdte LX SU claose. 


eo direcliont aë1] mupotolig ue sonkK 
ax?+-y"=o, ro; 
l J a. Vonc. une. seule Pcanche in fi nie reelle, donE l'aor mplte esE la Droits &-2R =0. a coude 
padse. par les porn areulaites à l'infên ; ÉnL ; elle ok, en outre, Doublerment fangentes en. ces painb, ait 
a? 4 JR & =, 
c ot ce que. l'on voit encote) eIL. emacquank que l'équation. de. la courbe peuk” d'écrire. 
| @) … (æ* +Y 24 2Ræx) x - 2R(&° +Y *) a. 

Ci. Re relahon peu£ Je lcaduite. qeomékiquement el roux. donne. la 
propuelé ouivanle Qco poindo Îe = Cissoïde : | 

(4) 2R. MA — MT. P ; 


x 


M eoF LUTL. peirkÆ quelconque de La Cissotbe MT EF la fangente ail cercle. + YHLRæ= a. 





M P cor la Qislance. & la Can ere COIUTIELLILE. Ati deu cercles. ; M A 7e ladio— 








| lance au poinÆ e- relrousoement:. 

651. Joewbkn à Donnd une dcociphon. mecanique fock élégante te. la Cisseire : 
JS'oit LLTL. poink flæe À ‘et une droite fioce DD’; di. poink À on afaiose une pecpendicufaire. 
AD our La droite fixe | purs ous imagine ur angle dxoiE donk un des côte Pæ&ose- par fe 
poink A eE dont P'ectirimité de faute äte, Dippove eqat a AD, 'appite HUUT- fo _ deoilé 
Place ; où G FE fe sommek de angle droit + H Pabdmite de. ce côte, Le_poink-mi lieu M 
de. GH decaik Tropétde 

ps É IL « fee prenona. le. : rnilieu. O de. AD, eE, du point D cornme centre. avee. DO 

pour. De dectivont un cetele ; puuo oignon À FT er oM, M ctank le © 

milieu de HG. des dois AH OM vonk-patalléles car- Le Dec hianglee 





tectan Les AGH eÆ ADH oonE e que, puoque A 66 un le comte. ef 


que EH — = AD, eh ap cet. l'enonce . ar. guilé , À G = HD ; ef- comme. Les deiraxr? 





ang leo ARG e£ HRD vork c EE cl CTL. «eoulte que leo deita angles teclan- 
qleo AGR ŒHDR 6onk éqauæ, Done | 





GR=KRD; D'ou OR= RM, yputwque OD=GM. 
GC)! atbeurrs OA=HM,; par condequenk, Les Quoils OM eL HM sont patallélen . 
CSmme. le-point © «t Le meien %e AD, il ouik Qu parallélisme 2e. cco Moileo 
| |: | que. OM coupe HD en ur. peink I milien de HD. 








» 
JL deux Rian leo H1iM el DIN sont & au j car HM = DO — DN; les ang le en Laonk e eqaue ; de. 


Le, TT om, 


plu l'angle DNTI = = M OR — HAD — AG — = HMT, Donc 
1M = IN; ct par- suüle, OM — NK ) car evidernment OT = IK. 


(4123) 


C2. a. Ÿ. que le poinE M engrete LLrTte. Ci oide ayank. pour cercle. Dicecteur- le ceuele Dec Bu da fi qe 


VO oux. Laisyseconr a faire la < Demortélcation anelylique dec. celle piopooihonr. 


ee 








ere, 


LV. Concboïa Le de D f 


A . ‘ L D} : : 4 Ta __ Î . _ 
622. ec} OL ur. P ounk fioce F el une droite fixe D B ; j enciLlé Jar fe_poink féce ge. 1inme_D 
æ paclir- dir pet nk ti, P CETLOTISE LD 





secante quefconque. qui COLLE Pa deoite. fie ET æ, 
DUT cette secxntke nine org eu conoberite HM — b: Ce roi. des poinb M aœinoi obtenu 


eoEta. conch otde.. 


« D icomede. Co. 150 av. €, e) imagine celle. couche. pour reooudce. PAT ur procéde mecanique le pe 


J 
€ berne de Deus meurs ITTLLA properhonnelles el celaii. de la lusection de l'angle. BIC 5e. JetvtE 


gi J 


« de cols couche. PEL conolure les equa honte au. 3 er T Dec ce. 


GES L / e …. À c . | F ; 2 
Of “CETLOTUEL.. fP9 LUI ace. ‘à 9 XX La ut ECcpe Î Là d il alte. abariss ee. à (L. pe ur 2 F “OUT Le a we) le D ; P OUT OL îne.| la 
d 


PoinE F: eE pour aoce. des. »1 ) ure- perpendieulaice a Fac. 


de. parallélisme. Ôes Qcoiles M P EE HD Gonne 


} 




















FH FD 
ù b 7 HM DP’ 
LM 
TH 9 où. ent denis nart£ par P la lonai eur FD 
| À 
F5 ne : Væt +y bb | ? 
P Q°) — J 
bb. x -P 
oO, ct tendant cell eq ualon valio nnelle : 
| 12 at; 


G) Cet?) (ep) 


ll eo p” equation de. Ce Conchoïde. 

« } , . > - 4° A 7 
a conolinte b ente. seulemen- du - care ; on voit alort.; D aprer L égalile anale ue a (1°), que L'éguralter Qrepre- 
Dentdera Le lieu. Ÿes pointe oblerux. en poctarnk & Quoilé er & gauche de H une longueur egale à b. 


? 


!; 1° .… 7 « : . « 
À equation ‘de la conchoïde en cootdortrrees polaires s'obtient Écey- aisement. 


É D Ù : 71 os / ; / « 
le poink F élant Le. pô Le, e£ To. l'axe polaire ; P eE © lanE les cootonneex Or po int Mon a. 
FP=p Co ©; FP=p+DP; DP= EG ww, 


} & “1! 3/ } . | « 
Q OL L'on conclu ( equxtion ET. CO CC onncel pofaæiresc 


(2) p= LP + E. 


| L Co 19 
653. Fvenonx à L equation en coodonneet… cacléotennet. 
| (1) (æ 24 y) ec —p) <_ Je j 
‘2 ai. L'on Hxe, en vesleant par tappork à “Y: | 
2 — æ°fs + E —p) [b +P | | 





(1 bis) . V D 9 
. (&-FP) 
quatron (1), Qeve oppee. el otdenrice. : , denrre. 
: 2? 7 ns 9 
Citer) } (x? +Y 2) — LP es (oc?+ y") + P NV + (ph ) æ 0. 


ra 1 « 
La courbe. es LL. guatcierme otre ; me league co LI - poirk ou le : 10 oLe JL b£?p; ordinaire, stb>p; 


‘de «ePro LLOOEITLCILE, co L=p. œ Ja coticbe. passe. par Leo potnlo clteu laireo a l'infini ) La Juoité 2elir. 
fini col Lie lang erile.. Qouêle, DES pourb de. conack | Sort Le poinb CL’ ceularces d l'inflni des at Fes 


/ 1! 7? 
Qiecto nat ÆOT mphtiques 0€. COTL Sndent ay ec- Xe. Des Y; Le nt à a Î infini DUT l'aoce des esE: are 


porn Double Qe. rebrousernent, le contact est: Qu Second oûte; dt mieux en a deux brancher de? 


11 2) 
: COTUX be qui -) €. touchent. a. - infine : 


Œppliquank à Le. Les fe. «ruules Qu JO? [497] ) OL frouve. pour- la. Conchoitke : 


CH. 


(424) 


ocdrce : À ;  cfxove, 7 ; nomfre dec-poird L'inffexion, 19; nomêce deo Hxnaentesæ-douf Ces, À 


car; not. verront de conotater- la prcerce- 9! an poire double Le D'un point De. cebrouso £; ce sonE Leo | 


seuls poir Doubles. LL que polaire Q'un. poin£ quelonque. bucbe. la courbe er Po poinke de ebcoussement 


cÆ a avec. la couthe uTt RE 11. 157 otd'te.; le_point. de tébconsoement- ne iminue. donc. La. classe. que 


de. 3 uniled. 
Dane le. can. ai D =P) Lu contbe est plus. que- de EF ” F classe; le nombce De poinb Pfmess 8; | 


eclat Des lanaentes Double eok 1. 
Dis OT Ln_-mot Qu problème que a a corQuil Lo 


Qe- la- Conchoïde. 
EU 6 Lovatk De. la dupfication du Be. y Où plus 4 enetalerment de conokuice un cufe qui 


soik à &æ 1Ur are cube dans un cxppo donne. 
Jo 4 Le. côté’ Qu cube Donne, CC celui Qu ci1be.- cherche, , Æm Le tappotk Donne , oTL aura 


péri « an cie. & l'invention de L Gsooide. > 


G) æœ? = pe ma? : | 
Je E eok une- line telle que b — ma ; L'equahon prcécddenle Seviendra 
| @) | = #b, où x = A be. 
@),- ot lon pose | 
; x *-aY) OT AUtA N 2. 
L'un. ob donc tamerree. & celle que. haduisent 1, Lo Suivants : 
e) & Y b ! 


c.a.d. Fcouver- deuæ. mot ennex__peopochonnellet enfce- eus. Bgnec. données à &h. 


Voies comment La Gysoïde. DOr [S49) 
7 D <* 
R __@) 
| TV @R-) 
| | IN x peunel de tehouDce la queotion. Ca appelant Z l’ sonne d'un point Qu cercle 
À S ? ù … ont L abaisse ok 2, OA | | 
(6) ? 2 _ OR >) . 
Cmparant celte. lation ayec- la prece? entté., où et conclut. 2 _ pt ;2'a 


CR -x XL 3 


…— 


(6) RS 
z & % 


Par consequent; ai ER - æ) ebait dal a à; y à b, z &x csoudraienk le-pcoblème. 


Mo ultiplione peur = lou Leo fcmes De ceb cappodb , il vient- 
@R-x) b bz bæ 


TL Y - 7 





























CA b «+ bc : b 
Y + 
Done | L maënlenank TLOUL_-PLETLO TH ur-poinf OUT Le Gaooine tel que 
CR -x) b 


La, (équation d'une droite) 


(8) 
leo quantiles bz Ex detonr COTITULLED , ett- ga & L valeur- (5); OTL pouxca. les conoftuite, ekce Deconk 





— y —— 
Leo deu TON EE pepe conne. chercheet. enke à ek b. 
OLur- Delscminer- Le poërk cherche, €TL- Supposank la C4 Lr9oide- concu le. y punonc FD=a; n pue our la fpexjpeit- 


Qieulaire., DXx=E, la Droits BE coupeta. Lu Cisoaide. au -poirk chexchévw M. Gore AP = »MPr= J, QP=Xx. 


S 
Le: 


696. 


G25) 





V ‘ Linaçon de © Œ AÔCA | 


Suppos ont une cixconfecence floce E un poink A pus our- ceHz cicconferen.ce ; ; pœr-Lepoint 
À |, mernons une Decarnte queronque fx quefle coupe Ce citconfécence en EH; & pachir- de-cepoink 
H NS une fonqueur- .conok&ænte HM = b; fe feu des poink M co Er Limragon de- 

GExocxl ou. Co otde aeutaice. 
Penn pou otigine a poink£ À; pour ace. 9e x, le Diarnèke. passant par” À ; pour- aace. 2e Y, la- 


Tan. enle. en A. Ts coo donnees Qu poirnk M sonE AP— x ,M P- Ÿ ; note Deoig neront. par R le cage 
Qu eee. Directeur 








+7 | Dans Le tan Le AMP ,on « 

. 3 ) 

| —… Ge) CARD) xt y; 

UE 
\ OT; OL. HG ot: Le pecperfdiculaire abaisoec. 11. poink H our OX, on a. vuccesoivemertt 
E 2 AH AH-b 
_ um = ——— } 
À H —?R AG; TE u 








Qi. Lon conclut 
(22) AH (AH-b)= ?2Ro. 
L éliminalion de. AH enfe (1°) R) nous. condiuE à e” équation. de fx. Conchoïde cireufaire, 
dawotr- 
G) et+ y) 4 Ra (ct y CRE) - Lyc. 

di equation en. coo donnee _ polaices O tient fes _aioermerw. J'otent A Less, As l'axe. polaite, 
p Le Les coodonne Qu-poink M ;on «a | 

AH —-b= P » AH = 2R Coo © 
D'où Lon conclut équakion. en coodonnear-polaires | 


j. 


(2) p = 2R Go w—b. | | 
NA L'on. avait poil Le pour£ M d Soil de. H y OL. ef Fcouve_ our l'quation et cooîonneet polaires 
(2 Bio) p — IR Cow+k. 


On peut conohuuite. la couthe, soit à l'aide 9e. l'eq uahion, @) voit & l'aide de l'quañion @). 
Remarque T des uaton (Gi) 7e Lnfeume 1 conotanté b b qu’ au carte ; elle. Donne. Le leu Jeô 
poiurb oblnux er potank la Longueur D ook à auche, voi à droite. du poinE H.. | 
Hem ocrque IT. eo cquahonx @) € (2 Bis) ceptesenlent La meme. couxbe. où lon à aa à La 
convenhon faite our- Lo tax one vecu. neqa 1 JG x [ 5) | 
Cr e e£, doter P Æ co Les cooËonnees à un poinË appadénanE à la courbe. (2); temp laçont Van 
L'equation (R) © par (r+e), il vienk 
—p = ?R Co w + b ; 


OL. Loan. Duo pose que. Cp) Qonnenf le-poink M ; (x + CO y — p) OS onneront- le poink M, ca. À. un—pank 


«ppadenank a la couche CR Bio). | 

D, apres le equalion, A) on voit que la ConcBaïde ciccufæice «lune couche du 4 ce oûte ; leo poid 
atculatres à Lnfl Jon Ÿeo porrudo Doubles ; l'ouiqune cok également ur poinE Qouble. 

Ji b>eR, L' vugene cb un paint double sole. | 

di B<9R, L' oügine. cote un. pin double. oMinaire. 

Dano ce Deux Eau la coutle es 9e is clasoe elle. porËde 6 pounb d'inflexion E À langentec_ 
Q cubles ; la Quoils de Linfins EE une langenle Double. 96 (497] 


FD 
2m 1! 
Hotoque ds == RE, L ouaine. eo. IUT poink de ceheousement, la courbe poule ds: alors Le. LoTnmL. de Cœrdioide., 
À, 


DÉTEL equia on. ET LOl Ponnee) polaices eof 


(426) 


(3) p= AR cos ©. | 
2 . 


Ja catNoide. est Je 2° 7 © classe ; elle_ possede qualce_pointo 9 infleæion. un derroc. Fan enles Poubleo. JC {197) 


7. Lx Conchoïde eiceuCœice. eok. à enseloppe des cexcfex passank ‘par- an poink Île + donkle 
| cenkre se -meuk su un ceccle fie. 

loi À le point fèxe M ce M eux poinb votwinx. pus sur le cercle. fixe ; Leo dec cérconférencec aan 
leurs cenkes en M el M él passant par le. -poink À oe coupecon£ enun 2% © pornk que À on obtient en 
abaiswant une. petpenQienlaire. Qu. poink A sur MM’ æÆ en la. pro longeant d'une. quantilé IK=IA, 
c.æ. 9. en penan£ le + oyméhique- Qu poink À par tappota MM. Celle conchuchion aura lou out — 
pen leu, lorsque le point M'e tapptocheta 1n0efinimenk Qu-pointM; levque-le- 

14 MO point M7 approche ir@efintment 9u poin£ M, la écanté devienk la tangente 

en M; eE la povilion. lmils Qu-point 'interoeclton es Varæ citconférencea 

nflniment voisines s'obliendca. encote en prenank Le. mmelique. ° du poink À 
pat cappootE à la angenle en M. oil P poink s'yrnebaque; le lieu deo poinb 


P sera Le leu des intetoecliont Jicredsives Des citconfècencer ; oT ce lieu cotune. 





Co nchoide ciccilarce . 
C2 eu Qernontrer- celle pcopos thon ; elank VDonnes L cercle fie OI ct le point fie & , decuivont ur 


cercle con Lcenfique ait - prerruer- avec. OÀ pour cazjon j en Un poin£ quelconque. 1 Qu premier ecxele, 


TMeILOTLL. TITLE lang erulé. €. ; P LA 4 du poirnk À, abatssont LTLe. petpenà ic late 
AF sur celle tan er. cE peelongeond-la/îe PM — - AP: le leu des poinb M 
DELA. _k lieu des indecoechona PLCce0 1980 des éonflieneeo atjark lar- centre 
D UI-— Le cercle. OI cf pasant par Le painE ÂÀ_. Ziolon. eoTit la perpen?ieu - 
_ laire AP Juoqu'a OA. tencontie er. N avec le cercle Où, "soif of La perpert- 


Dieu laite abaissee PTE poinE O sur- AN; on aura. H N HA, c PH = =R,Réant 
Le. tazyon. Qu. cercle OI. 
Mio A — AP+R; d'ou 


CL enfin 
| AM =AN - 22. 
CR) “- puile, 4 poinE M obtient ETt- potfank, a pachir %e N, une. lenquetur égale & 2%. ; Le poink 


2AH=2AP +2, où AN = AM+2R ; 





eng enèxe. dence ure. conchoièe. circulaire ; Le œtcle. directeur- ef OÀ ,,ek l'on. a ttb'= 2R;: 
Cle conchoïëe. pohede. LLTL. poin£ Double. odinaite., ltoque Le poink À. est caclerteur- au cercle OL. 


On Lro uvetat] HIT p 0 Te Double. isole. » CL BupposarE Le. peink À rdéieur- 7 ALL. cercle OZ. Or oblen- 
Qrait enfin la Card Loire. , Et plaçant: Le poink À. our le cercle. OT. 


vi Ovates 


Le eu. deo poid tefo que- fx somme de feuxo diokænceo à deu poirds Fiocco ve pec- 
Hivement: multi éex. [? aY deco nom £ ‘CEÔ fiaces dk COTLOÔ tante. eo £ Æéyafe de. ODepexctes . 
Joient- F EF, le eux poinb fie , M ur poink ‘du. lien; 











ER 


: 1! on deoiqne ne- par” P: Te Leo Piotaneer— 


MF er MY, léquahon de. la. coutbe. JeC&, er. coordonnées plie | y À laprer la definihon TrLème 
| @) mp tmp =?a, 
LCI [LEE ; ef: &. etant ea condlarités. . 
En) Sn q1 7 . 
che coube. devterd l Elise ott- l'h perbole Le to quon. 311/»9 p09€- Te EE 


(427) 


Ji L'on pen à la dcoile FF pour axe %eo x, Le. milien de. FF pour arugine j OA, en Deoignark parc 
la Distance FE, par « eE + Leo cootdonneet d'un poink quelconque. M du heu, 
ŸV P = VCæx-c)?+* ff — V@+e) +; | 
l'équation De la courbe. | Jexa- donc. 
CO Ve Drm VO ea 
UT | ae Ca tendant cetle equation rationnelle, on Fcouve une coutbe. du LÉ ce, ck au-plio 
E © de. 8° classe. car Les peub citculaites a l'infini Donk des porb Qouble.. 








M 














_" 


039 . Vooux Vercont- pla loin que.) oL 
D; : ! , , 4, , | - - ; 
mt À eq ualion une coche en coo donnee. bipolaires ; st V ef V 5 nf les angleo ‘de. la tangenle sen un 


poin£ M, avec Leo Deua. cagjore. vecleurs MF ME ,on a 
M | 











1 } 
} Los NV F 
fo Lu =, = f 
Ces V, _F? 
. TT EL go 
: 7: ED 7) - 
p (Glp} Lg LL OI celle fétmule. dE ovales (1), OL da 
| Ces V TL, 
a N — 
(3) TE 
T Cos Y, Lee 


Ce. & À. que Cr. Eareg errte en un -po nr divioa Fan q Ce deo deuc. co] Oo Veciztico er deux" 
| paccti ee dont {eo cosinus sont dæns Ce cxppe Æ — _— *a 
660. NC. C'hasles a donne. la. enecation. suivante des Ovales (perçu. Pristouque. page 35 1). 
Conoidécons dei erelo fi Loce À ek Oo ek un- pen Hioce P pee ur Lx bg ne. deo certbces 
OL, Par Ée_p oùrrk P } OT maene Lie écarte q uefconque cencon ant oo cecefes AUX. point. 
À ek A, par- coempfe j où Fon 3 ont Les cenbkceo O KO, au poinb «es pechv emenk'situenr 


| }, * , a L 4 + 
our ces cexcctes j F'intécoection deo droites, teiPeo que OA er oO, À, déectcæ run. Ovale de 
OD eocates | 








CN: 
1 D COLANONL-. par R Æ BR, les Ca OT des ‘deux cercles F posent 
( | a 
/ \ (1) OP =c<, (@) P — €, y CHE, = OO, — cl ; OM = P ; O, PT = f . 
l; ‘ ‘ 
/ \ ma Droile A À, eù une. Tanrdpeisale. Par. Ep po'k ail ar Le. OM © ; 
/ \ J- N ] Léo , 1 
A , ’ \ A» Pgo TE Œ CE. Can Le. eorxerrnie. ‘dED bare erxdales y SLA 
A \ + + + TT + TT | 
! \ CA. MA. OP =OP. OA,, MA; 
| { TT \ u , + 
| / /., À OÙ, et templaçank , Ced lgreo par leuucs aleuro (1) 1 
O / P TA _ n° \ | 
- pi TL R(p+R,).c,=eR, (p-R); 
) (À y + ! 2? & _}/ mn os | 
Z Y Aou Lorr 2, enr divtôant par- RP, : 
| \ (2) c €, 1 
TP Pp, =; 
R. R, | 


| _ @œ qui &k la définihion. même %e- [ovale 
MG. has lex à encore ig nalégla piopuiélé suivante : 
Lx Hangente en M passe par {eo peirk de «encontre deo Exnaentec aura cexcfex en. A KA. . 
«J'otent. en € æE, 1 le poin£ de cenconte. 0e tlangenter. en À ek A, Destgnont_ par V/ eLv Les sage 
AMI Œ A M1; leo lang lee cclangles MAL MAT Dennent 
| AM = MI. @V, AM=MI. GV; 
Q'où lon concluk; en templaçank AM & AM par leurs valeurs 


p-À Go Ÿ. 


} 





P+R, _ Cos V, 


4 


[ 9 uahon. @) de la coutbe TOY Donne. auto. »y TL cer laçank d pPar Ce Le): 








Q où lon concluE 


Co V c, R 





(3) ——i — , ÿ+ V/= Mo = M. 
| CH cR, 
Mo, ot V ÆY oonk Les a Les de la enk. en M, avec Le ragona_ MO &Æ MO, & oi lon applique 
a l'équation @ la female @*) 3 Jo 8 [659], om 
Coo V C, R . LT. LS 
QG) —— = j V+V=0MO £=M. 





Co V, d R, 
de cOMPacaLoon. des valeurs (3) EE F Q) condui£ à a rajaie 


Cos Y Cos Y 
6) = —— : 
Cs Ÿ, Co V, 





@y- celle. cake peuk 'eciite- | 
: | | | Cos V Co (M-V')= Coo Ve (M-V) ; 
D'oii L'on Deduit er 2éveloppank: | | | 
Co V Din V'— Din V Ces Ÿ = 0, où sin (V'-V)=0; 
c.a.a V=V, &Æ& par suite d'A =V; car on peut toujours Duppo9er- Les an glec N inféueur à . 
da piopæilion. ef one Véménhee. | | 





VI: Pdaire du Le. 


661, On appelle Paaice d pere fire À, PAT cappock œ. UIrTe cou, Le bus des Projes- 
ions de ce poink QUI fes Lx & x couche. 


La GPodaice d'un point | æ ur cer Ne et une concBotde cicufaice. 
Jai, el se ur œtcle. O D ur poink fixe À , eÆ AM la perpendiculaire abaisse du_ poink À 
DUT une La ente. 1M. Jur- OA ecuivona. ut cercle qui coupe AM en K; 


OH DELA pecperdiculaire & AM ; OT + HM 6on€ également paccallôles j par 
pouile HM - — OI = R ; Donc. 


_AM=AH+R: | 
ca 2. que le leu Do poinb M ” une Comchoëte. 
Cherchonx Directément l'equahon Du lieu Defini. : 
IG our prendcons la Vroilé OA pour- axe Veo æ, et le poink À pour-ougine) 
oil M un point quelconque Qu leu, œ €E "060 coodonneer 








Sojelons gur- OT Le conter OA MIT ; ; Qévignank par ol l'angle TO, ““emarquanE que AM= Vars 
ect parallel æ O1, ÆE que. MI ét porperdicalte. à OI ,onm a- 


1. Y | G) R = em à à VS 


R st Le tayon. 11. cercle, | a Peigne la Distance OA. 
E D'un auke sk ona 








Û 

À 

{ 

t 

Î 

{ . 
À 


TE ous obhendcona. l'équation Qu heu en éliminant a entre Leo celahonx QG) ek (2). On VBuiE à 'aboe 
_ Qe la Derniere cgalile | 
9 


Vet+ 








Ces ad — 


(429) 


oTt aura, par sul, pour- Î equation ‘tr lieu, en. tendan£ ahonnel : 
2 7 2 T DA LA £ 
(3) | Ce °+y*) +?2ax (+ y ) +(a*-R )xf-Ry eo. 
F e poin£ À  Seta ut poin£ Qouble. isole, bioqu'il DeCd.- interet ai œtel, e; ce À ec un poin£E Qoulle 
otdirtaite., locsqu'il DELL exterieur broqu'il DELA, OUI Le cercle, on &lca. Lt poink 8e cbrouoernent., 


le courbe. peta. une. Cardioide. 





€ 1 EE — D 
| | VII oophoi - om Aogocye LALLE 
O6. Hank dennet urre doite fixe DY k-un-poink fi ice. À , mence urie pecpendieu- 
faire AD à DyY; par Ce. poink À on mene une Heécanke quelconque AH,ck; de chaque - 
éôte. du-poink H, om prend HM =HN HD; fe fieu deo poinks MekN ef fr Cage yefique 
ou-Okcophoïde. | | | | | | | Te 


7? « ; | . | | ? | , « | ‘ » , 5 - A 
coter. AD=A, DH À, a clan. Lune conotante, À zine endéléeminee : om ay" x cl + élant Lo cootdoruLeet 


Qu poinkE M : 





AM =HD=1, HM=Vetrc-0? ; 


il vient Jonc. 








oc" + Yf 2XY To. | | 
_ Leo hianglee semblales  AHD cl AMP onnenf- 
| | HD MP À y. 
— = —— où ——= 
A D À P OA x+a. 


Remplaçonx À par celle valeur- ant L. qalile precédenle, on. Eouye-porr 
( équation de. Ex -Stophaïde. | | | oo 
. | | G) y°+>° + 4 y )= 0. 

(lle courbe el Qu : eme ofdre ;. elle passe par Leo porno céceulaires a L'infênc; l'eugine ot un point nulle. 
TDon£ leo langenteo sont. reclanguulaërco celle couche ak de A classe, elle à un point d'infemion à l'infini 











y: ne 7 0) | | L Lo, 
DGouo ciléconst des puopuelez_ Juivantenr faciles d_. Qeérnontber- . | | 

« J i jar le somme À on mêne une- secanle quelconque- ’ «æreontiant la courbe en. M eEN; l'angle MDN 
| « eo DoiE ) e£. le peoduË AM.AN es conslartk: c£ e al a. ä. CP ouils } SL Î on consfcuit- Tr cercle. quel- 
« COTLqILE. fangenk et D a l'‘'asce AD, les Deux. point : Ghnlersection. (oilincets Qu poink D eL des paërtb à lénfni) 

« de. ce. cercle. avec la courbe., saon£ ent Le ne. Qroils avec. le poinE A 5. | | 

À le Flan eocactee la coche 1eprbentée par l'équatio 

ATLTEqULEe . (On appelle © LLLITL de SD cococcte,<- fŒæ coircbe. tepresenlee Par l équation. 

| (2) 2 + y —3E ÆYÿ <o. | 


Ce couche a bcarcoup 9'analoque ayec- la précédente 7 Cp endartk elle. n'eok pas identique. avec Le. 


Okophoide. L'our- faire la comparatson ’ cappoone celle Derniere courbe. auæ. deuc. bissectcicex cad. 





posornt 
n ?. … D ) 
XX — Y 2 +VY , 
| DH TEE ) pes } 
. | VV? Y V7? 
V5 . | ‘ | | Les : . ; 
[ equalton (2) DevtenL, appt ed la-Supprreoion ? cb accents 
2 2 
| (3) + 3XY 2 (xt) =0. 
__n. ; : | oo. L | l L_og1 Ve 
Cle dDerxniexe. courbe. a. e alemenk LI TL. poin£ © euble & [ og ie Dont: Lo langentese Son£. cecla nqu 


7 + * n. L, “ — 7 l, 7? ° * ; : « “ ‘ ) \ — jf. . € 
laires j UT poir£ g érefleæion. & l'infir TT A1 elle ne. passe Pat par Lx -pointo circttlatres & Lin fine, 


ce. qua coTLo lilue_ la dE Exence. caracléus ftq ue. des couches () e (@) 





ï 5 te. © co 1? L D01 © € à î ref Î? L 110 1 E4 119 ni 2) es) €) e J en cal L on … ADEX. +) rl PF Î et n 


(130) 


x 5opBoïde ok Le lieu. des projections du pied de x directiice d'une parabole HUIT 

Ces Hang enter. & fx parabole ; c'eok fx-podaice du pied de. fe. dicectiice. | | 

1 | foit D le pi De la Quechice , £ M un Des points Qu. lien ; joi nont. MA ; d 

| A chant l'intersection e AM avec la Qirechiice, Démo nhont que- | 
HM = DH. | | 


Vo Out adimellcont comme. conrure. cellé prop élé De PE parabole : 





2, + . N T * | DT 
5 a: 5 — J z. Ou feyer OTL. abaisse LiTte. pecperidieu lae. FP our LITTLE. lan en Le F Le 
| « pt£0 P Ÿe. celle. perpendiculaire. ÿe. Louve J UT agente ait Dornmel À y» 
2 « . 1. 
D AJ? ts cela, 51 AT e£ une pexpeñdicu laire_- our 
liangles MAT «JAP son£ e au ; car. | | 
DA =AF où. MI - TP; de plhua- AT el commun. 





. > 7 
fangen , leo ‘deu. 








79] result e. là 
PAI — TAM ; or PAI — HDM <£ IAM = HMD ’ 
le fuia le MHD est donc. iso cle ; par-duilé HM - HD. 
Lx DEcop Boide ebE ÆltoL l'enveloppe des cex ler. pass ænk par Le pico de. Éx-dicectuice ek 
ay an euro centiesC Sur fx pacabole_- | 
Le porrit: a nlecsection. Qe. deitæ. ceteleo LT féniment Voto Lt _ÉOera. le -symébaique Du-poinE D par tap- 
Œ port à la langenÆ. au. poinE où. iennenk ve. confondre les centres de ces deux ceccler_ JD? (s57]. 





l 
} | , ; - _ 
! d J° où F Le. féyer, TI une langenke, D le jp1c0 ‘de. la Directaice, eÆE L le? 
14 ‘ : C | L- . | cu 
/ ec. ] mebaque- Qu. point F par cappai£ &- la to ere. TI j Le. poin£ L se | 


Éouve.. sur la Qtrechice pure que. Le. pied P 2e la. perpendiculaire Fe frouve 
sur- la langentle ar ommek; Ua que. AD =AF. | 

4 ®. » ‘ ‘ | « + | « 
Foignona. LT, Le. hiangle LTE &E toocèle. puioque. PF =ET ; donc TF=TI, 





5 RE - par consequent , Le. °7 mehuque- M ‘1 potr£ D, par tappotka la fargente 
T1, 6e fouveia our- LT. 

de Kapète MDFL et isocle, el les Qiagonaleo MF e£ DL 2e coupenk our 
la dcoile TP qui oint Lo milieuce. des les para lléles , soir le-point de. 
concours Ve ceo bois Vroilés. Ae kapète MDFL élank isocile,ilen. reoulte ? 
HM=HD; cd. que le lieu Qu point M «tk une Shcophoite. de pied De là Dircchice_ en e0k le -point 
Double et F le sommet. | | 


_ IX! (O vales de C 


GBA. On appelle Ovale de Caooint fa coux$e | Cie des point kÉ que fe produik des | 
distances de chacun d'eux. & deuæ .poink f ae. esf conotank. 

oient Y ef E Les deu. poirb fixes , L equation Qe la couche en coordonnée bipolaires 

| (1) PR KT LL 

JOoux chetchexona_ [l équahon. er coordonnéec-polæires., er prenank la Droite FE, pôur aæe. ppolaite > 

















Dea_ 


cf le milieu O poiu- pôle. 








ù coient alott_ 
| FE,-?c,; MO=p,MOF =, 
 d | | 
PAR 
et Ps ( . _—? 9 2 _—— 9 | . 
FE 0 EF © FM — P +e —?2cp Cow, EM =p + À + 2 ep Co ©; 


Æ, Q'apuex. la Defénition., l'équation. de la coute sexa- 


(ss) 


| Cp +ei- 2 cp Cos o)(p° +? +Lep cœw) = L* 
OL, et. À évelop park 
@) p"- 2 c*p° Cos Ze + C'-K=0; 
lle ct l'équation de P'ovate de C@xosini en cooêonnces polaies 
| MOous oblien9 LOTO facilerent equation IL. cootdonneer eclilignee.; eTL. prenank O coritine 9 ire - 
OF comme axe de &, o7t. a 


4 os AZ p Cow, VV =P Din &w: 
E<c . JeVE>koe P / P 


D 
A 


Oo houve alots >» pour 4 équation: CTL. coocdonrides rechifia ne 
(3) (æ*+-y2)° + 2c°(ÿ*- x) + cl KA —o. L | 
Celle cœouwbe. peuE 5e. consteute. soit à l'aide de l'équation @), sik& 
L'aide de l'équation (3) «eyoluble par cappock à une. eo variables. 











w/ loux roux conlenteronaæ %e. Leourmer- la tiseusion. 


_ d c1 . , ; ‘ | | 
Le Kk>eV? D ab ou Les point culaites & l'in ini -oonkE eo poinb Joubles 








w 


e 
él claos ec: 


C7 KT Ve Lx coivcbe, e£ | Lo fangenteo on£ EL E contact Q LL. DecoTiÙ otdce. : la 
; 8 em . 


courbe el au. plus de! 
I K £ec ) la couche DE. cOTIL]000e. De. re ovales Depaes ; 








Jon AUTOTU. à drotinquer Les cad Duiwvanb : | 
J 


à | | 
K<cC Ÿ 2 ! ; : : | L | | 
| | la couibe pres enle un. seul ovale. Qon£ la foime vaue. suivant L'une ou loutre 
o à | 
I1° k>c/ k-cV2 ) ne L 1 | — | 
k > CV dc ced Trot 2 Pe eoest } 


J 


LS 


JTI° k = © a couche. presente & louq Lrre. LU. potr£ Jouble_ o'dtrattre. 
Dane ce frorotème CAS la courbe-podke Le Horn de. Lemniocate de_B ernoufL- 
La Lemniscxte ok. 1LUrTte. coucbe. de | ne cÉxose. j OT equation. ot en coo données rectilgnea; 
| : 9 2 co 2.2 2 | 
(4) (æ +) + 2e (Y-x )=e; 
ert coo'donneer polaires : 


(5) | pi= Le Core. 





© Tù , ’ | | 
XX! Cénérafisalion dec coutbex précédentac. 
668. Érouver Ce Ceux deo pour donk Ce produik des diotancex AR HOTUNLeh) L'un poly 
Dites céqutier de m cotco ok constant . | 
«Joient À, À, jee. A, Lo mt sommeb J'un polygone cpulier., prenone_ OA, comme aae_polaite_; 
poil M un point Qu heu: OM=p, MOA, = «. | | | 
On à pu, eTL Haigonomékue,, que … _e | 
: MA! MA, MA. . .... MA, ., = po + RTE LRO Co M 
On arrive à celle telakion en decompoank en facleuro Du decon? degré l'quahon que fouuul Lese- 
cond meribre égale & 1e10 et ef J cg adanf p comme e- incortrute j on conolaté alor que co facteur Qu. second 
deg te sont piecusemenk les caxtes cs distances MA, ) MA, ke... 
Ji | on exprime. que le_produik des véslancex 20F constant € eqal à A", ot auta imrrédialemenk 
pour l'équahon Qu lieu. | | | | | 
| | ) | p"— 9 Rp Con M + RTE at 
| Cheichone mainténant va fieu deo poinb dont fe peeduik des diotances auæ sommels 
d'un-poly are cequlier dem côtec et peoportionne æ Éx_puiooænce M de fx diotænce 
de ce poink air cenkce du pol gene. ; 


(32) 


À ‘équation du heu. sera | 

| p° + Re 2R7p7 Co m. œ = kK PT. 
On peuk poser k — j celle. lation Delécrune. à louwqu'on se onne k ; 
Î équation précedente devternt alous 





Am 
R RM. 


2m. 2m | | 
R) Pp +R LR" PT Co MT em p 








O celle equation (2) 2e deu De l'ernahton G) ee guppooank mneqa- 
UF, EL JE y mellan£ en evidence. celle by pothese, l'équation Q) deytenk 
1 ? 3 1 a 


2m mn" Cos rc + 2m a — à; 


e RAP R | 
on “eHouse. fl equation (2) ert. multipliant Les deux. membties par- Re po. 
666. Mpous citeuna Leo exo patbieufiers sutvant fowinto par- Léquahion (1). 
1° M = + ; OT à P'Eipse ou Ovale de Crooint ; | 





? 











2° 4 = R, m=1 } oma une circon evcence j 
3° 4 = R, m=-1 } on a une dAxoike ; | 
À à —. KR, m= ? y ota Une Lemruocate de V3 exnouflx ; 
5? à = R, m=-1}, on a une Py perfofe Caœuifatece; L 
6? A — KR) me + } Oo à une Caærdioïde; 

A = RkK, Mm=-Z Or a une. Para Pote . 


7 * 








| $ 
X1° Scaxrabée ? : 

667: Ilne droite AB de fo Leur conotante 91 se meuk our-deuæ drcoitea 7. ra ufaices 
OX + OY j d'un poink P puo Ur Lx Biosectcice de £'« fe X0 Ÿ- on abaisse une 
pecpenolieufaice HU x Aroite AE ; 3 Pieu- du jpéed< M de celte pecpendicufæire eok 
Er Poarafée. a : 


7. , J' . - 
eJetent à f Leo coodonnect à l'ougine. de la. Qcoik AB , 9Ù a 


Ge) DRE 
es 


pour [ équation Qe celle Vwile j De. plus, on a la telation 

| | _ (1) a+ pee 1 | 
* Ch Designank par 4 la Violance PO, les coo donnees Qu poink P deront louteo Deux cjaleo a ;l 
3 Lion Ve. la pecpendiculaire abaigoee. de P dur- AB Sera aloto | 


y 
eg 


M 
47 : n (3°) ÿ— 2% (x 2) 
Oo À V2 | V2 

On obtiendra Léquation Qu heu en élminank & eË @ enke leo ‘hois épuahione (7), @?) (82). 
 JGouo anopouléront de suile Les axe | du. poink PF, ca.9. que-nout pPoserorue_ 








a a 


VE 


Les Ecots equationa deviennent y apper la duppteoo1or L Des accent * 


| at+8*= 41° } 


} 
VER 








(433) 
Cr . | | | | | ” | ‘ - J, x 
À eliminalon 9e ot Ep + cfféctue dans Aifliculle., on ouve. pou lequation de fx courbe 


| 2 
A) ct, + (x +) (a+ ÿ) = AT ty £ 


pu. DEA pfécatle, pour la conéftuchorL , de. tapporker la couxbe. au. deux. bissectiices ; les Rrcmules 
De. hanofécmation -donE 


2 —V : a+ sa 
PE TO 
équation de fx conxbe prend aptes celle. oubotilihon, la ferme ouivanté. 
(2) (x’ +" +4 c'Y (a+ DE LG y *)$. 
{a frume de l'équation ( G) pecnek une inberpielalion a0D 4. simple. 


J M est rt poin£ quelconque. De la courbe, M PF . SA. d16tancece ŒIL. poin£ EP, MT 








la longueur. de la tan enlé. menee ai cetcle Deck sur” OP comme. dia - 











mike. j MH cl MG 2e lances aie. Voiles Po el Py «eo pechvemenk © 
# paca Îleles æ OX € OY ; on a 
“ 
MT. MP 
| | | | — ol. 
_S Æ MH.MG 
666. DA courbe @) ponsede. un poid quad ape. à Lot agine; la classe. seca done Jirminuec. de 19 unité. 


JG (487] ; la QDiminu tion equivauk a. celle. qur Detail cause par” D point Doubles. La couche { 











pate par Le poinb diculaires à Lin in. lesquels son£ es point Doubles ; : la claose. eo.enrote Dimi- 
nuée. de ? fêio ? unikes ; la courbe. possede Dette. aulies poinb Qoubles siluies QUI Leo Droite Où. éEOY; 


7) ‘ | ; 
ce. que donne ne nouvelle. Dirunulion %e. À unité. Co decruteto potnb Doubles onk pou cootdon- 
Tec 2ans le. oyaleme de. L' equation GG) 





| a \ a 
(x=s, Y=— —): Va ry=e). | 
ce, la clagoe ok y dndcal, 50 ; ; la PTEUTÉ uen efank te de Lourilar ; 
Lx. Dextaÿee eo lite. coucbe de 6 7 otdte LE de 10% Fe axooe. 


da diminution. cauvee par- Les ain multiples el uivalente a clle qui teoullæxaik De la © 
presence. de dioc. points Doubles. 


y inc 
Le couche etant de. trs 


D'apréx cela, on conotalé a l aide. Des formules Ju JO$ [499], que. la. courbe. «., Douxe. po int 
YL Y Din lexion., eE qu. 'elle. popsebe 24 lansen eo Doubles. La ? drole De. Linffni 


eo Lure" langente Double. 





| da coutbe. cesents. la O'CITLE. sL- 'ointe. 
j d 


x Pour cornéhiuite. celte coutbe, OTL peuk faire. Haege Dune variable. auaet — 
_ Katie, e£ pps er, JPar” exemple: 





n Y = 
x L: aide De l'épuaion @) on eœptirmneca. irrmédialemenk x kg 


ell inch on de. Lt 








On peuk erLco'te. 0e HeLVU— De. 1 equalion er cootdonners polaires. 


Je TLOUO poor 





æ'E=p Co ©) Y= p Din &, 
l'equahon (2) Donne | | 
= — 4 cowtle te. 


Vhouc. pourcone boire l'une. oil L'autre de ced équations pour ‘cep" Lesenter- la courbe. Én cfek, où 
p eE ww sont les cooîdonnecs d'un poir£ M appacle har£ à la œutbe 


Q 31) | 


| | P=- A Cooc+l Co 2 cs, | 
ls cooëonncer (-p (x +e)) élemineronk Le même poin£ M; or, en ouboliluank cœ valeurs ans la VE 
cquahon., rnoud rehRouvono la Jecoride. | | 
p=— à Co w—l Co 20. 

ini équation , cootdonneer_ polaires , de fx Ocaxrabee sera 

| (3) p=las?o-a oc; | 

la bigectiice. ot l'axe polaire; Le poink P et Le pôle. | 

On peuk obtenir; directement. comme. il utÆ » celle equation. cJoienL OA el OB Leo deux Droiles tecfan- 
_qulaiceo ; OP La biooechiice, puve pour- ace polaite; P Le. poink fixe, puo pour pôle ; AB zine_ postbon. 
quelconque. de. la Quoils. mobile. j PM Le perpendiculaire, | abañosee Qu poink P, ef M un potnk£ Q1z. lieu ? | 


De. sol que- 


Due. 
| PM=p, M Pæ = ©; OP-a,AB-2|. 
hi. I &E Le milien de. AB F on a. 
OI=I1A-IB—]. (1) 
doit OH perpendiculaire our AB 3 OT. 
ee HOx =; IOA =TAO; IAO=<- -B=BOH; 
o1- la Qroile. OX est hissectiice De. l'inale BOA j Donc. 
te a ne, ! + ner . 
: HOx=10x Oo HOI = 9. (@°) 
MG aintenant, on à viviblement 
_ OH = 4 Cos «w+p; OH = OI Co 2 © ; 
! , , n. : 
9 où. «00 ulte. immédialsment l'equation ent cootè orne polaires de. Le couthe 








AN | | p = LG Low - à Goo os : 


sl | .- » » | 
XI: Conchoïdes en général. 
669. Étant donnca_ 1uLe couche fixe + ut poink fixe À ; où Fon join Le-point À auæ Aiffécento 
poind de Ex coucbe ek qu’ oTt- prolonge 17728 nr; es vecteurs ) a-pæchir- de- Pr courbe J d'une 
longueur cornotante L j. fe feu des poinb AiTLÔôL obtenus er LULe. conchoïde cefative &- 





Penonx Le. poinf fe pau que OL. pôle; OL l'équation De la couthe propose, eTL. cootdonneer © 
polaices } eo D | 
a .@ g(præ)=0o) 

[ ‘eq uakort de la conchoïe cheichee DEA épidemmienk 
| D ONTLOT - TOUA l'équation De. La courbe. ert- coo donnee rectiliq neo: 
(3) £ (x, Y)=0. 














_ TN Soit H un poink queleonque de cette courbe y ek x y Ÿ Des cwoonneest /? 
Yi M prolengeenx. A 9 une quantité HM-l , € soient x, ÿ’ les co Donneer … 
| à | NL Q11 poink M. 
K D On a vi illerment 
| TU | cg ol 
Je ——, 2 _— os ) Væt+y* = Vat+ +1. | 
Y + | | 


Q'où L'on Dduit 


(436) 


a Le 
on 


L'éauation de Cr. Conchoïde dgecd. once, apres Looir— SupPpP tÈTrLe: Les accents : 


£ a 7 > = Li 5) TO. 
| Væx°+ y +" + y* 
K ETTt ALJ'ILOTHE- q It. Î Oo qu'en CETEUUA celle. equalion. talionnelle. } Leg nation ob lénite. me. “ert ferme CO- quele- 


care. de. L, putéque- L n° E \E xt+ÿ* par ds, l'émation 
definica Les poinls M € M'oblerut en pottanE & & parhir- te H, Dans L'un. ek l'autie-sena.. eo Lon— 


ge HM.£LHM agales à a L. 
€ 


On 


entre. que. par son. tappotÆ avec Le «aDv 





J equation (5) rehou- doric celle queokion…: 
@ COUWVeETT Pe quon. >} Urre coucBe ele, que Hbutes or cordes PI pass ant par- UT poink_> 
donne À, nos sgatee æ une quantike donnée. 


| 6 outee ls coréeo co mpPEthes entie. Leo bcanches 9e la couche. 6) ef asoante par-lepoink À, Deconk) 
ETL. Je, à e ales à a. 91. 


Ji L' tion De la. coutbe (3) &k 
L équation De la Conchoïte. seta … | 
GG -ke)(letr -l)=o j 


C. &.À. la. Qcoite. Vonnce, 6 ur cercle... IL fase De. de. cendre. tALOON., a pétoti, e. ce. Qouble. ceoullalt.. 


XI: Dévopp ardtesc 


670. jt on. suppooe un MÊ encoufe aubur- d'une courbe, qu'on LR empe. en-Uun cectain 
poink, & qu } &-pactir- de. ce_poink on fe déconte en auant soin qu'if soikconotæemment 


dixiqe ouivank tes ente à (ax. couche ; L'exbcèmité LBce du -fi£ nn déceoppænte 





Chachone. Le Dveloppante D'un. ceccle . Mons prendcona pPou axe. eo a de Qtarnekce. paowank Pa. 
Le poinkE OL - L'on. duppoee Le. fil coupe ; soit-in Ur1e. poœothon. De. La: Le gene ; .M oeca un poirË. de. 


la 9cveloppante, Æ o7r1. aitra_ IM = ce. Al. Jotenk M P EOP Les conne dy Qu. poin£ M", 
pcojetona le contour OPMI our la tenants OT, on aura 


(1) KR = Coo d+-ÿ Pin-oL) 
en. Dei nant par- t l'angle TOx, € par R Le regions Qu cercle. | 
Cr | | 
ZA — Ro » À ot IM=Ra. 
Les coodonnees Qu poin£ É sonk 








KR Co, Roin.ct ; 


OTL. ALCA.- one 





(2) In où RE = (R Cook - æ) % (Roind -y° 
On obbicridea l'équation. Da lieu. en dléminank L enhe. les Deux équations G) ekC@). Ce lénanbe complz 
9e la relahon (1), L’ cquakion @) 2evrendta. 
Ra? -R + ‘tot -2R*- trot. 
Too ail cout done pour” se l'équation 9 Oz lieu, eTL. Lrant: De LE k en. oubtifix 





KE Vans Î eg nation Q) 


(436) 








Vat+-y*- R? 
(3) R=x Css R +Y oin 
c eo l'équation de fx des foppanté du Cercle. 


I Deta plus simple 9 induire. Les coodonneco polaites ; Poor 





Vact+y"— R* 


R ) 





| | È x=p C6, Y=P Din. © ; 
L équation (3) Devrierk. 


KR 


| : DNS 2 L 
TT Co» (LE + oi «0 Dur ) } 
| P R V \R 
oiL- | 
R PAUSE 
x cm (. Vÿ-), 
P R 
ou enfin | 


À GO TA rec. R_ + P \ 
(4) Ae-Cos. = ) 











mr 


KR 


1’ ; pe . . 4 1 : 1! 7 
equation. © e- Kouve. ŒITLOT. LeHOÏLLE. Par tappotk Œ Î LUTrte. eo co0“doTLTLEeS : 








XIV Cyeloide?. 
6 fe. Cn app elle Cyeloide Fe couxb e eng end:cee par un poink du plan d'un cercle qui con £. y 
DaAnod giéoer Dur-une droite fie - | : | | | | 
Appelona- poink decaivank le_point qui enserie la Ciyeloide RC canon décaivank le taxon. Di 
cercle. qui passe. par- ce. poink. | | | | 
PP cnonx. pour ouq ine. le. poinE O 9e la_Droile fa ixe. où le. Tao DecivanE et PE enDiculaire. à celle. 
D'oile. ) CL. meme. lem pre que le poin£ Decitvant se. Trouve avec la Deoile Qu. meme. al par capopork= 
dt cenfie. . | | | 
VE a chois UcOTI,C celle. Dotle. fiace- pour- ace. des x j TLOUD des ! necons&_ par R le taxon Qi cercle 


mobile. , Æ par d la Distance Qu-poink dectivank aù centre. Gnoidérone_ 
Di | 


une poothon quelconque CT Qu cercle mobile; Le ra on decuivant vient 
en CB, de dote que. | 


OI= ae IG j | 
Le poin£E A vienk alors en M . Joient OP ÆMP Les coc@onnéer: æ y 
du poir£ M; Déoignona par ol l'a le BC 1 Ou rayon Vérivant ayec_ 
le_ cagon qui pacse par le-poink de contack Qu cetcle. avec la Deoite voce., 


ceÆ AU Le. etant comple Saris le. -Ÿ ETLS De. la. flèche, ca. 2. De gauche a © 
Mol à padir- de CI. Ona_ 

















xzOI-CH,Y=-CI+HM; 
OT; | 
OT= axe BI— Ra; CI=R ; MCH = ; 
| CH= CM.Coo M CH=dcos (at - &); MH = CM sin MCH =doin(t-X),; 
| Q'oit. L'on conclut CL | 


| { XX TZ Root — d din & ; 
G) | 


| Y = R — À CH. 
On okkier 


Dh 
Lerndta. [ equia on. 


FER 


Qu lieu en éliminant & entree La deux. équaliona_ G) mais il eo préfe- 


sable: De <. 2 a Li “he n 7 e _ | . | j TL ] ) Lu | , . 
7 0e. Cef LE LA. COUXOE. « L'arde de. CCé ELU CGUAUONA; Leo equahens () seconkE Les equalion«- de 


(37) 


Px courte cherches. 
| dosque d2R, la couche. pode le_nom de Srochoïde ; C Voide alfenq ée ou accouteia. 
risque d =R, OT à la. Gjcloie propremenk de, (eo equations de Pr Gycheide son£ Donc 

x =R (4 - inc) 
@) Y = RÉ — Co). oo 

On demonter. fécilern enk ,& [ aide Qe ce equalionx, Les Qivecdes peopuctes Qe La Gyeloire. 
1° da noumale en Un poink pasoé- par le-poink Qe contacl: Qu. cercle générateur avec la Droite fre. 
2e L'aice de la Geloite et cgale à hois féis Lai Dir eœele générateur 
3° Le caso ec. el ue. ok Qouble. Xe la. focmale. | | 
4° a Véveloppee de. la Gyeloièe eE une. Gycloïre cyale- 


0 . s | P s* | 7) 
XV. pie] C ide . 
571. owqu'une couxfe mofife roule, sans qh ne couf nt d 
Î . æowqu une couxba ro roule, Jan ; 10987; UV UTLE coutcbe ficce; Ur pounk du plan de_ 
x coule  mobife décuk. line couche qui pocte Le nom d'épieyeloide Le 
CP | 
DA premrete- D'ecouverls des Gpicueloires vcemonle. © Desar red (Cv. 1600) 
Chachona [ equabion. “dco Cpicrelordes dans le Cat où Leo Courbes . sonk eo cercle. 
Tous prertdtone. pour ae Qes <X.. la. position Qc a. bgne. ea centres Deé deiva-- cecelex, lorsque le © 
pouk dectiyank _éE su la le ne. de cendlicw: nan choigico re. Jour OLA LTLe. Le centre Qu cucle. fie ait. 
cercle. Divcecleur- oient R Le. “cat ge. du. cercle. fie. + le caen PITÉ cexcle _ mobile. j d. la Arotance. 94 pe int 
| | _ 1 Lo. Ca 4! | yon | 
dectivank ai ccrdie. DIT ceccle. nrabi le : J l peuk aUuLyer q ue, OUT Î acc. Ùco 2, Le po ut. Oecuvanrk »oik 








d deuche. où à Droile Du cenlce Qu. ceucle_mobile ; rnourt. dLionk aLte. la poœition. initiale dax. poink decii- 


= | «. à. À . 7 | TL: . Jr ’ ot ‘ 
vank of a auche. out. d. Qrotle du. certe dut cercle_— mobile. . Mous chercheront_ ) Dan ce deuce..atconstancet., 


Leo equahont. de l'Cpreseloise. 
c/up posontx. ubo® le cercle. mob ile. langent coléeurement” au cccle. direcleur- | 
Cons tacronx une. potion quelonque Qu ceiele. ro bile : got£ Y Le potn£ de. contack, € le. centre, Œ M la. 
poston. ue. porrk ecutvank, EIL. supposank la position. iriliale. M, a gauche Qu cenlee. DL cercle. mobile: 
C5 rm - le cercle. C vo ue. Hat lisser; Le lrqueuco Q ateo SH pete» cs À oiverk- être <q aleo ; le. P otnk 2e con — 
 Tac£ inébial A, vient en. A, De. maniete. que | | L 
acc: LA = acc. TA, , | 
| par + L / an L de La ligne de cenbces. avec l'axe pe 14 deco x; par f, il ang le Su yon 


decayant. «apec- [l & [l tgne Qc cc tes ; ce aTt Le ant cet Le dar LA. L é)CI10 Qi mLoitvemert: du ie Dectivant. 
(es | C 7 


Dee pointe M ef C abaibsont. Leo. peperidiculaires MP et CHE Su Gsc; prié, 


par le. poirk£ C J menont: ue. parallèle. a. OX, soit K le-poink oi elle tencortêce. 


VIe 1, 
Vous «41 ncconx. 














BMP. Era 
SX x OP=OH +CK, 
\ y = MP- CH: MK, 
+ TE nm | . 
| ol _ TA. il 218 4 ipible. que. 
. _. D. 


OH = (R+T) cos CK =d Co (T- «& -B), 
CH=(R+T) sind; MK=d on (M-a-f; 


d'un. aufce. côle. l'ejalite es atco IA cf TA, dorine. 
Ü : | 


os q Le Le pour 9 écuivan£ nm 'e6£ Pa Ju Le cercle TT robile., eÀ. que Le: ceucle. mobile. Cé Ë Î a ngernk EX luvguren cenk 
j | ; | + . ‘ o d 


Fa 
€ 


S 38) 


OL. ‘donne & e la couche. Le. FLOTTE. D) ! Épilcochoïse . LE ape 1 calcul qui. P «ecedenk oflL. vaik- que: 
Lo ea uakiono de E "Épiteochotde , locoque. fx pottion. inctiale du pourk décrivant: eo & gauche 


dr ie du ceceLe moBife ) sonk 
xz(R+r) Coct -d co (a+), 
Ch  . | Razrp. 
= (R+r}sinat-d sin (a+), 


Leo équations de. p’ Pyihochaide, foroque fx pooikion. inikale- du poirnk décrivant ob à dxoile 


du centre du cercle mobile, ponk 

| | x = CR+r) ca +d Cow (+R), 

Qu) Y=(R+r) Pinot d'oin (ot +); 

Car ane ce DECONA cad, le. point Decutvank ve houvera_ en M (fguce-précétente); d eof. alors eroible. que 
x = OH - TCK,, Y= CH+MX, 


Ke=rp. 


Ca .Ÿ. que Les Decondo Terres chan ent %e Pine 


clips er éecond lien, le cercle. mobile. fangenk inléaenxement., ef conoetvon« les conébaichone elles 
1 nolattonse. précédentes. de poin£ DecuivanEt & Len d'a er M, 31 la posihon initiale 


M, «Et LES du cenke Au cercle mobile. Ona_: 
= 104, , f— TA A ; arc. TA À = au TA, : 
æx=OP=O0H+ CEK ; 





es y=MP=CH+MK, 
MCk = ICKk -ICM=a-p+x. 
OH=(R-T) ca; CK = d co {HT +æ-f), 
| CH=(R-r) ind; MK=d ?in (H+a-h). 
rroque-le poin£ decivank n'eot pao our Le cercle _ mobile., que Le. cexele_-mobile. cek fangenk inféueurvemenk 





le courbe pou Le nom 9’ bu 1 pohochoide.. 
Des caleuls qui précedenk nout conclucont Donc que 
Leo equakiono de (’ Pypobcocfooide, Peroque fee. posthon into du-poink décavyank ka gauche 
du centkie du cercle mobife, DonkE 
f æ =(R-r) @ dt - à a —$ ), 
YV=(R- r )oin ot - À Sin (a B) ; RA=rRe 
Leo <q uakiono de P/fr ypotrochoide, Lo coque Ce positiorz. initiale du point déextvank esL& duotte 


(ru) 


du cenkre du cexcle mobile, sonk 
{ &æ=(R-r) coa+d co (ap), 
_(1V _ | ré. 
C ) Y = CR -r) Sinat+d Sin (t-p); Rœ=TÉ 


Car, dans ce second cut Lpoinl decuvank pe houve EL M; lex quantiteo CK MK evconkêke. tebancheer. 


LE &.Q. que Lo Deconds Lrmer_ chargent Qe.e ae 
Dan la cherche. qtu. jprecele., OT. 8 upposé véR; OTT DC COnpainA) sant difficult, 7e Les équahona. 


ce À Av) sont <pphcable au. cat. où T?R. PA conétante d. eéf_poitive.. 

RK EMLACAUE. . Le equation. de. Ç’ Pyypotrochoide.. 2 -9€. Dedussent Qc. celles Je l'EpitrocBoïde par le 

ag eren De. T en -r ek P en. —h. | 
6fe. dotque le porn Decutyank e0F sur le_ cercle mobile. le courbe est appele. Prégsteire 0 ange ouL- 
| san£" que. le cucle mobile_ el fangenk ccheernement où inteueurement. | | 


Le que Qe ceo ecriêres courbes ve Dedurcont des p'éceden les er faisant d=+r; apres cela. 


ei 


LOL. AULOTUC- : 


(439) 


Fpieyeloide } Ca. position iHafe dir poin& decavank æE æ C gauche di centce du cexcte . directeur 
xZ(R+E) co dr Co +8) 
| (ax) 1° = (R+r) Dind-r Sinfo+f) 7 Re rÉ: 
Chic yefoide, fa position initiale du poink décrivank &k & droite dut cebce du cercle diceckéur: 
XZ(R+T) Co &+T Coo (t +8) 
(1 6) L Y=R+T) sin a+r Din (a +8) ? Ra&zrf: 
A poey choide, fx poition irukafe dar poink decrivank esk à qœuche du cantte du ceceLe divecteur-: 
; æ=(R+r) cos AT Coo (a - B) 
(TIT Pix) JR 21) Din a r sin (@- 8)" RezTé. 


y pocretoïde, Ca potition_ irütiale dupoinl décevant co a dcotke du centre da. cercle dicecheur + 


a =(R=r) Csat+r Co (a- 8) 
lRœ=Trsf. 


av Cie) {5 
Remarque. À yuation de l'hypee cloïde. ve. deduif de. celle Ve. ! Épicycloite. ent. Bangeant. » ren -re# 


b en. "F5 Maé alors Les posthone. zru La les sonkE inveroerc.. 


Y=CR-r) Sinatr oin(t-p) 


673. V0 out | porecona 
| R+T=mr, où R=(m-ir, Q'où B=(m-1) cL, 


| Le équatione. deb Cpitcochoides pierre alors la fécme: 


Ml Coma -d£Comaea,. 
Œ) | 
é MT Lino d Pin MR | 8 
pit ci 12 +T Z mm TT. 
tééssts MT Coo d + d Co m «, 
De ‘ « ‘ 
mr oindtd in mo 
j = = mr Cos & — d Coo ML &, 
| é | | 
y ME Dino Jd Dir me et. : 
THaypotkochotd eo | R-Tr - mr. 
, { * = MY Cod +d eo ma, 
Gv’) | 
MLL Dim — -d Dir ML ©: 





Pour lex. pieycloidee. ef b u pda n NOUS AUCOTLA leo equakiont. : 
| Cpicycfoider R+r-=mr. 
| ZY | NE Cocot — Coo ma, 
G£i) f æ=r(m | | 
Y= r | ML Din ot — din met ) . 
é: | XET { IL Cos + Co ma 
ITéu) 
2) 1 YV=T [m DUO + Pin ma ). 
Miypocyeides R-r=mr. 
XX =1 Co © — Cos mt x 
Gui Es) Î T J 
| vel Din d+ Sin-ma)- 
oi "{ =T{m Co œ + Ces mea}, 
(LV Bu) 
=r[ ML Din d — Din. ma ). 
6] . Tous allono Démonlrer- pluoieuurs P pic ælaliver LAC Cpiecr foides . 
ous CO ITETTLETLCEL OT FAI chercher Les ec. ualtont_ %e_ la far. ente ra de. la. notmale. en. un. pointe 
P LL ! 
suclonque C& DJeca. le pacarmetce ae aqauhxice ‘de ce. - per nl jueheonque). | 
D aprèt Le temaxque faite au IG F(868), Le. co@ ffreienk angulaire. de. la fangenlé pour ke. coutbe. ei fo)”, 


PAIT ecrrtp le. PCA. 
Me +2: TT — 7 














| Din > dUrL : … 
Y, Co ©. — Co TTL 
EE = Z LL + } 
oe}, — Din où + Jin Mo nm —) mL +1 





— oO 


Dir. —— 


(44 o) 


AÎTLOt, ON a pou Le coefficient en.qufaiee de. la fangenle 





: MH] 
| c= Exng 2 _. 
À équation De la langente, dit poink. conbidere n sera. fonc 
mr +1 


2 





[= —r({m Coo o — Cos me)], 


Y-T (none _-Dinnmi) = 
. NL + 1 





1. | | | 
de OT. ail perur fl eq Latton. de. la. normale. 








V-T (moin - pinm et ) = — fr —T (rm Cao a — Ce mæt)]. 


a baë ant Les Den ormurialeliro Ce «é0uL0 ark y OT Eouve. peur: 


Lx Feng ente ef (x nounale en un-po int de Lx conxcbe (1 8)": 


+1 TE +1 | M -3 
= Co LE TM) Din TT 





(4) : Harig ente x Jin | 
| M-+) Mt+1 me i 
(3 $is) normale JC Ces Es & + V Dir a À r (m1) Ut Ta ot. 


+ 


(© Le Louveta ) par LITE 


Lx Fan ente | ct La. 


calcul. oerrblable. potuT: 
roma le en. ut poirk de Be couxfe EE Puy: 


ML +1 RAT Nr —1 
2 Con TT d+Yoin- g += T'OREH ND Goo, 





( 2) eng ente. | 
MI 


Mr +1 m+ 
a&azr (m- —1) on 73 — æ.. 


(2 Éie) ILOT ILE fe x Jin - à — VV Cos 








TG our” ue indegueiont. CCÔ dem les que pour Les Cpieyefoideo ; Leo como eg tierces que. FLOILO er. Péduironc_ 


seront evidemmenk applicables ALLUX Pypocy cfoidex. 
67E. La normale ET UT. poink Pacse par- Le poink de contkxck cowcespon dank du cercle jendea— 


teur 


e IL € el Pour Le point COCO pond ant au parametre œ les coodonnecs tt. poink De.conlacf ‘à cercle 


genéraleur sont | 
| | LC, R Ca ct, y, = R DIR © , 


ou) putque- KR +T=MLT, O1. KR = Gni-1) TT. 
| x, =(m)r Cos &, Y, = (m1) r'oin 


@ r L e nation ‘de la normale, -Q bio) par cæemple, ef vérifiée par- leo coodonneerx de ce poinE, car L 


viert 4}? 735 la oubstilulion 
M4) m1 


TU+1 
di = Con ——— di. 
9 } 


9 ol. À ne) in ol D in 





Co ol coo 


ce. qui. ef une Dentile 
676 da devaloppee Que. coule ot: l ‘enseloppe deco nocmales à celle courbe. 
Lx dev ppee d'une Cpiey ctoide &æk une peu clôide. oo 
| Comoidékonx, . par exemple, l cpreyelore (TI BoY, sa noemale (18) «à. pour equation — 


Re Mi +1 | ME +1 Tri | 
(re) Æ Co TT HV Din rs d 2 (me) Con À, oil BR Hr= mer. 
Fa ? “. > La A 


CAATD) 


CO imag LTLOont UTC ep Lea] cloïde. do n£E r' ot le CAUoOrL O1. cexcle. enéraleur-, eF. R le ‘Ca on 'du cexcle fixe j 
| C … C se | C à : | “d 
ef. jPetuT laquelle la. pootlion- iruitia le Qu-poink Decrivant: wE a voile. dLt centre. un cercle genéaleur 
! , _ : | ep 1. T …. , . | 
l <q ualion de La. lanagente & celle courbe. Jeta, ‘à apres la. féxma e CR) JO (61) 
_Ü | 


r TLC +1 m'+1 ; nm —} 
(2° ) | XX os ————— ATV DR T3 ar ? (m + 1) Co ———— dl, 
? : 2 


où Lon.a. pes € ) 


To J . 
(3°) K+r=nvr, 


© / 1 (je) , « 1 ra o\ : ]/ = [D 
Cr da normale. (1°) coïnceideca avec la fangente CRE), ot lon a «à la joue 











U 2) nv =m ) T'UmL 41) = PM). 
4 Cd «elabonx. Ç 3 2) Ce ee. e) delecrninent KR c£ T”, ef. l on a 
, _R* Rr CR R 
(3) R = >= -j Qoù —E — 
R+27r R+27r OS 


ycloide, pour laquelle KR. et r Sont Lo ca jonx du cercle fixe el-Qu cle 


PSS a * s n - } n 
PL obile y PCC. TIC. aut te. Cpicr cloïèe. P QE laquelle Les nn OTUA, Kw ef r” Ou cœcle / ue. 4 9. cercle mobile 
ét auvcorrÆ les 222 leuto ( 3) , 
{° VE . _ Te _ * } ‘ » Le. Nu . : Le | | | k 
ce piton pi ru l La [l e. ‘à CA poinb Qeccisant DECL. DUT --[TLETTLE. diameèfre pou deux. couches j TRCALA. j pou 
} T ‘ | . : _ | | ; 
L Cre il 7€ leousreca a auche. du cen£te. du cxcle _. mobile.) pour L'aubce il sera à Droite. 
MA o & « ; ’ _ | , . 
O Î J' on dAiamehke : du cexcte mobile envefoppe LLC epiet] ctoïde. 
_ | c 
C/7 . , | | | | 
lb mn Qua mélre. entraine pur le cercle Heca. delecrminic. par un. pP otnL q ue. nont pattwont. taqarder com 


, ; VE s U / : | , Û L 
me... poin£ Decrtvank ; soif CM «. Qtamètee.. PA equation. Qu damefce_ CM, paswank PAT ls Deuce." 


Po LI 5 


(%e ZT (nr Co o - Co Mo) 


& M female CIE) ; 


' X, = (R+r) Cod = TLTY Co , 
| J =CR+r) sinadzmT Dur à À Ya =T(TM Pin dt Sin Ma) 


D CA. | 

| (4) x PLTLOL—VY Co MLAZ MLD Din (M1). 
el fut lonver | enveloppe. De. la Dvoils . CAN. Desianont par- R’' br’ Leo «az ono des cercles débeeminant- 
une. cetlaine. cpteyele Lde ; la lang ent & celle couthe. vera. ( équat &) 28, (6 74) - | 


ee m/ +1 m4 D, ne -3 
d] D oin TL = Y Co = D'(M'+1) Din — 
a) | | Y 2 ‘ | ? 





H } ) 
a, où R+r=mr. 


On Ja Quoile (A) coincideca. avec la Vcoile (), dans toutes es poihiont, ot l'n:pose 


: TL/+ 1 | LORS 
(1 e) TTTTT EM , 9/oit To em, 
| 2 
oo (R2) r'(m/#1) =mr. 
f | h L . . / * 
} D cqalites G2) (2°) on. be, oachant que nr = SE 
(7) : T'=< y R=R. 
« de Qrarmetre. enveloppe. Donc Une. pics cloïde. Jonf Le. ce le itecleiure æ pour taper & ) eÆ Qonfle cerele 


& TILO b cl e. & pp our taijon _ . | 
") . ‘ . | : | « « _— « + 
678. Le ierr. deo sommel des «Ttq Gs de gerdenr- COTLO Exnte, cicondœib & une épiesyebo ide, 


ent LUTTE e P tco choide. , - 




















8 À ) ent Geitx. tan ertles & LITE cprey cloide (equat.() ICE (67 À) ) 
mr +1 TR +) | m1 
() X din - = Y Cos 7 =X (in +1) sin , 
| 2 | 2 
MAT MAT | M1, 
(2) x Din a L —Y Cos 3 LEr (m4) oin " æ . 


(AD 


) 
eo ang les Qe. cex Tan 


C 


EE Avec l'axe OX. sont teopectivemenk 














M +71 M +71 , 
>: œ : 
2 / 2. / 
. 7/ , C | . ? ° : 
voue que, 51_ 0 ef l'angle fixe donne, oTt- Vesta davou— 
TL + 7 ME +71 
| ô = s re z æ. : 
L : 
 o1 
. | 28 
(3) 


= © + ; 


ML +1 | 
A | , | 
Aemplaçont œ par celle valeur- Jans l'équation (2) , er posorue 








k M +1 1 
(4) - a = k, 
2? m +1 
Leo equahonx de deux langer les S'ecttcont- 





=, 


L f æomA-yæasr(m)onn à, 

(3) oc. Din (A +8)- Y C2 (A+ 8) = FER Vie (A nb) 

Je djuationt (5) reooluec pa «appock a. XC- e£ V Jonnenk. 
f. 


rm) / 
x — 


Pin 
(6) < 


0 r(m+1) 





[ Ce À oin (ni À + 8) — Go(A + 9) ain n À ] 





—— 


| | Din 





Din À om(nÂrn p)- in (A+8) dinn à]. 
Leo cefationo (6) deteeminent feo coocdonneet æ eE y d’un poink quefconque du fie dec ? 
oommab de Pangte fre û uconoccik & PÉpic 


cfoide ; À cK une indéterminée 2 | 
Lou veconnailie Vans ces equafiont œlles d'une Gpibtochétte, nout alone hanofo umer- les quantités enbce 
p& vernHheéen. 


Hemplagont 9'aboc Les peuil Qe. Le nes Pa 


igonoméluiqueo par des sommes put prenons Ls re 7? 
quz. contiennent Le TELE “multiple de À, el temp laçont Les Qù exerce des ligne fagonomekiquea- 


“Te << 
cottespordartes par deo poduits ; OT Frouye ainot que Lo valeurs (6) peuvent D'éccite- 
a ( «- T {m +1) 
(7) 




















n+ n-1 LD m4 
LD fou LE cu ae 0) sou eufaoas Tr] 
_ T'(m+H) n+1 | Lin Le 
ÿ = par - Din à sim (n1} ven) os ; 
On porn 


‘ ni 
safe 


VU B\ 1+n 
1 DIE —)- Ÿ,; 9 où émane 


OT autd, eu ga & la valeur- (4) de. TL : 


(i-n) +) æ ; G+n)l xe)- ne: 


























TN +1 M nm ê 
= 6; B—— 
2 m+1 ? M +1 
de oO onnees Q un poin£ 11. Lieu decor Donc. 
[ r(m+) -m 8 6 | | 
Œ — _ Join Cm Din ————: Cos mp] 
\ Din 0 ML+] TL +1 
(8). | 

| | Tin) mP Û 
= DUR ———— + 9 — Din — 

| Y Din. LIT mar | ir P 





. Din TLC , 
MURS j 


(43) 


va | ; 1: } _ 7 7 7 .« . s/ ? , « 

(CO CeÔ eq uatton« tepesertlenE LITTLE Cpitcochoide. eTE. effet ,y dt R s Ty à, Dont Les élements L. une. Cpikcochoide, 
ÿ ed equahont vecont (4) JC? [ 673]: | 
= ML 1” Cos æ — d’cos m'p: 


Ÿ elant l'indéléeminee « des eq naliona. (8) ef ( 9 ) tepues ertecont le TLÈTLE. couxcb e, DL [ 'orLa 


LS ) E j | 
7 D 7. \ ! où KR +T mr 
MT Dur p— € Au TL; 











| r (m4) m 8 Y(m+#1) é 
J 3 « ) 
MENT, TL Y = ‘ Din. ——+ d = Din ————: 
| -Jin 8 M +1 QUL ô NL +) 


: ue . 4 à un? ; VE 
(és Danicres vwelaliont peuvent re verifies, ekon en uit 























r(R+2r) (R+r) 8 
= > * DL . 
(R+r)sinf 7 RIQr | 

- R(R+2T) (R+r)8 
(io) = R = - Jin j 

\ (R+T) din _R+2r 

, R+?r TB 
d TZ . Din 
\ Din À R +97 


& ini Le leu Des Sommels Des an les icons culs &wE une. Chitcochoï?e, donk Les élemenb K »,®;d', sont 
« Velévmines par- leo égalileo fo). | 
Dre « . Cle. poposilion a. ele énoncée. parc "TE. (£basles ( Experçu Bistorique.) ; Matt. 7LO Lt: Te pPeñéo 14 


pPæé qu'on. L'aël Deja Démontcee. PAG UT. caleul Qtreck.. 
6 9. Leo Cpiey oidec areufirces sont des coucfeo «fa ébriques. Lrque Le. cappotk - coÉrommenéui- 
table; ce. Jonk Des couc£ co tcaxro cendantés., oi Le. cappott = et incommenourable. L 
Cf ami les couxbes y € no mbre infini. , guidon engendiéee æ l'aide. deo ceucleo par ur Mmotivement > 
Cpiey cloidal, nous cilétons. Leo utvan tes : | | | 
LE JS Cpicy cfside à Froid vebrouos entends j elle el en erîètee. par ur poin£ d'un. cercle mobile. voulant: 
intéueurtement JUI- Ul- cercle. fixe. Dont le. “ago n et ip le e celui TE cercle. mobile_. C ef: une. couche. 
Du À eme. oûète el De. 3eme. classe j elle. possede. TUT. qe norribte. de. propueles impottan les. (oir une chade 
cemaæcquable our celte couc$e par7lG. Cemonx, Ÿ swenaP De Cul. Come 64.) 
2° Lotoque Ces deu. ceccles sont. Le aur fx. courbe engendcée eo: une Conchoiïide. ciceutaice 
ou une. Cxcdiotde, nidvanmt que Ce point décrivant n'es pad où &k sur fx citcortf. dcence 
dut. cercfe . mofi£e. | 
oil. en sfek , CI la poilron Quceccle mobile, el CA le diamehe passant par le point Qecrivant; on a %abor 
| | cree. IA, — rc TA ; | 
la Doite. À À Heta patallele a la Î < ne des centre OC. CN enon, par- le. poir£ Oevivant M, une _? 
aalle® | à CO; cchlé parallèle ænconlieta. le Qtarnètie. fixe OA, er. ur poinE£ 
D qui tes éra fixe pendank le_mouv ernenË; puoque OD = CT — d. Ji on? 
cace. OH parallèle a. Ç(M Jusque -0 4. cenconPte. avee MD, on aura 7 72 
OH = CM = ©D. | Done. l a dotée. MD tenconte. Le. cercle fx. de raor. OD 
en un deuxieme poink H; et l on a ‘ 


N DH +DM=2R; 





où 





DM =-DH-2R, 
C.a.d. que- Le Leu Ou point M cf une. concho ide Von: le. cercle. Qivecfeur- e6f. le. cexcle OD De rayon. d. TC3(655). 
On. auta ésriBemument une. Catdtotde lots que Le_point Dectivant- 0 eca_ Qu Le rcon terre Qu cercle. molle, 
3°? Hocsque Ex cixconférence mobife, intécieuce au cercle Race , & un vatjon moikié de cefui du 


) » 


Qu) 


c/ Hpposont qe le poin£ À soil le poin£: de contack %s Deux. cercles, lotoque Le poini Dectivan. coïncide. avec. 
le poin£ De contack. | | 

Jo EE CYX une. posihion dir cevcle. moëile ef. M l'intersection de. sa cireonférence_ ay ce le Qtamèlree. OÂ ; le 
poënk M sera. la pooiléon. Qu point dectisanf ed à. qu'ona_ 


ce. IM = cxxe IA. 





CT UE ef, C elant le cerllre du ces cle. mobile. , 1° none CM el-convidecons les Derroc. 
- : . : C C 3 : 


CoMzx,ICM=B ; 





a. f=2a, pluéque- p of | angle cœkienr-Quw Hian le_ 1socèle COM. co r- 
ue, TA Re, àve. IM = rf = _ B = Ko ; | 
4° Loto que Lx cixconfdrence mobile ’ intérieure au cercle. fi LXe, & Un eau on_moikie de cefur du. 
ceucle fixe; un. poink dupfan du ceccfe mo Fife déexik une eflipoe | | 
| . Soit OÂÀ la poihort. iniliale du ceccle. mobile €el M ur poirk Qu plan 
x de. cercle ; dE nont. MC, cf soient P et Q leo poinb où la. Qeoik MC ten 
_ conlte le cetcle. mobile. Vans sa poihon. initiale - Lots Jue [ e. cercle. mobile. 2e. 
mea. en mouvement y Lo poinb PeÆ Q eslécont weopeclivenenk (3°) our? 


le 0 D'uoiléo fixes OX. Æ OY ) e£ La Qrolance PA DECA. conotanle , car le cercle 7 





mobile ertercepléra. foujour® Le. même. «à le ouur— leo Qcoileo OX Oo; la. ce 
, | PQ sou Endant l'ace. qui-mesure ceÆ anale. conbetyecæ- UTte- long LE  TnWaA- 
wall. CŒinoi, si l on duppose- la Jvoik PQ invarxtablement lie at ceucle + 
mobile Æ entraine Dano vo n. Mouvement, le poirb PR, fire ours 
celle. Droil, Vecriront teopechvemenk Lo Qvoiltes ox et Oy ; done. Le. por M 
Y | Qecura une cllipse V6? (337). | 
660. JL 0 fPc0p09 “Hona qui-p récedenL-. pecmellent de repoud'te. la question ouvarle . 
a uand deux point PHQ d lun pfan mobi£e fiosenk our deux d'coiteo OA e OB siiieex 7 
dans. ur. péan fixe, un -poirk quefconque dit pfan mobile deécik ue effipse. | 
oo Clux_ poinb PekQ élevona des pecpendiculaires aux Veoilés OA 4 oB, 
Doit T Le poirE de vencontte %e ce petpendieu laices , E 8 l'anale. den"? | 
deux. Droiles fixe OA EE OB. de quatilalère OPIQ cofinoctiptible. 
Or Le cercle cucconocttk a ce. quad cilalére. auvca fourjoutre Le. mette var of, 
quelle que oit x position. des poërh PQ. Cn el ef, Leo poirb PeEQ 
clant- féxex dant Le-plan mobtle y la Dtlance Pa col invaxiable ; Mall, 


OL R ef Le «AJOTL ‘it cercle. accmôecik au. Lei 


angle OPQ eE ) par-juile 








ait quad “latére OPI Q ,;,ona- 

PQ | 

“Din 0 | | 
a croL., lxoqu’ oTL fai pacoer- un. cetele. par le poinE oœ par leo deux poinl mobiles Pete, Le_tayon 
de ce cercle, également mobile y ConÉetpeta- la mème andeur Maintenant, OŸ ef le Qiarnêtce de 
ce cercle, plusque les anales PeæÆ Re sonk-Qroib, done. 5C O1. poir£ O, comrrie. cenbre, avec. KR porrr “ay 
on on déc un. cercle y € Sevnier cetcle. Dec fiae. ; Le. ceccle. mobile ) entcaîne. par le-mouvernenk Ou-plan, 
Jetta conotamment Langent ef intéaeur- ai. cœrcle- rrobile.; 9 ailleurs le raxo rL Din cercle: mobile of moilse, 
ve celix. dti cæcle. fie ; 3 orte-| 1° %s [fs 79]}, Li poink quelconque 9 ” plan. mi ob: L “a eerpra 1171€.- cllipoe 


&. 
&- 


(7? [2 , Ve .. | y — U . à : . 
ermaxrg Lie. Celle derriere queshien. peuk ET CU. le. Te ol LE. comrie. L rs) sil } ride pe hd arriere rt l: De La. 
: . E J : 4 


(445) 


lbécrie Tes Cprereloïnes. Le problème væevienk à ceci: 

Gcouver- Le Dieu décuik pour ur por M invadafÿlement lié à une dxoite PQ qui glisse nu 
deux. droites Fixer Ox ek OY. 

Joigrana. PM <£ menont. parle poinE Q une Qvoilé QA fran axe PM un angle. 

QFTP 5 upplémentaire. 9e. l'a arte le. &OTY , puio Reaçona. la ne O1. Le quadilatere — 
OPIQ clank ins cuiplible, | Pan L GO — - GPL, donc l'anale QO1 M invartable) 
| puisque oi MP &wE cn La llement La la li, ne mobile. PQ. loss ke 


—— me 








Hiangle PQ 1 où alors de. foume invauable. ; Pa conséquent la LL ne VE ou. LIte 
Lo LIT conslante, ef, COIUMILE DES cœhemilés duvenE Le deux. Qroiles five. O >. cE OX, L er. cesulte 


LC; [337] que le poinE M Decul une cllipoe. 








LL Lé 


ŒE xerci CP 








I° Coucf eS À conétiuite 


68 [l . Én generaP, if co Con de commencer pau L'étude deo dicectiont.. ao grep hott eg ; OT deébécminera. aloce Lex 





aoymplotec de fx position de Frances pacxbofiquee, fesquefleo ont feurco cou mpletés & C'inflni. On s'occuper 
umouite du Heœxcd de Pr couxe; dans, ce Buk, if faudra ou vévoudre son equation. par <appock & l'une des variafle 
en infuoduie. une. viole. auæifiaice; dœno [x pfupark 2e exempfec indiques, if suffira d'intoduice unevace 
He Acfinie par fa refation y = Ha; mac ce sont der. cac bee -parttcufiere. | 
Lorque Peace de fx courfe sex. effectue, on. soccipeux- de La vechexefse plus complète des pacticufaritée de Ex" 
couxBe: points mufhipe, point d' Enffassion. Aamve, tangentee doubles. che . 
Cnbec aPylfriquec. 
xÊ-xY+rY+ = © ; (y-2x-1) x -1)- x? =o: 


ct y- x+Y— 1 — 9; Yx-(x-2) -x*=0; 


(y-xY +{x -a)z= 
<Y- —xt-1= 0 °; 
x + y F-6xy+1=0; | 
2, - 

Y (+2) (x) (ah =; 
ay + y" 2x y+1=0; 
(3x*-2x+3)ÿ-x#10; 
? Se 0. 

? x Y-x°+y=o. 
xy -x-y=0; 


Y (a-x)-x*(a+x)=0; 


y — x°?+ 2x*+x-2 = 0: 





(Y- x 1)? (x -1)çx - -2)-x{ oi 


y - _ x! +4 oc ?- -3=9; 


(ay- x*)* — c(æ-b) =o;. 


Lo. 3 bn. 
9007 -50x +x oO; 


ÿ"- x? + 2? x°- 2 x°=0 j 


2 
Cy*- 1) -x*+2axt-a-s: 


Y(x-1)*-x=o; 
yx*-x? 2 = © ; 
rx C2 
GcH)(y-22x+1) —æ+1x0 ; 
3xty-x+y+xzo; 
2,2, _ 
(x+y)(0c +Y +Ax+ay)-axy=o, 
| : 3 € 2 _ , 
Y ae-x"+ Lx +x-2 =9 ; 
3 x°y- x°+3x-Yro, 
Y (xŸ-2x) x") oO; 
y* -4x)-x x-10; 
v*- x+3x Lo. 





(y <Ÿ _ x) TO; 
x"+ y xt o 
x” + y" —4 ax ÿ=o; 
y + x" — ayx= ; 
y'-xt12a xtg= 0 j 
+ x*}* + 2 Or ÿ— x) <O ; 


(16) 


ÿ'+ x —2a ÿ°-2h x*y=o; CYÉ+ 2e) 6axy"- Za +2 4-0; 
y — 2 )( x 1) (æ-+)- 2(ÿ*+ x(æ-2)] +a=0; | ÿ— 16 a+ y =O ; | 
dé 96" + 100 x" <= 9) | y” < + (y-2x)xy=s; 
8 x Ce +y)"= o; y po t+ HA ; 
(x°+ y°) x x +1 = ©); | (x y x 9; 
x" 2x y°- x?+ 2 — °; et ÿ"+ x yo; 


2. 2 2 Let. 
ŒÆY TE +EVT Ÿ —E); 


L 9 2 2 
v‘+6x Ÿ -?Y + +220: 





























? CA 
Lxy-y-x>0; (x°- +") —x=o; 
- ? 
Ca y9 +?xÿ-1=0; at —-y"+xzo; 
3 L 2 | F 
HN -Y - x°- y —1=o; à og" 4 xt +7 = © j' | 
æi + V* — 2aÿ°-2bæ yo. NE (1) -æ=e: 
Y +4 a+ 3x À-y-3 ax = 0 j y x 3 Ca 1) -x°= 0 ; 
4 xt yo, ay" Lay +x°e, 
Y=x°-— 20x°+ 96 æ ; x“ (æ+b)=aiy"; 
x (y-x)- nt Loc +2; x°-a y +4 — © j 
x" +x-y"zo); x + x 0; 
+) x°+ 3x" EE TO; CT + y La + + © . 
3 7 | LP+H1 _ 24+1 _n. 
V —xX TO, | Y TX. , = 1; 
17 | ? 1 
ag + (4) (y -x 20 ; (x) -x'=e; 
| 2 AN D . 2 213 __. 
VG+æt)=x; : | Ft (1+x*) =1; 
6 # 2 6 6 3/ | 
y-x+(y-ax) (J-bx) =o; vs +(y-ax) (y-bx)=0; 
OT  g A2 2 ? 2 
Y-x+(g-ax) (y-bx)zo; [y Cæ-2) x] = æ — À; 
2 2 7 RSS | 8 7 6. 
Re VA rr(xy-35)<0 Ÿ +x+ÿ =o. 
_ y 
1- Vx 
Y = ; 


1E x 

















Y=T VÉEV ES } 
ÿ= lt [TRE | OU 4 [2 . 
\ Vs : JTE \/ xt ? 

7 














. : Fr) 
Y=x* À (x-1) | ver 


Conobauire & Compare! TT 


Y— xŸ=0; Y'z-x' ro. 
a+y +10; X'+ N°+ 2 — 0. 
a+ y +3xyne KHAN Z 0. 
2 y+ a+ y =o; x°?2 + x +2 


Conotaure Ceo cotrcBeo donneec-par Ceurequation tangentielle 


f—u-v=e;: 


+ u°+71=0; ui-o/+us ro; 


2 3 | | 
Ÿ — Oo; uv 


#4 uf+iuvzo, Ca -u)at ut 








682.4 . 


2° 
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Courbes Ecaxnocendante. 















































+ = 
J-e j Y — T 
I +e 
X —X 
Y=e Te } V = X j 
1 - + 
V = - = x? 
log x fog (& x) Y ) 
x, 7 ba 
_. 
— a*°_ L* z 9 9 Lac. ang — 
<a e+y rate FETES 
= Pin V = Pin & : 
re : SETL 2 
Y= —— v= | 
Din a DC 
ee Ta XX 
rx Ÿ = “A j 
Lx | T4 
= ) | Ÿ — ang  / 
1+læ 1+e "à 
YY=eT ; ÿ= > oi + ; 
_ 2 LOI € L — _— 4 
Y= + + ss ) | Y — x Coo & ; 
Y=x- tang æ j Pix +oin y = TL; 
| | | 2 
N d'A a-£ (æ+e)* +7 
z Are. a — Are- bang : ] — ee” 
"4 x-c _ æ+C d (x-cY +" 
_ 1 . | _ 
Y=lax-toxt+t; Y=x - fo æÆ ; 
+ _3 
y = 1 | ee _€e 
ate 778 et +e = 
Din Y = Ainx : Y=din æ — _-a* 


DE. Se) Lx péupack des coucbex. dont noud proposons £x conétinchon comme. execeice, sonk Hicees des questiont 


d' ERATMLETL., 








11: RS Béorèmes?: 


. . } « & | . = ame . « | 
Si. d un porn ON TreTrTte Co "DEC tangentes œ Te courbe. du 3 13 ocd:ce ) es SL poire de conback sonk sur une 


comique; et fee six poinb veotanit ot ces tangentee venconkent fa œurfe sonk our une. autre conique. deux 
Coniques sonk douffement tan entes. | 

Conte cube du A ocre, ayant fo o deux-points creufriret. & Pinfiai pour poirdo de refrousement 
6 un vale de ODeocacter. | : 

où, par quabce point pas sur une courbe. du 3° ordre, on n fair paooer- une. conique; fx droite, Jéigrant 
fes deuæ œubau pointé ii fx conique coupe (a. pouxfe, paose po ur point fixe sibud our x couxfe du SE* ordre. 
de produit deo distances d'un point quefconque d'une courbe. du 3eme ocdice. À ses Fcenis aeumptotee sr dan” 
ur vappork conokanE avec. ox diotance à fa Droilé qui passe par Fo Hoi poinb oit fee ao] mptotec rencontrent 


Cu couxpe. 


LS CU i : . . 
, + ; e 7 Les - | à ù 
ELar- up. pounk put. Sur tune co uxcbe de 37 ocdre ek de 37% classe, on mene- des -secar ea. fe Lieu: den. 


(448) 


* es * ? æ 4 
satzcsectis TL. 4es bacrrq entex., AUOC.- pe t ns ei Ce) DECAN be,c Lenconkrcent (x courbe ) eo tire. conique. 
LE De ? < 4 « Li 4. ? . s 
6 o che o k tire cotix Be de £ ocd'ce Me eE ture poinE fre O j O1. 1me. d'co ite., P AOS ank Pa fe. poink froce Oy coupe. (x. 


courbe en A, y Agre À ) le eu. des points MC tels que 





7 71 7 7 
2 TZ ts } 
OM OA OA: OA 
| 1 0] M 


ct une conique. 
ge La cou$e belle, 
constante, or une peu oiïde. Donk Ce cercle mobile _&æE inbeiau- ŒuiL. ce de. fixe eE donkE Ce rarone ok eq Ua it 
C 


q ue (SG fon Leur à’ Line. ang en te quef. coTtq 116- Co inp#ide enEce. deu. do tés tectang ufaices_ ok 


de cofrt du ccrcfe. fisc ; c'eok auost L'ene efoppe 2 Dee Pipses. concentriques dont fo aocce ontfx mêine dixechor) 
ek: pour fesqualles fx domme de fongnente. des ae. of constante. | 
8? ci par- un-poink. M on mene Fois droite, et silon pcend deuæ poindo sinus chaque droite, ON poutre 


eme 7 


faire pas el; pair ceo sept paint y LE. int nike de couches das. re scdte j si M ct an-poirk d'inffeston 
p' Dr à . . 
[Pam . une d clex, if La DCE pour bullet A 
7, ! , . s pe . | . £ . 

. ch et d Un. poink À, p'eté OLLI LNe. coli Ge du 3e ocdte. } PR mêène.- deo arr entes a cette coux$e j Par fea quatre. 
point de. contact À, , Aa r À » 4, Paso enk ‘core couter de droites donk for. cenkres C3, Car Can sonk su Lx 
courbe. ef Les Eanq entés en ces Loir. point paosenk par Fe pointe ow Lx ra ente ert. À cenconFce La couxfe. 

710$ JC oft- P coette un. poink fixe À su Ce Fan g entec & une couxbe. donnee y ot P eéE un. de-cer- poink <tM 
Ce point de. contact de. Ca tang ente. a x courbe p'arrutive, Ex bxngqente et P LL Cieux. deo panb PP Jeca <q ate- 

£} 
rrienk. Eanq ente a Ca citconfecence decité SUITT À M COTE diamekce . 
Fe") . ; ° 7 # & , ° 

"T1 ° de. ren dcs poinb 1729 y que: Ces atTrittie des cacceo des fonguieutco des nocmal es mieneest. æ une. coude. donnee 

« / : - 7 | * _ « 5, J - . 
2otk. convta mt, + une cowcbe. ay ant P OUT normale eTt ch aque- poirk LATLE. figne d Fu ee vets Ce centre. des me 
| Ô | x 
ennee distances des prede des nocrnaLer — | 
Ÿ ‘ . 
, ! 4 - EN a L x &.- 
‘| 95 > Le €TL OUT poirk do nire. et queteo rqu<- d une-co ich. du. toioieme ovcdce ) oo mere Eee ln ente ceÆatire a? 
s . ; ‘ Les Fr) TN | . A ' 7),  - 
ce. poirk jy, pui Ca. tang ent -ccfative &- Fr nouvelle_ interoecthion de Ca 1 Ve y PUS enf Le Fr Hansvecoale qui? 
join Ce 1 ont denne avec. {x nouvelle interoection_ De cette seconde Hxn sente, ele ira à. Ÿ orL- Foi venconterla. 


, “ . 
courbe EU. LL TOUS e4AIiL er Decrier--point qui appocHiendea. æ&. 74 dection ceTUAUE- Docufatcice. du q uabcieme 2 


1 
Q'eA'ce au poeink donne... 


13° JE f(x, y)=e. C equation d'une. ourfe, d'un poire M ve); put dans Le. plan de fa courbe, ortdecut 
Ce. p'oduik des distances de cepoink auæ. À m point d'intersectiom_ du cercle. et-de Li coule 


it cecele queleonque.; 
et égal à La, %)- RTR étank Ce ratjon du ceccle… 
14° SE un cercle. et bcoçe dœæns Ce P fan. d’une courbe plane, Pr demi —- somme des angle que-font, avee 


Lit €. 


ec tion- free, (27 2nr Aer du cexcVe afoutiosant auve- poinb d linteroechion., mo a LU. multiple? 


pret de TT, A La. Ô enLmie. des asia Les aq ue- Pont es Le grep after ccHe même dicechHon. 
15 À" enseloppe de fa courbe À co D+Boinmt =, où 8 ok un pacæmefce vacialte, re À, B,C deo fonetionar 


2 _2— 
pin e ET, 


limeuisvee. de xek y, ok AËR + 
167 ft par quahe poinb fixes piluée our une coute du 3% ocdre on faik paour une conique quelconque, fi 
| ge qui goinE fo deux auktes point d'inbevection de {x conique avec fx couxfe, passe-par- ur poink fee. 
17° enveloppe de tous Ro diamèles d'une-couxfe. du. 3% ordre est arréoi fe-feu des centres des coniqises diamè- 
| bcato ( c.&. À. deco premieceo polæiceo des points à P'infbni | | | 
"18° Lreque plusieuco couxfeo de L'ordre ML passenk par fes mêmes m points, La paires dL'unpoint queleonque, 
| paxvappodk à toutéo Ro couxfeo di-Syotème, passent par un -poin£ fire | 
19 fi une figne quefonque venconhe un ovale Cœclésien en quacle- points, Ce. somme | de Paco Aisteneec À un Pger 
| quefeonque ek constante . | 
20° bn again de Casoincideo eonfbeafes ct cotmpe cctfogenafament par-ur gène a" Pr sperPefes dapai Patte 7 


97< 


99° 
93° 


94° 
25° 


26° 


27° | 


28° 


302 


S1° 


cu) 


coneanbiiques. pawank PAT Ces fc oyecs CoMmMmarT 
Pr , . + ‘ : LS “ s Le Le h 
À. eg uaxtior. ik + TR ZC,  OtL. L Ua nt. ont des conétantesc. et: C un pacamebee axB ttcaxire. ; représente Un <e- étre. d'ovalee 2? 
Carteoiense. * an£ mème fees ° Ces vale ton. Coil pe. .C- octbo OTLA Lerment Pa Les courbes. ( ane w,)= c [ta a), 
d 34 (Eng ÿ Pe 


€’ etant: une conokbarnte aifikiaæite : j # ek GER déignent. Cr. anges a. fa Base. dt Hiangle dont Leo c3les sonkp ekK Pa * 


CE) 


ne) 
Coeouver fx diotance. MULUMLUUTL d Ur point donne a une. couche donk -on. connaik ' uakion . 


Îon qua drifatéce complet dtank inoccik à une figne plane du. Heobième ode, 1° Lu beat pointé de comcouxe. deo 
coupl/ de larges ioues de» sommeb veopeclivement oppases- de ce quadicifatère, sonk sites en. fqne drente. eE 
our Pr cotufe. 2? Paeun de ces couples de. tacrigentes Rrme, par se intecoacttone avec L'an. quefconque des deutse 
au Fees couples, ir Houveau quaædiifatèce cixconocxik & & La couvefe_-propovce, kr donk”feo roro dia a onafeo conliennenk 


reopectivementk , soik Fun des point de. contack dau dernier couple de Feng enter. soik four poinE de concouwt«Dilue 


? o) 
2 ur La. COLILX be. 


Bous Lo diamélie d'une couxfe. de P'de-m, envefoppenk une eowcfe de (dec (m-A)(m-2) de de Pa. cfusoe (mer). 
Éoutéo fes comique seufntties du 37 ocdre en un poink donné d'une coufe jéoméhique onk mème diamètie 

cenju ue de fx langente en ce poink, fe paramètre wfitif& ce dicmete ak-fe même. | 
Dans une- courbe du. 3% cedice Les Ycoto sommek du tiangfe des. «ou mp bete 6o ck Leo roto so mmelo dit-Hiangfe 
des | tangentes & Toto pointe d "infection. en. Égne deoité, 20onE sui une même. conique. 


EN 


Le fiéu. des sominels des anges droib cicconocril & une couwcbe de £a hiose nn. sk LUrLé. couche de. £'ocd:ce_: 22. 
(n° -n), en grrr | 

Hoient Fet F’ fo foyers d'une offipoe de Cwsini, € son ‘cenie, £ Pun. point quefenque de La couxfe. La normalx 
en P fai ave FP un angle get « à celui que fait Px. duoité CP ave FF. 

oioqu' une couxbe du. Foioième. ocdre. co à (a feio inocxile cE cécconoctite à un Héangfe ABC; Le produit 
de car on6 de coucbure. coccespondaænt auo sommes À,B,C, œk eq af ai cube du casjorr dur_ cercle. ciceono exil 
æu hiangle ABC. ( MGannpeim.). | | 

Losqu une_ courbe de Tteotsième close @k& fa fois inoeuite el cireonseeile & mr heiangle, É produit der? 


rarjono de courcBurce.) co trees pordoitk auæ- Fcoto sommeb } ok 3% & 61 Pia fe cube du carjon du cecfe ciceons— 


cit ait eg Marne). 





Le. nombre moæimum deco painb douffco d'une coucfe d'ecdree. mr est Lit) m2) 


: 2? 
39° É LOUE € équation générale des courleo HePesc, qu’ er. chaque} ouXK, [x projection. de. Ps «donnee Ur Le. mocmale 


an ce pounrk ootk une quant comobante Constuire. Le couLe. ' 
el OULYET Ç” équation gerécale deo des couches flo J qu’ enr chaque-point, fa projection de P'sdonnee mur-fa Fangende 
em. ce poink soik une quantité conctante . ConsEiuirce Ex courbe - | 





jé 
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LIVRE CINQUIEME 
Étude P adicutiére des Courbet du 
econd o: 














) 


| ornLied CA À Aile des ” ations du decond deg te D | 
683. «Happelona Le Rocrnes tuiles Ecouvees JO» (353): 





& 2 
æÆ L Ÿ 
 ÉPipse: re Forte 
| à 
DE pecbote_- at ECS — 2) 


Pauabole:  ÿ'-2px 0. 
Ji Lo da ed “de. covdonnees vonE obliques, l' Cllpoe- et l b pecbole de Frouvenf cappotlees à eus Dame 
eg co Les, aek b sont Lo lo eut Ve ces deux Yiarnèbces. da parabole ef : rappotée à un Diamèlre. 


LE la Fan ente. & l'exliérmite de -ce- Qtamefre ; 2 P ef le acæxmètce celabf à ce Diamètre. 
DE Lo aaxco de co0 «Donnees son tan: ulaiceo n L Elle ef l Pypedole de. hrouvent + capporlees à lenra 
| axes | & Æb sont Les Lo ueu19 deb axe. La - pastels of. ceppoée a HOT axe-efF à la tangents au? 


sommek, ?p eE Le poccocm ètre de. Cœx-porcabole 
Remarque. Se l'en cappotte l'Ellipoe au sommek de ganche £T bypeslole aus sommel de doite, 


Les equationo de. co courbes ve pcesentenk jout la frume 
= = 2pX+IX ; 
où L'on à pose | 
| Be T- +, Elise, 
Fat aq, Dypeuote 
de quanble p ou u (5) eol. appelée le. demi - poccamebce - 2e la coutbe; elle eof: égale à E sedonnee du foger 
c&.9. à l’odonnée. de la courbe Von le pied 071 au fers er: dOour_ vecront_ plus lin que, Lcoqu'on suppose 
a HE inftrie, la limite de (. (2) es le Demi- Pancmihe de Le parabole. | | 
684. D apte CEA. la méelbo?e. irdiquee ail DCE (42Y, ou D aprer Les prop “ieles enoncees aux VD (515) (598), ls 
| equationt_ lang entielles “eduileo ( cootdonneecs bilatèces) deo couthes de 27 "lacs, seconK 
v/Y Cipoe .  afut+ 9-10; 
Dlypecbotg : 4 De -i=o; | 
É ne Rate : pvŸ+ Lu —=o 
À | Pour Lo deux. premieres couxbes , les axes de coo données Ox OT soon Deux diametre contite er” 


ol leo deuoc. axe? ; a kb son les Lo 1101110 de ced Qtamèlreo ‘OL de. CCÔ AKCO . Pure parabole, oL our 





9 taméèlie. OY esE la ba en a L'extrèmilé Qe. ce. Jiamèkre ; 2p co Le pacamèlre . 


Te. GP. des foto couxhes Du decond otdte-) Cllipoe, Pypexbole, GLrvatole, portent le. nom de Coniques, 


LOU. eTL. VExLONAX plur.loin La: CALHON.. 





Su) 


Chapitrel 
Foyers. 


SL. OO). fnétions 
1° CDéfinition du Foyer danefee Cmiques. 


684. Ca appelle. S OUI d'une courbe du second ocdre un poink F LP, que 2« diobærce C Ur 
point quelconque M de fx coucbe est ue fonction Éinéxire deo coordonne de ce pointe. 
e-sorle que, pt œ, 6 oon£ Les coodonriees di pourk F, ko CRT oon€ leo cootdonnert du poir£ M, 








on Devta. ayoir— 
() (x -a)"+ (y - BY+ 2(x-a)(y-p) C8 = (mn. + ny+P), 
P etant l'angle des axes de cootdonneet. dois que, Les axe de coo donnee on. teclangulaires, oTL d: 
Ge) (x- os 8) = (me +ny+P} 

'équalion. Q) ou (1Bio) tepreoente la couvte elle - même y piuoqu elle est une telakhon enke Le cootdon- 
| need &, Ÿ. 9' UT. quelconque De ses poinb ; 9 'ailleuto HFoute cquähon Q'une couthe. du. Pecondoèce-peuk7 
De. mellre. Joux la fôtme_ AG) ox ( Pis) , car celle derriere. equation cenférme ang conotantés achitcaires 7 
æÆ, _%e-plue, LL ras ati cu1Tle - vlation- enfie les coellicient eo 2 evene pursances Ded varialles formes | 
avec co cornotantes. eg nm (1) où (16) pote L-rom. d quahion xuæx fgse 
Le cquationt () Æ (t Bi) peuvenk © ecrire eopecbivement" 


fmétnt-2mn p\ fm-c+ n inf \* 
@ Crea) Eee Gap) -) 
































Din À VmË n-2m n Gb 
| 2 m &+TY +P u 
(285) (x a) +C-#)= Cré +R) É run ) " 
(QE si DD’ © la dvcoile tepreoenlèe. par- l'équation. | 
(3) | mæ +TeYÿ +P oO, 
Æ st MP et la Distance. du. poirck M à celle Droite, l'e quation_ (2) ou (LÉ) donnera. Lieu à fa rcéla - 
Hon_-metuique. 
Mare 
| p |- M | | oo — Conotante — TT Sin p } 
1 
| (1 Gi) —— — Conétante = AE in 
| MP 





De LE on conclut que : 

Tue. conique eok Ce feu d’ ur - point M tef que, Ce. cappock de et. distances æ Ur point 
fixe F à une droite flce D &k conotank; Le point fée F eok un foyers Lx droite flxe D 
esk nommese directrice cmeopondeænk æ foyer 
da peoportlion téciproque_ a de Demonftée au JG [847] 


688. 


6%. 


(452) 


'appevant Leo axet De. co0 donnees redargulairee, l'équation ae fées 
Ca 4 (+= (mot ny +») 
pe UXTA. 9 DexLte. . 
- (5) (x ot} + (y +) = - À [ x Co a+ ÿSinep) ; 
uation de. la Direchiee cotes pondan£ an fe oyer- (at,p) ef 
(6) | Re Con & + our € — Pa; 


eÆ Le. cappoik Êes Distances D'un. poin£ De LL couche au-foyer- ef. à L D ixectliice. eo 


| Mr 
(7) TN | 
Hemarquer. Ji L'an tepreoer le par X,Ÿ,2Z Le fonchons linéaires 
(æ-æ), (y-8B), (a oc +yoin w-p}, 
Î équahon AUX. fer æs S'ertita | | 
| (8) x° Lv 7 — 9: 
Ko, Y=o, vont Dax Dreileo Lectan. ulaices passant” par le Bye 2, cot la Directrice. coacoporanf 
a ce-féuer Doux CeylEn dont. avec plus de Vélaile sur celle Le ait. cha, Dire - Des cootdonneet/? 
hilatèces | 
Aemarque IT. L'equation atLac. Payer teptebenie une coma ue conjuquee par tappotk 
ail Fiangle: firme par les Hors droiter_ | 
| X = — d=o; Y=y-f=o; Az EC Ge cv ÿ Din «0 -p = © : 
CR pet, | patio @) ou (8) peuk o'ecuixe : 
xX° =(AZ+Y) (AZ —Ÿ); 
h = (AZ +X)(AZ -X); 


2 Z=os 





L- 


 8TL- ausre Ur rot 


= a où 22 DGA. 

di ppieriere fourne neut Tone. que. Les Deuc-Qroites AZ+Y=o, AZ-Y—o) sonE Fangentsos au 
kce. par la doike X=0; la secorae, . que ue lee? Deux duoilke 
(AZ +X=0, AZ _X=o) s07E langentea_ ace pont où la courbe eol- cenconfces par-la Doi Yo ; La 
hoisième , que Les deux Voiles imaginaiceo (K+ VS 0, X- Yi =o) sont fan gentar atæ-poinle 
où La. couxube. “ok cencontrée. parc la Jtoile Lo; ; Le conique ps Donc re Pa eaprpock au- hiargle” 
fumé par ces bois Sales 965456), (UM). 

D’ apres cela. Z.=0 0€ La polaire Qu poinE 9 inteoechion. De Xe y L=o, ed. que- 
Le . Foyer d'une conique eck Fe pale de fx divecktid cocreopondantz. | 

L inleroection. de K=S avec Z—o peut êbte. cs comme. ua poink quelconque our- la. dixecfiice ; 
la coQe Ve contact est Y=o ; Donc. | 

Lx pofaice À'un. potrk quelconque de Ca Aixectéice parce par Le foyer Are perpendicu- 
Caire à la droite qi ge ee Ras au ol 





points où la couche. col: ‘LCTLCOT 





IT .G can ble: tmalion. : de e. définition des Foy eto, 


L''équation auæ féserd eo 
6) @-x)" +-8)= (mæ +ny+p) ; 
or, oil! LL cherche * Les trbréeckions_ De ee couche. avec le- cercle de. vamort- nul 


R) @œ-a)+(y-8) =, 


_G) (re 2 + ny +p}=0: 


(63) 


C+ &. À. que- les quatre poire Q'intexsechion. ocmenk. eu. coupleæ- de-poinb Coincidenl ) puuoÿ don Leo obliendus 
en cheichanE Les intersection. Qe la. coutbe avec deux Doiles qui coïncidenk; Dome. 
On peuk regacder Le foyer (a,f) d'une conique comme R cendre d'un cercle de rayon nf 
doublement tngent à fx eouxfe ; Ex corde de contack of fa dicectcice coueopondaænk au frer— 
conéidere . | . a | | | 
687 L equation. auæ férers peut encore s'exixe, en prenant Le fe er- pour oxigine, 
| ()  t+y=(merny+p), 
OO  (yrae Vi) (gaie (many +r) 

«fou celle, féime., on. voit que les deux Qrorles imaginatces | | 

| L (6) (y+xVi)(y-eVr)zeo, où tr ÿ=o, 

où les aoymptoteædu cercle, soon. lang endes à le courbe ; Maté ce fangenleo, LéSUEO De féuer- de Le 





courbe, padoenk evidemrrent pa leo P oinb ciceufoicec à Lin int j donc- _ Lin poeuk cereoi décer— : 
Cao foy ec d'une conique. comme étant (os intersections deo ben en be mencesc.æ fx 
couche par- Leo poinb circeufaicesc_ & e' infini. | | | 
Remaxcque. Ja corQe. de. contact des aornuplokee Q'un cercle est. la Dcoile Qe linfènc , lorsque le 
“auon ducercle. n'est pas nul j TILaté, ( 0° que. le. tayon Du cercle et n ul, La coude. De contack 
esE indelerminee ; alors ñ la code. Descon tache de. ces Droileo avec_ la conique peuk êbue- regardée comme. 
el ant la cie. Ses conlacls Des mèmes Oroiles- avee. le cercle; ef, par-vuile ) Le. cercle de. rayon nul cE Qou- 
Hemenk lan enE & la conique - | | 
668. Jl d a Deuce- poinbs cceulaices & l'infini; Qe. chacun. e. ce poinb y OT peuk mener- deux Hangenls a 
une conique , Æ ceo Tan endeo se coupent ent qriatre poinhb}; mau, comme leo points ciceulaires &— 
L'infiné sont imaginaires cenjg ueo, Les langendeo imaginaires meneer par l'un e_ceo points sevonk 
cespehivemenk. conjiquéeo magtnaice 00 langenles mensee- par l'auhe; par-ouile, Deuce- Des points d'inler 
section -oeron£ réa, les deux autres -verontimaginaires . CDone oo | 
To ne couxbe. du Decond” ocdrce posede Juoctkce fey eo ; deu oonXk céebo ,, dk deuæ-vonkimagt— 
A pacabole lache. la Dvcoifs Ÿe. l'infini our laquelle HÔT: oiluet_ Les point cicculaites a l'infini j 
D apces cela : oo oo | 
bn foyer cel ef à L' in ; Le Deuæ foujexo imaginaires 307 Leo pourb ciceu lairceo à l'nfèns; Le 
pacabote Te possede iun reuf foyer a diotærce fire: ce Gyer-eok”réaf.. 
De ceô. conoidéxaliont il Lesults que: | 
15 Deux rique agp ur fé, ET COMMUUL-OLL CONLOUES confocates ont Deux. Pan gertee eommunet 
passanf par- ce- fé: er elleo sonE La qerlteo a Pate: coileo face, que oonk leo asymplstes 9 un ceccle 
Qe rayon nul Qonk le. centce eof. le- - oger COTTUIMLUL- ÿ L co codes Re contact sont: lea: Qiceclricet_ cocres — 
_pondant «& ce feuer | | | | 
9° D) ELLE Goniques agark denoc..f. oUpe<o COM TEE OL. corutqueo Rormrafecales on: quatre 
tangente corrurunet.; elles. sont inocriles dans un. quead'fatere fie. 


ei) ? x. ‘ NN «1, T4 7. / 4 _. , 7: ; « .. n° ‘ } NE 2 ; 
eo coieo oP JPo9 Est. de (2 "LA rilatrre sont Les langenlés 4 dico iles rmagrasteo)  ITNETECO «a. la cor be: ‘de 
| , « 7: * 7. , € A a T° 7 4 ee 
chacun deb poirdo ciceulaices al infime. j Les sommels de. ce. quédeilatlèce sont La fee Qe- la-Contg ue; Dettac._ De ceo 
"Jorrt mrelD sonË “ eelk., be Aeux. aut (279) oT£: “Lan Lginaixes. Leo duagonaleo “Q71 q nu Adi lalére. complel pont Leg ICO 
nl ‘ Æ. Î G ù a Î F ° | É | Î , Û L  . - 4. 
de. a. conique. ek la. Qroile e- Linfini- j Car ous gexaimt. que. leo Faro Q'une. cortq ueSe heouven our— 


Lo axet Qe_ la conique 





(454) 





689. de defirubion que Toué  yerons ‘de donner pal fa 1 hs Énpastante au.poink ?evue anal te - 


que ; elle. a, en out, L avandege de pouvoir ve enéraliser- el # ‘etendce. a une. couche ® o"Dve. quelemque. 
On nu appela For y QD d'une courfe 4 gcdre. quefconque Bo poinb L'intecoection- des Rengentes 
mencee à (x coute pær- fer. po ciceufoires & €’ irufiru | 
Cfa conceplion. des féyeus ef Que. a = Slicleers 
Je nm ef la classe %e la coutke, on polteca- mener farigenteo bar hacun 2es poil ciceulaicet ; 
ces ‘deux. fauscearrce. de nm Pvoiles 9e. coupecork en n° pointo ; done ne couxBe de LA fase à n° 


foy ay 5 _ Coutefoi tO } parinz. ceo TL ‘ fey exo, ue seulement son teelx ce. sont Lo poire Ÿ intersec tort Deo 
fang eniteo mas iTLaLteb Sa squeeo de de poirl cuceutlaites à &- L'fni. 


| otoque. la Lite ‘de: lin ini eo. fangente oimple- à la couxbe, in a ‘deux. fargendee jouet de ce_-poinfe 


de. contact que D E- CO onent apec. nn Droite. De Linfi LT eÆ paovent., pau consequent, par Leo poins 
aeeulaiteo a L’ infènx; e-poirk de. con Lac. & 1" LIT in. of: UTt- foyer ceel., il “ a donc plus que- (nr) 
fe L L es points citeul l’ L , 

| LS “ee €. a do aTLCe.- frue. ep Po ce aiteo a cnfini DOTÉ EU TENTE deo fer 1] Gt ra traite; 


Les . 


Qe- plua., OT 1e peuk pla. Trrerler- a la courbe, de. chaque. poin£ cvccularre, c que- (n. -1) rang enter non a 
Lenfira id au'ca- Jane. SE 3)* fe ec à d16tance. frrue; ) par sui, | 
A )-(n-1)=n(n- 1)-2(n-1), 


Cr imaginaiues &æ Drolance firue.; chaque point ‘citatlaire à l'infini comple pour- Gr-+) feu et. 


our Déterminer Lo ft ae / tappelons que- Lo poub clceulaites a Linfèr son EF 2nia par 10 cation 
Les =o, ?=0; | 
Le cquahons eo bg passant par L' LIT Æ l'auke poirk., Heron de la frime- 
| | Y = æVi+he, y=-xVT+kz ; oo 

h Æk dant ? de quandités imagiaëse. JÈ & ep sont leo conédennecx Qu. poirk ? inletsectien_ 2e ce 
deu Proëlso, Leo equaliont pouvconk D tite: | | 

D y-PrG-) Vi, YB=-G-A)VT; 
Æ &,8, ent lo cootdonneo Vun fè: er- % la-cobe. 
Mais Lo ‘Deux dvoileo G) sonF Les cegrphole du. de 

| | (ot) (y -RŸ= 

Le code Ve. contact. eof la Droile de l'infêni. Or où ee Le caxon- nul, La. coQe. De conback avec — 
Le. cercle ot indélerrrinee. et on-peuk Ta sea ax der- coTTUTTLe- coineank avec. la code 9eo contacls 90 
Deux Tariq enteo (1).avec la couche. prcopasee.. Donc on-ppeuk Qire-encoce : 
bn Foyer d'une coutf$e cok fe centce d'un ceccfe de caro nuf arank ur douffe 
conbact avec ce couxfe; Lx corde de_ contek | ay ec- Ex coucfe-seratk Ex directrice 


CoCceo 19 ondank æ ce- foy CAT 








SIL. détermination dec foyers dans Lex Conquer 





691. Aappelonx - TOU«. gite. Leo axed tant eclan des l' equalon_ AUS. fées cote 


: @) (x _«)* + (TS - _gy 5 À CE ee FY Din w-r)"; 
oi, er. developpank 


(1) 2(à cs Le) +" (1 pires) — 2 Xtoi in © Co9 ©: CT V— ? x (ot — Xr Co a)? Y C8 - À Tin cs) ol + FREE D dE 6 ? 


(455) 


œ æŒÆ sonE Leo coodoTireeo 911 Ÿ o er; l'quation de la. dicecttice -cowceopondank cor 


| (Ex) Co © + TN Din. —T Zoe. 
La 4dictxnce d'un poink de fx couxfe & fa dicectiice sk 
| (IV) + À Ces C9 + TT Dino x), 


+ Ligue le. fer er- <Æ l'ociqine es cooMonnees son depart er aubce_ dela Qitechuce ; —; louque le 
foyer fr Lo otigine vont Qi mème côle Qe La Vù «ice. 
da. conétante À eo potive , Qu moin TLO UC Pouworut. lave "ce cd er COTTLTTLE lle. puroqu elle n'entre_ 
qu'au cauce Janc l'équation. G) ) À ep: ceoente. Le. PT dec Qrolanceo Qun. poinkÆ- quelconque de_ 
Le courbe ŒU fey el € à ea Directrice, X est €’ excenEtic 
MF 


(w) STE 


69 9. d'à uatiori 2e L'ellipo e. capporée D De0 art 0 











. x? ÿ 
7 ——— + ——— T 0: 
a? EE / 


TLOLLO Si ‘Ppov core ay. Cove Delécminer. les feyers, nouo eccirona- que l'equahon. @) park de 
mellre. soua la Rame | (1); ea. 9. qe. noué 07 LLTTLE "COTE - que les palier | (D ef QG) tepreventent- 
la. rnème. couche. enfifank ceo deux equation. noué alor: 

1 Hinw.cmwzo; 

2 zx XTT Co ©; 

CR = Xx Din 0 ; | 

4 a%-Xco)=E(- Kbinteo ) = Yr | A f° . 
Le p'odutk D UTL ©. Coo «5 Han nul, ur des facteuro Doit le. nul. | | 
Ji l on DUPIPES uk €os & —o ) A premiere Qeo équakont - (A 2) Donnecail- 
| a = BE sin co | | 
cqalile que ne. peut pas ce véuifiee. par eo va leuto céelles % À Es j airwt L'Inppothèse. Cow, 
c.&.9. & =go° où 270”) noué Vonne. leo fe eo | Hmragertatteo on. voik qu'ile se beouvenk our le pelit 
axe el ellinse. . L ee | 

CP our oblenir- Les gere «ee, 1 faut aire. do 


PL & To ; 


Leo celaliond précédentes Qevtennenk : 
@°) ) { B=o, Co w=+1; 
(xe) Na = X Y Co cs ; 


rx) at (1-92 ER; 
av?) U r— a* =E*. 





da Fotoième. de. ced es equattono “ortrte. 


a _ et | _— 





(2) VU = } OÙ X = + — ) 
a : & ; 
ap'es awoir- pp ose. 
(3) 


c? — a? —E* L + &1); 
To. 4Volrté Pre JO À [soi] que À ef uni nermbiee- paf 
da “deconde. equahor Qonrte, 





+ 
rez À 
, DE 
oubhstiluant celle valeur- 9e T ‘ans l'a quahon Gve), il vient 
2 
L* _ % … 2 ‘ 
ET ; 


D'où l'on ddui£ y en temp laçank a par-oa valeur- (2) 
| (4) a ) 
pui . 
| GG). Tr =# — J 
car T &Ef une. quantité eoentiellement pooitive, 9 apret Les conventions faileo lorsqu' on | mel—sour 
la frime (x coco +y oino -p=e) Î'qualion Dune ligne Roile. 
On voit, par l'quation (4), qu'il g a ua frere réels : 


(6 
CR 


Pour déterminer. la porihon De. La Décechrice. cotcesporèank a ceg o fes, Ce la Qiolance d'un poire 2e la 


coche AUoC- féyecs, (era qUona qu'on a (équation 11°) 
OL = Mr Cas © ; 


F a=+c, Bf=o,. 


par consequenf., puisque Y ef une granite positive, 
pour- Hz+c, on devra prendte Gocw=+1, di wo 
_(® : =—-C, on Devca prendre Co S=-1, où © = 1807 
JGoux aÿoTLA. Ainot den fire es Fek F'silires pur le- qe Card axe. à Des Qotances + De l'exigine eco poinb, 
puisque c£a, sont Danc l'intéuteur de l'ellipae. Mes directrices sé peuperDiculairea à l'axe focal ; car? 
Din w=o; € D'apre les valeurs Houvees D (8) Æ l'équation (UD Au 96% (691), Les equations deo Diree — 


fuiceo veront 
. at. | at 
pour le féyer- F; f=zo, d=+c, Cocw=+; r=+—; diceckice- &——=e; 
(8) : | at at 
pour le. feyer F': p=0; &=-C, Cow]; rt; dirceclFuice + , 


dx quantile 7, OLL. a“ ef plus ee que ; leo piedo D eF D des Qixecliices sont donc. en Dehborao 
de l'ellipse. | | 
Le formule (iv), 2 L' [691] Tous VoTiierta 1 siolance. 9. at poink 2e la. coule. auœ. Re eus CL ur le 
fèyer F y UT poir£ sale M %e [’ ellipoe Æ l'o otigrue O sont de. mème. te. ue po, a la © 
Qrrectrice cottesporÿante , donc. | 

MF où Ô=— À (a Coo ar suus ): 
oi, d'aprés Les valeurs Fou vec (x TZ +- _. y Co © +1, Y =+#) É 

MF ou a. | 
CP rye le fer mer F, un. point gueleonque M %%e l'ellipse- ET origine © oonE Qu. mêrne. côté. par cap ppotk 
à la Directiice. cotceopordante , Donc | a 
MF otL 5-2 (c- Cos co + Y Sin w-T) ; 

OtL, a ap (ex les valeurs Lrouvees ÇA = + Co 1, F =+é ): 

MF'ou $-a+ _ x . 
Ma.constante. À où of eccenluicile 


63. cRcsumonr leo cessilal qe Tous Venorto D obtenir: 


Lee 


(259) 


a 











Foy er- de deoile F æa=+e; divcecbcice cotceop. R———Zxe ; $ =MF = 4 — — œ-; 
| | e a ”/ 
| ! . ‘ a? ee) D € 

| Foyer de. gaufe F : dZ—-C) décecbiice cocceo bP. œ + TT — 9; ô = MF =a FT  ; 

ct — Es Ne j 
D. : 
_ MF e 
| 4 
8 et $’ sont Les Qiolanceo Q'un poink de la. aude _fou eco. 


Memarque. On. voi} par LE que- La Distance. 9’ UTL poin- De la courbe a. run -fouer- eéture. Rnckon 
| lineaire de l abcisoe D1L. poin ; ceci. Fien: & ce. que 1° axe eo abocisses ef leg Land axe. de la courbe. 


Cngénécal, ot Leo axe 3e. cootonriecd sont parca [lèle auœ. axeo ‘de la courbe, la Distance Un. poin£? 
9e la coutbe aux. feu eco véels seca une foncion linéaice. de ll abocigse. ou" L'oQonnee Qu point, suivant 


ue L'iae Deo JC oO L'xe deo ef parallèle ail plus cand 2eo axe de la_ couxle. Cu el €. Le aæeo de? 
coo@onnecs etant parallèles auaæ. aaeo De La. couche } l'éjuation ne. cenfécmeca_ pas Le foco dur &-ÿ Det? 
varéalles ; par duile, Lroqu' on Penhiféera celle. equahion agec l'équation auf es (1) JO {6 91}, 
ON devra avoit Din-cs, Cos Lo =o ; aloto Din © ou Co co oeta- nul ; ek, Dario L CA PTESILON 

| À (x &o c+-Y Dim æ-x) 
de là ditance. d'un poirE ‘ de. la couche au foi er, un de Lrmes x cos 0 ou Yo co Qipæcathra.; Donce__ 
celle Diolance peca une-fénchion linéaire de l'absciowe où e Loonne du-poink ; De lalseisse, quand 


/ ame Deb x Fed parallèle CELL. rar aæe. de la couche. ; ‘de l' oAonree ’ quand L’ ae. des Y seta pasalle- au 


g® axe. De la couxbe. 
694. Moous avons Hour pour: | 
| la Diotance- au fo er de Doilé, $ = a —<+ &- ; 
la Qutance. au féger de gauche? ; $=a+<+ x . 
Ch conclut de Li | 
(9) 54 8° =?2a; 
_ ea. que. Daœno Eire Éx. somme des dotancex d'un point quefonque de fx courbe aus : 


deucc. foyero cedo ot constante k éjate eu grande. 

Reciproquement Le Geu dep des poinb te que Le somme de Ceuco distances & deux pointe 
fixer ot conotante, e0k une Plipoe . JG? (645). 

 ooue. avont_ LL auosL que- l'excentiicils. € Æ eo pluu-petile que l'unité dore 

D 'xno Aure Cipse, Ce eæppock des divtoncer d'un -poink quéfeunque de Éx couxfe & un 
foyer E & fx diceckice cocceopondante EE conotant plus pk que L'unité . 

e léciproquerrenk. Le Lieu deo poinb 7372 que Ce cappock de: feurs diotancet æ un_-poink" 


fixe ek & une droite fixe eo constant ch pfise pebk aie eo une Fire. C1 (47) 


I Da parole > 


605 Les «pu lab relatifs & l'hypectle pouxaienE DE dure des calcule. précedenb, eTL. changeant 
L° al _ _ | clous pe cepen?ank lu cecherche. ?ivecle des feu. L'equation ‘de. { br pechole- 








cék 
2 a 
: x. 
o Lu 
‘ a b 


el identifiant cebe equation avec L equation au Rycce (IL) 96: [691] on a 


(458) 


ÉS) “Dino. Co wo ; 
Ge) _&z Nr Co co j 
(3) p= XX inc 
O7  a(i- AE co co)=- LG ont) = Ka? pr". 
L'hnathèe ce Co. &wzo Tonrercail. Leo fase traginaites ; j on ouveca. en fes er pourouivaad Le caleul, 


des Caleuree |imagiraices pour f. 


Jup 


1P 7090710 donc Pur a oO, 


Lé «elations précédentes devLennenE 
(x°) B=o, Ces = E] ; 

Gr) Ja = y Co © 

(11e) | at = À) = 

Gv9) | = Fr 

de Froroteme Ve ces equafono donrie 


? 
à | je a+ 





. ? 
| aprcen- aol pooe 

















(3) ct=at+hf, Soi. 
Le Decoride equation. ‘done | | 
? a 
Ÿ T US 
.. . 7/9 4. - 1 | 
\ oubliant celle valeur Qano | equation (iV®), il ven 
N 
DT 2 
F A’ p’ “ 1 — æ& _ 4° 
,” nn TT. 2 } 
7  . 
124 D'où L'on déhut, en remplaçant | Leur @) 
x ou Lon ‘deduk, en- cemplaçan À par sa valeur (2) : 
| (4) oo L pes c* j. 
PO 
A 
c 


car ref une quanbile essentiellement povilive. 
On voi. par l’ Los (4) à il 4 a- eo fer ouetco ceelk_ 
| G) 4 . re re) B=o; 
F &——C), f=o. 
Lu Délermirier- la. potion. ‘dec Qicechices eL Leo Diolances Qun poink ‘e. la couche. au fe: ouexo Lemat- 
_queons qu or. a- Céquet: Gv: ) 


= Xr co ; 


par conoequenk , puisque r ef uTte. quantile pætlive., | 
| c pour a=+e, o7t Deptca prendre Coo &© =+1, OL. CO oO) 
7) 


d&=+c€, OFL. Qevra. prendre Cos & ——1 


y OL © = — 1807 
c] ouo AVOTd airloL Deuc- foyers F eL F’ silues pur e gard 


axe. & Qc Qiolancco +e %e J! ot LILE.. ce 


) 
porn putque cra, sont and l'intérieur Qe. l'bè q JP ED ole.. {oo Qitechrices Dont perperDieulaéreo a? 


l'axe fécal, car pin & =0; d Vaprac Lo valeurdhkouvéo (7) (5) el équation Qu) 24 9669] 
leo cquahona Qeo rrecliiceo secont: | | 


| pour- le fuer F : p To, & = re; Co Co = +7 Et) dicecFeice er =o; 
(8). | . 
| | | 2 | 2 
rl OU Ci 1, = © LL —-C: = &_: dicécheiee x + 0. 
pou e- a] F: p =o, & Z €; Ces @=-I, TZ er 2 


€ 


(469) 


da quantibe y ou a.# , ef moind Le que & ; Leo detuc Divecfuicet ne. rencontrent 9onc. pas la courte. 

da foemule- HN) Ms [691] noud donnera Le Qtance. Q'un- point De. la. couche au forexo : Jbous à aucons 
a considecer Duccewiyernenk la branche de droite eÆ la branche de gauche. | | | | 

Pur ur-poinE quelconque M æilue su la branche de Droile  loigine O ek Le poink M veconk ve pas 
Æ D'auhe Ve la Directrice, 9'il Page Qu. fée F de. oil; ile secont Qu ième. té. 9e. la Directrice s'L 

LL D er F' %e auche.. 

eo aura RE o 

| MF o18 =+ (æ cos ©+ Yoino-r), 
ou, Q' apeeà Le valeurs Touvycees ÇA = ++) Coo ©, Y = ++ 

MF ou $— HR —A . 

Ris 


MEF’ouù SX (x Cas 00 yon w-T), 


Ca 
ou 9 apces Les pal PLLIT Rouvees (A = ++ ? Cos © ——-1, r=++) 
MF/ouù$ - x +. 


: 4 
Lnr- la branche °e 3 auche, Leo conclutotond son inv'etoeo h oL M, est tÜr. poink£ ibue DUT celte. bianche., 


OIL auta— | 
Te . 
M, F ou Der? ; 


Cr poil que Leo va leuxo absoliueo ‘2e Diolanceo dun poink Qe la branche. de jauche.auta fe mere s'obliennent 
et changeant Le signe. Dec ex pt boLone. que DonnenE les distances d'un. potnk Qe la branche De. Drcoile à cet 
mêmes fé oyete. 
La conotante À ou + co L' excenliieile.. 

696. «Heoumono Les allah que noue venons V'oblehir-: 


Fu | | a 
oyer de duoike :& =+c ; dicectéice cocedp ! Æ— TT —O); 


Foy (2 Ds de. 


2 
gauche: a — C ) divectiice cot'teop L x + Te = O ) 
© Z at+ Lt ‘ 

; ce 

! , | . = œ—A4; 

Distances Durr poink de la. franche. de dtoite. aux deux foyers : NAS La. 

| = x 
| | | | | | EY 


Î à, ps << x —a) ; 


Distances d'un point: de la Cexnebe. de gauche- {ous deu. féyer : | 6! __Æ x +a). 


‘ . /. | + T 
697 Tous a.votlé hcouve pour les Qiotances Dit poink Qe la couxbe. ao deux Pr eco 
y € | € 
f=—x+a,îÎ-—x-a; 
a à 


on conclul De [ a en. celtanchant 
f_S—-2a | 
Ca. d. Oano { C'Ryyperele | ? Fa. diffécence deo Listarcce dur po imk quefeonque. de. fa courfe 


a 


- 
auæ. deucc. férjero eok conotanke ek e «Le Æ Pare réel. 


Héeiperer ui IT? 7. 24 Le £ LE. de points Lt, AE x différence de Parce diotænces æ deu poor ts 


il 


ftæes SE. «et robe nie. } BA i La L Say pe cbote. GS #1 (645 ) , 
14 


3 - D _ 
° AS Doté ci ILE. GE. CitiaTi :} LÉ d PARC LOT dricilé. _ es plus d ‘UE ride que - Ê urile ; N Cane 
j À, 
Da ATLT LILE- bij pack oke, Lo xppock des Aiolæneco d'urt pour quefeon que de.fæ. couvchbe st re fnioss 


et HR E.. dixeel: a LCR. COXCCA P TL dar. ti. est. | conétant. ef P Es à ‘CAT id. q 11e { l'unité. 


#2? . “ se s Es 
TT éciporee q LLeITi enE : Le _ Le LA des P re] into lo que Ce cappork de Peu dista nec & OUI R PEN Fes Eu 


(160) 


ok conctant E pluo geærd que ur, ak Te bypexfote. JO (647) 








ur: arabo Ce 


| () Y— 2pæ=o; 
identifiant celle le épuation avec l'ouation au te. fees (IE) 27 {6o1) » OTL. & 
: Ge) | Din Co. Co co =0; 
(2?) 1— A* Cost co — 0 ; 
(8°) p— ÉTsin wo; 


(4) a+ p-X rt ; 


LAN . = x Co co 
(5 = T Co» 


1- sin (ee) 


698. JL eq uation De. la parabole et 





De la premiere relakon , il lle que l'une. 9es ligne higonomdhiques SÛR © OU Coco el nulle; la ©. 
deconde. relation. monte que. Cow © ne peut: tfce nul, nou aurons Donc 
@) Hi & =o, Q où. cos &w = ; 
Æ, par suile: - | 
G) Bo, X=+1; 
DA Pur où et sur l'axe 9e Lx. parabole. | 
de Deux. exnières relations deviennent 
ir, 9 OT =, e£ P=x& = Co ©. 


Climinan£ L quantile Y, il vient 





1— los 
0 . , : 
equation qu donne, pour Cos «> = —1: : 


) 


CG) 4= où. r=+À; 
Pour. Cos w 1, or a À — © : 
TG ouo Louvons donc, dans La parabole, LT seul fe férer & Viotance- fine. ce es: LLTL. fer reel, Lt 
foyer ee eE les Deux fey ets imaginaires sont à L'infént. | 
D ap ces L équation (1) br { 691} 7; TLOUO oblénons pour Léquétion de. La Decheice 
(5) æ+ re. 
Ma Violance. Vun point dela couche au foyer eôf 
- À(E Go © + y Pince -r),; 
Q'ouùu, et cqatd auæ. valeurs Wouvees: | 
| (6) . MF ou9— oo +À . 


Q 
69 9: Cr Leone ; la patabole ne possede qu lun peut foyer æ Qélance-finie_: 
Foyer: F 0) = ++ ; 
Directrice ; X- + E. pont © Xe 
2 * y 
dibtance d'un poink de. Éx coxcbe. au-forjer: è = ++ , 


Cœcentricike: À =+1. 
L'excenhiicilé ant égale & l'unilé, on en conclut que : 
Aoû point quefconque de-£a-parafole &k cqafemenk: Aiatank du foyer cf de fx direckcice. 
Âaproquement. Le Cou deu point <q afement diolanb d' ut-poirrk fixe kr d'une droite fire cokune parabofe, (626): 








ment “ rene 


Ch 6 1) 


IV: > Ep riétes refatives. ALL. - TAJOr vecteurs dex {2 oyere 


00, EL (Lipsse. 


4 o Coin sur Ç’ É Pipe 
| oh M co un porrE quelconque de. L'ellpse dont FcLr sont: les foyers, ona 


0) FM +FM=72a. | 
pr : » ". _ 9 : . 
ali l'on prolon e FM d'une quantilé MH =MEF,on auca FH =8a; oL., Qu peinE F” comine. certlte., ayec-Unt - 


Fa egal & 2a, er éczile LTTL. cercle, MH côE, la plus corvcle. distance dut. poin£ M az. crele ; 2e. LL OL -coit- 


ce | 
- L'effipee ct Le Pie deo points éjafement. diolants d'un n fer F et du cercle déœit de L'aube 
fouer F’ comme. cenlie avec. re tarjore. cqa AL. gænd- axe. na Donne à ve. cercle Le nom. de cexc{e. 
dicecteur- 


22 Goint interieure 
Soit N ur. poire intecr CLETUT. 


C. æ- à. td que Le. rayon. cecenr- F °N «ericortlte. la courle. ait Jelà. Qu poin£N; 
3 M ef «. poeink Le. «encontre, oL à dané Le. kiangle 2 MNE: 


. C | FNCFM+MN; 
ajoulanl FN «ia eu membces de. Linégalite . 
FN+ FN € FM+FNTNM, 


OTL_. 





CFN+FN<FM+FM, 
. OU enfin 
(2) FN +FN<2a; 


Donc. , fotoqu’ LT poink cok intecieur- & une € Pipse, Cx. somme. 





» TT des rarjoro vecteurs ef moindre que Ce geænd ae. 


_ 


3° Paint altérer 


Soit LUI. potnk cælerieur- P P, joigrrons- e dit. feyer F”, cE- taujon- vecteur zencorilrera lx courbe en un 
poinf M silue enlie Y’ LP. En a, dans le handle. FM? : | 
FM &FP +MP ; 
ajôtlono FM auæ. Deua. mermnbico de l ne balle. on a-Olcæpoivement 
FM+FM<FP+FM+MP, 
FE+FP > FM+VM; 
OU CTIFUTL. | | | 
G) FP+FP>2a | 
Donc, Fo-co qu’ Lit pourkE eok coclérieur à une effipoe » forme deco ne oné vecteuro eok 
pluo garde que. Ce. greænd. AAC... | 
Le cectpraques De ceô proposilionx. sonE évidemmen£ vraies. 
“eHiypexbole_ 
10 CS ont sur € Riypexfole. | 
Ji M esk un poink q'lemqne de | buperdole ayant pour foreud Fey ) 2 re chant sur-la. 


branche de Droite. } 
(1) FM — FM —9a. 


Ji 3e M’ Y on xehkanebe M LS! =MF, OT AUCA FH = 2a ; c£: OL, Qu.poin: FE COTTEMLC. Centfce. avec. Aa 


pour TT 7  CTL Dec uE. LLTE cecle; M H et la pluo coule. De larice. due poirzk M d ce. cercle; De. LE OTt 


€ sneliui- : 





702. 


(162) 


£ PypecPole « eok Le Pie dec poinb égafemenk distants d. ur foyer du eu deck a 
_£ auFce for AT F’ comme ceritre &vec-- LUTL- REA ON eqaf à - L'axe | cel; ot Sonne. a cœ cercle Le [LOT 


De. “cexccPe dicecteuu— 


Dans L’ ellipse, le. fer F ef inlecieur- au cercle dicecleur; Quno l'iyretts Le Ch FE eot- extérieur. 
9 ° Fi Seine inte: “CALEULT 


L à la. branche Je Droils, FN “enconkce A cotttbe enr. urt-po int M j le. bi — 
angle FMN Qonne- | : 
FN<MN MF, 
ajoutono (- F N) au deu. membres ; on. æonccesivement 
FN +FNÇFM+MN- FN, 
FN—-FN > FN - MN Fm, 
FN-FN>FM-FM; 





LS 


D'ou 
_@ FN FN7?a; 





7 
3° Link exe: CL 
chi P &E un. poin£ cœlérienr. le «ai rayon F'P Lertcoritrert. la. courbe. en ur potr£ M. silue au-delà Der 
le Écieun gl . FMP ‘Vonne | | 
| FM < F P+MP; 
ajoutona (-Y'P) aua. Veucæ. rem bre 9e L' LT & aalile , il vienEôuccessivement- 
| — FP + FM<FP+MP- FP, 
F'P —FPé FP+MP FM; 
FPP-FPCFM-FM 


À oz. enfi TL. 


forqu'un poink ek extérieur; Re diffécence dec rayon vechawo et monde que Pare ce? 
D. &. JL faut frusjoutxo pren?te. Les ie poiliver. 
'arabole 
1 Lint ur acale, | 
SM ct UT peink 9e la parabole, F de hRyer ÆE D la dicectrice, on a 
(1) MF-MD. 
de D cou. directeur el. Le LUTTE. Voile, la Dixechrice. 


2° Loink indéci eur 
PV N eo. ur point interieur: Le Dexperdiculaire. 3 ND abaisse. ot la? trechiice. encore. la courie.e 


LIL. point M Dilue enfte Ne D, OTL &. 


6) FF-FP <?a. 





FN £FM +MN; 
FN < ND, 


(2) 











Loroqu'un pont eot. intérieur. T co. diotænce A1. a féger eôt moindre que 3 


di 19 Ein nee. a Cr directiice . 
3° GP oink exterieur: 


ei P eo Arr. poink caterieur. la. pependiculaixe P D enconte la cube. et. Ur. poirk M poilue 


au. là Qe. r, OTLA 


63) 


| FM<FP+MP, 
9 rP>FM-Mr, 
| FP> PD. 
À le point P es à gauche de la dixectuice, l'négalikt et doivente. 
D onc, Foro qu un point esk exterieur, ox dioE nce au. eyer- coE plus g“<rde que-sæ dictance. 
& fx dicectiice. | | L | 
do3. Lx somme deo inverser es segrente d'une. cotde- Gcafe cok constants Æégale & inverse du 
demi patamèbee. | | 
Lenona. par eæemple l To Æ conoi décors L fer er- de Qroile ; soil MFM'une. code fécale war 
Y qle , avec. Lame. Fæ, De la porhion de. cotde. dviqee 2u-féyer Peco Le poinl 2e la. courle, 


Pr a 907 [693]: . 
| FM -— a-x, £x-c-FM. Ce 0; 





on 1 oTL conclut, TL. cemplaçant XX. par- celle galeur-: 








| Voe 2 
GO) FM I+—cmblz 2; 
| a 4 | 


| La. quandile Eu qu or deot Tle-. pal P } poule le. TLOTTL. de. derni.- pæræmètre. de. La conique : d'angle da 


vegmenk FM Te (+180 ) ; orL-auxa_ done. 


o rwf ” 
Des selationo A) eE (2) ont cneluk 
z | 2 
FM FM PP. 
ce. qui Temontee La. proposidion € enoncee. Dane l by pechole OTt_- autraik la. Dome. e au la-aifhence- 
704: Lx HOMNLE deo iLVeCO es de deux. cocdes fat cechanguficires eok conotznte. 
«oik MM’ Line. coxde- fécale.; Lo cgadileo (A) el (2) 9 es » précédenk Dennen f 
et. 
AS Coo ? © 


a 





GO MM=FM+FM'=- 


a) . ; | | Le | « : | | ‘ k . ‘ | . CR L. 
da lenquenr- Q'urte. cotde. fécale petpendtélaire S'oltirdee CIT_ remplaçant. co par-(co +90°) p ?'ou. cesulls | 


> 3} | 2p 
(5) N'N- - 





© TL concluf : Qedi | L | a | 
3 n A a+ | a+} 
MM NN’ 2? 2abt 





‘ ! k Î fs ! 7 
ce qui- dernort 4€ € proposition eronceée 











V: Conditions pour qu'un poink donne avik fèrjer d'une 


708. «/oient L, b, | les cooidonnecs Qu poink Qonne, Æ 
oo : | | (1) ÉC (æ, Y) O7. | 
l’ equahon De 1. conique ; | nous à éæpimexons que Le_ poin£ donne cf un fêger-De blé contquie. en 


eccivanE LG ? [686] que. 


Le poink (&,B) «sk Le centre d'un. ceccle de caen nuË  douffemenk Exngenk à fæ Con ue. 
our. cela, nous piendcons 9 'aboQ l'equation. des fangerlee meneeo à la conique parle poink (a 18); 
_cekle equation et DG5(378] équat. (robe) de | L 
pr, a | (2)  £ CR, y) $ (a, y, 2) ={<£ +yf, + zf) | : 
#° tquahon (4) represente une courbe. dudecond o'ûce ( epanouiswanlte ) doutlemenk kung ente à la conique; 
pour- obtenir un œwle 9e rayon nul, ilouffia 9'expeimer- quelle tepresenté un cercle. 
| Clinoi, *eIL RouUt plaçank Qano Le.cas des ave eclan ulaiceo ,  rouo cappelan que 
f(x, y)=A x" 4+2Bey +CY +2Dxt2EY+T; 
noue autono leo Deux équalions %e condition. | 
o DRRLEICDERETS RSS 
Lao 1e) 
On voil. qu at) ebir- un poink à êbre foyer d'une conique. vevienE à Donner Qeux velalions. entre Lo 
coëf iciertlo de l'équation , ou deuæ conditions. 
«Ji L'on élimine f(a,8) entre leo celations (3) , on -kouve. 


2 ng CA, y 
(4) { LV + £,. B TT (£,) =0. 





| B. | 

| Je } | ’, . | | | 
C- celle éq ation eo. celle. que. ll oTt obtient el. ‘CEITUP laçant- TL, dans Î equañion AU CO of? teen té. 
re ulatces à ed AaXCeO To ÿ{ 576] / par — ia C; a . à. Par le col tetent£ 4 Lt laice Qe. Le polaice. PITE po inf > 


(ou, P) ) TLALo la polaire Q'uri. ot er col la Divcectiice. COUCLCO pondarte : la. celation. Ç 4) roro m onke Done. 
| que leo Dixeckeiceo d'une coni ue_ sont p acallèles aux aacs de la couïbe. dé lon eg ae & el B com- 
TTLe. cootdonriees courantes ) “eq uahorn. (4) est e, alementf celle des axed de La conique 

JE. D. C& mode de caleul peut êfre utile. ‘dans les problèmes out l on 90-00 po3e de Délecrniner- 
ets 0e9 co ni ueo Jaliofais ant & cettaines condihons ; car, par celle mn ethode, on évils 


le lieu de fé 1] 
[ intioduclion. darto les calenls eo coefficients de. la directiire. 





he 


| d’une coniq LLC >. 


Job. | Soil l equah'on De la. droilé Donnee 
| . G) mæœt+ny+p 0 ; 


Hoi EXT Ümecont. qu'elle col Directrice er eccieant qu'elle eot. Ta cote. de contact. d'un ceccle de “ao nm 


l ut 4 O Lt b le n) ie71 4 far € J LE a La CO 1 Li ; : L1.€ 
Ce O 1 {] 2 €e£ - r 


ch OUI C ela y l1OILO f° cernrdtoré l eq Ua lion. de0 langenteo «] ar: Pour cotde des contacts 
C / 


celte egtiation. eo. pra ñ { °ÿ9] ca ot. (14) 




















À BR D mr 
| h | (A BB D 
G) £ | BR CE nn | st 
6 (x 1 T). + BB CE (mx +n +pP) To. 
ta DE EF Pp. : ù 
CD & À | 
M On P Oo | 
} ; ‘ … : , | . , . . Ce € 7 1 . &. ” 
PE | egtuthion | 6} Jelecnine une co ue Qu Second.o'drce. { canoruss-ante ) Jon blernent tan c ent «à La 


1 ON. TU rl } il duffira. a CŒP'LMErT qe. l équalro rm (6) 


(8 


! . 
coTitg ile. [+0 po 00 ce.y PeUT- avo LT LIL ceccle. Qe. CA. 
( 


tes «20 eri le: LE. ceccle.. 


0  . | . 
Cn TO 10 pla. çanE Barre le Ca co AOC cectana ulaireé 4 MOTS AAMECO TE. loc. ‘à LUC celatio NA __ 


ÿ 


(165) 























{ A BB D mn | 
B CE nn: A 8 | 
BR ln + + +TMNnIRB CE. ro, 
ML I  P oo PES | 
(7) ÀA B D m 

_ Je centre al 

(A-cC): D & F p +(m : na ex |=o. 
m n p o DE F 








On voi qi aosngelèr line. Droite. a êlte direcbrice revient a  Qoriner deuac conditions. 
La combinaison. des equakond € 7) cond ui: à a- la relation HULL Ver Fe. 


LT c — À + 
(8) ee? + — MR — nm —O ; 
B 





celation qui exprime. enrtcote. qiie. leo Qicecttices son. parallèles LR. axek., caf c'est. L equation. alto. 


CO tiens a gl ulaiteo de axes. 








VIT D'duire Pia tuaion de fe 4 acalofe de cel. de. 


Vous 11e from Les PU qe Qans L CAO %e L is] Tnt a E b lo long tL1eHtco de aacea 


de. l'étl Je. 
À” Pise Leutendee. LTLC paccafole, Brque on fac. ceotdce indefiniment {eo KOoCeD aekb, ert. 
papposænt 1° Qu” un des pot de fx couxbe, un-Odontmel par exemple, «cote. free; 2° que. 


fe coœppock 2° æ Une Gmite finie. 


A'équation de. { l'ellipoe. caprparlre & don cenfee cf à 8e axeo col 
| x? . 2 

() TT + TT TIiToO 
À à rt) 


a 


| ' |  . & 
TOO DLLD 08ECOTLE face Le dormrrief A e qautche, el rotto dcot necone. Par P La bmits de. TT? 
C | oi 


de. soute que 
| D 
de Del l Là l'infl 4 L | 
<e cenfie © e- LA. COUT be. 2€ oi TLOGL & L in flan. Atoque. & Co « indefinimenk, Lol1d rLe pouvant. paa. 
COTbec ver Ce. peink pour vuigineÿ Pronos Pour Le ire. Le Jornrnel. A! 9 Lt} 708 € ! fiæe.; OIL AHCA-, ent. deoi- 


! UV L gran PEU AC et Lo roue Îles cosrdonnecs 


F 


_ G@) x = oc - —4 , Y— V5 








el l'équation de. la couv be. L ra portée a CES. TLOLLGEAILE. Ace) Je Ca. | 








TT 
| 2 
| | '-a)° Y . 
| J | ; 3 + —=— — 3 =, 











En F7 © X. | à E° 
\C -_ | / o1t, 2dveleppant- ef: multipliant par E*. 
nd L? | NS 
Q) 3 Cr — ©. 
4 ä | 


Or, locoque À e b cotes ent indefénimenk, OIL ‘à ap «ed L' bij potlbeae. 





a | 
Ta % Bt ; 3 ht . L 1 Fi 1 
a > ‘ og 2 À « , = PA 
(S ) Lars. mme 12 P ) d OU. Lin rs ZT Lin a em 2 fn eu Cire + To 5 
A A A À À a 


} 7 ‘ Des * « 
l equation. (A) Dev ient & la limite 
| 2 
G)  y"-Tpx =o. 


166) 


”_ eoE bien lejuation De. la. paca bole. 


ZILACAULE. . - otoque. 4 kb écoisoent, La longueur NT varre. , Maty elle. a une. Brit fie 


qui ect +. Ch. e cf, 


Fè 


————— 


” | VARETE KR a | 
AF=A-c Z 4 — \/A*— = = TT ( } 
| a +VA + 1+V/ _— 


oîla donc, et. ao ant. a la. lite Le EL. auark ge? autoc. velationa CES 





| P 
@) Lim. are2; 0 où Cm @ _c) = 


à 


| L? 
ir Leu. 9 ve) l'a19mellre. L Seconde. : yet ! Lim 2 — TT Conétanke _ > OTL. poiccaik . -Ju}7p 09 er Le 2D 
. g.- 
e «à Z par exemple; OTL. CIL Acduicail- «les Fin + =P: Ch ft, 


Qiolance A F° invaciab Le e e cg a 


on atzcaif 


PF. ei P 





—— = 4 —€ ; ou—=a—-\/af-5* 
9 9 | 
ott, et coolank e vadical., 8 ant att._ cadcce. el Qcçyiwank par 4 
| L? P” 
——Z P + ) 
À AA. 


2 
oTt voit aloto Lu Lim 2 = P ; 


708. Je caleul que precéde. noué monbce qu on pouce Déduuire. Ls- proprieles @e. la. para. abole. âe: celles 


2e L ellipse oi de. lhpechole.. er ouppooant ge Lo : axes a FN croient indéfiniment. que 7 
Em. D et uTte. uantile fre. dors 77 om alta &æ opêter- sur deg equahons ot ‘entrentles yaiia- 
is” 2C. ET, L faute a bo a ocmer- ceHe equakion en peernank pour ous ine Le. domme)= 

9 uppose fra €. | | 
Voous allons Qonner— quelques exemples. | 

Es 





19 On a Houve, darto L' ellipoe, que. l'excentucilé, c.à 2. le cappotk À 


Des distances e) 'urpoirk 


quelconque de. la coche. au foyer- el à la Qirectiice_ cotucoponante ) à pour. valeur- 





c Va*- B?. | : 
—— ) OL 7 OLA1—-S ) 
à a à 
Q'apret Leo celationo (5) ,OU& ya la lérni le. : 
mF/ c 


(8) Lim. TT 1) OlL- Fin . 
MP’ & 


2°. On œ Houve. pour la Jiolance à UT poin£ De. l'ellipoe. al foyer de gauche 





MF-a+<E ; 
eæpreos1on. que Devienk J en ayant éjatd au Remules de. hanofécmation C3): 
œ a) cx' 
MF=a+ —— at Ga-c). 


©, à la limite, ee & À. Dana. L CA. De La pale, OTT à. ) eÆ (8) : 


: c _ P 
| Get) Lim Ca-c) TR 


d'ou. Lon concluk | | 
@) Em MF'ou ze +8 
On Bouyecarir de la. meine. _mariète. l équation De. la Directrice. 


2 Dane L’ ellipse Le. ceccfe. dicecteur- 96: [700] ) ayant DOTL. cenke au Ryer- 9e dcoile, æ pour 
aan 


Ca.) ty À a° 














(467) 


K'appackunt ce cercle. ŒULX. NOUVELLE. ae (3) , il v en 
(æ&'—c -a) + y" = Aa. 
ou 
y" 2(a+e)axl +(e-a)(e+3a)=0; 
oi, Qiviwant par c+3a | a 





À JE 2 
x + , a+c. 
— Lo —— + c- axe, 
c+SA are 


or, louoqu OT. passe” au cad Bite, OTL- A 








| A+e. 17 
Lim (e + 3a) = D, Lim Z Lim_ TT, Éim (a -c)=— 
3a+c C. 9 : 
77) : | SL | + 
l'équation LITE cercle Dixecteur- Devternk aloco 
) P 
Æ +—xo) 
2 


cel l'equation. ‘de. la Qcxects ice. De. la. parabole. 


S Il Il . Coordonnées bilaker 
1° Un des sonumeb du tiangfe de : réf rence cotun er” 
.. | + Ce cote oppose co La dixeckice 7 9 


re équation. suivartte : 











D xtyvf-ezf 
wpuvente une comique sent 7 pour- fèyer L_-semmiet A Ou hi de réfêrence. E pour-dieciicelecak Be, 
fouoqu on suppose R kiangfe de référence reckangle en-A, ek feo pacæmèlres de référence € cause. a-Punité! 
Ir (68 5) cemaeque Ï. 
es fe oiM esË un poaurt quelconque ‘ de. la. courbe pona éviiemment; 

MA = X'4Y*, MP =2Z, 


| M P clant la. Qistariee. Qu potnk M ail L ôle BC ; ï l'équation () Jonne. donc. 


MA 3. 
Te ) 


MP 





| ce L0T7 précioëment La Definx TL- eomé tique Qu féyer;e est l'centish 


Je lat A TL l'eot Pa Dcoik, Le. poinÆ À TLe= jeca_. pas foyer de la conique. cepresenhee par l'& equa- 
tion QG). es cÆ, la conique représentee. pa ces equation. est cory Hqrtee par xappork au 
friangle. ABC JG; [4 56); : par-vuile, : Les Daroe Quotes AB ÆAC son conjugueek cad 





7 4 





L | ) * 








que. Le rôle de. l'une ve. couve. our 1 aufte ; of: TLoUé Vetconé plus loin que | 
Douce. Aroiter. corpiguée) c.&. a. too quie. Le pol. de. Lune voik sur P autce, = paosant par 

re fee sonk Foi ouco rectangutairer., æÆ tecip coquement ; ot un-poink esk ef, que deu droikes con — 
juges quelconques, ek paosank par. ce point, sonk: celangutaires ce poire esk un. fige 

Cate propriété, caxachéuiotique Qu foyer, peuk servir à le Déleiminer Dana celains cax | 


VE sua. vapor, Q'aprët. l'équahon @), que: 


Des cenrquee ag ank un forjer- COMMUN_. : Le Mménte. ditectiice, sonkE Cort njuguéee PAT EPP" ke a ‘un? 


Hiangle f fixe P. tedängle ; fe. sommet de Canale 4 d:cott ook Ce. Foyer COTTLMAUUT : P'hypoténuse col Pa Aicesbitce, 


/ 


Hemacque. Ji Les paxa mètres de veférence., it. lieu 9 'élie é éqauæ a. l'unité, senk cespeclremenk” À, iv; 


lo. 
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(2) ES e —; 
X [TS v* 
, s + «“ ? r « ‘ , re . r 
cad”, dant. Le Co acluel, Le Diolances d'un point GUY 7 côles @ £4. Fcia rqle de référence DorrE. tes cclivernent À, Y ; Z 
se ES 


%,? (8 9) ; Fang (e Au. frian qle de céféremee doit tou jours e le oup} o5e dcoik . 








o É ; . « ’ | ni 
IT ‘ OD cfeinunatkion générale des - où eLcR 
% OA. jPouxE one Déleuminer- La forjero en prenank pour pointe de Qépaxk A Definilion Donner att- VC (686): 
on foyer eok Le certkce à ur cercle de “at OTt ruf doufferment: Ex naent à Cu certiqrie. : 
oien X,,Y.,2 ,; Le cootdonnees Van feyer nou en dcers D'abord À equation dec langentes mue recé Qe ce poink 
a la couche, savoir TL? {407} | | 
D Af(X,Y 2) fx r2z)- ( LUHY £ + 2), 
pie nono ex primecont_ que Î equation () «pas ente un cercle. | | | 
Pur cela , “emaxquont que, ot Ée paramekes de céfécen ce sont. can & Punité , | équakion dau 
cet le ciconocett£ au. fran le De cefererice _æk | 
| V2 Sin A+Z X din PB HXNT sim Co, 
e£ celle de la dcoile à l'infini ot L | 
| X oin A4 NSinR+Z Sin Co; 
par ouile, Î 'éjualion Q'un cercle quelconque poutia. »e meflre sous la fèrme 
@) YZ sin À 4XZ sin B +XY oin C+(A X+ BY+y ZY(X sin À + Yoin B +2 bin C)=o. 


; A N. : r ! 4 « + 7 à Î « , « . 
On ientifiera. alouo Les equalion«. (+) ef (2) ; cE, erTt éliminant les indelexmineo oo) Bry) OIL AUXA Le nornbre 2 equaliena 


| gosse pour Déleimirier La capports Des coodonnees Du fier ( X,,,Y 12) « 
É 


Ces calerils DeronE, TJ enetal ) fat com hiques ° Ooirs ue autre mekfode an 6; (714) - cematque. SL. 
VE où appliquerens celle mélboe. à Î equal tort. 
| JAN. 9 2 ? 
(3) MX +mY +pZ—o, 


L 


« ot | . 1 4 VU ‘ | . 
que tepures ene LITLC -COTELL EC co " ee pac tappppotk dit kian le de téférenee ; el nous DuppPoderorit , on outre, que 
celle corrique est ne paxa hole 7 a. À. qu on a. Li relation JG; É5 9?) 

q 
din À Dir BR Din C 


+ + TO, 
mm LL P 








(2) 


d equafion quadralique des fangentee est 6. 






































r 2 2 AS 9 & _— » 
Y 2, 9 X, Z, DA | X,, Z, K,%, 
G) xt +441 + —? 7 3 XZ -2———7 KXY—o. 
D Oh : | - nu 
P n P m mn TT P 
o Penhifiant lea equation (2) eE(5) , ot fonve | 
-? 4 2 2 ? QE 77 _, . 
x + Z Zoe + R. Fo 4 X ‘ TV Ze 2K 2, 2X, Ÿ, 
P | n : 21 P : n M : NT. . UE | _— P 1. 
on 7 . T TZ om me To! 
A on À p inB ÿoin. € Din À+ÿoinB +8 Sin € y Sin A+ sin B+doinC BoinAtasinBt+oine P 
de Li on Deuil : | | | 
" TL | er + 4 : 
/ Y n Z,, | Ze 
À Sin À = TJ? Jin À 4 V5 B+boinc +2 — = 9), 
? P Ft Y F | Pn 


LUX 


7e 





PL 


« "© 





- LT —? 
FL / [ Z o 
(s) \ B 7 in DB = P _ + | } 4 Vin A+ Sin B + Din C4 2p ee TO, 
| 
} 


1 É Die À + cd Sen BR + Din C+?5 ne 4 à 
D F 








(169) 


| G'anopotant Varo Leo égnations du pécor? qeupe Len valeurs de. d, 6, ÿ: fou par- cellex M premiers on honve.; 
| eTl bnant comple de L relation { à): | 


(Noin B+Z Pin Ye X° oin°A _@ Din É+ Xoin A) TOR _ (X ôin A4 Sin BY Z ot C in A SinBanc 





—— 








LI 
—_ " 
ne } 


m LS P | OP 
9 où, € laissant de- ke le. Riteur (KSin A+ Vin B+2Z sin C) qui enne La hey 10 5 à l'infini. il cest pour détécminer 
Le foyer Àa parabole : | 


G) -XoimA+VYainB+tZaoinC XoinA-VoinB+ZoinC XHinA+YoinB-Z inc 


me 
nd " 











End 


| mt A | P 
On pe concluxe-fâcilement De cca > formules & Ban deux fyers det paxafefec-conjuguéac pa par- seppe Œ à & Ur. 
a fie ; il ouf , pour cs, d'éliminer - NL. on, P; enlxe Leo celationc @) (7) ; ontronve. ainoi_ 
, Din'A (- X pin A + Voir B +2 oin C)+ Din? B(X Din À - Xoin B +2 oin€)+ 904 Jin A + Vin B - Zoin €) —o; 
où, en favant Les “éuctiona. | 
- (8) x: t sin 2A Ve 2B +Z Loin 2€ - 2CYZ Din À +Xz SinB+ XY Sin C) = } 
c'eok Péquation du eue des > neuf poinb du ne hante | de: - téfécence. JG [276]: 


SIv Eye 


T2] out. n'awont. à. naité occuper Dec-foyers que pour Leu_coushe De 9 27 | clause . | 

Horus prerdrenx, pour. point De Qcpark ; la Définihion. Ou DE: (6 87] : Lea fbyeco oonkE Luc interoechions © 
des ang enttee mencex à fa coke par Lex_-pointé-ciraufaisee à P infini | 

J' Lppos ons Lex axen. 9e cootdonnece recangu ulaècee; l'équation 9& points cixculaiee à Linfni ct 9 {84 








CNT A 





2 "Ce 


u*+ 6° roi | 
D'un authce. côte l'euetion-®' urie… coucle quelconque de LT loue peut. 4e meflie ooua la fee 
_@) (œu+ por) (au +p, 6 -)= - CD} 
ar es fe “quahion. enfer «me ing conofanteæ. d , à, , B; B L complétement achibais cet } il Deta.- Done possible d7) Dente - 
. Fier celle equation. avec celle une courle quelconque de QT lasse . 
| © Le cube ok tuchle parle Droiee_ qui. passent par Les poinb céteulaires a E'énféni par La Roux point 
0 ES du + Be-r Oo, F 

| au + v-10; EE. 
Lu points F «b E son Donc les  féyexs; les coemnéete-vu-1# fer # ook à Ep) celles du se, sont à & 
In DA: (n3]. | 
| L'interprétation. géméhique sel’ équation co at Res soit une Langorte guelomque.(u,o) àla emnle (D FPatER, 
Lee pexpentteulaixes  abaïcen des poinb FLE our che langente, on aux 96% [189] 
dutpe-1 Poe LUE BE RS 
Var FF, Vur +? ' 














l'équation (+) nonnera alere- ‘ 
GG) FR. FR=condtank 2 bf; 
ue Du abaios s. des ferero ne Langente qufionque- 





c.à.% que Le produif dec perpend 
œt conotank . : 

Cle cnokante, oi lon conoidèe Le foyere ‘cle, at le eau Ou demi pebk= axe Qane L'ellipse; car, lovoque 
Le fangente ef pssallel à axefocal , Lo pexpendiculaireo FP 4 FP sont évidemment qe 2 la moitié %? 
| A axe. | 








4 | pualion-() « col équation AAC. frye Des couxbes Ve: 1% ao e.. ea celle premiere méthode. FLou4. von. 


713. 


VER 


‘ruo en évidence Lo deu fésjexo ; noiLo allons abowder- atlement | celle | même quealton. el mellie en etñence- un sen fsger 
Æ la Atuecliiæ  cortes pordanle . | | | 
| Pur c a. TLOLLO parlixons 2e l'équation. auLæ- fy éco ér. coordo nd ee. poink PIE \6 85] 
GO) Cao) + (y-ffaé (ae ces cs + y sin w-3]" 
Ua LS) cheichertons C'ea uation tanq entielle 9e celle ceouibe. en outva nË la marche indiquee au. VO# (427) . 


sf 0 
Loore 


X=æœ-a, Y=y-P, Zzxcomp+yoinc-T, 
l'equation. (4) d'eccica….; | | 

Ge) XVe z", 
de co cooridonnecs à l'origine Je la fxregenle. en. ur poink (x 17) sexerk | 


£! £! 








TZ re 
um ee j } CESSE j 
D} 
Fe ff, 
ot auttca dore. IG n {11 o] | . 
} ; } / 
fe | £ s £. h Ly | 
Um 0 vend on = —2z—-f 
{! L Y € ? 
£ Z. 
ou, en fectuant Leo Diffécentiation < 
. Ç | 
L XX — € Co €. Z VY — ein «a. À 
(2°) + | = AX+BV-érZ 
‘ 141 Ld . 


77 
CES ; . . . 
M csoloonx Les cquahona. (2 2) par “cappotE a XX. et LE , On houve. 


X (7 — AU j cd e° 7 ( Co» Tu +f( jun 6 & Cas w)] 


YÉ-au-fs)zez [Sin co = PV (ut Din 6-6 Coocw))] 


| # ? « : ° ] À. + mn ° | D \ '. # , ‘L. à Û 0 | . 
{ Design o7t0 PAT u, y y Leo cootdonirLecs de. la Dixectitce. cotes pondant A Li fajer oo. r f h Î equalron Qe. celle Qirectitre. chant 


TX Con Ca + N Dir CO Y = Oo, 


f ‘ : 
les coordonne. Us Vo) aucont peur valrius Jr [ne] 


7 x 7 x 
nn. —— D DS om . . } u « ‘ 
= ' TT 9 où Cos Oz=YU, Dino EYR, ; 
U., Co Y, Dies 


les ya Les io de X, Y y pourront alors s'ecrite 
X f1-au-f v}= erz fu-u+p (ue, - eu) , 
Y fi-« U-f v] = exZ [ Vo—V—-a(u “7 Vite) : 
e labs hi fuank ces valeuro Dar l'equation. (1 £) Of 4. aéfluilivement : 


/ L 


; | 77 2 2 
(8) | u-l - p (U6,- 6 iL)] +fo-+ ALL, -V u) = XX (ou p 1) j 


hlle EE encore. p équation rengertiate aux fear ) Ok Us: sonE£ Ces coocdonneec d'un fémer ; Us Vo , Sont 


ec coordonneet. de. Ca divec Lce. cocceopordante y À eol: F'emcentcieite ; Y eo (x distance de € Dci inte. a 


, d 


OL nonx OUT ottatne be {Stter- (æ } e.a “D. “2 HPPOLOTA ef nue ; l'a ua hiert. (1) Qevtenk alora. 
P d 4 y PP j F4 





: | 2 ,_ CE 
(6) | (u -ue) +(Cv-n) Pi P= , 
P chant lé dem. _ paræemelte âe La conique ; ele €ek; e=Z eE Y, 2rofance De L'or tTLe. (ou fé er) à la. Viree - 
| mique jen icbr, igine (oufèy 
at 


e . - b 
liuice cotxes rond ane. , coF égal a (& _c) ou — - 
5) n ‘ ‘ n + RE . 1 , a .. . À L. Ê ". » li ds 4 ". - £ 1’: . » . * FES . 
CO/N ALU EC ALFA DL sels. CONMOGEG ILLNEE LEFTLATAIITRDREe. € TT Oo ANLe Ai potn£ êe Vtile. ‘de. irebexp relation. Dee equatione Ex riqast - 

Î ci | L 
fiallec 


(1/3 ‘ . 1” } ‘ . : > 7 + | ‘ 
L cq ualion ban endielfe. À Urre Corque- a] ank pour foyer p OHAINE- Ca mernie fRreme que. Cequatton 








EU cercle fes coordonneen du cenlxe y sont cam pÜreeec. par 








21, - A 

h UV CLOE du demi — parametce a 

D / — 7 4 s 4! « s- « : | CR « - t : 

- € la 1LTIR  HOLULUCE ; ceortde e preopiieléo relative Lilo. syplemes e <OTHA4U eo con Dea leo +. JE OLA TL uidiqueconn. paa les veste 
C 


Lt duuLea nls = 
27 


. 7 , . « & 7h, ‘ 
LE Coouo Les 26 cetcleo paosenE par les sou D circnlairet à Pinféni 
Z=o, +0 ; ; 
bo utest Led coTti Les confo cales buchent Go d decites flaer_ 


w To, u poto; 
droit. > | el ah _— 
ces COULESC_- sonE (eo 27] mplotec. du ceccte.. (ou tetiouvoru not 4. 9efinihon- d eo Joy eee 1e. Ale ” (6 87) « 
e 
A) 
2° «hi nou conbiPerons Der conLLLED Chen eo) 
Cro, C=o; 
4 ; A , . 7 “ . 
/ equabion. C — € ZL O cepucoen le LU poinË, lequel cf le. point de corteourd dep Ex n ertleé. communes ati deu cortig ut 80 
€ 
c. le. ppAa25a n£ pas peur Le fesper 
C 
Te / . « 
c/ L Î on. conéifetce. Les Écoro corti 1160 con fécaleo 
Czo, G=o, G=o; 


l Ed co &-poirto 


GC = 


o; C7 =o; C-C =o 
sen er gr droite. Done. 
Le Ecovo porrk de concours de fan enter. communes & foto cornquest confécafée, P “ioer. deu. 
æ - deu. oonE en. ne droite. | 

3° Ji Dana. Î el (6 ) OTL VupPP09 € P free el st Ton EC PELITLE- que la conuvhe touche une dcoils fixe. ( LU, ) ) 3 
OT. AUTA 

(u,-u Ÿ PORN = — : 
c.a.9. ne elation. enle les condonreer (2, ,  ) De la Qivreclrice San conique quelconque sent pour paxamekce p, 
port 191 er l crigine, el buchant ure Droite face. « app «irianE L’ indice Zero, ona- 
Cu -u,)+(+ 6)" = 2 
Done oo divectricerx dex conig et con focale. ayant meme parcomètée & bouchant surte dvoile fisce } 
er cooper. | une. comique confècafe avec Tex. PF cemièces €K ai} ank mème paremekce. 
C ELA ULE- TJ. ) ect facile 9'obtenir Le eq Latior. deco fey ete ) leo coo'donneet. dea Dixecltices deg cantques Dont? 
Î equation. ol: puise. soux la fèrme cuilz DO {6 84) 
| | atut+ 9120 : 
d'u 1=o ! 
pat + 2u —o, 
“3 Li sp GE De prendre Pr Les ul brousres | 59 3) ) [696] [639], el %e paosers auto craliona La nq ertielles S/É F fret, fars] 

8 de LIL JUL LX. de eq uahiorio far en! {les pe mellenk. Q'ollénir- D'une maniere laucoup plass stri ple que celle 
que a. él indique. au Di {71 o| Les frspere 5 ane. conique , et cela quel que seit: Le. Saoleme de. co0 ennees emplosye.. 
JoiE So Î eg uahon. er cooxdonners — pot nf d'une. conique, hexch emo Ÿ equation bee raentielle Z-o De celle mène. conique. 


01 [427]; soit 0 +4 


1 


F'z quete. His Je Es ele. Des poirle crculaites a. l'infini Tor (284) ou(297); À ‘éualon. 

; ro F3;,+.k CL oO) 

DEA. IS [898] P'équalion générale Des coritqu es douchant Leo fangenteo qu'on. peuf rnener- à La conique proposes’ par 
Leo poinb elici laires ee l in. dns, CA. À. Deca F'équation qeréeafe Aes conique amaænk Leo meme fer exo 





Li F 4 
L < / Lie gr A A #9 CR EL ces et 
PEL aus : RO AUR pon A Le : Li BC î 
ARLE.. Lx COPA AT LEE IAIPIE LL AA PS7 ] oi AD { GES 1. 
F À ‘8 &s © | % nm 
# »: 
Eu 
{° LE, L " . 
bouc Lust Fes . À ut 4% En D ovtaer 4! 1: € Le 
LL K Jp est CITE FYÉR LCL LE TRSETLEL cyLRe À PsF Rat itieriR. Li J cé { LESTETE il CE ELEA pPerrt RE OS DAC RE | OT abdfSerse Arte EP LA Larr. Dai Liber were 
; . SU . 4 
… 3 “ . TS 2 
? « } ù OO D | : { ; ef Li n . 4e 
CL. Ke. ? L'XLJT LE j ERÉETLR. HAVE VaXCETi re LT? j PSE sf LE. OT UT LEZ. Î Le} HOTELS CALE LELeRRE CA ER. PERPere , crée QI NA ŒALILIPNA DE6 TAPIE as Las PE 
‘ t Î Î À ‘ 
TL % } ru f eo l b : ‘ 4 + 4 s- f 3) ; n : . $ } 
PA A - Se S) K : en ERA “ Ye. CR À A À Fo. . Ve + Lu . _ 27 
L Lori. Lit. EE. ; li. € 4 La Î "r 972. & Î cep € AE GÉLÉBUUEL OR IUR MCE TI É5 c} Lit. 3 RE Fe à AAA À 425 . F ; EX te. Lea. CFE BEA. 2 li LÉ 9387 de PRG Etang de 
“ i 4 È : ï 
: “ {.é 


(472) 


On proue L aloue 2e equaliont. Fangentellea. 9 de ceo poinb, comalure. leuxo cootèonneeo j & vepoudre ain corp lélement Le. 


problème de Le déteumination ‘des fee | | 
Cette méthode. peut ibee fc sranlageuse ana. d' cAaTd no 1e. de queshiont relatives ane fee 


























rc de ee age ente en un-poink? 


715. À 'yuation dela a tangente eu poin£ (Cu %) 9 une. couxle £ (y) =e eôk 
af +yÉ0 + = °; (x, ÿ)=0 
Clppliquono ceRE fécrule. au. courbes du | mt otre, PE cran cs duabione d'auto la férme réuile 








IG? (683). 
2 Lt 
CO + moe 
l'quation De la fangenle en un point Ge, y) sera. | 
Un Em h 
@) KE + E —1=e), 
avec la condilon_ | | 
2 
GB) + He. | 
7 ef souvent ukile de Délexminer point. G) à l' aide ur Seul parcarnèle., on le faik en posant | 


Ho (335] 


| x, =a Go Y bain Ÿ: 
equakon at) pe houve alors pécifiée, 2 P'équation- de irget prend La-frime 


_ … 
(3) : | ete 1=0. 


Remarque. On conolateca. and vificulte, : que L'uation une Oil, passonk par las deu ri 
M {a = 4 Co P, 7%, Y s=bon, oo 

M, {Lez a Copy Ye b oind, 

et . 
CS + +. L = 

17% 12 n TA. Ces f. 


G) — Co = RO —— Co — 











716. 2° Hype Pole 
L'équalion de Î Rypeilolk co 


(473) 


4 ? 
a y 
Q) rs TT TZ —1=0 ; 
| x bb | 


l'équation De la. langenle en. ur-poirk (æ: »Y) pere. 
LL | @) x T: FH. 





ont ens —1=OC) 
| æ b° . 
avec. La condition. 
L | | & Oo? 
| @G) SH 5. 
Oo & KE L 


On peuk auvoti quelque 10 aéfinèr- Le point Ces, Vi) a — l'aide à un eut paxamälre ; oncle faik en péoant 
JL? (39) 


ca: Â L 
A 1 — be 1 
| | | on Ces y b "9 Ÿ Ce LL 
la relation CR Bis) est alors veuifiee. eÆ Lequahon de Cu targente Qevienk 
Y oing | 


— —170o;: 


ACop bep 








| | u _ 
OL, efi- cendank Éomog ELA 


| @) .: . cnrs PT 





equabon qui présente. urte. Rime ana. Le_ & celle de la tangente à L l'ellipse_ 
Remarque. On. peut Détire. de. Le Le équahion. de Lao ymplole, en ve cappelan qu” une. aa | 
plots € La Lite Qeo poritiono d'une. La LL ont Le point De contact 9 s'éloigne indef iniment= 
| Divisome pars © £ æ Lo equabions @ RE), or a. 


ts cumin ee ee TT O3 
nl / 


a ° | 2 © 
7 : 1 27 € 7 | 
nr 
a E° F7 
| dnequ" ont fait cxobee. T, réfiniment L. p'eemtere. ‘de. ces » cquaktono Devient- 
Æ d'u n' 
ER 


| La Ê'econde | Donne 
 E 
: de Qeux | a0y mplols onE une pour qui | 


y 
Es. 
_@ a 


x voit que- | eo cr oonk fee diage pratie due prrr gamme conoteuik oui deu 
. Car. lo: a&eo de: coctdonnées étant uppooë oblique, 4 EE conf Les lonqueurs | de deu Damèlreo 

| V2 | L : conjugue ; oL E Ja son£ QDeuoc 2e sommels du paralléloguamme conéfeuik 
L_ TT sur leo Dia mêkeo AA Br, » l'asgmptele | 








TT = Ô 


a bb 





Va D | passe par- leSommek H (æ= a, y=b); lhon oyrphote 


prose par le.omnmiet G (x =- 4, V -+b) . 
3 D 5 
71 7 3° ai arca£o (e. 
{ FD . 
À €q ualion de la parabole est 
| 2 
7 x, er « 
L Q) Y-?pæx=0; 
L eq uation Qe la fangenle atpoinE CES Yi) “O ec. 
(2) VY, —P (x+x,)=e, 
avec la condilion. | 
Le 9 
(2 £io) M — 2 P d, = 0: 
AT - » 2 s - 7 ° 7, ° | T« / “ 7 ‘ Los . 0 ‘ : 
(on la simplicité de l'équation de la. JP aca bo le ) [ intcodn clion. Quinn pæcarnètce. ang nlasce esl. ici pPeu-Treceosaite.. 
Ga pouxcaik ceperank£ Poser 


7} Î ; . ” : L > 
l'equation e la langente col alors 


(3) T Lx TT Land r —o . 
Y fang f 9 PHang d 





ILoous ang ente ?. 


| In ob Hendra la vous-langente ert- cherchant: l'intersection de. la. tangenle avec. Î ae des X., CAT OI. 
#0 | c | 








774 
f FES, 


& ainot Î absciooe QUIL pied De La fangente: 
in CAPipo e.. | | | 
. fhisan £ W=o Cano l'épation (2) %e la fangente- IG [ [1 5] ; OTL louve 


Ps 


… 7] D «. | _ 
(1) tx, =Æ, ‘dou x— 
re k « : T . € | : . U + L 
On vot£ que, Pt teoke fixe , la Distance æ où OP wole fixe; aukrement, celle Distance. eo. inacpen- 


Qunte de la lonqueur- De. l'ame b . 
0 


um $ | ! 
cp AY DULUE, DT Î 


OTL- corto1dere Lo ell LpDeô auank mêine ae eu. mère. tarnètce 2 à, toutes Les Lan — 
| | d . | 

a entes AOC. point M ) M, ) M, po" COTCRO pond an£ à une. rmême. abs cime. d à Den. valeurs ouf " 
Le 


_ | ; , . 1 } 2. 7 * cf . « - 
contes deb, tonk coter L'aæe ou. le d1armefte 2A en un même poink T. 
[2 } 4 , | « 7 «. / 7 
«Ji les axes De rootdonnes sonk. reclang ulaireo, Ja EH sont leo axes dela courbe ; la Pepe que 


. = | 11. 
Ÿ Où pe + « ? D: … « « È 
Poil VerLoni iROLQUEr AiLCA.. ETLCOLE. lieu. ltoqu'on. fera. b=a y Cd. Loroque Î dll 1p9e- Sera. Devenue 


“L LL cercle. Cn À 'aunties Fermes, Les lengenteo en un poink M 2e L'ellipoe- eau 


Pol D 


7 PAT Die 


peinE corces pordant M, ) LL cercle. bomo. caphique ©e CO upen en un mêne poinf. 
a 2, . . x ‘ ’ 4 . 

ls | ù KRK de axe... CHE proprielé TOud Sera utile P lo La Pour La conotiuclion. de la_ 

lf 

LF D Tf / 

b | \ N fans en te. 


: Dans le ” des aa oblig UE, Toud CeTracg eco os Les la tan enle en ur. poin£ M 9e 1 ellipse- | 
et la Ban. enfeé au poink CO'C'CeD pendant M, JG? (336) ou. ceïcle. Deccik our Le Qiarnèke Za $e eott- 
pen en EXT ES mème. poink de. Diamètre . les à et ! k_poink corceépondant an po in M 1e. l'ellipse 

2? ant M, la 9vcoile M? eo perpendieulaire au Diarnéhce AA ; os où %,=OP, 


À ./ 
5/.8/ 














{ 
lou. Vernona Ve Demonlcer- que. 


TA o PCA OT À 
a, OT=— : 
NU | | , 
2] {D ata. , it T, ot le pied y Pur OX, de. la lang ente au ceccle M,,onmæ,)0 aptes 
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la propusté 9e la polaire, 


| 4 
OP. OT, = À out OT, — 





LC, 
Vonc OT - OT... 


Cette prop'uèle peuk a 'ailleucs Êe. deémonker- Directement el. “«erdtoauant 7 1ie. Des d'oitest. CRE OPEL r 
dans Elles qe- MN &MN de cottpenk DU le QJiarnéèkie OA. 


al OL ter, COTLO GUIT ec F go 4 Len? Écon. - 
æ l'occasion de 1. consbauction des langentee 
2° Ayp ecBofe.. 


TL. faisank Y=o and l'a equation (@) de la tangente Jr{gis), on honve 


KL TT j 
x, 


valeru encore dépendante % b. IC oo concluons e LÈ que Leo lang entesx aux diff cent poinle." 


cotes pon dark. a tine même. alocisoe. L à des valeurs ‘differentes %e b, ve coupent en un mème E 
De. l'ave Ox.. GtE. popriele duca… eTlcote. Lou. pour b a, l'hypecbole coccespondanle Heta. alors 
épuilatise. | 

719. 3° GCPhraoRe 

Le 
Cn 


fais ant Y<e Qano l équation @) Je la parabole 6 À (717) ,on. trouve 
œ +X; —o. 

Qone Va divtænce du pied de La a enté Æf'oxi ine (ou ait. somme, si les aoeo oonk. 

n a en ilaices ) æk égale kde vg"* conttœire à cfPe. 

TT de Fo “Aonnee ; atnot of a. 

are AP ( axeo “eclang ulairceo) y 


æ A'T'= AP ( aocco obliqueo ). 
CHE 








er | 
>> 
Jr nt fe mt 








_proprieke Pa caxacteushique. de La parabole. 

Chaos, en sf, le uahin. générale des œures ou1iosank_ 
De. celle. peopriele. 

dd duation Q'une langente queleonque. eE (x EE Y elant les coodonnero 2 couantes) 


| | Y— — Ÿ = Ye (x - x). 
Ca faisant Y -o, oran X où AT”: 


A T'=x- T_ ’ 
VX 
OT- A'P=, eE ont doit avoir. À/T’+ A'P° 


=o; donc 


? 


Qx———= ° ; Q'où Pa Je 1. 

| Ve.  Ÿ œ. 
ementant auoc fé nchions prirmilives, on. fcouve. 

Lly=læ+le, où Y= Cæ ; 


palin Q'une pat bole rapportée œ- un 2tarmètre. e à la lyon a. l'chmite 


I Fans ente parallel, à aune droite do: 

740 Sa TR. Le cogfficient 
CC} 

la forme | 











vague de. a Qieclion_ Vonnee, l'équation à D'une. dit pesait. 


_OoeCA DE. 


VE=Mmæ +, 


oi | equation de. la couche eo: £(æ,Y) —o, TLOULS checcherons l'intecoection. Ve la D'caite ave la cotiibe 


(96) 


en auxa, en éliminant V 
| | _{ (æ, mLæ +1) = o; 
ek, OT. EXP ‘umecd que la Dcotle eot tan ente, en écuivank que celle equation. a deuæ tacines galoe ; 
on auva. ainôi une celalion enke men qui servira. à délecminer la quandike ineonnite. Fi. 
12 ÉPipoe. 
À{° equahion. ‘de l'Ellise of 


o ar 
L + — To 
a° b / 


} { , 
equahon el DC. vecd 








1 mË \ PT n* 
et (— + + 2 EE +-— —-3 7-0. 


a? E* L*- ht 


Cœprimons que celte equation. | &. deu. tacirleo e! alex. OTL 4. 


LOT 1 ML Le a. - 
Th (++ +) 9 —); d'ou n?=atm*+bt 


L equation Q'une 2 tangente paca fete a une- Qoile Donne. est dore. 
(2) V = mæ À Vaime + j 
dy æ deux enter pacalféfer à æ une doi donnés eF teujourco céflec. 
È lon se onne. ter de la Deoile Doud a feme 


(ce que Ju pove Lo. aoeé rclanqulate), e on au'ta- [Le 











: Cos OL 
Ta } 
par- la oubohihition de. celle va ler l'équation (R) devient | 
G). He Cod +yrinatz + \/a2 cost + into 


€ ‘ef Te _ Rime comméde) ‘darts cettairLo cdi) pour. L'équation d'une tangente. 
© FE pouxeaik au4ot Lepou dre. Qiteckement La queobien; pour cela, OTL.- cer À homogènes l'éjuation 
De la oil celle. de l'ellipse, ce-qui. donne. | 
| x? cu 
x Cod + Yoin op Z=o, TE — + un — 2" so; 
puis 6 OTEL élimine Pa ertfie ceo deux éjualione., on. eo prirrLe: que- équation. cénltante (laquelle tepre- 
sent Dei. Qroikes_ paooank par- ge) a deuæ. CACITLEL- ég ae inoi Didige, le ealeul. este _ 


spréhique. h 
æ diotænee du cendre à fx tanaente « pour- exæpregoion 
_@) pie ateoo a + Bointor . 
On alla, vañé op eu lle , la Se ee P æcafPéte à la lang ete. on kouvera 


A Ce ak 
| (5) F— À Costat + Loin | 

da coTLPaxALO ON . des valeur re) æ Oo! notio conduit da La. relation - 

(6) apP= ab; 





lation faci le. à Lritetp ëler- 
721 2° y pecbole. | 
| eo même caleuls ap pliques a l'quahon 


2? + 
A) — — —— —-1Zo 
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conêutoenk a L l'équation Q'une tangenle pazalfile &une dvo: de donnée, ans le caa de L by pechok, 





pavou 


D yet Vent, 
f d a encoce deux fangentec pacalfefee & LUTTE droite donnee, TLALO ee 1172 senk pas 


Hujoueo céelles_. | 
Due que. ceo fangenlec- Hotertk. réelles, il faut que 


Le e. 
b b | 
a? m2? >o, et (m-— Le R ETS 
A a | 


à / 


ce. qui cætg er que L'on oitk 


CD b 
M? ou LÉ —— 
Pat à: 


Mais À Es &-> sen Le co “een D angulaire es aoyrnptetes Er | [716]. 
LU atixa. Vonc desc. Lan ertleo Po. seelleo pete Îlëlee a ute diueclion 


: | | L oi 7 Bonn. que- loroque la. voile, menée. Jean Le. cenêe. parallèlement à a 
: « celle direchion., . DELA eOTTLp 0e. Dario Fans Le. de “Q mplotee olL. ne 





E De. hoive. Pas la. courbe. » 


EL lon De. dorute- l'équation. Qe. la Droite. Houo la-féene 


RE Co & + Youmot- Pre, 





os !, , r 
| OT. ER eTt- cemplaçandk LL1ES PAT us — Dar Lequahon (Q) : 


_ @) a Coo d + Y Sin À + Vatcoat - Poire ; 


cet ne. authue fêcme. de L'equation d'une k res 


da diotance. Au cen Ece. Æ celte anges en te €O0 | 
(4) ; pra coto - _Rénta. 








7e2 3° CL x abots . 
F équatron Qe. la. parabole ect . ot 
| - | 2. . | 
G) TPE re; 
l l'equation en. x. 9° (72) pea : | oi 


mix +- 2æ (me n- P) + re Lo. 


Cp “irons que celle equation Æ Qeux. tactret jaleo, .OFL- ouve 
Gmn- p}*=mêré, 2'où n = + CR 
2m 


de T° uahion. ®/ rie. tangente parait &. EAN : droite donnée ot. donc. 





@) . ŸY = mat 


ON Tie, peut. one. mener à Fe para Ce- ga mare senfe ner mere & une dixee- 


Lion donnée. 


Cet qu' ert. ft la paxabole eof langenke à Lou à de jrs 2, corne: LATE roile queleenque 


peuk tre. te Se COTILITLE. parcallèle & la. Voile de. l'infêni, le - Ÿ js ème deb ‘der. ° lang eriles parallèles © 


:. 0e SR. a! TiTLE- lan ere. a Diotance. finie. ue Ve la. Droite ‘de. L' infine. 
Ji lt L'on <e donne. L l'quatton De. La Voile sous la c féume . : 








Fo qui suppose Les aoco hp OTL AIG, er. cemplasant TL PA - 2 Jhno L' nation (Q): 
(3 Co dt FYoiretr se : 


€ eok enasce Pléquation- d'i une bang ente 


(478) 


_(Q 
Remarque. deisque la para lole eof rappotkee & OT féyer €: a. À. loroque OT. qualion. & la forme. 


U)  y'=2pæet+pt, où ay (x +p)°) 


équation € Q'une Tangente parc caWite à une droite donnee eo 

. | P 

(5) æ Cos L+Y Sin d + = 0. 
à Ces ot 











IV: quation des tangentes menées par ur poirnk 2 


723. Ji l'on exprime que la tangente 
YV=mo+æp(m), 


, . -1 / - PE \ | L | | . | 
passe par ur poin Donne ( ol 8), L. equal LOTL- AUTLÉL 0 Ltenire Qetexrineta- Les coof? ccten ang nlaitceo 
de l'argenéo pacwank Far ce poink. | 


Clppliquono ce- puncipe- AULOC- Écois courbes Du -Jecorià odce. 


7e Cipoe. 


_e 


Cr. cæprimant que la fang enle 2C? 5 (y20) 
| yv=maxt Van +E° 

passe. par- Le poin£ (œ,8) Æ. en. tendank l'qualion c ionnelle, ot Écortve. 
G) m2 (ot - À}? of m +p" R =o; | 

F’ équation (1) detexmine fes codfficients an qufaivece dei ‘Lang entat. mencesr & ('effigse 

par. Le. poink (ot, B). | 

2° Hypecbole. 

On aura, ‘e. la mème martiete., pour l ha pebale 


@) m?çai-#)- 2œp m° + p°+b =. 





3° CA cabo Fe. 


En opetank oui l'équation (2) ‘ur JO | [72e]; OTL. Houveca- peur La pata bole + 
(3) AT Bm +=; 

4 équation (3) déteemine Pesc co aff icrent angulaire des Langentes mencet. à fx pacabe 
par fepoink (ot ,p). | 

Pi le. poink eh «6£ un point quelconque. 9e la Qirechice, on a d=-% ; le peoduik Do racincoe Lu = 
bon (3) ok alors al à -1; ca. que | 

Lee tangentee MEN SEC a Le. poire quefconque de £æ dixecbrice &æ-une z pacaBofe y sont cec - 
Ex ufaicesc… | 


J<At, DIE OA. pouce OTUL. de Là Qeduice facilement l' équation- eo tan. enteo + menees- par LLTL Pot NE (ot 2,6). JoitenF > 
EE Y lex coodenncet @ LTt- poin£ quelesne 11e 9° Ile de céo fangenkes ; [a va leur O1 cooficienk (, umlatiem 
Te U | 
DEx A | 
vf 


re de 8 


(4) m= 





Celte caleur- Qe ML dotf: vccife er- Lequation. qui Qétéxmine Lo coe. Piccents anqu laixes Des fang elec 
on obtiendra ainoi une «elalion ent les coo@ennecs d'un poinf queleonque d'une gueleongne des fan 
gente y Cid. 2. l: equation de.ces langentes. Cn-oubstiluant la valeur (4) Dem Vans Leo éqrtationa D 
(2), et 2, OTL-a.-JPou1— l'équation dec. Farrg er tes. merteesc par fe point Co ,B)- 
CPipoe : Cy-8Ÿ (a P-2 a p(e-t)(y-2)+(&-a) (PR) 20. 
Trefle (y -B 2j (+ 2 x) 22 pa y-B)+ (x YCR4HS) =. 
GLacaBole: où pet x-a)(y-8) +4 Ce -a4) zo 


(479) 


Remarque. e/ C/ Ê. Jante la. -P cemuiere. De. ceo equationt , par exemple, oTt- fuk ac, Pzo, on Fconve 
G-d+ytee: 

equaon. à UT ceucle. âe. tatjon nul , ajank. potuT centre Le térer eÆ D ouùb lement: TT à la conldaile. 

On atcive. a. la mere corbeguertce, erl faisanE darts la derrière. equatron_ et = E » BP =o. 








V: OZ enter mene | ar-un poink donne. 
nd CLIC PP LT-po TLILe 





nm? Ée 
« Le d'I 
795. 1? ÉClipre D mm + — 1 To. 
; 2. 
| a? b 
- eg La ton (9 LUE langende eo 
T, V Y : 
+ 3 —17 © » 
Et L 


24 y Y, élant leo cootdorir1ee0 11. poink de conkack ; eœP'uLMoTLo qe celle langenle pPacse par le poire 


donne (a , 8), ptertk 








a: a. : 
a + PY —17 0, avec. ° + Yi _—1=0o 


Jupp u mar. Les in ÔLce» y OTLAUCA pour délecmirier Le potnl de co nlacl Les QAeiuzx equalt ont 


_ æt y 
OR 
a DE | 
2 (ee v 
(2) et a) —17 0 (pelaixe du poinE œ, B). 


De Pa Derniere. equalion on.l ire. | 
L | 1° [ x XX 
(3) Lars ( TT j 
substilnant celle. ca leur- dans la prerrueïce. ,t vienl L apres ayour o"donne. 
(A) (ap ba)-2 £a ab +a B*) =. 


a ire valeur ceelle. Qe x cotten pondta. line. leture «eelle Me. Yi k à a UT. valeur- LA € inaite de x 
C 


coutes pond C& Une caleur- Imagine de NE 


(OR en l’ onectil que l'équation (4) a. -$es Ca cirles ceelleo, OTL kouve 


at 
5) ——;—-170. 
OT 


Pr, 1 « - h 2 1. », ; . A: 

À. inegalile (5) eæ PP'LiTTIe Fe le. poink- (ot, B) of: eoctecieiut ; CAT”, elle indique que) fPour urie même. 
,  È | 

absetme & ) le carre. B° © de. L oidennee Qu poirÀ œl plus 9 carid que le cacce 2e l'adonnee couceopondanle 


DD 9 
 Ÿe L ellipse, o agoir _b° (5 EE ). PA inégalite 9e vend conbaire eæpuime qe Le poin£ esE interieur, ; Les 


at 
fangenbeo son£ alerte na InLLES ) nraro elles son L. La IN dALEEO conjuguée Cafin, loroque Le print 


esE D tr Lellipse, les 9 deux. langenles 4e confendent ; par-duile, la ba ngente EIT.-UTt poinf. îe la 


courbe eof la «Ééturuion. de À cu. fa ngenleo mmereeo parce poire . 





9 ? 
| HR ' 
LS) _ = =71 =0. 


leo 20 Données deo poinbs de contact deo langenles meneeo par un potnk Donne (@; 6); son 


7 
Scbrminees par Les ‘deux equakrona.. 


2 Se 
OU) 7 V _3-0. 
a? L* 


eme commen 


(2 ŸE ÊX—1= 0 ( polaire Qu: paink a, R). 


(oO nc %e la Derniere éqitation | : L 

OR: = — ; 
5 ubotiluiant celte valeur darts la pee miete. il vienE | 

| ON t(a°f° Hat) +20 47h - al (4 pe) 20 

des ACTE de. l'equalien- (4) setenk téelles, c.a.. à. les Jeuoc. anges | Decont éelleo, SL. 
x? p? . 
- ——— —1<0o } 
a? L? 








l2 point (œ, B) æk alove cacté Let 
des lan enles vetonE 1 (Ars E sb inaiteo ! SL Le Po int el inte: CLEUT; ol. oL 
{ | c | 

2 p* 
——— —  — 170. 
Es E° | 

7. / 

Clles seront coincienten., #1. Le. poinE eeÆ our- la coux be. 

JE ottô awWoTLs et, a. eooudte cefle. question: | 
a Fa iippovank Cao Lang entres cdelPex, quelle doif êkie Ce. position da poink (ot. 8) peur” 
que fo deux cu nb Luchbenk Lx même fPrancbe de eg’ Pyperbote. 

5 
Cor que Leo deux Fu 1ertheo huchent La ‘ITLEITLE. branche. ) il fa ui ef il vof que- les abs CLId ES dla. poinks 
2e condacf soterrE" fouteo Qeuc_porilives Olt- bulles deu negakivee ) Ce a .?. que-le-produik des racines 


[ER 


De. L' equaron (3) Soit pœik; il faut Donc. que 
at Cé +8?) 
pr 


€E, comme L. muméateur ok néjaliP, il faut que. 


| 2 72,2 p >. 
a pat, 0, ES Cr | <o. 


Cr À TT et Le. cofient anqulaite de la Dcoils. GE D. nl donne au cœnke ; +è sonf les co} 
crenb ar aie. des aoymploles ; on coneluk %e Le: : | 
GP our que Leo deu. Hxraentes LoucË enE fx mème Banche. if faut que Le poink donne. 
soik dano Fanale dea_ ot mptotese ox ve Erouve fx couche. 
Cou que (eo Heng entes_ Fouchent fune & L'autre Franche, fatrqe Po Deink donné 
voik dans Pæ sngle à des complete « où na ve Frouve pas Ca coucle . 

FT 2° Leabole : Y T_2pæx =0. | 
des costdonnees eo + poire de contack de tongs deconk- déecminers par leo équahona. 

D + -2px=e; 

| (@) BY —-p (x +) =o. 





je L'equation (1) on fire. 


-? 





G) vx 
| | 2 / 
sulstilnant ceHe va lenr- Qartd { équation (2), otTt kouive | 
| @) Y-Lf-y +2pa4To. 
Lee 9 ec. gr sexonk céelles , OL Les deux ‘CACITLEO De L. “alien CD son réelles , & à À 51. 
B*? — 2P 470) . 
telation. qui eccprE Le que Le. potrk (ot R) est eæterieur. 


{les seconk mag LLC. SL Le_ pe înE (a } ) ot 4 r cieur, c.à D. 41 


(181) 


f* —2p t<o. 
: Cle | coincadexonk, ot le poink (o. } 6) ok UT la-concbe. 





se SN De , L |. | | | 0 
VI: CL op actes deb Fang cefativet au fou EtO. 
/<8. | ÉPipose. | | | 
La Hxnaenke en un poink d'une (Pise co egafement incfineée sur fee tarjens vecteurv 


qui goigrenk Lex fotjero AL poirk de contackK. | 
Soient Ds Vi) leo coodonnees V'un_ poirE M, caleulono be langenle Fugomormeltts 11e De. l'angle EMT. 





CA Desianant par- m Le. coef ictenE anqulaixe Qe la.tan renté, par- celui Queauon veclan FM »0PA. 
LC 1q ar pe 0€ ÿ .q y p ) “] 














r’ L | m-T 
| tang TMF— — }; 
: M a IHM ! 
| s mT En | . | | | | 
SE ot É le. Deco membre cepreserle eocactemenk la ta en {&. de TMYE j car 
7 = . 
L TMTF = f-ot,'è car Lang TMF- Ç _ 


1 Hbana dta : 1+mn 
h Fherga tag rt 
Cr, on à. 


K° x, _ bc æ ee D: 2. b sin 











a* y; a din x,—€  ACH-C 


@), nelui- del, eri- CI laçan F- et. «ed 119 ant M 





b 
C Din 
TO - | . | | ae 
C_aleulono maintenant Hng T MF. ©) TL &. 
TMF'=B-a”; 
. Q’ot. 
‘ 2 | ii — ? 
tanq f — Exng ot … TR TE 








Fanq TMF'= ! — ° ? J 
| 14 Hang el bang B 14m 


HN elank le. codfreient ag nlaice. Q1L. cagon veckeur- Y M. Celle EAPLEdHLOTL- 0€ Dedurk Gonc. de la_ précédente 
ET. emplaçank T par ; OT 


I DE _ b pi g 
NZ 








= j 
LR & Ces æ+re 


| | | - y 7 l, Jr 
ce. & 9. que- M se Dediuk Den en vemplaçank € par—<€; Qonc. Le- coul chexche 0e. Deduira Ve. légale 


G) en d changeank c et -C} Par suite 
@) er TMFS- 
de anles TMF 'IMF sont Tone supplémentaieca ; par cmsiquent 
(3) TME — ÉMF. | 

CGroffaice. x normale en un poink d'une dffipoe ek Bimecice de Pangfe des aient vec 

Heuxé qui passent parle pied de ft normale. | L Le | | 
Ro Oaypecbote. | Ci : | | | 

La. Hangente en un poink d'une Pay pecfo Le. o0K Piosectiice de © ang (2 des caen vecteurs 


ù ; LI ‘ _— . | 
S otenk XV s Le COOTÔOTITLC EN. Qu-poink M j A 


ren Lo 
TIME = ab 


LRO 
9 AL. 


(482) 











NE 
| 
| me asc Œ— Fa p Cm 
| « Feng TMF= À “à | 
|. F. 14 ang où karta f simn | 
_ PL 

DA 57 a clank le cegfrsiext ang ulaice. De. la tangente MT, ef nn celui QU ai rayon cecbaur- FN. Cà- 
Eté, sn. 





Ey l— | = 

A \S 

. L | a* a y: | 7e 
.ouile 0 enr oubli Luant . teursant | 
— Ki + fe 


Pi 
Lang TMFE ——— : 
a __ ey, Gex, - &) 





CP ee 7 . 4 Z | 
J Cars Le poink (Æ, 1%) elarti DUT L 5 pecbole y OT A. 
| | : 2 9 us À 
. Lx 7 À. y = À b j 
D ogg 1 . 7 ._ | 9: e ‘ 
en subshihriant cells valeur- Dane le. TAUTLE LA au, ek #1 110" irmartk Le fackure COTTUTLNL- (CD, — a? ) F 














:L vtertk : | 
a. 
oo | _{ bang TMEF=Z——- 
9 3 : D trs cs 
e aleulone eng. TM F; OA. 
| ex , 
TMF =fp-« ; 
Q'oir 
Lan g- lan. Le "M. Du TL — TE 
Ex TE —- — Te TT 
5 14 br 14 | 8 ny + TTL 1+m mn 
G) JT —— 
CR. poif gite Berg TMF 4e DeBuit- êe. Farng TMF en cent i laçant Fe Par rt 7 pure err. changeant 
Le sigrie Da. «C0 ulat, OT 
C : 
, Yÿ 
PL = - j 
x, +e 


se dQuilr De N en hargend ce en — €. Elinsi La valeur de. Eng TMF ve 


3 : 
PAT COTLO equenE, m 
Le chan canË e en-e, jPtile er pierre le. teoulluf: avee un. HUITLE.- 
4 


De ti] %e. celle de lang 7 TM 
contraire. . Done. | L : | 

(2) tng TMEZ=— ; 
Ci a _EY 
eF par Surike 
@) TMF-TMF! 
(€ OO (f 1e Lx TLO * male CT. LUI poink d'une Pr pexfole co égalemenk incfinee. our- Leo ca) 


TP vecteucé que gighent (co fouje- CES Il. pied de P. normafe . 
Remaccque + one Eire er ire Fa pecPote Bomofèe caLee | ce. &: à. a ærk Éco mèmer— 


yes. ne coupent s'hBogonatemenk. | 
Car les La entés MT M$ & l'dlipoe eE à L'h2 pur bole sont: lea Pionechices 


ue etes 


LT 
au ETLO vec feure FM kr M ; elles son Donc 


CES Ÿ e6 angles frrmés pars leo ta 
ONC - 
a pecpenNeulaites entire elles . 


r 





7 30. CS f'acafole. 
/ La arr e ente en-ur point d' une parabole of Risnectcice de Pangle frumé pour fe diametre 
paowæenk par Ce point de conkackK eff vauon. vecteur- da" nank ce poink aufoyer— | 

JE mm ef le. coefficient arq gufaie 3e_la fangenke MT e£n ul. O1. canot vecheur— MF,ona 


ne TL TT. 


 TMF—- — ; | 


+ 





OP JL Ùs ) Vi } 





| Y: P , 2 | 
TT p CH ) el Y 2 x } 
. He P Va L 
+ ‘i 9 À 3 


<emplaçantk: ef HE ULO an£ ñ on tiouve 


| L D > 
4 | AT Q) Han TMF — | 


M no | DE 
D] Caire 











nr eme P. 








Le (2) Hand TM EH - = Heng M TF NT j 
denc 
- G@) TMH-=-TMPF. 


BR JTACAULE : On D ent ETLCOLCE.. «E ML Let que. 
/ ; 


P'aors ose P . 
FTeæt 9068 {(710); FM= a+ V6 { 699]; 
Le -] agus er ms 
hiangle FMT &t Donc.1doce le ; pair dit le. EMT _MTEF- = TMH. 


31. D oiLd alle né aborder pañ ne à lee methode. Les Fhéoxë irnes des JO { T2 8} (729) J (730) } 


1 


.. 
À 


EE Demont KO En Meme. teripre 


se , 1 pi a ® nl aus L ; 
FR OLIIS. CE. } LOL eLa blicorts CEUX Fox ILILLEA.. OÙ le ITNTILC A que poucconmt. D CLOLT 0 ar LS dtiiteo q iied E OT) 


eo jopiliorto eci Progues. 


PE 4 
Lemme. I > Tne coilcbe- chant def Lie - Par LITE. cefaxhon_ ent <e€. Leo Aistanesst _- p ce É à.’ TT. quef- 
Cora 11e. cle -S CA. poinls Æ. deux. pouls face F ef # , 


\ po: P î ) 
st MT Ok Lx tx na enté æii poink M defini par- p et: p, ,on& 


8 








Cos FM cu An 
(Ç ) ‘ TT — Lima F - p d 
C0 F M “h À P, P, 


D , . >= | n ‘ 
(Snoidccons Deiza potrrks VOLOLILS M { PP, Ps) : l M (Cp + ap } p, + Â P.) j, Tous aile OTLS examine—“denx 


r | os |. « | UT . 
cat : "19 Les accro 189 ements À p cb. À p, sont de mène - 1 ne ; A? Ley accrxotosement À p Ep, sont de 


C/ 
316 TE. conlia1: "Ce. 


a Co : Pr peut suppooer A p ef À P., poilifé j tabatlons FM en. FH our F FM’ pure F, M 

ue FE our F M ; le point H se ouveca. entie_8 eL M ) Le. poink HL, entre. 

F, EM”, €£ on aura. | | 
HM- ap, HM'=Ap 

1) ailleurs, Les mange MHM, MH, M, donnenk : 


er mme, 


M'H Jin M'MH WE, sin M'ME, 














a mms remeamee + ram ss L mme ? 


MM’ on MHM MM’ sin MHM 





D'où lon euik , en Divioant membre à membre: 
ne —, 
AP om M'MH  oin MH M 
— = | ee * nn 
À P, vin MMH, oinMHM 








(2) 


à 


Pen OTLA. DUT la_setants. MM” LLTL. poini. 1 4 fixe ch. a. _Molance. Fr rue. De. M ; TTIEN OTÔ 1K eÆiK, 
| teopechvement parallèle à MH MH ; : L gi (1: 2) pou: LCA. ecrire. 
Ap sin M? TE Din IKM 


@?) — = 
AP, Loin M LR, | oin 1IKM' 








J' HP Po0onA. maintenant que Le. poir.£ M’ Je. €&pp coche. indefiniment.: ‘dut. poink M eTL- reolankeur 
14 








la. couche , la sécanks MM’ deviernid "ca la lan: ent. MT; mais la DroileŸM Y1 
devient alors lang enke er. M a11- cercle. FM, [par- J atte ) La parallèle IR 





/ F Devrenk , à la liraile, pexpendisulaise ail. “aient FM ; de. mème. 1X., , Dasret 


(4 81) 


pe: «pendien laire ai. canon FE M. L'egalite (@°) Devient- donc. à la. limite: 
Ap _ in (Æ -IMK) _ D FMT 
AP. PRIME) Ces MT 
c …E là “celahon. qi il fallait Demontcer< 
fe Co. appésons Ap negabP ef Ap, posilif. Rabaltons FM on FH ou FM, F,Men FH, 
Dur EM ; ont atira, en valeur abolue, | 
S L OMR A4p, MR, + Ap,. | | 
des bingo MHM  MHM’ Donneronk, comme danc le cas pen 





) 








Lim 








à P. Loin M MH, Din MHM/ 





LA? _ coin M'MH sin WH,W 
K Ge) . 


PE nono Sur‘ la odeunle MM un. point 1 fée. el a. Dislan ce. fênie de. M ; Doterk IK IE, rmopeciee. 


PA — 


ment parallèles à MH MH, , & eE K, clank Le irleroecliono reopectiw eo Ve ces | paia Tiboo avec. EM ” 
Æ F M; l'ihe hegalile 2) poirvcra- S'ecrire. | 

| | Lu — Ap _ DU MIE Din ILM 

Ge?) : — 


À Ps Sin. M MTIR oi. IENM 
dorsque Le. père M’ de rapproche inde: inument PYTE porn M, a oanle. M w’ Detent Le Hangerle 2 
TT gore FM EM, 








MT; 1K el: 1K, Quvienni es eopechvemenk pexperté Siaulaixes AUX. CAL 


Lidell @°) Donne. Gone. à la. mit: c 


pe Safe D) Co IMK 
Em 





) 











AP. 2 n-IMK,) Ces IMK, 


mas l'angle 1MK ot L-oupplènent Qe. TME ; M) on-a.. once. 
Cos FMÉ _ Ag. 


Rd fin 


| GG TMEFE | hp, | 








CE, €. #. D. | | 
Lemme II. Une. courcbe bent définie | DAT VUTE cePxtion. enbce_ fes distances p ek à d'un > 
quelconque de-oee-poinl & ur poire fee F ef: a æ une drcoite fixe D, 





| F Cp) 8)=o, 
ot MT eoF. Ca Len lengente. au peirk M M défi. par P à, OTLAa- 
D Ce TMF : ,. AP _ 
(11) Ce , TM P TE AË L 1 


| M P elecnt Cc. perpendieu faire aPaiosee du. point us sur Pr dxoite. D 
“‘«otent M. EM deux. -poirb oLOiTL. ; rabaltoirs FM - en FH sur FM’,  menonx. FE pexpeñiaulaure_ 


QUI MP , ON. À 
M 


4 





k&; H, 





M'H = Ap; MH, Aÿ. 


4 Les | le MHM ef ME,M dennenk | 


























1| MH _ Pin M MH M H, Lin MMH, 
c 74 | | MM’ in MAHM’ . ra EH 7 
De RE 9! oi . l'on. conclu | : | 
| | | u | SP sin MH | À 





ge D 
6 ) AB Din MMA, in MEM’ 
EPS Uh. point. 1, à Distance finie JUT— M’ menonds TK. 1 teopechivement parallèles à & 


MH æ MK, ; l'e aie. piécddente s'etXa. 
. nr _ 
Do Ap | DUL M'IK LS 
(2) — = — = | D. 
AB in ITR in IKM 








(485) 


- re : +, . *: ( 1° « 
È Cr. paésanE & la limite, ek"enreprenank le vatéonnements de a faits ; où Écouse. 








E 0 mg | 
à M Co TMTF Ab 
T Co TMP À 8 


JT 








À Remarques À 


Ç’ equation d’ ure- coucbe ebk. 


c ot la propost Hon qu il agirait de Démon trer- 









































f(« (we) =o, | 
co &'c, ékenk Lex angle - de des canons veckeurs FM &EM avec-C'ae pofzire, OT auca_ 
| Din. TME Din co, Ace Din C5 , 
D Din PME Dino Fm A,  Dinco Te 
Ca fe M'éfankun. peur voisin de M, on & 
MM sin MFM MM’ _on MM 
ME : in TME MF, oi ME 
De Din TMF _ Pin Ac Le , Le . r 
où Su TWE — > Ain À à, 7 cat” RAFM TR TEM = Ac, ; 
| | DUR. ©; 
Mai — = - ; donc 
, P, Dino 
Din TM'F Jin ee, Din Ac DUT. co 2) ste) [ Ac, 
in. TWF | in Din À &, : “DIN co (CT V Ac VC Ac, 


ejl . n. passant Œ- ù la limite, O7t bent la férmule. (T11) qu 23h ” 











lagisaik De. Deémontier- 


732. Tous allons appliquer 


ce 7° Émuler aux coucheo Qitdecond alête. 


Le CPipo e.. - 

À” ie ef Définie para latin. Gr (694) 

| pth=À 

On. coneluk Q'apreo la Rate () ART 
Cos FMT 
CEMT 

Le. Y, MT el le oupplément- de FMT; Qonc 


grément incfinee OL eo ræuono Vecteurs qui pœmerrk 


hf <& 


D'où ! 










2 





A 

€. æ. .2. que l’ 

Dans C’ Map, € À 
par Ce poin£ de contock. 


_ Aéciproque. Cle propuele eof. caractériotique ‘Qe. l'llpse. 
On d, Er. CE D apres Deppsthoe 


fx Hong ere 


Co EMT Z — Co FMT; | 


par raquert, 9 aqpeex. LR frimule (I) Di Jo? [731] : 
| Po =-1; 

Æ, en. terontank aux fe nchono préniliuc. | 

P=-p +6, où p+p = Constente; 


ED. 


ya at fie par la chti 7° 157 








A1 LR 
= 1 Doit. L'on. conclu, a F cer. L. fe: mule. CT) Vs [731] 
ZX rnT 

= +1; 


Cn EMT 


où, d'aprêe la féemule @ 0 965 (781) 


 @86) 


Le nglec FMT et ÉMT sonE Qonc qauæ ; par conoiquente 

TDano C’ Ripectote., fé æ bangente. ot Biosecktice de Pangte-férme pair Le. canono vecteurco qui 
Passent pair fe poinkE de contact | 

R éciproque. Cette: proie est caxacheriohque 2e l Pypexbele. 

On a, en cfée, Q apceo Fhuypothése 


Cos EMT=cs EMT, 


| pe Z+1); 
Æ, en temontant aux fénclione pamiver 
p = R+<) oLL p _p = = Conotants. 


CG.FD. 








T 


32 Lhcafoles | 
La parabole ct finie par la «elation TO: (699) 
| : $. | 
p — 
D: | 7M D'où l’ OTL. coneluf., 9’ apte la female A) au Qu © DC; (74) 
LT oo Co FMT = Co TMP. 
| TT. | FE | Dano Lx poccxbofe, fx. bengentke ot Éissectzice. de. 'angfe fècme par (74 katjon2 





vecteur el fx pexpendicufaire afoiosee du -poink de contxck jura dicectiice. 
Fécipreoque. Ce He. propeéke eo cacachuohaue de la parabole 

On a, en ft, 9 apceô l’hupothèoe. 

Coo FM FMT = Co PMT ; 
où D'apred Le fumule (11) du. JO; [731] 
PRET 

en temontant aucæ- fénctiono primitive, iloienk 

p=i+&; cd ce gui vevienf au TTLÈITLE  : P= =. 


C.g.E D. 
Flemarque. D aptet- Le prepeiéke des fe uTre conique peut JE. 2e init par l'équation. 


D | | | M p a ÿ, 


x _ elant l'excentricite . Sy conclut 9e. La fécmule (1) Qu. 9B£ (78) 


Cos TMF €. 














733 


Co TMEP a | | 
M T élan la enle ‘Ti urt poinE M ; MF L raxort fécal pasank-par- ce point 
eE MP La perpendiculaire ahaiooée sur- la Directrice. corceopondank au fo a. 





es propriéhie_ que. Trou verioné ‘de Démonbcer- oonf£ comprises Qans la. propuele Jinale AL - 
vardé.. | 
Leo tangentec mence;c d au poink quefemque & Une | conique. vonk egafement incfineec our 


| Leo “A1 OTLO fe qui pacoenk par-fe poirk conoidéxe . 


a CE e. HypeBole 
ns . allons emontrer— que Les bisoeckices Qu. sypoteme- eo. flangentes_ cotrteident ages. les bissee. - 


Hrices ?a--2uplème ‘ed rs f Geaux. 
€ équation Qeo fangentee— mender— ?un-poink P (a,R) cok JC; (724) 


aa} pt Et) — 20cp (eo )( gp) + (y-p)Coi-at) 0. 


G87. 


J squahion Des parallèles à a ces à argent menee0 par lrijine | °obtendca. en égalank à xéco le? 
Rp. . lerumet Qu_ Hecond degre, on. louve ainoi- 
G) (R'- EH) - 2 à f æ-y + (ai TA) y =. | 
Le parallèles aux Fe fé bcauæ_. FF, FP, menceo par locigine, onk pour équation 








teopectives. 


B 
Ÿ-—— x=e — 
di —c 4 Ÿ o+c 


XX. TO : 
! 





[. ration Des parallèles aut_- ge fe beta done. 


2 28 & ÿ+(o2- c°) y° = 
@). capellono que 5 (56 le éple 9e bivechiicea- des Deux a tee. 





| (3) Ax*+2 2Bx y+Cy" o, 
a. jour équahon | 
| CA 
@). x?+ xy-ÿ"=0. 


D ape cela. L_ systeme des bisectiicec pour leo ptallèle aude. © ty entec_ of 


pe + c* 


a+ 228 SV — y° —0; | 





c/ eo aAUDOL celui De tauond focauæ. ne. Lo angle TPT,, YEF, onË: mèmes bx. echiices, e.a.9. que 
Le fangenles oon£ gjaterenk inclineeo DUT Les “a vecteurs. 


d_ même. caleul. rt) applique. a... / bypechole. 


2: acafole- 
éualion ?eo + en let. mences par le poink (x, B) œt AE 


_ACy-B}-8E -2)C5-p) ++ Ge 
equation do parallèles d ceb genho meneco par- a légère Deta_ 


(5) + a F_fxy+ay 








Pr. Le poin£ F, conti ON o Le c gen freal PF dune. pasalll rx à l'ame % la 
courbe; Leo épualre «æopechveo de cs deux. Voile sont 











f 
Y- p=— 8, &), ÿ-B=0; 


| équation. deco parallèles à co Droiles mener. par re ee 
pet Les formules: (3) ef. a» pes des ONE pour- œo Deux coupleo de Dcoités (b) e£ (6) 


AUTCA- us neme- équation. 
Pp-?« 


A | y y" —O, 
quefemque à æ une pæcafole, fonk deo anges. é das 
avec fe cayon. focal E Le Aixmiétce qui paovenk par ce-poink. | 
Remarque. On conclu de celle propœitton. girécale leo théories desc 6 F (728), (729), (730). 
734. es a)mellant CO Théorermes pactieuliers, OT. peu Oemontier- geométiiquemende. Lx propeotion. gvéele- 
que- ToUO  Yenond Q'élablir par- ur caleul. Œixeck.: 
1° Be. 
Jak P Le. poink e concours eo fangendea, MM, luro poinds %e. contacf ; ; Jrigrone À Le poink M aux 
fase er EM 2 une Dee MI=MY; jar? De- même. L° CPE M, au. foyer ekpre- 


aeTt+ 








- Done. 2 Hangentec, Menéeo d'un poiré 


lorgeons FM, hine 





(188) 


C ruoque. MI =MYF, on aura FI=?a; on atvca De meme FI, =2a. 

| eo deu hianqleo PIE ef PI, F onl: leuxe Fois coteo eq aucc.; car XE = 1, X=2a; 
la Qroite MT, & aenté en. M » eôk. bissechcice. de. l'an Le. FMI; Le Laanagle EM1 

ant ivocile, la Soile MT &E perpenticulaire sur le. milieu Ve F1; done 

PI-PF. De meme PI,-PF,. 

Le Qeuoc. Fianalet- PIE, ÆEPLE étant ec, auocyrilen céoulre. l'égalité des an 
Les TPE IPF; +, corrme ils ont'une parce commtuTte. FPE , of en 


conclu LPF = LPE ; Lo moiliéo 2e-ces angleo sexonk ejalee ; Done MPF-MPE,; | 


ea. 9. que 





| Je ang enket_ sonk <q afement inchincec_ our-Lee droitec-qui goigrenk {eo forers Æ feur point 
de concouto. | | | | 
L'égalité Des friang Les PFT Æ PEI orne. encore. 
BFI = PIE ; or PIE, ou PIM-PFM, 

à ejaux- ‘de Franc leo 1oocèles ; done PFM, _ FFM. 
| Hine ‘Va droite, fai jofnk un forjer au point de concouxe de deux Fangentes, ak Picrecbeice 
de £ æ Re rime par eo droites qua goignende ce Ruyer- æux- poirnb de conkæek de ces Exngenhe«. 

DO . 2 Céde 9émonolcalion eo applicalle. mok pour-—-moh à L by pechole.. 

2: CRcaBole_ L 

JE Qu fo er on abaisoe. une- perpendiculaire ou une k L enle, Le_ pie Qe- œle pecpenieu lire col sur-la_ 
langente au-vommek; ét le poink où elle renconke. la dixechiice ct ou le Niamélre qui pacoe par le point 
de contact, ce peopriélé weoullenk de ce-faik que La. langenle faik 2@ angles dau avec_le. Diamèke ef 
L rayon fécal qui paooenk pars Le poin£ de confack. co | a 

Ceci. rappelé, voienk PM, PM, , Leo Deuæ Tangeries- menceo Qu poin£ P ; M ek M, Les point de contact; 1 et, 

Leo points où. les Qiamèkces } Patant par les poire de conlack, enconfrenf Ta Dicesfuice.. 

| Tape la propciété énoncée, les Woileo PM PM, nb cerpectivement® 
| | pexpendiculaixeo au. droites IF ÆT,F, passent par- leurs milieux ar 
| Le poirE P, rnenond une parallèle PY « l'axe de la parabole ; il v'agkde_ 
démontrer l'egalite | | 
GO) MPF= MPE. 


COTUILE. OL Dérencet p. ang Lex 
Ou. 










/ , 
D Apte. ce. que Tloud Vernon de Drce. 


PI-=PF-PI, ! 





Le. Paar le. ET, ef donc dsocèle ; ef, comme. PYX e6k pecper®icrilaire à la 





FE, Dicechcice- , s'ensuik que 
IPF TP, ; 
ou 
2MPF+ FPE -2MPP-FPE ; 
OU. ertco'ce | L 


MN MPF=MPF-FVPE,; 








donc. enfin | 


ne nm 
MPr M, PF 





788: | Lans ©! effipoe ow € Pypecbole, Ée. peoduik” deo pe emdicutoices- afaisoces. des 3 eco Dur une 
Tang ere quefono ue eo co nobæenk ex éqaË _æil- caccié du. derni — æœe TON féex£. 
Lu Pipe. . | 


(489) 


Aa Viotance. du fui F Ce, e) à une-tangente. 
P’ | (e 











A) Y-mec-\/atmm+ EL =o, 


e6Ë, ere. valenr- absolue. 








.mce+Vatme+E 
- FT LYm ! | | : 
cars Le. poirc£ F efank au Dessous e La tangenle cho rote. ef. le. coeficient de -ÿ ant posthf, Le. premier 
merite de. l'équation () devient positif” Lroqu’ OTL À subshile Leo coo Âorrreco Qu -poinE E. On a-De. même. 


_=MC+ Va m?+}t 


+ Vin ?+1 








1) 


FP= 





; f) "a po 
: c e la nous concluono | 
| @) EP. FPS. 
OD emonotcation.. Geomékrique. chignon F” M 5 pcolongeond celle. Te. jusqu” & 94_«encortlie. avec. FP. 
en TL; prolongeons De même FM Jusqu'à sa : F, 1 5P" Su anve. par out l'égalité 
À; fProlortgeorté de. Terre. - 44 a a ‘CericoTiPLe_. eIL. avec. j On auta, par orule. De <ÿ NA 


Qes angles de. La Lin. ent. a# ec. Les reore focaux : 
“4 ete « | 
TA MI=ME , (FI-2a, { FP=PI ; Fe 
| | , el IL=FF =2c. 
MI=MF/, (F1/=2a, UYP=PT; 
de capexe 160 cêle elant- ‘inscaphil Le, oO dt 
FIVT4LII. FF'=IF. VF. 


! Les 
d où 





FP.F'P-a?-ct-1À 


2° SC ypecb ofe. 
da. Q lance. 9 feg er F(c,o) à la lang ente 


(3) max -\at mt rt —o) 





eof, eTL- valeur- aboolne 





mL Cc+ Va? m°- K 
J 





FP=— TRE 
 +Vnm +1 


puoque. L=-point-Y of au- Dessous De. la Droilé PP j on. Fronve_2e mème. pour la 











valeur absolue. 9%e P'X : 
| | nr c — Va m?- E* 


LV mt+ ! 





F'P'— 


J'où on concluk : 
| CO) Fr FPE, 
756. Le propriele qu'on pren} de Demonlter- sk cacactéeishig ue des couches D. oecorid otdce.; car- 
XL ne corvche kfle, que Ce pcoduif des pecpendiefæires abaætios es de deux peints FocesVek K 
PU une ‘Hang entze q uefconque ok condtank , eok UTLe etpoe OLL- une Bypecbofe- voir. n'CY (712) 
PA couxbe. » eta- urte ellipoe., ot les tan entres ne doivent Pas renconbcer- la dcoite FE entre. Les point | 
fixes F EF” j Ce. seca-urre- b: perbole. Qans Le CAS conleaire… | | 

Cféenons pour- axe %es + la Voilz YF,” pour. ctigine- le milieu © YF, k Deéignens FF/par 2e 

DA | oik | | | 

| QG) V=mæet+n., 
l'equalion d'une langente quelconque. à la couvbe. cherchez ; le point: élant- an Demeuc. 


@e: celte Qroilé. y OLauta pour la. valeur--absolue. 9e YP 





(490) 


MC+T 
1 
+ ms | 
A , « « 1! | 1 , 1! 
de mème, Le poin£ F’ sera. au Qensouo de la Droite (A) 1 L ON éupppose que celle Quoile. ne. 1enconre. Pas l'axe. 


| des © entre F Æx', ed l'on. autca 





_FP= 


—M C++ 
FPT Em 


RP... Pypothéoe, Le pcouk FP.FP ct constanE ; ootE K a valeur. on aura 


nm? — mm c° 


12 
—#"; 





. n° +71 
D'où L'on conclu; en posant L+cf-a?; 
| | n?— à tin? +k*, 
L cqualion Dane quelconque des fangenkeo à à la cœutbe babe. ed. est one 
@  g=maetyarmish. 
Én hecchant- orge à La Dcoule @), on fcouve. uTte ellipse gere poussa ge F c£%/, eE-pour- acces 
a Bb. [Veir-f fin du 3 : (764) | 
| Ji la La gente PE’ coupe Li. Quoile FE entre Leo Qeux--poinh F' x" » OTL atkéa— pour La. valeur- absolue. Qc 
FR (fque ei - coritce) 





mre+Te 


———— 


M | + V m*+1 
ré car- Le point F ét aus Desous 9e [x Droits. PP’. LR pont F'éfant au Dessus de ot 
| / \ mème Droile, oTL auva_pour- la valeur- absolue 9e FP : 


Oo F 7 | +me-n 
| F'r/=— 

















+ Vm?+ 
de puit FF. rP’ eHÆconétank, par- rypothèe: Lt 12 64. valeur- oO aura 


2 
mé 





| mÊ+1 ne, 

Q'où lon cond 

| nê= m£(c? 9) -X? za tm? E?, | | 
car-c7b, pus grauement nm retut fujouxs imaginaire on. penfr one poser cŸ—L?-a*, ef-a sera une? 
quantile reclle. equation Q'une quelconque. Des Fee à la- couche chexchee ef, par-conséquent, 
G) y=met Vatm &_L?, 

Ce chexchart& l'enveloppe de celte. Vtotle y on frouvera- une- bypeole. aan pour-Re sers F YF, el pous— 
axes à kb, (Voir Pa fin du O8: (764) 











Bode. 


VIT: Cnstruction Geo 








remise. 
17 1° Pipoe. 
Ctz mél mebode appuse- Au lle E prop «tele que Lo fangentee, en Ut potri M de l'elliyne Æ au poink£ 
covces pondant M, 9 cercle boroq caphique_ ve- eupiré Sur-le Viamèke AA commun. & l'elliyse cha 
| cexele_ Pomog taphique Jo? (718). 
ATCas. La courbe. co donnee par- DCE AE. 
NOener- une Hengente- à €’ ÉfÉtpoe EN -UT poink M donne sur-Cx coude. 


Got) 


D elecminons our le cercle. bomo taphique- Le poin£ M, covces pondank ait poink M %e. L' el l'pse. j Te- 
rank alors la fangente MT ax cercle , celle deb coupe Le gr axe- AA en T: TM sera. la tang ent | 
a L'ellyse en M. oo 
Mener- une Hengente & L'EPipse pacxfléfement à une droite donnee GD. 


«fuppesons, pour- ur mornenE, celte. Tangente Délerminee, soif TM la tangente cherchés M, T seca la. 


argent cotteoponante. 

| TI euffit alors De. delecmine- M,T où sa- parallèle GD.,. 

ur la, souE une paca Île le. à l'axe. OB encontcant- les Qcoiles 

TM, TM ,GD, GD,, tespechivemenk en L,L, EH, jona 
RH KL | 


TT / 
KH, KL, 


1 

puioque GH, GH, sonË"vespechvement parallèles à TL, TL,; par ouile 
KH NM _oB_b | | 

: RH, NM, 08, a | | 
Clin y OL H ef ur point quelconqueDe GDekôt H, &E Le poink coccebpordank our- la toile. cherche GD,, 

ma EE =? D aps cela, DL noud Joigrene AB que enconie GD en R, puso AB, qui vencortre_ 

mR da lDoile RS patallle à O8, be 

putsque | (l on auta- a celahion 




















poin£ R, DEL. LTT poirk de La Q'coile. GD; que. ROUO cherchont_; 


SR. OB 

SR 
PA Quoi GD, ot Donc déléxmrunee. puioqu/on connait mainlenant Deux De oes point G FR, : 
les st nous menons M, T parallèle & GR, eu lan ere au cercle bomo. caphique, la ent à l'ed- 
lipoe parallèle 7 : & AD sea MT; et le point %e contack M se déleiminera res exactèment à l'aide 
de. la perpendiculaire M, N. | | 
NE ener- une. bang ente « C’effipse par ur-poink exbécdieux- EP. | 
cJupposons pour- un inolan£ celle fangs rÉ : Qelerminee ekSoik PM: la fangente cotteopondanté sera 


TM, : Qéleuminons TM, . OL ur cela marquer que pour boul-pointi, pret dur- celle Qroils où devra ayoir- 
la lation | 





mr 
—— 


OB, a 


| LKR MN à 
Qone. st lon mène PB qui coupe AN en 1 TB, qui coupe PQ en À 


Cd on a- 


LE _MN_ bb 


) ce point PF, appartient à TM, ; 


PQ BO  E 


PQ BO 4 


Cl x P, étant Delexminé, on mere P, M, fangente. at cercle. homogeapbique ; ceHe Qroile coupe- A EN enT, 


TP oeca x langente cherché. 
de poin£ e. contact M obtient key exactement à L'aide de D perpendiculaire MN. oo 

2 Cas. Sa coube esk donnée par deux diamékries_ en 9 candeur- el 
position. | o | | 

Cr avave a Qeo conétiuchons analogie erL v'appugank erlcote our- ce-parcipe- que la argenté à 
L'elligoe au poinE M ef la langente au cercle. au point cotces pondant- M, se coupenF au même point 
T Qu Oiamèke. AN JO 326], ( 718). L | | 


€ aenk en un poin£ M de Ex couxbe. 
On Ieélermine Le point cotes pondank M, Qu_-poink M JD3 (336) our le cercle Romographique on mene 


Go2) 


en M, À langenle au ceccle., laquelle. coupe-le Siamèhe OA en T; la Quoilé TM sec la tangente cherche. 
@ angente pacatèfe & une dxoite donnee GR. L: 

HE MT La langente cheuchée ,ek MIT la tangente au cercle au point M, couxcoporant te W; il ouf 
évidemment Qeconshuire la Voile AH, parallele & TM, GS 


OUT cela, CET CILOTLO que- L'on a 


KH KL MN OP BE 


—— 











= LA 


oo RH kL, MN O©b a. 
eTL- presente par-b ek a Les longueutce OB «OA, Clin: pour- un. point quelconque H, pus our-GD,, 
ee | oN a 
74 KE K : OP 
H,K OB, 








” —__— 
— — _— 





Le convequenE, prenons un poirnk quelconque H sur GD, 
menoné HK parallèle & BO, pu KH, patallèle à OB;) 
k enfin HH, parallèle à BB, ; l'inleroehion de «es Deux Dex 
nièter Oroiles Velerminera le. poin£ X, Aa dcoile GH, etank_ 
connue, om Méneca. au ceccle, dectil- sur- AA comme darnètre, 
une langente M,T parallèle à la Joile GH, ; celle langente 
| | encore AA enr un potn£ T'; eE la Acoite. TM, parallèle. à D, 
seca la. langente checchee. Le. poir£ de contack M 5e delerminera dreclemenk en conôtuusank le_ 
| poin£ cotes jporrd ank Qu poirnE£ M,. L | 
æ angertke P aosankp ar ut -poirk ochrcieur—?. | | | | 
aJoit PMT la Ta jen checchee ; PM “encontre OA en T, & M, T e0f la tanaente cotteo pond ane a M T; 
ëL nous sujet cs idemment De Délexminer-M, TT". PQ ur cela_ CeMTAEqUONS que pour but poirÆ L, pis sur 
| celé Droite, on doif avoir — | | oo | | 
| L,KE MN  B,0 
L LK MN 80 
2.1. poin£ P donne. menons PI paca llèle a BO, pis IL parallèle à O8, eE enfin. P P parallèle 





2 B2,; l'intersection %e ces deux dernières oiles Vélerminera. le point 2,..4e peink P, élank connu , 
on. méneta au. cercle Pomographique la fangente E,M,, laquelle encondie AN au poinET, TP sec la © 
langente. Demande. de. point De contact M 5e Qéferrrinera_ en consbausant. le poin- cotreopondank da 
point M,. | | | 

2°, x pechbole_ | | | 

Ÿ a ow8 avons :Vémonbce. que- st (x; M) son leo cootdonnéeo d'un poin£ M e l'y pechole, la sos - 
langenke OT eok égale à C2 oo | | 
GX pœant 

ess 339] : 
TLOUd AVOIO VL que æ of l'angle M, ON; 9onc 


2 


.À 


"OT = 





=a4 Co M,ON, 





s 4 

. N 
NT US — c4 
K 


Zf--- 


& 
| TF | | 
PAT conoéquenk GT eo. la pre] echion. Je. OM, our- AA. Core pour 
conébrire. la Fan enle en. un poin£ M Dune Fu pecbole tappotlée æ 


_se6 axes, OIL. abassse la perpendiculaire MN sur AA}; on mêne 






2 


ernbuile au cercle. AN la fan erule. NM ; pus abaisoant M, T petp en- 
| | Qécrtlaice our AA } la langente Qemandee deca_ TM. 
2 ua Caro. Ji L'burp ecbole élit 


- J LS { : « - , # | | s L 


| 93) 


» f 
CAO puecedent 





2 











a 
| OT = / 
a elanf. maintenant la lonqueur- Du dtarièlce. OAÀ.. 

Z CC 

posent - | | 

a 

HT! 
Ces Œ 


l'angle «4 eo l'angle MON, on a;par-dulk, 
OT=A CC M, ON ; 
| | | once OT &k la projechon. %e OM, our AA, Doù Lon conclut encoue la_ 
| // L \ cmoluelton ‘de la langente MY. @n mène MN paca llèle  OB) pus 
VA | Li Tarigents NM, au cel Qécuik owu- AA ; on à le-point Ten projelant 
M, our AA. | 
3: Curl 


1 Ces. di La parabole æk rappoulre & OVoOTL- AXE dt à La tangente eut-Dommek., la __dous - normale. of 





y M | d" Ait Demi patarmètre pou. 27 : ;(nous Le PECLOTLO plus loin), done pour- ne 
TT LU = la argent. aux poinE M, OTL. abaisse la peperdiculaite. MP SU AE, ef pre. 
TP AFP N sa 


nant alocs PN eqal à 2. AFon ace la normale «tr poinf M en Jo grank MN, 
Œ par suile, La fangenke MT pourra 5e contre ummediafemenk . 
27 @uo. da courbe et tonnes par une ae Diaméhec- ef la langenle 
à L'exliemile A %e ce. Harmëlie ; a lots or sai que. L'on mène. parle - 
poirkE M une_parallele. MP «à AY el ques. Où T ef L poink D'indlercoe- 
kon. % la: ende MT avec Aa ona AP=AT. De Lx cndlieune 


J 


méthode évienté. pour cono truite Le langents- MT. 
97e Däfode - | 
To. CHE Decoride mélhode. © hppine sur--les pcopuiélés De. la Hanaente cela - 
| lves aux. vayond vecheurs que dog Le. “point Qe contacf aux 














fe texe Qe là coule. 
1° Pipes Pangente « et. un-poink donne Dur-lx Coucbe. 
Jigpersne Lx ent conofi tre, poil MT; ‘abuw ot lon Joint FM EM L st Ô1- poirz£ FE on. abatsse 
TULE_- ea où sur- TM, L. kian Lo Hem eo socle. car. les anales PME’ EMT elank à aux y 
om. en-coneluf Légalilé 0e angles MÊH Æ MHE, el par-ouike celle des eôlés MX EMA )2%e20- 
que FM EM élank Yal à æ 2%, il © en Suit que- FH ol ausot qal a 24; done, pour come 
fangenlé au-poirik w on- mène Y'M qu'on-pselonge _Ju0q qi l'en HA %e. lélle. soute. que- l'on ail MH =MPF, 
alo CO la Droile MT | pepenDieulaire sur- FH eo la° ervte. a l'ellipoe- au point “ 
| Pangente par le æ une deoik donnee D: 
On. mène YE persan. sur la. Droite. D, puis Qu moin F'eom- 
me_cenke. avec-QA pour— tan. on dec un cercle qu 4 coupea - FK en. 


Deux points. Considérons LE point si ert- Joie nank FH ken rnenante | 
MT peiperDiculaire at “milieu de. Po 


Demande Le point Qe. conlack 2e déleemine- kà exaclemenk à l'aide 
de Le Qcotle. F "EH. JL exts le Une. Heconde- solution, ek- la. erL d_- Lu 


ÆOTL- AUX... La Tan ont 





de errx., Car L EL PL Pour ele que be. CA] OTL 2a Qu cercle De cerfce. 


Ü, 
F voit plus card Lis la-pecperdiulaie. alain. de. F° JUr— FX ; of la 


plus grd valeur- Qé celte prexperidieu taire. co FE , ef il eok eviñenk que- FF'esl L9a. 








= 4 : $ & LTD 
Can enbe- pra LT. poirk P extecteur— 





fapoposorns que. PM soil la Lin enle chexchee ; aloto en menank YT pexpendiculaice.ur celle: Ycotle.? 
& peœenank our celle. pecperdreulaite TH = TF, on œrca FH =2a el PH =PY. Donc, si Vu pour 
F COTTUITLE. cenlie_ avec ?4A potur “AUOT, ef: st Qu poinE P EOTTURE.. certe as’ec- PE pou Caujon, TLOLÔ Qecrtsons 
Petux. cercles , Ed ceccles je. coupeconk , CT general, eTt. Qeuæ-points ! soif par exemple. EL un de ceo point 0 
alors en ,menank la Dcoilé YY, la lan enle. checchee eoË la- pecper@iculaire. TP « asso ée Qu poir£? sur FH. 
de poin 9e contact M se Delerrnine à l'aide @e- la Yoile TH 

Dan que Ce poirk P el cxtecieur à P'effipse , il «tu muco deux.-dofuttone. Che PL y 
pouxqu'el J aik Veux. soluHons, LL fut que les deux ceicles 5e. coujoenk ea que. la Distance Des cen Pet. 
FP ootF plus pekle que- la Somme. deo ‘“cayorta (FE +2a) Æ plus graride que. leur Diférence. 

la. qe Qe_ ceo deux. conditions 6 louourco CCITL}) lie ï caro à ebiderrimenk | 


PF'< TE + VE Æ à féchiori 








Ge) 


PF PF+Sa. 
CJuant à la seconde conûthon., ot PF >EFF'ona 
| | PF'>PF-FF, ea fécliou. 
D Ce) Pr'>PF-2a. | 
Ji PF< FF, alors le. pour£E ‘P étant exhrieur à L ellyse on en-concluk 
| PF'+PF > 94 | 


(32) 
Q'oùt PF'>èa-PF. 


AT ! DE . ‘ 
CP). con deg ent, nt que Le poink P eo ex lecteur- - Lellipse cl ec tolE Éououtes Qeux. langenlés 
Lo | | C C 


issues ‘du join P. 
: LIVES , , | U | 
741. 2: #1 pecfote. — a ænaenk- en un pour M sue Le couche … 


clupposens la bang enle cono Eu le ch abaissons FH peter iculaite our celle. langente. ; alors comnte Lor._? 


# 


Fa 


ar ls TMF ee TM son: Be au.) 2l s'en sul: qu'il.en. cof: De. mème Des ‘Deux. ang Leo MHPF el MF, 
€ | : | | | € 


oa. done 
HM=MEF, 
el par-éuile FH = ?a. 
. \ «. s À Le | | ." ‘ 

79 en fe. MT y OT DécciL O1 potnk É comme cernlie. 1LTL coue le Deraron 

‘ DS J ‘ + # . | F « “7 € 
2a qui. coupeca_ EF M er ur. poirk. K , ef: M T pecpendieu laice . Qu 
la Droilé FH sera la langente demandee. | 

e Ce à le donné 
ang ere. pacte æ une. droite donnee D. 

> : 

Ne . N LS \ ‘ | ; < « / 
| CP). le poink EF on mene FE pecperdiculairentent. d- Le Qcoite Qo nunee., 


C/ ‘ 
D) (LED pour conofuce la k le = 







ŒÆ ‘Qu poin£ F’ comme. cenfce on ‘ecuk un. cercle de. “agen 2a qui cot1- 
| péra- FK eTL- un poink H ; alocs la langente chercher Deco. TM 
P ecpeniculaite au mrülieun % FE. Ce | | 
Le poirtk- De contact M est Delesmine à l lie. Qe la Dcoile FH. 
ourque Le peoblème Qrmellke ane solution, faut que Le ecccle CEILCON 


ke la pecperidiertlaice FH, Cia 9. que- la. Qrolance. F'H soit plus give 











: | | NK  . J1 . Lg 
gque-FT; or FHz?a, FT=r2e Co, en appelant x 1 angle de La droile D avec. Ox j L fauh Done 

;l uen aik | | | 

a © Q c Cosex 04 Ces œ Le L 


CE si lon appelle P Î angle _Qe ao ”] mp ble avée OX on à. 


É | RES | ‘ . 
Krug F Z 1 “à Qu C9 12 LE —— 
cC g À é 





A 
€ 


(495) 


Donc. la. condihion. Co oi < cewienE & 
. à > : 
Donc, oi la dcorte menee par Le. poin£ O patallélementk à DG Re. wncon Pie: Jo cts LE pecbole., dort … 
il D d ‘deux Doluttlions, piusque- œ. el: evidemmenk. 7. q?. Dino le. cas contraice. nie ap ao De-solitlio ñ.. 
a | € ente. Pers we poink'eæterieur P. | 
CR. CAO onrank corne. ‘dans Le cas de. l'e Ilipse , on À emonlte que. Le. poi nl H c«t-à l'inlosechon De Dane 


| ! « {1 . ’ : ’ 7 « Lot . 
ceveleo Qeccils, L'un Qu poin ke F' corrune cenlte avec 4 pours caen, cf L'autre. Du. poinl=£Æ corrme cenlie. 
| |: € 


el 1 and. Pour xatJorr. PF . 
.T Ve | 
à €. , | ’ Ü , . U | | . | | ! 4 1: 4. L: !. 
Le point. H clan. Qeléermine. ott. 7er PM pexperfdieulaire. sur FA, eo À. la tangerle Demande . 
. 0 ss 4 D  , (7 | « . 
Si Le poink P col. exteietur 1Ë ÿ &- tajertte Aeuoc- odutiorut… 
A 'i ‘ , . DD 
Cr cet, le poink P land colerieur- OLA. 
C is 
_ F PF TT FP € 2 & } 
U °) 31 | 
OÙ. TP <FP+2a; 
' | ? 
Donc la dolance. Des centres sf plis pelle que lx Gomme. des callorto CF P+9a). 
ENT . } * È | | e 
e7, J Cairilènan£:st. PF<FF ,on a ‘darts Le. luane Le_ E'PF 
” (Q pe 
A FP><c-PF, eE & fihiou. 
(9 7) 7 
° FP>r2a-PF, 
fe Tr” ! < | NES a À > ra À 
C7L FP ? Li F y OT &. à LTD CCÉ la-poorlton DLL. potrck 8 | 
: l 
+). nu ee D og 
EP>FP, el a. focliou- 
9 
FP>rr-?4, 


( car OIL. P euËE Le toute perde pour cerbre Ÿe ratjon 2a Le feper qu Te. se louve. pas. ‘dt mène. côle. 
que. le. poinL: Donne. P ). C 
JPA cor6eq “ent / la Qiolance- des centies e0k plus are que. La. 
cexCled 5€ cottpent boujouto lan que. l_ point"? es£” cxléaeur- 

3° CHcabole. | | : 
A cond ftuclion. De. Lx langenk & la. paxabole- 0 appre- sur æ-que- Ltan ervté. fai des ang leo cqaux. aÿec_ 
le cayon. TE cal FM L Le oiamélie. MH qui paose.-par Le poir£ 2e. rtel En a HMT TM, 
Donc.” ot A. poirÆ F en. abaisse. la perpendiatlaire FT sur TM, Le han Le HEM uinoc Déleemire: Jetca- 
isocèle_ e£ on. atltA MF = MH, par uit. Le poink H el sure la. D Pa . 

| € and ente en un poirnk donne sur- fx_ couche. | 

De. la. remarque precedente on conclut. que pour conétartre la fa gente au poink M ilfauk mener 'abotd 
MH parallele &- L'acce AT, puis joirde le fey er ai1. poinE Q'inferection_ W 9e. celle. Dcorlë awee L _ Piceclwce. k Le 


« J | | : 
Gif erice. des cauoné : Vone. Les deuoC_? 
C 


; ‘ È ‘ + Do 1. À. = - ! y4 
lang ende. en. M eécl alors la. pecpendicrtlaixe abatssee. uw poink M our: FH. 


Hemarque ‘ de léeit ‘deo Pee) eclion du po Lu. E our les Lans en.les de la JP acabole el: la. fan gente AE - 
L C 






somme. | 
Car oo T eo” le | préè de. fa. perpend Lculaire. vonra TÉ= TH ; or. a de mème. AY —=AG. one... 


T° ; 

: h É arta ente P cale æ& 1ine d'coite donnee D. 

RE 2 = SE ” C7, …. , . 7. De 3. LA ne 
Z TZ nr abatose. ‘Ou pornk F La pecp endieulatre… ER our la Dcoits: D; celle dcoile ÉK 








7 
H et TÀ DA » ; Î e : , . | ë 1 } . , 
RL PA cencordre la ditechiice_. au. poirE H ; a langent& Vemarfdee 4eca une: fPexpenà Let 
ss SEON | 4 | 7 à 
Le / 1 _ 41. , fa ee fe . | 
/ à / ’ laire MT au. milieu T 2e La ñ ne. FH. le-poink Qe.contack M + obliendra_en 
s À 1h Pr + ! - . | | 
e + - …— menant. M parallèle men E «a [ aoce.. À F d 16 q uw/à 5a cencontie_ en. M avec TM, 


cJ] ra a evidemment qu'une seule -dolution- ef foupouxo LUTLE + 








X Co ang ente.- par up oùnE extécienr-E. 


a. n L'on CerTlacque. gite. PF — PH, on souk que- Pour congtenite la. ang rule 


(196) 


cheichee L suffira de Decrice Le ceucle ?e- centre. P ef devcayon PF; ce cœucle courpexA la dixeckice erun. 
poin. H, ET! Far. enleObbtiendca en abatssant Qu. poink P une pecpenDienlaice sur FEL. Cr me- 
rank par- le point” H une parallele à l'axe de la parabole , on deéleumine le. point %e. contack 

OL a- foujourco detec. solattions quand le poir£ P eoË ea fetteur a : la coude. j CAT alors en & TF>PR, 
par- Sails Le cetcle coupe. Lurourcs la Quuectiice er deua. points. hi PF- ER, le cercle eol: Fanagent: a la_© 
Qucecfuice , il n'u a pluso qu une-ooluhion, le-point e6T., eTt. Je Dur la. oude. Loique TE<PR, ibn a. 


plus de oolution., le potnk cok intérieur. æ la couche. 


S11 CARPE 


I: Équation- de | Pa polaire. Lreop: ueter 


743. _J équation de. la polaire dun poire (ou, 6) par vappock a. Pi couche £(x,y)=0o, ef ob (430) 
x f + YÉ + f, = O. 
pp lquant celte. féimule. aux. fermes ceules Des con1g LES, ort louve : 


| x? | 
ÉTÉ Dei 127 120 











a? 
PY 
2 4 I =G: 
HoPaieei() a? L£ 
2 2 
NU DC V . 
ax  PYy 
ED 3 7 _ —_d._3— 
Sofaice(2) A? Le 1=0©. 


CSacaLole : v°- 2px —O*+ 
GSfaice:(3) Py-p@c+t)=0. 
de pooduit deo Aiotancee du cenkie au pafe dk & sa polaire, complet sur Fe diemèlre qui 
passe par Le pale, ok cat au. caxce de ce diametre. | | 
«/appeoono la coucbe “spots à à deux. diamêlces cou ueo don L'un pacoe. par Le point coriotdece - 
: Lequation de | elliyue, par- emple, 2e presentera. 0116 la_ferme. 


_&" 





CN a* . _170. 
TT équation de. la- polaire dr peink P(a,O) sera. 
LE _ 
Re ES: 
elle eo Donc. parallèle au. Qtametre. OB conjug ue. de OÀ.. 
© Crona dt = OP, æ=OI, 4 =OA; donc. c 
oo | EG) OI.0P-OÀ ; 
Ca. SD Lo | | 
CHS «elation. et D'ailleurs une cons equertce- Qe celle que Définik lx-polaire, CAT OTL a Por Le porn£1 
? 1 L 





ex 
arm Cnsrs 
nr 


PI PA PA 
OL. ETL Du pa ment la. lation. (0): 
da TTLeme celation. a. Lieu Qans l'iypechle. 


43. 


des eux. eg uations (3) el (4) Qonnenk 


CE 


athiFcairement chotoi j Vote... + +. 


Lo CO L 2e 4 uabee | po Luttes son 
LE 


(97) 





p » TT Dans Le CAS de Ca pacabBofe, eIL- tappotlank La courbe. au. diametre. qui passe 
É r , 473 ; 1. 
\ À I | X  har- Le. oint conoide: eo ur Le uiahion À e- la claire. | 

DÉS par le prit, cn, on pue Léquation de pas 


t+x=o, où AP=ATIT. 


Donc, dans fx P œcabofe , Éx-poction. du- diærmetce, compuse enkce ur point 
| SC | | EE Cr pofæice de ce poink, ook divioee. par Ex conucke en denæ pachec égale 
ous <apelleono la propice fénramental. J6? (149: | 
À 7 polaires deo dif écrits pour d'une droite pacsenk toutes par- Ce pôle de. cette dvoike. 


icerd des droikt paswenk par LL MmèNLe pounk, Cauco pè fes sont Tous sur-une dile qui 


eo x polaice de ee.- peirnk ‘ 
A appelle_ pounrts con der para ppotf æure. comique à euæ point tels que. la polaire ‘de- l'un 


47 1 
Poe : par Lautce. ’ 


Deux pouls conjuguée vont en mère. femps conue ue Bocmoniquet par cappoik aua-‘deux | 
poink inlersection. %e la conique. Æ Qe. la Droite sur. laquelle sonE Lo Deux. point conique 

On app elle deoikec cou Lee par- cappotct- & une conique deux dcoiléo belles que- le K) % lune 
ve louve our l'anke. ‘ | | 

Done Qroiles con | ec sonk eTL mème eme co ni nee - bacmoniquec_- par- cappott ae deLLæ__ 
fangentso mences à conique. pars Le-point De concouts des Jeu dcoilés con] q «Le 00 . 
les Deux. intexpréhihiono e co deéfiniliono woullnk immedialemenk es propricles élllieo aux SF 141), 
[412) e£ de. la definihon. mème de. la polaire. Qano les œuches Qu Second vidte. 
G2° 


Ze IT LU poink po dæne Ce plan d'une conique passer k bou GUL'CO deux. dcoitest. con] Hqueeo 


"9 r 1 7}, ; , . . ; ‘ | 
e/ oi, par exemple, L elle j les equations de. Deux Droilés poucconEt o'écrite- 


G) Lx By 





. / 4 

a? + E — 1= O; polaire Q ut. poin£ Cut, p); 
| Læ $, … Dr 
@) Et + 27 —1=o, polarce D'un poirk (os, B:) . 


CT) . ; ; | | , . 
CI) eur que L pôle Qe l'une soit OUT l'aukee, il faut til OIL 7 que 
6 ot. h PB, 
É a? L* 
‘ Ur aufe. côl, pour- que. ceo deux Qcoiles soienk Leclang uloites iL faut que 
œ ot | 
(1) 1, Ph 


ad h 





— 1-0; 


—— 


—— 





af Hi 


RATE PB, TE 


E Les ég ualiont. de deux. d'coitet conJug meer cectarqufaiceo Seconk 
f | 











XX. 
| n “+ 3 —1ZO, 
a 
G) , k 
ax : BY 2. 
— CC TO, 


ce e | 
CO on polrca- poser da ef ‘e marier à ceque ce ‘deu .Qrcorleo Paosent: parc ur poink 
. Es; D 
en Étgne d'eo he } Ceurco pe L'ced foement uh farsceau. de quatbee_- 
cottec. dont Ce cæppork anfaxmonique est cqaf æ- celari des quabce. points 


(498) 


Joit- i le. farocear “eo quatre Seoiles 
ÿ—Y, = A, - _ Y-Y = b, (x), Y- Ye 2er), y-ÿ = d, (x); 
Le tappoc ab a: trniortique. ES de ce fioceaut_ a Pour valeur: 


C.— à, à. — 4, 
































or 1 
Gi) R=- 
Bb, d,-b 
A ILotYS Conôtdexcornd La jPpemtere de. ce Qcoiles , DOTT pôle. a B sexa. Qélexmine pa 
a p _ 71 
— — = TJ} 
2 . 
aa, _b Y.-ax, 
2 æ - 
C. A. LE. Ce. le. DELA. DJLUT L dote V + es + —— ©. 
1 F , y & à ., 
ei . fe. faisceau féeme par 1e9 Qrcotles qui joignent. F'ougine. ALX.. pôles “es qualre Oroileo dont ces 
Î [@ C 
DEC 
| at a? À a? 4 
x +— Aà,.ÿ 0, LH bb, Yzo, x +—e yo, x+ TA, Vro; 
1 | KR J— E° 7 , }° : 
L L _L ln | us a Ds. à. Q Î : <J | J D 14 Des ak k les SCXA- 
C1 € Let pp porck art AUCITEOTEQILE: €... Ce..- DecoTrà . atsceatt.; ec. 4.0. {ie topo € . ALHACTLOTULAIE € qu e. Po 
a+ A? | at | at | 
C++ À; TT € 9 1 
C \ | EL? K US b … CJ — A 1 d, — A 1 
e) = ; Lo T7  — , 
D RES à at a -b, d,-b,/ 
-— d,+—b# --d,+—b, | 
'K Bt UT RE 
Qonc-... 








os PL 
| TI Se Paire. dur j où TT, CC 
16. Les dcoiteo, à UL Je ent Ce foyer AL pôte. d'une. d'oite et tt poirE oi celte d'coite “cenconkce 


Ce diceckeice, Lu tectangtafæireo. 
Soit P un. poinE, H Le. poink ou a polaire encontre. la Vivechiice, les Qvorlss Fr + FE sont perpen- 











dLct udauices. 
APM. , | , J , 
CEipoe . Le coodonrnees ‘du Po int P elant ) p, JE polaire eo. 
| ax Py 
P | TT TT Ta 2 te; 
| a? L | 
| l Le a 
e. ee fiient NU 9e FF est . 192) cootdonnecs PÉTA poirk H sonif LE 
—< Q 
| % VE 7 (- De. Le produit 
=f le oefraent ang ulairce de F H eh donc_ proëut 
€ B Ê & _c 


1 
ou laies cot | 
| e. Ceé co jicrenbo DR ALES CO 

bp (Cc-a) E°? 


x-c | LR, B 





y) OÙ —T; 


Aoric. 


Dans le. cao paciaulier of Le. poiné. P ef sur la courbe, la -polaire devtent. la fangente erl cepanE 
alors Ces deotka., au. deignent fe fer au poinkE de contaxck ef xu. poink où Le tang ente =” 
Ses Ex diceckrice , sont pecpendicufæices. 

arabe. Aa polaise : Qu point (ot, f) ct 


p y — po 2 + eL.) To) 














ET) 
Le es] Lctentt ang ulaice de Fr cok F celui 2e FH eck. Bb, le produik et 
TS PP _E 
B _ À ? TE 2 
| | _— . 1: 
D _ . P . } oH J 
» + « «4 * + 


LVOrLe . 








47 


js 


_ (99) 


° , + e . « À « } A | - | | 
Âx pofæice dar. fey er coE fx diceckcice j Fax pofaice d'un. P eirE quieleo nique de. fx divectace 
Pasdwe pair Fe fe er | | | 
“D , 4 À. | } 7: 4” ST T 7 | 
Leo proprieles teéoullent, COTIUITLE. TOO l'avons PL, de L'equation cHELOC.- {eg EXO ; TOILLS allons Les coTL#— 
: | | ou | _ e C | at 
Fater- Qe roue a- [ atde ‘Des equalions teduttes 
, | 1. | 3 1 g1. 
DA polatte a RE GE potrk (a, B) oE, pour , ellipse 
| oo do by 


CT 


/ 


. | 7 ge | Q oi, | !, - | e — 
; Les coo'onriecs @LL 1°} er S0TE a. C) p TO ; celle cqualion des LETLE. XX — _ —Oy € eof. Î eq La tort. ‘e. la. 
Qrrectrice. 
9 41. : | | : e À 
oh [l or Jrcertd ur-poinE quelconque. SLT la Qcceclrice. (ot = ) B) y O4 polaire DECA. 
‘ : CI . 
— + Lai — 170 j | 
ce  b* 
‘1. | PO ‘ [ 9 | | . 
Quoile pacant evidemment PT le. foyer (y TO, LT c) 
a polaite Q ur. poirnk (ot, B) eôkr pour le parabole | 
| ©  RBy-P(œ+a)0; | 
7 | : … A. , 7 | , > 
les coocdonnees ‘èu foyer sonk. a = . » P OS } celle equahon, devtenk De + TO), OL. l egtratron. Qe. la 
Qcvceclion. | 


D, , > 7 ‘ 4 : -T., . 
À Î en peerid Lt poink quelconq 116. Hi17*- la Direcleice (oL LL — & j p) j polaire.sext. 


| By-r{x-À)=e, 

Qcoit G. passant evidemment- par le. feyer Cyr — ©) =) 
c)l resuulle à ailleurs Qu. Hheocème.. pecédent., que- fx doite j qui Joint œu féger-ur pointk 4 uefcon- 
que- de {x divectitce ) eot pecpendicufaire. & Co pofæœice. de. ce-poink.. | 

Éoutes (es droites conjuqueer_ q UL P œosenk Par fe. foyer sonkK cectæng ufæxices j eFreciproque- 
menk, 17 poink tef, que Houteo leo droiteo co njuqueeo passank par ce poink sonkrectæen- 
gufaireo , eo un foyers M 

<'xenono Î elltuse, par cæemp le ; [ equahon de deux. dcotled padoank par- le fee 2e. doi fe: 2econk 

oo G)  y=A(x-c), @) Y=u(œ-c); | | 
Le pôle de la 1e Quoule. Deca Defini par Leo eq ualtond | | 
x ; 


KR ke 





Aa? 





JL l on. exprime qe ce-pornE eék Ju la 2 5 Quoile. ) OT trouve 
IS a? | 
— En (So À ZI; 
À c C | 


© e0F La condition poire que. leo deu. Vcoitéo (1) ct (2) sotert} corjugueeo ,cee, alemenf: la corDi- 
Lion. peur qu. elles sotenf. -perpendieufrirec : 


| Fécipcoa UC... Conoidérons Le deux. Qvoules passarik par LIL pooërtk fixe Lo, Yo 


CO q-peXæ-x); G) FM EH Gex); 


| eæpimono | qu elles son con) uqguiees teclana ulaices. 


Le pôle de la. Qcoile (3) esk Defeni par Les éqalitee 


a. 1. 


mmrmmement 


Aa -H AY 
| 11, . 4 > 
su btiluone ceo valeurs Dans l equaftort Qe. la Qcoite (A), ona . | 
GE) Apart at) CA) ue CRE) 2e, 








(oo) 


cet la con?thon_ pour Les Qeuo Dcoiltes (3) et Ch) ootenik. conqu ue à 
Aa conditton- ?'otthegenalite eo À m=-t; climinant M la_velation. (5) Qevient : 
(6) ee 1) Lost À (ac? _ c?] _,. | 
(ei TLoUO mon£re.. qu i£ n/ 4 &- q L'un supotème de droité con La ect cecteng ufoices passant 
pa-un-poink donne. | | L. | | 
our qu” il ï aif une. infinile de. °y° férnea teckan y ulaiceo , ca... pour- que- la celakon (G} ook > 
vérifèee quel que- voit À ’ il fauk que : | | 
| | ro, Eax,=te; 
où 
| | æ,=0, ES =t es ; 
c. &Û. que. Le. point x, D Qoi£ êke un Des feyere Qe la couche. 


TO | ‘ cp 
CE lheoterre Je demontreta_ Qe- la TTLeme. IMaTILe' CE. pour Le Ca Qe. la. parabole. 


ne C7 
749, L ant Qonriee l'équation Q'une couche 
| | (e) L(&,Y)=e, | 
onr-peuf appeler- par analogie. av'ec- Le cexcle. IG? [ 218), pis ænce d'un_poink or Jo» 
par c«appotE a la co utbe, le. cesu fat: de. la subtitution des cootdonrieco Dece-poin£ Dans Le. pternier- 
mernbre. de. | equahion De. la. coutbe, savoir À (or Ye): Aa “celation elablie au JO ? { b 35] peemek 
de. hanofocmer. De lien %es manièces lai ri freahon. d eomélrique. 2e lexpremion Ê Ce, 9) : Mouo 


ne noud occLpecoro LEL que- Deo couches QuSecond otre, eE nous undiquecond Les de nef tcationa. sut- 








LÉSance d'un poink. 


vantéo 914. preemuers mernbre De L equahion . 
1 se ct nification. 
oloik l'équation générale. | 
| G) Lx, y, Z) — Ax° + 2B& 9 + Cg"+ 2 Docx+ LE-FX+FR 0, | 

kr LP pPoIono que- la couche ai un certfie ; cono1de"co TLO ur poink M CxsrYs) cherchons la Pignifren— 
con Je_ L'expression £ Go): | 

Aa_-polaite Qu_-poirnk M edf. | | 
| LL | Ro Le + V6 y + fe 0; : 
TLOTLO le poink£ M au centre O où (A, b,c), ef soif T le_pointoù la dcoite OM vencontce. la 


A ON «- 8 (55 


S 


| } ! } 
@ = = RE SES 
oo mit +f 
Or lea coocdonnees Qu cenke annulenk £k + jonæ 
| | | | [ Aa+Bb+D=0; 
| Ba+Ch+E=o; 
1 Da+£b+F-1f, 


| 





O 


| 9 CC) 

de. ceo bcois égales OTL. conclut: 
A B D+o 
D _Æ F-1f | 








O EL. 
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A B D | 
. 
2 ip € 
D EE F 





! 17 . 
D UT au fie. côle )o0N dE que- 


x. FL +Y £ HE Z 2f (oc, Ve) « 











e , 
es egad a cé valeurs ’ la cela on. (2) dortre- Qéfinilivement? 
À BR D 
B C El! 
ID EE F MI 
/ ; 
(3) Ê (Cœ » Y) = ‘ . 
(% ) | À B IO 
B A 





D D . ‘ < + ? « ze K « | 

Clino:. DA pPu109 ance À LUT P our M eoF. propoctte nnelle AA. cappocl 3 1114 en KL 
7? . CE a « ‘ #4 | =— L à à ù à 

lequel x dxo ke qui qeirtE Ce centce &. Ce poink eo div oce P ar x polaire du. pe nt 


4 ect .…. Ît eot P Lo 4 PP lea l le &. Pa parabole j TLOLLO alle nd Qonrier- LUITe. aulre. rie celalion. indL- 


à 1q Lee. par- OIre Dianson ) laquelle peuk H'elendce. à La parabole. 
730. 2% Jignifiecction 
| LD Cipoe où P pecbole. L | 
IDu point M afaiwons une pecp endieufaice nur £a p ofxice de ce poirk, ook P 
pied de celte pecpendieufrice ct A fa encontre de celte pecpendieufaire avec. Fur des 
aoec ; x putôænce du- poink M oerx pcopochonnelle œit_ peoduk MP.MA. 
Ponons la eoutle. tappockee à des axe: | | 


Q) — + — -1=0; 


equation de. la_polaite. “OL poink£ (a, , Y) D eta- 
| M | 
Te | RES 10 ; 
a? L° 
Æ OT aura pour l'equation de. la Qioile. M P 
2 


Yo 
FRE (ex). 
Or conclau- Qe Le ! 
















2 pa 
ee , X 
a? 17 

















= | 
Cf. COTLS cquenk 
2 2 
(2) Fe 4 Ve mp. Ma. 
: at 1? x . / 


C ét ce-qu' il. | fe 21 lail- Demontrer- 
f 


3 4. TJ. fs 7 . 5 | fl / / 
CPL À € £ Î inter ecfLo nr de la P cp endieulairce. MP avec. au fie ane, OT Tco 1LV EX A 








a o | 
D: TL V _ 1 } 
PR) rer MMA 
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2. LU # ‘ ; ! | f . | 
IC. B. JE B A sont Les interoechono, avec- l'axe non_fécal, ‘de. la polaire du poin£ M ef 
De. la perpendiculaire MP à celle polaise, le cercle déxit-our- AB comme Qiamèke passe-par- 


Le poirnÆ P € par Lo foyers tels de la coutbe. | 

Cr df* Æ, Leo équahons de. la. polaire el De LL pexperdierlaice MP Qonnenk immedialernenk 
Bt eZ | 

OB= —) OAZ=— — ‘ 


a) 


| | / 
ecrit QUI AB, coupe Î axe focal, ot y ert. ne. conbiderant. que 











Ji T æt Le. poin£ ou le cercle, 9 
Les va leuco absolues 5 | 


— ? 
OI = OA. OB=-<c?; 


Le cercle. pPaove. done. par Lo fees. 
ol «pults %e Li que- Ca Piuos ænce dat point M ef propochonnelfe æ Éx-puiooænce de ce 


poink vefative au cecefe paosanE  Poœr- o foyer &par-£e pied de x perpendieufrice 
af xissée du poink M sur police. 


£° GLrcabole. | | oo 
D poink M abaissons UTILe pecpendieufaice ue fe pofaire de ce. poirE, Doik P Le 
pied. de ce perpendicufaice YA (x cencontce de_ celte pep endicufauce avee- Ê ace 

focal; Ex Pludsaænce du. point M cf égale au prediuk MP.MA. | 

Dons prendcono l'équation De la parabole dot10 Li forme. réduite. 

_ : | | (3) y*-2pæ —=O ; | a 

l'équation de la polaire Qu point (ro, Ys) Æ celle. de la perpendiculaire M P veconE res pecivernent 

| | | : YY, - Pa +ae) =o, de 





DA u 
px (ex). 


a Ch conclut de là : 





D LP . 
VX +r 
rm. © 
© 2 . 
MA = p+ y ; 





M P= 








par consèquen£ 
| | @)  gf-2px = MP.MA. | 
TC. P. Le cercle Qecut sur AA & pour— cenfte Le foyer PF; en. ofek 
L OA=-x,, OA zx, +P; 
l ab civoe. V1 centre. Qu cercle DEC y par convequenk, 

| OA +ON p 


OU —* 





S 


Donc 73 pluvsærice- d'un poinE M et égale … cefle du_ mème _ poink | rfative au cercfe_ 
( ger ekF qui. pare par- Ée- poiurck OL Co polaire dii-point M ven - 


conbce: Lace foca? . 














e 4 | e) / | | ; 
XI: c à ualion de Ca nourale en ur point? 
751. Momus cupprresns Le aus vetnquisire | 
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A À 2 
| Te Clic : + L 1ZO. 


a 
a normale en un poin£ (æ,%) ef perpendiculaire æ Le fang ente , son equahon DELA, par- &œn- 














péquenk : 
| o 
4 _ÿ 
G) JT — L? ., (oc -,); 
asec. la condt{ion. | | 
| 2 ? 
(i Pis) 54} ee. 
a? KR . 
DA l'on chetche. L'intaisection de Le nocrria le ayec- Lane Veo y OT trouve. 
| + on x, 
æ - x, = x, jou æœ = ON = 2 


Labs cigoe- %a Varie de Leo à A ; donc. la dilance. ON varie De Te à = ) Er comme. es 
mourndte_ que. €, L poinE N se meuk enfre L. poin£ O & un poin£E f El que Of =, Fine y 
Yi “ loto que L pi M %e la normale. se déplace - sur L'ellime, ga Hcace N, sur 
| l'axe. focal , ve-meuf ere. Lo pont ff! 7 uand le pred of au-o0ommek Ju 
/ = pekt axe, lx normale. pacoe par- le cenke 3 quant Le. pied eof. le dommet Du gear 


PDON FF 
- . , } , : ; . ») 
KO aoe , La TLocma le. counicide. agec— l'axe Deo & el a_ avec ce axe une- urfinite. de — 


potnb COTTUTUATLO ;  TTLOO cl 4 en, & un qui eof. l inleroection avez Oæx, de. la /? 
- , | . , 2 | 
normale infiniment POLOLILE ; 907 abocisse. eo T , 


. / À. « TJ * | 
Remarque. I ; a. quelquefois avantage à infcoduirte le parametre sagulate, Povond 
Le relation (£i) se Pcouve. vécifiee. , Æ l'équation (13; ° %e D normale prend, apte avoir- Qiv me. 








par- din Co P, la forme. Duvante : 


PA A » 
X by : c? | ce? a. K. 
mr ——— J ——— 


Cos @ DUT P 








(2 


2 2 
— 170. 


|  æ 
2° Hrypebole : PORT 
équation de. la. notmale ETL. UTL point (xs ÿ) sk. 





| a? + | 
EU y-ye- ex), 
x? DA < 
Ge) - Te — 1= 0. 


VA lon checche l'intersection de la normale. ape: Lace dep À ,on Fcouve_- 





F5 | Q 
AD ,= PC -) OL = ON = TE 


/ ‘ _ . « À 4 ï Fa 4 
TI | , ou JR | C 
l'infini ; Le poin£ N Lot Foujeuxo ait. Dela: deo foyers LL | 

Rem occque ‘ Ji L'on: inbroduit Ur paramele - arqulai e_ ent pooank 
A 


CT LE 


l'équation de Le notmale_ prend Le Frme 


(£04) 





by c? | 2 Le 
(1) _ HAN -—-—z0o, 04 CA +D.: 
din Coo 


3 CS ex Role: sg 2p x — O. 


! 1. - . > 
L ua lion Qe la normale ETT- UT. poin£ (DC) ÿ, ) 23 ELA 


“1 


(5) Y- = (x -æ,)) 
| PF 
A4 EC- la COTLÔ chorr. | 
(5 Bio) JS — 2PX, =o. 


VA 1 on. cherche. l'inters eclion  %e la normale. avec. l'axe. des , on Pcouve. 
| æœ-x, =p,où PN=p; | | 
ce à. 9. que . Axno Ce poccabole, fax oouo-nomale. eoF conokante et egale au demi-pa- 
vaméfce_p. : 
Reciproque: U ne- couche, pour Cxquelte- Px_ sous-normale est conotænte, 0 k une 


| parabole. | 
Ca ef, 51 2 ef V sonE Les coo"onnecd Qu point de la courbe, la D OTLO - normale. A. pP OUT 


expresion Ÿ YL Jr | 370] j OT AU, 9 aprés l'hypothese : 


| | YYe = P. 
penank Les fonctions p'mulis es des Dera mem brces ) il ÿ Lenk 
v=?pe+é; | 


KA et LUTLE- conolants atbifcaire_ j c'est l'equahon Q une. pascabole ai an pour- adce- L axe Qes x. 


732 O9 no P'ePipse F F'Bypechole, Ex tangente fx normale en un poink femenk un 
| fatoceau faæcmonique apec- Ces "CAUOTLO TOCHUAC- qui passent par ce poinE. 
J oi : JL. 20 point où La Heng ente. Lx nmorcmale cencondtentE ace focal sonk co nJugues 
Becemoriqueo pair cæppok œuæ deuæ-féteco. : | 
À ‘une De ces popoihiono of une. consequence oitents. 9e l'autre j Demonfcond lx_6 econde, en 
prenanE , par- ecerup le ’ l'elliyse. 


[© « ‘ « lu, . 
À € abs LOG eh DECO po int» 9 in le:co ecton. de 


la fangente et De la roma le. avec Î axe focal 000 


























, at y cr, fl P D/ )V 
x’ — y © = 3) pour co foyers =+c,2> "=-c. 
us LP por anbarmorique de ces quafte-poinlo & po LA ex pteorLon — 
a? ° a? 
| | _, c-— ce -— . | 
x" x x æ, LE (ca, -a)at (ex, +a?) a? 
x" — x” x" x" ct, cie, - (at-cx,)cx, (a? +cæ.) C2: 
| c- -C-—— | 
at a 
Î & TN 
9 ou enfin 
| KR = -7 


CG. F D. 
Dans Co pacobote, Ex txngenke EF fx nocmeafe_ en un poirk forment ur frioceau Éacmo- 
nique avee-te. caen Foeaf ek fe dixmekce- qui passe-par-ce-j int. | 
D'or: da kamgenke dk Pa noumale renconténk Face foaf en deus-pointo équidiotertt 
du fo ex | 
Tour. Jemonfiecond La p'emiere_ parte. de. celle propoihon.. Lo equations des Qroilso ) meneed par 
] ouigine. parallélement. & la langente, à la normale, au Viarmnëlte eau. tayon_fécal son 


(665). 


P Ÿ; Y 
De = XC : Z O ED. 
Ÿ, d V P ) y / Y | P. 


XL) 6] 





Ÿ— 
de cap po&Æ anhacmonig ne de ce quake- Qroiles. y € a 9. le CLP o" LE anbacmen Lq 11e ch ecché y À Pour — 
CET LeH6LOTL JC’ [170] 2 | 














+? HP | 2 
TT PV 2 2 F*). 
OH RCD pe pet) 
DE % x vert) 
Oo + + 4 ÿ Dr 

P x P 


valeur qui ’ en égard. a la «lation = ?pæ,, ve. eduil à 1. Done... 

À em «ta 1€. Le Je) inhteroectionso;, as ec-- f axe faeal / de fx pofacice d'un. pornk EF de Cx 
Pe<p endieutxirce af ALLO ce. di poinE ou fr pofaice, donnent deux porrik équidio Henks du | 
Fey er. | | 

VA polaire. dun. poinE (x, , Ye) eo 

YY— P (x +.) oO ; 


7 / 
Î . . . ° . 4. .. EL ‘ « , . 
/ equalion Qe. la. JPEP er Leuul ACe cette Qrotfe. TTLeTee JPar e_- point. corroidere. ol 


DRE 
Y-Y, = — (xx, ). 
P | 
f° 1 1. » 4 1 Î « é , ’. , c , . 1’ _ 
C’t- XX. cE x son Led A109 109 A de point D) Lt Éecseclion de. CCO Qeuxac. Qcoiles avec axe. fecal., 
OTL. Lio uve 
| ; » 


Ær-X, , XX TP; 


f OL 77 | TJ, 
D'où Lori conclu 


Donc. -. st: 








o . . 4 7 ) pe — | e - 2 
L'Cquahion d'une normale pazalfefe a une droite donnee, 
723. VE ous Spposecoro Les ACCES reclariqulaiteo j soil m Le cogféccend angulaire Qe la Direction donnee, 
| C! | | | 


x2 2. 


419, Os Y . _ 
}. Clips : TE + 12 17 0. 
77 


Cr eq uation. 
QG) YV=mæ+n, 

; n : Lo y ) | . Le D. 4: 
cepres ertle. urie_ jp» atalléle. à Li Direction donnee ; roud Jélexmninerond Ten enhhant celte. equation 
as ec. celle. D une normale. On La normale _ eTt. Ur poin£ (: X 3; Y) JeCA 

| LA, 
RD) v-y = +2 (œ-æ), 
x, 
avec. l cond1lon. 
2 


| ? 
CORRE 
(2 Bio) 2e } LE TO. 


Cap tLMond que Le equahono (A) et (2) teprébentent la même Quoils. , OTt chtient. les ve RP no 





ML rs 
Et, 


(Do6) 


Éicant RL, Yi) Veo deux premieteo «elations kanspoctant Dans la 37 ,ilvienE 


._.  chmt 
NN — 





: . a? + 1? m? | Co 
GR, condequenk., l’eq uahon d'une nomafe paca fete &'une dxoile donnée 1eca 


2 
C TT 


Vat+b?m°? 
Done, dans € 'effipoe, £ 4 æ Hougouuco deux nocmafeo pacafetee À une dtoité donnee k 
deu D eufemenk & diohxnece- finie . 








(3) Y = me + et=at-E*. 


x? * 
2? Hoypecbote : PU TR —170O. 


Tr T A. . L J . | € s 
CP. LIL caleuL Denhique, rod brousverons pour £ equation d'une notcmafe parcoc(fife æ ure_ 
Avoite donnee | 


em 


Vat-Em° | | 
OÙ y à Donc Veux. normales parallèles a une dixecion Qonnee ; mais, pour- que co normales voient 
DA 1l faut que- l'on. ai | 

&-Kmt>o, ou(a-bm)(a+bm})ro; 
ca. . que. pour que Leo deuæ_ normales otent- téelles, il faut que-la- Qcoue y= m à #0ot£ com_— 
p'use Qans La le Des Qroilés mences par- l'auigine perperdieulaisement au ao gmploies el | 
COTTUR cena la courbe. 
3° CLacabofe : v*- 2Pæx=o: 
L equation Qe là noimale en un poin£ .(@:, Yi) est 


) ct— a? +R . 








(4) Vvzmæxt 


VV: = (xx) ; 


awec. la condition 
| | : AE 2 PX;, =o. | | 
La Qcoile Y=me +R tepueoenteca rte. normale parallele & la Dicection Donnee ) oilona : 
Y +? | 
_; x =", vÉ= 2 P x : 
P RP 
Climinant x. ES, entre ces Prois equations ) on Proupe- 


| = (R+ mm). 


G) y=me- (a+ m). 


HE n j & donc qu’ une_-seufe_ no-cmate_ pacaflsfe æune-dicæctton donnee et à - duo - 
| Eaxnce_ rue; ci. wulle de ce que. A Droits Ve l'infine E Lan ent à la couche ; la pecpen?ter- 
laice au potnE de contact à l'infini coE ell-mème à L'inféni , & peut he condideces comme-une_ 
 nocmale parallèle à le dicechon donnee. | | | 
Cœercice Deduire- l'equaion (5) de Î equakon (3) où (d) 9 aptes la régle eæposee_ au JO {Jo 9]. 
754. a uahion aux coe teint æna ufocircerx. des nocmates Pæaosant pPar- urr-p oint Jonne. 
Run. a labo L pe j EX P'UMLONS que la droits (1) passe par ur poinÆ Donne. (A 8) JO a | 





M=—- 


ctm 
-mazt T7 
| F Les  Va?+E m° 





(567) 


cendoné celte equahiont- calionnelle, il vient | | 
G)  (at+btmt)(p-ma)t- clmto, où etat We, 
be equalon. determine Les “fee anqulaices mm Des normales passant parle point donne. 
On houveca de_rnème-jour— by perbole- | 
(7) (a2-Bim)(B-ma)?-ctmfzo, où c£- 4h 
Les équations (6) E (9) sonE du AT Veg Qne L 
GP a AUTL- poink ot peuk Lo Joutco | mener à L'effipse OÙL & FBiyrechole quatce nocmaes, 


1 


Cxpiimons Qe mème que- la Droite. (5) jPaose par-un poin£ (ou ) B); il prent- 
(8) B-m a)4 ÊT (24 mt) 20, 


cHE équakion eo Qu 37e deg ; donc, par- ur Point donne, on peuk mener Loic nor 
nrafes seufemenk &æ une - pacabofe.. | 

R emacque. Je L'on cherche. à IQuire_ | équalion- (8) e Î equahon- (6); par— exemple, 
?'apcés la cé le cæpogée 2553 IG Pi [707] 3 OT Louve l'equahon _ | | 


P 
TT mt (P a ) mn°+8 TR =; 


2 
c. a. À. que l'équation auo. coëfficients an milaires des normales oeceduil ait Pcotoième de Le) 
9 ans Le cad de la parafole, par la -suppééosion Qe_la_ tacitne nulle mzo ; cel qu'en ft, Le 
Qcothe de- l'infini fouchank la patabole er un. poirkK & l'infini sur la Dicection. de 1 ae, une _ 
parallele à l'ame peut” êle veqaidée. comme une. normale pawank. par ur poink a Qiolance fine 
 couopondank à «die Héngente. | 








im: eNormale, er parunpoink. 





x? è 


o «  _—— — —17=©. 
750. Ux Xi Vi son£ les coodonnees Qu pied 4 une normale, l'equahion De «te nocmale. sœ&0— | 


2 
at 
V-ÿ = (xx), 
x 
avec. la condilion | 
m2 2 
7 + Y__; Z ©. 
a? b? 


Ch. amant que cells normale pPadse. par un point Jonne (el, A) ) OT aura Deux equations 
qua Delecrminecont. Les coodoruecs (2e, Y: ) de4 ptede dé normales manees parle poinÆ C4 B), 


en ouppurmant Les indices, ce0 deuæ equationo deronk 


? è 
TIC 
Q) —— + Ÿ_ 0, 
| a? L? 


(2) ctx y +bPæ- 24 Y- o. 

Le p'rerniète_ equation y où lon ‘vga «x el Y comme. des cootdonneco courtes , e0E celle de. 

Î ellipse, la Deconde_ est celle Ÿ'une. hypexbole. A conclut %e Li que : | 

Les piedo dep noumafes mences à P'efipse par ur poink (ct, B), sont bo intecoections 

de L ‘effipoe ayec- une fr pecbole” equifatere, feo aouyriptotes de cle f perbofe _son# para f. 

Fe aux. axe de Pre ; ÊRy perbole passe par fe. cerke de. PÉ ne E par- Fe point 
donné (ot,f); fo équations des deuæ corymeptotes sont | 


(508) 


at EE? B 
XX — D) NN —— 
c? c? 








L Pipedole, passank par le. cenkce_ de l'ellipse y tencontrera celle ecnièe couche en deux point 
céelo 9 uelle. que. so£ la. poœtbon Qu. poin£ CH, f). | | 
D ONCE, pour LL poirk donne. , on peut tu jouxe mener deuæ rocmafes céellec_ à nine 

efP DE. | 
Remaqe L F6 


UP exbote- que MmoUD VerLorlo de conoidercer- et. aus Le Con des mu fieux 
des cocdes que des ceccte décak du port donne , comme cenkcee, intecceptenk dans 
F3 conique preoporee | L c«oporihon appficafte ane Ecoto coubes ). 
756 Pur O1 ailer-- contfs Lfernent . la queslion posee r ToUud temacquecons que l equation (@) fp°co vient 
de L ec naHon | 
l " 


| Y | 
VE ES Ge), 


peuk 7) 'eccite … 





(3) = 1-1} n 
ë à 
À la valeur- commune %e ces tappois ; ont Qeduil De là. 


(4) | = 


en ?esiq rank par- 
| at Ep 


ax VEUX 








FF 2%q 21. 911. connailia À, X ef V veronf- Delermines nl ed à ture. va leur- reelle Ÿe. À COCLEOP ortd pour 


a el ÿ une. valeur celle. et unique. ai À ef ag inatre, Le valeuts de x eE-y second imagt _ 
| | D 


TLALCEO . 


: _ Pa . / D, 3 | 4 « à : 1 , 
Cœpruimo TLA que Les valerrcs (A) de. x ef. Y e éuéfieret lequation GA) } OT. AUXA. aiTioL Î equation err À 








c ; at & ? ER? 
5 £ (ANYZ= + —1=S); 
æ) C ) (a?- A)? (ER? - A 2 : 


cefte. equathion eo uw À Pege j on.peuk ‘donc-par- ur poink menel— quabce nocma£eo. 
[D « | : | TT 
Cf our Diocuter- nl ! 


equa LOTL. (5) , p'ernond la à eu vee. “OL prermier- membre OTL A 
aa? E° p* 
(6 CN = | + — 
7 FDA ET Ge xs 
Cn <q alant L cette duvee. a Levo ) Co es €TL. chassant: Le. Denorrinaleur., oTt obtient l'quahion BinSme 
c aa? CR A)E4 LE Rat À) 820, 








lag uelle devtent- 


(7)  . pin +afat=o, 
apte) avoir pose 





| | _a?- À 
8 — ; 
(8) UE 


/ } / | 7 | ‘ | ! 
J equation (7) T 4 qu'une seule ‘Ca cine. teelle » laquelle 
2 , 
| | (a &)3 
= TT 5] } 
Gp) 
pour la valeur. «celle. de U ; bu valeur — ceelle À , Ÿe À era. Qonnce par | 


ch negative. OTL &- 














equation 
o ai (a 4) où À = L° (aa)? + a CP) . 
| RL A, en | (A A)F + (bp) 


(og) 


Pocsque Le “second membre el’ eqalile Co) co ne ail orL. Voil. que le valeur— À À, cf compuse- enfre. 
Eu ek. L*. de coude que si À œ@f. Le. quai ame. e. L re ol à | 

HR? < À, <a” 
2] Painlenant faisons Vater- ÀAîe.-co a +e©, en assant parles va leurs LÉ, X, ,Æ& ; ione Le si 
gras De le Déuve LD) (6), £ concduons- en Les vauations de la fénetion_ F (AE). (elle Miocusoron cok res 


J . s . 
mt ee. darto Le. lableau Hutvarrk : 


À LD Lx) 
ES PC | 


| | Line ‘cacine 
| . 
Ti. ss: orssartdte 


+ Re. ........ 400... ci) 


LEE... : sas ee + eo 
» s : 
à ps ss ee + - decemosante 
+ À, Qc ee us © MEURTRE 
Hs: crotosante 


2 , 
+Aa -É . ... AO + LS 


HAE eee. 00... .....+o) 





ee TN ss tt Accrowsante Lree reR EM e.. 
H D ce ee ee à de md du à 4 + + = À J 
(Cr vel Je l'équation (3) &- ougote d'El. LACLTLES Ceelkeo : L TLLTEC. coTRp'ue. ertbce Un CL + 5; Ê GR e ee 
ceraraoe ertlte. +aŸ ed +ce. Celle equaliore 4 dite Deux. autre tactreé celles ! Le IRAN ELON. col neuf, 
C 
c.à& À ot À (A,) $O ; il L'W attta que- deæ.- tvacrrreo ceelleo oL (X,) 70; enfin, oi FA de, les deux ocre - 
cs seont égal: VD 
LEO  CACLICO seen égale onc.- 
Gr jo ea. ITTETLEI— quabce nocmrafeo ceeffer , ot f CX,) <o / 
detsoc normales éetles peufement, JL . CX) 70) 
- covo mocnrafeo celles”, #1. F ( À, } =O;, + 
Qans ce. Decruter- CŒd , il Gr derte. notmales confénducs. 
cl result %e là que l Suation f (À,) =o nou donne. une relation. endre oo KR je.a.d. ne couxbe que. 
maeo ‘| 3! 7 
Jepare. L. Leu des points Q' out. lon peuk merTier— quabee ro cmrates céefPeo de celui 3. oi. [ OfL TL ert perl 
| 
7 À, . 
mnerteit— que dei ; Ce. De - Le lieu des point 9 où OTL. POLELTA- ITeTter hoëis TLO'"CTITLE ls : CR e. (tes. eg éer.- 
Qermmenk celui do inlecsectiona Miccedoipes Des To les, e.&.9. la dec efoppee JC; UE koo | : 
es normales meneeo & l'ellipse Par LUTT point donne. decor: Gore Les langentes : men ec par £e. per ED 
_ la développée de. l'ellipse. | 
| Dr enlee 


De edu bons l equation. e. la 2evclp pee. ce caleuls que paitend” 7 ©: æ&. à. cherchons lu ete lion. 
a eE pour que deux. des normales coinei der, | 
D) ap? (ex. ee. qu'on. vtent 9e. ‘d1ee, on oct avoir- ÊCX,) = = o, où 


2 ©? Rp 
ny) #4, F8 


+— 
-AY  (F-x) 





an 


CE», la valeur- (9) Qe. À, Qonne. 








4 - 2 
À e . (a a}? € 
| À À, = [ TZ D 2 } 
(a &)$ + (Bb BR} 
[52 À, _. œ Be 


GX F+CR 8ÿ | 
© TA. . | . | “ 3 Lu 
J 100 tion ea valeuré dard la elation (t), "CET laçono % el 8 PAT + ck dE OTE loire sis RS 


Hier : 











c'e L'equation de x devefoppée Deja. obtenue al JC? {Loo] - 
Ühn aura - quatce noumateos elles si le potnÆ Donne. est dané inbécieur- de la développee- j 
deux. nocmafes seulernent, si le. poirt£ est extéeteur- a la développe. Hcots ILo-cmafes c.a à. qu'il 
d at. ‘deu notmales coinciden bo, où le poin£ e6f su la d éveloppee. | 
Àemaæcque. de developpe est une. courbe du 6 °N —odte ; une couche. ?ù 6 PF oûdce esf-en général. 
De 30 7 casse j OT Let, la courbe n'est que Qe À Te classe. prusque. Les fngenles menceo d'un poink 
æ la developpee dor1E. nocmales a l'ellyne, eE que, Q'un aufre côlé , on Te peut mener par ur p oint | 
que. q ualte nourria les a. l'ellips e. | | 
/ Voici leo causes de celle Viminulion consiPeralle. dans la duos de la cowile (n): Gfte courbe possède 
dix poinke. 2e uhousemen£, Qonk Mare. À l'infini, chaque peink 9e whouésemenk à Linfini 
© irrurue. la classe. 2e bo unites ; chacun. Qeo pe into De. se brcouésement. à ‘10 larice finie 
‘2 imenute_ x lasse. de. cana uniles ; rioud Luiosons d conélaler-- ce. es ultak, ce que se. fete. faci- 
lement à. Laide % Le premiere. polaire. | | | 
da Viminution-e la classe causee par l'ensemlle. des poinls ?e veboussement équivaut Done & cdlle. 
que causecait la presence e Veixe poinb doulles. 
2 2 | 
2? Dbrÿperbole : eu - 1=0: 
757. Dane Le cad dc l'hypeibole. Leo ptedo dæ nocmales, menees par le potn£ (oL., 8) Seront. Qelermines a 


D 2 2 
a E* 


| @) xy-Kfx ay TO. | 
Ha seconde equation cep'ceoercte une f pac$ Le equifatece » pasSænk par fe centice def 
pacbote donnee ek Par Ce poin£ (o,.$f) ; Éeo aorymup tstée sorte parcalfèfeo autæ axes de-fa 
coude,  onk pour equation | | | 
| | ao L°B 


ee ec? 








DA couthe (2), ajark pour- ac rraploteo des parallèles aux. axeo , «enconkreca Lx coucbe- proponee (A) 

* / ‘ A1 * ? A : . ; . 
et eur. potrdo frusjoux «ee Le j  Vdonce, par un potnE donne, on pouce. loujouco mena- deu normales 
elles. | | | | 

| | | : , . .  , 2  ]’ . 111: 
On poraa æprodurce, ‘darts le mème otôce., la dtéeutdoLon faite ait CE [756] œ occasion de L'ellipoe. 
37? 2 ca bol: v*- 2Px = 0. | | | | | | 
. . | - ‘ . ‘ : : { ! « 

758 Je &, Y son£ les cootdorirees ‘Qu pie? 9 une. nocrmale., { equation De celle. normale sea 
Ÿ- Y. =-—(>x -zx,), 
P 
avec Pa condition 
| Fr | 
Ÿÿ, — 2p Tu, — ©. | 
AP, L PE no ge — . 
CæÆp'umo Trié que: celte. Qcoits Pass e. Pa LUIT poinE donne (ot / B), OT aura. deux equations quz. dele:trru- 
netorE Les cos donnees Lis Vi des ? Leo Des nocrnaleo meneeo (Pare Le P° oinE C8). Ce équahons ser, 


a p'<é LL Hu ppPresv tone. Des indtces ! 


73 


(511) 


GC) ÿ°-2pæze, 
@) ey+CP- a) Y-PB=0. 
A l'on te rgaxde- x LS comTne. 9e coo Éd rer1e6 courantes, Le premièce uakon sepuenk læ ormbe elle. 
mème; la decoride, uTte Rypedele syuélatie. On conclut de LC que: | . 
Leo piedo deo nocmalee , meteo & Lx pocxBofe pere un point (t,B), sonk es intersection de 
ce coude avec. une y pecbole. équifrtee, | donk une deo con rruphateo 0 L'ame mMÈme- de fa 
parabole ; cette gree padoe par Fe po inE CG, 8) & par @ print de. F-pparcæbote silue & æ © nf au 


£ axe. 


Or yoit- par- la qu il y a une noumale avale æ L. axe, Comme - Tous l'avons tecorerut- par- un anfce_ 
calcul JG [754]; lisant de côte celle solation.  agubse. il seote bcoto roemafeo Dont-une-e bu 
LJeus reelle.. a L | | 

Les pieds des Eco no co, qu'on peut mere & brel ar ur point donne, son€, 
OUT LU cercle. passankE Par C9 ommek : | 


our L Dernonfier; ‘woolvoro Les equations DETCE er lisant Qe st La solhion nfnies ona, et 
Érank x. ‘de le premiere égales 
D Le 

G) ET 


eL en subotiluant celle. valeur ‘dard L' uahon (2); 


| à) Y +2p{(p-à)y-2p° 8 =o. 
Dérignéne par- Yi Ye Ye Lo hois racines de- l'équation Q); par nier Re veluuo |cencporardes © 





de. 2 ; l cquation. Qu ceccle_ passant PT Ceû 2 bete Le oea- | 
Œ CH 


. 















































ne au #1) oi 
Dar vs æe NORS 
_Æ lime ndépesdan 2e Tguation GE dt 
| a+ 2% Y 
+ SO mi 
| | + Ye Xy 3 | 
die, en remplaçant e par É | | 
We | w Y 
RE TRE TS 
À _? 3 ” 
pe : ; % FR tn ge 
PS SR 
DR 2 SUR 
en «chanchant es pemièe. colonne. n seconde malle par 2p, il vient 
| y L 
LR | LA & ‘|; 
gs Lol 
3 Y3 


expression qui pat D'ecuite.  décbppant | 


8° | VC) TR) EVE YO =) Gr) RER) ve) | 





A maintenant. JT ega® a la «elahon. suivante ertlre. les co “4 {cuen D ef led cacined Ÿe leg uafion … ( À), Dayouy 
YŸ T'Y FYs = 
/ Sec ppt css Lot ectile ge-deosus des ienk. succepoiverrLenE : 


ÿ, © … 
; ; M Yes (27 V5) SGH] 





— EM Y x ns. Y, +VY - | . 

quanile visiblement rule ; done) P? lime in2eperfdanl de. l'équation (5) eof- ” 3 €: ‘a. que L ceucle_pame. 
par le Sommet. 

Cutce 


| | | ’ Jr. | y  . 
de pteès des notnales dont Délecmineo à L'aide des deitx equation 






A 


y 2px =e, 
v°+2p (p-a)y-2rP Bo. 
Re adona æ eE "Y come. deo iNcoTLruted ) Æ mulhiplions- La-secoride équation. Par Y ; Le solutions éherchees 





L Lecoril- Les deux. equahi LOT 


| Y-?pe=e, 
Y'+2p(p-x)y'-2p BV=0 ; 
ou encote Les deux suivarites P Dont la 6econèe eo obtenue en cemplaçank ÿ° par” 2 px : 
y*- 2pæ=o 
Jp + 4 pt) x- LPBY=0 
ot enfin | 
- f Y—-2pæze, 
| (6) | XE4 @-a)x- 0. 
Re eq æ%ons y) daré ced Qeux. Qctnicies equaliont- a Eÿ CONTLTTLE- les cootdonneéed couraniés, nous en conelu - 
«ons que do pieds de noumale sent le inteueclions ee deux œutbes (6). ef Ton ajouke ce deux 
equahono, on. Pcouige | 
y*-2px=o, | 
(7) | NS =o. 
@,- la premuere equation col celle. Qe Le paabole_ elle - même j lx. Decsonde teprecoente un. cercle paosank 


par Le. done ; donc.....: 





= Qrocuter- Le condition e. cealike Des notmales à La. parabole, Lepreronut Les équation. 
e | 


y 
?P 
©) y'+2p æ-oy-?p'8=e, 


æ UE valeur Æ delle Qe.. TV co ULC6 Por d'a Une valeur- céelle_ ef untg tte pour ee , pour que les bcots nocmaleo 


(8) x = 





U 


Dotent celles, il fauk one. que Les core LACTTLEO ‘Qe. l’ equation (9) sotenE telles; €: a. À. que- 
8p-0"+27p6*00) 


] 


TERRE -ÿeitle. normale. Jet. réclle. ) OL | 
ge 
8(p-x)°+27 pp >; 
Qeux des noimailes FCO nr -COTTFOTLO LEO ) OL 
(to) 8(p- a)” +27 ph 
Le sell | Qoù L' Æ Le ke 
tt TElalLon (lo) Delecritnera- le ben. dc pouls ow Lon F mere” ‘deux Totmales, €. a. 2: eur. de 


intecsecliont. DLLCCEHSLE N 72) des TESCTTLURMLEO OL: la développée de L 1. pacaole. Ce He COIT cle. depate. Les point 
AVS 71 
9 out Lor. peuk ITEITErS Lois normales éel Leo De. cet. Q où. lon IL er. peuk mener qu lurte … 


= / 
Ch Len? lxçanke a. € p per se TT, OTL l'equation. e. la. desreloppee 


ro. 


menk =; Ve: 


(513) 


c'est la parabole. demi - eubiquecelte courbe ook de 3%". € de 3° 7 classe. 

les notmales, menco à la parabole pars un poir£ tonne, sont Lo tangenkes mences à la coude G) par? 
ce point, ly en aura. kois réelles ou une seule, sasvank que Le point deca inféeeur- ou. excfetieur- à 
7 développée. | 

Ji autour d'un. poink, pas dans fe pforr- D'une conique) on-faik Hfouwcner- une Hteanovecoæle, kK 
que- par son pôle oTL mêne- une pependieufaice æ ceHe dxoite ; ceo pecpendicufæices sicceontyeo 
envefoppent ‘une pæcaæhole qui eok7 kengente a x pofætce du- poinE floe kate Ingres ASE 
conique. menceo par Leo piede des normales afaissees de ce poink.. 

Considecont. pars exernple l'élliyoe: 





x? + 
+ mm — } © 
a K 


Doit (x, 8) le pointe donne. Æ À, pe } Le cootdonnees Tu. a. pôle dune Frans versale pacsank parle-point. 


Gt, B); l'équation de ele" Hans vecoale_ Sea 


kx pe 
a? b 





| COTTLMLE. PA doit paoër- pa L moin donné, OTL.A la condition 


JU np 


+— —1— 


a? JS 


O, 


[@) 





L'équahion Q° LUTTE. Qcotlé., paésartk PT Le porn (Xp) ef pecperidieulaire & lac. hansversale. ÿ €'CA.. 
EU 


Y- M — ELU (æ— NX) J 


ot. 


(2) | Au +Eyi- ax M —o. 


F) D" a de fcousver— l'enveloppe deo Qroités (), eTL. ajanke e. a & la «lation co x liminone à al Le 


quanhi® na, leg uafion. de Le Quoike (R) Devierndra. alor 


c<ol 
Lis 





(3) A? — À (ot x + By +c°) + ax =0. 
© CCILOILS la Devivee. par tappok ä À ; OTt- a 


ca 


Ti — ? 
; À= doc+fy+c, 





2 
[ élimination Ve À conduit immediatement: à l equahton checch ee; on. Hcouve ainot 
Ga+py+e) ca TO; 
OL. ef | | | 
D  (ax+py) +2 4(By-ax)+el so. 


1° {” enveloppe définie par £'e enonce eo" donc- une. pacaæbBole.. 


99 Cette. pæcahele louche fes dene. axes de Px-coucfe, ef fes poinb de contæck son ceopechve- | 


ce? 


7: La parsfole a touche Ex. police du point (eL,B) par cappo: «KE & d Le. 
a fee Î équation. (3) «pcesente uie- lan end quelconque à a Lx couche. G), puisque ceble. couche esf l'en-. 


ge Deo Duoiles (3), Che equation. peut H'écure 








ED Les T 
5 © + 1=0; 
À c° cÉ (Xot- A?) La 


(314) 


| . û f A | " a 1 
or DL lon fait X = —5— ) on Louve 
| Ca 


dx BY 
+ 170; 





a? KR 
c'est précisément la polaice du poin£ (tp) 
À da pacafo fe æk inocxile dans fe Hixr Le firme par feo axes ek7 £x-pofaire, par-cæppecke 
C'effipoe, du-poink” tp); cei reoulte des propuiclés 85 4? . 
5t {x dicection deo dixmètceo de Re pœexfole ot conjuquée Bacmonique, parcappoct aus acces 
de. L’eflipoe, de f& droite qui deink fe centre au-poink donne (ot, B). | | 
Car- Les Namèkces sont patallèles à la oil tac +fy =o; eE la Droite qui join le centre. au point Ca.) 
of dx By =0. | | 
67 Cette parabole touche Go Fangentec. & Lx comique aux piede des normafes mende» & atte- 
conique par fe point (oœ,fB). … | 
| C e. CE bisque. LB. Fans versa le. Qeyterdva. nocma le d l'ellipoe } SO pôle. de. Écouvera_ url Tanaenle au. 
pia° Ve. ællz normale. j celle Tangente. est alors pecpendteulatre à la Frans versale, el et, par corsequent, 
une. deo Dcotles enveloppank la parabole A). | | | | 
Remarque. Dans L. cad ‘de LL parabole. 
y_2px= 0, 
on ouvert pour- l'enveloppe. Define par-l'énoncse JG ? (761) . 
| _ (6) (e+a-p)+48y=o. | 
Le propuéles eÆ la. tfuiahon de. la. paccabole enveloppe par cap potk & LL couche. Propos ee- don vist- 
bles D'apret cefle cquahon. | 


 SIV. ‘Usages de l'équation. aux foyer: 
Odiverser propriete refativec AULIC foyer FR etx 
1° Cquation LOT aux foyers. | 


764 . + prenant “le foyer pour v«g ire y l'équation qéndeale- Des Rota couches Qu. decor d ordre. sel 9e 
OCTLE- | | 











| GO) ct+ y = À (x Goo +yoina-r)?, 
À est L'excentaicilé pton a À 1, À >1, où À =1 duivanf que le couche el une ellipse, une by pesbole 
ou iTe.- parabole. Lésono | | | : | | 
| | @)  T=xcoat+yoinma-T ; 
Z =0 eo equakon. %e- la drechice- COtCeEd porank. ai foyer pus pour—Gtt tre. 
CO po euk regarder hi conique comme vappotlee au frrang le féme par leo axes ©x,0%, epar— 
la Directrice. oo | | L 
Un poir£M silué sur là conique pourra êfre Défense par Les relations 
Un | G) x = À. Co, Y = Àx sin Ÿ; | 


M , | 
Cu enr ajouthank la D OTILPTLE - des Cat Cd ) il Vienk 








: ! 
AT 


TA angle q at l'angle, avec Oæ, du vœyon fécal passant par Re point dr. 
On à en. ét | | 


(513) 


| a n' À in 
À " Mo = 7 
G) fer FT x ÀÂX Cos P 





ang Va MoOx — = P. 


763 Cauation da’ IL droite passank Par deu point dont Ces parcametkces donE € er Po: 
Jotent Lo detoc… points. M, Ca, Yi, 4), My Cas: Var? 2), oi 


Î = ÀÂX, Com , = À Te Go Pe 
| ME AL Om; = À sine : 
L'équation Q'une. Voile pawank par ceb Dec. point er 
LV + 
TX  % |r0; 
Fg Ve Te 
où, er terrplaçanf Les Ci, Yi par- leuxs valeurs 














CooP  oin@ + =oO. 
Con Fa DUrFy + 


Développant  « remplaçant Les differences de_ sinus eL coin par- ‘des peduils, onhouve, apte avoir- 
_ uppume | e. fachkur- Din 3 1 = n | | 








+  @+ _ 
(5) x Co “ Fe ho Tax Co Lu LÉ 





— 9} 


c'eok L'equation d'une. dvwile passank par Le deux poink donE Les patarmnètces angulaives sonk gel, 
CA ouppoant = y OL AU l'équation de fx tangente au poinkE dont e_ parcxmétoe et @,: 
| (6) &Æ Go P + Yoinp - Àt=o. 

Ce Decrmeïe. equahion. de. deduiE tmmedtalement prete imdale 

| cote + YÉ trf =o, 
laquelle. donne. ici Co 

œ&æ, +Y y VIT, = 0, | 

ou, en ajank qe au. telalions (3) [= = AZ, Con Br Y = À, Din  ]: 

| | Go P + Y Sin P — NA —o. 
Tous P'eLCOnt plus loin quelqueo cpplhealone de- ces fera. 





TT 


IT° : Sion deæ pro) ectionsc de fr y er SUr fee Langente.e - 
764. 1° Cire. Duperfote. 
ous prerèrono l'equation de la fangente Jos la Forme. 
= mot \/atmÈi+ Et 


À” ation Q'ane. Dcoile, padank par- me foger E petpendiculaire à À all tngent, Deca 





 V=-x æœ-e); 
or T_Fhenea l'e equation Qu. lieu. en éliminant mL enfée ces Deux quahont . 
Pour fixe. celle cle élimination , TOUS ectiuond Les deux. eq uationt comme il suit : 





{ Y-mMmxz\/a tmèrbt, 


MY +xze, 





À : d e . ‘ 
leson_ ait. CaCce.  ajoutons, il vient 


(2 24) (+ m)= a(1+ me); 


OIL. 


A+) Get-y*- a) =, ci L 


(516) 


où enfin, eTL- cemplaçant m- par-- Xe . 


Ty + Ge} ][xt +y-a* 
Ces equation se Decompose_ er Leo deux Huivanles : 
(D) (æ-e}* Y eo, 
@ Pu y" a = o. 
Æ. pPternete. onne. le. fer oyer CC. poin£ devait faire. paie Qu heu ) prog 2 





y a deux Fangentéo a 
Le corique- que. patent par- LR er | F | 
JL Seconde. equahon. tepreserile ur cetcle. conduit our Lg «and ace ; Qone_ 
Le leu des projections deo féyere sur- Ro tangentes est fe cel décuik sur fe grand 
axe. comme diamèbre. | | 
ie Le : même caleul ef Li mème. conclusion 2onf Lapolisble à à L' ha recole. 
À écip: coquernenk. La courbe LP, que Co pejections d'un point fixe our e0 Érigen- 
Leo 5e Houvent su un ceccfe, ok une efipse ou-ure Pypecbole.. | 
Rappotons Le cetcle a. doi centte_ ef” prenons pour ae. des x. une- toit Passank pur Le_poinE fl, 
dDotenE 4 Le « vaon. Qucercle. eE € la Qtotance_ du cenfie au-poinE féæe. L'equation Du-cerele-cofe 
@) Ce de ao. 
L'ey ! uahion_. d'une. lang er enlé. « la couche. cherche. paf de metre. dous la. fe 
(@). YEMe&+R ; 
eE l'equation. de la porperdiulae. abatsoee du poink" fixe. our- celle. ag enle Deta_ 
Y GG yY=z-Z (œ-c). 
O faut exprimer que- Le. pied. de_ lle pecpendiculaixe ou le point ® intersection Deo 
 Vuileo @) (3) 5e. trouve our- le cercle (1); on atripe ainét à l_-telahon_ 
oo (c-mn)t4+ (me+n)tz a%(m?h}, 
D'où L'on deuil 


G) on? = Atm?+a-c 








£, 





Toous fP09 eco oo co | 
at-ct-1t., js a7c : 
_@ ! ——. 


a*- ct=-b*, Pt 4 <C ; 





et [ equation J'ane.. fangente quelonque-a- La cou le. cherchee Dec 
| (6) 4 V=EM mat Var mi TL? ! PT Arc, 
… OL 


Y=matvaim TR  sacac, 





A auca- ]! équation. de la cœucle. el cherchant TL “enveloppe de. L' Line. Oo! L' autre _De CCO droites , 
P Cort la. Premiere: | 





Ge) JE m &+ Varmith ; : 
la Vécivee par ‘app cappotE a a nt donne PE 
ntm 
Varm?+h?t 
De l& “elation Ce). on fixe. Le valeurdutadical es or. substitue dard l'équation. Gs), on aura 


aloïs Les Deux équakions 





@s) o=x + 


im 
V= mx — 





} 





| a* M = — D Vatm 2+E* 
Heron la Decorde . equaron. bent. eÆ sulotilro 114 PE La valeur de M Jéuxcrue par L. pere 
ori deotives foutes ‘€ elto 11 faites J | 


Gr) 


2 
a 


(7 ur + À —-\zo; A DC. 
A es 


c'cot L'e ualiorz. à une. eff e. 
SCT | | 


ri = : h | | | L L 
Cr prenank la ôcconde. let equakiono 6) , OT. axtiver ait: a 


| 2 2 
. x 
. g )h / 
à 


C'est l° equal ont. d'une. 6y pecfote. 
765 + 9e GP caf Po. | 
f € Lattort. êe- li fu enfe. a. la par ole_ 6 


Von + — } 





ef TTOULd  AUXONDO pour l'équation. de. la_ perpendiculaire. abatsoee du foyer Dur celle. langenk : 
JT (ES) 
Cr ob heridra_ le Leu es propection di féyer- ETt- irinant me ence ces der equeti Lor10 j pour cel, tel an- 
chons - Le membre. à mermpre., il vient: 
| . x og 
ne +20, où æ{m°+1)=0o ; 


x-À 


CITE enfin. ert- cemplaçantmn par- ut 


[y (e-r) Oo; 


équabion. que cepeesenle Le_ fer je Œ- la Te au somme. Donc | | 
Le fier des peojectiono dr féyer- stu— (eo ken entée à parabole ok (x ane ente au som 
mek de celte courbe. | 

R Lproqu emenk: La couc£e ref: que fe fieu des projections d'un poink fixe owr- fes tengebe 
ve FouventE au une figne droite , eo une poxabole.. | 

Gfenons la droite féxe. pour- axe Des ÿ ek la pecpertien laire abatooee. du poil fêce-pour- axe Do me Léqua 


tion. Qe lu Lan enle à la courbe. cherchee. peu 72 melre _ -Joité la. fe facrrre — 


C 
V = Mec + M: 


da perpendteulaire abaisse. du. point ficce… Deta_ | 
aq p\ 
(es) 
JS” inferéechon_ Ve ceo Deuce_ Qroiles. Qoit fre our l'ace. des Y; par- oule, #i lon fail a =o Qand ce9 deuc_ 


equaliont., on dal: Hcouver- LL Tieme_- valeur de Ÿ ; ce. qui donne. 





CP 
Tgm 
équation de la fangende est alaro 
| | ? | 
Y-=me Om ! 


ot obtient facilement Î enveloppe de celle Quote, laquelle eof. 
y — po = 9; 
C leo l'es uation 9 UTILE para bol e_ cart Pour 7e féjer- Le poinE fixe, a L Ouoile_ fixe ppotu lang ente. alt 


oommrek. 


768 Le eu des pieds des Aiques qui rrertéer par fo feyere Lerconkcen KE Go tengendee à æ- une 


(818) 


coque Jouÿs Ur ange. condkend P ok EU ceccte.… | 
CE proposihion peut À €. conclure. Qc La jpeecéden le. Ve? [ 764); Doit une. fan gente quelcong ue, FP La 
pet endiculaire abatosec. ot. fer er F ôur- celle. eg enlé, FI L cblque tencortttant: la rnème. 


la 4 ente. -$ og l'ane Le cond fant ô j OTt. 
c d 
FT = 


_— 
RE 


+ _ . ! _ 
FP=FI. sin, Jou FP inf 
D ) - L . .. . 
e leu DIT poinË 1 ot } par comoequenk, uTrLe- couche. jet: bla ble. æ La couxbe. Lu Cu poink P; car- ent fasank - 
buxner- la. Premiere. œurbe autur-duw. poink O d'un ar le cjal & (90 “-#) ou FFE, or auta une. couche. bomothehique 


de celle. qu es Le. lieu PI 72 poire P } Mad Le Lou du poinE P co Ur cercle, le leu. Qu point I DEA dore age 


un Conotnte. 








l € mel tre cercle. . . 
Gfd , . .. * Î y Le ; ’ 
—) «der cc Mme. question par ur. cale]. diceck. n 1100 prertècono eq LL Li on de. la cou be. “-DOLO 


OUT ra 


la fame— 


| Q) at +yfz X(ox-v)f, 
L'or gine- eo: alors Le foyer F;, x «Et la Quolanee- a. Loc ine de la dicechice. corrcd pordanke a ce foger; 
À et L'excentiicilé ; la dcoilz Fax sk l'axe focal . | | 


che l'en pose 
| (F) (2) 2 = À (a-Y) cop, = A, -N) sin P ; 


la Tangente au potr£ P, Tonk Le paramelre. ard mlaixe eol: Ÿ, sa 











d | (G) æ Goÿ+yoin g- À (x -Y) 20; 
eLrot FP ot Le tayon. Fécal passa nE par- le_poink de confacl. % celle. fan 3 end6, on a. JO? [762] 

Y  < | G) F=PFo.. | h oo | 

? me | Zur Nmonher que l'quahion (3) et celle de la langeule, on peut. partie la faumsle 
D — fr + y +£,=e | 
* laquelle, applique à l'équation (1, Donne 
a, + Y Y, - XË Coc,-Y)(æ -Y) = 0; 
on houve. l'quation (3) en vemplogant e, eE +, par leuxs valeur). 


Cherchons maintenant l'équation %e la tuile FM faisant 1 angle. D ave Le langenle. conainérée. L'qua- 
on. Q'une_ Duoike passant par- l'ouig ne. eof: | | | 
Y= Ex ; | 
oi m cf le coclfirient- angulaise. de. La tan gente PM où (3),on doik avoir- 
en 


fang ÿ = im E } 





or d'apres [ équation. (3) 
À — Co P 


in P E 





ts 


m = 


1 vent. done. . 
koin- À+ op. 
rn 0 — ° 
d Jin P + 1Kk-Kk GP 





Cr templaçank E- par Le on. auYa l'équation De la. Voile FM » Davorr + 
(3) | tang 6) fac-sin PNY Co pP+ AT) 7 Go P + Yon p- À oc ; | 
Le foues ef - fat Fang Le D avec. la fan enté ( 3) conbidetee. 
éliminer P ere Leo eq nation C3) el (5). | up acayarnk, CET — 


celle Aroile. paove par 


Lure oblentr- l'équation. Qu leu, LL faudra. 
quené que, 9 apreet l'équation (3) , L. Decorri) membre âe... l lequahon (5) pourra_.de Simplifier— et] onastta_ 


(519) 





(6) pin Ÿ Cop=- ve . 
Eng Ÿ 


\ 


Étjoutons leo élite (3) e£ (6), , ap'ecd ayotr- eleve ait - carte. ) il vcertE 


VTT — ! 
Han 8 


F 


(7) xt = X(x-r) 4x 





OL. | 
2 X% X T° 
Kang û La Din” ù 








CORONCENEE 


Elle est L'e € quaxtion du. (leu dex-point M ; ont voik que. ce lier coE un céccPe. 
Dans le.cas %e la parabole, où X=1, celle. équation Devient 


% 





(8) V— x lang (1) + — — 7 © ; 


Din 2.0 


Le lieu decs points M esl. aloto LLTLE. fa ne. droite. 





LL OD emonélaltion de plusieurs proptiékee efatives 
AAC for CO . | 
PF: La droite qui joint à ur fyer ait point de concouxo de deux tangentec eo Liosectice_ 
ls ge de de es qu- digrent ce féyer aux porn de contæct.. 
Hagpotant le nique. at feyer conoidete., DOTE. equation DEC 








(1) DC + y 2 X? À, 
T M H ot. | | 
04 co Gif) zx @oad+yoinma-T. 
Does pr L æ eJotent P ? e£ q Lo paxamelee angulaire De. Jeu. pours M ekM., Les “pnañono de 
TV _Hngenies en M4 M, 6onk 9bF (768) 


MT : &. Co + Y oin p= Âx, 
MT: x Coop + y pingz AT. 
Ge telianchant Cd équations membre à 4 membre. rLoud AUXO rt l'équation Q'une. Hcoile paosark- parle 


potn£ T'; oc. louve. à airôt 
oc (Co D & q)+y (oi P—Sin q) = o; 
celle. Doile passe de idemment- par lovigine, c'eof l'équation. de. la oil FT. @-- l'equation. precedente peut 
lignes grrr par Qes pcôuib 


C 
ani 


a" écrire, et temtplaçank Lo Différences V0 9€o 
; q + Tr, 
(2) < TJ _ -Y Co 17 





_xo, ) US = Leng —— 


X Din - 





À angl. de. celle. Qroile. avec Fx esl se mar. JO? | 1762 ] 
= MFæ, = Me ; 
Donc La droilé FT col hiosckice de l'angle M FM, CF D 
768 | Ji - en profenge (x. code 1 . : gweqw à o& terconce en-F avec. (Fe divcechéiee. fx. dite. 
FH peca pecpendicufæice a FT. 
Ce fe, l'équation %e le oil MM, sk 90 [763]: 


re 
Pr4 ARS VE 


(3) XX Co To + dE Din = À ZX - Ce 9. 








| 41 . . 44 ., | . 4 | 
ai lon chexche_ L inlecseclion. Qe. cells Droite. avec lutin To, on kouve 





| P+, __p+æ 
À xXC Co HN Din TT — 0: 
(4) ; x ? 9 Ÿ 9 J 


celle Deoité passe. par lovigine- el le point H, c'esk l'équation dela duoile FH. @+ élle c6k visiblement 

pecpendiculaice à la Quile FT tepieserhee par l'equahon @), ca le péduik Geo coehcient angulaiceo 

eot egal a j donc... L | a | 

CH feopourtont peut À 'enoncer— Dans Le fécmes Suivanh, où ln emaque que-FT eÆ FE son 

ls bissechices de l'ange. MF. : | : | a 

5 L'on goink un fey er EF à deuæ_poinl M ek M, d'une Corique, fx. dicectüice cocxeoporn— 

dank & ce fèyer passe par- Fur des deux poind où Ro Bisveluices de Pangf MFM, des 

cayeno focauæ. cencontenk fx. doit M M, qui jet | ceo deux points. .- 
769 La: fe, qui æoon sommek au ou er- d'une conique ek' qui sous — Yend Cx pacte d'une ben — 

gere comprive entce- deux Eæng entes flaes., coke conotank quefte. que_ voik cette Fangente; 

dans fe cas de {x pæcabofe , ce «na Ce eo fe ouppfemenk de £ angfe- des brngentes 

Cle propos l'on ok ur. conséquence. Qu Theoteme Qu LI [767] ; | 

Joint F Le fêyer; AT EL BT leo eue Hangenes fixes; MN x langente variable 3 vom poird-de_ 

comtack. da Peoife. FM ef bissechice % fat AFI; la Jeoile FN eof bissetrice %e l'angle BFI, 


OTL 4 donc - . 
AS _ 


MFI=1 AFI,IFN=ZLIFE; 
D'où Ou  . | 
| G) MEN =+ AFB, Ca.F. D. 
Je la lan ent Louchait l'arc non. silue. Qans Le fuiang le ATB, soik par 
exemple M'N° celle enle ; on aucaif | 
MFT =+ AFI, NFT=1 T'FB; 

_ Q'où ee 
W' @) WFN=3,(2x-ATB)= 7-4 AFS. | 
Pur le cas Ve-la pacabole, nouo evaluecono cf le en penank, pour la tangente vaxtalle, la 

| fangente au Somme ; les Qroités FM et FN sont alocs teopeckivemenk pet- 
pendiculaires au fangenteo AT EBT JG À (765); ona. donc_ 





tin, 


METZ -MTF; NFT=g- TN; 











Q'oit on conclut | 
MEN = N- AT] B ; 
| Ca. D. a 
170. us env oppe deo codes, pULec- d'un-foyer- dou ur angle cons tænk, cbtrune- conique 
card même fou er- k même diceckiice. | | 


















Ÿ pe: Jotent M ek M, les exkremiles Q'une %e cs codes y pe lerrco pPatamelies 
it | anqulaires, ont 4 
SR ,7 un anne. ns 
Le | En L MF>x = æ, MF =; 


_ek, Q'apus l'hypothese. 
L G) F-P= 2, 
| Ÿ etant” une. conofanlte. 
d équation %e la doile MM, dt JO? (763]: 
a g+# rs Liz es FT 


x. Cos Ta ty um nm 4 





7, 


(591) 


EJntroduisons [ L ypobb be Gi), ef tepresentant - par Go Î ‘indélecminée $. ot1 (p+y) , ceHe equahion 


s'ecuirca | | 
(2) De Cos 65 + Din & = À7 Gy; 

lelle sk. 1 equakon. de la. code vatable- MM, vue Ou foyer VOLLO l'an le. conotant- * y . 

0] our. avou l'enveloppe. de_ œlle Vtoile il faut prendre la. Dérivee. pars app oct à co, ca qui denne. 
| | (3) — 2 Dur + ÿ Cos © To; | 


entre. les equation (2) Æ (3) y ce qui 0e-féca ert- ajoutareh la dome des cacces j OT 


c£ éliminer. « 
obtienk ainoi | 
| (4) st+ ge Xety. 2 
C ‘eo : L'equation D'une. conique - aijank pour Fey er le potnk F; pour. dixecfiice, 1 Droite X=o j pou 
eæcentiicile., X Co y. | | | | | 
7 71. Le fienu des intécoecttons des Fan entes ane cotcémilés d'une cocde vue-du féuyer sou 
ut angle conskant eo une- conique æ ank mème fe ex—ek meme diceckace. 
D aptes Le caleuls Qu numero preecéden , l equakon. Je la_ code MM, Deca_ 
_ () PC Con do + pin © — XX Cos Y —o; 
Le. lieu. des point P seca Le. lien. des pôles De. la Dcoile (5). Joienk x, GR, Le covdonnees hilalèces 
Qu poink P par tappotk au hiangle De. Lefétence- fétme par les aæes Fx,Fy La Directrice da > 


polaire du. poink P aura. pour equahion_ 

| | (6) XTLe+VY- AEXX, =o: | 
en dentifiank celle. equation avec. celle de la. code MM, (5}, ona. 
% _ Y, ÀX, 


O 





Cos © Dit Cos Y 


climinant «w enfie ces dexrieèteo telationt. duppumank Les iices , on Frouve- pour l'équation Qu lien. 


Qes poinE P : 
| | : 
2, 2 — - 7, 





C'est l'équation. D'une. conique. “d ank po ur—foy ere. point F; pour- Directrice ) La Doit. X=o ; pour 
À | | | 

RTS | | 
172 Ji L autour d'un -poink fixe P onfaik bwerer- 


mene. fes codes FM, FM, , on auta- 





une. cocde MM, , X que- d'un foyer on? 


THEM. ture PFM bante 
L equation %e la code MM, ef JO? (76 3) 


+ + 
ee, Ces PT + roi S- À Z Cos 


« # 





ph 
? 


/ L oo / 
Faioono padser l axe de par le poin£ P, dotent à ef Ô Les cootdonnecs e. ce_poirk; la secanle 


MM, devank passer par- le_poink EP, OTt CA 


a, FR 
2 


G) A Co — À [a ces a es 1% 


? 





} 





putoque TZ Cool + oi d-T: CP ant 


a 





R & — 
D À (a oo -Y) 


OT fcouve erTt- developpank la_elation QG) ek Qivisant par Cos & Cos À , 














(522) 





| BE  K-3 
| (3) Tang > ang 3 — Rai TZ conotante.. 
Or; ona VC? [762]. | 
| = FFM; @ = PFM, j 


donc... 


773. A aubu- d'un poirnkE À om fait Tourner ne Kranoversate MM, qui rencontre une — 
conique en deux paint M & M, ; x omme adg brique deo diotæ de_ ceo poi  È 2 
Ut. fey er F divisees ceopectivemenkE par feuco distances MP, MP, & pofæice du poink > 


face À, ef. conotant ; æirôt 





FM FM, | 
+ — — Conotante. 
| MP MP, 
CA a pportons la conique & don Ryer F, Qe_ socle que. son equakion Deta 
| 6) try x a | 
où | | 
GB) x=æcoad+yoindt-T; 


jP'eTrork peu ae. deb - ire - Q'orle:. padsank par le. poink fixe. A. j Les too Qonnees e.. ce. poin £ 
deconE. & eE O | 

J ; _ ? ‘ | 11 an « . D 
TES fixer Leo tdeed, TOO dupporexworLo l'ang le. à. plus de? que JT, c.a.d. Din ot <o. Jotent ? 


Ë g Les paramelces argulaixes Qeo poind M <Æ M, h des TOC pair C3, Vis À » les codonneco Au 
femier-; par- Ro; Ve La ; celleo du decor. Ona V'abod, D'apeed la relation. (A Bio) 


7, = À, Goo Cos P+ÀX, Sin our p- r, arf er 
| Y= À ZX, sin; 
égalite qui J'eccita_ | 
| (R) = À, Co (tp) Y. 
Ch à de mêèmé. 
| (2 Bio) Lg = À Xe Cor -P)-T. 
À° équabio r de L coièe MM, er JG" { 16 3] . 
exprimons qu elle pPaose par le poink fixe AfA,o),ona 


Coo sai = X(a Cost -Y ) Co 





._ À Co» 











LR, 
2 


Ji Î om Beyelojppe. colle egalikkqu'on pose- 
. ° | | à 

(3) iK = — | TT) 

AÇA Coo-v) 





.. « « «  . fr 
il wLent ! aptes AO OUT ALsroe. pur Cos _ Cos & ' 


/ | CT LE K-31 
(4 ang — at 
@ nr 2 3 2  K+1 


{ valuons mainlenank Les Brolances FM,FM,; MP, M,P,. 








PS : / “ 1415 . u ‘4! & | | | 1] - . 
La Qis lance. FM of. ' Q'aprek. Î equation G),. egale €. À Z, , À € f: UT. nombre positif , el- Z; et. 
920 Lanee du potrf (æ, , a) A. la Qucechiice. Z=O oz. ( Gcs ) . Les deutoc pourds M M, etant y (auee 


4 , , A. rt! 1 At" 1 mt j s |: . . : 
oegineF , du gnemre. côké. 1e. la. Qrracfrice. DD”, Les ca Veuve» aBsoQfues es Qislances EM eF FM, 


Setont 


(523) 


G)  FMz-XAx, ,FMz-A% | 
(Dans le cas d'une b edole. Le valeurs absolues de FM FM, secaient 
cepo: cehentees par À zx, e£ - ÀZ,, ôL Les deu. poinh M M, Je houvarent- 
sur— la. branche. à. auche. de la Dicecttice DD ). 
Nu équation de. la polaire d'un poink(x!, Y x) et 
LEA ææœ +yy = 2x; 
par- ouile la Polaire. VITE poink À Jeca. 
ax = XÀ (a Cost.-Y || æ& Cod+y sito y) ) 
ou, d'apres la nolahion (3): 
| €). æ LA cœoet-K] +3 vin a Aro 
€Jl faut évaluer. Les Qcolances ME,M,P,, %s poinb M ÆM, à cle Droits. 


GP sons 
(7) h = + 1/0 Cos ad — K) Noire, 
ct temaïquons que le cocfcient De Y, (A sind) eot- néjalif 


Ji Co - oint À eok extlèrieur- «à L cortique, art de point M où M, 5e ouvera_ au- Debout de. Le 
l'axe F-. On auca- donc, pour la. valur 













polaire Æ l'auke au -Vessur + “eTL marchant parallèlement à 


ae de MY : | 
2 (A Gmat-KR)+% Àsinoa-XY 














M P = ; 

_  +h | 
_ Àx, (à Co dt — K) Cos p+ X° 4, Sinot sin P-AY 
où  MPZ= - — - —, 

AT AZ, Co(a-p) y] - ÀKZ, Co p 
Oo MP= TR j 
æÆ, Q'apret la lalion (2) | 
| | | sn ÀKz, Ces P 
 MF= KR | | ; 


ckÆ enfin, 9 aper la. premièe des valeurs (: 5) 


h ÎTP Ka 
R ——— 71- Oo» 
MF 





CR | : 
= | y OF a_-definitivement- 





P | 
Ron: P lâcant Cos P par- 44. va ur ent énetion. de tang 
MF 9 #+tanft $ 


GB) - = … 
_h MP (K+1) tant = — (K-1};: 








La valeur absolue. Qe. M, F, eok 
La (À Go &-K}+Y, Asinot- Av 


Mr, = | h i 





en. Frans férmank celle ex pression: }) COTE. il vient à êbee fait 2 an-Âronvet 


| .& 
1 MF. 7 + ang? -7- 


+ —— 


h MP, (Kh)teng*-% = @- D 








Dans celle. decritéce. €&7? CE LOT. emplaçona_ fang # Pas a.va leur- | a de. La. relation (1) , L v tent: 


y bng L+œ-Y 





(BL) _ 7 ME 71. 
; k 2. 
h Mr K° F _ GK) eng (x D. 


(524) 


| ji Le poirk£ À esk intécieur- & Lx conique #7 Les Verre. poink M e£° M, seronk fous eur au.-Deour 
o11- au. —de66 o110 de. la polaice Qu poinE À ; | par- suile , on dev, pour cepeesenter- la valeur. absolue. des 
Oitances, changer le signe. Dur vecond membre: de l'une. %es cgalites (8) où (8 82). 
Ile ainlbenank£, on contale immediatement que | 

ef le point À es extérieur à là conique 


MF MF 2h 





pont Comotante } 





M, P, M P 1-K* 
1, U e 
si le. poink A es inbéueu- a Le coruque- 
M, F MF : 
+ us Constante . 
MP M P 


Dans ces ælationo ne. figurent que- Les Lnqueuxe absolues Des Dcocles j cl of facile Deigoir- à L'uide de 
quellex ; conventions on peuf CAITÆTNEIT CCS ifécenteo Remu les & une eue. | 


1 = Sieu des 5 ommels dec ang Ce constant circons- 





cuit æ une conique. 


| | xt gt 
774. T° CLipoe : ec TRS 





CL enant ll ‘eq uatton. d'une. tan ent 5 oud la foime 
| VE MX+ V/at mi +b? ) 
Æ cendant be equation “cationnelle } OL. AUXAL. L 
GG) métifat- 2?) +2mxy+b*- ÿ'=0; 
celle eq ualion_ donne. les coefficients angulautes eo fang entes pPassank par- Le point (x, y), oi lon ce- 
| ; atde ce punk comme fixe , : | | 


Je nr, Emme sonf les caeines de celle” equatio mn, & oi D ef l'angle des Peuce-—langentéo passank par 
Le poink (x, Y) [or | | 





1+m, m9 


hubotituant Qans celle «lation leo \ 44 aleucs de. NT; Mo et (m., — Ma) gue- Punk immédiatement e- 


quatio qe (1), on frouve_ 





2 V Etxt+a? + LUS 


24 y*-a7-bR? j 





Lang 8 = 
ou, enr tendant cationnel : 


à 
tend? 0 





R)  (atry?- a2-32)- (Btat+ ay aht)=o; 

Le Qeu deo sommets deo angles conotanb, Ê, ciconoccik à L'Æipse et done une coucbe 

dan À 7 ocdreæ, | L | 

doté que o) ZO)y OT. celcouve. l'equation. de. L'ellipse. teoultak epi3enE à pros. | 

dovoque # — 96°) OI Fouve Le. cercle | | 
(3) xt+y*=a*+}#; 

Donc fe lieu deo sommels des angfeo d'coilo ciceonocuko 


æ F'effipoe eo ur ce. conceernt— 
tai a Lx_ coude ajænk pour diametcæ_ a dias onafe du ceckengle conobaut sur-les axes. 
nLakq ue. On peuk Qemonlrer- comme il out celle. Derniete. peopos thon. 


oient MP 4- ME Jeux fenjentes cectang ulaireo ; 02 eÆ OF, leo pecpendiculaiceo abatosees Dxeentte 


(625) 


DUT CO angeles ; on. a JG? (729) 
| | ET _ 2 2, 2 
OP = x cos ot. + b Hin'ot, 
oP* = a* Co tx + hf sin? x; ; 
a eu, ant Les an gleo Je. OP OP, avec OX. 

© OTL €. visiblement: 





| | . o + Oo 
Y M | Œ, - = go / À ou. 4,=90 +; 
BP . 
| P par- suite: | 
œ | = Le 2, 2 
PNA OP = À ointo + b Cos GL}) 





° / s Q'oit lon concluk 
GP°+08 =a+k,; où OM =at+E, 
Le Leu de per” M esE. Donc. un. … œrcle. donk £ Ca co V A+E*? e£ dont le certe. ef: celui. De l pe. 


773. 29° D ypexBole: — — — Lise 
L équation, qui- délerrune Leo coe. Lciento snqulaieo Dco entes passarck paru poink y) , e6£" ie: 
(4) m£ (at æ*°) +èm x y - L°- ÿ°=e ; 
dl en bulk, D'appred LU. caleul idenhque ait precéenk, que- Ce Gien deo sommels deo angfeo cono — 
Hxcnbs, 8: cuwconocab «& Chypecpote a pour Lou 





GO (teyrath)t ee (CU x ratgttatlt) 20 


TD 


Hooque B=90°, on Frouve 
: (6) et4 vez at bee 
Cdinoc. Le eu det sommel de angles doi cicconocuilbd « C'Bnppeutele € un. cexcle coneendique. 
& Lx couche ayant poiu- reason VAE. 
es cercle eol. el où meginaie sutyvartt que a eo: Oupecieur- ot. inféieur- à b. «hf a =b, cà9.  lhgpe- 
bole et st épuilièe, L ceccle. se xduE à un pain; Ls deuce. fangenles are son alors leo aoymptoles. 
J 76 34 GPaxabofe: y 2pæx= ©. 


L equation Q'une. fan enlé. clant puroe. DoU Lt. la £ fe CE. 


| P 
V=zmaxt Qi ! 
on en dedud 
( 7) mx - me +3 Lo 


celle. equalion_ Qelexmine. Lo _. faenb à naulaireo es deux. Lan entes passant pars ur. poire (æ, Y }- R èm, 
Em oond- leo vacines de l'Guation (7) que È soit l'angle de. ceo deux lengendee où à 
m, - No 


1rmme 





ang D = 


Jbotituant Qans «lé tcelalion_ Les valeurs %e mm, my Ce m,-m,) que féceruk immAialément l equahiort. 
(£ 7), on Tcouve. 








Vy*- -2pæ 
LangŸ = — = _ 
as] 


ot, on tendant ablion nel : 


(8) (ae +-$ ÿFtengt8 =v-?pe. 


(526) 


Le eu deo sommel des ærafeo conotaænto, À, cicconocüik & fx pacabote eol une Fijpesbole 
ooque P=90", on a. | | | _ 
LL | | æ+2=0; 
cà-?. que (e fieu des sommets de artg{eo duoil> cixéonoetito & fx pæexbole et fx dixectuice de cette 
pacafole. | | | | 
(Ê. dccnièe puposibiopuoulle immédiatement %e Lx péopuick de la angente et de la-ixchice. 
hient MA MB Les deuec langentes menceo à la paalole- d'un poink M de la dixechice; temarquont® 
dabo® que Ci l | Lu 
dx Axoik MB «ok Piseckéice de. Cangle FMD. Ca fe, le code Ve conlack AB pare par le 
feu es, Le. pue? %e la pecpendisu laire abarosee du fe} er € sur lala gente MB 5e fcouve en K su 
la langerde ai - dommek; comme. OF -o1 ) | ent. Lesrlte. TK = IH. Le Faangle FMH e£-%once’” 
| | a socle. en LT NE s UT | 
À a FMB-BMD. 
Ch P vouveta Qe. mème que | 
CO FMA=AMD. 
| des eux La , enteo MA | eÆ MB, efank Ls bioo echices Des 9 leo 9 upplemen — 
| » laices FM D ef FMD ) sont done. petperdteulaiteo erdie elleu oi 
[7 Les prapueles que noug  Venorts de. conélalér- sont com pr Lo e6 Qant. la proportion vuivante: 
e eu du somme d'un-angle auconoctik æ une conique es côtes de Pængte_ chant pa— 
caPsfeo & deuoc- diæmètcs conuaquer. d'une conique æ centie donnee, ck une-conique-eon— 


cenfeiq ue & x premiere Œ Pomotfétique de fx seconde : 


2 2 


1e Cie : +120. 


# LE? 


ass | Li ge gp. Le à l'ouoine Pui, : ; | 
(9 ou pouvons JuppPoser- que - soruque Qixectiice. œuE Son centre. à L dd Ptuo q LC. CeCcL 71e qe ert 











| CLert L Direction es Qiamétres ; 907 equalion peca alors | 
| | oo CG) Aaxt+2Bxy+eyt=H. | 
| © r celle equation peuf, Q'une. | infinile ‘de. maruetes y 9e melti ’. sous La Rrme- 

- R)  m(œ&cCsa+Yoina)?+ me, Ge Ge, +Y Sin ot) = H ; 
cu il ouf, pour cela, De. saliofaire. aivac Peots relaliont_ 
| ne Cost + 1m, Ces ot: A, 
G) m Sintat+m, ina, =, 
mL Dir ot Cas où NL, D ire À, Ca. : 

relation. ot enfienk. quckce indélecminecs. e - JPLEITLET— ni ernbce êe. équahon G) ck alors ièertig uurenE 
, al au pterruer- membre. de l'équation. | (2) ; Les equahort (1) ed @) cepresentent done la mème coutbe. 

Hemas LOT maintenant que Lo deu QDeoités | . | : 
h | x Cats ind oO, | 
d) x. Cos dyTY Pin od,=o.,. | 
sonE Qenoc- Aamikes co juquees de. la conique. Qireclrice G) ; cars ôL lon pen ces Jeuoc… Dtoiles pour-nou- 
veau. axes de cootdorirteed , La férmules %e Fans formation Secont JO? [344]: 

& Co a+ Yoine zhæ, 
2 Ge tit Y din EE 

ct 1 ë nation. (@) deviendra 
| | mi x"°+ M, K°y""- H.. 


il es alors susible que Le nouveaux axes O x, OY _sonk Deux. Diamètceo con uque 


G27) 


| Céla pee. y Lo lang enlés à l'Ain 





=? Y 


cop echivement pazallèles due droules (4), au:conk” pour equations. %£ [720] 
G) { XX Con et + Sin dt = Vatcis? Oo. + Lsin oL y 
æ CH À, +V. Din ad, = Acta, + Dir A, 








DCE 


oi TOUA regaxdens æ-ekÿ comme- Lo oo Ëonnees Qu. point. o inteisection. de ceÿ langentes x € - seront 
les cooonnees d'un. potn£ du leu; ot obhendca alors 1’ equation cherchee en. éliminank My Mar À 
entre. Le equaliont G) (5). a | 
ur cela chsons au cavre Lo équations (5), pus ajoutena. r «es ayoir- multiplie weopeclivemenk 
par m e£ m,; il vient, en. ayant e qe ae elahona (3) | 
a % Ax° +Bay+Cy- = À a 2, CE; 
e sf F'equation. du Reu… On votk que- c œL une. conique & concenfique a. l'ellipoé_ proposes ef 
Pomothétique. dela corique. dechcice. | | | 

dorsque. Le conique. Diveclrice est à un - cercle, on a A£C,B Be, Æ Léa pruécétente | se céduif a 


| -G) x += a tnt, 
Ce les diamékes co njug 1166 a' UT. cexele he clan qulaixes l'équation (9) tepeesente alors Le_Leu. es 
sommeb es ang ko NU citconscuils à l'ellime. Cu de | 
Remarque Les coullab obtenu Pérent à L'ha y pecbole 


ES F 


ett . chan eant LE à €ITL- — 4 OTL- drouve. ainoôt 
C 
a @). | A +28 EY+Cy= = Aa CE. | 
(Or | au deux. voités OL. | Aa?- —CER$=o; c «a. 9; 56 Lo Qeua. diamèlreo cectan ulaires Qe La couxbe Dire 


hice._ SU outyand- LS acces se l y pechole. sont proportionnel. au SEE: axe de. celle- bypabole. | 
2° Cac aboe : La — ?px =e. | | 
DA muse. et équation st la. meme. - que‘ Dans L., cad préddent. 


es fang enteo a lb paralole, copectivemenk parallèles auo. roitéo OR onk£ Pour- éjuahona. JG (722: 








P. Dino 
user Gp à —o, 
6. Cp ot, 
RE God, O4 
À mo cootdonneés y Ju - u point Q'ntecoection de. ces deu La enkes secont celle dun poink du Lou. cherche. 
CP our chiminer- Leo indébrminees &., OU, mr, M. ! malhilièno La premiere. ea equah'onx.. (9) Pas NnLosct, 





la deconde par M, Cos œ, , ef: gjoutena ilvtent., eit- qacd attæ_ ce Ationt C9): 


| Go). Ae+BY+ c+ _.. 
c ef (” équation du- (eut : j ce. Leu 71 une. ne dœtte. | 
La Quoile (io) ef paxallele au d ramelie. £ 09 conique Dévcchrice, cpuque deg coûdes pasalléle- 17 
& l'axe Deo &, ca. 9. à l'axe. de le parabole. | | | 
doxoque rene Prrectiiee. ok 1 ZT cercle, Ace ,B=o, l'équation (10) devient 





P 
&+F T0, 


ON alors Le. Le Qes sorrmels Qes angleo Droits civconserils à pazabole «T° (77). 








/ 


78. 


(528) 


D 
V: Sion des Sonumels des ang x droits TLOLTMmAULOC tune? 
coruique 7. 


2 


4 © 2 M + _ 
1e Cp: + Yi 


seemartes 


Le cocffteiente ge des nocmales pan par” LAE ÇA n point (>, %) sonE Qonneo par lequation K: ‘(744) 
- 21° x Y- mt + (By 4 xt c'ÿm° _-?a* xæ-ym+a V to. 
O7 Qeua.. de. ce ne soit être reclang ulaices , c&-9.que Le. prie ce Deuo. des tarinco Le celle 


. i Ç ; ; | 4) 
equahon dotf Elie. e al a-—1l. NA "a est une. de. ccé tacines, l'autie veta +; Le. Pæemter- membre de. léqua- 


on €) devra. donc êke Divisible par tune cac PreODLOFL de. L-fêrme 


Em-a)(m+t), ou m'+Am-1; 

ETt à ‘autreo letmes, Le. p'ernier- membre. De l'equahon. () devra. pouvoir se- mellte. sous la. forme. 

(m?+Xm-1) (A m° +nm+B). 
CSrmime le produit deb p'erniers lermes eE cela Des Qexcnters Termes doit ponner exactement le__? 
p'enuer e le Verrier- Lerme %e l! eæpredsion. (1), rous pouvoré prendre. A= Etax*, B- AVS € el alora le 
P'temter- membre. de l'équation () devra. être teprodutk fPerfiquemenk par” le mad 

(2) 

Cr. ienti flanE Lo eux. eœpresions () eE (R,ona 

{ À Paxftpz-2bxy, 

Ÿ Aa? V°+ M = 2a°x-y, 

: | An = (a+ BD Cxt4y- ct. 
Cicont %es Veux. prerru ces equañonts Les valeurs de et ES Æ subolitont Dans la Hroioième |on hauve 


(m° + ÀÂm- DE TTL *+u m- — À ty). 


immedialéement 
GE) CHF) 4 yat Hbat)S c'(a°y Leo. 
C'ek L equation du_ fieu des sommels des angle doit TOC à €’ dipse ; Ce couxbe code 
Ford, 
Celle couvbe eol- S1yméhique par cappotk aux. Jeu awes; elle pañe par- L points cceutar «éd  l'infi in; 
elle. à ur ppoink quadeple à L'oci igine Dont Lo lan entes sonE Jonriees par 21 equation | 
(y - Etat) o, 
ce6 quatie Éan ends orment etc. couples De. lana entes confondues jo vorf que ce. son£ Les aot rpEoles 
d'une. hype aganË Le mêmes anceé que. L'el 1p0e; ceo fangenteo donk: en même. fémpu es angentes 
Q inflexion.. | | 
| [OP construire La couthe, jpcenoruat Les cootdonnecs polaires, € .à poent 


























Y < &rP Gow), V=poinmc, 
DS CT | L' equation (3) evtent alora. 
SS A | c? AT oin 25 Ltcot ee) 
\ rés NT TX = PT Vans Atointco + Eco? co | 
4 ) | DA conoheuclion. n'offre pat Qe o 'culle ; OTT. fé Vatier © de. O4 9° ; le_ 


eos âe la courbe. de condtcuico par-Dméhie. 








Ce vratene la propriele. JutvantE : 
c P= OM un raxJort vecteur: Qe- Le. courbe ; A et À de0 intergectiont 


avec < lelipe ek l'bypeslole 24 porone- OA = = À OA"= a”; } ‘Or 4 Jo (] (7 (796] 


4 








7 Co 2 PA] re) into 1 Ces* co 9 in Co 
nes d pus  * + te em } ; 


(529) 


a? 2 o 3 9 
= bfcoss-a* sin «. 








at 
At 12 
ab 
pan LE? Costes + at oints j su 
a'* ? 
a 
© 7 , | | 
À equation. (4) De La courbe . deviendra. alors 
_ ,? 
C à 





(46c) PAGE ° a"? } 
Ciæ que- leo cauyono vecteurs de Fr couc$e. sonk proportéonnefs æit.- cæppock des caxceo 
(Cose ek dans Phypecbole x ank feo même. 


des diamitteo qui détecminenk dans f'e 
fongueuxo d'axeo que C'efftpse. 


? 


Lee 


nn 


è 
CG 9° - 26, 2 _1—0. 
7 79; ne h eX pecbole : A? Lt 1 © 
des cesullabs qu precedent 9'appliquecent a l Pupertole. ent. chang eank. L° en -L? j airtén. Ce Peu. 
des sommels deo «raleo dcoils FLO OM AUX. Œ Ca. parabole AUX. TS our équation _ LL 

| 4 

> > » e C 

(5) Ca ?+ y*)(at y" Li?) A TE (SH?) + O ; 


' 4... 
OL, er. covdonneed polaires 
. « 4 | 
c? a? sin Cr + EG? 


P Vat-L? S Hintco — Leconte 


y | | | | 

A ottgine cok. LETL. poinE quudeupo le. ssole. y CUT Leo lan enleo son: imeginancs 
À € ; : . D fr: : } - 41 

ol &æ € bca nches Ti LIU ES celles j Qonf | Les tôt mp Eobeo SoTiE: parcallèles d celles de. [ by perbole ; 
int sur chacune. %e. ces Dicectiont. ao rriplotiques . Aa couche. buche le 
( | | 


élaÿ à ILIL. poin£ Double in/ 
ele 

2 2 . 

XTY - NET 


« . . . . ) . | « L . « f ‘ 
ET. D poinb, q LL. som£” les quahre Domriels A, , A ; B, ,B, ? ef Les deux. poink civeeutdairer à l'infini. 





y? 














Je (” écle li de la coitrbe. . DL A ek À. loonk JE inémrsecliont avde. L'E 4 perbole ef. dyec.. 


x & 
le 
GA mous Téouve. mine. and le cas hréce?ermt 
HOUS Ééouverornt, corrune. dand le cad preceder 
| ec” a"? 
(8) PT Re 5 
/ _ Var à° 


JE CM est IL 
Hire atyank Les mené axes que l'hyperbole, e£ que Ê om Pesiq ne par à G a” Les lonqueuxo EA'e 


(530) 


Cle relation donne leu à un énonce analique à celui du numero que. precede.. 
Remarquons que la courbe. ne oeca. celle que 41 a7b,c.a&.7. ot l'axe lcarverse cf plus gear 

que l'axe. ira inatte… | 

| JL otéque az, la couxbe se 1e0uik à ur poink 
78. 32 CPécraBole : ÿ—2peze 

de coef cent «1 ulaices es normales ) passank jpar- ur poink (x, y) y DECO Qonnes par-l qua _ 

| ? LT 
(7) mit (pre)mt re 


À Ni, Mo, Ma , sonk les tacineo ‘de HE equation. OTL & 
p° 


GT deux. de ces normales Pots err£ le. ceclangulaises j OTt- œItta., par exemple, m 9 Ma =! ; eË. PR. 


telation. qu. precede. donnera | 
| 2 
m, = T. 

Cl valeur Qoik- vérifier [ gualion (T); Le. tesullat- De à subolithion er 


| 8y° À 2 
G°) ge + TT, (p-x) V + LI, 
PP ?p° P 


+ “., 
F 2, P P .z_ À SP \. 
6 Eee my (À) 
ini e (eu. des somme des « Go dcoil normaux & x «ca Bofe eo une. parabole 
"d P® | 
donkE fe. poæcocmette eoK Ce. quad de celui de. Éx. pacaBole_ do nnee : feo deux pacabBofes sont 


| 713 7. ., + 1 
On a airnot L <q ULatior Q11. leu. supprirmank la oolution V=e0 ; il teote. 





PAT Flune & P'xutre. 


D. da solufio TL. LE TE. contrer _P&o & la queolion ; parceg 11e, o Le. decruer— Lerme 9e 
l'équation Ç 1) | QevienL£ nul y La «elation. ecrilz (?) T'exfrtime. plate que l'équation (7) a deitæ_ “cacutes 
QonkF Le produiE est egal a —1. : | 


C2 





.“- 


OV. Cquationo tana entielÉex - 


_ PR 
1 Foimer ceduiFet Van genes - 2e 
781 | ous. ayons "1 Vo” [6 84) que Les formes teduileo pour Les équations lang entielles des rois courbes sont. 
ff atut+b'o?-_1-0, ÉPne : _{) | 
| atut- Ltw?-1-0, By pebole: (1) 
| | pv?t+2u=o, GPrrcalote : &u) | 
| x cdennees d'une hngente sont les valauo den y véifiant l'équañon de la œucbe. Dana le 
cas de. L'ellips e une lang ente peus Sélecminer dimplemenk à l'aite d'un. seul paramehe; inst nue 








—$ 


| poueco LA. peer 


Ces P Dirt P 
. ° TL = {: 


L © D 








a) me 








a 
| P sera. Le. parametre _- «74 ulaite. ®e- La lang enke. U,, . 


782. 


785. 


(531) 


dd” équralion Qu point 9e contact Dune ge (ua ve) Fe 
@) atu., u +b* VoV — 1=0o, avec. la. condition. a°u? +EUË -1=0o 

Je L'on inkoduik Le. paramèke. angulaire ®; l'équation du-point-de contact. Q'une te air. pararnèkie @, sera. 

(3) au Ge P+be oing-1=0; 
Leo coo ornées Cactesinneax de ce poink sonk | | 

5 =4 CP, %,=b sin æ;. 
A paræmebee P de. É Feng ente es eh dene. auodi ee pataméle. angulaire de. son point de_con- | 
Gordonncec. d'une noemafe- 
| Jsient Us, Ÿ , L cooonnees À une. langer , eu, ,4, Les Co0' Qonnees Qe. Le. normale cotres pordant ; la neumale 
Qou passa par le. poink de. contact de tang enfe ,ora donc_ 
auu,+b'e ur, au +b =1; 
de. plus, ceo Qeux Qroiles sonk : cheque P PAT suile JO; [131] : 
Wu, +4, =o, 

en oupporant lex axes de cootdonnees rectangulaires 
«/esoleant: ce Qeuoc equahiôn par tappotE a y, nous ent conchrconx. pour- fo cootdonnees (ui, , &) dune 


normale co cependant & Cx lang ente (uote): 


1 1 
(4) Us U, Ta UE ! 


avec. la condihon 
(Bo) ‘au + Bat zi. 
Ce framale vepplquent à CE pecbole par- Le cha emenf de en -k. 
le L. v, Lans à 
Cl dana. CA... 9e ellipre., on inhobuik pæcamèlie guise p y OIL AUCA. 
(3) 


7 c? 1 
LE Co P, — 


c 








Din æ; . 
u, 


. EE . 
un M, sexonk (eo coordonnées d'une normale quefeonque_ à L'effiyoe; (es coordonnees du pied de Re 
notemafe Deconk y =A Go P, 4 = b sin p.. 

On. avvcait. pu Védture. lo valeurs (5) e l'équation De la normale MA (ys1]- 

C4 ru pv? +Qu—o | | 

dé ualion Qu. poink£ %e contact. 9’ une. in langenle (us, Ve) Jeta 
| (6) PS V+uU+U,=o; 

avec [a condition 

| | (6 U Pée + Qu, — ©. 
Ce “aisennant., comme. Dana Le cas l'ellipse., OL ouvera. pour- (> coo- ocdonnces Ua Or de fa normale 


coteo]o ndant à Ce tang ente Cu, vo)i 











| AU US 
(7) | uU,— | 1 1=— F Ts! 
pu, -1 _ &(pu-1) 


ayee la condilion 


(JRis) PA +?u, =o. 








ED Les couches de Deuæieme Classe. Le poink> lai à 7 une 9 cout. cof: le pôle. de celle DouE . 


I: ŒLoink pola 











de poin£ polaire. Q'une.. Deorts. (u, ,%) 


# 


a. pour- equalion_: . 


(39 


Dans L ÉPipse :.. auu +E VV -1=0 ; 
Dans l'Sypebole : a? u, LU — L'v,  —)1 0 ! 
Dans la CLacaBote : PA PV +TuU+u, _o. 
17 Deus po ind seronk Qi conjug ue Lusg ze. l'un À Cri... Le poin£ polaite 9 une Deoils passan£parlaute. 
J aient Deus. poindb | 
Au +Bv+C—o, 
A,u+B,v+C=o; 


checchona. la doit Qonk Le. pPrerruerr, pair exemple, est. Le poin£ polaire, et. cœæprimont. que cells Qroike: pase. pars 


G) 


1 .#. . « « « 1 CP ; . 
Le -YeCoTt à ; or auva La. con dilien pou que ce ‘deu. point Sotenk ser vhs Cd Érouve. ainot . 





., | À À, BR, 
Dans Le. cas de l Cipse: a? + Ex T CCa —o; 
AA, BB, 





Dan Le cas ‘de l'Pypecbdke 22 — LE — CC, Zo; 


BB, 


| PF 
- . . } . - - ‘ _ 
9 ° D eutoc dico iteo “D €: O nÆ “et rage lrsque. / une. pape. par L poinE Po aire de. Î uttee. 





Dans Le cas ‘de Le Prat A,C + AC, + 


— O9 


Soient Leo Veux. Voile Clos D), (ww, 4) da condition pourque cs deu Quotkés Soient. conjug uect ct: 
Dans le cas de L’ Étipoe : X'u,u, +E°v, V, — \=o, 
AS J € | . 

Ù Dans Le Ca De_l 6 perbole : atu,u,- Etve Vi—1=o, 

| Dans Le. cat de La. 3 xcaPole: Us FU, + Po. 
(à L Î A | AU ° Le Fa le ! ns 1. 1 . DES 
Leo forma eo mclen ent evidence. let proptieleo sutvantes ‘deja. demo teen PP 0 LEUXA- Four : 
{ de P oinE conjuque a lun. poin£ fixe decri]. Lire. Qroile que ef la polaire Wu poink + 

C 


" , J { . À " . 1) | . -] . ‘ . - 
& da. Quocle. ed u£e.. ». line. Qrotk fixe Lourene attloux Qun point 1 te. que coË @- point polaite De la Vreoils. 








IT: DDécoppéer?. 


2 . 
84 , ” eq cation lan entielle Qe. L Deéveloppee- Q'une. courbe co. taire. uelakion enbce les coodonneet Q'une. quelconque 
( 
Des rrormales à celle courbe. 


1° Cipoe. 


es cootdonnees ‘d'une notmale. quelconque. son£ Ale ? (782) : 


1 c? 1 c* 
—E — Con Pj—=- > Jin P: 
n'a Vo gp 6 


élérunons. Li entre ao Deus. œlationt , ek TOUL - aurcoTIK.. pouf l'equation lang endie(&. de (x. dévefoppee de_ 
D / : | ; 
€ eflipoe . 
| ? 2 
a E° N_ 
2,2 7. 

a) F— =ch, ou utotct= a?o2+ Lui, (Bis) 
| ù Y | 











E , # J.eme . 
“À c'e. une couxbe. de À 1) Classe. 


‘1 A4” # + D 7 . “ ? | .* J DS | 
des coodonnees ‘des Earupentlés Soubles s'obtiennenk en alank à evo, les déciveen . par cappork à 4,4, w; 





1. : 4 . E . 3€ 
“or rouve atJloc. Fcoté tan erites doubles , que. sent Leo Venir. aæed cE da Ddeoikk De. L'infér.. 


ë 2] - . | : F .. - ; ; à T° ! 
CN J equa , Horn Q) ‘Darine. tune. «alien. temawuable eruËe. Les degment 3 + + + te: Lo fangentes Les Pa D éveloppee 
; PT À | | ‘ Ç 


' 


mn 4: # ° 
D efhecminents ur Le AE 


224 d perole . 








, nn t 1. , | 1 4 14 ST 7 
L equation barigentielle de. la. Véveloppee"e légpertel derca— 
Re — 


77 AX > ® 2 12 
(2) TA TRE y Cd HE, 


A 


(533) 


jee OP axabole. 
J, cooorrnees Q'une nounale quelconque à a. la. parabole ‘sontE a {78 2) 





LL u? 
UE , 4=- — , 
pu, 1 (pus -1) 


afpec L conDikon. 
| ps +, =. 
Climinanl lu, ek Vo entte ceû hors patine, y OTL louve peur l'équation tangentielfe de fa. der efop- 
pee de Ce parabofe_ tt 
7 pu? 


NES ST 
6) pu” + pue <v'=o, ou. = Zu) 


c'eof LiT71€- couche. de 3 ee Classe buchank la doile ve. Linfine., lquelle eo. La seule langente. Qoall Pinot, 





7. ee peu FE mienel— a celle. coucb e- qu" LIle..- © ele lang ent pacallele æ- une ‘à voilé. donnee. 








IV: Remarques sur Péquation au flyer . 


ec Le AKOTIA. Vt- Jo [714) que 
Fequation Tara d'une conique art ru fr Page of 


@) (- ue) + [e- ce) = 


De ; Lo. sont” leo cootdonneeo 2e la Directrice. corecpondante ut 2. cu ine ; P co le- Dem - Paramere Qe Le 

conique. | 

(cle equation. a 2 même. ferme. que P'equation em — coocdonnees - poink d'un cercle ; U,,4,, sonE alo0 les 

cootdonneeo ‘e. son cnêre, eE À 90 Yaÿon» 

j' equation en coocdonneer - poink. d'une conique. ayant pour -for y ei origine, eo. JE » (762) 
a+ y" = D [ee Coë + Y Sin ot Sp 

lb Te equahon Qe meme. forme. en cooûdonnéés langenbellee, : savoir. 


g « 2 
(1) ut+ v?= À fu Co> +9 Sin œ-Y] 











ceptæoente un ceccfe, dant Le centlie à pour equation 
| . | ee U Co ot +4 Dirot - -Y=o, 
ek onE Le car et PC (278) ; 5 . of l'angle. avec. Lance Vo x De A Doilé qui. joint l'etiqine at centre. 
Co Lapapcoc hernent nt imporlanlo pour L'inlécptétation. Des eqaatient bnpentèlla ? 
oO faut tertaquer que , darts A cast. De. l' équation GT), Le coo donnees Uoy Por À une. langente , peuvenk= ve © 
vep vesenLer- par | | oo L LL 
(3) U, = Àw, Coop) Go = À W Sin P, en. peoant GEI © o + Pina-T. 


SD 7 
© OLUI— avoir Le 51, r2zL ealion Du. paramèlie P appelona. — Tlottd que JG [130] A Fangenls ki Lei ofLomæf uque. > 


AL, Co @ . [TK 
Re | 


Tan LL = a ms + 
j : Vo ing "4 G L 


: De Lo c> que- fat la langenlé (us: %) ayec.… l'ace. des wok ; ; on a ‘done. 








(4) txng EUR lang (Ce 
TJ ! éqrrat ion 


ve LE 


ere 4 


2 





P+ . rh 4 
; + = AXS 


(5) un & Y Qin —— 











1-7 LE « , fi …. | . i 
Jeca l'a eg ualion. Qu. poinl. Ca inletrs echion de. Jerra lan qentes Don Les param lces aq ulaices Se re cé Eé. € Ÿ, 
. . æ) 


(634) 


CP 
CP none. par exemple. la propraele Qu To re), ef app liquona. Les caleule faite and ce. rLUITTLErO a. lèqua- 


lion. (A), e.& 9. intexprælons ceo alu ans le »1 ys eme. Deo equationt tangentiellen… 
| c 


des coodenners U=A , ŸEO, sonE | celles D'une. Droits pecpendi eu laixe. a. l'axe Ox a couche eo alors sin ceucleC, 








el. la lation G) Der: 7 72] edc-prirrte. qe L poink %e cancouxo des Veux. fangenles 
PE 7 Qeerik la. lqne AA 


'; OT A. 


tan À Ÿ Eten LUE cmstante. 
À Qu. poink O on abaisse Les pexpendiculaixeo OYP eF OP, Ju Ls langentea DT 
e£ MT y OT auta., 9° aprek. LL lation Ch) CL — Debut 


DA 2 es 
| = POx, €, =zhOx ; 
Pa suike, 














_t 1 FOA eng F. OA = Constante 
Oo À T 4 9 . Z & « 


T 
) 


onc: étænk donner un ce fie C, une. dreoite fixe AA, ek ur poink fixe © ; si d'un point 
quefconque de fx droite fixe on mène deux txngenté, ek que du poink fie © où Laine Leo per 
pendiufaices Pur ce Exngentés JOEL AAC 


Hang Pos OA lan 5}, oA= Cemotante 








OA Hank @-petpendieufzrrce 7 70 afaissce du- peint © ur x droite fie. AN. 








Lu 


Chapitre III. 


D iamelres. 





vu 








8]. T ATA. Les couth € Qu. decor cite, 


ul du Diamèke, coxcegporidanE : au codes ce. cf} Letenk— 
argulaire. nr et 9G * | 36 3) 


?} 
Lun. Leo Diamèblies paésenk par .L cendre. ; Fe cect peoquermnent, but Dcoile pPabsank par Le. centre _ 
&E un diametre. JO o119 allons compléler Lct ni étude des diamètres commen cee ait Chap. VI du- dire 


Rtml, 





Pi écedertt 
Dana Le cad ‘dep orries cedu iles Ég ; l'équation de Qiameties OLA. : 
2 ? | 
> x 
CP: se : T 7, 1= 0; 
PP" a oo 


| Caquation Qu. Qiamèlre. cotced porèank acc. code Vim æ: 


2 
} x mL D 
a) —— + my, y O Ÿ= 

a? +* am 





(535) 


2 2 





ac 
Crypecbofe Te E ï —1=o, 
equation Qu Diamélie. coctes por dant aux code Ÿ= MX : 
D & My 
(2) TE _ TE Lo, OF — Fc x, 


COM 


& 
— atrabole: Y- px =o: 


! 1 . \ NN: : . 
equahon Qu. Qiarnèlre coccespondank atioe. cotdeh V = M0 : 


G Lp=o EF, 
) AV-pP=o, ou _ 
758 . directions co ua ee. | | 
fi m_ eot- le cod) Cclent- argulaixe. Q 11. Qtamehe, OTLA Q apres Les equaltona_ précedente: 


Cf dur L'ÉPisse : (4) ME! | 


>) rs A Lt 
| CES L DE yper Bof (6) me m'=+2 j 
Douce. Aitectiona Don. les cocficients «vd elaicer? m enr véciféent so la velation. (4), goiE hi 


| relation (3) ; son. appelees dévcectiono COnJUuq Heat. | | 
des welationt précédentes e Véhusent 0e a telahion générale VOS (561). 
| (6) À +B(m+m)+Cmm eo. | oo 
des dicechiono con. ruée sont. un. car partie lier Je. deuæ dcoites con uquees V0? (443) 1. 
[44 4) j © Car pattieulier se presente lorsque le. pêle De. l'une ‘des Qroile æ&t a l'infène. 
JoOaus JtqTLa lecont. comme. divectiono cen LqLLeeC-., | 
7° Un dixmètée ek fx. dicection de 5eo cordes ; 
2° Un diamètée + Ft ente à L exkremite : 
5e ‘one pofaire Ke diamètre qui-paove par fe pate. 
| da pPrem 1ELe. proporilio rm wpulltée de la Véfinihon meme. Aa seconde. p'copoottion ef une. consequence. 
de la totteme que nour. allons _ Démontrer- | 


a polaire. d'un poinE (x, %) a pour equation, ana le can de l'ellivoe 


CAR 
Le co Rent € ulaire. m %e ce polaire Æ cela om” 24 diametre. que jpasse- par Le pôle ,on Les. 
pechiyement | ouf valeur : | 


Q 


| . a y; } _o, } 
o 7 
ot Lon conchtE 


oO R 
COTÉES 
Cf. mème. Qemonélralion_ applique a. l'hyperbole . | | 
Ÿ LM ue. Dans la parabole, Les coCded parallèles sont Viles conjuguée Pa “cap pork au 
diamèbtæe_ qui paése- par- leuro milieu. N/CYA (565). | L 





Ç cucfent Leo velations_ (4) , dard l'ellipoe; la elation_ (5), dan. l'huy 


OL P exbole. 






| «aWféfeo à C'aubce- € D [ 





| D eux diarmakces. cr] ueéc_ vont kfo que- L'un. divise en deuæ parties fes cotdet pa 


636) 


de 5% d'un dixmekce ok & Pinfini er Ex divcection Paco te _ sec. cordes. ICE (5601: 
: (5 
D eux Aiamétces cru ner oonk TLeto que fe pote de l'un DOC Fcouve UT Fœutee Lecipraquie — 
ment, deux. droilet-- conjuqieco, denk (eo pôle sonk & Finfèn, sonk deux diamètres conju- 


uer_ : 
Cut ce poposthiont sont extremement Pile à le 2 demontter-; jp par- exemple, la Qexcnitete. | 


Deux Oroilés, don do pôles sonE à L enfin, padsent PT Le. cenk ; Leurs equahona. Secort. Gone... 


V—= TR, Y— Tree. 


soLenk muy) 1. coo' donnees 91 pôle de D prerriere on devra apoir 











r | 
CC DA 7, a! e g b b x, 
— = TT ; ou Z = — . 
Am + oo! 22 am 
hi Perl 51 Le LE 
L l'on. EX pure que ce jPo e 27 OUT Seconde doi, GTI. ouve_ 
MC = — En 
‘Donc .... . 


A ru a qu- lan seu t système de. diemèkeo RES can gufine ce sont Le. axes 


de fx courbe. 
cr et, pour- l'elliyne par | eemple on doiE avoir fa 


JS 
| TURC = 27 mm =- 1; 
ou, en rpreoentank Les puantits M c£ TL Par des tapporb, ed en poane 
LL TL .: 
MIZ-——, TTL = / 
F P. 
Les Deux «elationt precdenté devienne 
E 


| | : nn+- Pp/=0, na+ pp'=0. 
De É on conclut 


/ 
; LE La. Le 1 
PP TT Oo; ou pp, nnzo; 


€, a... 


CG. G. SD 


p=o kn/=o y OÙ MO en = Ce . 








TE 


IT: G?, sion des diamètre conjugue Ge. eotemet. 


79 Oo: CP. ihon dec dia mebkces cnjuq ue. 
2 
TT © (Ya : Y_ À —. | 
1° Rtpoe : _ 12 1-0, | 
| (On ay entre Le cocff taertD | w rilaices de. deux. Qiamèlreo conuqueeo y L ælahon. 


12 
L | MCE Ti 
1 
Of, 1 Lo axeo PE. cad onnecé son ËE: shui. et que A. eo sortent Leo angleo Qe: Destæ - -Qtarmnêé- 


eo conpe que OA et OB, on atica_ 
E° 

@) Exra ot as ar à 
D" "9" — à? 


G3ÿ) 


ol ceoullé de. P AUE., OL l'un. Des Vemi- diameties el dans l'anale yo, le. Diamelie conjugue Sera 
Dans L angle ddjacenk | | | | 
2 2 


oC 
2? Drrexfole: TE NE — O. 


Dans Le CAS achiel OT - 


| Le 
@) lang ol. tarra Œ'=+—— ; 


at / | 
Eng & Æ lan L' vont Je nièine. digne, Les 
aigle ‘des coo'onnees. 9) e_ plu, 32. pour 


dertoc. ‘demi — ‘Ôtarn elces doivent se. Écouver- Dana-_le même. 


Le Qamefte. OA, ; pau exemple , oa. ang ee j pour le 


y M Qiamefte_ conyuq ue. OB, , on auca. Eng > à : Gb esf. Le. coel teteni= 
| L , » | 
B, AL ulatce de. Last mplole OM j done. / TTL. des eux Diamelces co 








niques 
doit êlte. Dana. l'angle des aormploles où_ 2e frouve. la cube À aitbre 





L | Fun ek néceosaicwement veef, et L'auke im 


LD 


Devon E Qeuæ.Qiaméties cenjuques ; er 1 cappotla 


‘dar l'angle Qco ab nuploles où IL'esfe pas la courbe. 2? 
© dans un Papheme de dec diameéelres con u g 11 6e de C'Eype Pole, 


* 











uques OA, ekOB,,on content: un“ 
paralllogranme, Lo aoymplo co erônk leo Diagenales 2e «paul 
baramme JG [716]. : O 

SA on. mêne. la fangenle ca l’hy perbole a l'ectrérnilé A, J'ur Diaméhce. vel, celle ente seca patal- 
ll. au Marmèlce O8, conjugué % Où, JO?( 788]. CL tes ulls. de là une. construction Facile Qu Diarme- 
he imaginaire. conjugue Gn. diameke ul choisi arhikeaiemenk. | 

Le fiéu- des À . 

eo 


: ‘  - ut 
Je, ju leo deux. Atamelieo ] 


cémikes deo diamèkret imaginaires eo une. Piypexfole dont F'équation_ 


2 2 
L x 
(3) LI Lo. 
A? IN ) 


on € æxppelle y pePoe con. uce de. fx premiee JT ? (562). 


J OA, et UT. Otarnètie. réel de Î perbole- p'umulrpe et OR, le diametre. conjug ue ; L'eccheémite B,5e. 


Fouveca_ DIE di L hr ppertole cOoTti, u U£E- ; L h lan errlé. en B, a. l'B pecbole co | ee. Jexa- pazallile au. 
er ges ten pete js 
CA e eÆ, à clank l 


angle Qu Diarnèlie tel OA ., equation du Diamètre. con q ue. OB, sea, apres 


L2 
| V — a? tangat 
Ji 2, ef +; sont Lo cootdonneet. 1. porrt KE B,, on devra avoir 
| | | L* Et 


T = a, , dou 
ÿ Attana à "/ y, 











on et le cosffrnt angulaire Qe la langere en (&irÿ) à l'hypechole (3); done. 

Le p'odiuk Des 3 172113 ©) d' une. keng ente comprio enfce. Ce. potrrk de. contack ek deux 7 
dixmaetces co [9 ue quelconques ok conolant k ea af ai carte. di demi ‘diametre © 
IC arcaWéte dc Lx ente. | c | 


oit M L poink Qe. cortlacf: %e. la a L enle ef OH Le. à larnelre parallele a cells | fangenke , om eO 
nf | la couche, ont auca. l <q ualion | 


x? ? 
. ———— + A —— O; 


! — 
ar coTL6e uen 


(538) 


ou a &Æ D’ sont Les lonqueure Qeb Deux Diaméelceo OM OH. 
Je , L a , t h 4 ' | l | 4 H 0 1 | | AE ; 1 x . 
ouenk ‘erræ. ‘dtarmelteo corn “q uef— que cong ueo, OPFekOQ; mekn leurs cocl) tcients anqu laiteo, ort à. 
| d oo 1? C d | | 


) . + 
TA TL EE 


Æ &-a'=0 ok l'équation de. la La en te. 
Leo equahonc. Des iarnélreo OP OQ étant 





OP: Y- TM =o; OR: Y-mM'x <o, 
OT AUCA. | 





MP -ma , MR=-ma ; 
\ 7! | 
Qoù l'on concluk: 


c'eof. L'ealite qu'il fallait Qemontier-; Les °4 menls M P eÆMQ GQoivenk Site. portés en ‘4er conl'iaite_ 
"a pactir- Qu poinE M. 


On FeLta. ) Dan L'hryperbole, que Les segment M P ef MQ sonk- portes Oard le men cc. Sent .. 
192. Le txppodE anfparmenique_ de quatte dixmèkceo cok egal à celui de. feuco coma 
ré Piyose . “OC pecbole. L | | 


| V-rxix TO) Y-Px- O) Y-Yÿx=e, Y— dx —o; 
le. cappot£ anb ŒCMOTILGULE- de c- faisceau a pour 


@) MPr.MQ - mm”. a +", 


7 da leur- 


at 8-a 
JE A B, Ÿ1” ô, 2 vont. Lo cosfisients arqulaireo %e quafte Qtamètres reopechyement conjuguer Ded 
qualte jPteriets, Le. Valeur de. leur—cappock atharmonique jeta | | 
: —%, ê, — 3 | 
Re TT, — 
| ps —B) 
On, ceo Direchiona_ elank tes pechverenk co 


, 
g L1000 / ol & 





| | aa = PB,=yy, = 586, =k, | 

la constante k cfanf eqale a be Qant_Le cas de L'ellipse, a+ » dans L cad de L'hypexhole. | 

De co velationt ) il teoullt evidemment | | 
__R =k. 

2? GET ccx Pole. | | | | 


<a afre. coudes quefconques d'une p acabole onE Eur fmetion anfarcmonique_ eqae at 
cappok anbaxmonique des quatée diærmètces veopectiv ement cor pag uet à ceo cocdeo 

c} à. (bases afp elle fonction anfoæemonique de quakce OQwoiles qui ne. passent pat-par-un mène 
poink, le. tappork anh atmontg ue. de quafte Qcoiles menees parc un. mème. poink£ pacallelement aux 


premiere . | | L | 
eJotent- A, PB, $, les cosfrsients ang ulaices de quafre. cotded condiderees, la fonction anfacmoruque 
aitca pour ex piessLon_ | 


J—% $— 


R— PE NET 
seronk JC à (787): 
P 


à 


eo eg uak'ont eo Qtamelreo corteépordant 


P _ _ P. 
re VE LE vi 
leve tapppo* E. anhatmonique., qua eot- al & celui de poid que ces Qvailes patallèles Dékrminenf>" 


(339) 


L' | 
Dur L'axe. des Ÿ, a pour valeur 








PP PP 
ÿ ÿ a ÿ — & SH 
| ‘ ») OÙ ‘ . 
POP PP  y-8 f-f 
| y RP S $ 
CG. 8 D. 








HE: Diverses CAPTEHSLON AT de Cr er ueur- d'un diamike. 
Épne: = 5 + à 1=0o. (Aaea cectangufaireo ) 


792. Lo ieur d'un dixmelie frank €” angle L avec P axe des x. 
vA EU et la bngueur- 9 un ametre ; ad JOTL. angle avec. Où, 24 » Vo Les cootdonnees de. s07t each 


mile ; OT A 

OA, : Q) x, = 4 Co, -Y, = X sind. | | 
Cr alta de meme, pour TL. Hecond diarmefre., fan la le. B avec. OX, cË dont La lmquur-ect à 
| | OB, : (1 Bio) x, =E Co  ; Vs — boinf. | | 
Leo poinb (2 ÿ) Eos ; Va) pe kon vont. sur l'elliyse. on en. conclu. 








: 1 Cost Dino 
ne) nt Din 


_ 
0B,: (2fù) Tr TE TT a 
PA Lo deux Diaméftes sont coruques on_ devra avoir la celation  JC3 (788) 
(3) ang . tan p = Z ° | 
Remarque. Je Les Peu Qtiarnelies OA, el OB, Don tape orra- f — - à — “à CL LG Bu 


Din PR = Co ; Q'ou il ceoulle 
1. 7 1.7 
PERS 
Jui: (x somme deo-eœvcéo de deux diæmäèlreo :ceckenqu@xires eol-conobænts. 
794. Lo JUL — d'un diæmèlc en. fonction du pacamétee. nqu£xice de son extrémité. 
Joient p eÆ @ Lo paramélren. arqulaixeo Des extterniles À, LB, eo Deux Qtarnèlres OA, oB., 
OT a. . 
wo (Et ce [ER 
hi l'on compoaxe. ces valeurs avec Lo valeur (1) æ (if) Qu rurméro precedenf, on ert. conclut 

















Co o = se ) far, 
(5)  oA!: - (Fa) OB,: 
CU bon | b sin 
Al Din ol = à } inf mn ® 





eo longueur a'ef L' obtiennent tmmedtalement., et Lernarquank que 


1? 2? 2 2 __ 2, ? 
a ZX, TY, ; k — Kg TVe j 


9 loi il resullé 


(10) 


(6) a*- a cop + Hoint 
| (GBi) b°= at cs tp + Bin? 22 
792. ODeux dixmélceo sonk con rjugquec, focoque feo para mébtceo cr qufaciceo de. fus extcémitso 
veuifienk Ca «ation. | 


LT 
a (7) f -F= 9 ‘ 
Les coefficients angulares TL et TL , ou. 2 ek Y } Dotvent | verifier Le € on 
| | 3 2 | 
ÿ CRE : 
= — Te ! 


Q'oi L'on denuk, eLL. gard a aua valeur a 
Co CosP + Din Prin =0, où & (%, _p) Oo, oi. LR -p=T 
De E result pour: 
Leo Feng tueurs de. deux diæmétres con que 
| OA, (8) az a° Cost + Poin cp, 
OB,: (86e) D = afpintp+ E'ep: 
Aco angfeo de deuæ. diamètres conjugue ayec. Pare. OX, son£ 











- Aa boin 
P* (6) Cost = F , Dino — , F, 
| a | A 
| | À Din P bo P 
' Lis ZT un TZ 7° 


<J] en teoulle encote que. (x, ;, 7) ant Lo coodenTiees Qe. l chérie Qun Qiaméke, et Le para— 
mere. angulaire de ceflé. exlcemile , | | 
OA: (0) za Gp, y,=bsinvp; 
| Lo cootdonneeo de. L'exbemilé da dtarnetie con ue DeronF 
L OB,: (ob) x9=-A 6inp, Y,= b Co p. | 
Ces févreules sont ailes ans ur ur gran? nombre de. questiont? telatives auvæ_ Qtamêètres “j que. 


+ y 
y y pebole : ‘ "at TE o ( Cixes ectans ufaireo), 


106. dengueur Lun décembre fist À | fe & avec = Phae deo + 
ei a eË La L UE Q ur diæmétie ” 


de. DOTL ealiémils ; OT. AULEA 





| ee , 
OÂÀ,, ; o, 201 9 Le avec. © 2j Dir Vi le coo“donneet 7 


OA : G) x, = a’ Cos dd, Vi = A’ Din ot. 
Je E & la lon. Leur Jun diametie imaginahe < oB,, B son angle < avec. OX Lg » Ye ! les coo (do, 
TL660 de SOTL certe } OT alta | 
OB,: (bo) æ,=b'VT Gp, 9 = D'VA in ff. 
Le poinb (211%) (x (ae Ye) se fcouvant sur L ce ot ent - concluk 








/ L 1 Co * ol otre Fo 
| : mp on'8 
_ OR. : Che) ee ZT — ee - — = . 
Je le deux diamèlres senk conjugue , OT devra avou la telakon.. JC 7 (788): 
G 12 oi 
(4) Farg À. Heng RS 


ro. f: } . , 
- FE * . . 
LA ERLACCQUUE. , / 072. IL DORE. 8 Oo. TC 1 » O7 À. ui] de cola Lronn _ TL. preeccden À 


(541) 


a F b° a EE / 
Ce aù. que Fr. rence. des cacteb de. deu. diamekces_. rectangulaires eok. conotante.…. 


197. onqueur- d'un. diameke en fénetion du paremèke ufaire. de Jet cxkrémik. 


hit p le pasarrèbee argulaise ne l'uahemil À. dur dicmäbee reel OA 2%, Vi Leo cooonnces. “de. ce por, en peut peoer 





_ OA: G) a, =, y = L ne 
Cè Ds P L | Ce e. 
ch L'Xor Ver son Le coodonnecs e- léxhiemile 8, Qun-diamèbre ir | rqinaire OB, ,Roua4 JPaurxoTIt JP 
. à Sin. Ca | 
O8: (4 Bis). Xe — Ta Vi % RU 


L cation de «pod. 


- SCA. évidemment vérifiee ; T1o14, dicorré que P coË le pararmebre angulaire Qui dia- 
mélie à inaite. OB: . | . 


VA l on com pau ce Lo va leurs Cd) &(4 p ce) a. avec le clous AGE) Qu numéro 2 prés on en concluk: 


























F a. pet, 
‘OA: 6) » | b din © OB, (BB) | L 
| \ pin t= à Co :  PRBT TE Cos P 
Le lon meurs À ef: L' 561 Lendcon£ enr. cemarquard g“< 
‘ = + Yi _K°- Zoe Fe , | 
car LL ee ue ur d'un. diarmetée. in inaœire- eo. Le. cgfcint 2e. VT ‘and 1. preoston. lg éhique 
9e ln lueur * de ce Viaméhe, D'où il coule | 
al #tPoitæ 
fou OA: @ += - Tate L 
À atointe +}ht 
| Len. (68x) D°= — a 


DO . Ps. #, CtOtd que | infoduction Q° Uri paca méfie. a. ulire. porn Les point ima LILAÎLYCD Qe. 
l'hypechole 7L ‘a. pao encore. JL tentée. ; OT. conolalera. “per, 


que ele introduction. peut P° center de nom LEULOC- cyartageo. 


798. 9. au diæmzèkces sonkK co njuquese., ) focéque- feuco pacæmètreo angulaiceo e, vérifient 


Dans Les Dévele ppement qu Du venË, 


D g-p=e. 
Ca el | l oe. lacenb ulaices n « mn Dies Lan œ . ek De] D > Pewenk pete. Lei la velatior 
| MUM'E= + — ae ) 
01, ‘des selationa (8) 7e (56) On uit | | 
| | Bon 8 = b 
eng À Feng = a sing | | 





on doit donc avoir- 


LE? Pin? ES | 


| où Din P—- Din ou PME. 
L a in @ Ta? Ÿ F) fi F 





De Re vult pour: 
pr Ce S oo Fe _ a+Eoinfp 


TT Cost 





À Hintp+ b? 
Cp 





OB: imagine Late (8 Pis ) L* = 


(542) 


Let ares dé deu. diarnekteo cmjuques. : avec C'acce Où, sonk 








A poing 
OA: (9) Co dE, pind= 
| à oo A! a 
a din | . EL 








0B,: (98i) Ga f= Tag Din f =. Das 


G, fn, à oL. cer ef Y; oonk Leo coo Aonnéeo 2e l' «l cemile. Qu Qiarnèlre. réel. Dorit Le. paramélre. Fa 





| | a bon 
OA : (10) Li ap ) Y, = ae 


leo cooonriees % < > de. l'exbémilé du Marnèhee ce] ga son 


A Sinp 


| Got) ST Vi, Y— VS 














ape. 
799. | D &jp'tea. La frame. (6) du JO (91) SIL a. 
A = ac fg+bfaint gr 
| pression qu'on peuk- dore . 
az at-coin pr Écostp+ht, 
o] eof alots visible c que le. diamétie MAR LIT — sPtreapon? & Po, c'est Le. gr awé_0e Lellyse, 


que Le. diamckte IMANLITUUUMN cotxesporid & P = . y € ef Le. Pa daace 
ed valeuro 2e a' EX, C8) «(8 Pro) 





7 OL Délerrmener les _diameéties conjugue. due. égalens 
( (957, y OA 





nt ang + Paint Gt @ 


Q'où lon conclut 
| (a? — E*) Corp —o. 


Ji a ef "Qu event % b, il faut que 
p=- 


… 3 
à 
Be 
à | 


| (int. Cs diamètæs co Ut. cqaux. sonk fes di oral eo du-veckan CR conokaik our fes adteo, 
déyre ecbole. de 4 Ô “+3 
600. D' a ptet a férmule (6) ou Cf (707; OL. a. 





21 12 
28 a?+b DUT dé 
À —7 Gt P | } 
eLpPte#)Lon. qu Or peuË eciire 
| 9 c* 2 
eg 
00 Ÿ 


DA vafeus- URL cotcas porid a gro, ax a, C eof {". - verse ; ch ot 
infini et conter oTid ä PET ) on à ao ou ei . : 


Y_ btp _b E à 

— TZ = — Din Cm = — Sr; 

= = 1P: = tenait 
Ces if ; 


Î Harnèke frs ?L. oz anse. 7e l'acsymptole. 





Se 3) 


| Po reconnaitre 01] à | à 2e diæmebces serugeéc. e Masconr | égalene Lys valeur de 4 te, C8) 
k (BB) JO ( 798) ont | 
| A+ Eointp = foin "pl, 
J'oil | 
(a? E?) Co æ=os 
De LE teoull que, si. €’ Byrecbote co equifatere., fous Co diæmètes co ji ques sont d jan 
oi L' by pecbole neo pas éguilatèce. ) Lo dtamélreo con mjuqueo eqauæoonk à rfi ef Je confonrent> 


awec. rie rrerme “d” ni pole. 








| Vi Longueur d'une de Real 

CPipoe. | 

dot. Soi MM une spréde, pasark par fer F, L£ sa longueur era 
=zFM+F M. 


CYR 41 Le point F cf Le. féyer %e Droits, par exemple; aime, EX sonE les alscisss ‘des ain 
M M, ona. CT: [693) 


| (@ in, € 
| FM=a- y FM=a-% ; 


lot. | 
@) _ £= 24€ (x, + . _. 
Destgnons par @ Le paxamëhe art sulai: «e. de L' cœbrémilé du diamèlie oA, parallèle & li coëde 
L MM’, & par ä la lmqueur- de ce dLarnëfrte ; ot. saik que. JS [794]: 


bs 
oo. a? = a* Cos 2g+ Bon P; 4 ion 


D a Co p. | 
L équabion Qe la code FM ) patallle & ce diarnelte, dera_ 


A 























b Pin P 
Tam e (ee). 
Aeo D abeme dep poinb 9 inbexoechion_ de cell code avec. l'dliue. 
Ça À 
| | — + + — 1=0o, 
detanE Vonnées par l'equation. 
| rs sintp 9 
. | Et ip (x—c)—1=0. 
De Le ôTL. conclut | | | 
2c oin?P 
A+ QE + °c" = + 2obin @.. 
1 int | 
a'atetp 


Yo oux. aitto Ft Dane. Pour a la lonquenr. de. Le cotèe. À, 


CE 
9 c 





f = 2a — x pE (a € taintp)= + (ten 04 Vin P), 


OU, en. a1 anË € at à la valeir- ‘ æ de. à’: 
oi Ÿ Ü | 2 4. 
| a 


G) F=—; 
a 


(5 


Cd. à, que. fx-mottie d'une cocÀe. fee eo lroistème- Ptopo: chonnelfe entre £. demi - dia - 
mebce- pacffète 5 où Le demi —.axe- Real. | : 
hi l'on. considèce. une seconde. code fécale parallèle «a un Atamèfce.b’, on auta 

£—. ; 

._ 4 





! N , . 
9 o1ù il. ro) ui 


LL Ca) 
_@  £+£r — d 





CP. craéquent. 2 VOMTtLE- de. deux socdes focaes Menc ef _ - parallèlement Æ. deu dia 
mékces conjugue ot conotante. 


Cr AOUA a Cond pu e£” rod Percond encote: que la. Homme : “Deo cacteo de dei. Dramettes conjuques 


eo conwfante. 


by pc «Bote- 


802. Joif MM’ une code. passant parc Le fier F, ef. $ sa. Lo ueur-; nous autons à. eæœaminer- les Jeux 
cad suivant ; 1 des points M ef M De. ouvert our la. rrLème Branche ;' j. 2? or les pointe. M el Me. 
| houvent our ds beanches QL rentes . On «à | L | | 

Qano le 1 co: {= FM+FM/, 
| que de ns = FM-FM.. | 
oil OB, ou. OAÀ, Le Diamèke. aa llele d La. code MM 'ou. M, M, , dan le DE aa. le Jiammé 

_ fre. OA, &E vs il ot réel , Dano À Jecond - 

ES Co. 


Cn nm Desig. nank par re et 9 Lo abscisses 20. à poinls m el” M , Ma. JG? 1696) 





€ c 
FM a © 4, FM=% “a 


Q' où 
@) f-e it &,)- -? a. | 
D ap'en Les Bmiles (6 o) « Æ EG 253 (97) y ON AUtA. pour la lonqueur— « Æ Là Diclion Du hia- 
rnéèlie. imaginaire. OB, | LL PO Ve 





Aoint +E* b 
Co. Fa an = | 

| os a perf 

e) , y. x k U . 

nl | equation de. la co'de r M, parallele «a. ce diamefre, SCA 





@) _ = 














D. de 
Révrriss _e) ; où e = a+ 
Les abocirs eo dea points è inteocction. de. cells: code ave L ba pechole 
£- La _ 1-0, 
a? LS 
secont do rneeo pars l'équation : on : 
| xt (x)? 
ES : a? nÊp Te 
D e. l& CTt conclu F: 
a? sin? | Qc. 
MT L 7 n Cost p. | 








(515) 


Toone avorio ‘donc. pour blogueur de li coude f @): 











26° <a? 2  Afoinp + 
f= Ra 2 TH - f__, 
a Cog à Gÿ g À cs, 
OU, en- ayjank eaxd a Le alert (2) Je. b : 
do 24° 
(3) = —. 





" A 
Oo me. € | 
oz 3, | C 


CU ee ne, ju og | | oe, Moi À 
Cr deotgnant par x; Æ dy Les aboctdses ‘de9 poinb M, EM, , OIL a DIT [ 696) 


C | , © | 
FM = A A, FM,=-fC x, a); 


4) f= FM -FM - + Ce ra #2a. 
D, apeca | leo f Strules > (9 el. G) Qu. Ji {7 97] y OTt auta-pour- la lnguaur E le dtrection du. ame — 


Le reel OA  : 


/ 
® o1L. 











at + E* in : : | bon 
G) a 3 F Eng ot = F 
JL equalion. e la. voile. FM, , parallèle à ce. Qtaméke, deta.. | 
| | boin ÿ | | | L 
Y = P e- PE ou. € nn 


Lo aboussea. des pornb a online de. la. coude ak/ec— e l'hy pelle | second Qannees pa” lequation. 











IC. Din 
———. — TP (> -c) _ ] — © 
| a a° 
D. li OT. conclut. | 
2cC bin? : 
9 . 2 
À 2 REA E gp 
PRE = Lo 
1 DUC Con g | 
A a? | | 


DE ous. AUXONO alois pour de lenque ueuT ‘de la. corde F oi (&) 














& + L 
£ = 2? coin Me LE era cg 2 9 _ Atrboint fs. 
A_ Cor P es Cos° P ä Cor? P 
Oil, eIl- ayant ega æ Li valeur (5) de à’ : 
T | L | IT 
@ == 
a 


Ainoë, ans lus Lo ma, x moitié d'une corde fêcafe et lroïsième propoctionnel®. enhe 
fx long uaiu— reel du. demi — diamèt: ce. parallele cl & dermi - axe Hanovecse 


On coric lice. ALOIST- fe. cœlle_ proporlion_ que 
Lx diffécence de. deuoe cocdeo Rcafeo res peetivernentk paca fléfes & dec diamel:æo con- 


Jr ok” ces 





RTE  Lon aguu LL eUIT di Une co: coude q uel es ra Li … 
Cire. 


Soient Ÿ ef: fa Les paramétrer anqulatreo des eæhémileo a! urte code. M, M, de À L'éllaune, d- D la 








803, 
lnqueur- 9e celte eotde- ; Of à. : 


(36) 


D = (aa) + (i-) 
or 
lm=Aa co, , æ, =8@mE, 
Y=beinp j. W =bonp; 
9 où 
() D° = a° (Ces Co 4) + Coin going). 


5h a ef. la lorrz just Qu diametre. pata Îléle. d celle code efque. P sotf: Le paxarnéhe 


de L' exbremile de ce. 


art alaire 
. diamètæe ; ana Qhbod JC (794] : | d 
@ aa? Coste + Loin p. 
ais L le zarnébie. D fanke. _ parallèle 4 L code. M. M, , ON Qevca. ayou- 
RIVT PR 28 = PT, 





! 
HT AL, À “Ji. de _ Sin P Du. P 
lation. que. riouo ecricaris. 





Go PAR RER 2 

| Coop “din 

De là nous lronr : | 

@) Ces P, — Co Ep = AG, Dir Pin P = X six. | 

Aub olihianE ec valeurs Dans L' eæprecs ton. (1) % D, ank 'e aa? a cl celation. (@} on bonve. abotd 
(5) pt À (atcos p+boin æp)= Ka. 

RP. calculer. À, aj outona. mernbre. à méme. Le catceo Des telationa Ch), il vienk 


XL 2-2? (ce ge Go + Sin din P)= 2f Er 4): 4 Sin “8: 
On a once. Ex féemufe définitive | 





(6) _ p=2a' sin % #, 


la pr Pecence (&- P) Jevra. êtce. prive Qe maniere. a vwndte : posihF Le second mernire … Qe ceble eæpreo- 
son: À et la. Lnqueur- Qu demi Qiarnefte. pacallële. à NP code: 


Du ecfole. | | | 
fol Jo tenE @ eE @, Les paramêèfres anglaise Des xhémiles Q une. code M,M,, %_ 00e que- 


à | à 
Hs — — Lo — 
L Cos Ne Fe — 








} 





FR 
b Sin @ b sin q 
MST 


la lonqueur-D Qe. celle coQc era. 
Ç 


ou 


pt= (ce -x) + (% 7 x)" - 


\? 2 
| G) nat É _ L | +. sin P 22). 
CS Ce Co Re, Con 4, Ge P, 


eo SE Leo deu. poink M, M, son£: sui une. même. branche 9e la courbe, Le. Qtarrielie. parallele a£i ima— 
| génaie ; on aa pour À Laqueur- + le dvechon. De ce Daméke. (66) te) TE [op]: 
“pin + E*° 
@) Hz nr 


: ang Ba Se 


CE siaméhe étant parallèle. à la cote », ni on à. 











C7 





























Din Din 
CHR Ep à 
En : np 
| Cor ge Co 
relation. que. 9110 ectitond. 
pin R vin p 1 LL 
DO Re. ee es, 
. 1 Du 
Jubotiluant ceo valeur Dans [ punis de. D, L- yank ges ad à La celation (2) il vient 
() = (ain *p+ k°) = TÉLÉS 0" P: 


Or. on hrera. eo gablés OM 








Din. @ oing 2 74 1 V2 
2 — ? . 
QE) age ( 
£ " 1 Éd 2 A 
Q'oii erL. telianebanE : | 
2sin foin ? 1 -G(f-@) nat PP 
Nage? + eg TL 2 
. cg Fos Ces, Co CsP Co, Cos Pi Co y 











On & donc definitivemenk 
2b Pin. “= + 








» 








| | Vas & Cos Re. | 
2° Ji lé dec. poinb M, eE My son£ QUI : +: Des : franches 2iffécendes L. Qiarnètce. patallele ésE «cel , OTL. 
atca— Roi la longueur E le Dixechon de ce. ‘dtametce (6) e£. (6) JE 5 [797] 


2 2 ,: 9 _ 

a+ Es: D sin. 

(6) a? = nn 774, Far «= 72 f. 
| "à a 


Cos°? @ 








1% * +. — 

lé. Qiametfre. ant: parallèle à la coxde. M, M, ) OT. 
“Jin P din , 
Ce Cp Vin 


























——_—— = *— } 
1 7: 1 
télafion que TÔLd ecriron 
| Jin Ps Din g | 1° L 
(7) Cos fe Co 7 _ Do Ye Co 
Din g 1 


Jubstituant Ced valeurs Jar1o L'expression de. D, e£ a ant ec a D à la rclation (6), il vient 
(8) p*- XX [a+ Fsin? À 
Or, of Htrera. deco égalité D: | 


Z À° à Co @. 


























? 1e | (se - Din | 
} in P = , ; 
(OR. Cos en Co Fa Co ; | 
Q'où. on Dedtut, en chanchant | 
| _. > Fa —p 
| 2 . 2 Sin g QUL Co g - — 1 À Sir ! 
XCstp= 9 … + SE] = 9 ( ? @) _ JL | g 
Cos Co BR Cos Ÿ, Co, Coo P Cas fe = Cos , Con fe 


[CR “4: . 
© FL donc def into erTie ri: 


PE da, 
24 din ———-— 

OÙ DE —— 
V- Coq Ces Pr 








(548) 
Ê | 
Dane h férmule (5): nr an, Les A E g, son de... mêle copece, cad. lour. leo Veux aqua où lotte 
4 1 | | 
Les deu. obfis : and la Rimule (a), 1 anglo LA cf sont Ÿ'espèce. viffexenle. ou-MmtLeLux. , darto Le Ca au 


quel cotcesporid la. fe Dumule (5), Co @ éE Gs P, -vortÀ de mème. signe; Vans Le. ea0 auquel cotce0 pond la fèemuate_ 


(0), ces cobinur_ son€ de sa" confcaires. 


S IL. Ghécrimer D Erppolfoninc 
Be. 


#03. JS À: 24 DOTE: Leo 1 . Hero %e Veucc. Prarrelueo con] ge a cp Lo a: rles De. ces Deutac. Diaméleer > 











1} 

















avec Lame. OX, | OTL &. %$ [795] : oo 
[ar ats+t Sin tp . 
L°-&. sir + dot ÿ, 
[ap being 
| Cod = URL Din = PUR 
\ A din P | LC P 
CORTE PRET 
Or. ert ajeulank Lo dertac. premierco clio y OTL houve imamedialement 
OÙ atrbfaatthf 


eh 0 Et l'anale. des Denoc. Qiaméheo , or a. f - La = 8; où. 
d Fe 
| | rom bp — sine Co — Simot cp ; 


ek, eragan cqaid aux. secondes elalions , l vient 
&) a b'oin À = =ab. 
e.à 9. que-: | 
Lx "DOTE deo catced de dei. dixæmétceo con muquéo e col. ge à fx. SOMME - deg eareteo des avc. 
A paraltéfo. comme. conshutl ou deu. diamètre “a'a eoFeaal au vec ngle deo axes. 
806. Cut sement 


Lemme. « fi p ®E fe. caro. gré joint À fe centre æ nn point de- £ elfipse, VE angle q ue fit Pa 


Kengente It. Ce point Ver. F4 dd. vecteur, on. æ. 
ak "+ 





CO pr) pe Le. 
res JE p chant E pasaméhe angulaire Due point à dora 
| p*= rose 


le cosfficient- 4 iudaice. ee OM ef ». un À din p 


J 

A Cos @ L , 

| Cos 

E? OÙ — — Ÿ ; 
ay . a din 











_ | Le coc ictent an angulaire 9 Qe. la leger ak - 
— o 2 | D'apres cela 
| ù LD Co P boin æ 


O on ee | | oo _ | | 
KL? a | | aDing® al ab 
| a V= | — 

















1 = - — — —— + 
d' . bfsin ? Coop cŸ9in P Co P 


— 








A Sin g Cos P 
Ghia Q ailleurs | : 
| p= cotp+bt, patin : 


jPar- cons cquenË 


(549) 





| : h a b° CV 
(pi-E)&-p°)= : 





Din V 
| OU | 
re |? 
ui a b 
G) p”- (a? +P°) p°+ - TT =e. 
CS Din V 


Pr. une auhe. demonstcahon or ( 104 À} . 
ÿoz, D 'apres cela, ot A'ÆŸ sonf Deux Aaméelies cor ytu Let c£ que 8 -ootE leur- à le, PA Tangentke. à lcœbrémi- 
L LE Je l'an eo pæallle & l'autre, Cas & à. que Le L | 


. 71 | , . } {, 
queue e l'un. l'autie Qiaméhce. seronk donnees. par ejitar 
fon () at lon ou pporeia. V= Bon uuta. donc 


- 2 
ca} a°+b =at+h° 


@) a°L'onts at. 
#0 #, Œlutcement? | | | | | | 
Lemme JL efPipnse pauk ‘ke considerce comme. fa pro) ecHon ettfo onafe d'un cercle donk 
fe plan passe par fe grand axe de. L'dfipse, f coinuo de e* dou phuro ektank caf 


angle des 


ot. AA! Le 


@ 


Jar axe. de. l 'ellipoe eh ACA! le cercle Vecuil Van ur plan paooan E par” AA faisant 
| avec Le plan de Î ell Lpoe TL ag Le. V Lel que- | | 
I 
Cs V= — : 
_ à L on 
Je ceccl s [D tappote. atlixc. Deux. droiles OA e£ OC siluces Qans .5o11 © 


plan y autdæ. potur equation 





a+ V'= a*. | | 
foi N Lure point Qu. ærcle, e£ M SA pe echo QU Le plan. À BA’ } tappot— 
Tons. Le point M aucc. deux. Jcottes teclan ulaices OÂïek OB ; ot Xek N -sonf. 


Les cedorrreco Qi poinf M, on aura. 





. ‘ h 
‘) — on = TL ” . 
| | : C7. X=x, Y=Y Go V a Ÿ 
Cn eme laçanE OC. el Ÿ pa CCO Valetir9 Qar1d équation. Qu. cexcle ) TLoitÔ Hcouverona… 
. | | - _ " 


XX, Ÿ 

_ ——— 170: 
a? + TK ! | 

_é'e6f | eg uatiort. De la preojechon 12. cercle. ï on “econnark urre ellipoe. ai ani" pour aaté à ef b. 


Ji . Lon imagine dard Le ceccle nne sette. de coides patalleles , elle se projeltenk suivank der coidex paralleler 


darts l'ellipoe : Les point milienc… se pe) eflenE auæ-potnÎo milieux de ces codes ; Æ, pusoque dan. le 

cercle. L Qiarmélre Ve. cedô cotdeo eol. urie. ligne Aroile., 1l en. eot- de mieme. dant l'elliyse.. | 

À, aid. Dia metres rectangulaires Qu. cexéle. sont le que l'un Deus dtvide en deu parheo ales Les cordes 

| pattaÎle les à. L'autie j Lu 19 projection | Jouréent Donc. de la même. propriéle ef forment Qans L cllpse_ dun 
Jyslème. %e. Jamétee conjugue | | a | L 

#09. de demonlice, soteni ON + ON, ‘deuoc Qiam êfceo ceclang nlaises du cercle dotertk OM = a’, OM, — un ’ lance. 

| peyechona.; OTLA... | L | . 


, 2 2 2 DIX ZT? 
2 s g 
a = ON -MN ,; L ON, - MN ; 


MN=NP inv, MN = NP on V, 


| te ON NP + NP V L'= ON-NB' 4 NE, ce V 
O] vienk,, en ajouta | 
| a2+8° = ON'+ON: —(NP* +NE) HNE° + AR ) cest V. 
4 hé gl ONPæ4ONP elanE e AU, ofL 4 | 

OP=NP; où NP+N,P t_ NP 08° - a*, 

D gelé précétenle Jevtenf: donc, en temacquark qe, Cas v=b, 

» G) a?+h = + | 
£ catte. conblauk sur deux diameltes eclanqulaises Qu cercle sp pelle. euivand L. paall gta 
me. conduit owr- Lo Deux Viarnélted co ru uco %e. l ellpoe. 

@),- la projechion- Ve. l'aile June. fe plane. cof- gole a l'aige P° co] lee de mulliphee par Le cosinur de. 

Tan angle de0 eux. plan. | 
JL" aire. Qu caxe EE € sale a*, celle Ju parallele carrime_… @l a Gin B; Donc. 
e ro (2) a P oin ô at Co V=ab. 
do Récipre toque + | 
| Le téeipuaqueo Des theoumerz. d'A Appolleniue ne. sont paé vraie. Lutes Vence... 
& Œdinor, de ce que- la Homme Qu caves de deux. Aiarnèties A! # b el ge a E l-somme- Ver. carrer… 
« de axco, il n'en rconlle. pad que- cs Deucc. diarmetces voient confuquerc. | 
CL enone le. Diamèhe. OC conjugue Je OD=a', la ge Qu Qiamehe. OC era. «ele d L ’ | prtique- 
par by polhcse. 
à *+ Bb? at +E°, | 
_p ERe Lo derto dtameftes con qu uex. OC eÆ OD Decon£ Jant. dca ana les différent > 
TN T A No aie L Diamèlte. OD,, 6 méhiique 9e OD par cappotk a. l’aoce- OÔB, sera e al à | 
NS | OD eË daliafer ta & la relation précédente ; or- les Jeux. Diarnelies OD, ef OC ne son 


pas conpueg UE pussqu'ilo pe houvenk Danr A mere. quadrank ‘de. l'ellpoe 905 [790] 








‘done. 


€ Jevque deux Jiaméties oc e£ op son£ kel, Line l. aire V4 acallélos 
iamelies æf e ale a celle Dez veclang le Dex axe, ceô ‘deux. MHamélre - vont ces 
(Clinoi. y OI à , d'apred [ res 


Ris DU1— Ced eue 





OC. OD. Din EG - =ak. 
SA ce deutæ Diamébreo Le éfaientr pas conjug uquer soit oH Le TE que ‘de OC 7 on- auxarh AUDE. 
| EL | OC. OHoix COH =ab; e 


c.a.Q. que. le pra cond. QU ls Qeuce roles OC k OD serait à que 
mme. conéPiué our Les eux Droiles OC ef OH. Or « HE 

dille, car- La deux hriang leo COD  COH, moitié. reopectie 

Ve. ch ‘denx. parallel, tammet., ont pour-base_ commune OC, co hautes conf 

| néceb)aite me n£. Où fe eerdee. | | 

| Ce €. cE, la la ere. enr. Él sera. parallele AL. Qiamélie OC, con ue. de OX ; L& pink D ve houvera.. ‘donc 

: a ou Je Cl an ente ; , par ouile, la diôlance. O1. poink” D a OC ta. moirre_ que À Le Disfan 


Qu per H à cœll; même. droile. Dre. .. 


</Liyperbe P,_?. 


SI]. D: A "Æ b son. Les lon eurS e. Jerrax— Qtamecires con quex ; x. el B Lo sl de ces Deus Dame 
es avec. l'ae Ox, of a- ICS | 798) | 








valent au pale 


corse, uence. es i71A 


























| 2+Poing 
À Z— à ? 
a doi + E° 
_b= 5 
| Co 
C | 4 b oi P 
oo OÙ = = = 
| à Co Din. Cog 
Ain a b 
Co = 3 — — . 
F L’ Cos 2 in f D’ Go P 
(©) ‘eL «lianchant Les denx_ prernuereo rlaion ÔTL. À Cottse. immédialsment 


D area} 
Ji at l'angle eo Venx. Narneties , on à. f- = #; Q où. 


in Ô = Din f Cos À - bin où Co» B ; 


£, & em sant gs? auœæ. #ecoTides «lahiona , il vien | 

@) a point = ab. 
Ca a À. que Le | 
La di écence des cœxttedo de deuoc diæmette conpgseces cgale a Ex. à écerce . des caœttces des 
axe» , : 


. de para£ camme_ conbbauk us deu - diaméheo cord uqueo eo se ai “tn de» axes. 
ë 12.  Œlutiement. 
_ Aemme. À Er PE Et eat ge 
(GE langente en ce Park avec fe Cd vecteur où 


EL Lè 


© = GE) ps 0: 
4 effet \ étant : patamehe smpulaie VITa point 1 M ee y OMa- 2C+] [797] 
, +bsintg | a | Dr 















































Z 3 XX = — 
P ct a | Co 'Y- Ces mp 
Le coe. tent. äntqui late. de. OM eo Y —— ) Ott. in j | 
4 | ke coefficient. 74 ulaise de. le. L nb cot- à } ou — 
., c g. as & dun 
a Sin p a ab Coÿ P 
tana V = — TT ° 
d IN | et Din P 
1 +— 
| | __*# 
IC? a. D'ailleurs : 
2 | Aa%:r12 . 9 ee 
8 C Le ” 2. a + on 
P=Tz sep — ! 
Co 1- Sin? 


Lvant De. N Dirt @, Cos Pr substituant Vans la valeur-de. fang V. V, ol vient 


Din? V (p°- æ) _ 4? a L | 
(pr) one 








OZ, simplifiank el 2eveloppanl. : | 
| atL? 


Di V 


= Os 





G) p“— (at-b?) p°—- 


LQ - — . ’ | | 
SH emp laçona , Qans celle equalion V par Ü, nona auront. 


(559 


| : ab 
p“- (at-F) p°- n = Ÿ. 


n°f 





D 
Ù : ? . « * - } ‘j ‘ J.- 7 | 
Celle equation donnera Lo catteo ‘Jed Lng ueanD Ÿe deux Diarnelceo fa want | ang le À avec la Lane enle àleur- 


L 


; , ! R X » 7° CHR . . ‘ e \ ‘ . , 
exbremile y rt. de CCO Qiametrcs ACELA ceel ef L at fre. Nes «Ge -- TLOLU. condideronx…. Deus. Qiarnelie. 


, J° : | 2 | + | : | - Le J . Mn 
conjugue farsank la. ale- b, La lanaent. à l'exkèmité.” de l'un seca patalléle À | Luilee E -fèca , par 


/ f 4 | - LS 9 os , ; k . 
9 utile, L'an. Le 6) avec Ê Cayort vecteur: Lo CAatUteKk. Des va leuxA ? «gebaque a et +’ V-1, de. ces deiræ ‘dta - 


‘ ft. , 
mebcea. sexent donc. fauseruteo par- 1 equahon Gt — dessux. 


CARD 
S13, À écip coques <" 


j %e li OTL conclu 
6) at-Bza lt, 


@ a? 5° Dint8 at. 


« De. Ce que la QL rence. de carte %e. Deux Diametier_ a'et b est. gale al Diffétence Des cactcd Des arcee, 
C | 


.* 
f 


) . 


u il n'en pulls Pat que. co due. Qiamètreo voient CoOTt que. y 


Jo. en pe, oc =a Le 








Dem. - 


& lorsque Derx. Vamekces OC LS 


Qiamclie. reel , K OD Le. Diamètre conjaque, OT AILCA- 
3 — À? R 
a'?_ OP — at EF 


By CD | | | 
\k | re done. OD = b. Senont L. diamelie OC, drméleique de OC Par ‘ca ppork. & OB, on au 
O OC =oc = à’ j de. sole. que. Les Qerioc Diamelres OC, el OD veu etont la. % clalion im po- 
/ oee, O1 ces Jrarmnèélceo ne peuveni pas élec. «eruug LU eL pirque, Darrk / by pexbole r Pel1X _? 


* « . ? J ‘ - 
Otamelies d LEO doivent. ve. l'cottvel— dan. Le meme. an Le. des LACES , 
Ja j 


sont. tel que / aire. it. patal ble Came corcébazit DIT CCS 


& delta. à tainelces . of | cqale æ celle du ceceng Le. de4 AAXCO, CCD Der. “diametre Son £: onpiquie \) 


À; ‘ . Q/ Le 
ITLÔL OIL &. apte 


n 


[ ‘L cthcôe_ 
JP 


OC, OD sin c'OD Z ab - 


. | . y . : y Le . 
es; Ce deux Diarmelred TT elatent: PaO ee] ‘ 11€0 , sal OH Le con rue de OD, OTI- aucaif. aA199 € 


c.a. à. que Le parallel 











OC. OH in COH=AE, 
Lamme. condhif. Au— OC + OD serait equivalent ait para lléleg tarime consbeit 
sux leo ‘eux. toits OC e£ OH. Op cellé congequence.. el indrmiaille, car ler 
Jeux liia ges COD e£ COH, moilres 2) pecl 1VCS de ces den. paral log Ca nUTN&t 2 
ont peur base CÔTUTUNE. OC, cÆ Lo ha laure sont necehsateonment. différente 
ei ÿ LS ) la tan erle en H opera para ele. ait Diarnéfre oc onu ue. %e OH ; 
Le. point D se fouvera. Donc au dessu. de. celte ge &., par- Juile, LL 


9 tôlancee. Qu. poink "D a. OC Sera Jupetiente_ d L Qiptance_ da poink H & celle 2 


méme. dcotlé; Done... 


(ele Qerro rnôkatio a 


… 


SuPPpose que. Den. Veux. diarmelies donnes, L'urr €of vel el |'antre im qiraitce } 


7 / , ‘ .* » “ LD iN É | “ «. 
C ‘eo qu'en € et aite. uw paralllegramme_ cono Peut E DUT dezzæ. darnébeca - ieeln peuf" élre eqa Le a à b, 


ces deux Qia melies ne. -jonk évidemment pat coiuque Le 


’ | t 


ÔIA4 Læ Somme des carrées des projections de deux. diarnitceo conjugue. quefconques SALUT url 


diametre fioce ef constant. 


TM 


ren 











Clotenh À ét B Leo | prejeliont our OM %o Deux. Mamelret- con tquer- ocek 09; 
. o | ” : _ . : G | 

designénx. a UT b l'angle fixe MOx . A ort. Prec) els, Lo Jeux. cronlburt. OKC 
€! # € é 

Eu OBPC du GI y OTL 

ON rouverca- de mème. | 


By Co +-ÿ, inf; 


_G5 


LM; Los Yo) sont les cootdanneet respectives ded poirdo CG ek D. ON où ? st Le pararèle.. ariqula ue. 
Qu. potnk €, (P+Æ) DELA le Los «ra ulaice. du peink D; où aura, pairs 1 TA 6 
| k, =a CP, = boin@; 2 =- a ing, y =b Cs p. | 
Le va leurs de. A el B se. ve purent donc. dOLLL . la ferme | 
| c) _ = a GP Gp + boin Fainp 
| B=-A Go foin + boin ÿ Coo P, 
On houvera, en on la. Dornme deo catced, 
| _@) 448 2 act) + Din 
« Done. la domme des : catces des prepectionx. col. con fan le. eÆ e ju ail. carte. Q11 de: 1. . Jcametce.… cat eû ao — 
« dant au paraméle angrdixe 5.» 
JG. Ÿ. On penk" conclure. de. la Le prete des Lheotémer. À EpolloninaN 








615 ào Longueur d'une cotde dans l. sgotème der coordonnée. 
| Hétracdriqu EC. 


LE Ce. cherche compolele celle. que æ cl faite. ut 5 {808 (Bo 


ch ent: Lo cquahionn- des lots Voile. | | 
[ EX + MN EN 20 (D) 
, Ve LL Q) a, X+ LV +caZ—o, (D,) 
VX | laxen Y+cZ=oe) (D) | 
chechone. La Auolanec. dco Deux poinb où la puemière- Je.ceo Droiléé cenconfie ls Deuæ aubees. Ji lon à cdi ne peur 








Z l'aire du. u fuangle foime par Ced lots Droite, OTL 9 aprek. la. fecmule (8) Au. ù ñ [103]: | 
| 7 [S h p° 





@) 92 = 












































TT je J 
| À Mv t R PE, Ps 
telalion dans. laguelle. OF]. pe | | 
M 4, b, €, ä b, ee À ba œ 
ce L N: | | 
a. Aa by Co Ci ZX M  _N L M N 
Cho) P— a, b, e Jo | jy = | r B= ‘ 
f " foinA SinBinC Jin À  GinB inc Sin À Hink sincC 
nn 24 be _N . | 
(ne | 1 À b. Y À ja Y À pe Y | 


D van aulie. cote , JE lon de) < re. par NS La. drolance. chexchee. M, M, , par h la perpendiculaire abaissee LITE poën K°9 
?'interéechion x, A 2.) ‘des Deutoe. voiles D, et D, Dur LR Doitz D, ona au0st. 2'apre Le formule (4) VITE Jo? (98): 








_ | LX +MYTNZ, 
GY  25-$. — 
FE 
| aprex ayoUuT pese | 
| GG) K=\/XL +R M4 VEN 2 V MN CoA-21vLMGB-21n LM @,cC 


TS VO 4 7 . 
C 7 put ve » y 27 | r., — , 7 | 
L'an cealuer la quankik, {LX, + M Ye +NZ.) que robe. destgnerona. Par E, es ee LS £ - Lea 

1 : ‘ . : 


<q ailes : 
LX, +MY + NZ,="#, 
AX, + LUTTE Lo, 
atx,+ LY+ CZ, =o, 








| in. À L din B _ nn C S 
Denmint 0 + ZL, Li , 
al La 


Cdliminons. À,  Ÿ, à 4, } ere Ce j ani Rc- equationu. il vien 
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LL. M  N ?F _ 
| | À, b € | 
4, b, c, oO | . à 8 L MN 
À ; € un 
êa b © © |=0, ouf Fr + À ra he T°) 
4: , | DinA HDinB inc 
À ve Y R | 





OL. enfin. à a pren. Le rotations (2 bis) : 


22 


: Ss P 
(5) LX +MVHNZ ER a. 


AA. COMLPATEUION.. des va lei (2) el (3) nout Qonne. Dcfinihivement; pois a. Lu ælation (D) 
| -  — K S ? 
(&) M,M, OU Ÿ = >, —, 
Apv R PP, 
K, P, LE, , sonk des quanbites Définies par lex. e égalites (4) et. (RG). 


2° Di apport. matnhtenant que. Lo Qet1ec. droit D, ef. D, Doienk Qonneet par l uation. Qu second qe 


(6) -F(X,Y,Z)=A,,X TA, Y'+Ass L'HRAUNY+2A, X2 +24, 3 YZ =o; 
De. soule qu on duca. l' ‘ôentl | 


(a x 4h Y+e,Z)(a,X HE Y+c 2) A +4, Ÿ FA 332 +2, XVFRA XX LEA NV. 
De ce. ientile OTt comnelak 


{ __& La J b,b -A,, 
9) FT ‘ 


Li oise 
DRASS] : 


D Co = Ag CI 
Co + bec, un, c, 4, +c, A, Lan, , a,b,+a, b = ? À 
De es À qalitex. ullent encore. Les suivanten 
Î-  (7£) 6, a-b,a)* 


ms 
ES 


 À(Ayg À 33 ); (< À -£ aa) = = À Aa , À, A;)i(a,b, -a,b,)=-4(A, A, A) : 


pl Ceci ad mia. -) CAL 9° _aptea Lea valeurs (6 Bio): 


fe sin € 7) 











P za, [ — — N +b, au 
Y la 
4 A 
ff jnC sin B)\ 
P, =à +" -N Jr 
Y 





Le 
En Out de L, er. ralhinliant mer Le. à. membre. Een ayant eg acù ati celaorue. ep} 





















































| 1 à ” Jin Cv 2?) LA ( Saa | =) La ES) & 
Latex) AE ae) 
. | | È DnC  sinB\/ SinÂ on w sinB), Sin À 
&)  BP=, Fa (ue —-N nn ne HAS ( R Je —- 
°+2A ue ne L 2 °) PRE) 
| | # \ Y | tu À 
On conélak alor ; sana vifroulte que 
| c | pin À © 
SEE 
À, A, Az M TT 
A PE, — in C 
(9) 174 A Aux Au N S 
L M N © 
Din À Din BR Sin € 
À P V ° 








| Monintenant NnOUA. AVONR., À apte. La premiere Ocô valeurs AB. 


RTE EE er de eee 


A 


P-L (b, Co — b, c,) + Mc, A2g— a) + N (a be -8,b.), 


TRES 1 cou Îb. on devant ait caue : 


. | ne | er : . 
Go) p?= À EC, co-b,é) + M° (CA, -c, a) + N (a, b,-4 L,) | 
| | +21M Ge,- be) 23e) +2LN(bc,-b,c)(a.b,-a,b )+2MN(a,-ca,)(a,b, -a,b) | 
Les coeficienls de 1°, M‘ N* sont Vennex pair La elalio LL 71 08 (JL) : Cjuank aux. coefficients de Toubles produites 
@, c-be)(a,-ca)= ec, (a2b,+a, b)-cs ab, -&abz?e (a,b,+a,b,){e A, tea JCbareb); 
D'ou. : | l 
| | | Cb Ce béc,) (ce, Ag —œ4 }=- À (Asa A3 —À,, À. 5) 

el De même. pour-- lea auËres « Done. | L | 
Les 2 2 2 2 | 
fn) l'un f Cha Aya As) L+ (A5 A,—A,,) M + (AA ua A? ) N° | 

4 | + EM (As es Asa Bss)+ 2 EN (Asa Ag Asa )+ 2MN (A4, Bsr— Asa A) ) . 


On corto La le alses que 


ho ed 

Guy rie eh, M) 
a À,, À As N 

| XL M NM Oo | 








Ca cemplaçant dan L féemule ()}; P et (PE, ) par lors | valeurs (12) ef () y TA Definilivement: la Brute 


DHuivan le ; 























Æ 
; À, À À 4 L + 
À a À 44 À M | | \he: o j à | 
À 2. | ; a 
A, A, Ass N | VA TÉREM EVENT 2h V MN @sA-2AVLN GB-LALIM CC 
Gr $ as IL M ON oi | | | 
il = D TT A 5 A Sin A TT TT * 
RAY À L À, : A, L A 
À, À, L A4 M ee | 
a , pme |. 
À, Àye As N " | 
LM ON + oo 
SinÂA SJinB inc’ O ©. 











| d'A 


: | ‘ À 
| CH. formule. Seleimine. La dilance $ Des deu. potins où Le DuotlÆ 


\ 


GI) £LX+MY+NZ=0, 
« venconke le © ijolème des Deus Duoileo 


AV) AX+A Y'A, Z'+2A, XY+2A,XZ+2A, YL=o. 


| ” _ : net. , . #. us | ! ‘1. « 
E Œ Le fécrule (EE) TÉE. conseivant. aiLCliie. Trace de. la conditiort 7 Sc prime que. l'eguadiart GY) represente ler. Sipieme.e 


1) 


. & “ eu C2) | . î # _ # * . .* 
E € de. deu. Qcotles., FIO0TUIA... pourona.… teqader l'équation. (IV) corntne. tepwentanE are. CONTE. propremenk ak, et. Le fo … 


É sn le (FT) Qorneta. | l'arpresoion Le le lon LE De. h cote. Déleurrinec. peur celle. conique : sn la Vroilz (In) DC ouveP: 
= nrafes ; 1863, page 292). 


- 2 De chi . | 
«a 40 Velecminants qu er bent. Qano [ LC j9'E0S LOT. Îe. Ÿ ont une. oiriffealion qerréhique Lien corntnite_; le Géléumirant. 


; LE ve, L - s Le » ro L . 
QU. ruimécrleur, cale a get r ex prime. que la Quoile. (111) es. lan en le 4 La contque.. de Delerminant. ‘dre denarru — 








ëe, D € , « d'. . . 7, . J 
| naleur pale a yero. eæpouime que. le. poinË à l'infini Jilue Sur la dvoile. (ITT) appartienk à la. conique. 
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S S [IL (®, «de ou pplémentairec 7 





EC 


I: D fritiou ?. 


4 16. CC appelle. Codes Puppfementaiser. Qana.- L'ellipse. oLL. { Dr Papedole, Le. due joignant LU 


point de fa. couxfe ac. cœtemiles d'un mème diamèétie. 


DDeuvse corde supplmenterices foement UTrt- °yoteme- de dixectiona. conuguéeo. 
| doi. LUI Qia metre CD Les deux. codes oupplementaixeo MC ef MD, ces deu. cotdes seronk 


! 


pavallale a UT O1 steme. Qe Jiamètres cn ue? . 
€ 
LA non, en. fe y le cen fre ait. mu leu À Qe CM; Le diumèbee OI divrsera en eue. parhes 


égales bouteo Ls cotdes parallèles à a MC; il dera, de plus, paca Îläle a MD, pusqu'il: 7? 
phase par Ls milieux. O ef T ‘e. CD £ CM. De meme. ot TLÔUL Jotarnons. L centee. 
au. milieu. H %e DM, Le Qiamélre. OH Divrsera. erL. deu. parchieo cg les” le corides para l- 
| lle à DM ef éexa, en out, parallele a MC. 

Le Deux Qiarnelieo OI eL OH sont Tonc. confuques; « Æ par il, Lo codes Mc el. MD, qui Lux. sonË 
teopechivement paralleles ’ conf Derroc. directions cor LCEX . 


ŒTutcemenk. | 
aJoient XL; Y Lo covdennces Qu. poink €) celles Qu poin£ D seront ec M); cm Env sont. Le e pere 


tnqulaixes do codes MC + MD ek que x, soten Leo coo'Donners Dupoink M, orta- 
= JT H. JT Y 
rn/ — 




















X—X TX, 
d'où lon conclut 
| 9 2 
ES 
ML M T' 
où DC, 
aix. leo poire (x, Y) e£ (oc 'Y) danke Dr l'ellipoe, OT A 
2 2 ? 
x Y &X,. | 
en + —— — —1z0, —— 5 +77 1-0; 
| à a E° 
71 ! ; | : | N T. 
D'où Lon deduif., en. cekanchank mertbte. à. membre. 
2 | 9 2 2 a 2? 49 
COR Le PR TE 
me _ ou —* — — — 
_æ& JS 7 xx? a? ! 


par condeg uenke 
. _E L® 
/ .. 


que. Lo deu we MC MD sont Deurec. ere arr | 
pechole . Le 


ca, 


DA mere catsennement k Le. merne caleul ser applieablea 
Cr LE « Ji Lo co Ccrents anqulaices mi ek mn 9e deux cotdes , 'mentes par Les ccfrémiles D'un mème? 

a Diamètre vérif enË la. RATES , ce deux. cotdes. 9e coupent aurla cowcle. » n | 

Cas goif, CD: an diaméke, EM le point otL La. code. menec. € parle poink c tenconbe Le couche, jo ignont. MD; 

ot TL est le cé coefficient an. ulaire de MD, on ac TR LME rc ei m'= mm; par Duites la-coude menez 

par le porn: D se confartà avec. MD. | a . | . nn | 

Cox. IT « Je Les ft re m ef. m/ %e Dee codes + iéguiee un même poir£ à de L élipse. véxifent 


| « La. celahion mL nt =, — + 





leg Cchcemile) de ceÜ cd son£: Sur-urt. même Diamékee, » 
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L , ) * . : e . ! ru 2 : 
ce hient MC,MD Jeux. codes ‘donE. Leo co} tient anuilaires UE, veuf en lu tela - 
c4 | ? : un . «À | re ! , 
ET. aurs exliemiten C ef D sexonE our-un Qiarelre.. Cne & Jei- 


. u 
on MM = — 2 ; 
lion MT; 





rLonte. C O: el: puolo geo TC CO jusqu'a Ja encontre en D'avec lellEpo ci] oia Non. 
MD } el. joil m' L €. coe Lient a ulaixe_ De. celle. Qrotte, on a- mm’ j Æ jrar-ouile 
nvz=m”. Donc Lo ‘deu Qrotleo MD, MD'coinciden É; il CIL eo£, par- condequenk, de.-mêre dc 


pair D, D”. C g FT 


IL. Conôtuction de [a tangente dans P'eflipse k Ryperbole2. 


re au fie. mante:ce. de. conéluutce L d. langente Dar1t ‘ellipoect: lapechal. 
C | | 


1° Moener- Le Lecn g ent nm un pair M de € 'effipoe. 
efoit MT celle. far ent, elle. ferme. dwec. le Qamebce. om Derta ‘dcec 
| uecs ; que sonË, Par- suile, patalleles a. urL Systeme. de co ed supplementairer 
Chil AB eur Qia mélie quclenque; par Le. potnk B menons me parallele. a OM 


À 








ne] IT, De ce qu precede. RoU«. paLtpoTix Qedutite. u 


/ 
. LL 


ji - 








e joignond IA. la langente chexchee. Doit êlte para [lèle_à TA one par- le poin£ 
M L ou} ira de. mener- une. Vcoile. parallèle. à la coûde TA. 
2° OMener- une bangente paraffète à une. dxoite donnee. 





«hit M le poeirk Qe. contact. ef: MT la | lan. enlé. 9 apiet ce qu on. véent- Qe ire, MT et OM sonf£ Deux. direc- 
, | y . | , L L | : : ‘ , , : | CE _ « 
on. d'A ee pacallèles a: LTt- oem de. cotdeé ouppP lémentaires ; dore st. Par” À on mec une pæcallèk 
. MT a Ÿ a. la Jroile, QJonnce. D, ‘a. code IB. sera parallèle & OM, On suilé, poar- le poin À of. mène. 


cl 


zirte parallèle Z. L Qcotle. donnée. D ; par Le centie O, OT. mnene. LiT1IC. patallèle & L B ;, DOTE interdection. MT avec. 


la coude, Donne Le. poink Je contact ; par æ po in£ on conolrauca. ne parallele. a [x Droits, D, ce scca la. 


fan ertl e. 
3° @: nobuclion de Cx_ Éxnaente & P'effips e par- un poinkE coteuieur— | 

| 2 RP | Joit P le poink eocterieur S T lx cotèc ‘de contact. ca À. la polaire. De.ce poir, 
Je nort«. OP, nouta. Davonk que ced ‘dEULUX doileo SE, OP vont. der direction. 


C. ! ‘ ‘ TL f « 4% J 
co LA js seconk, par ouile, parcalléleo AE. spoleme Oe cotd cé suppolémen 


LES — Jo Æ urr-Qiam ère. quicleon ue AB, par Le. Po int. À TTLLILOTIA. LUTLC. paca 1 
lle à OP, soif IL Son: indéroeclion. avec l'ellipse j°' nona_ BI, la corde %e contact 
JETTA... patallèle. La B1, il ou LE alorr d'en délemen CII. point. 

Soil H_ L PT, el N Î rl eroeclion de OP avec 


À 4 D Æ. 
Ê tnlecocction. de OP avec celle corde 











/ ellipoe j TB. don. GIE. precederm ment. qu'on avat}. la. celal LOTL. 





CO. OCP=- ON . 


a 


r : 44. 1 , 4 - - : 1 ù ?) Î N— an 
ue srtle pour oblenir Le. poinË FH our OP ot. decul Unie Veri — euteon féxerrce ; on cabal: ON'en ON el on 


weojelle N sur OP; on oblient. ainoi Le point H,, par- lequel on cwruita… une. parcallele à BE. 
Celle parallele. cou1pe. [ cllpse. et ? ce T j rt Les joignant ait. poir& P on auta les langenles chercheur 7. 
T | 


7 | k | . + , U 1, . ALZ” / | 
Ye È implement, on ‘potcra Déecruner- un poink 9e La. polaire a l'aide de dupe. secanles quclco re qiteA 


DpeBele > 


em OT 
î 


1° Éan ente erl un poirk. M de CRy pecbote.. 


5 y | 
IiC nee. [Pa 1 Le foin F. 


: CG) L ‘ D | ; ° t D ‘ | 4. . . 

ÿ Î ô k 4 our aoit- Læ Ex erte en in point M , Penona hr Qta me Le: quel cortÿ ue. AB; jar le fPe ent. Bouc 
rot FE ‘11.: 4 & *. 5 LE ‘ É A . m2 | , . ,/ . | | 
Hotlx une paca ÎL. lé. à OM; [et J nonax. IA ; / a fangenle _ oblent. IL. rrrertut Î. par M ue peria liële & UA 
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| 2° : Car gente parafféte « 1ine- dxotte. donnee. 
C£e our constarixe fa-tangente parcaffele æ. imne dicection donnee. Or 
meneca_ pe Le: -poinE. À. -Ure. passa llèle. a. L Qiteclion ‘doriree ,. -°Ti  OÉTLÔ- CA--- 
VA J° 
LB, æÆ PAT centhte. OTL. meneta.… une_ parallel Fu celle. cotde., 1B. ! Join 
lecsection M. ip ec la couche ‘donne: k poink de. conlack.; erTt imeranÀ.p aT— 
ce park une. parallele. A Le Direchion.. Aounee.,. OT. ‘AL CA. da Ha enle. Da 
pas ce. que nout AWOTHA- Vrt. » pour qu “a ail. Line... solülion dura T? 


st! 


que, pee Lo ges à OT. mere. ‘une. pæcalle le. a A direction, Donne). 





. celle. pa callele soil Qane_ l'an gl de o sgmplete ET ne dehronve pat. f; 


cout: che. 





; ni fl uuussee ce cn 3e ane enteo. par ur _ point biere 
af HE, poius-mener Leo lanqenbo par UT point eælerieur on. - sutf enco’e. L ième . ‘maxche_ Los du 


C 
Quna PA Can. de l'llpse ; j mm ala. LC, lorsque. L poink onne. PS D'arut. l'angle Des. cayrptee out. rt of. 


pass la courbe le dramelee cusperant ok imaginañe ; jour a Votr Jort. eælremile l'fauk aVoLi cecoittSs 


| l'reis HE pi OL bien, on opera. Qapren Le detratèmré méthode indique Jo? "| eer7li 0) 
C | 


M? Vasiation de rats de e deux presses 


conjuquéz 
Ü 


marquent je den amies conpuques sen. lonjou pa: allelen - e 











A ut splème dc cordes Supp lémentakes ‘DL. motto prenona- le guarid axe . 





cl nous Ÿ11} en. Dore 9 'eluidier- Le raison. ‘de l'angle fre par Lex. 
cotdes Sufplémentaic CCS. passank Pare “de éxhémilés. : 


cSoif V ceL TE Le ot l'on Ncbiqne- Par TT m ef mL lo “frrients CA 











E. 
laires des deux cor dEd supplémentaire, ont d 
m Lu 
Cana V =  : 
1+mnr 


LE ce le patamelce. cnqulsie 11. point M. GCx, y) infexvection: deb. Deux. Codes supplémentai LE y 
C | Ÿ | | b din PP. 
ME = — us 


x - a | À{ Co Pr) 
 Ÿ. D oinp 


























TL = — _ 
2 + 4 A (Cos.p +1) 
J . 
D. OIL | | | | | 
_ CT) LED) 
kg V= | 
sin ? 
7 + 
| _& Ce æ-1) 
& U  Rabsing ab. 
| NN ._ € Jin NW c? Sin æP 


£ clean bang pe ef. Le alive. car ot a déignt par V l'a angle oblux fourme pär- les éotdeo ré 


mentat «ed ; 
Din cell Le. L 
c#. UT cé le = fou Trail æ; peu va EL er êe Oo A GG ne. Lorsque pee J': ea &. LE Peur poin A, ben Vos 


OTt-& LIL. angle 9 Poil, c'esl la vale. FRÉUILUTTELE TTL. %e- l'an Le obluo V. ons. ayont.- alors Les axeôÿi cas” 


La 





Si rnonr. conétderona.… CUITE poin: M vocorrz. de À » Jour - point le code A N ! ok” rex. voisine de. l'ace. 
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AA', el l'aube. M A ler? a lre parade. a BB’ et Lesl à la limite: lorsque A° M ol confort. à ayec.. AA’ 
a Co ab 
Cou our- e= 9° @ dy v= = ST 


ce? 


ROUd- aVOnA alors. Le poink. R. et Tlou4 . voyons que lgles LV ÿ prend Da va leur masxirrum 

chi TLOUO cordon Lang le ali fume par Lo codes. Supphmentaiesr ca. À. Lan lets 80'- Y) Lis oœail. 
Maacirniun. Œte “poin£ A: Æ are AU. poid: B. LU S oi ‘ 

M cbr lie Done de li. que les Diamëles ] ; ftp 


| C C Û 
l'or. conotiète les ongles ob lo oi aié ut y oank aialléles au&. cotûc BA, BA". ce senik précisement. k ee 


car cage ot k ph. peli, suLs'ant que | 


Diamèliek- i conjugue Eg ŒIL. : Cn'e fe 1 9 sorh parallele aix. Code BA el: BA’ or SN co) D ls à AL pa 
laires De cet CODES sarek - … el + } ” TLOTIA - ÉYOTIA pu qu ce. venk. méénant Les cab des Ha 
melon 7 ŒUX CC Pr ertce"e r cop Dinméhes sont Syméhiques par “a pot æ Fixe OR. 

2, O ° 
€: rt. peu “au65r Deduice Ces consequences es fhcotemrct_ 2 Rpollonius . 


f; a l arde. es celalione. 
| | .. 2° +B*= a+ E?, 
a bons -ab, 

on. cherche La condilion. jour que ve p Doilz ? MAGLTUM. on louve qu'il fauk que. Les Qéarnéliee. com u— 
Le a” ,b ; poterie. qqaux. | Car la: Scirne des cartes Gr } chinl œuolant, le prduik: 4° »° sec 2 
TTLAOCITITLUITL. Lrsqu er AUCA. a 2LL* c oo | | oo 

0. Conokmehon. de device diocmétres. vrJ#g née faisant mul vof dénne. 
A _upposent Lu eRipse- apportée. x be amet. ek Facee… | 
4 safe LE alors De: Décrire. our AA! LT. semer sapalle de Lagh donne, poil 11 sgh donne, Fa ouppe— 


(6 
Don. que A'2 veprenle. la lirrii le Des. ang lee ‘Ataité {écmes Par Les 


iarnèlies con] aques) prurque | le prollème. 
. / 

ail iinie sehifon iL Jante que. Ton af 180®- V7 V & our ne ‘valeur 
0e. ÿ coMpriéc. enhe ces Lite , Le segment. de œccle…, ape be Se. L'an le. ÿ, 


| C/ | 
Qeccil” Sur AA’, | conpe le cllipse en dent. poinls M, M'; on à doute olitiont. 





j 
et menran L' par Le. centre ‘és parallles ariæ cHÈeS sapplémentaiss gr 
peur cœbcémiles A , A’ el pour- points cà irdecseclion M el M: 

ch = .-90° ced Quutac poinds à Q'inlerseclion Je éori fBrvent reopecivanent «1 €e_ 


A d A’ Le cœtele. ef. daublement Lan, enk a L cllipoe., c ot Le ‘cexele: Eco 


geaphique; d Dorine- Les Are * : Car êt 0 oTi. conbtdère.. LATL. sage De cercle. 





eapalle Q'un angle: Pico Souoin. 2e. 90° , cotpe. 1 ellipoe. ent Jetiæ. pot Lex - 
Votétrié de À et- À, la code A'A, est: Fier - Yorotrie de. l'a AA, Tandis. 
que l' ah AA, est presque parallele nm: Be’ j ‘et Lesh a a Late lorsque. ke teiele devtent Doullement 
Ni ie Ji ÿ = SV, le cèæort/écence. co. far ende en B a l’elipse, les Verte. poinis D nterocctéon son£: 





tv sta, :° corr fondte et “ce point; “n'y 4 & qu'une. | sélulion, 2 on fenive alots Lea Drarékres cor es é ge 
: d'a” 

2° Sapposent Le LL Cainse ne ooik Pæo Fccce ch c que Pen aik. renfemenk” feo ace. | 

: [ UE | | OL feat Déleerriner k le poink on ‘viennent se coter Data cotdes > suppl - — 












« | ynentai Ce Par calléleo ‘AA. | Dramékceo jte tied cherches : 
S | JC 
<< a coit b large Jonne, Tioua | consihéront . dans celle. qrecolion. Lo pe us 
UN 2ab ab? | 
on a cle Eng p— LL ne 
: 4 coin P c? "y 
nu. | L 
l JS Y. dl l'an L. minérhiirn roma 
l ot ab 
1 4 V'= TR 3 : 
| 4 ar unité. : e. | 0 — bec. IV. k - 
X- LA ’ FLE: L ‘ ‘ 
> 
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On connait. v, kb; il Jak Delerrniner V Joit OH celte. valeur-e Yi alors par Le poirif. EH ex menera_ 
Line. parallele “1 cart) ae, À Les inderseclionx de celle Dcoilé. avec. le ' eg menk de cercle Déanit our ef 
axe. AA € capable de. l'arigle donne. 6, donneront Les potnl cherches où le. cercle coupe [ Hrpoe.. 

Lun conéfiurite. la L ueur-— OK, on. cernatque. que. [ an Le. V col ABA”;- acoont en PB ; armee OP ur. 
angle ci al à ABA , onmauta OI = bb bang V'; au ont À , faioonc avec. IA un. angle cqal ail cemple- 
ment de. l ang Le. 8, or. artra. | | | 
oo __©1 _ Lang V | 
| | = tang D Hantg D TY | 

821 “Yaæciation de fxnyfe de deux ditmètres conjuquec :(Sypexfle) 





OH 


7 | p : ÜU, . 57 ., : , 
Hour COTE deco TIA.. erLCOUC [ AT le de. deux. cod ed SLT? lémentäites patal leles Au Qtarneties l'a et. 
JaienL AM,AM eux codes supplémentaires; m, mr leurs cogfficiento an ulaices j alors 


7 
MM 























ang VTT —— j 
à. T+m nv 
y TU— y } 
XI —.A XX. + 
TL Y 
X — 4 "X +4 2ay 
| y? TT >? +-y°- a? 
+ 5 | 
xt A 


| DA poin£ M lan£-sur | bpechole, ont a. a elation.. 
NN 2 2 2? 


X  YŸ He 2 2 
N —-— -1zo, dou x-N=Y;, 


about _ 
2aL° 
L: Fanq V Fey ° | 
Door cono1de ton ter | angle ae forme par- Leo Qiamettes conique j dant. celle fécmule ; Y peuk garer 
de Oo a +ce. | | | | 
Gun Y =0) Feng V=co [ ane LV ot MAC) il donne. alocs | ar Le. eo axes comme. on. le verratk er 
L considérant un poërE M coin. Qe À — Ji y cuotE; ang: V Qéccoit j lan Le Des Deux Diamilies devient k plat 
an p lan pelik y -. pour Ne) Lo deuxac. Qiarnèlres se. co nféndent avec leo HAUTE lolex L | 
D nn. 11. 71 Ja dd ooues men vauren dé O0 dd Q0° dsane l'emole ot: 
Donc , Varx l'rypechole ; { arqle de deu ‘da mètres Nr peuk Pattern de 9049 IXATIRe l'axgle coknul 


Les Qeua Qiamelites core neo 0e corfonden avec. le. mere. aorymplole. 


#22 Conobeuction. de. deu. diamekies corut Lee faioærk'un anale. donne: | 
1° RS Ç “fuypecbole ebE. Hcacee , il fee Qe. “deriite. DL l axe. far pecoe. uit pegrenk de cevele Cap able % lan L 
) Fi 


(1 


À le donne. j dy & lujouxa deux solaflonn r sauf Peu ee Cat. OL = 90° aloto Le cercle co ‘ Qoullerrient fan - 
gel d l'y pecbole cl. lon oblient es daccé . | 


LEZ ; ‘ Û ‘2 Pi . . U * ' s | 
2° Ji x coutcbe nm’ eoF: pPss Tacee } OT. ouppode. Les axe COTE } il au delecminer- L0 Qécectrona. de dax. 


Qiamélics confe ues faisant Lar ke. Sonne.. 
e A femarquionc que. ot Î ot & deux. derriL _ Qiamélres conte uted c£ st 1 on conéliurE- le auallébpamme our 


Ce0 diarnclies, les dta era Ce)  DJCTO nt LITE. AT mpéole ef. 11712. parallele a. / lfCC Ati rt bis. 
“7” , ] 


a St it . CU À : . : : : , C t a « | 7 Jj" | 
Jap Peru 4 u oi »e ‘donne. li ga Le OR, H ; Roux. conti drone. LCL. les aru leo obtua. des Drarmetier Jr Î GT 


prend Ti potnE M ‘%e LS L mpdole., cl que J par CC. potné, ort. rene. dCi paca [lèles art. rasnelies OA, ; OB, , 
, 4. | : Ü e ‘ | ' | | : | - . | | . 

Ju9 agit æ Leur irlersechion avec les proloru ermende %e OA , OB,y Leo deu. patallelo cames A, B H,O0A,B,M 

OUT" | PT | | ‘l LS 


Ga 


sent bornothéliqireæ ek les dragona Le AB, AgBy oecont para Îl le; 
le poink K, inlecoechion de À, 8! avec Lao jrnplole JEta. Le. milieu Je. 
OM ; ec, en oulue, l'angle OB, M co encore <J nal à l'angle Donne’. 
CR, ouile, pour. conébcuite deuec ne “4 ques Qisant.. ur? 


DUT UTrie aôt TT 5 Lolé, 


cu rt Le. Qonne 3 OC. pecrid Tr. poink quelconque. 
Æ sur OM on Décrif: un. degrnent capable de l'angle (obtun. Jonne.; 
per L. poink£ miléeu K %e OM on mere. ur1e palle « lautce_ 


gr on joënk * -DOTL. irderoedion. 8e ) avec. ke. cercle du. cenke, ta. 





aiTôL UT dia melie OÂs Jo rnona. MA 9) À par Le. cenhee TLerLoNE 
une. parallèle. a MA; y OT. auta L iaméh con] uque OBz. 


Dour ecconux , plu bin, comment OI penk aSerminer. Ls lnguens 





%e. Acux dta 774 cles … COTT, 11 Let Vo Ti A 
Q 





IV”  nétiuction des aoccs connaiésant deu dixmétres conjug ue + 


823. 1° Raobeuire A xxeo L'une Le, connatoant: Les Longueur de deux ditametces conua ucs + fur 
fe. 
Ji a ef IN vont. Lo lon 1LEILtO de ces Qiarnetces el. ÿ fur angle ) oL & ef E oont. Lo longueurs des axe TLOLLA 
ayort. enlie ces quantrkes Leo relationt : | | | | oo 
f a+ = a+ B*, 
| a’ b'oin 0—ab. 
C'el de cs telationt que roux allons ler la solution de la question . 
NE ulipl'ont Le Deux membres de. la Seconde telalton par À; relranchone. 
cÆ a outont Juccesive rent à de prerruete., on a 
° _(a+b}= a+}? +24 P'oin6] 
ça-b})?= a°+ 1° ar on 0 | 





(la pose soient OÀ,0B les diarnelres con mg ue Qonnes ; OA —a’,08=—bE7 





Da peine B abatwont nne perpendiculaire: sur OA, e£ prenons BC — BC, =a’; 
pain. à degree Lo poinb C cd. C, au potrk O. 


L 
Da Hit A fuangle OBC, on a. 


mm me sans mes 
OC* — _ BC?t- 24} Ce CBO ; 
ott 
2 2, 12 SRG ! 
OoCt=a*+L+2a be OBC,; mat OBC,—=90°-#, 
TS | 4 3 1 2 17 À: 
Qonc. OBC, = Din b, jpar- sil OCt-X +1D'+2a L Din D: 
Dans le fciangle. OBC, ROUX AaVorumt ‘de mmeème.. 
| à — e à | Se 
OC? = OB° +8 - 208. BC, COBC, ; 
OEL. OC = a°+E°- 24h Sin 0 - 
CN!  . 1 à. . Du. . 
D ApPEEA  CCd «lalionx e£ Les «elakona. (1) rout veÿera que 
| C 
oc=a+b, Oc, =a-b. 
Don, ou Du poërk. O comme. cent. avec. oc, pour casqort on Decit- une. CLUCOTL rence. laquelle. conpe 
OC en. I L,, ont auCa. 
€T =2b, c1,— = Ra. 


4)! jauk Mainlenant- Foousver- la Qirvealion_Des docti J TLOUA  AUOTIL Dern nef ho9 es pour. Peleunèner— cle 





7? . 


Ge? 
72 ch, par Leo points A CB, on mere. de naralléle autee Véoilse OB ,OA, ces paralleleo sétonk ! De Fan - 
genes : &, L'alipue;. OP. Le: lieu  Dco p copechone.… “OIL. fees sur leo fargento 6 un cexcle. Ve. caen à ; roux. 
fexjona. alors. que, les poinb & G EE, inlexoeclionx des Tangentes avec le. _eercke. e caspore. À, sor£ les pro 
Jections. Qu. fe eye our les an entes ; “donc. élesont. ert Cea poils ‘es . perpendieu lœires au da entet., 
T'intecpechion. F 71 Le féyer : OE et Lace. focal, Æ la pecpenDiculaixe. à Or &f ke. tue axe. 
2° On peuk encore LLemarquer que Lg card axe. OX of la bimectiice de langk CO, 
ren fe, le podutk des degmenh Q'une. Tangenié comp entie Le porñk de. contdack cf deux Diaméfres con- 
a. Fa al. au cé Qu. dem - diametre paullele à la fergente. 
Les. aœeb OX, OX, elank “J uqued, XY elant. une. Le PR 
| co _BX.BY = OX =a 
Er, ai our XV comme. Qia mèke. on decuk une éconfénce, elle passera. par Lo potnb cec,; . car BC 
v£ BC, clan que a à y OLA. 
| ie | BC — BC =BX.BY., 
ce rxconfrence paëde, ent oube, par Le poinE O, car - [an le XOY of: VrotE.. | 
Huvque XY e6E ur Qtamélie , «ÆCC, une corde perpéiaulaire. les atea. cx cE XC, sonE e cause; 


Le angles | COX, COX: qu. lo mesurent. sonk fonc e eqauec.; ea... que. Lin des acves est 71 bissechice Ve. 

L. art ke .COC ; qu pecmelz Qe. Le conéfcuire ficilement.. : co Lo L Loue 
21 2 © COR Ga LOCes d'une Fret connaæissæent Be lnguase de. deu. dames 
| L Les cE Laure ca | us rie 


| © Sent OA n OB DE Detræ _ Diamébres a paex smme Le aogm 
phles. Sont Les Q1a onales Qu. paca Ueloq 





'CATTUME.- conéleuik" UF. ‘detiac 
Drametred <e que, il noito e6f. facile Qe. Lo constate. Mban. 
poink ‘de. L'hy pechoke., rout oormmet one. Carte 
ne. & ccêle. greolion. que TlouL4. cesorone plat La: Coralie rire. 


le poinl A eo un. 





pr connarsoank Lo sa} mplole cl un. poirk. 
o° Gnokanure. f’axe ef fesommek d' “une parabole, connai - 
Jait MT ka langenk MC Le diameke,. prenom. MT SEE pou 





Dant. une. Lx ent, fe diamètre + fe pacermètre coxéo por EX 








axée Qé. cootdonneer…, <qualion ‘de. la parabole. ok Y °Lop S, el on 


JUPTIoJe. do nnee. la co nôlanle p’ P.- 








CY7 -17 À . , 7 u , | 
ooux - allona Der. ontior-— © abo:(à que Ec. diotænce du. poink M ait. 





fer er coke gate à a fa. moitie du demi-parcæmaäkre p: 
S& ‘e Joik À. 4° somraeE, À l'acce ; TENTE: .À FT parallèle à a la tangenle: 
Le celle pa: calléle renconre. da. cuecbe. CTL. N; ce . 9 ape l'équation YE Lu 


ù | OTL A. 





2p'= nn 
ET 
Dai. NH - HA - MT ; j pr MH = — AT — TT = AP, MP elar Une peupendienlañe. abaisoee OL. poire x M 
DU l’ axe ;. donc. 
2er 


CN » ET. peeranË l'uc ae ek. la ge ait sommet pour axes De. coodonnecé , een. Vesiqnank par-ocel y 
le coorDonnera.. ut poinf. M, one. | | 


MT?- ÿ*+40* , eE AP x ; 





D 1 LL 
+ 4x 
_ ‘donc ?P'= ! —_- . 


de poid M uni JUIT le parabole. ) OLA Y= RPx; par» suit. 


 Rpæxtix 
?P= | rx . = apte = (ere +) =4. MF; 





car- (+ E st la Vslanee au point. M az. “fe Doric.. 
p'= 2MF. 
Ca pp «ile cta} Lie. , Tout. pouvens conotaure. L. dommek d Lave {De la parole | 
meme. L fargenke eo ega emertt. incliné. tirs le: caionr fécal c£ sur le _ 


diarnelte. TUE Passe: 09e pare Le: poink Qe: cort: Lac: oi. l'on rnène. tirie.. Déorte. 





faisant. l’ art ke ME - pes Ter Efye Qeÿta de: Fou ver: SU celte. d'coc- 
le. ORGais la notarié E £ De a de difande ‘ou pink 2 M ou 


er”; otre ‘atitd “Done” me Fer pr L «MF = PX 
FR 


dr nasal le a Mé Ge. par les 1 n sormriel A Te le. 
_mihieu. de... IP ef El Dixechice DK. En er: pere AD-AT. 























v: : Blermim ration par 6 Pal Le Pa axe e Edu ? 


: parametre d'une paraPofe. 
826. f' tn ptet deg parabole eo 
: G) A & AB y +0 y 2Dx+?2E y +F=0, 
Avec. L orilion. | ons 
B°- AC =6.. 
Tyn_2eo co frein À o1t. € at Loir. TL tank pas val, À + par caen; le, 7 rutlipliont par-À le fee 
mers mem «æ. de sation. Tout poirctont. Lori et 
D (A+ By} +24Dax+2AE%+AF-0, 
Vo sua VOL]JOTA que- la nt A x+By=zo est Url. Qta melte, Car cette Voile encontre la couile.en uri seul 
poin£. " “A D bu La Q'coile. 2Dæx +2EY+ F-o ef une tangenke à à L'éxtéémile Dece Mamébe, 


puwgu ‘en chexcbant l'intersection. de æile Quoi. Aya. la couche. on Rcoitve UT ca:cte fac 


Je CEŸ ‘deux. Qroiles ‘elarent tctanqulaies, [x premiere. pecait l'ame de Le parabole, cE la. me k 


Lan enle a 11. HomImner.. 
1 
(OC). ecaivont… Ê- nation. de la. COL le. : JOUA la forme. onivants 


(@) Ac+By+ À)" + 2A(D-1)2& +2(AE - XB)y+AF-X=0, 
en inlcoduisant jour Le cac L'inklecruince À. 
Les Qeuax ‘dvotles oo 
6 re Y = = Ace + By +À- ro | 
L X = ?2A (D- Aa +?(AE- AB)y4 Ar V2 ©. 
JonË£ enco Le. la p'erniece un diametre : | la seconde, la ln enk. a d° eocFcénilé de ce Mamélee | NE air 
on perk dcô poser de l'indelerninee. À %. mariée à tende. ces ‘detac. D'coiles reclang rulaicen ; pour «la y 


1/ faut : q ue 








"(à 1G-D | | A {D-1) 
1t{-— Co: 
B  AE-AB/ 7 BR (AE -XR) 


—O, 


ert. Pot nanE par D l'angle en. axco auquel. eo capporce Le courbe . 
4 Le. a égale ol. fie, en agank- eg axé a. la. celahon B°— AC — 





(561) 


BE+AD-{AE+BD)G$ 
AC -2B Co P | 





a. 

Cn cemplaçant À par celle. valeur Lo Dcoiles (3) sevonk l'axe Œ la fangertie. ait commek.. 

Ok si lon cappote. la coutke. à 4 deux Qroiles; el y’ étant. le cootden - 
neco Ÿ un poinE Méx,y) par- tappork auæ. nouveau. amet. A’, A; 
on aura. 

x'=MQ,y-MP, 
par- wuile | 
_  Xoin Xoin 8 

JT VATR IAE" 2 VAN FAE-AR 2A(D AAE-AB)er 

On Déduit Ve là oo | 





























e 2 + - 7’ | . 
GE) x = VA AE -XB)-2A(D-2) AE-AB) 0; ven 248 cd 
Din ÿ SUN | | 
Mons Le vpn Y et X doivenE vérifier l'équation @) de la coute, Ca. LÀ. que: 

v* +X=o); 
il VLeruf. api la sulatihulion Qes valeurs (6): 


12 A4 


(6) PUAHRE-2AB Go D)+ Loc'din Ÿ VAUD AN FE AE) 2A(D-I(AE AE) @ D 0. 





ble cof 4 equation Le. [2 pacaæbofe cxppockee & &Æ HOT axe ef & fekengertte ait. sorrumriek; X a g 
Qano celle équation , la valeur (4). 
Le demi - porcamekce P de. fx pacobote- ei done. pour ex pPtcHolont- 

| sin VA(D-°+ (Ar -XB)-2A(D-AAE-XB) Cod 

() p= — 7 At} B?-2AB Go 








OA à en riente fem ps: 
| BÉ+AD-(AF+BD) God 


8) À = ?_AC—o. 
Se | À +C- -9BCHÛ 





; Remarque 1. Log on veut sen lement teuniner- [ace Oe la parabole» Ont penE de oecoir de l'équa - 
Éton donnee. ef. Demon au. 20? | [578]; l'un ‘des axes, que eôf. à & l'infén, de. Jeparera. de. celle equation eo 


] 


el il Lebleca l ao axe a. dislance finie. J cqualton. “appel. cô, Dans. A CAT des AXCO teclan guelatxec È 


, ? - »? 
BP (A-C) LES BF, —o. 
re : | » , — - u 7.1, 
Con «emplapan E Les Qetiveex par Lurs oulaurs el ert - aan cyato a la elalion | 
| B*-AC — 
On lLOUWE. bout: calcul _ ail. : : 
AD L BF 
AoctByt "To, 
A +cC 


ermax ue IT. © IT peu erncOo'cC je. fPtopo ser Le queshon duivanle: “ 
&« € “art Dorinec. Lequation 9e la parabole capportee a. JOTL AAC. cl. a Jon om mel., 
(12) v“- =?px, | 
ñ tp peter cœlle courbe. à ut Diurrelie d à la Lure enle. à Lahaie de. ce dtarnelie..» 
cAriqu lune parabole. él La pporlee a TT Jiamélee cf a La lan enle. a l'exliemile » VOrT ne équation. poren'd la... 


ne 


frune 

(2°) vy =?px 
le séci _ itenk. D'aprux cela 7 
ft tecpp* qe PAYS es'Lder Le gerer ru J o71 ue De $ four PJ] de hand fécmation 


{ XX TT X TX Can à T'Y Gp, 


| : ? Le : 
U DES Vo + x’ D'un a+ Via p: 


on onbtituea. Ce valewcs Qars l'équation. Gr e). 3 OT cac p CUITE _ 4 ‘lle. ve- «QUE & la fou ‘cmE- S 2): cF on 


aciLveta unot AU. “«lalis ra -cÿ uivaries : 
Din o = © 


YF =Po, 


P 
D: | 


AN P= — (et 2) 
Coute Ced dabion pouvaienk êke ile à | Paot D 'apucd Leo propuieles COTUULES ; L Deuride Demande 


la. poposition ja allie. ax DE? [824). 
427 Le valeur- (D) Le p peu Je- mellre. Do une art} re. Sxme à roi NS simple. main lo bjek pranerpal 
Qu caleul que- Fou - Aaf/OTLd indique ait Vo: [826] cit: Qe. monilier- ap ec quelques Qelaile, commenk. Oo... 


et 








peut tappotker- une parabole. a “OT. ace. van. padoe— par-lré 6 mule de. hanofs mation. Des coodonneer 
owqu'e OTT-.. Je. pP'6pPo3e.- seulemenk de- Aétecminer- 23 pæcamèkce de- (a. paf, dara le. cat de. l'équation 


enécale., l eot- plus simple. Îe. procéder comme L SwE: 
ch. à æÆ b DonË leo aaces ‘de: l'élipse, a ‘dant Lace. focal, Le. Qerni. E- paseméhe p Qe bal à cok-défe Éni par 


le cycle 








L? 
| | () P= n. ru 
lors 4 ‘en duppoe A EE infra, ca? (2° AC) ral. 
Cr ?'apuë l'equalion. (8) Qu. 9: [ [580], or on æ- 
a _Moté _ A(A+C-9BCoD) 
(@) LR = - ° ) += C | - ) 
of (AC- -B)$ . _{AC- - p°}? 


© efant: lon angle deb axes De. cooonnees ; A ot Le diocuminank de l'éguatiène génisale. 


OPsone, pour ur. énôlan£:: | 
G) AC-B'=$, A+C-2B Ge, 


dar. L can de l'éllipse reelle., Les quantileo $ eL € son potes quand A. c6f negalive. 
De apr cela, on. Veduira. des equafionr. ( (2) 














A L D) 
2 | E- }. A 2 1, 

G) : 
F= 252 ÉSCTERUE 


a 7 Le plus qg'anè ‘dCS ‘deux. axe. | 
k. carcté Po * Qu. demi. pæcæmetce. de € eflipoe aa Oonc. pouus expesion 
| CO, Bi 4  é-Vet- 4858) 
G) PT a T9s 25° L C+ EF né 29 = 














7] s'agit maintenant Qe. ouver- la limite. Qe. celle Decriete. « cxptedoton be coque $ Le. veto Zero. 


LE cela, ruliplionu Par LE +Ve?- 185 D Lo deu lecmes de. la fraction (?), il vient 
A. (A8 Sin? 0)” | _8Asin8 | a 


— 


pa 


F 28° (+ VE? _ 18 sin 0)" L [+ Ve*- — LË8 oi ps 


A 
© hodusone alors l'ha pelhese R*- - À C Te) OL So, OTT. house Vférélivement, ape avoir Leo ice. ÊE part “Da? 














valeur @) avoir cxteatk la ta cine. carte: 





| Tr 
GG) p—-sin 
9) pr vin Avr ET 


LL. 3} oo . , , . | 
delle. 9l p eXpte05 LOL genceee. dit. pescæemetce de Rx po:cxbo o. 











28. LE. CO! der. rence deb catcémitée d’ LATL- dianêke PTE pornk de. Ce corui 1e. font = pactèr- 


du cenbe, surfe diametre co gg deu deg ment donkfe pcoduit et conékant et à al 
Li coccke, du_ derru - dixmèlte. CO 





LR ue. 
£ 
ni °po* one la coruq ue ail. déiméles. considere, ES VO conjugué, .OTL- auta_l'éjuabon (OA -a’, OB’- b) 
| 2 v* 
3 mer: — 1=0 
EU E 


Soit M UT. poire. quelconque. de L'ligne ( x. = a Cos Ÿ, sr = =} sixp), Le paolions 
dcé deux. codecs oupplementlatcenr Â M, AM Decon 


? 


D ur | boin 
Ch yeTÉ Ge-d) 0 ve 
 &a'Cop-& : 4 Co 95 Pa 


Ca nr e fauant TX 9) ls valeurs Qe. V sector ON’ ON” j OTL. au dore 








: Get a). 





: . raÊp 
6) on’. ow”-L- 
1- Co? p 


C9. D. a | 
Remarque. Cr peuk- Qedurice. de Li 





> 
=? 


k onsluction PAT pourds Q'une. crue dont OTL- dortrie den … 
QLarnelces con > Li el card eÆ en dicection (Coco tes. nana page 2). 
C 


Le PP: coduik des segment que deux diarnekes con uquec | fo rsur deux bargentes parcafféfer © 
æ& peche des poirk de conte de ceo kengente, co eq ail C* «ce, du demi- diamefce parcdfète_ 
HALO lang ent. | 


Happo € na In contq ue. aux deux. Qiamékes conjugués Rimes par La code _ de. corttack dec ang ertléo pazal- 


les. e 1 Harmelre_ parallele. à d Ces care OTT AautA Frlion 
rx? 


HT Pise. 
. A b 





“eo équation Qe. deux. Dteunebees Co a] nquea Sen£ 
L | CC Y—= LiDE TL, 
Np  ,S ; 4 | 
Lyec Le cond itiori | 
3»? 
+ 


M! | (A) MU NV = — TT * 


O "AS © 4 a? | : 
C7 É heuchart Les inkecseciont de ces Diamekces ayec- « Les langendes œ=aA’, &R=-Aà 3 OT. 


Écouye_ 








AN’-ma, AN" = m'a’ j 


A où Le OT conclu, ae & la. lation Q): 


@) AN. AN" LD? 
C €}. FD 


Si L aubkoru- deo cobèmitée d' un Lamèkee ont Rat boucrer- deux cocdes quu- De- couperrk bu — 


_gewc our oc. courbe, { _preodiu£ des segment qu'elles font ouu— fes tengerkes aux Meme cxkémibese 7 


du diameékce, & [ pactèr- de cer poink>, ok comobænt k égal au cœcce du diæmetce conjugue. 
r 


appectona la couvbe. ax diarmèlæ. conoidecé. el à so71. 


co “d ne. on «à. 


x? v* 





| : + -1zo. 
ce a L'* 


(367 


Le quediont. des. cotdeD A'M Æ A°M Sort. 


E Ou É + DUR 


(x- 2), = — Gta), 


&'Cos PA ST A Go p+Aa. 


mr 








22 1éve. 
fatbont ‘danx. La 2 X=z-A, Æ, darts la Jecoride., x =+a ; OftT eTt- coneluE 





_ L LE” 7 Din 
G) AN’  A'N'= Le es 


1 Cos? g 
C. gs D. 


831. Duand les lngenter parcafPèfer vont cncontcees PAT une. Ecorotéme, Ro droites menees_ 








du cenfe aux. pour : de. tencontce. sont deux dixrmèftac co que 
N” À cqualion èe. L couche, rappockee à la code cortlue des tangeres ef au. Hamée- 
| Éce cor ue, ek | 
J d pt ? 
“XX Ÿ 
+ 1=O; 
a  L* ! 





. 7? | ? e. a 
[ e ua tion. ‘à une. la ertle. uelco que. pPouua.. D ecrire 
quabon Qune-lengente quelconque pourra d'écrire 


_ _-. J 
| y æP+ TS RS 





Ji on fait DuUcccOdTyernent x ea Æ x —- a » OJL €rt. conclu. 
. L | E | | L’ 


A'N’- TT (1— Coo P) AUN”= [ 
D ur Dur f 





(1+ sp). 


« JL cocffaient ang art alu. me el TL des deux ‘droitex- ON’cf£ ON 'autonk ‘donc. pour valers 
A'N’ L’ 1 Coo P | | AN" E 1+GoP 


” _— me 
am : 











TT DT LL ar ne L 
: OA ‘À oo PAP _TOA A. Dùr P 


9 où » €TL- multipliant _ membre a membre: 


3,2 
. J 
A } + 
0) mme == Ti 
À" 


CEEFD 
D, cebulte en cote Ts | [829] L 
RO AN AVE. 
C'a:9.que : Le produik des 5e ments que Paque tengente æ 1ne- conique. ft sur deuæ Han- 


gente ue parallelec , -: pacte de Gus poinb. de contxcK, eo conotant ek d de AL carre. dr _ 
demi. - diarnétie_ pacaftèfe au deuæ, bang enteo fieo | 


ns 


032 Deux tan enteæ_paralfefes quefcong ue font Sur are Eangente fee, à ea “pædi ir de son 
poink de. contack, deuoc. semer donE fe produit est conotæœnt- 5 ga, TLouS | deigne con. 
HFeoxite, au cacce. du derru — dixmètte Pa cocffète & x Hor en te fee. 

appoitona Lx conique a deux Qiaméles con) nqués Don£ l'un passe par le poir£ De contact Qe.la larr- 
gente l'aube sera parallèle. à be leng en& orL-atta_ pour l Sualion de eube. | | 


. Dal . | + 9 T7 1 TT © . 
. . a’? + 


se Lo equaliont Qe. Ode. dan enles parallele seven. 











Y= me + Vamethe, 
TT Se ve maæ- Va? m?+bf. 





en fasrank D. - a’ y OTL ALULCA. ks ntexsectio na _ de. ces lan qertes ayec. Le tang gent fine d'éont alu 








pa 


_@G) AN. A'N" LEUR A + Va? Lie *+h?) ina Ve a+} he, 


Co FD 


| (G68) 


| 8 33. of: L, Par- Co ecbcémitée Act BR de deuto. diemèbeeo conjuauée., on rnéfie, deu. corde para fPefos 


quefconq ia AA, BB, Cerrco exFemites A’ kB appakihdront æ date diamètces con) uguér. 
” © L'juation. De: la. couxle. tappoiee aie deuix. Qiarnelied OA cE oB co. | 


Ho? ; y* 
> + —— 10. 
a? L'° 


D equation. des Deux. oies AA BE Devant 
AA: Y= À (x - -a); BB': y-b= \æ 


L CL intersections ccpeclivec- de ces Qtoiles avec. 1 clhyoe on. 























{ a' “CXta Rp?) oo 22} 
À | | | 2a'b° X L À | LEA #9) 
| | DE CPC F7 a 248 
Le co ft argulaises ? NL em es oil OA’ d OB' aUtonÉ pour- valeurs 
Y 2h* À ÿ Ka E* 
CRT RE M Rat 
Q'ait 1 O1. cmelat- L 
L'? 


G) mnvz-—: 
ne 


C Q. FD 
La ctde de contact de deux Tengentee. at para (.. -- € Cr coude competoe. ente- Lo deu 


Re PS Li onle. a Qeuce. jamékes COT! et dont Ton passe par. poink de. coTiCOU UTP DO 


langento, L'urtie. dEXA- parallele a la. Code. Qe. contact. Soit L quafion. de la. conique 


xt +2 
G) + 
a? ° 


cÆ d L'absersse Qu. poër de concoutd EP ; l code. Re contact sera. chere Qu_ peine ea? SE -1=0. 


834. 


—17O, 


L équation quadalique Qc la enles vÀ 


CEE 


L de : ae Aer rteneet par le o 


: | ad? c) h oc 
À TP : CA _ a | 


JU 





cg" ie Sea. - par-ouile E, 











a x? PARA pa 4. 
@) : pt TE (a? | )=s 
c'e L équation © deb deu. Qcarmnetces OC ef OD para Îlèles aux. agente 

Hi 1! on climine_ Ÿ * entre lex cquahio ne A}e£ @), ort-auta. lequation 9 une_conxbe- passank par- Lo 


poinls C Æ D; delle cquation HCCa 
| . 4 

€ 1€. . 
COX EX =. 
A 


equahion qui cepreserle é. deb Moitee_ parallèle à d ace ? ‘des Ÿ Ca. ‘à. d ba co%e de contact. 


_ og s F. D. | | a 
28. B. Co Theorèmnes dont dyalement- vrair Dana le car. de. l'hyperhole. el 3€. dmonbrent- de la mone _ 


“man Le: LAS 


(369) 


ÿ35. Je p'odiuk dat ca OT vecteurs qui joignent Que fByero à œ- ir poink 2 M de fx couche. ok. 
pa Ts | . 
Bpse. 

hit nu L para mefte angulaire. Qu poire M, ma 05 (693) 


L - diamètre 4 aque de. OM. 


cæx , 
FM=8a-——-à8- Goÿ, FM=Aa+eG@ P; 


À'oi. L'on Juif | | ._ 
DO EM. rM'-=R- ef = Et oi p + Loi FX" 
car L. Decond mertbre Ca Cr [795] A valeur Qu Qiamèlre. COTNT Le Je OM. 
SpaPsle ga 
gypertere 
Joi£ P le. pare. argulaire. du poire M pus Sur- L. lranche De voile, OrL- A... DE (696) 


CT € C 

















| FM=——-a=—-3, FM= +a 
PET L'on. Qui: . : | 
|  & +F-ncop atoièp+K 
FM FW- ip ap cip 


, 


oT- k Second membre. es L. CaCte IH [708] Qu Qiamette_ E conjugué ‘e: OM ;‘èonc 
@) ru. FM'= b°. oo 
836. Rayon de courbuce des contqt uLr&_. 
| IH out. app pellont. cauyoTt- de œuxbuce eur point. Ldidance. æ æ-poinE { éndersection 


de la notana le. agec la noemale t UU imen£- yotsine.… 


a. 2. 
15 Ce : — + Tee. 
Jak F Le. prete À ulaire. Q'un- -potr£ M, L'uation de la. normale. ent. ce pointe. 
| ax 2T 
@) _ — to. 








Le. poire Qe. cencorfre_ dc. cs noxmale_ avec. : b-normale informent POLOLTUE - 9 blind en prunant 
| la Ruivec par tappod à a @ de. l'e é quation pacédente... CP OUT la, rubtpliartt-à aboéà l'équation. () par- 
CAL Ÿ r ef p*enont Le. dérive, ort a | 


._ 4A4XxX c? 
3 
—€ Css Zo D'où Le 
GC tp P J a P; 





pur ruiplione par” Coo P ef. prenon "de Touveat1_ L déve, il vient 
3 c*? 
st Din Pro, où ge Lg 
Le cooQonnesr_ Oh. poink D) édatine Qe. deux. normales inféaimenk Vo Lôires otL du centre. de _- 


coubuce Don£-Jonic__ 





Ca + 


ot CC. C 
@ LL = Co? ®, JE on"; ot. d=#-b. 


Dir de. l'prsin dati “catyorr de coufure p Sera 


ma à 


| ct 2 € : & Co | è D 
ae fo ne 





b a 
oO | | 
(arcs p+htontp} 





Ge) 


or Le. ruméealeur- est Le catce. Qi dainekce_b cnpuqué de OM JG » [79 5], Donc. L 











() PET 
x? nn 2 | 
9° Obryperbofe pu _ —1=o. . | | 
aJoit P L pararnelte - DE aite_ à re poink J L'equation. De la_nocmale_ erl ce poinE Jeca_ 
6) ax+ æ 0: 


din P Go L: 
No phone celle cpnatione par din. p prenons la Detivee. pai--tapp appod à & < oLa_- 
ct ct 
——S, 9! OL. KT *. 
Co? F A Cr” e° 


pau prenont_. Loti par— cappo & Ps sant - modifier l'quation. @), il vtenE 








AX Cs P— 











_by mp Coin p 1 c* bin #p 
s— = 0) DL Y=— . 
Sin gp …. Co b Cos? P 
Le coodo rurLeet ‘de ce nee de cou: Prvce don£ donc. | 
| | 2 
Coin 








@ 7 a C3 Ty bcp ? 
a apte cela, L'axproion Qu ea ot de cœuxbuce p DELA. | 


2, fe? c* FE ongŸ 
= pee LS 72 Coo P . 




















OL. È ; 
Ds e _. DHintp pese, J at tp+}* 3 
D | æ Coo tp Coo *æ _ Eos P Coop cat Cas + | | 
©. la quantile enbie paxerntheser oo L cacce. Qu Qiamekée b° conjugué de OM, I; (081: one. 
XL 3 | 
( I). CPE a 


k 32 Ercafofe: y -2pæe. 


ne X 3 Vi: H coo Aonneex à ur-poink M Qc. parabole, Œ nermale eTL. ce. porn col 
Yÿ? 
GO) PY+y G-s)- 0, w= pe. 


GA ; U 1 
£ tenorut la Device. par ta ppork & TV, il (4 LenkT 


ot 


-(p- =) 2h To, Jou æ =P+è, eg 





. , ; p ; k | » : | - 
‘duo l'équation () Par 1/ Ca JPxerome eTLCOocCe- la dérvce. Par capspouk a VA J OTt à 











PY ÿ nn 2%, Vi 
| rs —o, 9 oi y = ——— 
| | MP __. P 
Je coo donner Qu cenke de couxPure pont donc 
| | 2x y: | 
@) X P+ 3 %,, Len D 'apec “= pæ, . 
L'an LebD Lot - Qu —eagon. de coucfure. p Dec. Ft | L | 
| 22, Y L 2x, \2 
2 _ 2, + | 
| P = (P +22.) "ee | Y-0 Gr + æ, ES Hs) 
OLL.- | | , 
ÉCRE (P+2æ,) 
= (P Ha) T— (P+ 2æ,) = = j 





P_ 


838. 


(871) 


MA. OTE | 
P , 
FM=z, +3, où +, +P = 2FM; 
.7 . ‘1: 
il. vient “eric. definihvement 
TT _ 8 
Un __ 8FM 
(TH) p?= — : 
P 
É . | 

R em ac CPE * ds CPE CCHÔLOTIA ‘des rayon %e. cout dure. peuvenk DE: CT, e. ben des Marie Let? 


TOUx cileconx Le. HNuvanle.. 


Si N eot. CL anale de. Ce nocmal. ET LATE poinE M avec. fe D focaf qui pare PET ce- point, 


ŒÆ oi best Fe diæmetce conjugue de: oM, OTL a 
' 


LV N—.— 
€ ) & N=— 


Celle féumule -se Vemonle sant ‘dt fente ert. oc. secvant da «elx tort Le TLouA. a Von. de a fe equemmenk-" 
T f <. L . : EL? 1 . 
— ApPse cela, on. trouve, en res nank par P le demi - pacxrmefce. —— de (a coruque,, 


> P 
(v) p = 





FN 

Ji d'un poink fixe on aBatone une dt ouu- chaque diæmèétce d'une. cnique ekT 
qu om. pere Ée poirck d' inteccection de ceHte dxoite du dixmetze co pique à Ce Éeu de - 
ce. poink sexx une P ypecbole équifockece passant par fe poir flæe, per fe cnt&e de Éx con 
que. donnee et par feo piedt. dec noëmafec afaioséarc du. point fe our Re. conique, et dont 


Lo ao mpbotéo sonk par fPilc auoc. œxec de x cou$e. este omiquee , Lpage 142), 


< k Par exemple, l “ligue 


| 2 
x? 
à 


- Æ ©, 8, Lo cooonnecs O1. poirE£ fiace. P. J in d'u une. sécante quekonque. padsank par- poiné£ seca_ 








L e Co cfPretent | 2" ulaire D'un. Qiarnetre pe perdiculaire est: — + | j el à a prêt. le celahion 
C | LÈ | 
118 NL = TT  ! 
| | a 
. ? | 
[ équation du diamétre. vr Lte Det 
| AE® 
@) Y = x. 


| A ‘a | ) | - - | T1 7. } 
C4 iminant À entre Lo equakont_ G) & (2), om louve peur- Î cquahon Qu lieu. cherche 


y 





(3) Y7 6 = LE ol ). 


5 œ 
Cr teconnaif aiéemenf toutes Les P vojreiéleo enoncea ef ont voik en sutfce que c'est L condition. por qe une 
nétmale. cr (x, ÿ) passe parle peine (x, B). | 

Leo pependieu aires abacioseet. d' uit. pont donne. P situ (eo fange etes d'une - paæcafole certeonbcent | 
fes diaxmetkes Mmenec per Le poirnk de conbxck de cep + tangentee __ en des poinb situe. nu-une- Éyper- 


pote équifatèce qui passe. par Ce point P ek dont” une 4 mphote ct palfte à P ao de. 52 paxafofe 


(CBao Per . Coniquec Page 144), 
de of l'équation 2e la. parabole 


| v* — pp =0, | 
et &, B, les Co0" onnecs Qu point PF. L equation Q une - Decartle quelconque pasank par ce- poire para 


En) 


() Y- B=A(x-x); 
l'équation d'anc-langents en un point 3 ct 
VY -p{xt+x,)=0o; 
oL l'on cxprimme. que. ca Deux Dcoitet senk perpertdieu laices , on kouve 
AP 


7 7 d'ou y, =- Xp. 


L'éaton Qu Diamèke passante Per le porté de contact ck, var suite. 
| Q y=-xp. _ 
iminante À ere. L djuationa. @ & @, OTL Éouve pour L éulion. Qu. Leu Debé 


GO  +- BE x) 


On ceconnaik aisemenk Leo propuiéles à enoncee on voif, et ouke, que. el condition. pour que À b- 
| naimale en (, Y): padse. par Le poin£ @L, 8). 





C ent 
À symploles . 











SI. Déteummation. der Gtptta 2 





JL Rabat ii Coymptoles . 


839. oonx allona_ 9 ale ‘Cd Qéleuminer- Lo TP mp hlcé er herchant leur cfa ons ulaise C, TR 
leur conne. à -l' ougine d, : En CRE que | E : # ( 500]. | 


Ci = Pan. Z. à. = fin ra x) 
brsque æ croit indefiniment. 


Epplquen. a | dguation L . | L L 
Le: LD Labor : 
D T-L-rso nu y=t TVR, () 


laquelle epébente une Pr ge tapporfée. à a den Diarmèkees ane 
De L' cquahion ($) CT dut | | | e eo 
d' + | D: 


+2 2 D'où Em =e,=+t—. 
. æ [SV _ x a 


b 


cf l. OTL. puend pour € la caleur-+ + pare rple, -OTL au ta 


V— sa 242 Va Taxe | xt a? - «| 


A multipliant ee L Digigant- celle. cœprecoion. Pair LL quantile {Var a E+x) il vert | 


b — a? 2 

ve, HE 7 -<-ab C2 
À xt Vera TE 
1+\s-+ 

. | x 








610. 


841. 


&9 


Doù lon concu. 
| | d, = fm (y- cæ) =o. 
À rricme. cäleul S'appliqueca.. à L aufie valeur de. € … Donc. 
Les acymaptotes de- € BayperPole passent pr centre De sonk es disgonafso du: paca. 1122 


leg ELITE GC consteuik DUT dettoc diæmaæetrce,c COTL nya! Les. 


CG nl applquand la meme. methode. à l ellipse, oTt. Rouve | 
pe 


— en ÿ 


4? — 
ER 


LC 


cd" Qonne. peur à Qes valerrce tag 1cS ; Qone L'dfipoe Va pas dueyrptitee cd. 
Ca bol, À acier ‘de. la coule co. 


+ 


CZ = pa, 
CY  _?p 


3 =) par suile. Éim = 0 OtL ro; | 
ee x 


Qonc. OL la. parabole. A. jUT1e. zoympte elle Te parallile à a l'acce ‘de OC. aix loQonncee à ligne d., ef 


d, = fm (5 - Gæœ)= Gr. Ve pc 


AH col. cvidenk. que ot à crotf indéfiniment, il en cof. de meme. pour a doric. fepaañle Ma PL 


Jorrc. 


A’ oo Hu bte st distance fric . 


Sec ide” TMéBode. ee Ji on end bomoaër ere. 1 equation N by y perbole., elle Qcvienf— 
. 2 % C 


| 2 — E - = | ou x + DE-È< =o;. 
ont poil. ert cheichant l inlecoection.. de. la courbe par- voile de. linfèni, que. Lo Qrechont T quete 


sonkE Dortners PT / équalion. 





[n) f° due Le dec. Qcoilkes eptesenecs par elle équation on Le D np ls - mièrr. A4 jar sû Lou. 
cherchona. infexseclion. de. la coute par Tune. ‘des duo Voiles | | 


y. Y 
+ 





TT ZE O où TO. 
a. h ”. ! 


Lou. e couvont. le carre. : pafèit 2? <o; Qonc. celle. uoile co: Lan np æ e l'Expeclole_ aux. poinb o1t. ll. ? 


couche. “ coupes. par la Jroile. de. l'infênr, cet Qonc.. une. dé plots. 


Dana | l'ell: poe la rrième. mélhode. conuik ail réllat CT enonce plu-haut 
Dana L cat. ‘de le acabole_ | 
| y‘ _9pæ X=e,} | 
ROUA. ” ona. que Ls ixcclionn Um hotiquer - sont Qonnees par-ÿ* =o) AC que. Le aôt mplotec © 
Qotveni Etre parallèles a. OX. OPenonx ‘donc. ur1e. Qroile patani- par Le poinf a l'in, ru. Varna La? 
Qureclion de l'axe. ed  ; Î équation de cell. Droite. sera. de. la foime R= À, el sn irtasechiors avec. la 
œuibe. eca. Jonnee. par l'équation | | 
| | v- _ep Àæy oO. 
PA Qroële consid 1. ne. peut Joric. ce Fan gente. à Le courbe. que ai À Cat nul, TrLara alors son n equabkion 
JE dut Pa Z = ©; donc. Cr patxbote 14, © Four complete Éx. deoite de Linfini para lPsfe à OX . 








LIN He y peuBole apportée à sen c agnplees. 


À apporter £ Rupert re De xo som mphotee | 
Joe ASOTIA Es PEL. Plasasx fax que l'équation de Î Pypedole. à «red à C2 “des s aarpletn. st. 


sS 


LS LA 


= 

Ë = 

un 
N 


ÿ | % la a ferme. 


2x Y= NL. 
Dm a cle. ferme l equealient de Chpt ca ppodec. a oc ae, 


2 
x? V 
(1) — — 170; 
a? b 





6 J cl ufr coidemnient %e faire une hansfoumalion. de coo: onriera. SATA 


charger Pouiqine, Qe. so1lE- que Ls feuru lea dc lranslstmalion. dexont. 






= 2" cos d + V Cod”) 





} 
Y=x'Sinat ÿ Jin. 








«4 : : | NN Ali . UN . 
h emplaçant x. VŸ par co saleurs dans [ equation (1) ) k posank 


tu  dinet 





—_— — —o, 
a? IS 
Cost Sin 





———— =o 

A? - E . 

l cut e. la courbe 1e «edit à a 
V4 Cool Cos À. Din OL Din « 

nn) 2x'Y { s — e =]. 





ei 


bee; Lo art als œ cl: L dont. déteuninea par Lo equation 
e 2 
b IN 





C col k fume. het 





Feng = Z 3” Exng*o = x 
ce ciqué donnée pour ange re eng œ deua. ne (O,. putsque œ da cepresentent les arugles ec ox'0y' 
b D 
a’ OTt-- 


asree Où, faut prenièee peur tangee el teng ot des valeurs fentes) %e. sole que) o1 ta 9 où = + 
devra. choiotr- lxnq "A =F2., Leo dignes ÿe occespondant. | 
CO choiwimont. pour- Qucechonx postlives Ded TnotiVeauæ_- AXCÈ Les porliona 'aamplotes ana. l'angle Dcd | 
juelleo 0€ Bcôrrge La coutbe, alots cpidemment bang ot = 2 el par oui le lang œ' Z + à j Doit. lon conclut. 
| —b 4 
PRET Gaz RATS . 
Er AUA oO clan COTII pur nf 270° eE 360 °, Dire col negal fe Cos ol cf pooidi] ; donc il faut. perde. 
=. à À À. | 
Din a = +ÿ 


= } Cod — j 
) Fat Et? + Ver 


A. . ù } | ° . h : D 
Je. rricrme. , Patôgue.s est COTRO ULA entre. 0° c£ 90 




















b | a 
Din’ TETE — , Op = + 
| ds Vargpe PT ATH 
Hemplaçart a loue Qarta l'equalion (2), el usant elle. Dern. 
Et + Fe Æ\ 





j! y" 
Je on avait pus pour Ocxecliond_ poiliges 0 ToOULPEAILOC. 10e lee potlionn 9 aoymploles qui ne? 


coinpprenreerk pat. la cout Le. , OTL. serait attive. &. dl'e equation 
, a 2, je . ; 7e CRU 
? É 
XX = — 7 OU x” T 
x'Y=— Ye o 





DT 


SAS. Relition entie {co “À ictenk» a pulaiceo de deuc. di ax Led con ques - 
By, pecbole. ef ramenee. d. la er te. Reun., la elatio mu a 


PEL PA . ds cfrianto angulaicen NT. mr” de Acue Qiarnèties cort LE ml Je. Out | “RL. 
î . € 


C° 






duoque. d° equalion. de 


A4 B (im + m)4 Cm rR? 7 


(575) 


| m + Ar = 0; 
TT 1. , uf Ÿ 1 s 
Qonic l'equa bon. Q11 da relie Cd d" de V — À x = à Jet 
| Y+ Xx=0o. 
Leo aoumptotes. ek deus. diamètics conjuguée quefconq uco d'une. Pypecbole. férmenk ur” 
To , 1 ‘ ; ñ 
Car, Le cguationt- deco ar] raplolee fanE. 
XX TO eÆ V=o n 
Led egttafions-de_ deu. dtarmelres conjug ucS queleonq ed seconf: 
| | Y=Âx, y=-Àx, 
or cl col. cv têent que ccô qu'atce. Qcotléo ferment, UT fatsccar harmonique JG? [170]. 
045. Cquation d’une Fxngerike. poccolfefe & une. direction donnee. | 
2 - ar . _ 
/ otf V— XX urIe. droits. passant. Par Le centie. c£. parallele & AL Qrreclion Donnee. L equafion de la Lan- 
d cul. Deta de. La fe UITIe. | | : 
| YŸ 4x + b ; 
” | Le c 4 f, L 
OL celle. Qcoile col. fargerike & Li. courbe. ÆVY ZI >; alois Leg Tati 
dj | 





æœtax+b)=m, 


J 2. doririe Lo a bosses Qc poins Dinletsection , devra avotr- ‘deux. ‘cactnes cales j qui Qcfercrrcine. E. 


(On frouve arnét. 


| | b+4am =o j 
Donc. L. cqualion d'une. fangenle parallèle a la Voile Y = ax Jce'ca 
@) y =axt 2/-am. 
A quantile TIL elanE. positive, OTL voit que. cell langenle Leca imageraite tank que-A seca. YO, ca id bént 
que. la. Voile. V=Aax LerLconEtcta_ Î byperbole.. _ C | | | 








UT. Équation générale vu Buyperbolec ayank p our a symplotes deucc 
 doiles donnéec. 
4 Ji Leo egitaliona. des Veux Dtoiles sonk 


(EP) Ax+By+C=o, (R) A, &+B, y+C =, 


rLOILT. avor«. VIL que l'équahon_ 


ee RL LR | 
() (A +BY+C) (À, oc +B,y+c,)=+ K* 


LC OLL- PQ =+ K° 
| | | cepotesen le. une. by perbole. agard polir adim plotes les Den coiles P ef Q. 
Ur r DU CO 


er A 7 ! : . N » 
Cr peul fous OÿECO  CATLCONET— L equation . gencale. dure Pupecbole a la. ? 

. ‘ ! , f 7 ; 1° é ? . 
JOUTIE-  — dcésux. ; AN, CE de cOTItppooar t  œlle. equation. CT CALE.) OF. ACEL— 
(/0ta. alors necegsairement. d le ferme 


2 47 , -? LS 
x YTLE où (K+ (XV) =K' oz PQ = K* 





Or peut padir de là pParr apporler la couche. LCA aoiprmplaies ax” 
el o'Y; car; DL b cok lang le de ces deux Voiles el (x, y’) leg nouvellea © 
cootdonnecd d'un point uclconque de l'Bryedole OT à. 


———— a ou TT { 
PM=RMinb, QM = 5M in À; 








Qane: m'oinbz es, y'a DZ 
Gris : x D url TT j ÿ DIE _ 


TUE = SE nul ; 
VAÎ+R* Vañsr* 
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eh, comme PctR peciftenk la-celition PR=+K on a Vefénitiv emenk 
| | pue : 





2 &Y=— 
9  +Y- ointp. VA?+ 8° B*. VAPHRS 


8245. oigniflextion 3 Lmétié ue de e’ cquaton. re = =+K?. 


Tosux. PeETLOTIA. Àe Voir- que lona 


P-PM. VAïFB?,Q -an. VATTRE 





) 


par ouile, | 
EK° 

1 PM. RM- = 

0) Ve va? + ! 


Le. DHeconû memr Le. est ue. constante, done 











| Je peoduit des distances d'u ain poink puce À de € Free à a Deo deux zouymptetse 
ok conblantk: 
g? | /! 
eo CAE UOTE. eco re. que OT. 


MP=MRoimp, MQ=MS.oin bd; 
ef la «lation. (1) pourra. D'ecttre. | | | 


+ K* 





@) MR.MS. 24 8 — 
° pin b ossi VA? TES 


Le second membre col. cncote- cnélank ; deric la. outfice du pallélogearme O'R MS est constante; ce. À. 
que fa. nucface du. poccacfféteg cac camme fe “me en menaænk Per ur point qreleonque. def. fx courbe 
deo parafPèter aux anymptotés ok conotænte : 
Celle propiielé cf. la Feaduckon. immédia ke de L. équation. CD ELLE 
846. l'équation d'une Bypedole ajank pour ar mptoles Lo deux. Dcoiles 
Axt Byté=e, À 3 +Brÿ+e 0). 
eo. 
| Cat+By+e)( Ac +By +0)2E k?, 
voyont comment on peuk reconnatee | dano ques ae de Fouve Ex cou 


EP canoTiA. ‘À bo l'E “bypechole. 
: G) (A+ By +C) (ue æ+BYG)= K° 
Je NouA conbLdcrorna L Droits. À +BY +C %o, ef ques = Lo soienh eo motdanmecs dure poink dt. plan. 
OTT ace. 1% [76] 


A, + B VYTre >o, 


rt 


“ L 1. 4. 
ÉODGUE., B chant pooilif, Le poërul set. sine. au — deéstia. de L Lex. “droits TL. rrecchant. pra ca llele crnent €? 


31 
Lace 


7 ee De Vi. ce. | sexail A confratce.. 51 PB elail reg ahf. Gu bien, Cho +B Vic 
| f sea. poibif, brsque, À élan. positif? L° poinle cof. a. : Quoile. Qe la Te Te 





en marchant. pacallèlement: & l'axe des x. Er, dana_ l'équation D, le. 
2 memle co posthif; il Joël en. ‘êlre de. rieme ‘du premier 
Jappaont par exemple. B éB, poikif ; il faut que les Deuce-fa- 
Leurs soient ou. four deux. post ou. Lun. deu. re gai 5, » par Je, 
d faut que. Le. poini ootl au-dcésut. des eu. Qcoilés vi. ait “debout 


| de ce deux. Qroiles . Ji CD, C D, sonk cs dei: dtoiteo, la cowcbe/f’ 


| Der dance 3, angles. € "RD,, C BD. 
[D 7 1! | 
& Lau 7) Ldetona. maintenant £ équation. 


(Aæ+ BY+C) (A,x+B;y+)= -K* (@) 
Dur Te celle : julie | oil verif fee, 7 À fat epidernment. La L pPrerruer membre. Doif. rat £ par suite 














7/4 CC | 
4 e N & 
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que-ves deux. ficleuce votent Je piges condiaices. Cn cstant. loujoura Qans l'hypothcse p'eécéderiée, (ec. a.9. 
B ÆE, posilifé ) , il faut donc que- Le points 9e lx_ courte. soient au. Dooout_ De. L'une. deo Drotfer_ef< 
an Demon 9e. L'autee. ; ; par--suile, la courbe. Jera_ ‘dans. Leo «rigles CRC ,,DRD,. 
lo Dex gratte ainoôt obtenues. | ee 
 PQ— K?, 
PR = RS 
sont des fr ype Bofes con] idee | 
647. Tbour ponvone. ectTce. iminéhatement Re dti de deu. dixmetceo cerjuguée ane vi 
perole oo 
| rar K° 
Un Qrarmelte col. une doile paroaa par le cenfce; or. r le. centre. eof Donne par Li énderoechon Des a6 1} maple) 
Î equation Q'un. Varmélue. sera. Qonc_. 2e. la fe OCTTLE | | 
L | P- Lo. 
Pur bouger à JOTL COT njuque, tappelone nou _ que Leo car mploles deux Qtamètces mjaquée = Rement 
ur ypoleme ind or. Leo cguahone… eo 7 o] mploles sonk 


| | | | P= ro) 1e TO }; 
L'éuation dundiam ile elant-. LL : @ D à à | 











848 La projection d an_fouer- au une «ot mptete cot. sur Ex divecFcice. cocon dant. 
Y | Joël LE ke, pied. g h par perÎieularre. abaisse. dut fers sur Le nl — 


S a de f" piole, | ahion Dé. l'asymptete ef 


2 <, 
À 









alle ‘de FH VE _Y = Ge- €). De 
 Checchons. l’ abocisoe de r fnfreoecfion. de. cl Oroile ayec. L! ample ; 








XX Æ 
Tous Louvonut ue | 
TT æ + —— XX —-— —O) 


: D n: 


ot | 
. | - À : 


V4 . | : {| cd . ce . le. poink. ayant pour abcisse æ de houve: dur La. Qéréchrice, donc... 
#9. Leo portions d'une secorke co mptioes entée_ {x (x courbe Æ Ro | aoymploté send ge 























Chsidont une. “séants gueleonque MM, ) OTL ALULA.. 

ÿ 7 GO MNEMN,. de 
ri our L Demoncers pre one A coutbe_à dcrvae Diamébeo cou 
ques Ox, OY; 7. l' un cOT? pue De la oceunle., à ca. 9. passan. par Jon. 


D Hi ef. l'auke, par” * SULA 3, pa: callle. à celle. cotde. | ° 
Tr “prafion. 9 de - LP ae sera: “alots 


Æ . …. 4. 


- À,-1- —o; 


| .B* | 
JE de. Des 2. ion cet AT. Deco parieo cgaleo Leo Cotde6 y parallles RE 











l'axe Ÿco y Qonc 


_P' ae pack, l'éaatior de aoprrploleo cof. 
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IM -1M.. 


< 


Joe me TE O : 


a"? D’ 2 F 


OTL. soi£ J— l'enserr ble des Verte. A6 mploles ferme UE. ÿ Sléne. ki que Le codes parallèles a. l'aoce des 


«la eco ent. deux 


padics cÿadeo par la aoce ‘deb x } donc. 





IN = IN, 
ÿ cE par” suile | 
MN-=MN,.C: & FD 


(C?, Def VA Demontrer- 9° Lurte at ce .man iete . 
A) ‘ » L ‘ . ! 
| Japposone la couche. tapopor lee. a 300 air ploles } 500 eq ation sea 
Ye 
Brenane pren Q une. secanlé. prmqne 
CC. . 
4 B © 
° - | . .  . | “ » 
Ls abscisses de. SCA inlersecttont_ ayec la couvcbe. secont Von nee. : 


r- eq uaton. 


Lee Les 
—— + _1Zo, 
ot px 
ou 
TX x? mL 
ee — XX + Oo, 
ol. 


Ji 1 lon nr Vébigne. PAT 2%; ch Te les abocisses de cd poind , or. at (@_. 


hoit a la plu g'arèe on & alors 


Ai + Xe = AL. 


ON, = } TT X; ete » 


ON, -— — OQ = Lo _ MP. OL. ex = MP. 


| Le deu Ftta. Les MNP M,N,AQ, ur onË leurs ant als e aux. ® Jon. par sui eqaue ; Jorre 
EN ne Fe . YŸ 7 d eu d : +9 





MN- M N .. | 
Che là on peul. dure Le consbaction de e” Biyperl «ofe pa 
poinb, étant Jonnec (ec coymptelee turn. poink.. 
oif M L poink Qonn£ , AB ,CD Ls Dear. asyrmoloten -; par Le. 
poink M ,on mene une sé&anle quelconque Sa on prend À, M, =IM; 
purs. OTL opere. sur M, comme. sur M, ON. mene_ une. Secanle. 
E on pre VM’=I,M, _æÆ ainoi de suile. Tr Sur- cons lruice © 
| la branche de. gew<be en mène. une sécanle. ME ef on pr 
KN=K M; ke. 
Lex portions d'une tangente comp “1088 endkcc Ce. point de. cort- | 
tauck & es se rmptetes sont éjalee- h 
(Cola veull. Qu Théorème. poœccdent; conoidé ion ert fé une 5e 
canle. pee NN, ,ona MN = M,N 5, of. : For Dep qu 
«lle sante se meuve paralllemant à elle même jusqu'à ce? 
qu'elle devienne Le int TT, , alors lee. Vera Pain M M, 


ÿe confrrenk it pourfe I ! efon. aura. CTICO CE. 


(4°a; 


ITEIT, . 


C ? n | | ? : … : . , . 

Ç h peuk. le Qemonher Qireclemenl.. [el oil b langenle T T, j cappotlona. la couche. à Qeuvoc Diamclies conjitqtteà 
“ ! ‘ va : C ra ( C. 

Ox., OY, Don. Î LU. eo. Pre de. la langenle, ce. æ. Ÿ. Passe. par le point De contact. 1; el , par suite , 


uitie. boE parallele. & cctle. F. angerle. 


D} ; ; : 
À equation de la coutbe eo aloté 





ef Les a91rplole sont Donnced far 





? ? 
N ? LL? ‘ 
A DS | | 
C2 [ equalion De la fangerle TT es. 
| C e ? 
X = ; 


JL / on cherche Sort triletoeclion. avec Leo cet rap loles ) on Lio ve. 
a | Cet À ot. V=t b. | 
Ceo Aerzoc. va larves -sonk. cqaleo LE 2e s1g74c0 conlratces ; Oo a donc en valeur absolue | 
c IT =IT.. | 
Ca peuk de li deduite Lx conotiuction de (x Exngente æ Pbrpecbele ) en un. point. d onne. où parcaæf — 
Éfoment &æ une direction donnee. | L LL 
| | Cf ur conéliritre la da , ertle. el Ut porn M 9e la courbe % j°j rorum OM, 
prive sur celle Proile conélinrsont cut parallelo Came en menant. parle 
poinl M es patallèles attac. asmpslatee j la diagonale LKR % ce parallélo- 
j'amme esl. Qrorce_ en deux. Pariee cales par la Dcoilz OM; par ourle, 
A par le petrni. M on mene. une. parallèle. a celle voile, ce sexa la tan- 
| € enle cherche. | 
& Abo. à la consluclion. De. la langenle patallèle. a une Qtrechront don- 
ce. cJotl OD A parallèle a. celle. Areclion mence par Î stiqine cÆ 5e. 
louvant dana Lan Le. des gp où n'eol. paa. la courbe ;ine- 
€ 


ua a À. , . . 
non 71e parallele. 1K a. Le. otle D y jPiux. gur celle Dcoile. conéltiui- 





d 7 Den Ur fPata lle carnene CI menant pars TK des patall cles ait 
TT aarymplolee ; la Dinqonale- OR Me ce. parallel carnme- cencondie la.” 
couche. en. M, eL en menani pars ce_ porn une. parallel e &. la direction 
Qonnee., noua. automne. Lx tangente. 
dx propuele que nou veront. de. Dernontcer “co: catactleusti (Le) 
Car Line courbe LPe 9 que (7 podionce. d'une Tanaente_ compet - 
sax enfe Le point ‘de con act..ct deu. droitec. fixes vont. <q afes, 
eo. une. Puperfiofe au ant cb deuæ. droites -pour- aorprupboler 
€ Joten Ê£ oA el OB Les deux. Qroiles : Lxes y AB «rie larsene quelcon que, 
M (ec »Ÿ) Jon poinË âe corla cÀ : Cxpuimens que) quelle que sotÉ. la position 
de la larigentes.A B,M en. col k milieux. equation une langeuk cok 
| v-y= y (X-x), | | | . | 








PR 


- _ 7 ee ? . 7" ge ; | - F: . 
À, Yel «a r£ é Ce) cootdoenricco Colt tarte jy DOI 1H locoectlion avec. AXE. des x. Jet. Donnée par Leg ualion. 


Yx 


or M clan Le nilien. %e AB , JOTT abaisse. GP sf. LL motlre. Je OA , donc X = 2x; cl par” suite 


-_Y., 
& — PA ! 
: CE 
—— 
en Ÿ 4 
Q où - — 
’ TX 


Dar outle | 
ly=læile, læyz=le 
Qoù xY=S; | 

équalion qui presente une Pypechole. cappotlée L 5e adtmploles - 
851. Le produit des d'hess d'une sécante compris enbce Ur. pour de fx ave. ef Ro aey ni 

ptoteo eok éget œu cœrcé du-demi- dicmékte pacacèefe | oo 

Doit M ur porrk£ de la coutle_ ct HK une secanté passank par ce- point, OTL AUXA— 
DO MH.MK= + | 

Pour le Qemonker; ta ppo* cfona. lb pechole. a. ‘der1x Diarmeticen Cenjit- 
gr ? Donf lan soif li mième. cor de De celle secanle ; ; re 


OT CCS Que Diamékies j ‘equabion ‘de. la. courbe ; es alors 
| 2 Al | 
ne 1) OO), 
LL a? F* : 
” leo ab rploles sont v=i- à A+. 
QU Léquation. Q Gi ) Pa” 3° il ot 





Multi 
| 4,2 
oo Gr -s')- B ; 
; à ot 17 P | d 
Te y y et] = 
(Cr 2 Je caf vonnct. TH de log ë. portant à a bscisoe x=OE, dorc-{1 H-IM)iaHM)Y 
au MH. ME -Y* | a 





Cr idéont LUTLE autee. séeanle lle. que. MN, roux. allront. e ricine | 
1) M&, ME. =a" 
| ” 
Happoitena hi couille ŒtA Qeux. Qiarneftes re ox, 2 Qonk lun. ox sl. parallèle. lus secartle, 


L' equation. Ge. T gite co encote.. 


© xt gt 
9 TT + — lo, 
CE 


où a! th ont une ahe valeurs La samplotre son tés ou xt #7 
ANG: altiplion l'équation (2) par © | d il vient | 


 a* 
| Ce TT — a! ‘ 5 
er) s)| CNET _a' 
© Gmmpan) 
| “ a OL eTLfUIT MH,.MK, on 
882. Vue de la. sfhee COTLO Brnts. da + fans Ce fumé Pa eo oo Tree dune. ge quon 


Lun € 

CE SUR Qu. + ‘ Le OTT: e6F conslant. quille que- Ont. la pooiion. ‘e. la a langente ert € ef. SL. sur OT 
© FL. condbearit ALT passlleloge ‘CATRTTE EI menant par- le poin£ EL des parallèles it A mplales, ‘ OIL voit que 
L’ OT à atnr. quafee fciang Les équivalent ; É par HuLE. la ourface. du Éctang le Dec. cale ur Double de celle 
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O1. paca Île cairume. OAYB. Or. TOUL . S4VOTL- que Le fe de. ce. rl ‘CATTUITLC_- eoË conolanle., done. 
| celle. Qu. bin le. OTT, l'est. atidô | | | | 


Par vo la valeur de cc. surface, on. par 9e tation <Y= S + E 0; 














;' dou 
| 4 

in D x v=— Din; 

a a'+b 
| Par ouile : ouf 6 OTT, = ire. 
Chaluone. Din D: 024 LD bb. loi. 
Din — = TT / Per VE Je Din pr L 
eE par— Suilé : ouf OTT: — 2. 


La. ouxface Qu iangle of done_cqale à & celle. du. mr Le condtariZ DT Le Demi. aoces . 
oO . 


Or auxaëk p leurs L. Qedurre. immédiatement de. ce. fa que ha. ur 


face ok: cotants cu 61. lon conbtdere. une. pootfion. particulière dc. la tan- 


gere ( La. lagerte ii. sornmel. ) } , cl col. alors vioible STE la fie cok pale. 


à Ab. 


DA demonahabion de. celle. proposilion. elle erico ie. Qu Éhéouèrne 9 Epolleniux 
| | a" E Sin = a b. | | 
a 





24, ôC no. cortbtdetont_- uTt- diamèlre. OI a, L ‘drarnefie COTL 


. or — LE cok parallèle & la La é fangenle ent À; De. pla. L paxalléloquer 
| uit” Dur ceb Detroc. Demi - Dtarrefies æ pour Diagonale. l'as mpolole ; ‘donc. 


ge 


‘CANTINE COTLÉS — 


DL Din Ô — OITH; 


or- Ouf. OTT, = ouf OIT = ouf OITH j 


Donc LU ouf € OTTE= ab. 


C-- Hécproguement, ” couches telles, que: Ce suxface du. kan fècme Par deuæ. droites feu ÆE une 
fangente quelconque eo. constante, sont des fn perxbofex . 


«Je; ient- OA, OB Les dcua. dites féxee Œ110C melles à OTt.- rappodeua. La coitél ES, 7) 


| L soif AB znc. fangenbe, 9 ap LEA l'rypethese. 
| oo OA,O0B Sinô-K K? 


? 


où OA. OB = Am. . _ 
 — oo Gj «eront. | equation Q'une. langerte. sax Lafon 


cherchons HOT. intoisection apec.- fl axe de x ce Î ave. des Ÿ; On à- 








bit: 


| F1. : 
avec. l'axe des x ! OA ZI — LE 


avec Lace. des Y: OB =b: 
É a 
Par Sule La dm 9 5 = Lam. 


J'\ équation Pete targente Det Qonc__ | 


O  y= D EUR 
: où. il ep a que de. soul paramélee- aclitente. 4 . | 


Phechons. . 1 l'envelipe 2 de. ces ge baie | PT srro à &æ a eo 
| me Te 4, = an = dax — 
de sulotitrt oo D 


Hhation Ve «0 » valeurs dant l' uatinO G) coul à 
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@ AY; | 
equahon qui. represente uTte. e hypexbole. tapportee. a -d CO ai moto 
853. Je QUAS LUE cocde. oTrt- cono Eauk ur paca fPéfogcemme dont fes cotes dou pare aus nr; Lies 
ptotes, Cr diage one prose par-Le-centre . 
equation x ppate sprl à æ De aotmpololeo of 


CY — ZA; 
Dotert}. - Gers Y); Ge 5) L coo Qonneed de deux. poirb Qe. [ Pypexbole, de sole ec que 
TL; V = nr, Le Ja ZNL. 


PA oeconde- dora 91. pollue pate par La pins H K nr 
Leo coo'donneer. 5omE 


KE _ He, %), K(xeV); 
cie a donc. pour équation 











x ÿ 71 
x, x? 1 | —o. 
Le. ÿ 


<Jl cof. lle que celle Quoile pare par rire car- (JA onfait x— Ye du els. Gap - or 

jy TE nulle, puisque 2 V9 Ve — 

Lx distance d'un poir£ de. Pepe à A divecbtice, mt our une- paralPfe à 

e aoumptôte, ce eo. rie à & fx distance du mème point ail. fye- ocen pon dant à Ge divcechiic 
: . Du. poinf M abaigsont_ urte. pexperiiculaire. MD Aur- la directrice, ef 

















M» a 


o mremr. CSD. 
85. CGnobeuire cs Liment d'une Bypecfote. connaiosank fes ot mpbbe ekKun point. 
Les Qixechionx. des axco son Qonc connues, puisque ce. sont Les des des eg des: comp 
1/7 à» | Les. Jsit M le point donne, la Qcoite 0x situe dant meme Le_ 
que L p oin£ M eôf: la Direction de l'axe hanovecse . LR ce. pour£ 0 on 
abaisse une. perperüdiculaire aux 9x, nout Haporuc- que. Jo? [85]: 
MH.MK-K 

Dr: eu HK. comme Ptarmétie. on Vectil. re  cixconfêuence., ef- qu on él 
| MT poperdieulaire à HK., où auca 
» À | Hi - MH.ME = =E. 

SPenona. le point B, klque OB=MI,0B gera Le Qiamètre à inaice… | 
d'a mplole. elank une. diagonale. Due. hagle enéhuir our les accent; BN où OA Dex - a- égal LAa,cAa 
à d° ace franovetoe | | l | 

C} voit, ert oufe, que. ON - = 4 DS EP e int. N valahls, RE du OX. Da le fur. Lo 
Q1L ve fge ou [lo mplble etant un cine De la dicectrice, ont constarica. aivement la Areclitee DD. 

ex elements e 4 seconde. bcanche. s6bheri)tont. 1 par sy mélue. | 


temaquone. que Danrk_ L e hiangl-MPD où MP c4Ë parallele a sf! a 
phie, oO a 
._. MD 
PTE 
mac. Ex 8 = 2, par ouilé Co 0 = 5 — ==: Qone- 
4 4 P Var ec! 
c 
MP =MD— | 
| a 
oO ME —, 9 apte L propriété ul. ich Donc 
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| guguec dont ont donne Lo ditechon&_- ee A 
Joient OA «OB Lo deu. acyrplolee, M L potrk Donne. CDhodront LIT. Diarnètre quelque Ox, | 
Æ consteuoonx. le. conjug ue € Les lorquerrs des deux Diamètier. OP ar M, menone une parallèle 


8 56. Cnnaisoant fes asymptotec ex ur poink, conétcouire. Éeo fongueuxs de. deux diamèbcer © con- 


&æ OX, on aUTAa | 
: 1B M I. Mj-2* 
M « elant la lon uau- Ju Vtamètie O 2, diamélre_téel puioqu'il e6f Dana | angle 
| | ! Des asymplotea. ol se Rouve. Le. poin£ donne. j Les segments MI M9 chant 
VA fe: - —— | | 
… FH œnnua, L brqueux. à de. const par— une : meJerre peopochionnelle ; soil 
77 | PA Qia mèlce. 9Yr con] uque de OX sera. paca l lêle. à li Fa gore. er À nl 21 ou 
s | | Mo (4 | 
ue. | TOUS savon. conétuuite. L Tan enle en. À %G: [850 j OT connaifra ‘done 
| Le Qiamclre. conjugue de. Ox, dd on Wlerminera ca lo uenr en. appliquant 
Le. Hhcoicme. 27] { 851] ) où bien. ei. conéli1t6 Fr ant Le. paxalielog CAITUME cotcespoñdant- æ ces Peux Diamè- 








ac. de 
9}. Cquation tangentielfe de l'hypechote teqpporkee 7 sera mploti 
Épelele cappootclée A. .5c0 aoy rplolse ef ST 
RyEm) 
la. langenle eTL un-poinke (æ Yi) et. | 
cie ay, + VX, mire, ayec la conthon +, V=M. . 
nr En Deuil: dela | | 


7/9... À. | 
| = J— = —— ); ou LC = 0 V, = —) 
V ÿ it 


LES Yÿ Ÿ a, 


À ‘equation Ode. 














ui cFv sont les coordonrees de fx Hengente y OT aura donc. 
) LVT=—); 


 klle ot Leg uadion ‘kæng entielfe de C'Biyperbote capporkee & ses aoymplotee 
Ji AB ek une. fangene quelconque. on Ju i£ de. l'équation. () . L | 


A . A 
— : — =—, où OÀ.OB=m, 
CR OA OB me D | 
c.d4-.à- que- x -suface Au-triangte- forme, par une langente ER» aonrplotes c6f constante. 
| propaition 7 émonfree au DCS { 852) j La. ceciproque__De <e. theoième_ s'elalli£ imme- 


| On | “etcouve ainét. Le. 
QiatemenF. oo 


cJoient, en fe s OX ed OY Les deucc. Dcoitet Î ie - Æ Ÿ Lo cootderreës. Q une fargenle queleonque- AB; 


. OT &_' 
UE) VE} 
OA  OB 


17 Ÿ apret l'Ey pothese., A surface. Mr Aian le OAB ef corôlank; e.a‘d. que... 
| | C | | 


| CU aie __ CA OBbinf=K,or OA.OB=M, où enfén uv=— ; : 
rgrbèll dime bypecdle_appode à 200 aoimptte. 








. (68) 
SILé/Cyperbel ole ss >. 


#28. LL équation. une. | Bypesle Euifatée appaé d 0e6.ax C0 of. 


G) æ?-y"-a? 








A cf. Le ro £ Eyref. de equahon de. La cnche apr 7 ves aoymplotes, oera/? 
do (2) _æyzé, | Se | | 
2 axes. Ox Loy, c.æ. Le aoymplotce, sont alors tecla gulaicer. 
Box 7 re ctleronc qu ut. Bac petit nombce. des. propuéke € l'hpechle juil 
Dans L'Br ypebole éptetiter | Éeo cp recente ; Ce damihecenjuguer? 


sonk € 4 AUX, 


La diotance des for eo æœu. centce ok c= ave. | 
Leo ditxnces de fee Fa F & un point de x Burke de droite 6onk 


G) es xV2 -a, 
FM-xVzra, 
dr busqu OTL. “ape be pal &'0E0 ARCS . 

\ On Vif 0e la : Fe 


y 














FM. FM- 2x? D OM“, 
C. & id: que Ce rcoduit Àeo go Vecteur que je igment fee Pye æ unie de. Lx couwc$e co cel 


au cacce du. demi - dixmétce qui pre pP par ce poink. | 
pr on. 21Ppo9e. la cou:cbe. cappodee æ 6e0 ras F5, la corbilin pour “que- deu. dicechonce 


docent cor] urgutées OF DT? »” | 84 ?] 


TL + NV TO; 
COTILINE- les AOC dont «ecta ulaites ! il erTt- ceoulle Fe 
aux avec. Leo aot mjrploles: 


_deuæ ditectiont conjuguée font deo anafeo 
CHE pcoposthon ef auvoi une. conoe: quence. de rep Des Diuméheg Ÿ Co juquer, & Dec æ. que Leo ae 


_&s son£ Leo diagonale da paalllrrar carmeconétauf our Jeud-di Ed conte 


OI toute de uses es 
eo deoites, menées deo extémitee d' un d'ami. & Du de fx Fcnde, Fe des « an- 


eo eqauæx AVEC -une «oO mphote. | | | 
je à 
17 Ceb | Qrcoiles Sonk es Codes. 5 applémentaires sont, pas uit Qeo dicechonrx cont tiqueet 


839. Ji, dano Une Burecbole cquifactere, OTt- inactilr un hiangfe tank, Farine par 


caffife à E Lx ro e au somme de- p< Ce dioik-. oi 
«Juppesona- la couche + tappotlée d 5e spmptel es) os of 
A) Y=m 
Débignene par (ea, ÿ)) Ge ». Ces # Lo coodonneec. Des somme etre irbeuE, Gcrr Yi) ) elant le. 
ne de. l'anale dcoit. co oo Door 
ir ulaice. d'une Qcoils. 7 parut pr pa Ge LT Er "Yo abuse sul pod 


4 fe 


Ta,-e, mn. ML ML 





@) À = À 
CD apiet cela ,» Les Deux Voiles M, M, MM, Jevank êfte. pexperficulaiter… on a 


(885) 


OL. Cr | 


(3). E X y h TE. 


2 





—_— 


Er(- RS) d le. coefficient ange ulatre de. la: Voile. M, M, ; (5) e6t Le Coe cf lent angulaire 9e la no 
ma le. ert. M, ; : co DEUX droites, ® aprët l'e alilé (3), don do parallele: | 
360 ee Igto Brteuto d' tune eg insoit daré reune- Rypeiole énifatére » De coupent Dur 



















£ co ent gaie de. Le dxcile M, M3 at 
_% Vs. | 
| ML [Um ? | 
par it L'équation rie. dé: Qu int 2 M, JuT— Le te — 
M, M; ,éE | 
y = — (æ-, DE 
| | Y= BY. “ 
F: l OTL. Lacbe intel de. celle. Qoile ayec. la cowcbe- | 
VE mr, 


“DIL à hou eIL emplagant- par FF | £a par 


me 7 1 
ee , 











| VV \Y Y 
Q'oit L'on fire, apet avoir—ouppeime Lx solution TV; ) Zoo: 
| | y BY — M 


Ce Îls sent leo co donnéer Qu point D'interoechon. À une. des auteure. avec. la courbe ; ces valent etant 
°1 mékiqueo par PP auæ_ coton necs deo koi poinb M,,M, M , le point (x’ y) apparienca_ aux _ 
| Poire. hauteurs Vonc … | | | 
861. GXnafo 18€ du Le EE de ? 4%; patte équité 
Le rater d'un œcle ef 


æ?+-yf-a*; 


celle ya ie eo 
e_ y? za? | | 
72 & LL perpendiculaire abaissee. Ÿ: ur poir£ Qu cle. Ju —-ur Qcaméfce 71e rayon ptopo" dhonnelle enke © 
« Ls Qeux_ seamenb qu elle. Qélétrmine. sur ce Atarmètee 
__«& Le pexperdiculaite, abaigsee. Q'un. point queleong ue. de. l bypate cuilate our le ace. lranoverse, nr 


4 enne. popotionnelle eric Lo deux Je menlo ga elle. Delecrnine_ sur- l'axe transverse. 


6 eulemenE, ant L œucle, Le pie de la pecperdteu laire- cé: silué entie Leo extimite. du Jiaméke; Sanx L'b1 21 
ue L pied de Ua pecperdieulaixe cest: er Dehors des extiemitée. de L. axe_ fransverve. 
2 « Danx L cœtcle, la ent ef pecpendiculaice & © l'exhiérite. Qu rayon qui passe. par- le poin£ Qe_ contack- 
« Qanx_ L'huyperbok éyuilatèue, A pecpendieulatre a L'exbrérmik Q'un_cayer vecteur & Li frgente en. æ- poirk 
A inlines. our- l Lee Ve ln coutke, man LL silex … 


Œ vonreg 
3? « Dane. Le cercle. L Qolance. OL centre. a une genie. ef cale alt raser. 
«& Dance l'Eynertole- cquilakèce, l Distance DL ere a une langerde- mulknlee + pa la Distance Du cenkre_ 


« au- pot 3e contack wE e égale au_ carte Qu tauon— 
Co QL evxerttes peopuieles sont faciles a co alor 








se) 
ChapitreV 
A ires. 





SI. Oéteimination de Cire. 


DL 4 


Le Foimuler telativer à févaluation der Cire 2 
862. ODDéxivee de Cats aie comprade entre UTLe coux£e, C'axe deo 2e, eE deux - parcafPéfer_ 7, en E £aace deo y: 


otent- CC, une. oQonnee- fixe, MP une. o'Ûonnée vactalle, æ. + les coodonneer 9u poirk M; Desrgnent_ 
par S /aire c, cMPC, Jont roux cherchons. la Jéuvee. Cebe aite ef. evidemment une fe aclion. 9e. 1 abs - — 








asse OP ou ; soit une. sQonnee. MP vowine de. MP, x+Acœ, Y+ AY, Les coodonnéer Qu point M ; late. 
GC M'P.C, atira_ pour valeur- S+AS. GP. Le Doinb M € M menont MK’ MK paca LlEle à Ox, 
L' accuoimement AS où PMM'P de. l'aire. eo COTTLpP'ELS entre. Le arte es eo paallilarammee PIRE 
PFKM’ P oTta-‘done. | 








PMKP 4 AS4 PKMP* 
Or, si 8 est | anale des axes: L | 
PMKP = = Y. A. din, PRE (+5) A. . sin; 


il tent donc, en doioant- par— A 








| AS 
| Y Sin 0 < x {G+J ain) | 
£ apport 3 Le et compris entre Deux. puit qui ont la meme mile; la Dérivée 2e S par sprrte = X- co 
A 
Donc dal à la limite commune; aindt 


() S.=-yoint, où 8 eof- {anale Qed axced j 
GT) Sy=Ys tb axe. sontuclanquiairet. 
Se L'on conoidéeait l'aire comprise ere la œucle, Lace des-y, pulls à à l'axe den se, on auraik, 
ee dignant CRLCOXE. par- 5 S celle arte: | 
(Ir) Sy = din 8, sb edf lan Le deo axes : 
GV) SY=x, “ 1 les axes sont teclinquiaixeo. 
“ES Voeur. allont cherchér maintenant > er co0" Aonnces polaice, fx décivée de Faire. comp'aise entee x cour - 
Ée ek deu “ego vectéurs . | | 
| Hit CA urTt “ayort- cchur-foe, P Æ w leo oo donnét. Qu pont 3 M; (+26) (ere) 
celles Q'an- point voisin M j Î accroissement AS %e l'ai. OAM est OMM” + 
©, si Qu poirtË O commecrnfie, roux Dectivont. Les axtr de cercle MK e-M ’K; 
on auca - sisiblement | | 


| “Secteur OMK < ss & Secteur OM’ K'; 








aix, Deckur- OMK = — 5 P “A; pecheur- ow K'— = p+Ab) Ac; 


donc. 


LE 
ZT Po AS Le (PFAPŸ Aa; 


(589) 


æÆ, en divisant par- A, 





p, 48, (p+Ap) 

? 1e | 2? | 

Le apport 4 et compus ke. Deuæ quantités ont - loiffence Fr rer - -pelils Æ que à la lite 
vonE cale 3 g'et uit que- la Unit du cappo£ — — ca. À, La. Aextvee. de È par “appo'c & € cok | 


egale à à leur- rule commune ; done oo x 
| P 








(x) 5, = So 





I Opplicationt - 
564. Œppliquons à £ Bypechole cocppoctée Ë 60 &o mptotes_ eE dont équation ek æ y =m. 
| Joit- AB une- otdonnee fie, OA =A; la Qevivee %%e. l'aire AB MP wf 


Se =yone, 
g élant” l'angle. des asymplotso. 
Or TY=M; done vx ; eE par suite 
S = — m Jin #. __ | 
Sementona. aux fenctiont_ pumiliveo ) . vrenk. 
| 5=m oinh lx+l Ce 
J' on convient Ÿe compler ] lice. d'patär de lotdonnee_ A», onL devta_ avoù 
$ =o Lcoqu'on uppooe_ x à; par consequenk- 
o=m sin 0. la+le, 9 où Le =-m sinbla; 





| â) S=n oin À (Lx -la) = =m où f | & . 
Re ue Il. @n peut. Q'une infénile De. Maries «- sahofai ie. à la elfion. M-Din r = j pour usb by 
pecholec. enplnan. celle. condtfion. on auva_ 


a 
eÆ ot l'or ouppose 8S OTt- ALL A enfin 
(2) S-lo_ 
De sole que: OA élanE al a 1 +oP a æ , Le logarithme. rrépetient De we. 


a pour valeur- la sur ABMP. 
enacque II. JOoux ajoulexena. la. cemacque suivarde \ 
G) Secteur. OBM= segment ABMP. h 
c effef, sectau- OBM — BOA + "amer ABMP- -OMP, 
matt. BOA => 3 OABB y OMP = = OPMM | | 











Œ TOUL AVÔTI . FU que Lo pal ‘Carre C OABB’ oPMM osent. TneMe. suce: il en ea 2e meme 


Qcd féangleo BOA »OMP ; il ceole | 
| Sat Dectur- OR M = Duxf. °eg ment APM P. 


869.  Etppliquene encote. ds fee crruiles peéséhertlee à la poxabole. 
UpPPoIoTA- Le paca bole_ tapporléæ a un_ Qiamelre Œ à la fan gende. à d. L'atémités s voi o bur-- angle 


AB chant une o'onnee. fixe LMP une oQonnee. vattable., evaluona. Lire Da. segment ABME. 


JS & est celle. aite.) ot Jai que _ | 
| SL. = Voir. 


(588) 


Mai ÿ= pe, toù y=VIpe, parles 
| 7 7 ET 
2, = V2P . Din. V= = V2p Din. x?, 


Memonbnte aux. fenchionx pcirreihives » TOUX avonA 





OU 
_ 2 _. 2 ie ni oo. _ 
| 9= + æ- our ÿ Vepæ +C Ts y omite, ar = Vèpe: 
. D. Ce e t 
Or A aie. commençant a L b'Aonnee. AB J om do avou- S-o locoque x =, 
y=b;, par SuulE. 


2 
O=+ abosmô+re, ou c=—-<+ak sinh; 





Boric. enfir | 
_@ 8=+ sinb{xy-ab). si | oo. 
, il vient aloir_ 


À Von cœmmence_ à compter Lo aixes à partir. %e la ngente, 1 faut: supposer à € b rule 
| _@Q. =? æyoins. | | 
| Moair L. patalle tamme- OPMH a. pour-ouxface. XV oinP; CE 

ont_ Donc. que Pire d'un. segmenk de parabole est Fc deuac-Héte 


de fe pucface- du. plie camme conokiuik sur L'ocdonnee 
Œ F hbociooe de l'extcemitez de fee, Rs œaceo de.coocdonnees ébent 
T fx tengente le diamétte & Pocigine | de Pace. 
D out. vogone encote_ que. P'aice comprave entée ur œee_ pacabo — 


Éique FF 4x corde eo Fe blœteme de Lire du- même pocalléfqremne, 





Car soit = œlle aie, ot a 
Z = Duck O _ su O 
| ouf, ORMP- suxf. OMP. 





POP | 
E=% æysin0-+ xysinl 
ou ent En : 


66€. (GXice de €! eflips ee. 
On à Vémanhe TES [808] que l'dlépoe ag 
Q'un cercle ayant son. cenfe a cenËte de. ellipoe., agar& P 
ie! Van un pl L. faisant avec. le plan Qe_ 1 ellipoe- LUL. ci 
: aire. de | elle, étant : Le projechion. de. celle. Qu_ cerele alt oric- pour ec peser - | 


ant peur axes a et peut le. considere. CommIne- la-propection © 
our Qiarnèfte Le car ace. de celle courbe, ef sc— 


Le à kel que log ait Co à = À. 


(1) EE Ta, arrab. | 
fe , A4 . 11 . 1. 
a/t ll equtahon de la couche. éait èe. fécme_ | 
A+ 2Bæ y+Cy = H, 





alsis Le peuif A? [NS setaif éjal à _— _ SG? (8: 80] ? fé) élan Tangle. Ôes aoes de cooîdonneet- auquel 
sk cappotlee ll ellioe. ; Qone__ | | | ST | 


2 ue eo. 
TH'ointf -n'A'oind 








2 Û ? — . 
| @ s AC-B (AC 5°) 
Je OX et O Ÿ eLuient- rectangulaire oTt AL ail 
RD EN 
G@) Lu rer LE 2137 


ere . L 
ê 67. ice. dar. segment dr du secteur fiptique - 


/ Je ot peojelte le segment Qe cercle PM,N,Q our-le. plan Qe lellyse, on oblient- Le segment liplique EMNR, 


2 ol. &- 


(589) 
6) PMNQ=PMNQ @o az PMNQ. | 
Mais il 1e etdent que la cercle ABA (Le leo. autle- que Le ce‘ccle- Bomogua phi- 


| que de cllse cat” il a. meme. cenlie. e£ mème. CAUort. ; OU. CI. .conclul. que 


| de cæppock d'un segmenk cffi phique. à fx sucface du » ment coccesport- 
dant. dans fe crecle OTTLO jexphique coE conélænt et ca LL LE | 


On : peut ETICCOLE Qemonfier- COTATTC. «4 ouil- celle copost hot: 


a: 





a 


S aire. Qu saymen elhptique 7. par. Z colle. ‘ut segrnenk cor 


Di cet norme. pa” 
| _regporfdank * dant & cercle. borrrx caphique..; ona JO 1862). 





e 
< 7 
2_x?, a? } 
AVE x Le x 
Lo jt 
@ OIL. l'on conclut 
s=be£!; 
ZT Ex; 


ef, CTL. temontant au - fenclionx. prie 


s-+ S + Gnst. 


EC, où L'on comple ces ‘eux Jegmnento à : paxlir- de lx. mème oonnee. la conslanlé acbihcaire. Ooil elie _ 
| nulle; Qone. | | ‘ | | | | 
s - à =. ec: FD. 

NA mainlénant not conéidétenx. Le. secleur- MON , T A.- 
| | secteur MON = Pepe MPQN + gl OM P+tang. ONQ ; 


OLL- 


50 


| | 2) "Secteur MoN= à Lsggrent- 26/PQN, +tangfe OM,P- bande ON e]=2 recteur OM,N, ; 
ca 9. que « €. cxppock de (a surface d'un secléur- effiptique MON au secteur cecceapendent on 
dans fe ccxcle- Éémo capfi ue cok cnolænk el « ge à +. | | | 
| En QauE Qc là Rcitime nE Le Théoème. suivarkr | 
+. secteur Te fiptique compris entke deux dem - diarièteeo guefeemquec ot c q utpa Bat œu 
secteur comprio entre eo deux demi -dixméltes co es , | 
J oif MON uit secteur M, ON, , & secleur-” cocccéperdank pt cccle. hornog hu on 
GE) secteur M ON = _ Pecteur M, ON. 
ni OM ed ON’ sont: La Qiarmelieo tcapeclivement con uqguco %e OM de ON, À M’ ON TL sel cotceo Pont - 
| RanlVana le. ces le. hornoguapbique cri alla encote. | | 
| (RE) Seclau MON/= À secteur M,ON, - 
TE aix Les | patarèlces ulaices es points M h N, M'A N° 3 von reepechivemenk ! M, OA EN. NOA ; ; 
M, M/OA ek N'OA, Le Qiarneltes clant “dé ueo,ona.. 
— 
| OA = = M, OA + 
N; OA =N, cÀ + + ; 


pu 


_ OU lon conclut | 
7 — 


} oA OÀ — N, 'OÀ = - M; OA -N, N. OA. Ou ge MoN ON, = angle M, ON, : 
JL Qu. secleucs cicculaices M,ON, EM, ON, ont Denc meme ele au. cerfée; 1/8 sonk par corrse”- 


Juent c'auæ. Qonc Lo seclerrcs liphques MORE Æ “MON sont epuvalento. 
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SIL Eriangler inscrits e eicconécui ts 2. 








| o ŒE . _ TT « Te u | 
668. CBpse. . | | do 
D étexminons Lo bras Les de sue macimum inocuil Qans une-ellipse . 
Pour qu'un Fa (72 ABC, inécuik dæno une- efftpse, ik une oucfoce_ FLOTTE IE Faut 
HE 4£ Ê que centre de cawite du Fix fé coïncide avec R centre de P'effipse. 
Vooua albne Q'aboëd ren que la Le ojertlé. à l'llyse el. Lt queleonque_ Qes sommel du Hi- 
angle eppose Doit èlie parallèle an col gppose | 


/ 


Sup posont. et e L dl. AC fixe- ce mener par Le. park B ane parallele 





d AC ; oi cle. dcoils coupe l'ellipse en ut second point D, il evt clair que Lun 
les ftarglac ui aucont pour—base. AC æ&Æ pour—somtmel un poirk quelenque. 
x de. l'are. A’ hpoe, BD, autont rie aite- plu gañèe que- celle. Qu Pérou le_ARc, 
done, pour- que- Le hianake. ABC soi MAGUTUITUy eTL- supposant ac fe, cl? 
faut que la coile BD, parallèle à AC, soit tangenk en B à l'ellyne. Clloux, où 


ot joint OB, comme ce Diamélte. of: conmuaqué Xe Diceclion de Lx lanqents au 











poink B, la doile OB padoeca par k milieu 1 Qu côle AC, puisque AC es 
| | parallèle. a. celle tangente ; BO cé ‘donc ure- medtane. du fi ABC. 

D 'apr un raisonnement semblable, OTL conclure que- les entes en AeËC doivent ke paxal- 

bles à BC e£ AR, &, par-suile, OA OC sont ko médianes 4160 porèank a ced côles. roi le 

œnbe eqayik! Ou Fiargle Qoik coïncide avec ke. œnhe %e-Lellme. 

Meour allona monter que cel corüdilion necessaire est en mène. lenpo vuftante, et. constatant 

que- our Les 0) | Ls sal star anf a cf corûtbron on£- une aire conblante. | 

Cr eff, BIA eo” la moitie Qu À ’ le ABC, donc | | co . 

a | aie ABC=BI.IA oi a 

CN. calculer- AI FBI ) cap potlona L courte. au... ‘deux. Ocoitss OB ef- OA! , Le dJeconde. clan parallèle 

a AC; ces Veuve Diarnélreo von enjuquce el si lon pose OA’—a’, oB =, lquation de l'elliyse_ sexa_ 

2 ee. | 





. ? 

CV 

| L | RES | : | 

Ji l'on remarque que £. poirk O el. Le. crue. de gravile Qu Li / l ABC, ont en. concluca_ 


ee 9. L == 





| JG OLA oltiendconx AI ent cherchant l'inerseclion de. 1 clliyse par L Qcoile Y =? j oO frouve airwt 


3 a 
r — A, om lIA=— 15 
ee 1 ’ | Q V3 


L Uoux AULCOTIA par conoequenf, | 
AE Sin =? à}. 
À 7 À ab, 


r: 





£ è 





(GO) aire. ABC— 


puoque a'e£b sonk ‘deux Qtarnefres to ques Zisant 1 anale. 
D l : dr. de | | 
ONE. Luc fes Ec fo inéccib dans Te eff @; , 8 egant pour cent - de © 
| É c«avik fe centce de ? Aipse, onk£ une. aire conotzænte ; ce..vonk es Æctar a Éeo d'hcice Mactmun 


Remarque. To TL- friang Le. nocif ‘dans ‘une parabole. ou. Dana. étre _nrèmne franche Vhypeile 
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Ta nt MALTE JU miniMuUT j jÿ car la suxcface. A: ur Tel hiange park éoiñeremerd vauer— Q'une rmarriete 

continue _ depur to jusqu'à Linfni. 

Aoéqu'un fingle, inéek Sant une Fr: byperdole, à deux. de se9 sommels AcLB ur une Franche et 
Le Hoisième somme € sur L secoride Franche, l'aire de « féangle_ peuk? 
ccorhe. indéfiniment, sillon Suppoo0e. L côle: AB fee, celle atce acquereu- 
une. valeur- minimum, lcsque. le somme. € 5e houverx au-pairik ‘€, pour 

| lequel le La ente paralléle à a- AB; 1] existera Pujouxe art point: tel 
ou h Decot e_ lanche, jpuog ue LL ui AB cenconie Les - pothone Olef0$ 
des ee lé mplotes, Æ qu rte. rex lll à cle dcoile. menee. ar ls ire OX. 
liouveca danx_ l'angle. des ao mploles où eof-pa a coule. D ail- 

< D | | Lurcs l'aice du Hia le. AB vatLeca avec a. poshon- Qe La. code AB ; el, 
1 celle cotde ve u lace e 7 pa: alklement. à elle-même, 1e aitce- Varcreta Dep Lero juoqu'à l'inflns 











De &: Lang re drconscils Erin). 


66 9. Chaione. Les rauialionc de. T' aie. Q'un ri. Le dcconbcut. 
Lsonx fixes ‘Jeux Qes cotes A B eÆ AC, er chertchonx. L posihon Qi - 3 1, et BC pour que- L'uce - 
Qu. Rciangle- doit maæimiim eu TANLTULM so BC L_ code de. contact Qc Veux. caler AC ÆA%, 


que- nou. 9 tendon pour aaerx ‘de cooëdonnees, equation e- L. cowéle_ pouca. $ lecrtce- 
D 2Kkxy- EL ) 
TT Le 


Le quandites TE, K peuvent ère regasdecs cOTTUIne- poochives lépuation el cotde de-confack B'C'est 











© TT 4 Y —1=0, 
JS ÿ Ua kon (1) cepesertdeta 
rte. elle ) | oL K< RnR J 
Line _ L echol, SL | K > +? 
2 « 
une pasalole ji K=— ne “ 


L'iqualion Q'une langenle george a Le couche. () ee Je mellie sous la fécme- 
ee, 
| Ep m an 
or SEparnee qu'elle col lengenie en_vemp laçanf Les par (&+ s Janx L. eqahon de le 
coute ’ een ecavant que 1 équahort resulfante a deALX._ “cactites Pa ep : ; qui Oonne_ | 
ŒÆ l'équalior 9 une. Le BC sera, an fenant Et de. cette corittiont 


abs ent 
Ê 


emacguone que, 9 aprec } «lation - , lé Deux constante & B son foutre de. même signe, 
c. a À. huleo ‘deuo posilives, ou loules Qeuæ. | regalives. | 


God 






Do noTit. pare p l'angle deco Qeux. Jan ertles féxeo AB’ eh AC; 
4 | 2 C F ; - - . . 
Soient ce’ el BR’ Le points _ ot h tngenl mobile. (4) cotL pe Av el 


À x ; ON . AUCA. y Q'aprèx l'équation (A) : | 

















7 M à 
AB’=. = 
TR à 
_ Acr= T1. nm 
BR 0 1 1 —R 
| Le | | mn À 
, T< ÉfRtpse. | | | | 

7 Hemarquonx. J'abod que nout devornt_ laisser de côle Lo cax oti. Leo poinb BR” Æc” seraienk” sus-leo 


| pre longements de A ax. ou %e AV; car, oL L point B, par- eæemp le, sf à anche 2e A en PB’, Le. poink 
C" se houvera. en Cr par cer le our À. Or / Lire Qu ri Le k AB c} peu. evidemment varter Dine. 
manière. conlinue depot Leo jusqu Î infén, el. faisant | mouvoir” l lang enle BC! Jepuix_ C'A jusquà 
ce qu ‘elle. devienne parallele ä AB: EN nya donc. paa lieu a cecherehers : Les valeuxs Mao LME où. mi- 
rumum ‘%e ces fcia . Les. . ee | | | 
LS valeurs (5) élank alece. Lo valeurs ‘aboo lues des lnqueuis AC" el Bc”, Î aite Da fiangle AB"C" sera. 
@t-m)(B-n) ‘ 





2 ABC" = AC". AB"oin 8 = 


ou, d'apux la «lation. (3) | | a | | L 





| _ cu 
(6) 2 | (A"B"c" = . — | , 
| | mn+<-(dn+pm) 
ÉDn voit que la valeur- 9e là oucféce- (A” BC") re. deperd que- deb vattalisne de la quanlile (CH n + m) . 
7 a Cao : œ ef B Son £ negalifs ; alt, eIl. mellant Le vgrres et evrdence ; ona_ 











| M o 
AB’< AP, Car” TT ST ou <ot+ nm ; 
ef AC'LAC, car Bin <n,ou Béf+n; 
c. a. À. que Le poir£ Îe. contacf. Qe. h tangenle. BC” se fcouve. sure l'axe. el elliyse vlc Qarin le kianale. 


A BC’. a | 
D y « NW À! | ‘ Î J ‘ » 
DA ex PP eo Lo de. L surface À BC" &0 aloc, en mellan£ les Pie de a LB en. evidence, | 
K 
2 4 Gn+pm) 
K. p p 
Cr celle surface. Jet TTLADCLITUALITL. broque La. LOUE. (ot n +p mm} DECA TILÉTLÉTIULLM } eË COMME on a La relalion. 


2 mn 








CmMmR+ 





/ 


ca..à. que VA produi£ “Des Qeuæ. Lermerx on æÆ m &l conélanE. et pooilif kb Jormme_{o.n + Bm) Der. 
MUNLMU Æ } par outdé, aire da hiangle A“B”C" DEA mrémunt. y lroqu OT AU. 





2mn 


| oo | (?) | an =Bm= — 
L'équation (4) 2e. la langende. : oo 





7 71 A 3). 


TL La B/ 


ô 70. 





(593) 


Qcvient. alow , en «æmplaçan£ a eb bp pars ces va leures : 





—— 
—— 


Om On  1+VÿEmer ? 


L | | : 
ca. que la langent. BC" oil ètre parallèle à la code De contact. B’C'(R). 


2e Co. «el B sont poitf ; on &« alu 





AB”’> AB’, Cai-: >m 
| mm : 
| _ n$ 
el  ACS AC, car ————} nm; 


nn 
L poin£ e contact de A lang ent. BC” col sur late N ellipse TLOTL ile Dan a: Le. ABC. 
L mème vatéonnement que ft - dessue. noun montée. que la-oomme (à n+fm) ef minimum. lorsque 
Le «elalionx. (7) sonÀ salisfailes y € a 9. bisque le Tangente co. pacallele. à A code de contack B'C' Live. 
(6) Qu hiangk. ABC" eo abc méminum… A 
inoi, déno fe cxo de Ceffipoe, AB’et AC’ étant: deux xngenteo fixer dont B'C’ cok fx eocde 


. + D} <- « « . « . | 
de contæct- 5 DL lon mene une Hcoioième fangente B’C”, f'xice du t fe focme pPar-ceo Ecois 


lang entcé ne Poucca êFe maximum. où minimum, que sit (x Tan ent RC” eot paca ffè£e. Du 
a- cotde de. contact B’C! S mice Deca. TTL LIT y ÊE Fe poink: de conbæct de fe Ecoroièrne 
Fanaente. se Touve si Lace d dûyoe silue dans (e. Hciæ 1 APB'C: elle sec. Mmifimum , 
à À point de contact. de fx Ecotoième bang enke se Fouve our axe. d'effipre qui m'erk pao 
dans fe Hixngle. AB'<". | LS | 

À ouoque [ cllepse æL extecieutce au ltiartale ABP"C”,on peut-faixe- Varter— PA poœilion Qu sormrreL.A 
Qu hiangle Qe rranicte_ a. æ que Î aire du Han le. A BC" var. Q'une manice. continue _ depu- Zeto J 


La / indént . al ne. ou reole donc _- a. cXaminer—” QUE L caf oil Î elle e irécaicure ait. frcar Le 
qua l'énfine… OÙ ne row ? cl exe. au friarg 


ctconsctil. | 
(CE DRE qu'un banale ABC étcconocak & une ei e y ef renfermant celte ePipse y 


LLC. DIUCFa ce MUUTULM y if fau ef P Ji E que. DOÔTL- cerntie de. RER le. coïncide avec. fe. centre 


de. p €. tppoe- L | | LL | | | 
‘ 1) . / e_- ’ 2 AA _J « à | L fe À: ., LU 
#l resulle , en de Qu theotèine. precédenk. } que le . colé. BC Doit fie. parallele a la. code de conti P'€ 


eo côles AC el AB; ec %e mène. pour Les autrés côtes. 


Cd pose oil on joink OA, ce diarnefce seca con 2 ue. de la pelaice Be’ Qu poink À, il paoneca. Done _ 
par- le. poink£ de conbael A! Qu ôle BC, lequel “ parcallele. a BC: de plur A’ Der - £. milieu de BC, pusoque 
I est L milieu. de BC. ŒAinoi la Vwik OÀ eôf une. médiane Du hciangle. ABC ; l'en. sera De mème eo 
Dia métcc OB «Lo; Donc L cent. de. cawile de Écian. Le Qoil coënci der avec. Le. centte de. L'ellipoe. | 
ÿ) coridthiore necebo Gite. co eTL. meme. lens siuffioante, en. conslatant que 

Î aire. De Hi : Lo qu salfenk à. cell: corûition côE constants. 
: | A sucfce Qu fiangle ABC ef. | 

œice .ABC= AA A'B sin D. | | | 
Devignonx. par a le Aaméle on, & par le Diamilie conjugue 2e 0R, 


Mo oux. allonx Qermonlcer que cel 


onda Oabed 
AA! — 30A' ZT 3a’. 


COR caleuler" A8, Leraxquont. que 


AB AA 1c 
Er out NB 34". -— — 
1 € TA LA 


D apré La propice! de la polaire. 


(04) 


, 


. at 
use ut als . Ti TA en — | 
OI, CA =", Doi OT == IA ta z F3 


JS eg uahon- de 1 ellipse_- 





: | | EU VS ., | 
Done je y faioank LT IC’ G] b j Qonc_ 
} 





L surface Qu hiang le ABC sera, par consequenk, gala | 
ot a | G) aie ABC= 3V3 aPsin8 — V5 ab, 
puisque a'ef h sont Deux. Qiamelres cer 1100 Don l'angle eo À. 
Se kianafes dvcconocato à f leflipse ; eyænk peur certkce-de-qeavité Le centkce de. L'eMipse , 
on ‘une sucface conôkænte.. | | | | 
L L'on tappeoche ce. teoulat- Qe celui. que a ele obenu au- 0? (868) OIT- voik que 
| @ mirumun cicconmocaf ef égecke æ quækce. fête P'xice du. hiæng fe_ mMmaoxi- 


| NKemarque - Dana Le CAO de la parabole, la couche. cof= ouj'oure extervertee at ftiang le CLxcortd- 
| ajouter d Li peemiete pare Qe. la_peo potion. en oricee. & £ fé du 07 (860). 


: cuit, nous L'avoriæ ‘done. CLETL à 
| 871 Ex Hrypebote. 


Happelona que. le Lang 
pat- la courbe louchent L une. eÆ 1 autre Franche _0e 1 


: Lk ot ef. la coule, La Veuæ-langentes touchent la Feanche que se frouve. 
Dana cb angle. LL L | : | 
Ceci poe » soil À un poirk silue Dana. l'angle où r'eot pat la.coutbhe, 
ls deux langendes fixes AB, AC’ dont la code De contact esk RC! j fassonc 
touler une Troisième lan en te_BC our la couche. et lion. ls variation. Vu 
ki Le. citconscril: ABC. Le a ent pæcant- de BA etroulant Sur 
lue By’, . aie, 9 ab nulle, co Jusqu'à ce. que-la. tas enle Qevienne_ 
parallele æ li Qroite AC’, L'aice. or alots infinie le deccoiE ens Je, 
N devient égale à ABC”, lroque- Lx tangente se conford avec | 26 mplole ÿ"y 
Ce | | oo La L 3 jertke. coulard mainfenant- sur- l'axe € l'aice. Qécxoit. foujouxe— 
cÆE des ent | nulle quantd la langenté. je- canfor? avec C'AÀ. La tangende coulant= sur l'ace- C'x, l'aire ccot- 
de. nouveaux, elle Qevient inférué. Lisque ta gere ef parallèle à AB. À aire Qectoi- enouile., Dcvrenk D 
egale. à AB°C" quartd la naqente 2e confore? avec. Î aoymplole Ce ] la fangende catlant- sur / ax x'B!, 
celle aire. Qeccotl Lo out æ& Desert. rule J leque L fangenle se-confor? avec. BA. | 
En voi par cle drscuso on. que- o1 un'des sommes ur kiansgle cicconsccif ve-houve-Danx-lengle. 
Qes aoymplotes où n'esf. pas la œuxle, ily aura-un deuœiène sommekr silut Qanx le même angle 
où dant La L: apposé j L& Frocsième- sommek perca-houowac_"Jant_ Î un ded angle oi se rouve la courle . 
TG ou Al en oufre, que. l'aire 9 un Lel ri d, Pacte. dune. mariiece_ conlinre depuit. Aéro 
jroqu li l'inféns. j. il r 4 a donc pa leu a cechexcbér- Les valeure_ PIANCLAULITUE ou minimum. 
JL, er. Secorto leu LIL. poir À ile Vant _L angle deS ao mphotes où se Trouve là coucbe., La 
deux Hangenles AB’, AC" truchexont. la rétine franche - De la courbe. . L | LL 


ertes, menteeé Q ur poinfe ile. Qard lang Le. des ét mplola_ OLL Te.40. trouve _ 
bu perbole j L CO que- e_ ppo inE pe. Louve. Dana Lan- 





G9b) 


Jraginont une Troisième. la enfs BC œoulant-sur-a courte. el 
padant %e la posthion. 8'A. (Ce tangenle voulant sur La 2e 
l'ai. Ou fiangle atconscut ABC «48 9'abo® nulle, elle cxoët Devient 
mac juan la. tan ere mobile &À parallèle. à la coûte. decon — 
lack m'e' ) 3 (869); elle Dectoit ensuile eÆ Jevient nulle Lroque le | 
langente. mobile. se confond ayec. AC. Le eo | 
Lo | Ecois sommels DIT ci ; L cixconccil don£- aloro Dana L' Le %es 
asymploles où esf: la couche, sont: toux Boit Oanr_ Le rêke an 
1 Le enle vozlart— ensuils our- l re. Ca y pur sur l'axe >'ÿ, | 
| aite- Qu. Pciana le croif devient infinie lvsque la fangenke st næal 
lle à AC'; put decroi- forgot, d“ ti à <e-que- D Rengenie mobile > 


U « 41 ! 1 1 ] « .. « n . — 
Lprec ayoir- coule. our- l'axe y; Vienne _<ouncider apec BA. 





ODaxno Le cas d'un Haangle ciconscaik & une f. pe$ofe, si feo re ne ucBent- 


pao buteo “Hcois Co même franche : deuæ_ deo sommels sont dane-f'ang des «oymptele- | 
ou nese Hcouve Pas Cr coucBe, £ Hrotoième- semmek es néceæicement | dens € un dec an- 

ge où se Houve (à courbe. rage afocs TL TL MUM AU irimum.. .: | 
Les que. Lo bois tengentec_ burhent une mème France de L'hypecbofe, Ro trois sommets 
pe FouventE dxns L'enate eo ot celte FconcBe ; aa afocs un angle d'aice macimum. 
Le macimum a lieu roque deux deo tee du Hiæng fe sont fes æo1jmptobeo mÈmMes de fa 


à | : u O. , | 

| CLicon6CULE & une el 

#72 Vooux SupPpPosecoTa l'ellipse cappotiee, à es aaceé 

@) Te ECS 
Soient R @ P Ls parcamèbtes iTLc ulaices des Fois sormrmels M, ,M, M, dun. triangle inocuite | 
Qant che. ellyve ; l'ex preswion de lafte S de æ fiangle sera | 
2S =+ La Y 4 |[=+ab | Ces 4 ing 1 n 
Les ml, leg sue 11 

Lo potnb étant Van l'oûte irdiqué sur la Rue 


7 € Joux albne VaboD kanoféemer” celrminanÉ, ona 
/ Co Fi Sin E 4 | | 
| | Fe Ge sing 1|=0n(R-q)toin (f-q)+oin(p-?). 


._ Go 4 sin, 1 
: | oo | 4% sind 
son | : 

BE =A, PR —B,, -@ = ; 





























M, 

















“il oient- 
| | | P= Sin À + Din-B+ oi. C, tA+B HCTO. 
@r, on a. successivement | | 


(506) 











| | A+B AB c€c < 
“Jin À Fin B+ Sin C = 8 sir g 0 3 +? Din CT) 
* 
L € e AB)  c( A+B AB 
Dir A+ din B + Sin CL sin cos gr le ROUTE ! 
- A B a 
Sin A + Fin B + Sin C=- loin Pin Dre 


On concluf %e La | | 
Co P Dinp 1 | 
a) lc _ PB-B .. Br ee 
(2) CG Re 1 |=4sin ; HNUR,,, RIT 
(On col. ETITPTÉ conduit a de prermuete. expression de Lx. paf du —— inocaik dre PEL 
fépoe (1) | | | | 


» LU RU COS 








g Le Ai RER B Sin LE mi , 
(Ep ns 9 | 9 : 
Rem que I. Ds: nonA PU" À, À : Ag ? Les les M, M, , M, M, , M, M, au frian Le. M M M Ts ; pare 
e à 
a, 4 , 4”, ls demi iamékeo parallèles a ceé alés : j PA c' y € "€ "Lo cotde fé reepectieement 





| d) $ = + 2ab on DR 


Ÿ ne la fécrule (6) du Do [803] OIL-aUa } en aan qe? a L perilèn.%eo points MMUM, 

















pour élerminer les signe des Tiférencer_ P,-P ele. 
de |  @- BR RL F 
(3) A, = LA'sin Ra — 234” oin ? a 3 =24 a" 2. 
2 E 9 
L'expression a) DE kanofèrme alots et Le suivant : 
ab 44,4 
CIF) = —— : 
À a! a” a" 
On a encore Q'apret a Rome (3) du DE ÿ | (8er) | 
» 9a* Qa*  2a”*? 
QG er sent, eme 


a ä _ à 
descprcooton. (11) se hanaféemera. en. L suivank : 
1 b »° at re 4 





I st 
(z ? D 2 a a ce? c” cc” 


< | | | | 
2MacqUue IT. Cr peu enco"ce. dans de «po fra €? CRPiCO)LOTL. du xy on KR du 


cœccle cicconoeuik au hiangle M,M,M,: 


CY a: £ A: 4 
On 5aiF, en eff, que S = 2% , ou R= 2% ; 
LR ! 








») ‘apres cela, ar conelura. dco féeruuler. 
a, (TT) le ea Pte83 Lon A suivantes 





a’ a! ’a?” 
IV RE 
œ ) 73h 
L c’ c” CE 
(Q) R'= 8 … 


Co docroes cæpresston on ele Qonnées par- Dax - Cullegh 
873. Eriangle ciconsetif: à É'afipse. | | | 
ge encore. par fr @r Pa: Le pazarmèltes angulaires Deco points de contact Des bois leo ua hi 
angle ; Lee lois côtes Du-hiiangle auconk. pour- equalient | | 
x | a Y œ 


( ÿ 7. : 
(6) a Cos Y, + LT eo, Cos ga + L Tome = Oy— a Co9 Re + Pin Pa =o. 


_@? 


f S, co. k ourface Qu kiangle fécme- par ces | Rois dcoited, nou auconæt. 9 apres L-fcmule. vu 96; 827: 


| Ces Din. g à 

















A EE. 1 
CP Pin, | 
Co ing. 

a b. 1 


25, — 





5 din. | | Eng Sin || inp 








Co ing || sing ||Gop sin 
à b & b A . b 
Di l'on. conclu, el gai & la «lation @) : 

babe Be RUE RE 
28, — | & , 
Din (9-42) vin (f -q)0in(R-R) 


IE oo He ><... ona, en Qéfinilive 






































| AT remplaçant Dur (P — @ ) par- Din ——— 


= _ FR DÉRRE BR, 





Ramaaque JE ln « compare Lo Rule (1) ef. (VD), OL frouve_ 


5 | DE Re . RL BR. eo. T8 ä- 
Cv S7 T9 Ta + F7 2 Ta 


celation Amine le vspoik De la ourface. $S V'un Linge ind c'if: M M a Ms à fa ous S, de 





kiangle cixcon6 cit féime par Le 4. enkes au sommels Qu Gian L_ inoccit . | 
nee II, oi bn Pcoigne- par À, , Ag, À , L6 lnaueurs %o älés Qu -kiangle c'ccons ik 


ar À! A, A”, Le lnyueuto des Viameftes qui. PP panser£ par Les poinis de. -conluet M, M. M, de À,,A, ,Ar 


OI Leo elahionx. sulvanted _ que Tout TLe- - féconr- qu indiquer: 


























ee PB | | BR | __RTR 
| | Din: 97 L _ Pin 9 ._. Din: 2 L 
(6) A = A TJ A,= A" — | > À,= A" ——— ; 
GB US ce RG, ER eo TB, ER 
2 | ? | | T 2 | & TT? 


ort Depca- prendre Leo 9L. exerce de maruete_ a repérer Leo valeurs alsolues Qeo côte. 


OA peu obtenir; a l'aide de. cs féxralo dead cxp'eebgtont- emaxquableo de Ducs ice Du. ge 
aitconoceil. | 








IV: Cepression de Faite > d'un io 2 inbcik ou 


CLCOTNS CA a (° Gr Ur ecb oLe 
874. Dooué supposerone— À bypecbole cappoée. « a Sex acer | 


LL  O + 


ou _— += —1=o,. 


æ  K | | 
oient- @ Bo BR les parametre ang ulaires * des sommels ", MM, Q'un bang in inocafe dan. 
[ hypebole, Qe. sole que | 





_ 4 b sin 
@) X: = — —s Yi = ñ ; 
Cos P; Cos Fi 








(598) 


! . 1, 1 - 
l exp} COSLOTL. de l'aire Z de ce fciang le peta_ 
































& bsing | 
| BE og | 
si Y LE a. bsine : ab OR Go 
22=|x, V3 ! - Co ag L 'openpet, 1 Din Co 
FC  ÿ 1| à. boing | 1 Din fs 3 
| Co 4 An 


À lin a dgaxd à la telation @) Ou (872), on «&. %e. érilivenent= 
| BR BR RE 


| | c] Din 9 Jin El 
) EE = 2ab - - 
Cos q Ce 4, Con 


Remarque. I. Dei. none. par Ai Ag, À Ls côtes MM, MM, Ou hiangle inoeif MMM, ; par— 
A, 4, 4”, Lo Cerrui- Qramelreo paxallèler_ à ces côtes pa c,c,ce” Leo | codes fécaler_ teopreclivement- parallèles. 











Din 





L & ces mèm es les. 
na DCE (804) | | 
BL. : RER 

















LA Sin 5) a’ soin 
(3) = —— } OL a, = / 
Vo Pe Co Ps Vo Go 


suivant que. Lo Jeux somrmel M, : M vont sur ane. mème branche e Î Pypechole. , ou.-sut— Des Pcancher 
différentes. Dana le 19 ax, à! et ln bmgueur- réelle Qu Viamèbe. imaginaine. parallele au ôlé MM, oua; 
Qanu À. Secori cat, à &wEun Dcamélie. tel. Cn aura des «lationt_ semllabler pour-les aufces côles. 

Or un hiangle. élan inocuif Qant. une. sypeabole. Lo Den. bs polheseo suivantes peuveni- ve presenter? 
18 des hois sommeb sont sur- une mème franche: | . 

9° eux. %es sommels sont sur une. Tcanche, Le. 3% sommet est sur Î aufie feanche.. 

Dana Lu p'emcere. bspolheoe., ks relations _ (3) Vonnetonk. | | | 

BB. BR BR 


din c] ur Q din n 














4; À, 4,7 8a'x"a"- | 2 
art. x seconde Prjpothsoe. e les donneconk 
BB. KR  L-R 
in 


tir 


? 2 








Sen 





1 21.91 


A, 444, = 8 a'a”a 











V-esp En, Ve æ Co» Fe, Vas Ras 
(On aura Qonc. Dana. Lux. Ls can. | 
ab a,a,4, | 


(1D = —. 


À a’ aa”. 








hi l'on .a cat a la fécmule. (6) Qu 96% { 802) ) On. aUXA. encote. 


| 2 2 2 3 
Gm) =°=- 2. Sè4. 
OT __ ? a ce" cc” 





Remarque IL. On. peut attést Qedu ice. De. ced fecmulor . f ‘excp'eess Lo du caen du cexe ciccane- 
CE au Hiœengfe M, M: M, y feouve. ; . 

Ci | a' a” a” 
a) F7 ab | 


c'e” c‘” 





KW) CR— 


La 





8. À 


(699) 


073. Griangle cicemveik & (’hrypexbole. 


876. 


cstqnont- ericote.. Par GR Pa Les pacameftes angitlaires Qed poink de contack Deo Fcois côtes Qu_?. 
fiang q. d'conscti£, Lo Trois cotes De. ce fuang le aucomt- pour equafiont 


SE DS SP 


Ji 2. est la surface Qu fuiang Le. ferme par- ces fois Qtoilés y TOUS aucont- apr La female Qu. GS (82); 



































1 Din p {2 
a +, Cos @ 
1 sing 
a D C5 
Pur q 
| a LL 
2? Z, = 
7 Din-p 1 Di P | 7 Din. } 
a bb a b a b 
1 Sing |1  éimg|| 1 ing 
a b a a b 




















LA 


b 
) du 3 (872): 
HR RUB 2e RS 
Din QU 
2? ? 
2Y%,= | | | un - , 
- | (Sing - pin PY(sin R — Dur P) (ou g - din) 
Hemplaçant Leo différences de. Hinux. par 9 es peuike., on à en- def Loc. 
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Remarque. Ji l'on. compote. Les focrnulee. ) ef (V1) , on louve. 


fre RÉ eo. BTE 





LE Cos 7 Co 
(VID) —— =2 _? 2 &… 
Z, | Ces P Co Cos Pay 


celle. celation Oelecmine. le appotk de. la. surface £ 9'un hriangle inocaf M,M,M, « la_-nvface Z, Qu. 
fan le cixcond clik forme par” Les langentes auæ. sommels PTE Rang L induit, 








V. Éxpression de £ aire d'un kianqle- inocut oti- 

| . CLLCONS CU & fa para bo e 
DOoua sUPposeLort_ la parabole tappotlee. a son axe 

G) y*-2px =0o. oo 

Joien£ (ru Vi)r Ces Va) ; (sr V3) Les. cootdonnecs %es sommele Q un iangle MM M3 inoocik dant? 

x parabole , de sotle que. | 


@)  =2px- 


L'expression de. l'aire T %e. ce-hiang le sexs . 


x, Y 


L 
| 
6 


AT—- Ca % | L | ?p ] 
3 Y | 
| | 2p 
£ lon Développe ce.- délaminant era houve sand Diffieu le 


» | G)  T=- = Ya) —Ÿ,) | 
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Fremasque X. Désignens. par Ar 8e à: Les coleo M MM M, MM, du 
E le MMM, ; par €’, c',c, Lee cordes F sca Les tcopechvement- paallélea à ceé 
\ ‘ mn OTL æ leo elationt_ | | 
KL | | 2 2 ‘. 2% 
M . _ 2P4 , 2 P& ,; 2 ?pa. 
° | (3) -m)= 3 (3-V) =— Z ; CR} Ps. 


€’ 


DA Démons lcalion_ Ve ces «lalionc. côE facile; sotenE x’, x’ Les exbemilés ?e la coide. facale c',ona- 


- P | | 
| ce (Erx)(T+a) =p+(o'+a/ : | 


J'équalion Oc «lle code eot- 9'ailleuss 





Y= 27 x (x À), 


As — Lg 2 


ô1 L'on. heuche. DOTL intersection avec. la. para bole- GO}, on_ Frouve. 
| (3-23) 


2 
‘9 A . . 
"x terre T y OF a =(x —Xa) + (V- ; 

CR -%) ; ? 5) + CG) 


, | | a. 
2x+x"=p|1+ - — | ; 





de lé il voulle 





LP a? 
| CR S | 
at ad AU ælahiont. (OL on houve pour- ras Lx ee Do 


Ce = 





En 0 P at & à 
IT T=— 





CU CLR 
es 


2? cc’ cc 


| Memaique II. Toua deduicona- del l' exp'eoston. Q14- Fa du. cexcle iceonsecil: aus bg M, 








Oôtt 9e. capop L LEA que Tr FE Pa conséquent 
| | ele” 
GT) R° = ù 
sr 





#76 Ba n qe Œ«onocrit «& à Pr par Bole. 
Dévigner. par- (x, y), (re: Ver cor V3) Les coo donner Qes poiré De confack %es côles du hiangle 
circoneeif à la. parabole ; les équahont de ces côle) veton£ a | 
| D -PA#WY PRE -PEHY Y-PRe So, PR+ Y; V—pg =0. 
Je T cof la aufèce Qu Ferangle_ fe ere par ces Pcai Vvoiles , nout-autont- 9 apeët la à ernsile- 
Qu ODf {8 2] : | 


(oi) 











PO Y paf. 
ci P Y Pa 
2 = P_ÿy P®% . 
FYUP SUP WG 
P MlIP VGIlP s | 











Q on /: on conclut, erz. n emplaçant- Lo: x; par. leuts valeucs @ | 
| Gi -%) -%)G- »). 
Sp 
Remarque I tesulfz %e la. comparaison des férmules (1) (GV) 
(V)  T=27T, 

c&dque L'aice du Iiangle femé pær- Koto langentec à Pe-pacaBoPe. œf: fx moitie de. 

f'œice du tai ange focme par fers foto points de contxck. 
#7z Leo toc LBautaucs du Han ge cconocuiE & une parabole 2e coupenk pur Pr dicectrice. 

eo cqualionu. De Lois côtes ETE Riangle, que sont" des vo &æ la parabole, pourront m'écrire. 
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| _äv T= 
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| èm, ème. | 


LE 
. 2m, | 
TE) > k 1, DJ | . . , | . ' 

Checchone Î equation de la bauteur-— cotce6 por dan£" au- JPterruer— côte n cell dcotle, | paésant | par l inferoee- 


kon ?eo Dex. auËres rage , Auta os Qe. la. férme - 


_P ) | 
TZ @ : 
_?m,, ? 


emo. qu telle. est perperdien lasse ait. PterTue A on. fouve. 


XX — 





Y-! 





“ML, . +1=o, Q oi À —— ‘ 
| 1+ À | 1+ mm 1 Ma 








R lemp larone. À Pa. 1 le valeur dario L' quation peécédenle n TOUR au coTit- pour l'équation de els hau - 


leur 





us | { Y- Men a) G+m ma)+ (J- my = 2) Gr) —o. 
Cberchorx mMmatnlenanF. | inleroechion. de. ce école avec. L Qirect: ice + À & =o, &. PRE tem polaçar t- 





x par — _ , «edson4 - el: Supptimont le facteur (Meme), on Frouve 


P 


@) | 7 rome (te + Me my +). 








(he. a. Lui Qe LE eo 4 ë que pac- ca ppoti- LOC - quaniles TT ) LL) n Mas ofrt- obliendva. jonc la _ 
meIne. eaprte soon et. aj9p nant Le. mène calcul il deu. aufres Pauteure | L poin£ de concour. 
des bauteu:s ét doric- DOUX la Décectriee. 


678. de ceccfe_cücconoetik ait + Hiansle, forme par” Froio Hangenkeo & Ex paraxBole) | PACE par” 
_fyer- 


Cn Je -9L Qat fe er F or laisse des pexperdieu aise Dur leo Lois langenles, Les jpteos de ces per per. 
Qteul ALL son£—. ‘rt. Le re duoile, putequ cle je. bons ent au la Lan jerue_. “it somme De la_ pazabole, 


Donc. le_ point F et sur —le cecele citconseaE ci Crianale ferme par les Ecous fangenter. JG 1, [ret]. 
DA propeicle érioncee. peu 0e. : conélaker- “Jan dy RE PAT art. caleui_ Direct” 
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Chapitre Vl 
| {nlerseclion des courbes du second. degre | 


Jlangentes communes. 











[° OS) eterminakon des cordes COMUITUUILEC à deuoc cortque_, 
379. Joient- La équationt- des deu. conique | | | 
a | @) S= A4 2Bac-y+C y 2Da.+2EY +F=o, 

| @)  S= A+ 2B,xy+C y +2 LE, V+ ro. 
des cootjonriecés C0 poinls communs a ces eu. coucheo oecont leo valeurs ?e x el Y solutions. com- 
muncs & co deux equahont j k cherche numérique % cé valeurte foucea. 2e amener par-l elr.— | 
minalion de x o11 de.) & la «6 ohtfion d'une equation. Qu À eme Deate.. | | | | 

7h 12e. dcconde melhode., impotlanle oucbu£ au. porn de Vue. qeornétuque., conoiole à chercher Les ste 

mea Ÿe droites passant par Lo points communst- au detre- couches ou_ Leo couples de cocdes com 
MUTLEL ; Le queelLort. se. uéduira. alocs soil à Qelecminer” led poinb de. “encore ‘d'une Des coniquet. avec 
ur système. Qe cotdes communes, soil Les potnb %%e tenconfce_ de dertæ- oyotemee de codes communes. 
À eg Laon générale. Qes couches Du. decond otètepassank par: Les poinb communs auæ. deu couches Q) et 
@ et JE% [o2] a | | | 


G) ZE = S+ XS, To, : 
G Go) 2 =(A+XA,}+(B+ AB, a y+(C+À C)y2D+D) a H(E+XE,) y+(E+XE)=0, 
(Gt) Zz=a x#+9bxy+cy+2dxt2ey+f-0; | 


_ OL 


ot 


: | À ant une constants atbtfraice L | 
| CÉxpriimona. que. la. co ruque. Z se tceduE à un » ysleme. de. detx_d'coUbx , nou. atont alor Les couplet de cotdes 
| communes auæ- coutbes 5 Æ8,. | | 

© . pour que- l'equation - G) represente un_-ayplèrne %- Veux Voiles, il faut que. 

a | | A+XA, B+ÀAB  D+AD, . 
@) B+AB, C+TAG  EHFAE, | —o. 
OP D+AD ŒEHAE F+AI. 








_ Cle équation. dévdoppee. sea | | 
ee GB) A, X+MA+NA+A=0, 
| À, eF À elanf teo pechement Lo ÔL6 ctiminants Des fonchone_ Sel S.. 

{ equation (1) @t Qu hrotsteème Degre par cappotic à À. QG x remplaçant pt par- une. es ‘cacines de l'a 
lon (4), Î équahon £ =o ou (3) representera. un. sislème de dcuæ_ Dcoites passant par- les quatre. poinit> 
commutna. aueæ. ‘deu. conique Tour concluonr de-la que oo | 
ar fo quatce points communs & deux coniquer passent Hoïo couple. de cocdes communes 
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: | / - « - ‘ . / 
ou autrement, par- quatce poinb donnex., on-peuk faice Ecoto ceTiquet évanoutosantes, 


9 Co OLLS ajottlecon. que. | 
CE rermi. fes Ecote ouotemes de codes COTUMAUUTLE6C—., fu &- Hu) OU un systeme ce P. | 
Soient, en ee A,B,C,D, Lx quaËce points 9'inleroection ; Les coeffécients Qes equaliont S=o, S,=o élan supposen. cela, 
Le qualte poinkb 9Q'interéechion seront: ou lou. Lo quatre. cel; ou, deux setont£ reele_ el Lo Deux autres à inaiteo 
conquis ; OIL, leo quabe. decont. imaginaeeo Æ par coupolea. conjugue. C condéquerLces résultent de L Vséuission 
de Deux equaliont à deux inconnue. | 
J ko quatre poink son: téelt., les Hcoto ot slemex.de coûes communez {AB,CD)(AC, BD) (AD,BC)) sont evidemment veelk 0. 
Ji Lo Veux pank À dB ont «eeln_ , et les Deuoc. autres CeLD imaginabcec ; la Droile AB 5era veelle, 
airoL que la Woile CD qui jPaose pare Qeuac_points tra ginancs conjugue. Le couple (AB,CD) eg dnc_ 
cel. Max la Voile qui Joink un poink wel À àun-poink imaginaire € est imaginaire; car elle ne_ 


poicerail êlre téelle quest L poink imaginaite_ crus 1e de. C 4e Louvart- our celle deoilsG Les Prota. porn 
A,C,D, setaienf Done en ligne Quoile, ce que Te. peut avoir leur ) purs que. ces froix. points SonE sur-une co- 
Tuque. - Les deux. aubies systeme de cordes communes on: Jonc_1 inaitez | | 

Crfèn. JL Ls quahe points sont imaginaires } so B le-conjuqué de À, el D Le. conjugue de C ; Les Dezioe 
Jcoiles AB et CD secont réelles, il 4 a- donc. ur1- orpolème de. cotdes communes ‘eellee ; les Veux-auties seront 


encote. ina traiter. | | 
rZ / D, 7 + e “113 1° , | pp à 4 « 
Semarque. (van£ faire la Qubctidd1ont. Ve. L equation. eTL À CETTIA LU OTIL qu'a. une. Valelts 1tMa- 
« . | t . “ : “{. : 
grue de. À cotLeHpPond necesJatrement TUL oyoleme RATER Qe.cotdes comrnitnet j y ootf À = P+T V1; 


oc l équahon 


S+2XS,=e, ou S+p5, +4 Vi S, =o, | 
' « « À. » : 7 ! ‘ / ‘ . | | A ! 
tepieJen lai es Droite» reel les ) Lo. cootdonnees des poinbs cecle. silues our ceô Oroiles Devant vérifier 1 e— 


quahon. ci. - dessur, on auxaif à la. foie 


S Zo, 5, =o, 


7 æla. jppour- 1LT1E. an ini£. Qe. : oinb reelk ; Ls deuta. cquahonx. Donneet… «ep'esenlerarent alors Le ième 10 
lême. Ve. Droilsé j 1 equation er À 3e. teduttail à une idenlile. Clinoi & une valeur tmag inaite_ de À corces— 


/ ‘ s. s « . : 
onû neceosatrement LuIt. 9 d° leme. HITELA Traire de cot des COTLITLIULTLER 
c 


re) . 1 / , Le « n ” 
c4 ES Jtys lérnes et. rte J?eut ent. êlre dorries que pa deb valerrcs tee ler de. À j Train. a tiTte. valers” 


«+ 4: ( , « 4% f ‘ « . Û 
telle de À T1. coures poriè pas lou joue LUIT. J ferme. réel de. cotdes COTETIUUUTILA., car il peur ŒALVET", que 


| | 1 ‘7, SE ® s € 
pour LLTLC_ vale «elle. de. À } fl eq uatio TL. 
ZL=S+AÀ 8, ©, ; 


OP ar que- ke spleme- de. Secanted soit vcel ) d fau que la cour le. 


}? … « ù D Le 
tepo “coertle. deux. Droiles IMAGITIALLCS . 4° 


Z pol du geue by perbole. ) Ca. d. que la va lener-- de À satiofause. à l inc, alils' 
9 G) (B+28,)- (A+XAÏ(C+ XC)>0 


Remarque. Le pP'<o Elime de. Cr cecBecchse des points qui. ent: mêine. p9 Price. pare ppotck & deuoc_? 
coucher. donneec dti second otdtree, cevtenE. & Ca cechercfse des “à d stemer, de codes commiunet 


“2 | 
Én efe£, nont exprimecons que- le couche. 
(6) Z =S+1À5, To) 


de. tvedruF & ur. Syslème. de deze. Avrotlet_ » ET ectivant que Le cnîie. 5e kouve. su la…couche ! ce-que Donne 
, 


D S+AS =o, 8, + AS, =0, + ÀSz 0. 


Li 1 on élimine. x »Yr ?, enFte. Ls equahiont (7) on obherdta, D'apret ce qui vient. D êke Dit 1ne equahon du hrorsième_ 


' ’ ot ‘ ! A . , , , 
‘deg EF. À : Les coo donnees. Qu. centcæe. Qe. chacune. des Foix. coTu ques ePanoutsan ten secont- aloo Delecmineer. par deutor 








…. . gt : . « . 
| Des eq uabions_ (7) ,ou, + lon. veut, par Lo «elationr_ auisantes. 








Se Sy Six 
f. , Vo y. oo k 6 A | | 
À Lar1. autre c5k., Le equation. PI polaice QG un. poinE XC V X,, par cappork à chaine. des coniques  $ e£.S, sont 
L 8 conti 
5 5 et VE *Y + Sz —O 
+ Y, clan L coonnees coutanter CP. que cc poloites coïncidenk., il fa Auf et il ou dy que 
 S S | 


pr où 





$, : CI Se 


1X 


— 








on. retrouve ainoi. Les équations (8). Done. 

75€ ya, en genéxaf, Ecois poink qui onE mere. | pofrite. pas cæppock æ dette coniqueo donnees. 3 ek S;; 

Ü ces Ecoio poinh sonk (es points de concours ou. tes des systemes de. cocdes communes. au deuœæ. co— 
rique 

Ajoutona encore que: 

{x pofaice d'un quefconque de ces Trois poinls passe par fo deux aubéco+ 

 Joient Ce: Vi 2), CRT 2.) CEMA 2,) les codonnen de ce6 loir poins M,,M,, Ma, cs valeurs correspondant. 

aux bois racine. À, Ag, js de l'quatèn en À. | 

x à bo cjalitex. 


| y I F | ) on, | 
ee SU = À Sn ; < =-à s' ? 
LAS no 1 - ae \ Sz 


/ti ( ubiphone. Le Foix premières 9 dt - pars | CTD UT re ? les Hors autre EE 1 agente tlvienk 
|: Ya 5° +Y$y + 87. =- À, fes 1%, Ve nr =] | 
a ne af St 


or 91 L'on Lemaxque c ue, Per 119€. fention. £ Qu. ne mg OrL &. Bertquement 


>; LV y, +Af EX rRfgrete Z, n 


eX qu. on. celranebe. mem «€ a membre. Lo Qerroc épalits pesccoentee OTL. Fcouve. 
: . - ! 
(@) 6 Ve, EP Sy +R Sx, <e, 
OF auta. de même. 
Le . . PL 1 1 … 
(ofis) x, Fa TM Sy, + z, Sas = 


Main Les eqalkn. (9) eË (9 be) expriment que La … 
S' TV: Sy %; s. To, 








Pa poink( Kg r Vis &); par apport a la nique 5) passe. par Len pet nds ETAT Re )1(ar V3: % à): Œ, 7. gs T). 





PAT: 





pra 


Lin GO; Le sa106ion. de pe <a LA TION en À (Lremisce ] ode) 


PQ cf, PS 
60. >. cg uahon er À: 


à, A°LM VEN À + A oO; 


ef Qu rotsième deg ce j Les Cat suivano peuvent 9e presenter 


(s 
1% Les frors cacines DO7LE vee lle ; 


2%  Upnc_'senle vacine eo weelle 
3° : Deux. t tacines sont égale. ; 
4° des fois racines Tr . alu 

5? Tone CACITIe_ est nulle. & ei UT nie ; 


6% Deras: LACITLES sont nu Îles otl infénier ? 


CD 3 2 . 
7° Leo Trois CALIINES sont nuller où cr fèr Lez. 
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1° Le Écois vacinet dont: celle. 

C2 lors il  activeca.. que. Les lois + slemesx Ÿe.cotdes communes HOT reelx., ou. qu lun seul cof- cel. Dane. 
Le-premie + CAL, Leo quañte. poinb 9'interoechion seconk véelt, prusqu" ls sont: leo inlérsechiont de droits céelles, 
Dan L£ SCO Cat, Les quahie poirbs 9 intersection sonË£ trraginainer ei het, Lo poinb De concour où. center 


‘des 9slemeo Qe sSécanles Sont donner. par Lo equation. 
ax +by+d=o , b&œ+cy+e=o; 


A 3 . | Te oo 
7 ce equakonn. sont à coefficient reéelt putaque. Les valeurs 2e À vont céelles. donc Les centies 99 

os Systèmes de secantes son£ «él. A] «eoulte De la. qu'il n 4 a pa deuac. point ceela_ A ef B com- 

TT ruena . aa. deiLac. conique j a Lo secanles Émeg rate paésetaient par- ur 9e. ceo points qui. 

.e0Ë veel e£ pPar- leur- centre 1 qui eoF cyalement «ce ; ceô Sécankeo secaienk ‘aloux ceellex.., ce qui esF con-— 

faire L. L'hypothèse. : | | | 
Hot? 


D ailleurs Les quañte- poinb Q'intersechion ‘des contqued ne saurarent.: êkre cela. putsqu'alore Les 
oyokènes_ De sécaniles secaienk- évidemment 1le + Done 
C ;> 


daoque l'équation en À a. sen Rois sacinex «éelle., 272 quatce point d'inlecsection des deusc cont- 
quec- sonE Fous québce céele, ou tue q uakce Ur inæiteé. | 
11° X à uation. en Xa une saute cÆCLNe ceefle. | 
L aprék. la ‘ermatque. faite au numero preceient, LL à a. tut- Li erne. de. codes COMITE. céel un seul j 
par suite j Les quakie . oinls Q'inlcioeclion ne peuvenk£ pas être. ora quai el. dorsque nou. «emplaceront . 
À par une ‘es valerrcé tra inatteé , ll équation. (3) se p'esenteta_ dout le oUMne | 

| (M+N V1) (P+QVi)=e, LL 


féncliona. lineaires à coeficienb welt j Maik L seconde. valeur. image De. À «wf come 


M, N,P,Q élant 9es 
que de. hi premièe j Le ogpleme De.secantes coecespondank SEC Qonc_ 
(M-NV)(P- QV3)= 0. 


de poinb Q'intlecseclionr 9es conique Seconit: Qonnet par Les rnlecsectiont_ Des Dcoiles Dur. premte ose 


avec. celles Qu. Second j quatre pointe seron£ . 
“M+NVT=0, M+ N\VT=0o, (P+QVT=o, P+QV-i=o, 
femacs ravie ui Ur ave 
on Le. 1° le JP sont: evidemment ele. Donc. . | | 
Aoroque f'équahion en À n'a qu'une seufe cæcine ceelle., fes comique se coupent en deuæ.poinb 


cr dk en deux points tmecg init. 

11° L'équation en À &« deux racines cgabez. 

Deux Leo couplet De cotes communes. doivent” alors coinecider— (Che ceci. peuË acaver- ent supposani 
| que eux deb poinb intecoechort. viennen£ 3 con nête., A eEB par 
exemple ; alots la. Qrcoile AB eéF devenue la gente. en a 5 Lo deuoc? 
con les Qe secantex_ (AD,BC), (AC, BD), Jon Venu 9e. confondre. ert 
un. seul coup le (aD, ac) lequel cottesporid & la racine doulle , 

le couple (AB CD) co Deveruit L s1 sème. (a T, cp) forme par la 
fa , ente; commune. la Qcoits qu passe. par- les Deux. autee © | 






poid Q'intleco eclion. j € 9 stermne cotceo pond & la racine simple. 
des deu. comiques onE alets oimplement lang enfer … | oo 
GP? AP pachieulièiement, il peuk ‘attiver- que Lo detta porn Ce D vien 
ner audi se. confondue; aloco Les Deux Vroileo , féemant: Le. coupole. Dou- 
ble qu correspond & la racine. double, vtennenk se “cerinir en. une. satle 7 


D'cole. ac; Leo Qeuaæ. Voiles AB eÆ CD nu premier dyolème sont. DevenueA 
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fangentes ; Les Deitoe. coriiquied 071: doublement fangerileo. | | | | | 
| line, Éorusque P'equahon en À x deux ræcinea. eqafeo, fo comiques sonk langentec ot 
doublement tengenter. ut ank que fe système de cocdex. ‘communec. cocreo porn dant À Ca. 
cacine doufle %e comwese de deu doitesx. divbincteo ou de deux droite. coïneidentes © 
IV® équation en À & et rois cxcineæ cgates. | | 


rai Lors Les Ftozs 9ysbem eo de cotdes communes rr'en fécmenk plus. qu'un. set] y e.æ. 0. que- les Deisoc 


TC cettpo Lex. ( aT,D C) Æ (« ac À D) sonkE Veruut.5e. conforte. Ce-que actu pe 
_? 





CŒ@ CTL. supposank que l'un De poinb D ou C vtent:: . DC_'CeLLITLT 
" ail. poinE A }; Les Lco1s couples eLennen dt. Je confen?te. dant. Le œuple. 


urugue (aT,ac): le pointa ef là weunion. De froit pointe com 





munx. auo. deu couches j Les Deus coni 1160 sont. L entéo ence 
poin£ ef se. faversent; on il alors qu'elles sont oeufaheices 
ou qu'elles onk un contact. du Second oÛdre.., a | Un 

Ce paxhiculiètement, il peut auviver= que. les deux points CefD 
pPiennent: se conforidue apec. A poink A ; alors la code ac 5e.cordon2 





avec. la langente AT; Lo Veux. coriques on quabie. poinb cOMTTUR6 

_ “œurir en a, elles onf un conback Ju 30e. (Ainoi | 

Hotsque L'equation en À à ses Ecoio Lacimer cqefee ) fo coruqued sort cocufatcices. ; effex 

on£ un contxct di second. ordre oi du bcotoième.ocd'œæ > Suwornk que Ce + stèmme - de. cocder_ 

L covceo pondaænk & fx acine Éciple De coMpPOSe de deu d'ottes. distincte. ou de 

deux duoilér coïneidentes. : a 

ve L'éudtion en À à une cine nulle (ou infue). | | 

Danx ce caa, À &f nul (équation AB); L coruique - S et alors un. Hislème de Qeux Vcoites; cesyélème 
| | fai partie 9e coco éiplemer- 9e. cotdes communes : On voik,. 

en feE que- pour- À =o, l'équation 5+À5S,=0o devienk S —e. 

locsque- les Dent arte tactries n supposer Difflerenteo 2e_-2ero, 

Deconk cqalee ) La conique S sera! en le où. doublement langenle 

à la comique $,, suwant que. Le couple de decantes coures pon@an: 








a. la cacire. ou ble. de. corrposera.. de. deu. Qtoiles diwtincekes ou1.%e deux. 
Q'coilés coincerdentes. | | 


VT° ni) equation. en À « deuvx A CINE - ru (ere (ou IL 





a coruque. S of encore un.-Dijolème Qe deux. Dooiles ; ur. Qes couples ‘de coidea. comrmuinet.- (AD BC) par{? 
eæem pole Dotf venir de confondre avee. la. contque- S ou Le slême (AC,RD) , cu. que La. contque 5, pas 
par- le. poin£ 9e concours ©. ‘des Deude. Qvoiles qui forment Le sustème (< S) lequel Érrme. ut syolème Teulle.couxeo- 
poridankE a PR cacine. do uble_o: La Droit. AB Jevten£ alotrk fangente, desole que- | 
Le. coupole_ De. cordes communec_ cotes por à ani: a la vacine_ simple, pupposee-7ifférente 
2e. xero et foie par- la lan. en en O à L- conique S, + par la. code CD passant 

per Les Deux. aulies pointe É. dnlerseclion de La conique S avec le systèmes. | 

C teo ulat of 2 accotd ave celui que. nout. - a. fourni Le PTE ot ; Les Derro coni- 





ques SekS son£ fangenles; car-le-potnt- © el un point. Soulle pour la conique 8, 
par” conséquent la conique_8, rencontre la conique -$ en deu poil confénue 
avec. Le point ©. | | 
VIS A'equation- en À æ bois cæcinec-nuflesc (ou infénier ). 

OT faut alors. que Les Deux système sécandie. (OT , CD) € (OC,OD) viennent se. conforte 
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Lo poinb O,C,D, ceétant rouxo sur la conique. $, ; ce-qui qe. que OC, par- exern ple, cienne —… 








5 coinc1ider— avec. OT, dant cat, le point de concoux-O es drotles de ou6fème 
| 5 ve. louve. sur Le coruque gs, Æ l'une. de ces Droilés ét £ ent à la nique - 
8 S.. Ce. coul af eof auooi D acco’td avec. cel que. out. a feux riz Le 014 CLdston. TE | 
WA | ere. cat, car ke poin£ "O ee ut. poir: double pour la conique- $) dc plun la_ lan 
LS 5 | | gere OT « Deco. pointe COMITUAITI. AVEC ha co rique 8, ; la conique. $, tencertfre > 


| CO | | | 
Qoric. Le conique. S en Frot poinb coincidank avec. le potr& O; ‘deuo Ve ces point Sont our la DrectionOT. 











LL, { a.‘ . | o ? F D … | | | 
IE C/Jt6cu#sion de f équation en À (Seconde méBode). | 
881. Tour. albne. reprendre. la même. dcocu691on. jPar te ca leu. 
On a Vémontre qu'ils a teujotxo un oyjoleme éel.. de_ cotdes communet; Tout preerdcont. ces Deuoe 7 


C 


diotles pou AREd Qe. cooDorineca | 


| Hemaïquenr- Q'abo@ que les Cacirer de_Lequahon. er À ne. <hangenk pas Loroqu'on rapporte Les courles 
d Ÿe nouveaux aæes de cootdonnent… . | | | | | 
Jotent- er Je: | les féxrmu les de fansférmaton 
| Ge) (. 2. = eLoe’+ ot, V'+otg ) | 
\y=fa te, V'Hpa 
Lies ‘équaliont des deux. coruquet | | | 
S=F(x,y,r)=0, $=E (x, y,2)=e. | 
G re L, feunules (ie) Ls Rnctions. F (ar y ?) ,E (x, Vi 2) se. changeront par- exemple, en f (æ°, y" x'}ef 
£ (x' 1V, &)j de. soul que, €u eg ar9 aux telaliont_ (12) , ot anrta: denhquement 
oo (2°) c F{x,y2) =f(x, 32) ; Ex; y =f, @œ,y,t): 
Ci pove, la fenction. (F+HÂE ) 5e changera identiquernent ent. F +XE, on-auta. encore, en ajauk loujouxs 
ce au relations (9), l'ienkike | | 
| | (3?) Efx,yir)+ AE, CT) =£(x!;g,2) +ÀL (x, Y, x); | 
la valeur. %e. À n'ef evideriment- jPaé alleee. puto que. Les formules (12) de hranéféemahon. ne. renfé _ 
men£” par- celle constante. | | | | 
D aprer cela y où (F+X F,) devient, jpour- une. cetlaine valeur- % À, Le produik- da. deux_fénchonr linéai- 
tes; La fénchion (£+X) Devzendra. également y Pour- celle même. valeur de. À ) L. produit De Deuæ-fonctionc. 
linéaires: Æ invetéement. Done. foules Les valeu:10 9e À, que ceduitont la conique. F+X Ko à un-ouolème 
de.deuæ droites, reéduironE augot. à ur. yplème de. dcotles la conique £+Af,=0; d'ailleure ces systemes 
de Voites sent Les codes communer aux deux -coniques freopoveco, eE ne Dépendent par de la 
| posthon. des axes. Dr consequenk) queo que-sotent fes aweo auæquele OL cxppocte fo deu _ 
coniquez , Féquation en À aura tou our fo mëmer “cxcines. 
Ce pope!, soten£ Le equalionu. Qes deux. corttquet : 
D AS ADT+2BX J ++ 2Doe +? Ey+ Fo, 
@) 3,= À 2242 B,2x V+ CV +2Dxt2E, p+ Lo. 
Co Deux. coutles se œupark aux mêmes. poinb our l'axe Ox, les deux equahonx. 
| Ax°+2Doc+F=o, A,x*+92D,x + 0, oo 
qui onnenk lea abscisoes eo poinb 2 inferoeckon_ de. cs couches avec Où, vtonf- avoir lex memes © 


ACiriex ; ce- qui. exige. que- l'on ai 


pl 
no 

Hi 

gite 
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On auca. de méme, en exprimant que Les Qeux- courbes - 5 LS, we couper auo_ meme poinbs TOY : 


E F 


. € 
(4) ÉT—E TE PR 


L'équation à Qe- la. conique S, potttra alous s'ecuive. | 


6) S, = = À + 2 Bay +CY H2Dec+2Eÿ+F- Oo: 
| Lx pain. corrtmruinc.atuoc— “Jeioc cortqueé (1) eE (6) ef silucs nur Ox, se “ont Donnée par l'équation _ | 
(6) Ax t,2Dæ+F=o, 
et Les points communs Piles sur OY seconk. donner. par l equalion 
(9) Cy $+2E ox + F=o. 


ei. PPT EN [. cg nation. en À Devtent,; Qana le cad actuel: 
| A+) B+AB  D(i+A) 
_@) B+AB cfitA) E(i+}) 
DG+X) EG F(i+À) | 
Cle equahon ét Qcocsille par (A+) ; la- solution , À—-1, donne. Le à opleme Qe_ coûdes commune“ 
(OX, Oy) ; OT houve, en > eTl. éhanchank Les equahont (1) Æ() mernbre. à. membre 





DC Y — OO. 
Ji lon. suppotime. Le. fleur (A+), il role LiTte. équation. VITE DECOTLÔ a 
4 'aillerucs que. Qu rapopotk BF —E. Lo one. done 


+1 


eqte ei X, laquelle ne pe pe 











B+ÀPB 
| | () MT 4 | 
L'equation (8) devient 
À pp D 
- € E | —o, 
D EE F 





o1L, ent déveleppank: 
Go) En° _2DE. k+AE + CD'-ACF—0. 
og préliménaices élan. poses, & Qcôcu6SLOTL re p* «ebenle aucune Qi freulle. 
1° L'equation en À «eo Fcote caæcinet céeffex. | | 
OT e6F evident. qu'a une. valeur- réelle de jp cotcespord une valeur. réelle de À et inversement, prurèque 
l' equahion (9) re cenfame. À nu qu au Jptemrer Qeque. Donc. si Le! mation. en À à 0e0 frais cacirr et 


réelles , equation en pe devta. avoir”. seb ‘deuæ. «a eir1ed celles. ; L cecipeoque es oeaie) puisque. nouxk. 
avont de ga le CoUe. la valeur- teelle. À = — 


Oo pour- que. l'équation. (0) ail 566 tacinerk_ téellee., 1 Peut que 
L oo D°E°-F (AE‘+CD “-ACF) >o; 
ceHe. énegalité peut. s'éire. | 
Gi) (D'-AFWKE-CE) >. 
Ce inealile seca- véufée, potf en auppeant 

D'-AF >o E° CE 79; 
Een supposank 
| | À AF<o cf E°_CF<o. | 
| Dana L pPremier- ca, Lo equabone (6) ak (7) ont Lurcs Cac£Tied ceeller ; par—ouile, Leo coniquet Seks 
De upert CZ. quakte poirk eelt . Dar L derriere. cat, Le equahiont- (6) C7) on leurs cacirer 
mag traites ) Lo coniques de.coupen£ donc en quekte-poirh inaices, Done 


Locoque. L'equation en À a Seb rois CALCULE celte, eo quabce pooinbo d'éntsrsotion des 


882. 
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| | 
IL° equation en À æœ Une seufe ‘CŒACITLE ceelfe. oo 


dau coTUqUuEt soT1k tous quatte «ee où bu quakce imargiraætier. ; 
@) lors l'équation (lo) à veo vaerres Trnaginaïtes, eÆ téciproguemenk ; done. 

| GX)  (D'-AF)(E* CE) <o. | | 
Les facteur (D?-AEF) cÆEts-er) élant- Qe. oiqries confraites, une. des equation (6) ou. (7) aura Se 
Xacir1cO Hmaginarer ; ef laut, Jed Tacineé ee es. Clinsi. | | | | 
Lots que- £ équation en À n'a qu” une _ cacine ceofle, Per cor quLeo se. cougpenk en_ denæ 
pointe cle eken-deuxpointb imaginæires. | | 


III? À'équation en À « deux cœcinot. € «fer. 


LE ln cacine. À =-3 cof L Lacire. stmple., l'guation (io) devra. avoir- ses deu LaciTies agaler,ca.2 
que | | | | 
| Ce 43)  (D?t-AF)(E?-CF) —e. | | | 

Celle. condifton. sera. cemplie: si l'un des fackurs coke ral j Les contques sonf alocs fang entés., ptus- 
ue l'une es equatio nt. (6) ou-(7) a.ves deux racines qa les. Le Veuxfacteurs peuvent-êle nula- 
à la foit , Ls Deux coniqueé son alots Doublement- langentes. Lu . .: 
of X=-1 ef A Ca cire. Double. , Urte- des valeurs de M (9) 2oi£ èfte infinie; on auca-done. E =o; le 


Qc coniqueo sont langentes à l'oxiqine à la deils De+Ey=-o. Le cas Qu Qouble contact ne peut- 


as ve presenter Danx. cle 
pas se jp 
confondre . | | 
. LP } , . . . | 
IV: equatton en À « ver Hoio TACITLEsSC ceflex. 


2 | 7 à à To « 
Cormme une. Deé Tacirres of Qqale. & —1, Les Écoit TCaciTies Vois en£ ce pales a —-1, cad. que les det1æ. 


by pothese y CAT Les deusac admeb de. coo (donnee Ox OV devraient. se_ 


valeurs de (9) Votveri. él ifenier j on-auta done les cord ttiont 


es dette coruqued on aloco  LTL. cortfact: Qu Secortd ocd'ce ) elles dont ooculatieet la langente” Cont- 


f | . 71 
mure  cék l'auce de R. vil Laæe dE Te 


VE $ ! equectiorr en À & une oi plusteusce “acinecæ. ru {les ou infèrues, 


À ar. € CA) l'une De co ruques se. tQut£ à detæ_ Voiles j L Quscudsron ve fev facilement. en _ 
prenank cs de. Qroites pour ae ‘% coo donneet ; %e. 3otte que- Leo eguakont des deuæ. corutqrier/? 
deconk | | | 
... tf4a?+2Bæy+cyt+2Daxt REy+F=c, 
(4) 

Le Y TO. | 
£ equahon. Qe. la conique. padank pPar— U1S poirbk COTIUITULITIR. ELA | 

| Q5) A+ AB y+ CV H+LDoe+2E y+ F+ Xæ& y=s, 

ef roux. auxor_ pour [ equahion ent. À | | | 


A B+X D}, . 
Gé) B+A  C E |=o, EX°+2(BE-ED) À +4 =0: 
D EX L 








= equatio TL enr À avais ne Cæcine infinie qui. de Feouve- dupp'armee: «£a, duocttéoton ne presente 
‘ | ns | | 1 CR ‘ | s - & | . 
aucune èL. ] lle ) 74 OTL- «couv eCA_ pour ce calcul Lo CAL. pachieuliere sigrialex &- la fer dela Dr 
R : Le. [ 1 , _ t 9 _ nf; : L LS 1: A | | 
Marque - anaupse qæ otTt. ten €e-JPTe90E er du7p09e que e_ sryolème cel de. Cox des COTTt - 


Tuined n° es pa formé. De. deztæ_ Irotles patalleles ; ceper dark Le resu ab obtenus elant- veasx 


quelg 1! éloigne que Hot Le poire de vcencontie Des Deux Vniteé OX. ON , on peut à mettre. qu'il su oc. 
ent encote- lorsque ces Deux d'coife Deviennent- parallele. | 
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D 'ailleure , st les quakte. points commune aux. Jens. coni es sonkcotfies our Veux. dcoiles parallele. 
AB e CD, on-peuF prendre. pour aie Des 2 une Ja tcallèle a ces Veux. droites eF € alemenf: distante. 
Soient- À et B Le deuæ- poinb ( reeln ou Hraginaices conjuques) silues sur- la. première. die, CeiD 
Lo Deux points (reel où im iraites conpuques ) ditines sur la secorde droite; soient, en outre, Gael 
Les poinf milienc. CHpuouxo réel) es Deux egments AB CD; reut_ prendrons_ celle Jcoifs SH pour. 
axe des Ÿ | | ee 














axe. des Y seca un. diæmétée cor | AU ‘deux conique ef 
À | H drtvtbant en. dDenx parhes e. alt les cotded pacallelea - a Ox. Le9 equa- 
Honx_ es deux. coniques ne. contiendtont alots que Des putnancer 
fa) = pattes Dex eE Seront: de-laforme : | | 
S=Ax°t+Cy"+?2EY+T 0, 
T7 [5 5 | 8,2 A+ C,ÿ+ 2E,y+E=o. 


Designona- par-h Leo lonqueuss égalee OH &ÆOG, st lon fèit y=h orta. dei equaliont en, 
| | Act +CH+2Eh +F =, 
| | A, 2 + Ch+ 2E.h+F-0o, 
qui Qotvent avoir les mèmes tacines j or. a donc. L condition 
| (C,A-A,C)R+(EA-AE)h+HEA-A,F)=0-. 
| Cle. tclation. do encore avoir lieu lotoqu'on «mp lace h par-kh y doit 
(CC, A-A,C) R-(E,A-AE)h+(EA-A F)=0. 
De Le on conclut CR Co 
| (AE-AE,-o, (GA-A,C)RH+EA-A Fo. 
On peut dupposer À, = À; roux. avcont. alort. | . 
| A=Â; E=E, E-r- Ch -CcH, ou E -CR=F-RE KR, : 
Le equal na des Veux contg Ued prennent la fécme Qefinilive + 
Gy S=Ax*+ Ch) +2Ey+K=o, 
| @) 8,= A+ CN) + 2E -y+ Ko. 
equation en À est alors 


AG+A) Ô © | 
o C+AÀC, E(1+ À) | a. 








o EfG+N) Ki+d-K (eric) | 
ouppirmank la tacine. À Z=—-1) ef posant | | 


_. CHA 
© Ke 





" ) 
À+1 


11 vient: 
G@) He pÈ EM +E 0. | 
L équation en À aura Lois Cacirie) veeller_ ou. une seule, suivant que Les cacines de. l'équation Ch) 
seront réelles o-Émag tnaËtek. | | | a 
| oo Ja didcudion 4e conlinueia- mainbnan£_ COTTUTLe — dans Le cas precédenK; OTt- pPeurxa.) Pour- 
| simplifier celle Qéscusoion., supposer la_ constante À posilive, que eof- cptdemmentpexmue. | | 








| (En) 
IV: Application. | 
383, Coniquec- concentéiques. | : oo L 
| Én. prenant le centre. comtITIUNL. pour- Fa L equaront_ Qes ‘deux. cortgres porvceont s'étuixe | 
A) Axt4 2B&xy+Cy* =1) : | | | | 
_- Q) 2xŸ+ 2B , ac y+ CU =1. 
Botanchant- ced pain membre. à ns on Fcouve_ 
G) (A-A,)x°+2(B-B;) eyes" —o: 
ce ptemier systeme de cotded coTLITTUTICO passe. pPar- le centre commun - 


enécale. deo coques passant. Par ls poinb communé cof- 


Q) (ATAA, Ja 2+2 (B+AB,) y HC+FAC y Xi, 
L'équatian enr À De. ceduirca. ait. -Secortà 


L equation d 


æ- sont des doniques concerdti LCI auæ deux_p COPoD ee. 
ce-) Æ OT. pourra- cons al que- Les ‘deux. autres coup leo de cacdes comntu rat 2e comporenk de 


Q 
ge patalleles. | Ces «es als sont à ailleuxs vcstbles a Los 


_ 882. niques con fca Lex. 
eo équations des deux. coTUQUeS sent de Le fome 
S fi) (æ-æt)+(y-f) = (maæetny+p)® 
de | 5 @) Ga) #+ CRE Cmstn V+p,) 
Lx. Dex dvoiles | 
. G) | mx +ny +p—e, M RC ETU TPE 
vont Les directeice) correspondant dant. chaque conique, au. féyer commun Gt BR). 
{ ‘équahon- ge des toniques pasank parles points command ae. coruques 3 et S ef 
(Ce -a}+ (Y- 2 (At1)= (matny+p) (met y+p) j 
Lui aicune- d% ceo coruiques | TL aitta pour- fer er- Le for ojer- commun AL. conique 


oTt. poif ques ert 
S e£ 5; car Las «ur pou “ecla que Le. second mernibte de lequation G) far ur Carte. parfaik; or-cecl. 
ne. ppoutra- avoir 2 que DL. Les Jeux. Qtrecliices coïnerdenk. D 
=-1, ce. que vient à ‘celi eT*- Le ét. a) Fr @) membre. À menthe, | 


Ji L'on. suppese À 
onftouve. | | 
CM + ny +PJ'- (ma + ny +R)", 
out . | | | 
(5) [Um +m.) x+(n in) pÉ+R) (Cm - -m)2æ+(n-n)V+PTP J=o. 

On oblient- ainsi un. 9 slëme. de. Jeutæ. codes communes, il eo: vcsil le. que ce. deu. code 


COMITTALT LAC forment avec eo deu diceckiices @ UT système Bæcmonique. 


885 Ha aredbotez ayant urte courrupiote COMIMUTLE- « 
Les équahont des deux courbes pou-crorE D'ecxire. 
| S. G) (ax+by+ez) (Ac +B y+02)= À, 
$, © (ax+bV+cx) CA, x+B'y+c x )= 2° 
l'équation. générale. des coutcbes passank par Lo poinh communs 
| G)  (ax+by+ez) [CA.+ AA) }>e +(B+ AB.) Y+(c+AC ,)+}= xt A4). 
On. voit que.- foules ces couches onk£ pour- aoympiote Laoymptote corrmune aux -corque 


SæÆS,. | 
Je L'on. fait Xz-1,ona le. premier système oûes communer_ 
_a%+by+cx=o, 
À AIDE E+CB-B:)y+6-6)220; 
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c. a 9. l'aoymptote commune, ef urie. drole qui. passe. par les deu. potnb d intersechon ;en genctal, | 
à Vis lance finie. | | | | | | 
Leo deu. cour co S el: Sy se. Fouchen£ à. l'en CTI ; lequation en. À aura. donc une vacine double, et 
Le °yshème. de codes communec., correspondant a. cellé, racine. double, ve componeræ. 2e deua Dole : 
paca lléles passank par Le. point Qe contact à linfine, ed ces peclisement. par-un des potnl Qin- 
fersection. à O1 lance frue ; ces Deux Vtoiles geconk, pars suite, patalleles d l'asymptote commune, 
On Peuf- ver ffer- ces «ul en fermant l'équation er À. 

886. Pbryrebotes eu æenk fo meme ao rmptotec… 


Ed equahont des Venæ. couthes pourronk s'ecrire_ 


S OO) (x+by+cex) ax+b,y+rcax)=Kr? 
OS ©  (ax+by+er)(@x+hy+axeK x; 
l equation généeale des coniques passank ‘ par- lus points _COMLIMUTIA. -SeTA. 
&  (ax+by+cex)(à, x+by+re x) (AIDER AK) 


C : # ° D ‘ 07: . > ‘ (9 1 Su "À # . 
Pur À =-1, an houve. un splème de. codes coïncidentes ek confondues avec la toile de l'infini ; 


Pour À =-< » OTL oblient Lo deutæ.… dé mptolea.. 


É 2. Lo con1q 11€ s eÆ $ sont Sullement lang cr1LeS ; là Dcoils de l'infèr. col. la core 9ccontact, 
Les aérmplotes sont: ls langente communes. | | | | 
© TT voit que Les coutbes (3) sont des b À pecboles atjan£ mëmeæ-aiymleleo que-leo coul ea. po 
887, CGniquec ayant un &oce COMM C où un. Jtamêlie. commun. conique: d'une-rnème drrec— 
Lion. de codes ). | . oo | . | | 
Je lon pprerid Taxe COMMUA.. pour-aae. Qco a 
Lo équaliont - des deutac- cor queo setonk 
| | L: 8 AG) Ax%y+Dx+T=o, 
| SC) A ot+yD,xct+E=o. 
eo coniqued passant par- leuts potnt COMINUNE. JELA 
| CA +XA,)at+ YA H)+OD+ADR+FHAE 0, 
on vatk que la Droits Ox e6f ausoi un dtamèbre. COMIMLT. pour- hutes ces courbes. 
Ji l'on fa Fr À=-1, où 51 lon. celranche. Les equation G) e£ (R) mnemÂre. à membre, on fcouve. 
| G)  CA-A,)2t+(D-D)æ+F-E —o; | 
‘Ga. Ÿ. un ÿt slème de. despo codes COMMUNE. paca [ele e£ con utq aees Di Jiamélie commun. 


| C | 
J la droite Où est un aæe Les auhes Sypolermeo de. cordes comrmiinek _ 5e COTL}I 09 etorf de dcoiLex 


) Î | axe. Des Y lan païcaÎléle. d LL ditechon_ de codes, 


) | | 
À équation q enercale. 9 


eg alemerct- inelineer sur ace. | 
888. CD eue. coques bomotBékques onk ne cocde. commune à £infins; ceciprcoqernent ; 


quard a. droite de £ infini Cor AUTTe code CONTMuUN EE deutæ. COTUAUER..) Cceo couches sonk ho 


mokfetiques . CU | 
Cn PE, Les equäahont de deuuæ. eotr:ches homothetiquer _ sont 
| O)_ Aaxt+2Bæy+Cyt+e (Doe+Ey)z+Fx=o, 
| (@) A »c° +2Rac y + Cy*+2 Cp, GC+ENIL+E, ze; | 
en vefcanchant membre. & memite,, ot beouve porur- 111€ Des cordes cormunet 


R=O. 
Aécipoquement, soil Les deuæ- contq LEA 
L Acces 275077 + CY*+ 2 (Dx.+E ÿ) x+ F2), 


À, FORT Fa B, 2 y +2 CD 2 + E, y) z+E = 0. 


(613) 


7 ; 


«ex | equation qereutke des cout CÔ passant par larco points commune eo 
| (A+ AA) &%+2(B+XB) xy+(C+AC) y°+ 2z|(b+AD) x+(E +XE,) y] +(F+XE,) 220, 
il fau. que eclle equalion. putése Lepted enler- Deux: Voiles Qonf ‘une eôk la Vroile x=0 j pour cela, il e8E- nécessai- 


te. € sufisant que- 


COOTLE .. .... 


ODeua COQUE fomotBetiques er concentquec. ont un double contck sur fx droite. de 


EE IL tecipeoquemnenE, quand ‘deux. conique ont deu P oinb de ont k 5 hi ni, dx son 
: - 4 To ; Lo : 
Bomothetiquec_ el concenteiques. -€6 corques on. Les ITLerT12 aoyripleles. 


de Qemonéltalion_ de. fée “DATI. Vif er. supant LiTte.. mazxcbe emblable a celle. que precebe. 








cet aux cortex - comm 





V: 6», Ver 30h propuictec el. ur 


680. Évutex fo coniquet passant par quatie pouke_ onk an oujstème de. 


a. 





aralPélec fequef - usteme neul étre inaice . 
P , 0) P "d 


cJoienk, en fe 


S À «°+2B xy+C + 2Dx+èEy+Teo, 


4 


S, (2) À ,o°+ <B, + CYy°+ 2D,x+2E, y+E=o / 

les equal ion __ De dette. contq L1€0 passant par quabte poinbs. Péinontconrx > bo Q qu il qe Ur opleme_ der 

Qiarnefies con rique patalleles apparlenani Z chacune. de. ces comiques. | 

Je m ne sont Leo cooffraiertlo anquila itco De. deuX Diamèlies conjig 1160 de. Le premieie couche. ; on Axa. 
; FU | 








LS _ È # EY | ù . } 
(3) À +8 (me int) FC mne = ©; 
OT 1PEITTleTL AT. 4. D£LCOTCE OTULGIRE- A LTt Dihierric. Àe. LELITIELEEA.. CO F2} a LLE:9 [Para RÉF. À CELA. Ge. TLO : 
, / | CARO: / 
| COTLOLOELOTUE., GTR dePEA. AVOUT 
0 4 1: D fe ren Y LT es et 
| (4) __ À, TE, (re TE Jr st a ne, 
€ ‘ {: % 0) 
Lo deu cyuabio A. (3) ef (A) QoririenL 
BE, — À, € À. R, — À. 
PO; 3 : * 
(5) Fe PTE Ze TT, MR TT ; 
BCE, H Ci — BC 
î Pi RE OR, 7 -? PR , _ 11; PE Du | ? 
des coc TT anqiilaices cjoerchex. drconk orte leo varinea ‘te CEFRHCTLOTE. dre Hécotà Degree 
” - ‘ gt De: 
(6) (BC, 8,4) 2 +AC -AC)Z+ AB -4 8 =o. 
s : - e 


Ci oémonbe qu'il cœiske ans l'une el l'aile con ne de 9 qu paralld 
Ci _ demonhie: qu il. ERÆtÉte.. arte - UTie. € aufce COQUE LiTe. 1 slêrne. de. Qiarneties COTU, LIT 11H paralldler ; 
oTt- voif que. cb Diarnefico JP venk  êlte regrets } JPHvqEte Le.) va leurs de m ec MC Pependenf. Que. 
. : Î 
s ? . 
equalon 11. Secorid deg'ce.- 
ss . | | . à à . « + . 7 
) (Oorux. ajoutrrons ge ces ‘À carnebeer. appatiien con a t177€ CON quueleorts 11e. pawant le FE: Fe lea giialt ke 
Î / 


« . > La Tru ) + ! Fa : 
pornts corrurunS am. “JeUX. co rique S e£ S1 j L <q ualior. Tite _- ill. COLLE e0f, ert € Lt 


. Ÿ es 
_ , . ; \ . Cf 
& ! \ 3 € CES un . 3 L re rs À Fa LS 4 Fu SRE on Pr PE Ne . . _ 
| (A+XA, oc + 2(8 HAE, oo + COCA GC + BR 0 + LCD TA I ju + (EAU EE.) YTE4RE ss, 
: 4 # y » >. * > . La N 7 ‘ 
15) 7} ‘? … ft. Æ ee : ee : - 8 . + # 4 
À Le un A ue . L - 4 D: e Û à e * ‘ À 13 ir Fi 
_ Le | | / cd ! 
Le 


one. a + ss à 


89 O. Leo D sptemec de cocdes communes & deux. CORLUE Fo Ce KE nn ousbème Becimons 
& it EP Éoes dia me bics corjuq ex, pacafPe fee. 0 
GE | , . 1/1. ? 
FY EHOTE POLUT aœcé De coodonrieex … deuoc V'eo iles Paca [lle AUD. yolème_ De. Qiarnelres conjuguer pPa- 
| ta ? lex ; Le équalorn. eg dette. couches ne cenherdcank pas de lerrrie CJT 2. Y ET dEXOTL/T, JPer conaéquent, 
âc Le jexmre | | 

j 
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GY  Axt+Cyt+2Dx+2Ey + Fo, 
| @)  A,nt+ y +2Dix+2Ey+ Eno. 
J équabion D'un couple de. secantes, padsank par- leurcs point commune, pe. 
| @) | (A+AA,)æt+ (C+A, ©) ÿ°+ 2D + D,)æ +2(E+ASE,) y +F+A Fo, 
À elant. une der tacinefde. / equation en À. loc | E uahior_ | 
GO)  (A+FXLA,) xt + (CHA) yo, 
cepreoentera. Qerræ ‘droites parallèle. ae. cotded coTILTUATIeS con side teen jÿ or il 71e vioille ques deuæ_‘dwilet, 


Jon: Le equations . son- De La forme 


YV=+EKx YV=-Kx, 


y 
conélifuent. LT. oyotème. harmonique avec. Lo Dex. axes Ve cooonnet- x —o y Y=S où les Diamékrer 
conjuques patalle Es | | 
6. B. EL  Dtamelies conjuques parallèles onË imaginaires, or peu concevour- que Leo equationa- ue 
comiques atenk cl! samences aux. fmes Q) ÆE @) à L'aide V'une_ subotituhon linenire 
| | | æ =ax’+by, y=a,x"+#+b, y’, : 
Don les coefficients seraient imaginaires. | | | 


él. Aoroque, dans deu conique 7 i£ eciote deu orptemee de diamètres con: ue de 


seconk 


4 ? rs e- + LE Re æ f : Le « 
| ( LIL P ara(tslex. le des diameter er ue de (Si autie ) CC cor i1e6 Deconk OMIO théhques… 


I CéROTL pour aoces de cwodonneat dec. des Qramnekces conjuguer. pacallelea. les eq ualiont_ des contqutes 
d « 


Q A Xt+CYT+ 2Doc+2E y + Fo, 
| @) A, of +COGy + Dax t+?E V+ Fo, | 
Je m EE nm sont Les codffcients ang miaitces Oeco deu. Qiarnettes conjuques de La premiere. que onf lerree 


pacallèles Dans La -sSecortè e , OTL devra avoir d L fix 


À tmnr C=o, A,tmne, =o ; 


Q'eu l'an conclut 
| _. À "el 
3 = —; 
(3) Ac 


4 





ca. À. que Les “deux. coniques sont hormolbétiques - JL Lecpraque. e6E: vesible.; el: lon constats ent. meêine __ 
Les que. lour Les Spleen. De Diamèfces cor ttg nec. de l'une onf Lee parallèles Qand l'autie. 


| C | | 
, 1 3 ou que quafce ‘poiriks d'une conique soiten£ sur- ut cercfe., £ faute que fo sécantec. 


qui passent pair ces poinb poitent k éjafement incfinces _ sur es xaes de. Co couxe. 
Ce] | k | » 7, . L | . 
J 1179 77050 Ti les axccé ‘Àe. coo donnes parallèles. AU. adcd DE la coucbe } l equahon. de. h couche. fe 
r - 

devca Peut. cenfeumner- Le Lecme. ert- REY et | Jeca. de la_féme 
D A+ Cy + 2Dax+2Ey +F-o. | | 

Juif. l'équation % k, où plux qénécal L'equati +2 

_È on : equatLon p UITZ. Cecile, OTL. pl JTE ernenË, . £ equahon a TTrie vecori0e. conuque art A Al 

son parallèles a ceuæ… de la. premiere. 
_ @) 

Ve DL oleme Qe. cordes COFILITLLUILCÉ JE 

‘ 8 


GE)  (A+A A,)x +(Cæ+X C) y +2 (D+X D) x+2(F+LE,) YTFHAR =, 


A+ CG y°+ 2D,oœ+ 2E,y+E —5. 


| / 
l'equation. des Ovcottet_. paxa lleler menteer , ar--L'ocr ire. col. 


| | (A +As A.) + (C+ LC) ÿ'=o; 

Doi. / on Dedutk 
| | Y=tKæx, Y=-Kæ, | | 

cco Drotles Sont sgalement inclènees our les axés, puusque Les axes de cootdonriees son cectartqulaireo 


893. 
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CH proposthion ef. un cad parhieu lier- de. celle. qu'a élé Verionisee. au. DC { 890) , 

9,° Socoque deu _- cor qlLet - onk fours axex_ patalfifes, | Ce quatce poinb d'intecsechion.. 
sonk sur un cerde. | | | 

Aeo équahône () E @ sent cellex. des coTiqued en queslion , &Æ nou pouccon. cqacder Lequahor_ 
G comme L'quation genéale- des coniques qui pacsenk par lex poini V'intersechon. ; or celle equa- 
or cepresentera_ un cercle. oi.lon delecrune_ À, par- la condition. 

ec 

AA 





C4) _ A+LA,=CHAÂ C,, où À, =— 


putoqu' elle ne. cenférme pas Qe. letme en x -Yj donc... 
Locs que deux paraboter onk ure LOC perpendicufoices, foucs quatre poinb d' trrbecoeckion 
sonk aur--un crcfe. | 
Car. en. prenank pour- axe de. coo'onneed Lo aæed Ve. cd parabole, leucs equahonc- vecont. veépeætiue_ 
ment | 
Y'= px +P »2C?= 4 Y+, ; 
ef leurs pornbs Q'inlecoection. sonk£ sur la courbe - | 
+ y -2px-2qy-P-=e, 

La elle coitcbe. ol: épidemment un cercle. | | | 

Col 1. Œuand un ceccle. est Exnqgenk & une conique, Éx. cocde qu- 12 inteccepte dans 
fa conique ek fatangente au-point de contact sonk cjafement incfinéac sur Ê axe. 
Coco0 IT. Le ceccle oculateur- en ur poink d une conutq ue cencontie Læ courbe. en_ un «u- 
bre point tef, que-fx cwtde_ qui gr ce pourk au poink de conbct s fe kengente en cœefus -oi ’ 
sont egalement incfincer _surun ace de comique | | | 
De Li une conoenchon heë - sirnple. Qu cercle cocu la léir-. 

Du theocème. precedent ) roux. deduitent. Le proposriion puivanle : 

Chœnt-donnée une effipoe | 

G) = + E —1=Ss, 
Æ qualie points M,M,,M,,M3 de celle elfipoe; +iq @, qq, 1 sonk for. pæcærnébceo argufai- 
ces de ces poinb, fx condition pou q w/ifo soient DUT ur cercfe_ eo | 
Œ) +R +RTRELKN, | 

1) 3% reg Lt . targ = | 


Je 
1 L 74 . r | >» 

+ - + + Ve g € #3 

g oct CCR a Tarr Fa. Zhang TT tar + Eang * 

Long 9 2 Eerg & = bang 9 À 9 2 Date 











Ca e Pet L Les eguahona- des coCà € MM, ef. M,M, sent repechivement: | JC [716] 











C 
x tre Y PIB. P-f 
M L, à C 2 + + Din 2 Cos 9 ! 
Re  RRY. Ath BB 
Æ sn (sn mms 4 me Din ns mm Lo — 
MM, ” 4. Ce 2: Ÿ b ? 9 ° | 


” np Le - ; La 4 To o*. 
Cor, pour que Lo qualte poinl constderes. dotent our- un cetele n il faut- il suffit dG? f 89%] que 
_ | | N 2 . , ? . à ] ‘ - | 
Les cotèes MM, et M, M; soient ec alemen£ inclincen sur Les ARC CC. que. Jonine… l égal le 
P+E RTE, on LR RTE 


Jin Din. Go 
? ° ? * ? 











TO. 


2  ? 





Q 2) Co 


laquelle rm esl aude. que 
p+P Fa En 


Ge). CIS 3 Zu 
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A 


L cs egalitex-(i?) E (R°) conduidenk CEST eclivement aux celationz_ AD  Q). | a 
On peut à l'aide Ve «lle relation , Vemonfrcer- la ptoporihon suivante ue a CJoac himetal: 
Ji par Un point OT mienne Ce. quete nocrrre Let æ& Art €. cor ue, Éo pied de. Froio d'entre 


eme, 


et. sonE SU LU cercle. qui Pace par Le pe crule diæméteatemenk oppoe du. pied. de Cox. quatea- 


AN, / 4 +. | . - _ LI IT | - | 
Cr cf fe. l29 pacarnelces anqiuiatiei ed jpie00 des Tiérimralet merieeé & l clliyne. 1) Par le point (x, B }S0 
do, 5 di h or£ 
Qeleimines DG3 (75 ] par E equaho me 

‘ 4 


L ot A 8b 


@) —— ct. 


Cos F © ta p 





Ce FT pPePoTrA 


+ et 

ET ff. SAR = ÿ 
x | P. ne À) _ Vite oo Ÿ 1+É 
(3) Heng—— ZE; à oi ef. 


in 





DES 








p 1 L 3-E 
| Co = Visite | Cos P = TTLEE } 
l'équation - (2) devient. | . 
GD tr: aate F?4 AR, 1= 
4). +t‘+2 LÉ +? L£ - TO, | L | 
h fe l'an ébig ne par- F, +. , | E, , Les “acincs de | eg ualion._ 4), Les lahiont entre Leo coffciento Æ Les taci- 


NCA  ILGEUL. conduisent AUX. EURE. 








pale 
h {E CB+ t,+b) +t Er, +, C3 +t et Sy 
G) L en 

| E'bhtels = it 


Or satk g le paramètre. anqulaire PITE poink M? coteespondank &. Le. cacine V', ep cel Qu. poinkM 
Qiaméblalement- oppose Qu poink M; or A : 


c'=A copl) DEA Coop =- A Co æ) 

| y'=b Din P;. Y=boin?--b din. F/; 

d'où il wbulle succssivement- oo 
, o os 

Din p'=- sing put PET +; eng LT: 7 ef TE : 

LS “qabtes (B) eyien nent alote | | 


Cos p'= Co 


} E, + ta +TE =tEE + EE +TEE, 
@ 7 t=hHRE,. 


je ut Ti. rer n bte | &. mernb ce, game co ve. 
Etb+ttl = thte+tbt + tete +bhbobo : 


ent. "CETIL}9 laçantles tpar Lei Lg TLeo li o 719 rékeig +e8 lang + qu'elleë tep'uco ente:it orLa. pecrsement= Lx relation 
(Ex) o D ric. Leo ppieds M, Me , M3 ;, Qe Tcots Ÿes normales 5 Le point M ) diamehralernent. opposé Du pied 


M’ Ve lx quafcieme. normale, 207 pau ure. mème - cercle. 


_& 


? 


Ce fheorème. | comprend ) comme cad pacticulier celui qui a. él démordie. pour- k. païcabo le. arr 208 (749) 
594. Gr douffernenk langent &uneconique. EE B éorêmet 2 ApoBniux. | 


Les Con 11€iLCO Aer OC CSC d'une conique 


| sonk Les «y ons d'un cercle douffemenk txn- 


er À ck, DL TOUR supposont Le. ccccle… concenkique. d la. conique, il d ailCA_. UT. 9golème. de Cotdek_ 
commun 24 paosan es Par J e.. centee r cp do iles Jeconk 

ceccle. deu ernûta Qoublerment: Len, ent à la conique, ce cotdes se conféndtont ‘ek, pass uule, se confon- 
vont avec / un. oti. l'aire des axes € Le. courbe. | Ce encote ; Lo langentes ait- cercle. a la 


cgalernent inclineer our Les ae; lotoque. le_ 
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conique, au poirk e- conlad commurt, coincidenk; or la langente au. cercle est perpendiculaire UE: AUOT. ; 

L centre 2e. cercle. étant le cerie de la. conique, l en 10 lie. que. la- lan. entz Y 1 a. « org Le eot- pexpes Dieu 

Laire. ait. diamèlre. qui fPadie Par Le join de. conlact J ce poink eg QolLc… Uni. vorme L- de La courbe. 
Te * ‘ ’ — | « v | | . | L ; | 

Ceci poe, soil une. conique tappoilée. à Deuv. Diamèlies cmjuiques quelconques 'angle D ; l'équation _ 

de. la cotecbe. “Jecd | | | ; 









Y | g 
DO TT tisse; 
a k° ? 





: | TT | 7}? h | « LL . | ee Un E : - . 
/ po 7 Ed checchona. / eq UALOTL. qu donne. Les Lagueuxe Des. axes Ve e ei. conique 

} | | 
| | DA our cela, JOCEITOTIR. Le ceucle. corcentcique. ) SOIT c uation_ ELA... 


XD LLTLOTTA. ie ce. cetele cof. Qoullement fa en£ à la coivche. { qua on | Oz. 1 sfème. De codes eoritiITiilIleo 
Pas ank. par. le centte of |  . | 


C ù , 28 -C .) ; 
et + = y 5 lys, 
p a PT \p. 


# 





il faut que ces ere. Pootlex. de conférer ) ce qui eœige. que 
Con? B Î | } L 1 | 
1. (Te ae)? pe)? 


# fr ,2N € 121,2 : LL 
(3) p* — (a*+b *) p+a b oin°p =o, 





OL, en developpank 


Glle equation donne. leo awcs à ED dela conique; on auxa done 
QD atfouthaathf, afrBteatrt 
sont Les Thésënex 9'Epollonine. 
895 . - Lex dioik -pivo tant: _. | 
15 Lorsqu'un angle droit AOB pivote autour d'un poink o pa sur une. critique, fx. cocde 
AB Passe par ur poink fixe situé si fx noemale en O.. | | 
CR enonx pour axe des Y la langente en O, & y pour aæe. des 2C., L notrale. en. ce poinE, Î equation. 


+3 : | 
de la conique DELA alors 


| () A x°? +2Bx y +CY* +2x 0. 
Je y = mx wE L'equalion. de la Voile OA ) va x jeta. celle de. la Droite oB pecperdiculaice. à OA ; 


Î equation. quadcalique. des deux. Qcoiles OÀ ee OB ef donc. 
| | or 1 le 
a+r(m-m)ey- Yes, 
ait | oo | 


« | « | ° ? 
À clant une condlante. ind elecrnirree: 





HO LR JE l'on. ajoule. Lo à alone O3 d @ apr. avoir- multiplié La seconde. par- c. 


il votent | 





(A +C) æ +? (B+AC)xÿ +2æ —O ; 


a T1. ge . … « : ! 4 . 
c'e L equation Fun système. de. wûdes communetcy dont d'une est la Droits x-0 vu. 











est 
EG) (AB) (ŒArc)æt+2(B+AC) y +220. 


CO quel que. soik À, cle Voile passe par- le poin fixe L 
@) Lo , (A+c) 2. +?2BY +è=o); 


| a, | 
æ. porrnk of ou [ ade_ ‘DC "X- Et. Le. normale. en. © j donc... 
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Remarque IL. (cl. propriéle perrneË De conolrnire. [x fangenie en O; il suffit en e LE de constante lex 
Qeua. L Les dcotts AOB, À OB'; les cotdes AB, A'B', se coupent en un poirE Cj &. poin£ appachenFs la 


normale er O. | 
ARemaæcque IE. docsque. Le conique. co; une. by pecbole. cquilatète , A+) &f nul, les droites AB son 
cons farmment paallèlec_ a l axe. des & ca À. à k normale. au poir£ oO. JEoux «lcouvonr ainôt ce. 
Hhécième deja démonté. 

Lovsq L'un fcrangte cctangle æk inocuik dans une f pecbole équifxtete, l'Rypotfénuse 
eo paca lfèfe & fx normale à fx. courbe au somme def" fe droit: de ce Eciæng fe. 

BA Lis 2° Loréqu'un. ang ee dico + pivote autour d'unpoint situé dans Fe pen d'une conique 
fes coudes d'intécoechion” envefoppenk une conique apart potu- féyer fe_point- fixe - | 
Denon. Le. peink face pour- oti ne, eh PoIUT axes Ve coodonneer… des parallèles aux. aœen_ de. la 
corique. j ll equafion De la coutle. sexa … 

G) Axt+ Cy°+ 2Dax+?Ey+F=o. 


| "| _ Jeif l'equation Qune cotde AB 
| IT @) u 2% + VY- 10, 
VAS uù cv élant %e conslantes irélecminees ; nl equahon. enerale Des cor queo 
| patwank par Le deuæ-poinl 9'inlexsection. de lx 9 voile. (2) ace Le. conique. 
) 








\ = —— 7 & fProposee , el 
| . | ur G) Aat+Cy+2Doc+2Ey + F+(uac+oy-1)(axetfÿ+y}=e, 
Du | œ, Pr ysonk es indelecminees. Cxpriment. que ché conique. (3) 5e ceduik a. 
À ‘deux Dvcoites passant par l'outgine O } il faut pou cela que Le. premer— 
mesribre, de l' equation (3) soit hemagene, on a_ Qonc__ | | | 
frrtreee Y=F, 
(4) E E+yY — 8 =o, où: œ =2D+Fu, 
| | | F-yÿ=e ; B= 2E+Fo); 
[ éjaation. Des Deux Boite OÀ ÆOB ef alors 
L (A +) x?+ (Bury) xY +(C+B+) ÿ=o. 
| Co Veux d'teilex enfin doivent èlie. reclang ulaites ) il fau Done qu'enaik 
| c+ ! o | 
A+auw 





=), ou A+C+HAU+R 6 —0; 


Æ, en «emplaçant cd, p ) par leuvcs valerrcs () : 
: L _ @) F(u°+0?) +9 (Du+Ev)+ (A+C) =o. 
DA question. consiste alors à chercher { enveloppe Qes Votlex_. 
| L (6) Ua+eY-1r0, | | 
Les pararmélceo welo élant liés par la celation (: 5). L eq ation. (6) est l'équation largentiell Qu lien. 
cheché; c'es une concte de. 27° classe - CH quafion_ peut ETLCOCE. 5 cute, er.“erndan Pomogene : 
| | | (A+Cf2Du 2E | 
F = Tage 








(D) u+ro?=- ere] 








k 2D ; 2 E 
| A+C A +cC 
f” f t T A 
4 €. fPterra er féyer- of. L'otiq ne. © j Æ- decorià super dä- por cÔ0 Bonrneed OA [as] 
| 2D SE. 
(5) Lg = Tr 


) = ————. 
Age" TT ASE 
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A conique | houvée (8) pwient une- pacabole lotoque. la courbe proposes. es une hyperbale equi latère. 
896 Œuand rune doite eo une corde commune æ ‘deux coniques., fes politeæde chaque 

point de cette droite ve rcenconEcenk our Lx droite même. 

Péécirsr toquernenË, si dance fe pfan de deux conique if cœiote une- droike to que-- La 

phaicee_ de deu de Des poinb pe eoupenk sur fe droite mème, cette Abeotké esk une code 

commaine. auvo- deu conique. | 

Les deux. poinls donnes peuvenk. être. à jade . comte. Lo indecsections Q'une. conique | C=o > d'une 


doi Da; desole que Les equations es Jeu cor ues  pouxronk s'ecare : 


G) | S=C+DM-=e, D— = saæ+by +c  : 
@ Sz=c+DN-0; nie ES 
x ! 2 
Soit ut poinE (Ko Ys) silue. our la Vcoile 7 D=o, Les équations De 2e0 polaices, par taper au eue conique 


sent 
x + D, M+M! " + y +DyM+M, »} +<fc +D, 2 MM D] Or. 
| x fe +DN+ND] + ve, +D/ TN +NY Do Hr(e+. p' zN+N,D) =o ; 
où, en cemaquan£ que. De et nul, ek en aan ga él à igriféation de la lle»; 
x +Ma]ty(c+M Ales + CMe]=e, 
æ [CL + Na]+y{(cr +Nb}+ z[C; Ne, . 
où enfin : | 
G) æc! LYC +2C +MD=o, 
A) Ci + VC +rCz +N,.D=o. 
(es Deux. Dtoiles 5e & coupent ebidemment" sur la droïle D=o, au poir£ oi la Deoile D = st tenconhee. 


par la polaire ou poinE (or Ye) «elative a la conique. C=o.. 


Sur Denon fer le Leciproque. } penen«- Le Qroile. en question. pour axe. %es Y, soient les equakiont dek 
Deuoc. coke | En | 
| 6 GS) Ax+92Bxy+Cyt+2Dx+2Ey + Fo, 
© GS) Asst+2B,xy+C y Dix t2Ey+ Fo. 


ds polaices d ur poirk (2e =o, v). sont par- rap pou ana deux conique 
œ (By, +D)+y(Cy+E) +Ey+ Fo, | 
| x (B, GT »,) +Y(CYHE,)+ Eye + E, =0; 
| ced Deux. D'cotlss devank de couper our l'hve Oy y oTLauta 


CY HE Ex +T 


G) = 


CYtE Ep+tE. 








On auca. de: rrrên1e. pour UT. secorid poire (e:=0,%) silue 2 Sur O y: 
_Cy+E ET, FF 
_G) | = TT: 
. | Ci Vi + FE, EVY+E, 








ooux pouvons. prendre un. de_ ces poinh,"ÿ par exemple, PR ge des cootdonreet—; on auca Done, 


eTt supposant ÿ =0© 


Li E Fr 4 
OR ER 

L «lation (3) devient alou. 

| | (6) c, G+KRE =(Cy+E)K où Co _CK. 


/ Le 7 } . 
À APE. cela. Ls equatio T4 __- des deu. contques poucron: -s! ec'cice 
Œ Ax°+2B ay +Cy +?Dx+ 2E-y+F=o;, 
A,at+2B, 2x y+C V+ÈDisetr2E y+ =e. 


(620) 


il ef alocs visille qu'elle on£ Jeu. poinl en commun. sur l he 2e8 "Y- | 

897. Le point d'intersection de deux coudes communes à deuæ comiquet, à fx même pofaixe dans Pa. 
deu. couxfer; Clécipuoquement, quand un point à fx même police dans deux. coniquec, ce peine 
ef L'intecsectiorr. de deux -cocdert commune œuce- daoe- cOrLiq UE + | 


GJ® 


C | | : 4 - — . 
4 ‘'CeronA. Ls deux. codes Commune pour aaen. de coadonneex Lo equafiona des deu coru-q u1e0 secorrf 


_ 2G5{881 | | | 
| @) S = A x+2BoY+CYT+L Doc + 2E+ +F=o, 


y | | h 
| (2) S, = À à +?Byx-y+C Y‘+ 2D HE + Pro. | 
Li polañe de lérigine cb) pas tappet & chasune De css enles 
| | | | So, où Dx+Ey+F=o, | 
70 — TT x _ | | 








| Se oO Da +Ey+F—o, | 
| il et visible. que ceé eux Droite _ Sont Lo même. 
| SE p Démontier- la. céciproque, prenont L poir£ ert. quedtion- pour ox êne des cootdonneck Les | qua Lons _ 
es Deux coutbes élarE | | | | 
| | Ant +2Bx y +CY*+2Dx+2Ey+F=o, | 
| | Axt+ Reg + Cry + 2Dix+2Ey+Éro. 
les polaire de oi ine_ Son LL | L 
DB + Ev + Fo, DC+E,V+E, =o. 


(es Deux Drottex. devan£ coinici9e on a. 





| e£ Les équahont Des Veux coniqueé Qevienrenl. | 
Co Ant TR oc ÿ+Cg+2De+2Ex + Ho, 
| A 5 t+ 2R° 2 Y + Cy+ 2D x+2E V+F Os 
| A telcanchant memb ce. a mernbte ona | | | 
| (AA )ot+2 (B-B)æy+(c-e) y =; 


c'est tUTL 9 sterne. de. cotded COTTUITUAN CO je. coupant alt. poinE ©. 
#1! cesults de Pa la peoposttion deja. dermonfiee a 2931 8 Î 9) * 


. | , 7 ? ‘ | - 
A Hart donnee. deux. CAT UE - quefconques, if eæœibte, ET. 4 eneraf, Fcovs poirrko dort cBaciiri. A. Cu 


Pa 


. € 
même po Price dard Un deux coucher. 


Ces Eos po int sont fes poink d'interecchon_ des °y stemex… de. shanten. qui parer P ai eo, 
quakre. point COMMILTLO 0e. deutæ conique. | 

T) 'aprek la drocussron. fit ait re (880), Tous ppouvone- tre. que: 

Les Vois point qui onkE même pofatice_ peu 'cæpporck ä& deitoc_- conique; sonk Fous Ecois web, 
ot ee quetce. point d'intexsechion de ces contq ueo sonk bus quakce- cel où but. quatre ma — 
ginaices j VU seuf et céef, fécoque fes cor 1104 | ve coupe nE enr deux ps irub ecefr seufement:. 
I] ef facile. de voir- ce que Dewierinent ces points ; lorsque Les corugues Qevtennent. Va 17 entes, Get Oou- 


lement | farngentee., ele... j 7 suffi de. 9e. ‘ap P cler- la dia cuddion… Qei. 'er (88 0] « 
u _ 





898. 
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"me. 
7 Ci abe. 


S Il. Courbes de 2° 


entex COTTUTLLLTL 








sat: te. 
à bad 


mr PT tr? 


l° O), cféeminalion. des langentér commune a_den x. coni 1 Let. 


2 
Horn le equations arr. endielle QAcô ‘deiux coque 


a) = Au° +9Bnv+Co +9 Da +? ÆEo+F-6 


ù ) 
_@ Si= 


À u+ 2 Buv+rCv “+2Dut+2E, v+É=o. 
5 Lo. 
| D 
CONTLITULESU. A. CE dezzo. courchek _- 


L 
Ke cO0'dOTTLCEA des fari erilex se vor h Lx. sa leurs de uv soluti ken. communs 


ce 


LE © . 
coucher. Je & " clagoe. © Buchant CA langer COTTLITUILTEK ? 


27 
a cé Deux voualiont PA cqualion qenéale ‘des "ALU. Deux 


couches (1) el (oY #20 7 | 943] 


ou... 


(3 bis} 


À élanE une. conélanle. atbiliaite. 


‘de 
Cexpoi ITLOTIA. que 


x COTtIqUe. 2 


qerrles COTTUITILUTIE CL. aux. Veux. cotctles Sel S 


> / pe _ 
Cheauce . CO fP° ZT DS Î 11e. / Cytta bon (3) tepresenle Un 


S, , poinb que. 


77 ot. 


sole me ‘ce Peu poire , feut que 


- STOTIUITR EL OT } N apres 1 & 


(A + kA ) LL “+2(B+2X8B, Juo+ (et VA + 2(D+AD) Uu+2CE+AE, D A - 


A+XA, B+ ÀB, D+AD, 
(4) B+AB, C+ÂC E+XE, | —o, 
D+XÂD, E+AYX, F+XY, 








« u . #1 | « L . 
dE “du. 4 ti À vjoleme fe. detux.- poils ; TLO ILE. AUTOTEC. alors leo soin de. concour der lan- 


n Chaolex, points omf£:- 








ou, Er Pevelo ppank | | | | 
(4 is) 4, N'+MAHNA + À 0. 


nl c ation. G) ot. Out. lroisième… deque par apport & À. Ca. remplaçant À par une. des ‘vcacineé de. l'équation Q)ÿ lequa- 


bon 3 —o. OL (3) ceprebentera POLE Suoleme. de. deux. poinb , y qui sevonk. les poinls ? Je. CAT ec LE des quatre langentec XÉ COrIUITUL- 


Our. concluant de. & que : 


net UHOC- Jeu cor que . 


Jeu qualee- tangentac COMTE t deux. conique. donnent. par Coircs poub de cOoncoti co kcoco oupplemes de. 
deux potnb, ou. Foro 9 eme de pain b omfilicauc ot. autiement, quakce d'coites chart donnees ; a d a Foro 
coruq ue infiniment : raplatiec buchant cc quatce aitee. 


DA out. ajout lecona que? : 


GE, «mL (es Ecois Pire pourb omfificux, £ «a bujoucs uri- sypteme céef. 


A 
Cn. s'ert. conwainera Par . LIL. saconnemenk sg a ei Qu Pb’ [879]. 


C) 
Remarque. ( I EXpLLMEXE - auusot que. la. conique. (3) JE. nil a LI 25hme Ôe. RetLa poinb C7t ecuvant. que eclle, 


conique. possede. Lure. Éargenke Qoulle. nr CC. Les derurie- 


5) +AÀS ue, SL+AS", TS , . +R! :w 91 
eat lxsqu 11110 anique ve cui d' deux L aints L point - Q'une. d'eoe. guekonque- Se meu£ sur da Voie . 


que. doi ls Qc toc. point, el réciproquement. 


u 
; / 
des égualions (5) out. 129 ouivarLlet 





L (A 3 
Le 
TAN. Su 4 Se 
(Le y Se ET: } 
\ ss? F 
5, 16 5, y 


déleirmi rnenË. lex. [rate donnee à cd Drocles qu d° CE Lo deux. point ombiliauss. De. chaque srplème. 


; / / : | 
oO co épuabiona cs poirk polaires 9° une. |: Droile_ Ge 6, cu) Par. apport aux ‘dertae. conique - S—o, 8, To, Don 
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E 8, ty Set $,=e,. 
& Sut LA v+ Se ze, 


& : D , chant Le « co0 donnée à troll courantes. Si l'en exprime que co Deux. potins coincident, ou. cebouve F æctoentest Î 
ls iclationa… (6). 

Donc. Aa g + Ecoio dicitex. qui ont HLEMLC. pète Par cxppock dense. conique denneec, ces droite. son 
ef qui joignent Br point omfifiaux d'un meme 9 mpolème, e. c.a 3. fo points de concoucs des quate 
langentec communes. Co pôfes ‘sent 96% 1879) co poinb de concouwus oi. cenkéea_ des Ftéro nplemer - de. cordes 


COTMLIMALIES au. deutoc - conidq 1168. 





2 SD LOUSSLONE de Peq uation en À. 


Je raisonnement ra cakul Developpes darts L 6 F [880] ; (881] son£ applicables let; neut_ne féconx, Le plapax£ 





Qu leur , qu” cnoncer- Le conclusions - 
LES co Eco caciner- de equation en À sont ‘ceellex : 


£ fang etes COITITTIUTIEDO sont: suites qualre- œelles, su butes quake tmeginaises 
C 


29 ne seute. cxcire. + eee 


Deux Qc fangentes CONLITLLLNLCS serk celles , Les Deux. autres sonk t reg rattesr 


32 £ équation en À x deuce. cacires cqafec : 
| B 


D ana : Le cas général, Les. bois systemes de points ombificeus son 
(4A,A,),(B,B,),(C,C,), 

Dans Le Eaus achuel, eux. de. ceo iyslemes Qcivent se confondre ; oma. aloik_ 
| eux. coniques langentee , fi. CD) ou fèg- AD ; le. système. Joulle. de. point orbclicauy 
T ea.0. de 01 soleme coccspondank. à ! la cacine Doulle_ (B, B,}) se comiose Des points ort. 
la La hgente au poink %e conlact. cenconle. les deux aulues lon gentee commune | 
€. D skme. coccesponèank à la tacine. simple. ve compose-2u- poin£ De corthack 
À cf Qu. poirk De concours A, %es Deux. autces en es commLinet.… 

| KR peuË acxiver- que. Les Qeue. potab ombilicance. que consfiluent Le suslme 

0 deu) B,) conféndenk; Les Dea. con iqueo sont alots Qoublement. lan genes 
fr Œ); Le. système des pointe ombilieaux, cotxesporidank: &-la: Tacinc. pe 9 
es compose. des Veux _ pare Qe contact. | 


À° LT équation. en À & 9e Loi * CACLILEA qafer _<° 


À 











1 des bois 950 fermes De. poinb ommbilicauæ_… ve: confs nden£ en un al A,A,). 
Ji les Deux. poinb embilécaux- sont Vitineks, les Veux comiques sonk eseutla- 

aices ; l'urv. Des point, À, «8 le point D'oeulation., l'aulee,A,, sf le_ 
: poin£ %e concouxs Te- la langenteenAavec l'auhie fngende œmmune_ 


Ji Les Deux poinis emlifeause 9e. conféndent., Les corrigé onf—. UTC 
contre Vu. 3% oûdue. | | 


_ ne. Des cortq ue 5e. comys00e alors de. deux. poinh A FA, j il cons lituenk 
| - LT P renier #iilêre de point ondilicause Les deux aufres 179 kÈmes 
' CB, B,), (€, C,) sonk" Le pin ls à irlersécliort des Deux couples ae... ln 








| gerhce menceK- €. la conti ue_ | propremenk Quile. pa Ls deux ppoinls A LA, 


(623) 


_— 


disque Lo EL. aulico tcines j. Différentes Ge. exe) secon£ égales, LA1L_. des points A ouA, ;, OU bus Lo deux pe honveron£. aur À 
conique. popremenk: Gel. | 


6° L'équation er À 14 © deuce. COALCATLEL rule 
des DEUX. poinb ombilicaux (A, À.) son£. StUT 07e fangenle d la comique. proprement Qu. ; ; ele 


e 
... 











geo] 1? Céniquec concentiques 
| _@)  Au+2Buo+cvtzi, 

(2) _Au*+2B, uv+C v*- 

en telranchan£ mernbte. à mernbce. OrL. frouve. | 


(A- A ju +2 Bjuv+(c- €) v? =o ; 


cells equation epusente Dezoc_ jpotru a. Fafins, La lingentes COTTEITULTLEA firent à Donc. Jeu syolème. de. Veotlex pra. 
2? Deux cute. 


ds equationt_ langentiellea. de Dee cercles son DIS (278) 
G\ ? (uw F4 6) = = (au+bo- 1}, 


(2) R° (u*?+ e*) = = (a, u+ b, ,v—1)*; 
icfcancharE ceé equation. memilte. &. memdre pret ayour- Quvioe 2 Par R° e£: k 3 . vent 


la use). exe u +b,o- ) 


On a Vonc. Les deux. poinb ombilicauce. LL sur la. le re. ent) 








kR 
| au+bo-1-— au+b.é-1 
RG this ) 


au+bo-1 = (au+ b,v-1), 
K, 


céquels fe ment évidemment ET = Salem. Baumonique avec. Les Jeux. re 
AU. bei 
au + b,v -1 . 


OL Les crie des Dec tercler.. Dire Les poinb de. concourd ‘dc age communes &. deux. cercles féanenk= u Lt 


LR # 
SL lême- barmoni- 
que. avec Le centicé des Deux. cuclen… | | 


GC 
3° TD eux pacabofes 


Ci Jeux. courbes bachent le Doile de. lénfi | fuzxo, V=o), Lu anime lentille. sonk., en puenartk pour. axe | 
Ox une aufte bg commune : 








| G) Au? +2Buv+?2Du +2F 0 =0, 
\ f 


ÿr @)  AuT+ 2B;uv+2D,u+2E,v=o. 


> À ln cfcañche ca equations. ap avoir- mére à pese 


À pur 8, la 2% n par E 3 SIT fcouve ut 
C O B % 1e culte de féune- 





G) fau renvead) =o) | 
ce syslème de. poinb ombilicaux ve- compose Q'un poin£ A a l'infênt sur Ox Van poin£ A à hislance- faux. Les eue 
auhes 9 Dpt Lors un point à L L'infêni sur- la direction de l'une ef l'autre larger commune Dshinchz Ve OD.- 
< uations bgenbiells de deux comiques ayark un Rger-commaun. aecnk TDi (712) 

GE) (au+bo1)(aut+bie-1) = EF (u*+vt), 
@) (au +bv-1) (à u+bv-1)= BCut+ v*); 








_gor. 





(624) 


» : 
° ! Es A , e { 
SL. Î oil ceci [ri che CES eq t aliont. TITCTTI bee a. FTLETTI bre > 1 fl cf en. 


Au+b,o9-71  aqu+b,v-) 


(au+bo-1) ue - Te —o; 








4 L PES ee Je ° - D f ot À - ? | . “ . 
€. æ: 0. qu un des splemex.… ‘de. poirto ombilicauc. ve. con po e. Qt. Jéÿer commu. <E Q un. point” diliue sui lb Deoile qu. on 
C | (e | d 


/ Cp deux. aufies y eta5. 
[e 


ce Avec aux. potnb ombilicauc eE aux coidex 











* © ee pp » 4 . 

Î V e opuecles Ve A Ve. 
| CO MMULILE SC 4 | 

Forte dite mertce pau poink ombifica® de deux conique a 24 polea, cefatifé œuæ Jeux coruq Le, silice our une 2° Fe oite 


lpassænt par Ce. poin£: Kéciproquemenk, s'il cæiele un poink te£ q ue, PoLuT deuæ droites pasoank pa-ce point, Érco pôfcs 





cefatifs au deu. coniq uet_ sotenk sui des dxoitec passant par-fe-poink, ce peink seca un -ombifie. ou fe-point 
Pr co NcoileOÔ de dei. tartg entex COTUMUTL EC. LLoE- d'euc contq LiesC ‘ 


Q tCHLOTIA POIUT axes Leo dette. langertec - CoTrimurLed ; (20 eguafone lan en lrelles deco ‘deux. cortqLLed setonË: ( CI. Je. cappclank "= 





/ ce ! [a . Le. _ l 
lea <o01donnecé de. OX sont il =, TO, E celle. ‘de. OV, VO, TG 





LT | | n | 

T Q) Buv +(Du + Eco + Fw) WTA, 

S A (2) Buv+ (Du+E,v+ Ew) wo. 
O Nu Le CR cocrdonrieet.( os SD 4, ÿ Q une Dcoils” pa man par lugine O, secon ti. 


D (pp) Fo = M Us y Wo TO) 
° | j x … : h | - 
[TTL etant LiTte. conolan£e., À'equation genécale. “O1. pôle. 9'anc- Duoile. co. 
. } ? ? 
ou Fi +6 F+wo El, =o: 


Lu uutionn Qc nsls ele Qol. DD’ par vanood & l'une et l'aile. con ut) 
cé eqra iort… ‘des pôles ‘de la ‘dcotie. DD par capppork al une. el L'ile. coniguie- decor donc 
i ; | 





(3) Beé+Déw+m(BuitE w) To, 
G@) Bo+Dwtm(ButEw)=e. 


© 
r 


C) 1 . AS ? « ‘ . / , 3 . | , 3 . 
(C PT ECS: Derta cgrtalion sonE: vérifie fo WTO, MU+VTO, cad. que. cé deux [PSice Jon j lues SU dcoutE. 
wo, La +rmiuizSe, 

7 4 . 4. n « + ° ‘ ; | t 

ie 7 SM 3€ UE , . QG 74 À. ri} 19. ee. X L £ D». : 9: e ! D LR «LT L Aa L JLAOCIULES. | Po) LC € . 
lag 1 - fPa65€. pa le poink £ <4 2 JT Parronique Qe la. coule DD pau cappork diLX.. deux largenles quu Cconcott on À cr O 
an) x ! « . 1° 4. 4) , nl 
OUT demonter e éetprioque, P'ererec le. poink£ et ques. pou 4 one. ek7 les Jeu. Violet … fou axes es <aotdonnecr. ; sarertd:- 
lacs lez cquahiène fargerhe ex deg deux contgued 

C/. 
e . F ? 

5 = Au +2Buv+Ce*+? (Du +Ev) w+Fw' =, 


S,= A,u°+ 2Buv+C,v#+2(Du+ E, v) wTE, W'=o. 





JL pôles Ae Le Droits. Or (u,=se, M2 =o), part ca pppotk ai CC Deux. conquis ) onË£ post equahonn_… es pechver_: 


_Bu+eo + Ewzo, Bu+C,v+E, w =o; 
| a | 1. 
Ces ‘eux porn ls QoivenE 5e Écouver-- sur une Vroiks. paosant Pa l Cd (w =o), on aitca. Done. 


B C 


mnmnmne TT ess mme à 
a 


B, © 


( | A. ; A ‘ L) ue u Pa . ’ ‘ 
De rente, Les pe Le Qe. Le Qroils OV (Vo To, —o) acort. pour cqualiont— 
Au +Be+D«wzo, A,u+B,6+D, =<o; 


‘ : . T{t 
CA deu. petrl evan£ de luouver— Ju ie. dote. par Î “3 INCy OrL. AUCu.. CILCOre. 


A, B, 
7 . 
Î { : ° © Pa ' l- L | ‘ 
«ces JU LOTIR —UCS  dJerra cortt4JltE 7. Pa tteeort … AO J cccte. 


$ 


S = Au +2Buv+Ce?+2(Du+Eo) + Fw?=0, 


" 71 s ! 3 5e si Le | T 4 + / \ x - 1. : 
e 1 or. Lelrerre be ced equations. memtbie. 4. merrt be } ot ollierti. €. sjole mie de. f° int orr bé [CAICR. 











903 
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5 à a" 7 
| a - 
€ : “1 f | | : 
«ri te eo per caf. Pee ‘neert l'au ine wo Jones... 
- 


€. INCNNC 1ôfe À TE O (co dec. 


Le PACE quand iirte. d'os _- (2 meine_ «po à . Are dertoc CODIQUER } cette. À couté. pecos e par deuc 
deo poinb omfifieaua. de. ceo couches. ( Loposition 7 deja. Déimondece. JG f LR +98)). 
ca (ETOILES dcitac. Qc farerleo COTES Pour” ALLO de. cootdonriced , Co qua bons langentiel CA cé “dcr. rerques Seconi. 
a . (y 
QG). nv + w (Du + Eo+ th H) To) 
@). LL + w (D, ut Ev+E W}=o. 


Rekanchant (ess) qualions meme a mermbte. -) OF Éouve. 


ce 


«fc D- DJ +0 PE, )u+(f-F,) w | co, 





c- ‘of 4 s | sÿpleme de. June. poirds smlilicauce… 
| (P-D,)u + (E-E, Jet (F-F)iwre. 
(3) WT=o, Le Se ee SL ee 
: L 
d. e € 
d. poinl polaï tC., par” tap po’ n a la cartiqie ut) _e A Dcoile GO) passant par Lea deiiæ -patnlo (3) ; sol 
U,, re C6 + Dw) + v(u +- Ew) T6, 
CRI 4 TO, A7 4. de place d Ut CV, = 9; l'équation. qui PF «cc de oe vrcrtl a docs 
\ 
—(Æ- FE, ) v+Dw EC n- D, Ie Esv ze); 
SIL, Cr. odonnant 
4) . (D-Dj)u-(E-E,)v+(DE,-D,E) w=eo, 
CJ® our ablenire k pôle îe. la meme Quoi. par capprotl. & l conique (2}, él fai danges D, FE, en ï, À, ; l,; ce legualeon 
L: . 
(4) ne. change fa; denc A Qroile. OO’ à Leo IN CINCO pôles darts le deitx.. contqued. 
CN fên de Demon lier lx teciproque, pere la drocle. e47 qreshion JO aæc €? X ; el. sorte l & | lors 
. 
5 (1) Au+2Buv+Co*+2Duçwtr?2E vw trFue eo, 
| « 9 - a 3 
8, (2) Au 2? B, Li v+Cv + 9 D, +2, bév + sw Ta; 
: ‘ « ‘ J 7 L / Î # . . . L: {. Ces 7 - . | 
Leo cqualorts Des deztaæ conuyucé <XCo jo les de La eo. OX { Lo); Woo) sortk., far Foot a CÉPRETÉIEC des sorttapitert # 


Bu +Cv+ Eve, Bu+C,v+E,.wzo, 


27) dertae proinb devant. coinctder , OT & 





Î 

(S) Ant 08 Lt + Cov?+ ODuw+TEvw-r Fév? 

| 9 De 
(S, A,u°+ 2Buv+ Co + 2D,u OHLE er HD. 


Hchanchant CE equalionx membie à membie y on oblient. le syslème. D'utieeut À ‘de. pornlo om bilieanse 
(A- A, } "… +? (n-D,) ELUW + (F- E,) wo, 
or celle, egualion represenk. deu. poinbs silues sin | ace des x ; done 
JT chute de «lle. praposhen dt % celle de. 068 | 898) que: 
Étant donnee dettæ conique, il eæt0te ; eTt jen ca, cote d'eoitesc dent cbacne « $e même pé ce dans 
{co deux coques : ne de CCÔ d'œoites Co Lots joucco celle, fes deutac au Pces pawenEt etre.i Hnaginar <CO : 


Ce, Qeoiles sont, CIE. cfee, ? apres k {beoreème que. précéde,, Les L lyneo que _Jigrerk Les pornb om lilieaus. d'un HLEITTE st slérne ; 
oi” d'y a a lcots oyole Inc4  ‘Àe peinb ombdicaue., 65 [ 898) , done... | | 
Gixeoponda ice deco systèmes. de cocd LC COTE TI PC ok dec : oyotémec. de. poinis ombificaaue 
Can Donnees eut consques ) cles. on£. quake poinis 2'énlerscction. communs (a,b, €, d }. el quatre fxngenles contrruintes (9, biyso ). 
SES Les qua poinls corrmins passenk Pcors sofemes de deux srtarles 


(ab, cd), (ac, bd), (ad, bc), 











(626) 


qu on appelle 2 gptemec de cocder. ommuures-; soient: P P’, P” Le pin %e encore. Des deux Qrocler_ De chaque. 7 


Jt sfème., ot Leo certes De chaque. St Ene. de. codes comununed, 


LE Chacun des point P, P,P 7 «a e fx meme pofxise dans e deuce. euPe, ek (D palais de Baccur de __? 
| Îlces poinb cor Ce. dcoite qui passe par fes | dessoc œutes ; de secte que Re rar œ p'P”) «ot conJug ue 
par ræppeck auæ. deu “comique. | 








(cl. peopoikon. à dé temonkee aux. 96% 1 ou [897]: le wall sus %e ” conclusion. mème. %e la poluise.. 

a | n fé, La quake point a,b,c,d, sn our l'une: ef: l'aube amcbe; sè. 
2 veuf conéhuire. la polaire Qu. point P, on peuk consider Les sécanter_ 
Pab, Pcd; Les Aisgonales be, ad, bd, ac, pe cou penk. en. Deux. poinbs Pt’ 
qui setwn£ préetaément sur be. polañe Qu poink P. | 

Le calul es M7 [879] u( 897] monke en outie que & sen ls seuls poinis 


que. aient. Même. polaice par appart alu deux courcles. 





La quaf Ce. langents COTTUITULILCO ocnenk" par Lurco énceline. Lcous 4 25 fines 

| / De Jeusa. poinb: | 
| rer y), (ay BE), ( AS, By) oiL (A, A,), (B, B), (cc), 

7 on appelle. OL nptemer de point ompificauæ ; sotenk L, L’. ,1; les Poules paésank= par La deux. poinio de chaque 


rs) sleme 


2° Chacune des doter. L, L',L L”', «. LR meme pate dæne fes den couc$es ; ee fe. pôfe de 


- faune de. 
ce d'wité et: point: de cncouco de deux. autreco droites ; Ce. ET LL [ of ‘ sg par. 


“appock Ua deuoc conique 





| CHE popotfon. tesults Qu calcul. des dr L (398) ou { oc?) ; elle 2 attést LLe conséquence. de construction O1 «pôle. 
| | L Y 





ed Q'une. Quoile. (Ainsi 9 ur poin£ A ort- mere. Ls Er enles & une %es conique; 


vu Deuxième poin£ À, on mére. sjalement” Le langenter; À Les intécscchons 

TL ec langenles enbe elle. donnenf£ %es Veoilés qui patsenk parle pôle de 
Lovoik AA JES|A6G] ; cs Deals sonk ii. L' ET’; done leur inbrvoation 
aol. Le pôle. % la droite AA, où L par cappout à l'une ouwd l'autre. Det? 

I’ comiques. h | 

(mine Dans le plans ln y 0 a : que. Pcois points qu aient Le mène. e Polaire. por appock &. Veux. comiques Dennets, 

que hois Voiles qui aienE le mème. pôle, il an veésulle que | 

32 Les. droites L,L',L” que parent pour À Les sptémec- de poinhb omPificaure ne - send audreo 

que fes duoitex_ PP’, PP’ PP! qui gegrert fo centrer. des “#1 suplemec- de. codes corrumuinet.. Les Deum_ 

points ombifiecoc. gonk conjugue Barmoniques par “Pre auaæ deux cenfces qui Houvenk- 

eur Éx même. dvoite.. 


G} nant à la Venice. partie. de la. peoposihèn. ee }, elle. ét évidemment %e la conolruction. de Le paire Dur. 
poink. par cappak à d deux Voiles. | 

JE nout. consièciona. en fee, ls deu. uit. PP", PP'; Le polaice Qu point A se dékeminea. à l'aide. des sécantes 
ABC, A B, C, ; Les visgonales 2 BC, & B, C se coupenk a A,, donc. PA, se la conjuguée baurenique 9e PA pur ep | 
au Avoiles PP el CPP”. | | 
ina, e en vesnme, bank donnee deux. Tuque dœné ur phn, feo poinb qui onK Leo mèmer -po- 
Éaireo par- CPP ok” auæ deux co ux$cs sont fes poinb de. concou:c des trois coupes de coder © 


comanunes ; & ce polices commune — Son k7 es Foto dia gen onafeo du quadreifetèce fo cme_ Le pau fe 
| gate teng nes conmtrnunes œuæ- deux - be ue V0 2 { 89 JE 
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904. 








ne s y ) - nf Ê 1 | Ê € . 
commune ait eus. coniquer..; P, P, P y vonk les poink de? 
La ; . 


Da IU4 la figuxe  - desut., a ,b, e,&à , Jontl ls quatre poin ls 
concour des Fcots dt slèmes dc! secantss concmuneé; ©%,h, Y: $, sonk Les gualte. fan enêcg comrmmines j Les Fcois suslees de. pointe 
ombilieauæ. sont À À, ; B,B,. C, Ci; cd poinb Jon cespeetivement sues sur Les D“cocles PP" où L, P'P où Li, PD'ou L'. 
Le quaie nptmer barrnenique. dore (AA, PP ”) ! (B B, PP ), (e C; PP’). 
IG. GB. Pur faciliter plusieurs Des enoncet. qu. uivenE; nous diront, ivec. NE. Chasla. ; que Les points om fift - 
Caudæ_ (A, A.) pare exemple 7. que se ltenuvenE sure la Vols PP”, cocxeopondent AUX codes COM MMULLTE CO que 
pacoent par le. poinE D, pêle de La. Voile. P'P". 
ap L d'un pou d une code commune. & deucæ. contes ont. mmene des Hxnjentes “auioc. dev courbes, 
fo quatre deoités, qui de indien fes pink de _ conbxct de. L.. ce œræ_-pourts de contact de (x 2e 
paseconk, | deux. x daucc ’ Par (ee pour ON icauce cocceopondaænt Ce eorcde. COLIN ER. . | 
Héciyore uement: O1 Por un. Hoiurk j Fifieaxl COMMRALTL. x deitae conLauUaE, OL mene.. uiTrie.- droite. ga2 
7 P j OT | x Cet #4 Ut) 4% 
coupe ces coucBes chacurie en deu. peint y qu ON. LEA poirb en mène -{es tang entes : fes Heng en téa 2. 
fa jpemnierce - couxfe_ kerconeront fée Eenaentee à Ca. Decoride. est. guatre-poirilo _oibires. , deu &. dervoc. } 
eve fes deuæ cordes communzt- cocredpo néant & Lombie. 


et lt / L $ 4 : à L . Do D LS Lo . 
Doit P,E ; F' Les centrées des coté Sijs ler ef. À cOCdes COMILUNES AL QeLLa.. COTUQUES j de Écangle P PP" £ con Hqsis Pa | 
L | À ë 


G 


Ca 
cappo. di. deuce. OTHETLeO DIE 11 f is Po 3 ] 5 JL 1 on perd ce fuian le ours luia Ti Le de. fécence ler: qualions Jonveonl al 122 
LE ; .e 3} P EE qe P d .… Ve. '1eferce ; té eq Éorr4…. P ; et 
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pe mellie Joux La forme 


S u) Fyf+ct Z'=X; 
S, (2) | L° Ÿ°+ c? Z'— x*, 
des qrianbiles b,b, 1 CU, | 








Co pouvank êtie. LTIAdiTal res 


P ,. . - “ 
f f l'on chiancehe ces qualiond membre & membre, OT at 
f ‘ 7 ? _.? a ? 2 
ré (E*- b, ) Ÿ +(c* c, ) Z TO; 
ÿ/ \Z c'es Le syslème de codes corRIMALTEeO paswank par & centre P; Q'ot l'on Dedut'ca. 
\ 
| Ne (3) = +hZ, Ye h2Z 
/ \ , | : 
/ _\F' ApPTes COUT /P29€ 
. ag 
ae ar US À 





| LE TE 
(365) h=— RE 
| Co cordese portk conjugue harmoniques pair ‘x ppock ct. deoitee. PP’, PP”. 785 (903, 3°). 


Le Sypteme àc poirils srmbélcau cocceopendaænt. 3 | 903] a ce. otpolème De cotdeg communcé JCLA sur A Qwile. PP” 
ou X =o. | 

| ! 
À co cootdonnees ‘Ÿ ï 


, , } « 
Iirt poin guelenque M sifue SUIT la. coTque S pouxtenk 2e «cprcoenlers pPa 


(4) (M) 4 
| CZ= X Dur Ÿ; | 
: 1 | , | : | | . , 1. 
"a Les cootderntr nceo a LETT. poink quéiconque M. vitre ou la contquue S; poureonk galemerd Je. teprcsenler 
O 
&) (M) 


pa 


ee 


Z X Cos Ÿ, 


Le ©; = À Sin f- 
J equalont âe la langenie TU ULIL poin£ (x n Y',Z') élant 


P y 
LÉ YY'+CZLZ -XX —0:. 
071 conclu} de A que , la l'aragerfe ex. M a A conique S e6F 
c 
> 
(6) 


DY CoP+cZoinp=x ; 
S, es£. 


] ® 
e£ la fangenk en M, «à La corutque 
C 


(7) BY co , +e,2 sin g = X. 
L'/r louve cncote. facilement.” pour / équation dc Doi le MM 


X d'a Z. 


| Cn$ Din 
E 
b c 





| Ze) 
Co | Din 
b, e, 


- 











{ { 
it, ert deseloppar : 














. (8) MM, ) X b, © Cp Jin; be, Ces, Jin F)+ BE, (ei Din g- CSing) Y+cc b Ces q _b,@o p)Z 0. 
rs . - “ / , - 7 À ve , _. | - | L 
Ceci Jones peus Qélecrrrrier co poirbs ornbilicaitæ (A À ,) r ta PPELMOTLé Q abo) que la dcoile (6) lang enlé à la sorttque 5, ef 
t fi - : « , n L 
cgalernenl lanrgende à le. Cortiqute D, on houve crrméralemenk 
e | 
? 
| c?L? sig +c, 2 Re p= htc. 
Dr où l'on Dcedurl | 
ct (RE) . e, ct) 
+ 
Din _ y) Cos 2 — ue . 
ES SE €, + Bèc 2 | 
fe s | ; ;. - Î Fo. En | | | | 2 
ct mainlnank. on. chere be l in lex sechon Fa langenle (6) aise la Arotle. P'F” où X=o, ef qu on aif 1° À aux. valet 
| | c C 
, | . AR ’ 
Î necdenles De Din. P ch Con Ÿ, € la. role Hort (3 bis ) , ent Leouve peur. {64 cootdonnecs Des pornls ombilicauc A ef A 
| - Les 
@) (À, A \ X = © ; 


. D 
#; ° bb, Le ue. n £ LE 4) 


a 


29) 


ET tr alors facile de Deémonter- complétement La. proposition. énonce. 
fapposonc Valo que les lngenke en 0 dE M, (6) Gp), se œupent sur. une Des 02% communes GB); ona l condilion. 

| (io) ce Din ge Din = Eh (b © p- b, co @). 
als lauoile MM, où G) passe 7  ‘par- un. eo poirds ombilicaux _ Ca fe, er 1 inhodusanE ls valeuuc ) là Lun 
Horn @ devienk | | 

OS Cj Sin p- € Din g=th (bcp -b,æp), L 

De soitz que la lation. (io) expurne que. Le lang enlec_ enMÆM, 4 coupenkôurunedesendes communes (3), lardis que- La 
elahion. (9) cxpuime que Lol MM, passe par- un des points emdilicaucs. (@) or ceo taux ultionrdontune conséquence 


l'une 9e. Î autre, Che Ca posont. 





A2) : = ken L,——— br 4 di: 
‘ a 5, C _ / 
Les wlations (to) eÆ (n) deviennent 


C 














Ut + —= url + 

aa” (pEa)= ET in (GE), 
c : oo 
ax Dita) = Ga Din (4 + à,)) 


Lo vignes supeuieuco OIL. inféieus Devan LE he. pts nsenille. land: chacune. es elahont_ fPiée solément-. Dix, 9'apue 
La 2éfrition (ie) ? de. h, OrL. a. L 


€ à . C 


C; 
= j car =: ae, —— LV HD} ; cr he; + ht 


Co ct Co à, Cos 














3 


de relahonr. qe) Æ € j3) sen mnt | 
Go) où (péa)zon (mi, 
| (mn bu). ur CP a) = vin (CP, Lou): 





Or si la tlahion. Gofe) esk véifiée, on au par cæcmple. 
.: | P+Ht=g + ; on en conclues. g-a= ai —a., 

ce à. que n celation. (NB) set. af. | 

JL proposition. once. et sa. teripoque- Je | Rouven£ Gone. Lmonkién… | | 

96.8. On autak pa simple cle Demonshation cn : enpls 7” simullincment. Leo érualions en codonness- point 
dE Lee cuatiôro krgeafelle. 

905] £ sroque dee conique. enb un conte du Hoisième oxdxe; sù d'un point de Ê Harigenle commune 
ot mene des lengeñlee. au. deux. conquet- fx droite qui joint fs. esx- peint de. conkxck ‘passe 
pas Époirt de contack des deu coueBeo- 

Réciproguement: CJuaænd. deuæ coniquer- : se Huchent en. ur point À, où fes tangenteo mences d'un. poirE 
quehonque. de. feuy- Fxnaenke commune en À ont fous par de. cont&ck Bujoure er a" dore 
avec «e- poink A, Ro deux cmiquec- onk un conback. du 3% xd en ce pink. : 
Tbne- pacte Ve cle pp at une. conocquence de la. prédente; nous allone_ neanmoins la temonkerdxecte. 





> cenonkt_ pour o'uqire L poinl- Le. contact cmmatt-, cf pour-. aae. cs LE la. fanigenle commune ; 
ls équolonc… ds eue. coniquec_ sœur | 
1 | (8) OO  Ax° +2Bæ y +CY +?xro, 
TK (GS)  @ A oc + 2B, y + OT +2xco. 
Heleandhant. ces quationt_ mere à membre, on aura 
(3) (Â-A,) ax*+2(B- B)æ ÿ +(C-0) ÿ* Lo; 
Ie 6 Le ayène des codes communes passan£ par Le. poire De..contac. 








906. 


(6%) 


JS les cort ques en un contacl Qu lcotoièime. ocd'æ, cp ‘deu. Qcoiles Docvent se enffi. agec- la- Taraent OY; OLA a 


| Vone _ 


oo G=C B,=B. 
(Cr. ooif p L'on. Q'un. potnk quelconque. P pis DUT L Reis CMTILUTIC_. 9Y; Lo pola «co ‘de. point, pPaccaps— 


| _pek à chacune. ‘des coruques ) Donl. 


EG) B(Be+Cy)+æ =, 

(6) B(Be+rcy)tx=0o; 
œ son£ Les Vois OM ON, oi M  N sont Le points de contact %es lentes menée par de poinfPit chacune. des con 
giied. | | | 
JE ls comiques ont un. condack. Ve FF oûe., on a à Ls tclations Q); par- conséquent La Vcoëk5 OM ON soineirent; le 
Dai MN passe par- L. poinE ©, c'es Le premièe. parlie. de la. proposition. 
ME ain ënank, oi l'on exprime que. Lo Voile. ) eE (6) coincièenk; Le que soil fi, ca. 2. que _ la Deoile MN pase. 
lou jours pair Le point O,on a- L 

| B=B C-=c, 











L deux. conique on£ Donc. arr. con£æci. du. FT cQe. ; © 71e a pcopœilion ceci p'æque.. 





." es 
tn. 


te im mtintel 


Chapitre VII 


 Demonstration de plusieurs propos lions relatives 


4ILX com g Les. 











SI. Diverses Rumec ape ades de Po auation dec 
comiques D. 


Len. ee — 
RCA RS 





Vous rapelloanc des que Li aline enécale des cortiquies rappods Œ un Biangle à ABC at 
D ax+aY'ra,2 +2bYZ+2b,XZ +2b, XY= FX XYZ) =o; | 

on. peuk ega-er- Xy Y, Z. | comme ed féncliond lincaires Des covéèannecs Crdésiennes Ge, 9'ure poire, où 

fier, X,Y,2Z, peuvent le conoidéæees comme. peopedionnello aux. Distances Qu-poin£ (æ1Y) aux. Hois 


D'eotlés . fixes agar jpour- equahiont X=o, Y=o, Z=o; L' equation G) ef alotcs F'equation en 
coocdonnees baifateres de. la coruque.. 





1: 1: Guation générale des coniquerc cmoeitee à un Fiana (>. 


‘0 
207 Lcenons L hiangle. Jonne. pour fcian angle de. référence ; sorert# X=o, Y-o,2L- To) Les 









equations de. 5e côtes ; 71 faut CAPE que L conique teprcoente par l'equat 
(T) JPadse. parles Écocs Sorrirriels . 
Cle. dot passer par ke sorrmef-. À CY= o5 Z —o), donc 


à —o : 
J 


908, 





| 63) 


2e. mère puioqu'elle Doit ppasser- par Les sornmels B ef C on aura. 

L | Co 4,=0, 4,=0; 

Î equation de. ceduil Qonc. 4 | È 
L an  bYZHbXZ +R X Yo; 


c'ot L équahion fx pre generale. des coniques_cteconsecdites à un Eianaf. (On le voif& priou: 


une conique, eÆ. une seule, és en effet delerminee par- art poinls j O7 la courbe. (LA) passe. par- {eo Rois _ 
Sommels du hiangle donc. elle. oveta complelëment.. determinee locsqu'on 1 : féca- patoer-— par divx. aires 


: | : J PE . . ? ; | | : 
| point chots19 atbtkairement j mais L equation rerfécme deu. cappoo indelermines » OTt- poirceæenproftler- 


de. maniere. & faire passer" la. cortque.. par Ls Deux pornb choisis j donc. Î cqualion- (A1) peu “æprcbenter— 
boules Les con1queo padoan FE Pa Les Tcors poinds Donries . L 


Je nouo dei non. par À ,B,C des fériclions lincaires % & ef V) celle eq uahon_ po ucca "écrite. encore 
‘ . / . ° . | 


| 4 b C_ 
(TL Bo) —+—+——0. 
| A B c 
/ . | T0 y, ‘ _. . rar ‘ k 
J'upposons que- Î LiTIC.- des fénclions lneaites } € r De. teduise. A. LITE. conétardé'; lequation G1) devtertf 
DUR + — + CTo , 
À B 


OLL. 


A B+bAÂA+cAB =. | 

Je l'on «end cells equation Poragène., cad. ot lon templace x. par æ- Es par + sil ven 
| | | L (aB+LA)z+cAB =, | | | 

els equahon. epeege & uf1e.- conique passant par- inlersection_ de Jeux Qtoiles À Æ B avec (7 | 
Droits. d l'infénc j L fran. Le auquel ef: cécconoctif. cle con que. a. deux Gles à une. duôlance fine - 
d- un 3 ne © / enfini ; done. co contques patenk= toutes par leo deux. rrièrnes point & Lénfu. Celle. equa- 
Ton eprresenle alors des by pexboleo ayank Les rrièmes Qiveclions Cr, mplotiques Cèque. notit … pouviont 
cond lat encore. enr tenarquant que leo lecrnes Qu. LT age e., pars uile Ls Qireclionx cogrrplo” 
fiques, rte. ch en£ pat lovéqi'on. fat pauer- ks cappodt 2, k. . a | | 

Les doit qui doignenk Ro sommels d'un-hiang fe. cicconvoedil aux. poinb de contrek 
de les opposec 50onk concoucnntes. | 
À | Joit ABC L fiangle inocut dans une. cortiq ue _ el A,B,C, le. 
sangle. ciconscuL, Lo points %e contact se bcouvant aux s0m- 

mel Ou tiangle inocal. À equation de la conique. elant- 

FR Y, Z)= 0, | 

OL à pour Î equation de. la fangente & Lx conique ait. poinf= 

(or 2e): | L 
XF + YVES +ZE 20, 





… OL 


DEN 2 FR RARE 20, 








Ci 


| ave la condilion. F(X,,%,Z)= 0. 
| La fargenie di poink A (Æ -o,2=0o) seca- donc_ | 

L ci oo Fxsej 
de mème Les fangendes en B ÆC aucont | pour eg uation. 


+ / 
ré 


On pourceat enco'ce. obbenir- comme. il suit” les éuchone_ 9e ccé enhe. 


+, 
A 


! 
oO, EF, Zoo. 


Cl inoi pour- avoir” la langenle .€eIT A » OT. p'æenèrca:. / equakon. dure. Jcoile quelconque, Y= XZ » P+a- 
| sant par ce poink : ot. cherchera: son inlesection ‘avec- h_ coucle_ eÆ ort. eac Fax LITE a que- [ equation © 
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a Jeux. cacines eqaler , cœ-qu. déheminera À & par suile Le Lan enle.. 
| Le équahions 9 eo larugenteo , ot ou. ôles dr Hiangle A,B,C,, sonk done, en appliquant & Lutin À) Bo) 
B,c, | b,Z+k, Y=o, 
G) GA, | DZ+b, X=0, 
AB, | BY+b,X=0.. 
 Hons allons Démontier-. que Lo uit AA, BB, CC oonE concours . 
Lour avoir l'quation- 2e. AA,, pænons l'eguahon géal des. dcoileo ‘2 part par-k pere A ,pinlec- 
pechiont % CA, Æ de B, À, j or a | oo 
| | | _ EZ +b, X+R(DY+b, X)=o, | 
E&P'ULMONA que- cle. Vroile € Passe pPar- L poin£ A (Y=o,Z=o); œ qui donne. 
| b,+Kb,=o, ? où K=-À, | 


: oo | b, :. 
on a par sul: b, ŒZ+b, X)- b; DY+#b, X)=o, 
| b Z-b, Y =: 
ou-enfin. . ; / 
Y Z. 
@) — = —. 
| AA TR ET 
De mème on Fouseca_ que- Î equation de BB; est 
| Z X 


 @)  BB,| ER D 


cell % Ce, 
XX 
LORS cel 


se 
— 


Y 
b,. 


Ce «lle troisième cquaron est- une- conséquence _ des deux. auêtes ; Done-Îes Fois Droile AA, ,BB, ,Ce, 
| son concoutartes. | 
702: Lee intero ectioro des Gtés oppose de ceo Fi rates . sont-en ne_ duoits.. 

Gp Leo équations des 27 Ju eg A, B,C peuvent ve relie. dOUA_. fure.: 





Y 2, LL 
B,C, E, 3, ? 
6 Z X 
2 A,C, Tr 
X Y 
ABRIS 





Lo nons spubon géniale. des Qoites passant PU e-poin£ »'nteechion. deg deux sh. posé 


BC,B,C,, elle beta 





Y L Z. | 
K + TT E=O, 
À b, b,. } | 
expumon« que- cel Jvork pañe_par-le poin£ V intexsectiort des Deux Qtoiles AC y AC ca D. 
A 
| Z XX. 
— + TO) 
| . | be l 
on Pcouve. | À= re 
Par” ouile l' squabonde la Voile passark Par Leo iles des les Ge, B,C,) e (ac, A,C  ) epl- 
X YO OZ 
BE, ? 


(638) | 


@- l col. vristble qu'elle padse. par” [ intersection. des Denc aubées côtes AB, A,B,, c.a.. 


{ Z =0O 












IL: e ualicn. ere: "#: l, = Des conia Le inociles à dans un Li CA FAé : fe. 


(Re uation se uit fhcilement 9e l'équation générale Q9: 


7 | 
ÊN CRenons pou” ia Le de. déence L. ge Gone; la conique. Doif hé. lan — 


qe à à la Voile. X= 9 donc. si lon fait x so, Le 157 membe de équation 
| &aY ‘+& Z'+2DVZ 0, 
Qoil te un carie ! parflik » æ qui cæugr. que- 
€ _. Ef=a,a,. | | 
De même, en exprimant que. la nique co argerde auæ Moilés V=o,Z=o, on 
oblenk Le conilions | 
bi =aa, os -aa, 





. BF 
3. 
Elu Lei Îe. a, À » À; ECLÉVOTLS a* ») À? az ; Lo conèthornd a cermplèr Setcon£ alors 
b = + à, 2 : 
b,=+ a À j 


b,=t & A; , 


J Speation ge. presente alors DOUŸ L foere. | 
atx?+atv* +8 Z +9a 4, YZ+2aa, XZ+ + Aa, XY =o. 


cl et 9 etaif. ETLOTE 


@. re. peut pas prendre. a el fois Le LA Ted. plue, car- on auxaif alocs un. castte. patfaik; 
de mème. s1 L'on. pienail ut lecrne avec. L. signe. + ef deux. Termes apee £ ju e- — ï d'ailleurs Le cad ait L' or 
prenait LT Lerme. apec. Le. st ne — « deux. Éémnes asrec. Le. vigne tr ve. ramène au cas où leo cos femer _ 
sonE p'écedes Où. jt ne — en char gean£ 4 ent — &, ot À, en A, , ot 4, en-A, ; donc. l'equation des cnquee ind 


cales dan L fian Le ABC el 
| _ (ID) ax La? +ai Z°_2 aa, Y2- _Laaa,xz- -aa, XY =o, 


celle. eg uahon pet s'ectite. éncote 
(III Bts) VaX € VAT + EE —o; 
on fiouve en ee l'équation. (UE) en endank tatéonnelle l'équation (TL Bio). 
En peu condtaler- aufrement. que Le conique Le” «ehenfee. par [ equation. (IT) remplit fnutes Les condttiorrs poses. 
inst celle conique Lsuche x côle. X=o; car-st lon. fait X=o, on a 1ut acte - parfait, il en. eol- de. même pour 
Y=o, ainot que pour. 2=0; donc la conique. eo inoculé ait Hal le. 
Vous eccixons aus l'équation (IT:) sous la éme | 
GTR) VA +VBE +VeC =o, 
a b,e.clant 9e œnslantes, Æ A,B,C 9e fénclions lineaïces de eh y. 
«Jupposona que- la fénchon néaie. C 5e. «ed uive & une. conwblanle., L' equation. devient 


VaA+VBbB + Vc =o. 


Cl équation peer” ure- parabole, ert RE oc Vans Îles F nchionc_. Enénéses À, B OIL: xemplace- par & 
el Y par À, il Lerr 0 ta ; 

VaA +YBB+Vex =0; | oo 
; _cefle Vols. X=o est la dcoike. 


équalèon qui “prcoene urte.. corugue fangenfe_ au&_ cos Q'coiles À=o, B=o, Z=o 


de. L'enfini, ôi- ons qu une. conique. langenle &. la Droc de l'énflni e6E une paralole. 


| gfl. 


| 912. 


Iuation der coniques con ue ue 


| fie. paose : ec 
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sr 


| Cr peu£ le.voir- d'arlleurs en ten9ant Lequation tahionnelle.; :l vient alots 


| AA+bB+2VaA. bB=c) 
où (aA+bB- c}*= 2abAB 
ou enfin (a A- -bB)#+c{c -2aA- -2bB)=0; 


NOUS ‘AS OTLO LIL came el: wrre- fénclion lineaire ; Tioud celcotivorts ‘eric lien LR me. de. le equation %e La paxabéle. 


| Semaæcque. On conclut de. l’ eguahion _qenéale. GS) , qu D7i J a- quabce coques louchant. fcoës Q'cotley 


2onnees Æ passant par dette. pans Données. 











CA 






L- par | tapporEa er Riad fe. 


. ous aPoTun. NA OL I 456] que équation gerérale des reque =" ue par capot dut “héargle eoE 


(IV) aX*+bY'+cez"- | 
“pour- elx, OTt à exprimé que les sommelb ‘Qu iar gle. aient Lt pôles Qe0 ke. opposec- par- ““xppo’ cK 
à fx nique ; ceet equi vaut donc. à rois conditions ; car Te conique et %elerninee. par ang panb ; main. 
elle. seca pat fatlement %élerminee brsqu' on la. fe Ca. passer par deux. poinds Qu. plan. putsque. l'équation D 


un fême deux tappotb indélermines ; Qoric. Ls condihons impose. &. À conique. | tevrerenerth a. donnerlrois 


‘conditions. 


Lousqu' on œooujeltik" feo conique. conjuguer æ passer por un poinE fixe, Le poféice d'un point 
ru rent pai- un. pe LE 15 eh ace. ; ef iriwecs emen£, (eo pofaices de. ce_second_ pink pas — 
senk por fe. premier | | | 
Ge cf, la coule passank par IL. poink fe X,,, YeLe Or 4. 
| aX + LYS + eZ = 0. 
Jo X,,Y,,Z, un poink-fixe 9. _ polaire of. 
aXX, +LYY,+cZZ, =o; 
loutes ce pli passent par UTL poink fre. Cr e eds 31 ‘1 on” élimine C enfre ces Deusc épuiont vent 
a(xX ZA, -X L)+b (VS 22, - NT); 
or que que. soient & L b, «lle equation. el he Prague on à à la. fi Lo 
X, 27, XX, Ze =O) 
{x Zi NY, Ze =0; 
on | 
| X,X, LY Lg Li 
ES T SE EZÆ 
Qonc. ules L polaires passent: par” A poirk fr. CXzgr V2: #2? delecmine par- ced ? paliers LL pri. 


invecse ok 4 den. 


TT 0) 











IV: quation den « comiques passant. par fex-po : iTt ectior) 


de deuoc. cmiquec-donrieer . 


2 Jotent S = ©, S 3—©; (UE equations de. Qeuac contqUes ; 'épualion genétale des cortg ue passan par lura 


| ns Q'inletéechion ef 


m E =S+ RS, = 


cg Les so iennee des pounb COTTUMUTS  auæ  coniques onnees anruulent SeE GS: eÆ par Duilé s+ ÀAS:- 





pla, c'est ta és LOT: La plus y j ca Peu. «coniques Je. œupark er qua poinb bu les Les coni- 


| que Z onË ces poinb one COTE. UTILE. coucbe. du decorid Pagre e6E Pckxminee PT cinq poinb la conique 
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Z sea cormplelement- 9elecrninee. 51 on. L'assu ujelik a passer par un anquieine_- poink£ choit acbibeairemenks | 

que lon. -poutca. bujours faire erz delecminant convena blemenf- À, quelque soif. le porn. chorot. 

Donc S+X5,= = 0 ek € equation x pus genéeale des conique pawank par- fes poinb dintec- 

section de» coniquac $= o €£ 51=0. . | 

Une. 2eo contqueé S out. 5: peuk Je. «eduire a UT 6 olône_ de. deux dcorles ; soit, par exemple, S = p. Q,Pe a 
ent Veux fénchiono linéaices. 

AE équakien get des contqueo pamank: par Lo ; poinb 9 Enlecsechdn de_ 





la crue avec le deux Qroiles P=oe R=o Jeca-- Donc 

| (Vs) S+APQ=0 
}: nous Suppooons que Lo points Vindecsection à dB, a, eh, vennenk 
Je confondte, Ls deu. vite Petra 2e. conféndconk Mais alors la cont- 
que. £ devrenk lan. en à L contque_, S auæ-poins 0 où (a+), (a, ,b,), 
sonk£ venus 5e. un - alors [° equahon_ 

 (Wbx) S+AP=0o, | | 
seca. €’ équation Cx-pfis gérexate des contques douffment ten - 





gente & fe craque S au poir it elle «strunconget. par LL © 


| Poule P=o. 
2° Cao naxticuflero 


Roenons a l'équation S + ae, 2 pp que À fenclion. 
le fe 









/ 7 fineaite Q Jeeduwe d'une conélanie, l'équation. perd 
f | 8 + A Po. 
T our- fcouver- sa * qréfation, cmpolagone_s _ par + 2 ÆE + ef 
chassons le denominateurs L' eg quafion_ vendue. re DEA 
| SH+APZ—-0o; 

celle. équation Ce7o" cesente une conique padsank par- Les points a in 
lexseclion %e la conique. S avec. k dcoilé. P=o la ide fn RO. 
Éoutes ceo coruqued padsenk donc. par Les mmèmes points à a linfêné, 










ca. 9. on£ Lo mères directions at syrapioie 

. L Ç (inoi le equañion GS + À P=o. 71e l' équañion gérée des comiques paor 
27 | | à SO sant par- Totaton. de la conique S ef de la dcaifs P ef a1 ag an leo 
| Ka “april patalleles altA aôt mplolcs 9e la conique Ÿ. 

Joit maintenant. ' équation SHAP —0o, ef s2HppPonona que La. 


fonction raie? PF de reduide à une. condfarrle de Sole que 





© S+Âzo 
 Bur- inletp céler ce ë. equalio L À passons aux. cotJonneco bornogeneo, 
cad tenplaçont 2C- eEË Ÿ pa a EX ) l'equafion pren? la force. 


K 3+Àxt=0o: 





ejaalion. 9° Lire conique doublement. L TL enle & UT S aug __"? 
é | points où elle eo cenconËtee par la droits de. linfèni. | 
Ge. l'eg ualton. &+À—o D l'qualion. générale de4 Free ayant Inèmcd aoymplotes que LL conique. S 





915. L'taétan d'orérique. deg equation. 


:S+ À Pro, 


(636) 


Lrisqu'on 5 Juppose que-S=o st l'equation d'un cercle, conduit à des cepultats wmaxqualles. | 
Se dans l'quation (1) S+P@ =O}, JloUd SUP pPo90Tté que. S so1k Le. pernier- -merribre. de. l equalion. d'un. ml, TOUL 
auxons, dans S$,P,Q, aswex de constantes atbibaëres Chut) pour avoir- le. Droit: Qafftme —que L' équation () peuk. 
tepresenler &- une conique quefconque. 5 | 
Or oi Mask un point de la conique; la junte S et proportionnelle au 
cacce de lai enlé. menee. du poinE M ai cercle, S— MT, Pete 
sont deb quandiles pépethionnelles auac- - Vislances a point: M auæ 
toiles P=o, R=o, ainét 

| PE. MP, » ET MaQ. 
Mais le point M étant sur- la œnique, 

S+PQ=0o; 

: on doc avoir- 


1 ER 1 RS | 








OL. 
um 
MT 
(2) LITTLE = notant. 
MP.MeQ 


On peut donc ceq œcder- UrLe conique comme. e Ru des peinb kfs que fe. ex ppett-du axcce. de fx die- 
nce. de ce potnk d Ut ceccle, comphee QUI cc. ngente, ŒiL- poèuik des distances du mème pout- 


ä deux. droites fixes 0 conotant. On vork, en out, que ceHe. conique passe. Par Leo poirb d'intecsee— 
Horn du ceccfe. Æ des dec droites fsces . 


| (noidérons erLcote. lequation | 
| . 6) 5 +P*?=o, 
Æ J2pP690TL0 que- S so Le fPternter- mernbre_ de le quabion Jun œercle : 


nou aurons dans Sek P aossex de cornlantes axbiftatres (six) pour- Ados — 


Le 2 toif Pie que le equakion @ pet cop" cesenker-une conique quefconque. 
Or, #11 


catte. de. LL raenté. mmenee. Oit. point M ait cercle. ‘conotderé et Sont l'equa- 


est ur. poini- de L conique. li quantile S. ab propérhonnelle. au 


hor es S =; inoi LMT* =S: 








de. rr1ene. L& quanhile P et mepethionnell. & ‘ x Qustance - ou poink. M & 
la Dvoile. dont L'eguahon est B=o; de socle que- 





| | | P= F MP. 
Mois, Le poink M 4e louve sur la conique | | 
| GS +P°— re) A 
_—_— 2 
Ca par-suk. + — MT + pe ME =o, 
où E | 
@) | TT = Conotante. 
MP. | 


| Done Lure. conique peuk be “ceqgarcdee comme - fe Cie des points tefs que. fe_ cappord des dutances de 
ce poink æ un. cute (distance corne oui Le eng ent) ekæ& une d'œité fixe _eot conotænt- Crrvotk- 
que fx conique. eok douffement ente_au cecce œuc-poiril OÙ 1P 0 “encontkeé. par-Lx droite fie. 
Je le cercle. ve tek à “urpoinË, ( cercle. de. vai on-nul) Le leu es poirb Dont le: appo des dcolances d'ce-poinf ea 
ane. Qrocle € fixe of consfank &E ane. conique. douplernent Rene a cercle. de ot. nul au poinb oi. ia oil? 


cenconke. œ cercle. Qe. CCGRJATL. rat]. Iboux. -CCCLOUVOTE.- œinét La. jPXapP" 74 ef L À frikon. des fees. 
Q 
9 14. œ oniquec- ooculebcices. 
Jous avorié L tTouse pour! emalon générale des contqued à pasant par Î: trferoechiont. dune coruique- So k de. deuta dvoies PQ =0, 


Z=S$S +TÀAPQ—o. 
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Jappeens que_‘deuuo. ‘Veo poinb ‘è infecsection. b etc 0e confondentk, la. Qioile P 
devient alors une langente. Les coniques € ont fangerleo en b à la coni- 
que 8 e£ ont ave elle derx autres point corrunauré à EÊE.. 
Japposons enfer. que) Le. poirk a teslank fisc, & poinE d 5e. rapproche? 
indéfinimenk Qu poink b, Lo corttqueé Z Jon encote fangenles en b, conf. 
ur aufce. poir£ commun à. Mais Le contacE en avec. la. conique $ eskun 
conilact. Qu. second otdte, patsque Pros poinb donE venus 0e. confénère ur. 
poink b; es coni1g1164 Ÿ sonk dites oocufatiicee. & Le conique 5; le 
cortty ues © douchenl en b k contquie- S, mais la bcavecsent, de Le même 
maniere qu'en 72128 poin£ 9 inflécion. la fangenle Fcavetse. la couche. 
JS ‘équation des LOTUQULE osufaxtcices est 
(V1) £,=S+ÀTQ=0o, | 
To elant l'équation de. la Tangenté à L corique. S ax poir£ 9 oseulation, 
æÆQ=e dank une. secanle quekénque passant par le. poink 9 osculation . 
| _ 4 Je la conique. £, devient. ut cercle, lecerclessiait ceucle oscufateuur- CRE 
Fou ver l'équation de. ce. cercle, il | af d'eæprimer- que L'égualion S+\1Q=0 
«presents ur. cercle. | 
— Cippliquons à L ellipoe. | | 
Soit 2 + X'_s -o l equafion Q'une ellve enr cootdonnces t - ulaires 
Le des courbes Qu seconQ Deqte. osculatiices à cells ellipoe _ 











Î B? 
l'eguation A erexa 
au poin£ ( ÿ) sea, J'apuet æ qui tent. V'êlre. dLE, 

x Y XX NY 
® PCT HS TR -] (5-Y -m(&-2,)] =»; 
L Se L Y-Y = M(x-x,) of | equation de la cotde_ pasoank par le point de. con — 
@ lacet de Llan en. | | | | 
Cherxchon«. Lo CONDELOTLO jpour- que celle équation ceppceoertke. ut cercle; on Trouve en anrulant L co cer dec y 
on os | ’ | he. | | 
2 Mm— ; 
D 


— . ; ; 1 2 re 1 À , 
c'en egalank Lo coofteien des carte jora_—S — À TE = ee +2, 














a y 


TS 14 + 
y" + x, 





Dot (3) À = 
DA à cE p sonE Lo œwo%onnees Ur centre. Qu cercle oseulateiur Le ragjon de. œ_ œtcle. ot ra] où de couchurce 
| pe) +0 -fX. 
Ca cernipo laçænE / ‘dans [ equation. ) y TT eÆ À par buxs pa lertes ct. — desout, eÆ dévelppank, on obtienkaetp, 
eE on trouve. aloté ) apoeÿ aWO LT pose | | 
. | | I; — a Go) V; bin P; 
(aoirtp + Resp} 





4) P” a 
IP La 9 nankE | at it p + LE Cost P, 


| af k. caccé. Qu. Diarmefee. craque de œlui qu passe par le. poirk M (: ai pararnélce. æ) ; sil} Pa lengueur- 2e. 


_ ce dcarrrelre., on à. dore __ 
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| L 6 L* 
(5) Pr ‘OL enfin. P =. à 5 


(el elle EX PP'e05 LOT remarquable ‘du ta AT de cure CN UT jpoinE 9 une. conique - a. Da. ele obtenue pu une _. 


aufe. meélhode. 





Vous _avortd Teouve. pour L. coficienk angulaire. de. 1, cotde. commune. & le conique Fan ecccle ooculatur- | 








E° XL; 
NE = 2 —} 
| | | CA 
mois le cefent angulaire de be. fangenie au mème potné eok7 
| | | | btæ, 
mMm'=— LE 
a Y 


‘done. si par fe poin£ w on mere une rit qnt ner 
Le Hengente ek fx corde de contäek sont égatémenk. incfinceac. ur 
cette Pa: cafe. | 


(et. e6E 9 illeurs L1T1e conoëquence de. l. poposihon. deja. demonbree : frroque 








| cuabce- point d’ unc. conique sonk" sur un œrccfe, eo dcoiteæ que. 
| passenk Par co pourb sont egalement incfinect ur (co ace. 


© 141 . . 4 | 
Cette. propriéle Toud pecmek: Qe. construite geomehiquemenk le. ecucle . osculylgur- 





en ur. point M % / elliyoe . PO cela. on mène la lengenke en. M une. paxal- 
El. à axe ; on lcace. la. “orle. MA faisant avec MP Le même angle que MY, 
cells. DroiE tencontre la conique er. À , ce poin£ appadienkE au. cercle. coalateur; MT 
cat Q'atlleuco lan enle- a ceucle en M ; Le centre qui cof. le centre de coutbire. col. Donc à l’ inderocction des d'oc- 
dés MC ÆIC, PARLE * pexpendiatlaire a MTen M; ; da seconde. pecpendicu laise à MA c£ pacartk per le milien Y. 








ve E quatton 4 inéa£ dec conique drconocuter à un _? 
| quadrifatere 2. | 


912. ent À — oO) B = © C=o, D= © Ls equations deb quafre les dur quadrilatèe A;B,C ,D son£ des fonts 


linéaires de. x ET, [. equalon orale des conique eLccortociiles au qua 
Vuilatece 71e | 


(V1) Ac=XBD. 
Celle coche passe 2 CIE dffe €. par Lo quake sorramch Le somme à, par ? 
cæemple, ) ef. Qefi LT Par Lo sqahono (A=o,D ) = 0) ; j or l’ quation. (Va) CT? 


vert Lee. Pa Ceé valeurs; A co te. Passe. donc: per Le. sorrumel à, À de rmème. 





PAT Ls autees sorumeb . Cest. de! épuadion qenétale cat” qualre potnis élan 


donnes, il ok fire 9” un a rquieme point pou délecrminer-- le sorique j or OTL. 





_ potaræ ljoucce Dcheeminer- À de maniere à ce. que celle cortque. Passe. par 
y | 


Le paint choigi cdihetrement;à 


4 l'équation (V1) est. 9 lailleurco L1TTe. condequenee… dl cqnadion - S+ÀS,=0o; 


al ou frt de. 949 Poe que. Les coniques S el S, Je reduicdent charme à A 


HULL sysleme ee. deix. Quoilso. 





IL peut acer qu lune. ded fenctiont_ 4 D par” cempele 1e. httse à . 


HUE. conslarile. , de. sols. que l'yuation. per 7 foeme AC — \B. 
Par interpeéler ects equation , cemolaçons oc-el-y par &d ÿ lequation. | 


Qecraené., apotex AVoir- chose. L denominalar 
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| AC=AÀBX . | | 
PL Le equal on des coniqued passan, par Les inlerseclionx . (a ee) de B avec À £C ef: sert de. plu er erLcommun . 
n poinb &L Enfén ini. sie sur Lo Qcotles À EC j c'esE donc. 1 equation . ‘des byperboles pacank Per deux. 2 poinds 
fixes ÆE don Les aaymploles son parallel Du A 2 C 


976. Cherchond la: + sgrfeation oréhique de l' equation 
| : | AC=ABD. 


chi LÉ un. poin£ M de l conique ‘cottes pondank à æ une alur parlisalie e Æ Dclecrninee 
®. À; Les Qtblances de peine auœ ‘dtoiléo À,B,c, D sont: propotlionnelles . IT 
fa achorro Éncaixes A, B,C, D, où on temp lace. x Ÿÿ per eo coodonnecr dtz. poink£ 


| M j dc so1k que. | 
1 1 1 
À Tr Me B=— é C=— ra : My D= FR M$. 
Mais L Le. - poiné M %e houvant. Jur Le coruque. } de6 cootdonnecs vérifienk Léquatron 
AC=ABD; 

done , en cemplaçanK À, B,C,D par- Lo valeurs c- dessue » on A. 
Ma. My MB.M$ 

FR) | n . 
Ma. My_ À EE: 
MB.MÉ  hh,i 


Triat Lo quanliles K,K, »k, h, , Te 2épenden. que de4 ft des Plone À B ,C,D e£ sont indepen.— 
re l-poinik de la conique » OM A... la relation : 














oO 





Qantes dc: cooëdonnees Qu poirl M; eÆ par ouh, » quel 7e 50 





TZ Conotante ; 


() 


É 
84 


Xl « ce lheotème: (Ébeorème. de Rp) | 
LL cxppok deco produits des diotaænces d' Ur. poink araeféonque. d'une contque au côtes PPeT 
se d'un. qua drcifeckèx Le. inoectk et floce cor conolant. 


917. La polæice d' un point fixe par ‘cxppo" «EE æœuaæ- contq LLEO citcons ecitet æ TAIL. quad« Ltée pawe par. ur 


potrk. fixe. | 
A uabeor generale de9 consiqueo pPaosank par les sommels Êu quadilalèe. frcme par Leo quabre. Atrorlés À,b, C,D cf 
_. @) AC+HÂBD=o. Lo | | oo 


Séppasne que Le fénclions A, B,C,et D soienE tendues homo Z %, aloto à ape. be mate conruue, l'équation 
‘e la. polaire 9 LL petn£ fae- CRT 2) Parc taper. AUX cou 3 conidétees Jeta_ 





| | x, LL + Êy +R, | 
on rf{(Ac),+ A (RD),] + x (Ac), Eee [ao +A(BD},]=e, 
en epabenanl Les Deriver_ par eappord. a XV el + jar Le ridices 152,9: (Or celle. cpuchèn ne contlienk L'inèe-— 


lérrinee À qu au. premuer- age donc, quelque soil à, la. dtoile. qu lelle. repreoenle passe. par ' inlecoechort. des deux 


Avoulco fraco , 
&) f + o (AC) + (AC + To (AC), =o, 
‘3 a | | 
| | oo | xe (BD), + Ye (BD + (BD), = 0; 
| Donc. elles Paso. par un. poin£ fx e. Do oo 
JE. Le feu des cents des coniques cleconscrites & ur q uad: cifatée. et une-conique 


( . 
ed (oo tdonriecs Quz. cenilrce. Qoucenk pe) er bs denæ equadhono 
) 
£, or (AC) +A(BD) =; 


x 


a o& (AC), + A (BD), =o; 
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en eléminank À nous aucons l équation ‘de. leu; .c'eE Donc. 
AC) : (BD), , 
. ACX CB} 


2e. equation qu tprébenle. une. corlique 


77 Ji on éik'explicitemen£ ls fénchons lineaixco A,B,CD, 
(4) fA=a x+a"g+a"2, B=bx+by+hz,C =cx+cy+c, D-dx+d'y+d"2 j} 
al Le lues cœnkes ck tepubenlé par l'équation 
@) (Ac+Ca)(Bd’+DP)=(Bd+Db)(Ac+Ca) 
(elle comique passe. pa le. point ‘Q puisque don equation eof vertfiee 
quand ofL d fait A =0o,C=o; on. voiE Qe mème. qu'elle passe par-be_ 
poin£ P; c.a.à, que Li conique. paëe-par Les inlersechionx Des chleo appo- 
| oo | os Qu quadilake. Co | Bi 
Cfa on peuk demnonher- qu'elle passe par- ls milieux %es côleo du quaailalète ; on y aruive facilement: en. 
prenant Pour- axes es x € dog deux <ôles consécutifs Qu quadrilatète. | 
Jet CADB Le quadrilatete conoidere ; pooons | oo 

CA=A, CB=b; CP-a., CQ=B) | | 
PQ clank le intecsecionc. do, Droles BD AD ave CA et CB; | equabion. gerétale de coniques ctconoctt- 





lé à « quad latèe_ JEUA. 


X. (&. 
(6) ET) À 5e +2 
L lœ D __. (a $ Ue A 
de Derivceo par tapportk. a À. Æy:donnent » Lo | galank à xx | 


ES 


= Q'où lon conclut, en éliminant: À : 


ff y À x 
(7) (2e + r-)(= +7) 
| a B & bb of | 


c'est l égualion. Qu lien. des. centres Ve conique d'conscciles . at. quaDcilalère ABC 








D. Or- celle couche padse Par 
DL : | | - 7. act ($-h) __ Ra) | 
Le poink P (x) y =e) ; par- le point Q (x =0, J= B); par le. porr£ ÉD e Ven) 
fe ; | : L | … act (fp-b) : . bp (ta) ee 1! _ L. | | |. 
eô CootTdoTiTreco Qu poink D seconk DC = ——— Y— L $ _ab / ef or conolale. CTiCo'’ce. que- la corique-CT) 














| æ+fp-ab | oo 
fPasse Par La points milieu ce. deé vegrrenb AC, BC, DA, BD,AB,CD; car les cofdonnecs Ju. potnf-milieu. 


NA | oo _afsaig-ab-ab]  bp(a-a ue 
âe CA sen(e= À y = ): celles Qu milieu de AD son8 | = (xs — _ ] PE 2}, celle Qu milieu. 
ne 2 | | 2ap-ab) 2@p-ab)) | 








de AB 5onf ee 27 mers 

(Eine. fe eu des cents des conique cixconsecitee Œ ur. quadrifatèce - cf une. coraique 
passank _Pour- {es poink de ‘encontre: des Stes oppos e«. ek per fes mifiauc, des eStes efrdes dia o—. 
nales ; en uk, neuf pairs ; on-poureaik Pzppefer Cu conique deo neuf poinb du_ QU 
d'xfatece. | | LE 

CDR ang points on peuk faire. paser- une. seule. conique j or ceo ing pe inb constdècco quabee a quake 
ferment cg quadalateres ; Le cenlre de. la conique, que Lo ing point Detecrinent ) Qoëf- se. houver à la 
fit sur- les curg coniqueo des neuf poinb ; mat Le œnlie … es unique, Son£- 


+ 


99, 


À enfie Leo deu. relations 
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Lo cinq coniques des - neuf poirds der cinq quadritocbèrerc. auacquefo donnent feu cinq 
point quefconquec , conoideret quake & quatre, patent par ur mème point 
matque : Le melhoèe. précedente co applicable encore. œ Ex ceclerche du. fic des Le d'une 
droite fixe ; Le. Len. sl aussi une. conique: CG : gfet, soif | 
| AX+RY+YT=e, L | 
… Féquation. % De la Hole Be « L. Lo Ve 2 ur poir£ A Qu ben, alors la polaire. au poir ay? 0 qu 7 a 
€! + vÉS + 25 


Dot. cincier- as'ec. la oil fixe; ce. qui Jonne 


L } } 
RS 
& p 





: | A op. : L | | | : : 
Ceuivons explicitement Lo déuves sppéènene indice. téco, alocs le lex cheche. s'ébtienta. en élominant- 





ao. + x @D), _ Pos GX Ac), AG, 
_ &. B 
Cr 7 féluant les colule, on kouve pour-l'éuation- du leu 
| | Ac+Ca BAD CU 
G@) | Ac+Ca Bd+DP' B |=0. 
| | Ac"+ Ca” sd D} Y | 
A pole | lice. at la dote à l'infêni, ; O1. doi «liouver- Le. leu -Qes cenfeo; e, en fe dard ce cat & 
ot nu en : Dceeloppant. le Délecminant ppar- cappod. & 2 * colonne or. telcouve. l'éualion 
| _(aetca)(Bd’+DB)= (Ac +Ca!) (Bd+pb). . 
Le cajopock cnBaemonique du fiocecr. fécme. en je ge ur-poink queemque d'une conique 


œ. AT afce. poinb fixe peté: DU fr couche. eo conblænk. | 
Lo qualite point fixes peuvenk êfre. conaid éues comme. Lo sommeb J'un qua a latèce, de s0dE 











En. À eË, 
Je bo de la couche beta. 


À agent une. valeur aélumènet 5 puisque. hd conique of L fe. @ Gl. pose 7u aie ‘du kcian. le Msb eut he. 
cxprèmee. OIL par ke. peoduk Ma. Mb. sin aMb, ou par Le puis ‘de La bave. ab par- Le Qiolance_ Qu. sommel. 


. M a | celle base; or «ll dtohance. cof. pcopodionnelle a. L fénchon À , donc. Ma. M b.oin aMb = àb. À, élant 


line CO notant COTLTLILE j OT a-doônce : 
.M ME. Din MD ; 


Mc. sin bMe Me ; 

. Mä. Sin EMd: 

| L . Ma. Din. dAMa. 

Cr oo AC+ABD —o; donc. | 
Pin AMb. SineMd _ . Ab. Eu 


Lé LS 


ER Lie 


| 
‘l 


ëæ 
pl 


fl 


| 


G m 5 
. | 


Î 








arme 


L: Din. Mc. Din Ma E. RE 
KR nE TUE. constante ; L DecoTLd mer. ‘ce. of one onslant | Æ par” suite Le premiers ce» cast précisement 
: valeur Ju. cappotk anbacmonique - Dez. fass œau ‘8es quafre. Traoëteo (Ma, M b, Mc, Md). 


Gouteo (es coTA UE passant par- Ces quake—semmel A,B,C,D, d' Ut. quads sent 


con “g eee Par cappock” æu Herr ie Re P Ma y LL eme par fee Heois deg onaxfes de ce 


qua dalatece 
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cn af par apport. à loules ceo conique ; le: oommek P uw Eian Le. con—. 
side. c£ Le pôle. Qu côle oppose am, 9e. mème Q esf. le pôle- Qu cole. PM 
M Le pôle Qu côle PQ. Ce teoule mme) 1alsm en£. de. la cond teuclion 
d% la polaice_ dans les couches Qu. seorid Deqe.- 


le Tbésrème. eéE un cas patient lier- de lui que a él emonké au (73 
cÆ { 897] - 








vi: . : Paabon génaale de comiques Hangenter à dense doile 
921. © 2TL Pedeuit cefle equation. de. l'equation précédenle en suppooank que. deu les oppose AD eLBC O1. 


{quadülabère. Jon£ venus se onférde y le equalion. AC+ ABD devien£- alors AC+ 18, 
/ | JEous prendeono de- peéfêrence la fme- 
| (VII) AB=Ac*, 





4 À =o «Bo reprcoenlant Les Fa AC el BC. ck C=o b.cotte de. cor — 
HS CÙ Ab AB. | 
x à M | SR ant. prenaik &. Hrian L. ABC cornme. hiangk. de reference, l'equation 
ct CA? |  % la. coke decaiky D'aprer 7209 nolahone. 
NN | (VIII Bia) XY= AZ”. 


| Lau . demonbrers parlono de l'guation géréak 
| ya, vVt+a,2"+2bVZ+92bXZ492bX VE o 

CRmimens qu que celle couxbe col bye & 2 Qcoile BC, Vonk l'équation. eék X=o, au moin B où elle. cof2> 

renconlrec par AB où ?=o. Cour cele- facon. X = Qans l'equalion. à-dessuc- il vien 
AY” + à, Z “+2bYZ =o, 

equation er Z que dotf apoir- Jeux. tacirtes eqales €E égales à. zero. donc A7 0 cl b=o 

D mème en cæpuimank que la cœucbe. et: langerile. « & lh Qroilé. BC au 1 poirek À on periail. que Az o ef b,=o; 
_ Done l'equation de. le cowcbe. perd La Bee 


AZ=XY. 
CN Et D'ailleurs facile de conolaler- qu'une cqualion 2e. la féure. 
| __ AB=Ac* 


ge trie coruque larngente. aux eux Droilks A=o Bo aux poirb ot elles sont. tencorkcees par la. 
Voile  C= | | 
Ch cjfe cE, en à fsant A =o on louve ur catté paék c=o j donc be Qroilé. A=o 6 Te à la. eue. au” 


poink. où elle 1icncontree. NT C= =0) ni rmerne. pour la Voile B Bo. CG sccor à lieu, c'eaf. l'équation. la. 


plus gel dep courbes Qu. second deate cali: Gisant. à & question ; car ces courbes elart avsujellies à che. -? 
C 


| langendeo a deux Voutet… or des poindo donnes , | sont par” la mmerrte. PC a qualre condiliont_el- per 
cnsequent ellet. seront corrplé lémenk delecminees 01 OL Lo voumels a une. cnquerre coräition. } Donc leur- 
<q ualion ne Voik conlenir- qu. l'un seul. pararmefe.. aifcaire. 
Cas particules. Ji T1o1t0 PupPpPosane gue- B dot£ une  conélante, alets 1 l équation . 
| AB=AC 
Qes int A-xKkc*, ovL lien CI. erdant Lo » foncions. A ec Pomajènes 
AX= Kc“. 


Cle nation. épusente une. nt. puisque. L couche. co£ lange erilé. à la. Hoi À =o ef à la dut. de. 


92? 


993. 


_ 924. 
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l'inflni 2x0. Les ? Qiarnékes de. celle parabole jon£ macallèls a. La rite C=o: pusque celle droite “encontre 
la courbe. à l'an inL | | 


D' ailleurs ce “éoullaf eôf cyiden£ à pus) ca Lu Zecmes Qu secorid Ve eue de.  l'épuation. fr Sement. un care 


pasfak. 


Ji TOUL supposons pe C se «eduif à une conélanle, alos Fun AB=AcC savent 


AB=-m. | 

Pan aveont | Qémonte dé, la que. celle eguafont. cepresenie. une bgpesdole ai qu pour-- aéymptetes lex der. 
Qooiles À ER. Hous le eg" encoæ_ ii Ÿ une. aulæ. manièce,; en et oi nous vendons bernogenes Leo fe Znctions 
A TB, alois on a AB— m2; or celle focme Ÿ equahon indique que le couxbe of. langente auto deux. Vcoiles 
AB aux. jpainl ot. elles work cenconttee park. doit à l'infini Z=o; donc Lo Deot A ÆB sont” Ler 
as rip lo les de [x couthe. | | 

ji nificæhion gométique de Céquation XY — AZE où AB- Ac. 

X,Y, 2, élant Les cooonnees talalèces d'un  poinE quelconque. M Je {a coutke) sont propodionnelles aux 
papendieulaèces | Ma, Mf, el FO abaisseet du point M. our. Lo St Qu. friargle De. rférence. on a Done 

My" | 


@) = Gnotante.: 
Ma cL. Mp 





2. | ‘ | | | TR y l, " nn. 
Cr. inlerpièle de la. Imen1e_ IMaTUete. [ equahon. AB= À ce? On voi£: onc-que. Le. pooduik deco pecpen- 


dicufaiceo afatosee d'un_ point quefconque d'une. conique sur deux Lang erttco fiat ef dans ur 


«apport conotank avec fe cœcce. de fx pecpendiufaire «baissé sur feu coxde. de contact. 
Ja pofaice d'un poink flxe passe par-un point fie. oilué our fx corde de contack. 
Ci ft l'équation del polaire Qu- point (XXe) sk A “a 

XF, TY F, CHAR, 
Eppliquono che férrule au.cas où la f8 ation F cs 

2XY -XZ* Lo ; 

alors Cépuaton 2e. la. Lans du poire fie. considete eof 

XY, +YX, - -ÀÂZ 2, =o. 
Or il co: evident. que, quel. que. soŒ À, celle Qrorle. pasie par Le. poire 9 'nlcoection. de. la. code de contacl- 7-0 
ave la doi XY + XV =o. (celle Decnicce Jroilé col: con graque Bamenique. per vappotf & angle ACB, de {ax 
Q voile. qui Joink Le poinf € au pôle. (XV Zoe). | 

Le feu des pô d'une. dite  flae. ct une. droite fixe. 


| Soit : ; ax +BV+teZ =o, 


. , : L , - Je 
Î eyuaion de. la. core. fixe. ; Lo coodonneco %.sort. pôle “Sont. dorinèes par le Qeuæ.…elahont_ 





Lo X,, X2Z, 
A D E € 


A | 1. - 71 ‘ 1 “} . 
| Cdiminonx À enË “LC  CEÔ deux. «laliont. TioiL4 AULOTÉ Î equation. "ou lo j Oo bo deu … Pere rap poch sont 


| independanté e. À, donc / equahion Qu lieu esf- 


_aX=bY 
qui Cp" cenle. nne roi le passanf par Le poink Q inlecoection_ € des fangenteo communes - 
Ji Ton. suppose que Voile fixe. est la Koilede. l'infini, on obtènk Re fien des centre: col une. dvoile 
passant par Le. point: Ce par Le milieu dela. dxoile AB: en CA pour que Lite 
| aX+LY+cZ = | 
tepuente. la Woilde Linfène il fauE qu'on ail 
a b © 


pes men 


Din. A Dur À Din C 
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donc | egualion AX=LY 9evienE 
X sin Az Ÿ Din B; 


| or cc represente li. rneîiane coccespondant au cle. AB..90 [102 
95 Le cxppock anfæcrmentque des quatce points d'intevoection d'une tangente væciabfe à une 


conique avec. quatce Hxngentec- flceo co con bxn 
Happoitono 2 conique aux. Deux L enleo fioceo DA ou X= ©} DC out. 


Y=o, E à leur coûde %e contact Z =; l'équation de la conique. sea 
D xy=zt | | di 
-coJÈ lon eæpeime. que la Voile 2 = AY est fargenke y or frouve_ 
pour L' equation. Q'une.. langente _ 
@) 4XX-4XZ+Y=0. 
Joient: alors Deuc anftes langenles fioces” AB,CB,. 
_G) 48*x-4a 24 Y=0, | co 

RE A X-—-1bZ + Y=o; 

_ | qadono COTTUITLE... Va: alle _ lente cepresenlée par légnahen D. 
| ee. LA d'infecoection eo quai. lanaenles fiæes | 
D AD où X=o, DC ou Y=o, AB au (3), CB a @). 

agec- le La ere. væcialle TT’ où (@) sont Silueo SUT- bé qua. Qvtteo 
| ® . X=o, Y=o, Y-4XAX=0, Y-4ABX—0, 
Lo deux dernieres de cd equations 5 obliennenf en éhminant 2 enfre. (2) ed (3), puis enfce (2) ” GAY : Or 


Le quabre. Qvcortes (5), loguelles passent par le. point. D LS infecoecliono de. h : en le vacialle. avec. Lex 


qualce- langenteo féxes ; déleeminent- un farscear_ Penk le tappo anhbaemonique_ co Tor U7 | 
-hXa a 
OÙ ——— ; 
—hXDb D 
ere ce. tappo& of inûéperdante 9e X ef, par duile, conolant, quelle que. soif: la. fangenle- TT’ 


entes meneer_ & Luie - conique par un point donne. 








_ 96. ee uation des Ex 
cloit l'équation. ?'une- conique | | 
_ . on | : k 6). F (oc, Yi <) =o, 
& x, VW % L coonnces Q'un. point fixe; la. polaire de œ. re est 
RD fx + DE +2 E 


€ L equation Tr énérale. det_ coniqued, huchant A 3 ue. pre auoc. points ot. elle. ot cencon free par ka 


Duoile . G), Deta.. JG (912) 
(G) £ Ge, Pa) = GEL + +2, | 
enteé menees Per L. pois ( Xo! Je rs À, o) DL L'on cœpreime. que celle couche 


J" équahien G) «preoen tea Les fan 


fpPaose. ce poin£ ; ont: obtient ainét. 
| F (or Ye 2e) = ENCICMS TEE 
f° équation. deo dcuæ range et done (e 70° (#7 à (407): 


G) LE (eo est) Fey) (af rh, +2£! DE 





(45). 


VIE Cquation der ç conique inécitet_ dans un_-quadai fatète. 


27. Étant der lee équaiend des dre go onafer d'un. querdafatéce sous Le fme 


| | X = æcoa+ÿoindt-pzo, 
() ŸY = x Cof+ysinf-q=e, 
Z = x Cos ÿ + Ÿ °y-r 20, 


Lu a une infirite de quadilatécer ayant pour- degree LR doit donneer. fes « aqua 


Hiomc gérée : der RATS de <e quadrfaterce sont 
 A=X +aY +bZ =0o, 


O0 } 


ll 


B=X-aY+hz 
@ C=X+aY-bZ=o, 
D= X AY -bZ-o), 


oi A EE sonE deux contenter abitcxires. | 
CR venons pour Étiangle de. «frere Le. hiangle. Par F éurTre par le Lois diagonales j Le A du quais 


ke auront. dd cquahioné de la_ 13 joue 
[rx arte 
B-X+av+hz= 
6) ATTST 
CzX+a, Y+b,Z=o;, 
D=X+a,Y+b,Z=o, 


nd 


ca” ont paul luj our Ju ppoIer co Vent %. X al à &. l'unit, putéque ke hs Q'un puise. re. Do — 


ver” pas passer par- leo poirh de. cortcouté des Q£a onalet_… 


Ji mainlenank ot exprime 


€ lation, A EP 
} 


que Lo droite A ef. B 2€. coupen£ sur Ÿ, À. Lé au 2, &. y OIL acAve au 


b,<b, 424, 4,-a;, b,=b; 


62) \. 43 bs En be 


+ 
à 


b, 


. mms ET ms ) 
b 


a 
Ondchuik de là, en éliminant V'aboù à, Ebs,. 
@s) a b=ab,, ab=a,b,. | | | 
A co r1deg mer, api avou— élirnine. be 
_a,=+a, b,=+4b, 
As=+ta, b:=tb, 
| &z=a. b,=b 
Les eee superiercs OL. inflrienes doivenk Ste. pas enserdk, 
oi’, Lrsqu'on choustk Les signes supétiense, Lo Droiles A,B, C,D, 6e. 
confèrent ; on doif Donc. prendre Les signes inférteuce ef, enr sul 
Éluant-ceo valeur ano lex Téquationo G), on x obhenk Les cqualrons 
| (@) gi il er 9 db Co | Co 
Q 
928 Chachone. l'équation encrales Des contqucs inocales Vans L quaduülabèe_ aked ou a= 0 » Ko C=o, D=o). 
Pu. cela. TU UA_ prendcons Q ‘aboû l'équation * des crues inscrire au. LA À=o, B-6, C=o, 


laquelle col. DC for] 





cl ro: Lo xp CLTTICLOTIA _ que- cils corique- D Lg alt. côle D=o, ou 
X-AaY-LZ —0o. 
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Kemplaçons X par- (av +b Z.) dant l'equation (G); il vient, el sc aù aux valeurs (2) es fénchon«_A,B,e, 
| MAY + DZ) 4 ME ZE SAV -LR HbZ (aY+bZ)-21VaY (a Y+bZ)-Qu Vab YZ 20; 
où, en o'donnant- | | 
ATEN ZE OA NE Lab VZ[X Cp) -VA HR) 20. 
Lee Qcux tacines Ve celle cqualion Qoivenl êle aler., CTI dore. la. condifor_ 
| [CA - H)CA-V)-apv)t= (ARR NE 
OU et développant eÆ faisant Les ceducliorts : | 
| A(A-u-Y)=0. 
Cr À=o ne donne. pas une conique jpeopemenE Oct. j la condilion. pou que Le conique. (4) soif inoccile au. 
4 uadeilalée. À BCD est done | de 
| | (5) À = M + v: 
Ji maintenant noux. dcvelo ppons lequation. (4), aptéé À avoLr— templaçe A,B,C,D par Leurcs va leutco CR } 
art houve, en ayant da à la telation. (b): | 
| x? ay? 17° 
À Y M | 
Clinak, Lx Diagonale d'un quadilalète- ant Qonriced HOUG la fécme( ) VE? [927] y prenant pour 





= Oo. 


: les equaliont. des côles SOUS V féurme. (2); OL a ef b sont: cs conolanles qui dependent De la-position _ 
Des côles Oz quadrilalère agark poux Diagonaleo Lee Quotlca G)) ) l'équation gerérale- de coruques crro ext lea 
| | av? zt x 
+. — = 
. M À 








o 
asec le condition 
(7Bio) A=mtv. 

Flemarque I. des conique irnbexihs« : à un quaTulalèce sonk con uquees pat ca ppock ait — 
iangle PAR ,e&-2. par tappork au luangle fêune par les Eos Dragenles De. ce-quaduilalére. 
Mour avonx vu 76! (920) ; que Lo conique. eixconocaker_ à un quaDrilatère son conjuqueer_ 
par- cappotk aL Aiangle. r QR, cad. par ta ppotk au. Bi Le dont: les sommels sont les poinle_> 
De. œnconlre. des côleo oPpodES y les Diagonale AC BD dant coréiderecé comune. côles oppose | 
Remarque IE. Hoco L on $e. donne Les côtes Qu uaduilatèe, on en. conchzca. les <q ualionn des Drago 
nales sous la fêune (); Lo conolanke &ekb seont aloo  dékemincee, on leo connaîha- en dent faut 
ba. équaliora. () avec. celles Des côles donner j l'équation. (7) sea. celle de la conique indeuile. Dana_ce qua 
Q'ulatèce. | LL 

Femaæcque IX. On peut n'inftoduite. qu'une conélanfe adikaie. art l'équation des cortgu1e insectes. 
É temp laçant À par- sa salaur l'quation. (D) QevtenE 


re Y 9 
eve a} 
(y à 
CL na aloxs _ +11 » À où -- He : 1101184 EN concluicont 11e. 
Pr p F 1P” 1 
| equæhon | 
2 atvt Liz? 
(x) (8) + _X To, 
P 1—p | 
a 19, ‘ ? . ‘ « ‘ : « . : 
eo £ equaheon gerecete- des COLLE C inbcatex. au quadrifatèce ABCD; fes equetio 1€ des dia- 


gonafes cant: 





99: 


de Ro dquationo de sex Slt étant 
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X =x Cost+-yoinot-p=o, 
(8,2°) Biagonales: Ÿ = x _ Cos P+ Ÿ Jin. p-q=e, 
: ZL= Coo y + Yoiny -Y =o) 


| [A=X+aY +bZ =o 
” ._ JBR=XK-av+bz- 
(83°) Côtes: Y+kz ” 
| [ox a Y — bZ =o, 
| | D=X-aY-bZz=s, 
eo une canotant- acBitcæice . | 


D . ce! . > t « « . \ 
YA our- convecver- Jp lets de. Oymébuie a Î equation. (IX) de9 corugucé inacciles dano un g uadcilaléce, nou 


1 ectlcond ALLO Joux Le SCTILE. | 
AX Bo)  mx+nV?+pZ=o, 


oO" aura. aloca enfce. nu, TL P li «lation 


1 a N 
(8, 4)  —+—+—7z0, 
M On P 


A, et à ant Lo corwlantles qui faucent dans Leo qualiont (8 3°). _ 
I ef facile. de veufier eIL chechank / enveloppe. Des couche (8) ! que. Cl couches touchent: Jretivement- . 


les qualue. droites A =o, B=o, C=o, D=o. | 
Locsqu lon n'aura. pas a. cond ere Les paramètres de. cfêrence, oil poucea_ mellre. Y el- 7 } dat. l'equation. 
G} au Len da Y 42. | . | 

Les d'coitex_ qui jetgnenk eo poinb de. contack "opposer duc ba pœnenk par Ce_ poink 
de ‘æncontcæ des dx onafer_ propcermenk. dites, ek forment AVeE- ceo dx orales » un fatoceau. Batimori- 
que | 


À °j ualion des conLg ue inscrites  esl. 


BE v? L?7z° 
(9) me + mn 
P  1-p 


Le Droike a,c, | fire du_ %3(927]] coË la polaire Qu poink£ , inkeweclion des deux. Voiles À =0,C=o; 
Le codonncees de. æ. poird- sont done | 

Z,=0o, X,=-aŸ,; 
fl equalion 2e la polaire Q'un poink (Ko, Vs, Ze) et. 


ÉVY  E2Z 
+ ———— TX X,—o, 


P TP 


- 1 s - 
OU} en emplaçanf Les cootù ortneco Par leurs valeca ; 





(Ac) Go) AY + LS 
1-p 


la doile bd, De la polaire. dut pour£ Q irdexseclion des deux. droites Bo, D=o, L3 coatdonnees 3e œ 
point sent Donc. | | 
| | Ze os, X,=aY,; 
Ua Î <q aahion. de la polaire. DELA. 


L. (bd) Gn) av +, 


Cine, ec coxdeo de contact a,c, bid,, où mieux, fc pofæirceo des pans P,ekQ, passent’ 
par fe. point R ek féement ur © otème Baemonique- avec. fo deu diagonafes -qu re coupenK. 
| C . 


en KR. 


(6À 8) 


On conélateca.. bu ALOSL facilemenk que: 

Leo pofaiceo des poid aeFce, c&.d. fes cocdes de contact b, GE d,a,, passent par-fe point? 
eE focment ut Pystème Bæcrmonique_ awec fo deux drag onafes Y—=o,Z=o) qui Le coupentenp. 
Le pofoices deco poink b ct d, c&.d. fes coxdes a,b,,c; d, paowent-par- fe poin£ € forment 
un Supleme Pæcmonique avec. {eo deuoc diæg onafes X—o, Z=o, qui pe coupent en-Q. | 

Co propueles teoullenE aLLOOL de ce fail qu'une. conique. irtoeile Dane Le quadulate ABCD &k conjugue 
pat xappotf- ail ftangle PQR. | | | | 
| 990. Ébx donnee une conique fie uwcaike æ& un quadriftèce ñ fe -cx ppott du peodiuk des 
dulances des sommel opposer & une- eng ent vaaafle et conolant. Ç C'est le corélatiP Qt 
Cppne). | | 


Théorème de. EL 
| eo coo donnees d'un jpouni quelconque KV, 2) oilue sar- le coruque- inocule (9); pourront 
. HE teprcesenter- par de L | 

| GG) a Y=Xx, Vp.@æp, bZ=X, VTp.sinp; 
l'équation Q'une_ fangente- en cœ poinE sera | | : 
| atVY, b?Z2, 
+ 
P 1-P 





_ XX, —o 


OÙ, en info) usant le patarmefee : 
aY bZ 
Co P + 
| Vp Vi-p 
Kappeone que la Distance -d'un.poin£ a L QcoilE | 

| | M X+NY + PZ ZO) 


_G3). 








a poor EXPO Lo 


MX+NY+PZ 


} 





(4) 





| V MES NO PT 2NPaoh MPG B 2MN 0 
A ,B, €, chu: les angles du Frtar le. de weférence… | | 
Or V'aprec leo equationt Qu JG 928); cemareque- 111 Les coo@onnees des poinb a.b,e,d, sort cespec— 
Livement- | | | | a | 


ff ie, ff  X=o, 
@) _ +bZ,=o; @) av 22 Le 
| Y=o; L Yo) 
œ) { X,+ been, _@ | X, + bZ, 0, 
ap ” L férraule (14) Lo Jilances reoppeclives de ces poinb à la tang enté.. 
variable TT’ ou.(13), secnE: | | 


(5) 


OA 






































_ bZ un 
44 = = _ » cé 
G6) P | 
bZ, 
b b'— = 
ca prenant par Æ la quantik 
| / atœtæ boinp  2ab copain p 2boinP  2amP 

1+ +. — TE Cos À + - CoB+ ae, 


satrable apee. la_-postlion. de. la. fan erule conbiDeuee. « | 
| Des valeucs (16) on Douwil: 


on er conclut enfin 


(a) 
_— _+ 2 Ze [Din 
ä à’. CC na (anse +), 
———— … b Z Z, Sin? 
bb’. nn” T .) È 
KE 1—p | 


AAC 7,7, Poinp-(-plent? _ 2 prep _Zzs 


— 


| 
bb’. dd’. Ze 2} | p{intæ-1+p]} _ Za2, | p{p-c*p) _ Ze2, P 























ef. par duile : 
| | aa”: CC’ 
1 = Constante, 
Puvogue. Lo quantités 2, y 2, Les 2, sont constantes COTTLITLE dfnirant- des pare feoces . Ces la. propo- 
sito qu d fallait Gernontcer: | | 


Le feu deco centceo des conique | inocuitex dans Un quadeifatéce ent une d'œite pacvant 





È Par féo milieu. des dicgoncctéo. 


JL egualion % la. coruque. clant- 
a? y? B°Z*. n 
P TP | 
OL lon design Par- A »B,C , ko «ag Lo 9 du lrangle de. réfétence. PQR ,on sak que le cerilre. sea définit 


par Les cquahont LIT (544) 





| - X a? Y Lt Z 
Go)  — 
| Din À | poin B Gr -pJsinc 
Car Le cn Pc . of L. pôle de. la Qcorle. de. l'infini 
Xoin À +Vsin B +2 oinC =0o. 








Cléminons P enPce. Le equation _ (Ro) ) OT ALLCA. -pour- ke Lu des cenittep n 
| X av L*Z | 


C1) ne + + oO; 
Dir A  DinB Din € 


k lou deo centres | est Done. 11ne. rot. 
Caleulone Lo coo@onnees eo rilieuc_ Des Qiagonales Ac, bd, eæÆP,@.. 
J x’, D# Z'; . X”, Ÿ”, 7° Sont Les cootdoninecs %e deux. potnb , y Lo cao donner. Qrz. poirk- milieu. sonË Von - 


riecp par Lo “lier 








X Ÿ 1 
(22) — = — CZ Z — : EL: 
X'+X"  Y+Y" 74 72 2 


D'apri La fémnle (9) du 965 past, on a pour ha poil ak 


\ X,=e, | X3 =o » 
s {rx à 
à Ÿ, + b Z,, =a; a Ÿ, +bZ, oO; 


ls “ela onu. (22) Sonnent alocs 








a Ÿ _ 2. 
| bC Z3- 2 D °B,+ 2 
da COS donneco Q an. poinE Qotvent J en ouh , verifier Le: «clafion 





X.=o, 








(R3) x onA+VSnB+Z Sin =. 
ow en dedutE | | 
| as 4 as | a 
| BR a SinC-boin B "As R | asinCihonk 


Lo Coo'cd onrreet. OL. poin£ milieu de b-dagonale. aC seront donc. 
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: aŸ bZ 
(22) XZo, LC Te 
| bSinB —-Ainc 
ep valeurs vectfient evidemment / eq uakon (1) . 
DA mêtrie. ca leul je. féca- santé ‘ÔL eulle. pour D dia. ona le bd. 
Crfin Ls poirb P, eÆ Q, son] ls inlecs eclion«. de. Ovorle Z=o avec Lo côleo A =oÆD=o; ot &- alor , 


û ape. Les fs «ru leo (2) du JO ÿ [9 27] 


L= o 2" —o ! 
P,) | Q: , 1 
€ X’+4a Y'=e, C ) À a Ve 


Le cootdonnees Qu. point milieu. %e la Quotle P,Q@; sewnk donc. 


r ; x Y 
@9  Z2o = —_—, 
latin A Sin B° 





| l Ê uahon (21) of. éncote vefiee. par ces valeurxe . Done =: 
932. | Moua appliquecons encote. cb fécrmules à la ccpolulion. de la question. ouivariie * 
“6: œouver (e feu des fyeco des contig nec trwccaiks dans ur quadafrtéce. 

Vous pendrans l'équation De la conique. Jou0 la fecme. (IX Bi) JC? [928] 
(26) mXx° +n VE pZz* —O) 
on a alos entre M, np, la «lation. 
| . at 1 
(7) —+}—+——>0, 
| m nn  P | | 

D 'apreea. Les relations. (6) du. JE? [yn) Les coodonneer À) Y,2Z,9u foyer devront verifier. Leo cjaliteo 
{ (Z-X sin A)? . KinB XsimtC 


+ + Pin À SinBonCro, 


























no 2.9 
» Vts.n?tA L-Y. & YoincC 
en MA, Ga NE ou manece 
\ Om Lie P 
9 . Q 
> LZ 2 L— Zhin C 
Z, in À A Z on B. 4 C » p Din À Sin B Sin C—o, 
Ü LL | nm P 
U  O gq1 
‘OL. Î on æ« pose 
(29)  L=X oinA+VYonB+ZoinC; 


Lo es 1° uler de la Droite. %e l'infénx - 
Éliminant 2 JL, _ + » P entre Le equahone. (27) (28), on Poœouye 


























( L— X in À}? X Din? B x sin? C 1 
Y? Sin A (L-Y Sin B)? Yoin C 4 "1. 
ZOO » 
ZtsintA Z'ointB (L-ZoinC}) 9 
4 a? _ E* O : 
OëL. | 
re L DA . 
_ ) x x? 1 
-$ in À 
Ta ? | 
de 2 _ y" 7 
| Din B L 
(39) | f + ) | o 
— 7? ; : 
Z | e Din C 
- | a? +? 
Te, _ & Ten © 
Oin?A sin BR Sin C 














” 4 ; ! q° à ' \ ; T De) . le. 
{ Developpement de celle. equal. donne}, ap'ee. La. SUP P'ECésLON. d 21 feckeur À ( ont developpeca- pa «a ppoE aux. clèrner 


93%. 
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CC la Qcinterce Éigrte: 
CAT 


fx x HZ | | xt ay Jez? 
(31) et + — (YZ sin À + XZ Sin B + XY sin C) —(X Sin À + Voin B+Z sin €) + + =o, 
Jin. À un B inc bang A fans BR Eng C 











ous celle fête on voiE sans 2iffcudre que 


Le feu des féyeco deo coriquezt inocaitet dans un qua drifatéce | of une œucfe du 3% “oxdre, passant par 
eo TS somme du quadrifxtéce compfek, pa fo piedo deo Bœuteirco dus freins fe force pare Fed 


| fo, Par fee poirndb cleufxices à æ f'infini. 


On. peu eri conclure à atliceo pPep" “cie lés nor breuse0 Î notté. Los CXOTLTO cela. COTILITIC_- sujet de «cherche. 








VHT: ation des comiques don Élment: regardes deux cmiques 


2) Onneée - 


| VA Le équations de. deux. coriqueo Dornces sont. 


() S=o, &=o) 
l' equation. generale. deo coniques passent, par luc poirb A intaccion Jexa 
S — ÀS, =o. 
On on poircra. Qtôposer- de. À de Tanieie «a que celle. corique. pe œduise_ à Deuæ- doilex ; de. sole que, 
P ÆR are des fénclione- Üneaires , or. jpotftta—. poser idenhiquemenk 
@)  S-AS,-PQ. . 
< squation général de cond uec. douflement nus aux deux conique. donnees sea 
(3) E = P— RH BAS) SE < | 
M elanF une. orétante athihaëre. in 
Cn effet, cheichono enveloppe. des courbes ©, e.a.d éliminéne pe ertkre. L equation (3) &£ sa Iéuivee. per cap- 
pock & be) ce que «vient à exprimer que le qualion en. Le a Deutae. cacirtes egales; on lrouse. 
Bas P*Q*-o, 
pour l'équation de la courbe. enveloppe. Dis, 9: apte l'Jentile 
PR =S-ÀS,, 

celle. equalion. Acvienk | | 
| (8+28)— (6-28) =0, où $$,=0, 
cdd. que lx conique Y teolé conotammment langenle au. euæ. comiques $d:s,. 
De plus, elle a, ave chacune d'dko, un double contact: (@r, ai nons cherchons l'interoechion. De la de Z. 
ayec- Le conique. S,, par exemple ; il vient, en faisant Sie 

| ME P*- Qu +0 Zo- 
Marx, par. suifs % l'i%entile (2), là fe Pnchon $ se. «Qw£ à PQ pour Les valeircs que ‘annulent $,; Tue 
ion. prércdende Devtent alors | | 

rien patate au (ur Qre. 

On a ainoi un came | paräik; la coruque. E a 9onc. un double. contact. avec la rue S; Fle code. _ 


de contxck ef 


G) pP - Q=o. 
On Piouveia_ de. la. même mnaniece. que. la conique a- UT Double conlaeE avec_ A corique S, el la. coxde 
de contxct es. | 
G6a) nm? +Q=o. 
On voit que fo cocdex de conbxck pa ent tujouxo, quelg ue. SouiE mm) par-f inkexvechon. des denæ_ 


d'œitet F—o, Q=o; et fécment, avec ceo dexnieïco, un Siptème færmonique < 
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Remarque. Hoouxauxvné, en yenexl, Ecoro Dee de. coriques doublement fangentes aux. deux 
coniques ptoposecs. Se SG, car ü ä a Tcoté valeuto 2e À qur pecrnellent- de sahi faire à L'oerhile @). | 
OI ra au _ plu que- deux seit. ot qu'une seufe sécie %e coniques Qoublement larg enteo ) 
lique Lo coruques Proposecs secont où fangeneo ertlce. elles OL oalahices. 
Je L1ppP090716 que les contqued SeS, sotenk des cercles, et Deciqnend pa | 
| | G) C=o, C,=o, 
Le equahons ‘Ôe. ces cercles, ape avoir- end Les _coeliaents 9e ae eqauŒ. à l'inifs. Le cotdeg com _- 
muneé ceo deux couches sonF alots Î axe - cadical C-<,=o, Fe fa Voile de l'inféni j de. sols que 
| C-c,=PQ, & Q=1. | 
J équation 2e0 corLtQ ue Doullement lanagentes à ceo Deux. ceccles secar i ‘donc 
| MP 2p (C+c)+1=0; | 
ou, en temp laçan P par 04 valeur- identique. c C- ): | 
| © HÉ-G)-2R(É+G)+I=0, | 
lle. eo Ÿ equation enecafe. des conique douflement langentee_ au. deuce. ceccfeo C=o, C,=6. 
de cocdes De contact sont : | L | | | | 
| (D) pPhizo mp (C-c)t1=0, 
Ca. 9, que ex cocdes de contact sont pacalfefes a T'aoe. cxdicaf de deux. ceccles. 
L'équation (6) peut se mellte soux-la- fme- 
: D VV VE 


on L co nélale atsement. . en «ærJant. calionnelle | cle detruete. equahion.. 


[ équation. (8) a une. Si rfixlion | geornékique cemaxquable CeÆc, tepresenkent ; ent gd Ls carces dc 
longneure De langentec. ences Q'urL. poinf aie deux. cercles C=o, =; l'equation- 8) exprime. alort_-que 
& orme aléhique de ce bnquerrcs es. cjale a VE : Done, # of conotant, on peuk drre ques 
Une conique. eo fe feu des porrb dont fx somme des distances æ deua_ cercfeo floces et cons- 
Hxnte, Co diotances étant comptera. ouc feo tanqentex. | | 
Ha cenique- co douffement- kengente auæ_ deux ceicefes » Æfes cocdes de contact sont parc fee à 


Lhxe. radicaf des deux. cercles. 


(eo eux cercles on£ c£' apple cexefes focœitoc. 


935: of æy dar fe pfen, une inffnite de ceccfeo fo que x somme afg ébrique deo diotænces de deux 


pernb fiocex à co cexcfeo eo constante. a | 
Joint Y LT Lo deux pourris fixes, 2c leur. diolance p'eriont Le milieu _ de la. Voile. FF pour: oxrqne, 
l'équation. d'un cexele quelconque sera 
ED  Ge-a)4 (y-p'Reo. 
es Qiolances ‘des points F&Fà ce. cercle. von reôpeclivemenk 
EM = G-x)+p—R*, 
FM C+ta)t+ p°- R* 
| Q'apret. l'y pothese, on. doik avou— 
| FM+YrM' =—?a, 





nu / 
& Q où . OTL conclu: 














| Vec-a)+pe-Rt + V(C+a)+pi-R°= ra. 
Vendant celle. wehhon. tahonnelle, ef posant 

| | atet tt, si À yes 

CT az ch? #L ACC, 


L ‘ 41. ! . . . J U ‘4 ei 
Cia. À. suivant qu OTL. COTLÉLÈ CE —- L SOIMITIC. 6 he Difluenee eo Qiéslances j on frouve . Qefinihiwernente, 
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4 T 0] 
( dans A peintes cas : at <= k*) 


. pe _ p° 
@) net t 
C ot la seule. elahion qui Douse cœctéler- erfce. Les cortélantex. à, f, 7e R. 
Aousque L. certe On. ceccle, es: ads el a 4. monvoi sur ellpoe 


2 2 
CE | 
(3) ——— +— — l=o, | 


alots R=s ; Le wagon Qu ceule- el rl ; telle 
Quélancex_ aux. 


| ellipoe, sk, et. fe L lieu des poirb Lle. que Le. Sorrtrme. ‘ed 

‘deux. poirb faxen. “of. cons lanle.. | | | | 

: ur que le a on. Qu cexcle_ sou. ceel A il faut que. le cer. Qu cle soil. cxlerieur- a [ ellyne 3). 
Ji 


«4 .. C , ‘ —— « : t : 
i on. 90 dorute. Le. “x yon ut cercle. vont centre. Decctra une ellipse. con centuig Le. el. bornotlse 
G ; . 


- ligue. à lellipse C3) 
| 4 co ceccles conoidéres , cad. Les cercles Don. Le ago el Lo coodonnees du œnike. 
7 | [7 | véuféent la cbolion. @)}, gJouer£ par- tappot£ au poinb F LT À même le 
| — que les poinb de. L'eélliyme qui aucouil. pour fég es co deux. point d- pour? 


" AC. : Scal L PA LL1eUST— Ja. 














On perl encote. vertlier- qi le-rappod des Qulanced Où. fe a Î un quekonque- de. ces cercles et 9a centre _ 
De. ce ceucle. à la Vrechiiee coucapondante. ok conélant. ef aal a l'excenteicite % L ellipoe_- G), avc 














, EM ©< 
| CRETE 
On obtiendra %eo conclusions Mentrquco Dano le cas où at-et=-ht, ca Vans L. cas de. l biypehole. 
Ji l'on expiime. que L disbnce _ d'un. pain£ fixe Æ au cercle 0) of eqale. à À Distance. Qu cenhe € Lure 
D {Y | Qvorle fixe. DD’, on houve | 
N | | € | | l (5) R°— B-2pot. | | 
| ; dorsqu'on pe. Sonne. LE. caon-) A centres de. ces cercles dectivent une. parabole ayant 
x | mème. axe ef mème. paxameke . que. la patabole. 
OF ® (6) y‘-?2pxze. | 


Ces cexcles jouent ‘alors, par cap poukr at. poin£ fie F ef à Le Qvotle fixe pp; Le. mente. le que Lo poinb 
De parabole ayant ce. pont ef celle Voile pour fayer- Æ Direcfrtee : | 


3 








1X° Cquation dec coniquet_fomofécaxfes. 
936. 12 Cniquez-à cenbce. 


. J & | | . : . 
cfupposons une conxg ue cappaclee a DE aXCd ayank peur equahon. 


". LA 

_Y — 1 = 0 : 
++ 7 34 
a b | 





Q) 


re conique Bomofocafe de ln cowcle () col: une_conbe ank mêmes fera que- celfs. ourke. Le œont- 


que chechee. Dot done. davoir- Le mièrmet. axes que Le nt propasee. ' et- O7 equakion SCLO- de. la fé - 
| mte_- | | 
2? | 2 
+ Y —1<ze); 
A B 


fyes Voivenk- he Ls mêmes. il en soul que 





COTTLITLE- Lo 





| À -B =a*t-E*, oi A ar Bt = 7). 
De sorie que l'équation generee. deo comtquek Bormofo cales de Ce couche A) D: 
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2 


@ +5 
2 + - —1Z=o: 
Ce ax EX ! 








À e#f. une conélante arbitraire. | 
A equahon (2) ceprecsente Qes effpoec , busque X comprté ere. -co cE+L via, Œb, sont leo 
lrqueuxo Des axes de. ces couches ; OT &_- de | 
(26e) af-a-X, Lib Ab -a?R-ct. | | 
d” equahon (2) represente des fy pecboler_ Lroque À «st comp'uLé enfee. a? LE sta; b, sont Lea 
orqueuto deb axcd, : on à | | | | L 
| ter) af = X, LE AR af+bfeabect 
On a %es cllisses imag irraiced Lusque. À esf supeuenr-a at. oo 
Mooux. wsierètonx ave_plto de Velaile… su cs coutkes Dans Le SV Qumème chapilee : 
937 es comiques fomofécafés sont inocitee dans un quaduifatèxe dont fe dixgonafes sont fee aocco 
de fx courbe & fx Avoite de Pinfini. | | 
des ko &œ quaduilalète ont pour équations | 
& J Y-G@-e) Vi =,  y+(æ&-e) VA =, 
Y- (æ+c) Vi =o, v+æ+e) V= <0; 
on véafleux facilement que Leo cniques  @) sen langente &æs quatke.droiles, quelle que. voit li valeur. 
de À. (co quahe duoikes sont les langenkes mences à la conique par Les points areulaires à L'infèu, G vaut. 
lat of conféme. axe consequences qui ont el. Acduilss de defruilron_ des y 
Le conique Bormofe caæfeo sont douffement" Ftanaentkesx_ & deiroc. cexcted de caso ru. 
cn fa l'équation De conigques Joullement- Tangentes aux deux. cercles C=o, Ci = 93 (933] 
pt Ce-C)ETRCCHC,) +120: | 
 Gnsideront Leo Jet cercles Ve. 'cayon. nul : . | | | 
| É=(x-c)+g*, C=G+re) + y, où cat, 
[ equahon jpeece? enfe devient | oo 
oo 16 péctat 1 po y+et) +120. 
Ce equahon_ peuk serie. | 
À 














À pa + 1-J = y" -1=5; | 
| « 7! 1 | 
& JL l 91L pPae À ls — at X j OT Frouve_ 
| + 2 
ax REX 7 


ca. di l'equation. (2) des coques borno 6ca lex . | 

Cle. consequence. cesullz encore de ln. definition des fées. E 

a dernière puopoifion. nont peunet 9'eccre mmedialement l'équation - généeal De comiques ayant 
pour foyes duæ. points Dnnes (af), (trs bi). a L | 
CL cela, conôtdetons Lo cercles de. ayon nul ayant pour cendres Les points Vonnes; de_ sole que- 

ce (a) (y), GE (ee) + Cy-8YS 

[ equalion. checche est celle. des coques Joublement- larg enteo deco deux cercles , ea .8. JO%{ 933] 

M? (c-c,)=2p (C+e)+1=0, oo 
oy EL temp laçanf- CeæÆc, par Leurco valervco y | 


DOS | Ga) (8) yet pt pe Ge a) (y) + Gen) Ga) ]+ =0. 


(6 


On obkend tatE encore celle éralion en ectivant que L_Sornme 006 Qislanceo 9: LUT poink phoque 
.. .. ‘de L courbe AAC ‘de. poin£ fixes (et: PB); (ot 1 fs) eoT Fee aufikaie. 
L 9 2° GLrrabofer. a | | 
£ paxaboles homafaleo on: des pie gent Lo memes fjes, par maintes, CCA couches 
end CL. COTTUTUUT- Le fé, e1—. æ Diolance fire. Æ, _€Tt. oufre, enk mere. axe ; Pequation_ ‘nes de«_- 
parabole. Foreféeatee ok donc: -, L 

6) v*= =2Ax+N, ou y +ac (ta); 


À 6 une | con élanis atbifraire L oc ire des coodonncet e6f Le: ET COITUTUUTE:. 














939. 1 ou cerpellsens d'éboid que dans “pualion enérale. Angle des conigues vapporlée. à un. ve A BC, oavoir— 

| @) _aUv‘+a,V a, W#+ TL VW+2b, UW+2EUV=o | | 
on peutf CR U, V, W,. _ comme es fénchons lineaire des - motlerne Pr Ga. e) 9 lune Droite; ou Bien. 
om peut : «der VU, VW, comme es quandifes popechonnell aux. Oéfances à Lduoite. Qu, 0) es hoir. potrb 
fioen. U-o, V=o, W=o; l: équalion Œ) w£ alors €’ Féquañen- tangentiefRe en coo «donnees ba£atéac © 


de. la conique condideriee. 





y | RP ; 
940 RP L bone fixe. pur él Q. vf, Lame que a conique (X) . honte Ce baie les . 











/T=e de ce triangle, on. Aouve pour { équalion. cherche 
ED VW + UW+bUV=o 
ceE © rime grrerale des comique inoecitéc œu. “ iangfe de chflrcnee. 
Mons écuirons encote «lle squalion. sous la fm puivarte 


œ 


1 


| di&) aBC+ bAC+cAB Lo, Et 





€ À, V=o en. des rar. par A,B,C, %es éncfiona. linéacer- de U, Le e£ par a, b, C, des conélanles athifraites. 


Jpposent- ge. lune. Qe. ces cs fnctions | nés, € par exemple, de use à a Urte. constante ; Certd OTLS a loco l'équation (182) 





it 


homogène. ‘er remplaçant. L, 4, pass , 5! il vcen£E | 

L | cAB + (aB+bA)-0. | L | 
Che Lu cepresente. une conique inocile Qané ur 2 L. flae qu a pour corn des rit _ oo, 
eÆ L'origine des covDonnecs ww = eo. | | | 


des calcule Des JE JO » F (908) al sont applicables ie mok- pou mob, Æ oémonbent Qan<c.tunre odte 1 inmovecoe_ Les Peuo_ 





Thésvèmes que 57 Écouvenk enoricee.. 








| Ie vaio gré des  cortiques circonberites à au Hiangfe 
941. | OR ur” eæpmer fe ur port | 
oo | ; Gi) AU+EVHe W=o 
of siliue. | O1 ne. couche. Donk oO donne. L cquaion. lang erlielle_ 


| | @) £ (, VW)=0); | | | 
:l fa apret avoir élimire Lure. : deg vaxiables _enfce. Ls quahont () ER), eceite que lequation_ « aralante a. une — 





‘tacine. Double; CAa1 abs, PT A poirE considere passent Der. Forte que ve. con féndent ; condébon neceatce__ 
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L vffsant pour- que ce point soil sur la œurle, sù œ poin£ n'appadienk pas À une langente ruliple. 

(ci pose, on. peut appliquer. ai cas ackel., les alu du. O6 (gtw], OT. eRpiTneta que le. sommet À co sur-la_cont= 

que Œ), en fai want ÙU=o, Jars fl cpuation. G) en éonivant que L coultaf cf un care. pætfaiF; Æ de même. e pour 

sommets B EE. On fouvera airtot. pour £ équation. tangentiefle der- coniquet checonserile£_ ar fHricen.g Le. ABC, 
ur) ä u* +aÿ V f+as w*- - LAAUV-2aa, U'W-24,4, VW =o. | 





Je l" or ee. D, VW, comme. des fénchono linéaices 2e. u, 2 « Y, Æ que l'une 9 cles, W pa exemple, Ÿe-- cedutoe. à une 


constante, l'an Des sormumel) du Nes deca. Lu 9es comdonsuace., 


LES 
> . ju " mm 


On deja. PEL. BEL168 que € putin. Mt dea coniquet- ga per capppot£ air. hiangle__ 








De weférence_ cf 

| y aU*+bvcw =; 

Lo sommes On friangle Jon. Le pas do côles spporer oo 

Hosqu on «oo jet feo conique conjuguée à toucher une. droite. fre, L_pôle. d'une -duoite face deck 
une aubre droite fixe; ek réciproquement, fe pôle de-cclte dexniece droite décrit” fa premiere 


Craft, A coutbe. Touchant: une. droite fe CU Ve We), on a 
+ DV" +eWi To. 





| cit une autre Droite fe t D, VW, en vole et 

| ADU+bVV+TEV V=o. 

Ch tenant: compte de Li wclbon qui paie, on voit que. cer point at ver 4 Mail flxe. Dent ls cuvtaemncos. ve VW, 
ve cuflent. Lo e cjaliteo 





o DU, VV _ WW 
1 emans = + *. 
Cv WE 





I: Cquation. des comiques bucBant (CR Hangentes COMMULTIED 
& deucc conique _ données . | 


Joient- So, M%=o) Les equationé lan genticlleo Le. ‘deux. contques Donnecs j C'uation gerécfe- des coru queo 
buchant fuco tengentee commuance  seca | | 
(N) £=S+i$,-0o. | 
Ch sf, Les cootonnees Des ta genko communes aux. Deux conaques Se 8, anrulent. Sef 6, Æpar- suule (S+ à4,). 
Cet L equation la plus gl care Peu contqueo ont guabe larger communes ls conique 2! bnchent Dene_ "7? 
quabe. Deoilec_; comme. une. œurke. de 2% casse. e6£ Vélermince. par-cing tngendee, lconique. # sexe complétement 





Déleeminee lois ge on l'avsu ujeliea. À loucher- une Los QtaE ; Lory on. pouta. Duô po ver Qe À De mantee __. a. * <eque. la couvbe, 
bsuche celle Doit achitiaicement£T chouste, one. 
TL ne Ve coniques Sou 3, peuË se «duie. à Peux. poinb ; sit. pu exemple, S,=2Q, PQ int es fonctions linéaires. 
À ‘équation ge deg sque brachant Les fangentee_ menceo à la nique .S par Le points P-=o, tQ-0o, sera. 
(F£o) S+ APQ —o. | 
fi Lon. suppose. que ls Doux poinh Pad Q re anfénent, us présente devient 
CV Her) s+1p*? L 





2 ÿ 


c'eof: £ équation tangentiee des contqued… douRfment. Rage a Le conique_ S aux. l 
poinb où elle. cof bouchée. par Les fangenter_ meneer- Qu poir£ P L. ele, comique $ (fig E). 
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Heprenons [ cgration . ( V Go) 


| 1) £-=s+APQ=0. 
À l'un des poinb, Q par- exemple, ek our la conique. 8 ekque lepointiP ne soif: pas sur-a. bye 
em Q, le equation. (V Bis) ceprseneca_ futes Leo cor que buchant L conique Sau poin£ Q ef 
ls Tangenko menss à Le conique. S perde point P (fa, n). | 
oi Le point P ef sur htgete en Q, l'équation CADES lépuation bte Ava 
aniques oseulakiéées % la conique. $ au. point a= a (fig TH). 





V. Ve Cuation. tan gendielte. des coniques inscrite à un 
quaDrifatere . | 


9Â1 . hoient- À =0, B=eo, Co, D = 0. Ls equalions des quakie sormumelb ‘Qu qua ctlatece, À B, €, BP, Ent des fénctionx.. 


B 
| Lnenires de à et v € equation girafe deco conequet. inéerilec_ aus quatifatire col: 
| (VU) Ac= 37. | 
Cr efPeE, Le coo dorinecs de la. droite. passan£"par- es deu... fpotnts A=o, B —o, eevift ent: etidem- 


C 
ment l'équalion. (VIT), donc. LL conique. qu. ‘elle. topreaerle buche. Fa drotle. AB; cf de. mème. pour 





Les autres les. On Démonféera que c. caf. Los la. Fe g e_ & & l'aise. Qu tatsonnement 
| emo lo: ie dans L can. qu preccde.. | : 
£ cxppok des Produb des distances des sommeb apposc 4’ ELA quadrifatèce iroeE & une_© 
tangente- quefconque. sk constante. (C'est le correlatif® au Hheorème. de ppt, | v (530) 
J'apporne . Le cqualions Des dommels mises voue ln fem. 
A TAU+A,V-1 70, 

f. = bu + b, 9-1 <oy. 
OR | 

| Créiiteÿ-1T7o, 


D— cu + &, v- 1=o; 





Æ sotent (u,v) Ls cooidorenees d'une born errle pere Leo dcalareo des sommels A, B, C,Da celle. fn Lente conf. 4 (125): 
{ 


AA ZE ) RE, = Z D y =: 
ms +v? F +? Vaot +V TE 4° 
an. dus de. &, er temarquand que. L guanlikee À, B, C D) dotven£ venfter- l'< <quation. de. la corcle. 
AA, . CE, 


(2) = À = Constante. 
B,. Dh, 











Cas 


94 5. Le se. d' une deal. fixe. pc ‘cap po. Loc. coniqueæ- inscrite dard tn meme quad piècedéeeils 


une. duoite. fre. 

« Pupposone qu'on. tend Bernag ne. Lo fnchono AB, C,D, de L! quation. 
G)  f(u,v, w): =AC+ À BD=0, 

l nation. du. point. polaixe. d'une. œil Co » Var We) ct 

LAS ru! +w, se <0; 


ce qu donne. en. de eqatd «& nn / forme. (1) Qy R Znclionx . A ,B,C,D: 
u, [Ac +AC+ À (Bd + bD)}+ [Ac+ac- +A(Bd,+hb D} 0 [A+C + À (B+D)). 0: 


14 kif eo visible que- æœ. poink of. siliree our la Quoi. Vonl. br. cootdonneeo don £: déferrninecs par- bo Jeu. cruabiont. 





f À fute, y 6 ? + € (ano+a, Vo —Wo) Fo, 
| B {dus+d, Ve — AS, + D (bus +, Yo — We)=v, 


Pa 


G) 





946. 
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| equafiont que on. peut ectite. 


AC, +CA, =o, BD, +DB, =o, 


OLL- 








oo o A  €c B D 
A bis) —— +——=e, —— +. - A. 
L ) | À , Co L B, D, 
O- Le P «erntere. de. eeo ; équations tepresente JG fr 35) FA pôle de L Quoi. condi cree. (is r Vo) Se) par- cxppot£ au«._. oeu. poinb 


K 





A ŒÆC, la seconde Le pôle de cells Droife par. eappotk aus deuæ-poinb BD. 
On cons tatetaik encote- que-la docile (480) pase par le pôle 2 (us, vo, 2) pat vapperk 
_auæ. Duc. poinb PeFQ;) inleisections dco ôle6 oppoe- Qu quai late 
Re. no equence_ rule %_ la. pupridlé mème du heu Defini par- Les cquabona. ä Re. CE 
J* collé Droits of L lien. es pôles 2e. ln Vols. (los Vas Wo) parc apport auc. Diverses 
coniques tnoœiks dans Le quadulalèe A BCD. Or he. Vegonale AC ; au. plulste Leo Veux 
poinb À EC féumentune conique. infénimenk> aplle, ou une_conique apart une. Br 
ent double, laque L_ cf. inscxike dans le quadulatie ABCD; car Leo Voiles AD AR, 
pasant-par Le potnk£ À, sont. langenkes a clé conique) eE de rêème Les Qvoiles CR CD. 
Donc la dvoile, lieu des pôle.) Poil passer par Le. pôle (us, vo, ww») par eaprokaa 
| Système. %es Ve poinlo (A €). De mème. pour-(B,D) (P,,Q,). 
De la tepulte que: a. | | 
Le feu des centces (ou PS Rs de fx dote de f'infini ) des conique inscrite dæno un quadrifatere 
est une. doit passant par- fo mifieux - des 2e déagonatee 
Tbn calkul asile rout_monhe. encoce. que: | 
Les pofæiceo d'un. poink” fixe, pæc cape au. conique inscrite danour-quedrifshe , enge — 
foppent une- conique. | 
Le cap po" 7. œnfarmonique— des quatre point d'intecectton d'une Exngente vaixflte a ure-conique 
avec quabce- enter. flaec_ ef conotant. | 














eient A=o, Be, Cxo, D<o Lo équafiono ee somme p&ule fumé par- Les quabre bag fines l'équation. 
> | langentielle porc 3 'ecuite, 
(6) AC=BD; où Dm AtnB+pe (5 Bi) 
L equahort 65) d€ta veuflee, oi Le on pose | 
(6) AzœæB, D=«c, 





Trad Les équations (6) tepresenfent- Deux potrio opfivement otlies our- Les cal AB CD; de. s0o4€ que où Lon conoidète_ 


Les Deux. peinb 
(a) M — Ac B =», 
7) €) CN= D —LC—o, 


. L Droits. qu fe. Pa ces Verre. por louchera - la. us (5); el le pull. PE sot]- l'achihiaie. ou. 


DE équalion. Q ur. point (l b) subie our AC dera. 
(8)  M+KN-0o, ou x rm) #8 Cac Kn) #K (- &)C=o; 
d'un auhe. Gt l'équation d'un point silié sur BC et 
| B+K/C=0o. 


| Cxprimont. que- ceo deux. ponk coincidenf. ona K = j par consequent, 1 cquahion. Que. point (b) AEYA.. 


(9) | @) N - mm M —6.: 
De mêÈme. cxpamont. que L point (8) coinetde _ avec _ un poin£ silue. sw AP, ca avec_e_point- 
D + K'A =o, ou. AÜm + KR”) + nB+pC=o; 


on trouve 


917. | 


948. 
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1+Km -at+Kkn K(p-àt) op 
= = y d'où K=—: 
mt K” Re | P | mn 


GP. sut. Î equation. Qu-point (d) de"ca . | 
| | (io) (4) N+T+ M = o. 
CAinei. Lo equahioné des qualre.. points A, b,c, d, sont 


(@) Mzro, (€) N=o; D) N-mM=o; A) N+È Mo. 
le | copy ok ænfacmoniq 11e De. ceé quafre poinh a- PET valeur- 26? pe (1 74] 
| | . Cp | | 


nee | 


TT 


quarile visilloment indépénd are De &, cl par ouilé., conélanle . CC 7: FD. | 





VIS Cquation des coiquec Langentec_a deux dites ©. 
he, ‘dans l' equabon précchente jy OTL-- -ouprpose. Lo fenclions linenices CeED e cg aleo, il vent. 
AC+AÀAB‘=0o } 





où, en ht Lo lelieo 
| (VII)  AB—AÀCT; | 
c le € equation. langer deo coniquec. fouchanf'aux-poinfo fixe AB Deux oil qui se mp 
au point Ce 
Cr. ft, La Doi. passank. par Lo point A= 0, C<o 4 évidemment. fangerte, %e_plux, un 


lon faik À =o, l'équahon. (VII) 9e Out a LED cavce. Parfaik; par conséquent; Leo der. 
langentes menees a. Le conique pair L poir£ A—o se co ondenk , ce. qu qe que le pointA 








G À 


soil” sur- k coule. 





[hf le fruction. Enéañe € sida dune œrntanle, iloient; entente Demo jéne : 
(VIII 6) AB= Aw* | | | 
c'est l'équahèn fungentielle. %eo conique touchant aux. poinlo A-o, B=o, deux. Soil fixca. mienees co par L'onigine ve za 
cignifloatien géomébique de E équation AB— AC? 
ap petens leo fénchions lneaies A,B,C, ruises sous la fée. 


_A=au+a,v-1, B=bu+biv- 1, Czcu+te,v-1; 


cet condiDerons une. _ guehonge- a Ts on. alta PT les 9uwlances deo poinb A, B,C,a  ctle Eh 


cm 


» CC 


D Le TS 
Les Ractions Tencaires ÂÀ, B, C devanE veufier- L'equation de le courbe OTL et enclaa— | 


AA, . BB, 


— 7 Z — À = constante ; . 
._ CE 








c.à.?. que. 22 prodiuk des pecpendicufaiceo Laioseee. de. deux points fire AetB d'une conique 9 sur— | 


urne- Hrng ente quefconque. est dane un - cap port conotant: APE. Le carte. de. Fe. perpendieufaie 
afæivo de PT ct _ mierme_ langente. du pote c de Be d'œile AB. 


LA pô d'une droite fixe pour eæppod ao divetcseo conique touchant deu droite: & don— 


nec en-deo point donner, eo DUT une d'eoite. free pros ant pas fe_ pale. de (23 cocde- de __eonn- 
Faer. ou 


É prenartk A eg AB c pour Hingle de te} rence Loc 2e ontques condidereer. cat= 








: ex = xz? 
X, Y. Z Lep ccsentant Lct_ Le. 0 donnéer. kilatéver. D'une Drai… 





9bo. 


VII uation dec coriqueô cicon de: AL 
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de poink polaire de. la. oil fixe. or Vo: Ze ) a pour- cquakion 


KY+TYX,- À ZZ9 oO, 


On, quel que Soit. À y) poin£ of: loujouxo sur- L 9'co1E “fixe 


L£ poirk£ Z.=o cl. le pôle de. la code. de cortbact: AB; Donc_....: 





- 





& und 


JS, upposono fes equations des poinb de_venconFce_ des diagonale ck As côbeo opposer. Au. que 
difaté “CC mio GC DOLLd a foerme_ 
U=putpe-1=s, @) | 


Q) 


« Vzqu+taqgv1 =o) 





ETUHTvV-ize,. | 
l'y aux une infinie de. quadrifatéceo agente pou dès or a feo fes d'coiteo qui , cigrent ceé 
Pcois poinb ; fes <quæfions gerécatee des sommes de. cœ-quadrifatèce. sexonk 
A=zUtTAav+bW =, 
Î B=U-AaV +bW =», 
@ C=uU+tav-bW=o, 
DE=U-aV-bLW-o | 
JL fait 4 Prils. à verifier; on paxsiendtx V'aillewcs irceclément- à ces equations par- une. ana se dentique à 
| alle. que à ch' Méveloppee at JGF( (927]. 
Ceci poé, où L'on prend l'quation. Tangentielle. genévale. de conique elvconoectlcs an 
_ angle ABC où lon epuime…. enouile qu lle. passe parle poinf D Ck ealeul est= 












AT n/ même que- œlui Qu JO F2) on arrive à. 
Gx) Er 2 Tv: &o, 
pv 
c'eot Ÿ equation. enécafe- entie(le deo contqueé cicanocriles au qua- 


difatére: ABCD; p ®E une. constante axbihaire. 
On. voit 
«nie 98 Viagonales de des côtes oppose. 

Leo pafeo de dec. côtes oppovet- du quadrifatèee. sonk ou Pe droite qui jointe Ro pains de 
cenconfFce. des deuæ œulree + shmer_ de cSteo oppoet, ek féument, avec. ceo dexniero poinds , un-29 
eme Bercmenique-( des diagonales proprement. Diléi sont conmderenc comme eue. c3les opposer). 


À pôle. D'une. Droits. (%, VW) pa- *app | vappo‘cf. a. la cmique- Ex) ef 
| a VV WW 


que ced contqued son gg" par- rappo ait liargle UVW, Don Le sommels son Le points de cer — 





7 + — PU, = 0. 
P 1-P 
JE F0 LU p'Ænon, par- cæernple.. Le eôlso oppose _ A B ÆCD, DR atwca., Dapree Leo femules @), 
pour- À B ; V=o, U,=-HAN, , | . 





pour- CD : V=o, U, =b W ; 








par consequen E OIL «a : . 
| ee b W 
sl %e. AB : _ | 
PR RSS Voap 
pôle de CD : Ù + o se 
+ 





(eo “Dei pôle sont ddemment. “SU” 1 _ voie U=o, W= 9; Æ fe ovrnmenE ave ces Decrixers poind, utr gpire bar- 


d. mor AL: 
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VIII patin. ln gentille is ue dou fermer 


991 . J: Les guahiond | lngentelha de. Deux niques Donnecs sont 
€ \ 
| () " $—=o y 1 —O) 


ar. poueca. Diophser de. À %e. maniere quon il entiquement" 
(R) S-XS,=PQ; 


P ct . SOL. deue. fénclion.. léncaisee de. 4 eE Ÿ ) qu gala 2 Leo, cprébenlent. Jeuvæ deb poinb %e. OT. des 





qua bre ge COTIMUTER_ AUX conique SE ÊE 
Ceci. pose, equation génécafe des coruqueo dou flement Henge enter au. œniquec_ preoposeer — Jeta__- 


._ @ Z'ELŸP au (8+X58,) + RŸ=o. 
Ca e fcE, consideront | par éxemple, Le gréque. Si; ls fan genes communed au. coruqueo S=o 


ef s a) oeconl donnee ) et gate d l'identité! (2), par Le equabonc. 
Se, (MP- a Ne, 9 | . | | 
Ù Les quafce fan gereo communed 9€. tedurpent. à denx. -Jropes de fangenten- coûtreidentes el 


TT 
À NS LZ passank par WA poin£ 1, (uP- ) = ; LL deua. coniques 5, EE sont onu. Doublement— 


ET f lang entès. 5) at. dcca. de mème. pour ere S, ef te pile de À la. code ‘De. con tacle JECR 





R 





De (KR P+Q)=o. | 
En soLtE donc que Per. pofec des cordes de contact sonk. Houjonse quef que.- soit | ke, DU BR 2 


d'cotte Po Q=o ; 5 = ocrnenk, AV EC _- ceb deu dexniere potrb, Éxrmonique + 


992.1 Je l'yuation. d'une courbe. ert. cooQonriees — int. Va 
| | £ x, Y; X) =o, 
Jon. sqnalion lingentielle. a 'obfienQva.. a [4 27] « L minant x VX enke Le équation 











» UX+ VV — WT —o. 
. | LL. © —W 
TT Cour GWOILXC. ViL. JC 7 [a 35) que l'equahion. generale des corTxq 1106 bomo cales 2 une org ue. Donnec. a cnFce es£ : 
2. 


G) . + — 17 0o 
AZ À E- 1 ! 


À E une. cornélante achitcaire. ) e la coruique. jo posee. C1 sitpposee cappoulee. &: OT. centre. eE 4. 5c0 adoré 
31 , : | - 33 4 7. ! 
«Je ant cherche / equation. fangenkielle. Je A couche Q) y OI A. d'aboQ 
| x d'a : | | 
— T1, 4 +9Vÿ-1=0; 


a _ \ TT . q 
u{af-À)  v(Bt A) 








D'ou. l'an concis: oo 
(2) at + Bot = À (u°+ v*?) ; 
LP? l'équation. (2) eok €’ uation gite des CsC_— Éomofécafes de Éx-conique 


atu + het 1 9; 
« ‘ # 7 Lt 
À col | are _-"  COTI fanls. d*° lileaire j L Laeet_ de cootdonneeé dort reclanqulaëreo . 


? ? JL eq ualon. des para bolet. Pomoféca lea. col 205 Î 9 38] 








£ a uoxtio 1. Herg entie LA der paca bofes Pormofocater_ 


e /LOILR Écoucors alors Peu . 


999. 








9 54. 


God) 


(6) <u+ À (u°+ * oO; où Aus + À (u°+6?) oO. 
En. je. reppalle que Qanc k cas deg axes rttanqulaires ) 1 equahion. 
u#vt=o OS} 


cepresenle. Les porn cccnlaices 7 l an j ot cotf- al, par les cquahono A) el G), que- les courbes bornof&ra ler 
à une courbe. donnee. buchenT. buts Lo langentee_ meneet_ d. A cœucke. proposce- PAT Les poinb cicenlaites a lin ni } 
propule caxaclerishique deja conslatee. photenee fais | | 
#1 co: fai, ap ce è cela. d'écite L cyuation. fan enkielle. gerétale. 260 ‘couxes | emefisalea Dune. couvle donnee. 

(5) : < tu, V}) =; 


CAT, SL Les AXCO ee. coo donnees sont 5» sp pose rchngulaires Féquation girecalee des cœouxbes Bomofocxfat de__ 


fx courbe (6) sec 
(7). £(u,v)+ Autre) so 
e e e <£, co | curles bichent Les Jvotles passant par Le poinl 
u #0, 
de langenléo à la œuxhe propose. C'eol 9'alleuro l'équation. qénévak. puièque. <co niques sont. aaujelhee à ke? 


insealex dansé LIT. quad a latee | elleo setcoril. done. ébreminecs PAT iLT1C. selle. condition par vuile. Leur quahon. ! te dock cen_- 


fermer qu" terie conslante. achiliaire. 
DA { (u,0) JC «edf ail. produk de ‘dextoc. fonctions lineaires ; L cqualior t- 
T 2 
(8) À + À (u°+ v°) oO, 


/ 
DELA. cquation geréale. des coraq e8 gare pour feyexo deu. poinb donnes. 


TA 


73 


da couche. JETTA. lie parabole. bisque- Lave de céA poinb Jetdä.. æ l'infeu. 
° 4 . «ft. . 
de cowche devient. un œccle_ broque. Le delle _ poinb A et R 6. cortféndent; dirtét. L egtte kon » ; 
| | ©) A + À( (ut+rv)= o, | 
co / spnalion évévale - des ceveleo aa pour centre Le. poin£ À =o. 
S) TU (EC On. porrcatk de l'équation ) Jeduire_ 1’ equalion genale. at ob dénnces — poinE des coriq 11e0 bono- 


freailes a itne_ conique donnee; Mate celle equafion… cô: aosex. comp liquee - EE notih__— 'atonn pas & e?L faire. ne” de 











Dax allona ediquer, dard ce À pape ain propueles _generales dco coTLqUES ) dort . 
le plapat JonE es pop «ie ep foréaanen aleo de co coucb ed. DION intention n'est pas de pré- 


senter — ir 1iTie. Theotre compo (ele des contques } TLO1LÉ onlons seitlerren [ monfcer. par l” elude. DE quel 
J1<o Proposihone tmporlante comment ke. calcul. de. pèle à la demons Lafion. de ceé proporliont 7 


el coriv la lei bukes Lo LCÉOOL'LCEO de. l'analgse algcbuique Dario Lo cechecelh e6 qeomeluques. 
€ 





Le GIe Cop= aiéter. fndamentato des ca niques 


(D) Où de q ua tre. por > d'une. conique. on mene. dep decitex_ & ur étriquieine potnk de _— 
{a coute. h 2 capot anb CITES nuiq 1ie _ de. Ce do Lex x Lie — se Leur- La) 2 Fxrnte ” q uc? | TE TLA 
soit fe. cinq uLéme_ porn, | | 


conique , pair OM. Chaolec page 2). 


956. 


(T1) Quatre bengentac fiocco d'une conique on encontre parure cenquiéme_lœngen- 
Te quefconque. en quabce- points dont fe cappock | anfécmonique ef conotænk. 
C'esf: %e co Veux. propriéles que — AT. C'hasles Dedui boule la Theorte. deo comiques l'Eraite deosectiono 
Ces proposthions ont ele. Acrmontiecs aux. JET [oio], [25],{ 946]. L | 
I1° @ coveme de CSocaf. Gheoceme de S3cixnchon.. 
Lemme. Loroque Fcoio conique ont" une. code commune fo Ecois autceo cecdes d'interoec- | 
Eco Présent par un- même. pour. | Le | 
Soit So Zune. de. «4 contque6, eE €=o L œquafion Ve. Lx corde cammurte., Les equaliont… des Hroit_ contq uco 
po con |s'ecrire_ | | | 
()  5=0, 
) 85,=S$+cDp =—e, 
| | (3) H=S+CE-S; 
D ct E ant des fénctions lencaires | Les | jpoirb Q'inlecsection . 
| | Des comiques S ef 8, sexont sur Les Droiles C—o, D=o ; 
dco coniquec. S Æ 8 seronk our- ho. dois Co, H=0 
: des contques 5, ef. Sa sent Sur-les droiles Go, E-D=o: 
Je co Pcois codes intersection Différentes de. hcode commune : son donc. 


(4) Do, E=o, D-E —O ; 


pr De visible. que- ceb koi Ycotleo dont coricouw'can led / fpruéque- Lx Æroisieme cquation - céf-tine consequence. 


Aco deu. jPterracces . 

+ 2 7! f “ | & t .: * 1] t 
Hemaxrque. Je lon inlecprèle | ceo equalions Qano le gypoleme Des equation _ fangerdièllee, ke cqua- 
ons (1), @); G), copres entent Écois contques larnoentes à deux. Droite féxco merrecs par- le point: C+o 


langentèllement & conique 9. Leo quattono (4) Qc/intssent Lo ponts de. concoucd de6 aufces coup leo 
- ° | j ‘ . 


de. la gs enlep COTTIITUILITES j donc.: ; 
73 . h , , - ., , . ‘ ° L | | . . 
Aocoa ue- Eco LH Co ruquco sonkK Hngentee_ & deu. d'co Lie fxcco } | {eo poinh de : CON COLUEXO deo Évoia . 


autEceo coupofes de. Læ 


entcs communes +sonE en. bg ne. doile. 
J Le , | 
© Éeo ceme de XD co. | 


« 


« ‘ . | D à # « . . . 
| Lrcqu'un Peagene co inocak © une conique, fo in tecoccHiono des côtec_ oppose donné. 
que dec te. . | 


Ecors points enr. TL | | | 

n Joil: abcdef LUTL Pexagone. irrôcctfe, Denon par 1,2,3,4,5,6, Lo 

| cles congeeulifs ; cons dons, af ec. LL conique. Qonnee. $ ) Les core er? | 
S, ES, fétmes, la 1% par- l'enoemdle do Voiles 148 ; li 2%, par 

l'ensemble. %eo Voile 4 ct 6. Les fois comiques 
S; S,(1,3); Se (4,6); 
on£ ane code. commune. ad ; cl ent ceou lle que. Luce hrois aufres cos 
Q'inlero éclion. passent par-un meme poin£. Or L code. d'interaction. 

_ deo coniqueo s 3, el la Voile be où @); celle. 2e œnEqUed S els, 
col la droile ef où. (B) j donc l'intersection p des Dcoiléo @'etG) doit: 
se. houver-our-la corde. d'infersechon. %es contqueo 1 ef Se .Ork sk 
G).%.8 œupe Le &k (4) %e $, en à; Le lé (3) % 5, coupe le &k'() 
de: Se en y; 2 code .Q ‘irlero echion_ de.S, ef- G veca. donc a Voile 
ty. de point f oi. se houver sur celle. Puwik; mat. les ox painb 
ct Big conf les points %e-concouxé ‘es côleo ppoét. (1,h 5, (5), G,6), 





| (GG) 


ce que. dermonke. la pro Dosilion. 
Coroffxices. | | 
On peut Qeduire_ de. celle. proponhon Le p'eoprieléo telalives au penlagenes quaduilatéce. et friang le_ 
indcuk. | | | | | 
Ont one : J'uppoone que- Le. somme f vienne 5e. confondue avec. Le somme 8, Le Qcoite Le 
deviendcx fangente, Ca l Pexagone_ 4e reduit ail - perlagone.. À e Theocrne. 9e C2L2 seal era. donc app hica- 
CT lle. à un perfagene , en JP po9 ant ee pol gone- complete. par- la lang er le 
à l'un %e seb Sommeb j A69L Les Écous poinËs de concours Des droiles (,A), 
(, 5), (3,6) Secont er. age. voile. | | | 
Œuadafaterce : Supposons que Deux vornmnels b ec Qu. penlagene ren 
nent. 5e confondre, L Qrotle. be devrendca lan entté ; c£ L'ori-pourcca_ app k- 
aer— Le Theotermne.. 3e LL2 seal at quadcilalète ) pourvu qu'en. k. suppoe. corr.polék: 


œ 








ppaï- Ls a entes à deux de eo sommmeb. | 
Guang € : Cnfn. ) oi, deux. oom-mels O2 quad ci a Léce. Viennent deconfs nd ce. 
| L C2 seal / 


Ÿ pPotregtt quon Le. °4pp09e. comp leke par Leo farg entes a DCS Fcouo Somme be. 





G7t. ŒPCX LETT. hiang le auquel GTL. Parce. ap} Lquer- Le. Îb ésètne Qe. 


Œn tehiouve. ainét la proprtele Peja Dementice 
Étant do nner - Un bia fe_ inôcecif dar nure_ comique ek une | ci fe atecornowcectk y 
{eo poinb de Gntick efxnE (eo sommes du Hianqfe inocak, féo intecoectiona _ des côtéd p- 
pos ec de co deux Viandgfeo sont Fois part en re d'coite. | | 
987. ‘Cofeorceme de- Sirixnchornr. 
| Hors qu LES Bewagone œf ccconocaik à ne conique, Rs dcoitec. qui. J°s nent fes semmel 
op pooco passent per un même pour: | 
) Oo. appueront œlle. demonstcation our Le. lemme cocrélatif | DE » (9551. 
Desig non par. 1,2,3,4,5,6 Les sommes consécutifs | de. l'heæa or1e_ arcondeut, cortLo Là etont ,avec la 
conique. Aonnee. S, Lo contques g, ef D? férmess : LL premiere , DIT ospoleme dcé deuæ- points tes ; la 
que- 96.077)? 09€ de. deuæ poinb une Qrcocle quelanque, 


deconde, deg deux. points 4 el 6. dotsqu lune. corng 
Pad an par-uin- de ceo poinb ) col yine. L end, col Leg uation_ ang endielle_ 9e. celle: conique. Co 
| j g 


evidemment vertfice. pa ls cootèonnecs De celle Aroite. 
(ect posé, leo Hroio conique 

| ___. $; 50,3); 5 (4,6); 

Jont langertes au«æ. deuæ. d'catleo (1 ,6) ef: (3, h) ; donc à apreñ. Le. lemme. tappele ; Lo points de. con- 

| couts deo rois anfceo coup Lo de lan enteo communes 0onf en. ligne. dote. 

CH Lo Q'eocled (1 2) e (3, ?) on E les fangen leo COMIMUTLS AU. co n1gue6 9el5,. 
le. somme. (2) col leur point de concoue0" Les Yraileo (h,8) ot (@15) sont les 
langeréleo communes auo.coniques 5 ef 5, ; & sommet: !b) ea: Louer poink. De 

con CouCd : Cnfin. Lo dcoilet ( À ) e£ ( 3, 6) sont" les lanigenle commune _ 

auæœ_ coniques 9 ES; Luc poinE de_concouco doi se RE ne. 

(2; 5) . onc. Ls diagonale (i 4), (2, 5) eE (3, 6) sonF" toncouvantes | C . F9) 





7 LS 
Coro(lxices. | | 
T7 1 ! . | «7 : « t J , . . sn 
Cr de ut A 09 EL Je_ælle., p'oposihon Les fP'ee P «etes rela lives datt. perlagone j at quadrilatee_ 
el au friang Le. aronsetils. | | | | 
TD ( PF Jr. D, . À y 
, ER) entægone. Jupposont g# Lt dep sommel de. hecagone_ 0C- capp'coche_ Lrde fniment- de [x coupe, 


îe TTLA nrere. que leo cÔ les que k. delecranenF Je. (CDLILO ent da tune. fangente. unique n l'heæagone. desren£t- 


665) 


LT penlagone- | 
| ; | D } : | E 
: _Î e. Theoteme. de. PSriancho IT. Jeux donc. app lea D Le. alt. perle orle.y €eIL E€O ITUD ltant- 
Le. norn bee De. 3e4 sommel Par urt_ des po inls de. conta | : Cine, en. conot- 


devant Le. park de contact À corrme un. SLOCLEME somme } les Voiles € à), 


(R, 5); (3,6) secnf concourantés. | 
a d'aifatère. Ji l'un Des sommes ‘11. perl onll. je ca pproche_ inde 


finiment Qe le couche.) dc Mmarüere. à ce. 110 les côtes qui. Le. Delccminent. 5e 


“eduto ent a une Tan erulé. LIAQUE. 1. OM aUCA 111. qua) ci la lête auquel le thé 


pplcalle., pourvu qu'on_comp lele- le nombre 


me de uianchon. sea 
U | 
Ceme. DC. “lanchon. ae CA. 





, 


| ou 71, : 
Des Ssommel à l'aide de. deu. eo poinb de. contacF. 
Cr ; fe. On padse_ Qe- LL même maniere. au_ Bang Le, eL on en. conclura_ cc. fheotème. dea 


Démonlhe: | oo L | 
n concoucaoTrttex . | | | | 


conlacE OPpPoeL,, 20 . 
926. Seconde démo nékextion de» Gféocemer. de” 
« Conoidecont. stæ poinb 4, b,ce,d.,e, F, sihres our une conique j avec ced o1æ_ pointe on. peu 
& fécmer. %'abo"à Pois hexagoncs, et. Lea À°3 nant successivement. dans TL ocdce. QDelecmrne comme 


! 





L° il SuiT: D F a. { | | 
a —T » | rs F \. : | 
& né ce ' " F | _-€ (2) le | b C d e f. Pa | 
€ Dr : TT 7 
Le PEN / FUI (It) a dcfeb.a 
N « / ‘ \ 4 ? 
*e “el &..s4 (ID a debcf.a. | 





Nr 
« (eo lroip hexagoncs Qonnenf heu aux lrois ogpolemeo de côlé apporcé : 
lab, de secoupenhen à, 
Gs) À be, ef se coupenten 8; 
C d } fa se couper en. Y} 
&d fe se couper [en a, 
(22) dc, eh se coupen en. Pi ) 
cfr ba 5e coupenken. ÿ, ; 
| ad, be 4e coupenfen ds, 
3e ) de } cf 20. ŒU perker_ Pa 
| | e br fa 2e coupenf en Ye 
Leo Ecoto suyotemerc. de. Froto port Cet} f 1Y) (æ} » Pi» " ); (sta Ba d 2) 2omk ext hgne drcouke ; Æ 


co Ecois deSites sonk concouvcantes. 
C le. Qc vefeence ABC Le. friang le forme par les fcoto Qvoiles ab, cd, ef. en chatéts- 


A enont PORT fcra 
d foujouxo mellce_ l égualon _ de. La. caruque— 


, C  f. PE 
sant convenablement eo pa carnèltes de. reference ont pou Cea-- 


901124. la Je C4770.: 
an xtevtere fat \yz (br xz fort \XYe0. 


Leo coot do nnees des poinb & / b, Cy à ! e,f Setoni alots 
: X —o, Y—o, ë 2=o, 
L 1 Y=aZz, | \ | ) 
(2) | nn | 
: e \ XX TZ O; (à | Yo, | : Z TO 
“4 L ) (d) x=bZ; (£) = cX. 


— 


| | Z-aY) 


(666) 


(DA RGO 14 CLEL. fret fécilemenk que Les equafions 2e roches 
{ a b | son£* X = ao 








be pure bX+A Ÿ-Z—o, 
cd... . Ÿ'=o, 
de _. CY+bZ-X=o, 
o {ef 2 
| fa. . Aa Z+ceX-VY=o; 
ad... ..., aX+bY-4bZ-o, 
be eZ a X-Aac Yo, 
cf 7 by+tceZ-be X=e. 


D | ! , : 1. ° : | , 
(eet. pove Dr [ OT p'æend tire. 9cotle:. passank JPar” lbs de11&. poire x, B OTL. conslale. qu elle. pars 
Jar Le. poin£ Y? ) ne de ITLeIne.. PORT Lo d toupeé (ola, f, ! H): (et9 ! fa ' Ya) 2 Of. fcouve. pour Les re or4 


de «co frots Qroilés: 
T X Y 
—— + — +70; 


(4) « CL) ou (tip) aX+bYŸ+cZ—o; 


Luc | KEY Z 
(L) OL (tar Bora) A x+bY+cZ aber — 


€ 





u of voile. 9 apaœt Les equaliont- que précèenk, que Lo fcots toiles Li, Lire sont concoutantes. 
2 GE D. 
%. GB. Les combinatwont. des sx poinb A bic ,4,e, £ 9onnent lou à un gare nombre daukieo 
besagonee… au puôenlerent e julement la propuek:' que vrerur 9'èlre. ° rra lee... 
909. Les caleuls cf Lies darts L° nizrmeto preccoent., peuverik étie. d11pproaco É- «bb dansé Le. ogpoteme- Des equa— 
Hons lan enkelles ; énlecp «cfant alor, a ce. jpoin£ devue, Lo reouliale obtenue, not AVOrL Le thesrère survant : 


« Canotdécono SUR. d'cotn_… -à , b, C, d , €) #, | langerdeo a ‘Une cortque.; AVEC. CEd SUR. Ovcoileo oft- per fee- 


&« mer 9 ahoïd lots eccagonco ctconbectls et. Leo prenank dans L'ocdue. qui suik 
0 abecdef.a, | 
(11) adcfeb.a;, 
Qi) adebcf.a: 
(co loto hexagones donnent lieu. au frous Syolemeo de. dégonarlee 
‘ab, de féemant La D coite À, | 
QG) 4 be, ef fécmant là doik f, 
cd, £a fécmank ke doute Yi 
[ad, fe férinantla Qroik. ,) 
@°) / dc eb fécmant la Qvorle À) 
cf, ba fécmant la Voile y; 
ad , bc féurnant la. Vroik. à, 
(3) Jde, cf féxmant la drole Roy 
| eb, fa féxrmant la droils. Ye 
( Aa nolation ab dætane: le poin£ de ‘encontre. ed deux. Droite ad b, ek.. ). 
Leo Ecoto systèmes de- Ecoio dvoiles (a,8, y) } (Oh 5 Pi Yi ) (&2 1 Pa Ye ) focmenk #oro pti 
fo point de concouce L,1,1,, sont en- ligne dois 


A 





de. d'ou» co Rcou-cantes ; 


(667) 


A 7 sh D 5 ce. | | . 
960. ITI° € féoceme de Caemot:. | 
Âb Fa 2, RD - 4 5 ( #, 1! : : Lt 
LAN 73 fe À BC ectant Peace dans le Plat. line. contque qu conrontee. 2e cotés coroeenr fs 
: | * N } 7? . , \ 
BC, CA, AB, en lots pie de LS a,;a', b,b RS c’, Co >< ments que ces points fèement 


nu | 
o Ab.AD. Be. Be’. Ca .Ca' — Âc: Ac! Ba.B«. Ch.CE. 


Pheorème C ccefoctif | 
Œuan d ur Fciang fe est. Ecace dœuo fe P Pen. d'une. conique } ôt de 5e somme on mêne deco ban 
gente à fa couche on aivca_ entre feo sinut_ deo aria fee que ces ang entex font avec (eo leo du. 
cefahion. suivante , dærie fer uoff a,b,e sont: (eo Troio &leo du. téiang fe. eh eL, eL' y 


Far 
_fp) pr Ÿ1 LA ! fcs Eco cottpfeo de. Ex njentes meriee» Peas (co somme OP Popes À, B,C 


D DU A; 8). Din. { 28). Dire. (Ch, ÿ)- dinf{b, y"). Din (Ce): Din (eye ) 
. DU (ary } Sin (ay '). Din Cb, a )« Din (b, a’). dep). Dur (C,f B) — 














ÿ ote. aSOTLO Lu Donne. k a pa LOU. allona xgo'cenidce- k. Demon latin. particulière. Qank L cal. des conique. 
Soient (°: 1 Vis &)r (ae ' Ye Xe) er Va’ Z3) Les coodonnecs des lcocs sorumels A,B,C;e 


| @) f (æ; Vi z) = 
l'equation. de. La. coli” 7 10. 


Je Î on. Pose. 


Es 





| Leo cootDonnecd ee. poën£ a Hecoirt. DA [90]: 
U à = — y 
| 1+ À OT 1+X 1+2À 











Jabotituon ces va leucs Oarté l' equation. (}, il ven 
GA) Lx, Vert) fes te, re + 22 À 7, Jr AL (sr 723) me. 
a Ba. 


Lo deutoc tacincp de. cells equafion. cocreopondenk aLiX due poinb XX Æa, ci A. 9. Qornent- Le Dei. “cape pa-cho ÊA, 
ac EVE 


Sr. aura Donc. 


[ Ba Ba LL ÉCRer re) 








name 


Lé ? 7 3 . ; 
à + a'C F(2s, Y3r 23) 





| OT Éouveta Ae mere 














GO {€ Cr, Yi) 
BA BA fo ÿit) 
Ac Ac! LG, Vi: a) 
cB c'B | L Ces Vas U)° 


iultin tant: ce e valilea_ mernbtie ni membe. eÆ changeant. lo srg nes dc s1@. À Serres qui enfenl. danx. Le Jeno — 


minces, on. oblient- la «la hon_ (D). 
Ji td main nant moi ceyardona. 2, Vi DA ) CÉTIITIC.- Lo coowDonrees à æ "2€. langenle., e£ (2: ! Vi, X ) (ra } Va; X ); 
Le '; ER e q ! ! L x 
1 eq aalion_ QG) | Eca L °7 nation lang cnlielle. de. 


/ - . } - - 
(3 1 Vas xs ) COITmne.. Les coo“donnees des côtes À} b € Q 4. Friorg Le ; 








la. carrrqtte. ; ET €. L'on. pose. 
1e | | 
Dur Çb y } 


{6} A = } 
Los - . . 
“Jin (x, € ) 








TO ñ [r48) de. lu Pre a. Le CACUrLED 


WI 
£ 


ne 'éuatine (4) Je vorLE “leo valerrrs de. cen app jsoks cotes pondant A1 de: fangentse 


ARE 
° Î ? _ - ? 
/ }' Lo /e CITLLL CS ( 3} Péleunt 72e" nf Las coco cd OrrTCe 


a ef= x.’ rnenezs pPæ A Le. SentuirieE À ; O2 AU . Doyie_ 





Sin (bot) oi(bro') : É (ar Var) : 
Din tre) pin(atre) Le Vis) 
Din(e,B) pire B) À Fos Vars) 
oimfpa) sin(fia) Fair) 
Din (ay) on(&y)  F(cuvit) 
Sin (prb) oim(ÿyb) Loc: Vesta) 


M ullipliant cc egaletes membre. à mernb'e_. cf ch angeank Les Pages des S&- facteurs qui enftent Darut_le Denormi- 
rnakur; on obtient la celafion. (ET). 














() 








The Cest. «elations  enéraleo (1) ef (LI) cepullen/ | de nonil'ettocs «elations patheulièces, eIt Supposank Par- exemple, que— 
C 
it Où pluoreuves cles du uiangle Jotent fangends 


] * ; ; “ ”, , 
._ Le œurbe- ; ott bien, que l'un de sommels - s'êlo } ne. æ Î emfrniel 
IV? 


Leo comique , qui pPæ0 ent Par— 4 uabce_ point ace » déterminent sur une doit fixe deo veg _ 
menb en invofution.… | 


; ‘ L ; A ‘4 D. ) \ | 
Lorsque deo co ntq neo buchent: quabce. droites floceo , (co Hrg ertteo mrieneeéo «œ ceco conique pa ur 


psinE fixe sontfaninvofutio IL. 








F* J'oènt A,B,C,D Les qualte points fixer. ; O elant Le poink de cnconlre. deo côtes AC et BD, p'œnonx OAB 


pour hiangle 6 wflunce, dk soent Lo équabionc. eo quañue_côles du quédulatèee 
| (B p) X =0o) | 
6) { (Re) Y=e 
(A B) 2, = 0) 
(cp) 2. — a X + BY; 
Î equation genérale des contquues clteono cuiles a! ce- quadulatère Jeca_ 
>> | (2) AXVY +27 (a X + bY-2) =oO, 
. À élanF une conolanté athiheaise… eJoit maintenant l'équation. Dune Vrole fèxe. A, 
- D Z=zmXrnY, 
si l'on checche ke inleurections 1e «lle Hoile. avec ln conique. (E), on kouve endliminant 2. 


AXV+(mXrn (Ca -m) X+(b -n)Y) —o, 


OU, ent. odonrant 











(4) 


NL (à mn) x?4 xYfA+a n+bm-9m a) + (b -n) Vo. 
(elle <q ualion.. Delcrmine. Ls Doux Droite. 
(8) Y=EX,V-K,X;, 


- … 7 1 (2 À Le At. 1: | 1, -£.. : À . { à 
fParos ank Pair de po tu fee Q cf par co pornb 9 intersection . %e da Fanle. fêèe À avec la. crmtquie - 2h} où UE; à ao en. 
à L à 3 


Î equahon. (6): 
m (a-m) 
nn) 
Ce proûuuik col independank Je L constants arbifraiïre À ; Tone. Lo Qrcoiles OM «4 OM son en. involukort Ji (184) 





(6) K,, E, = 


— Conotante 


equat.(7); Æ, par- ouile, Les Ro? À M, M , forment une... involution ds deute_ Qrocle X=o, be OO, ott OR e£ OÂÀ. sont 


Qco caj one. hemoloquer. JG À { 184]: 


J LL. ". oTi «<p «Line qui: / equa Lion -(4) a. Jeu. LAcTCS cales / ca. à. que: : l Co ruLQ ite 24 esl lang enle & LL Droite AN ? OT. 
| | | | Ü 
frouve. que Leo ponb de contact sont Ja La deu _ D'coi led 


/m (a-m) / m(a-m) 
c Y=+ XX, Y=- __ x. 
(7) Z +: "nfn) } Y V? n(b-n) + 1 























Î 1" * [© 4. , 7 ff VAR 
ce sonk les x on doufifes. de. L'involution de fait co. evidertk... OT. peu Dailleuco Le. veu fier- a. nl aide. Ves ea —- 


Lonx (3) di 6% f183); 713 cemaxquant que ane Le CAD actuel, or a. (oc Î on. ÉOTLAEX Ve. A notation Qu. 963 L83)): 





ÎLor— 9 apres. ce qu précede. 








962 | 











Ex 


M= Y, MX à Vox ezo) c'es, 
piut À + N To, Ce NX +a,a/ 0j 


- m A@-mY | mr(a-m 
TE) ae Em 


| | n(b-n) n(b- n) 
Tnteyriétons Ls lab prétend ans ke Les Qeo |équatione langentielleo. ri equation (Q), c.a.9. 


NX @)  AXY+2z (ax+bLY- Z)=o; 


HELL- a quahion geréale des craque inoeecles dans ur L quadilétère. dont leo sommelt © 











. >00 cé sonk 


| @ xse, (€) Z=o, L 
| 6 Œ) Ye, (D) Zzak+bYe 
fo | Jeit an poind. fixe À L 
| ÿ Go) @  2- mX+RY, 
Lo eDenné Dex brgenl menées. de œ poink à l-œnique saont: Wnnéec- par l'équalion 
à AXY + (mx+nv){(- m)X+(b-n) %) =o, 
ou, en dércbppan£ | | 
: LH an) m (a- sm) X° +xy fan -m)+m(b-n)]+n (b -n) Y*=o | 
Ge équation scpidenle deux point siluo our la Voile AB: Lo squaliono de co deux - points secont de la. Fume 
GR) = K,X, Y=K,%X, 
c son£ eux points appaclnant aux. fangenles mertees per L point A. 
On on a, V'aput l'équation. (in), 
_. m (à - m) . 
| G3) CRT D" nb 
æ prétuit at inépendant De lu cmalante. asbikabe À; done, Le poinb M EM sont ex inlabène 967(187] 
dquat. (8), ct, par ok, Lo Quai AM,AM sonË en. involalion de Qeux poinb X=e Yo, eu À et Br sk ee? 
points  Pemaloquee IG [187]. | | : L | | 
Ji l'on exprime pue l'équation. (in) à done racines 7. e à9. que NA aigue S passe. park pointe A3 on tiens le 


is fm = mn) n en), 
(4) ve ” n (= n)* "XX, Y=- = x @- 1) Xi 





deux. pe nb 














cs deux. pourb Qclreminent L rayons bulle de L'invofution JG? [186]: 


Pom Les coTuq eo cüwongeuites a un quaduilatère, il a" comme. coniques pacheulièes, k deu. couples : èe. les sppooes 


(AB, CD) Æ{AD, BC); Le p'opovilion. puèbente. eok. app lcalle a ce cas ; 9 ou: 


Bécrème de GDesarquec. Œjuand un quadiiftèe est inoeuk dan une comique, une hanavar que 
conque rencortbke Re deuæ coupfeo de ôte pee. k fx conique en bots couples de poinb qui son ser. inve- 
Pam La coniques inéole ane un + quilalèe, i y ay mme. conéques pres L cpl de sommets Le 
(A,8) & (CD); Le proprio puchenle. ck encore applialle à ce can; d'où: es he LE ac Le 

CbRéoxème cocréfatil de cefini de Desarquec. Œuand an qua de Pitié et onde | à une _ 
comique, si d'un poink on-mêne des dxoilee & 50 sommeb <k deuæ terme à à Le coufe; co deu ban 
ge E fo deux coupféo de. duoilée afoutioant aux sommes oppooëc du quadriflète. sontren. involx 
a. 

Dons leo caleulr— es IF | | [961} [962] on peuf supposer a £b rulxan &_alows une sec e conique rgentes a ue | 


| | Quoiler fee enr ‘de por fines; la code de  ordack sh le Droite. AB; ds quafone D ou. (4). deriennenhalou 


9 68. 


(679 


mXt+tnY-o, mX- n'Ÿ=o; 

pour la. piemiéie. %e ces hs Le équalions (8) et (19) Dorrent Z=0+ Done 

Leo comiques, tungentee & deux droite donnée en deux poinls donnée, détéeminent sur une duoite 
fixe une oéue de poinb en invofution; un des point douflee de Pinvolution &k our fe coute de con - 
het. | | 
Hexsque des contquec sont tangendee_ à deux déoilés donnée: en deo poin donnée, fo tangentec mendes. 
pou ur poink fixe à Tbutés ces conique. Rrement une- perte. en inVofuition ; un. des eatjono douffes de 
£'invofution pane par Ce poink de rencontce des deuæ-langentes donnees. 

V: | 

£ enwefoppe des deoiter_ coupeer- armeniquement par-denæ coniquecæ pe ne. conique - 
Le feu des poinb d'où: fe Hg entec. mencex & deux conique fxec_ féementun faisceau Baemo— 
rique esk une conique. . 

Clan Donner. Veux. conique i y lujouo ur. kiangk par rappod. auquel Lo deux. comiques soutren nuque TEE [80}} 
prenme &æ hiangle- pour- fiangk de tfêence; ls equalionx. Des Deus es secont"a lois 

 (@) ax*+bv'rez"- 
| (S,) ax" + BYE c, u °; 
[poil une Dioils guelonque | 
G) Z=ÂX+pY; 
Les intersections de celle dtoilé avec chacune des coniques  Seconk: Qonnert_ par- Lo equation 
ax°+ bY"+c (AX + MY) = 
a,X+ DY+A(AX+RVY) 0; 
ou 
@  (a+teN)xt+2cAnXY+(b+ent) Y= 
EG) Garal)x +20 ARXT + (btept) sn 


| D] Pat exprimer que | Le. fassceau. èed guahe Qcotles (2) (3) cf harmonique ; OIL AU'CA.- ?'apux la relation. (Gi) 964 {1 197) : 


fc a+cX)(b,+ent)+(ai+c À JGren)]= 2 ce, Vu; 


| ou, err développanE: 


| | (4) ab,+a, L+ X (cb, Ds (ac +ac)=o. 
A1 s'ag Donc. %%e. Fouver- l'enveloppe. Des Droiteo 
(5) Z= A X + Ÿ, 
D ayank eq ae & la celation (4): : 
(Das Les coa" Mornceé UV, VW Te La Qvoile (6) sont donner par Leo equahonn. 3% (139) 


UV NW 
| RE 
xemplagank À, par cs valeurs dans la lation. (h}, il vient | 
| G). (ch+ab}u" +(acrta c)v +(ba, +bia) W° =o; | 
cest € équation , entieffè de. L' enveloppe checchee : onvotf- que- c'e une conique rase P pa cxppok 


au Piiængfe de + ceférence . 

Ù our. Dernonfierons LL proposition coxélative en atepétent cs calcul Danx_ PA sujolèrme. Des uations intl 
Æ L'quation. (6) sera. (' équation en coocdonneer - pourk Qu leu chexché; c ef une conique_ conjuguee 
par exppod  œu- banale de- reference. 


"VI 


On donne une- conique_ cE uit point fixe C';, par ce poirk on mène une sécaente quefeonque _CMM'; 








or qoèrd un point fixe P de conique. aux. poinb M M’; eo droites PM, PM’ formant une_involubion, 


26. 














(871) 


On donne une. conique _ c£ une droite fixe AB, par un) point quefconque I de cet doile on mène. (co mn 
gere IM, IM”,; CC La enteo détexrninenk, surune tangente fixe » Line gecie. de poinb ‘ET. invofutton. 


TT 27P0" Lons. Le coraque- auæ. deu. ngendes menecs Par Le poire € el à dur code. 9e contact, 


| _ 90177 equahon. ta . 
) G) xyx-7 


Une Voile quelconque, padsank par _4 poin£e } auta.…. pour équation. 
© vzxx; | 
2e li nous Deduitond pour- Les cooidonnecs Des poinb M M: 
Y=AX,  (Y= XX; 
0) eo | Z=VXRX; an | 2=-VAx. 
des coo%onnéex. Du point P, fixe sur la coule) pouxenfre tepicsenter. par 





(4) L X=aZ,Z-av) 
à éfant une. œnslanle ; Lo cqualions des dvoiles PM, PM, Secont. ‘alecs 
G) _AŸY-Z+Vi æ- a2) =, 
(6) a Y-Z.-VA (X-a2) =o. 


| 7 est. ail fee CO Qrorles Fimenk arte. involulion., el. que Ls aol 


| (7) __ aY-Z=0, X-A7Z —o, 
22 le voile PA PB son£ Leo rayono doubles %e l'incolition. J67 (185). 

he. propoilion œuuletise se Von. en inlexprélant ces calaule dans le. 2yolème 08 dquabions Tangentille L'air 
() tepésente une. conique tappoike à la Veoile fêxe. AB ef au Langentéo a 0e exhémités 
L cnalon @) %ffrif un poink queleonque_ 1 sur AB ; Les equations (3) 2éleeminent les 
ccidonnees des Deux. lan gene IM,IM', Lo equationr. (à) Veféniment la ter fee 
Le cquationt (6) EG) wpuéberdent ko poinb Y'éntexscction. ea langente, mensés park 




















: poink I, avec la langente Fêxe. PP',ed0 leo poinb Met M” Or «es poinh fécment 
\ 4 | une involution | f188); lo point douffer. % l'nvolubion sont vepresentéu 
1 par Les éuationt (7); « sont les points où ln langente fac. PP'xncontee les Dase_ 
‘langenies CA CB. 
VIi® 


Leo dcottes, qu jeignent deuce a deuc (co parts d'intecoection- de. deux fangenteo & à une_ conique avec une _ 
aufce_ conique, pont tengentes æ une- même. conique paroantpar-Îêo poirk communt ao deux première. 
ar- deux point) prio sur une. coruque. , on mène deux coupfeo de tangenteo à & une deuœième conique; fes 
poirk d' inbero ection. de ces eng enter deux & deuæ. sonk7 sur-nne mème - conique bucBantk Co Fa 
communes &uæ deux p'emieceo conique. | 
Joint AC,BC, Veux lngentea à la conique. ; appodant celle conique. au kiongle ABC, elle equal 
©  o XY-Z$ 
M,N, PQ, élant le ulrautions deg langentes AC BC avec cle conique Si secte conique 
peuk êhe_ vegaidèe comme dcenscuile au quadu latère MNPQ, oi | on ceptcoent par- 
(@)  X'=aX+bY+ceZ-o, Y'=a,X+h, Y+c,Z2=o, 
La equalièns dés Droits MQ EE NP, l'uation. De-La conique 8, | posa s'écrit 
À (s) () XY=X'Y. 
Si lon ebarche membre à meme ls équatone_ (i) +@),one 
G) x'y/- 2 * ze; 





. € ‘eofe te D) une. copie Padanf- par Lo poinlo ommunt au. conique SE 8. Pre ce conique louche Les cortex _ Ka, | 


; poirb %e conkief- von sur Je Qcoils: AB. 


(672) 


Or L P couv ec. de ère. que. leo Deux. deorles M P &NQ sonk fan gente à une æittee conique Passant prar-les poinb 


commune aux deu coniques Proposer €S) Œ (5). 


: ce ge élank Cceé afeule _ darto le syolème des éualione brgaticle, : ont. olènd. ‘Ca. LL pro posibion. oucélative. 












9369. 


L'équation. () tepresenle le conique. S cappotke à bi coûde AB Æ aux faune a 


ed der. exfiemiles ; on mene- Lo dec couples de feng enteo (AM, AN), (Br, Ba), lesquels 


_ 2e coupenk aux juatre-poist M 1, P,Q. 
Res equations (2) Def ripank deux. de. ces poinb, M Æ£N prar-cacmple, L< equahon_ (3) tep ceoen- 
leca. A conique (5) rave Qans Le quad lalére. donk A &B, M EN sont Le Sommadr 





opproscs . 
A" equahon (à) Leo tesenlera_ tire. cortque. buchanf- Les quatre lrage 
. n ve ol vnk Fe cle conique; et le eng enles à A conique (4) auæ_ poinb M ÆN patant par— 


\ 


eréles commmines auæ- deu. coniquet- 3 ef 8, j or La 


L. poink£ €, pôle. de [x Droile AB par tappork à Le corique- (5). 
On fcous etait de. merne ‘urte.- | seconde. coruque-passant, PE Les points PA Q + Lachant- ba qualu-langenter - COFTLTTUINLEA 


& (8) et (6). 
VIII: 
€] uand. deux anglèo sont ebcconoecib æ une. conique. fo poirb de_ co 
ur une. même conique ; fes quæbee côtet ckfés deux. cordes de cont&ct bucfsenk une même. conique. 
Joit ACB un. 2 angles conseil, rappelons la conique. auæ deux fangentes CA,cE CB 6H lux cocde 3e contact 
AB; l cqualion de La contque- sect De la fécme- 
a) ‘ 


18 ct feo éommeb sont 


1. 





| 2XV= 7° | 
J B 'C'A' et Le second «gl con, que Xo Ya, Z 
PET point c’ T'equation de. LB’ Jet L polaire de cœ point, out 


y work Les œotdonnen… 


| &) XV FYX,- LL. 
| L'équaton enccale. des corLquieo pasoank- par 4 quel poinb À B, A’ ,B' ) est 
TT G)  X(XY-Z1)+ 2 (XV + VX -ZZ0 Yo. 
Je To eæ}rteme. que He. conique fase. par Le. poin£ C(X=o, Y=o), ort Érouve X =- 2 ; par consequente 
G) Z (XV H+YX)-22 XV 0, | | 
seta Le cquahon. de la conique passant pars Lo ccnq poinb A,B,A',B’, C. Or elle passe. evidemment par le. point C\ (Co, Ya, 20) done. 
{ Jutecp: étonne. main lénant Œb caleule_ dand Le ÿ sléme des equaliono fangendiells L'équahion. (A) tep" «es enle LTLe conique lou — 
chant Les dvcotles CA ct CB aux. points A EX, d'a LA elant. Les 00 o nneed de & Joie. A'B; l'équation. @) defini le_ 


jPè Le %e. un. Quoi, c.&. À À. poire C: d'squabon. () ef l' cquahon. genial dei cruques touchant leo Dcotles CA, CB; 
C'A,C'RB! Ce faisant ÀÂ=-2Z , on expoutme que. cle conique. louche L dcoits. AB (K=, Yo); « or- le coude. (4) buche_ 


co emnmenk la die (Xe, Z o); Le Jecorde + paie de la pepe est. donc Demonbcee. 


re 
p: 


;, de deuce_ point po eLherement, on- mène  deo d'coitec_ auo_ fcois sommels d'urtaangle, 


Ba Di0e. points dans lequele- CE doites_ enconbent (eo côtes oppose auæ-_soremel son£sur-unecnique 


GA ‘cenorû Le reel pour furangle. de. tefévence_ ef. soient à, b, C; 4 b,, Ci L cooDoaneet des Qeux_ poinh ch o1o10 
O O; {cs co denneet deg poinlo 9 ‘inferoeclion. avec Le ENT Que. Fgle Dontf. : 











Y=o, | Z=o, 
mi Y 2 mé X 7 PA X Y 

ls es er 
on | X =o, Yo, : Lo, 
MAY Z néx 2  p | x * 
me as 








X. Y 2 
MOT — + -—=<0, 
b ©c 


oo X Y Z 
MNT TES 
3, b € 


l TTOUO. AULCOTLO pour équation. geréeale Des “oraques cctconsect tes ait- quai later. FU M, RU, : 


7x Y Z\/X Y 7 | 
® xxx] +). 
a b « b, €, 


ET 


JS fl on expume que. œUs conique passe | pas Lang » Of. kouve_ 


LS. 
Aab+2{7 L j 


oO en Jui pour Î équation Xe h_ œ conique. passani- par Les cinq re M Mai NT) P! 


x* v* A z* pes ph 1 
i Le p —— — — Ÿ} - XZ | — + Ja — 9, 
@) aa, bb, cc, be, The ac, 


al en ea que- 2) coruque. passe. LD 





(che cualion fan dyméhaque. pPat- tappod” ALL quanbike À, b, C, A, Ai 


par L GT © poinf RA° | 
d afecp él. ÔTLX. CCd cale al. Qand L. Ÿ d° Bone des équation erlrelles. 
ds quanlrkes (a, b, c}), (a,, b 1/ ci) Jecon = Lo coo* Qonreer_ de Due Voile _ A, À, ; Le elaHiona_ @} 9 elécrinent. Lx oo 








Jonnees des droites 
_. Am, Am; Bn,Bn,, Cp Cp 

qui joined ls sommel Qu kiangl. auæ- poinb où La Jwiks À Æ A, renconbent 
Ls  &l% oppose. Les cqualiona. (@) «æpresentenf" Les points 9 intecoecion De Veoiteo 
A m + B n, Am, Æ€Bn,,; & fi equation. (3) Jexa l'équation genécale. des contquet— 
Lsuchant ls quahe. dois Am, Am,;Bn, Bu; la comique (4) tuche_ ke 
Qt. Cp en. Don: . | 
Cent pevec deuæ d'oitke« œcfitcæicemenK’, SL Pen joink Éo somme d'un 
points où «o droitec wencontent fes côte opposet, on à airei 4x droilee , foquefleo Huebent-une. 





même conique . 

x | | | 

{ ‘enwefoppe des pofæices d'un point fixe, Pace cxppoct aux div ecoec- contqueo cbconobedtec à un. 
Kianale Æ buchank une -drcoite flxe., eo une conique pesant par- Eroio port Fes , c.à di. indepen- 


dants de (x potion de & dote donnee. 
Re 


Le feu déo pôles d'une. dioite Re, Pre exppo-t auæ_ divetcéeo coniquer invecites à ur teiang 
& bucfiant une droite E fire, cf une conique buchant toto Aroites fiocco y <.&.d.tndependantes de fa 





pPæition du point donne. | 
“enona. Le hiangle pour bioyle > de fe née, 2 l'éution gérée deo comiques diconsevihes ele 
| : | cf) "XYZ +R XZ+ YXY =; 
celle. conique. Devant huchere Lx Dtoie fic | 
: @)  aX+bYrcZ—o, . 
on a l'éuation. De condition: a 
: G)  N'afrptb+vier 2ab A K-?ae v-2bevp =o. 
Joint X, , Verbe ls coodonnae dun pink fixe. P, le polaire %e_ ce point ed 
GO) 7 (YA +ZY)+R(2X FX) V(X YA VX,) =. 
JE eue. obtiendra. l'enveloppe er. iminant ArpeŸ enke l'equalion (4). d le suivardss: 








(674) 








a(ai-bp-cey) b(-al+bn-ev) efañ-butev) 








r 
| © TZ +Z AR, +XZ, XY +XY 
de roll % l'élimination | a | 
| a? -ab _ac Vz LYS 
6) |  —ba b° | - bc AX+X Lo _, 
| —ca -cb Oct. XV YX | 
YZHZLY, ZLX:XZ, XYHFYX, oo 





| Cl. qualion developpe devient | 
Il D ARR (RL 2X NF (RL TE)TL +2 )re (+2 NN (Ko + ZX Vo. 
| On els coruque. pañse_par- Le rois point | | | L 
| 8 cz HZY, =o | ZX ,+XZ, =0o, [XL+Yx =e, 
X,+XZ,—-o } 


| KEY +HYX=e; lyz, + 2 Y,=0o;, 
donE Lt co%onnees sont irdependantes des quankes a,b,c, que deférussent h doit: à Lg ruelle. son Hang enter Le con 


QUES : 


| Gs caleuls se hahwusent faclernenk Vans L Sypolème des équalions fans erelles dk donnenE£ ainsi La Démonslation de 9 
| pe ppo$ chon_ cotcelative. | | 


xI° | | | | 
1 ent & une pacaBole diviwent Aeuoc Rend entex_ ftæeo en paies propoctienne(fes . 


971. | Éoutes Ro. ; 
apportent L paralole_ & CC Jeux. lanentes fe, ef 9479 pp 090720 Lo paeamebres de_wéféenre ganoe a l'unité, [ équahort_ 


de Le courbe 4eta. 





() 2XY-RKRZ*,; 
e£ comme. he cute el une parabole a elle. Joif Lucher- Lx doit. de L'info 
. | @_ KsinA+VomB+Z0nC—0, 
ce qu onuE à le condition. 
sintC 
G) 2K = —— . 
Din À pin BR 


Les co donncer. d'un. porré. queleenque_ Jifure. our- A cocle. peuvent Je cepcesenke—par- 


| KA 2, 


2 








l'équation 9e la fangenle ent ce point Sec 
| | X XK 
(5) — + ——XY-KZ—-S. 
| À 2 | 
CLerchonx maintenant L tappobs and Lequel L: en. (5) divwbe Les 2 meria, CA 
_ CB. Remarguono Qabo que, Les cwodonnees Hi latéces 9 Un poiné. Devant verifier la œlation_ 
| X Din À + Vin B + 2 Sèr C = | 


On a. pour Leo co donneer deé Sormels du fuangle ABC 
S S 























/ s | | 

4 | 7 RomA () * RoômB  (C) ET RainC 

| | Y,=o, Z,=9); eo X,=0, L,=0; X,=0, l, =o .« 
| O r- des férmuler (4) du- %5 [90] il eyull que- Le tappotk) dant lequel D voit 


(D). aX+bY+eZ =o, 





D 
dtvtpe L voyrmen M;,M, a- pour exp'ægs1on 


| à M,M _AaX,+LVt+ez, 








me 


mnt 


M M, _ a X,+b Ytez, 


(675) 


Clppliquons cel fécrraile. ai cab actuel. ou. Li Droit: @) et L langente (5), on a 


Ab inc Ca %6nB Din e 
Z ) — = y a 2K = y 











: Be  ABonA aB Asie in À sin B 
il resulté 9e. la : | | 

À b Ca 
b c _aB 





È 


(6) C G]: SD. 


(Autrement : 


CORNE pour aæeb 6 X cE des Y LL deuc- Fangente. fiace. ; l'équation de. Le couxbe_Heca. 
Ÿ a 








D (ErT)srayse 

D (rpreee 

E af cqualon tepréenteea. une- parabole où 
(8) Kab+4 =. 


L cuakon Q'une farupente mobile VeLd.. 


K< À XX YŸ 
9 ns eu ne ms mm — = O 
© LÀ 2 Ÿ : + ) 


 aprex LL féemule. que-rotté ferons ‘de cappelr Les “pe dano bsguele- Le Doit ©) partage . segments OA +03, 























JeconE 

BA Ka AB Ab 

= — = = ; 

oB 22 oA 2. 
9 ou. Ton conclut; er «y ank eg &  h «lahion (8): 

; | 
B'A  A'R B'A  oA/ 
+ = +1, où pes - 
OB OA OB AB 


XII? 
97+: | Le. Sac sonmimels de derto Paranafeo conjuguée pr-sappodk d'une conique dont surune arte contque 
ep six. côtes de. deux Eaian fac conqua ue pa coppotk & uune-conique buchent une aube conique. 


Le premiere Preoposthon. a. le Vemonfree. au 02 [A (257); j Ls mêmes caleula., infecpréles Vans Le. systeme des equations far et 
Leller. feweninent | L& Démons ration de be Jeconde. preoporthon 





Sioe. pernb quefconquer, appoœctenant æ une contque, peuvenk Je décomposer- er deutcë À coupes de. toto: 
point féemant den. Haangeo conjugue Pa eæprpo tk æ une cectaine. conique. 


1 tangenter- q uefconqueo æ une-corique peuvent 2e debomposer- en. dec Joupee de bord fange ref 


Matt deuve = haang eo con Lquex pare "CASIO" CE & æœ Une cectaine_ cOTUqUR + 
Cf}, 2ILOTUR- 


TE] G) a YZ +bXZ+eX Yo; 








un. de. eo goupeo A , B, €, pour faons le. de ce/ évence ,. l'équation 9 de. la. conique. Dec 


Devea avoir 


AY,2, +bX,2,+cCX,Y —o, 





(@) 


AY Ze+bX,2,+ € Ka Yo, | 





a Y3Zy+bX 3Zyt € Xa, Leo 
Cf équahèn. a’ une_ conique co CC pet tappod- au. Priar. a le. A BC Je. 


@) ax Hp Ye 2" a; 


checchonx. lon paul aeleeminer- 4 FZ ? de matiete_ a que 4, B; c, fecme- Ut: € aline con alu pc ” cappork à 
celle conique. GE 


HS que Le Rare le. A, B,cC, | soit Ce pa “cageao ct à celle. conique. 1 Pa que. deu guéhonquer 2 
des. sorrmels soient GEI L polaire 22. Fcoréteme_ ; j ce: que enPraïine. ke Ltcoio conâtäonx 








978. 
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(676) 


| ÀX, X3 , FM Ye LYS +Y 2223 =o, 

(G) À XXE Y +Y232,=0o, 

| A XX tu MY EV Zone 
our uen. puisie Béleminer À, , il faut que Tune Des équations (4) soif une consequence. {2e Dance ares ad 2.que. 
| XX, YYs Le ta 
XX, VV 2, 
X, Xe L Ye Ze 


oO 





OIL, e7t developpank ù 


GG) FAXX (% Zu V2, )+ KZ Ya V, (a Xe Ze xs) +XY, 2, 24( 5 Va LG )=e. 
On. cells. «htion of v'éccfres. ) car- cesf précisement. celle. guon-houve_ en iminant- a, b,c, entre. Lo bcoit. equalront_ (2); 
ot be vod immeÿtalemenk eIl. odonnant- &. deLeaninant airtoL ollenx_ par caopock auoc elements de la. 1% ne 


Le popoothon corcélative. de Démonfe. c1L Fradutsant ceé caleula dans Le. d slême dc ‘prete a. 
XTII° | 


Coniquec. sa] ant Ur douffe contact. 


Je nLoiLO Detgnonr par S & p'erruer- membre_ de. l equañon_ Qtine des comiques ) eF par L une. ferction neaire de_ 


la féime . 


) L-ax+by+ex, 
Les <quahono de deu contques Qoublement- Fangentes $econt- 
| @) S=o, 


G)  S=S+L*; 
doi Leo et Pa corde de contacb- | | 
Lee polaires d'un poirk (x y Yor to) Pat «appocf aux. Deux cortques seconk 
pour. (8) (4) P=zx 5, +VSy, +xSS T9} 0 Be Fr Sy + ,, =o, 
pour (5) O Bexs+yss+eS + LL = P+2L, Lo. 


| Le coodonnee Qu poink de«encontie_ des langeneo communes, €: a. 9.  Qu-pôle de Le droite L= o (ou. pk de - contacte) 
JonF Défis nie pare equañion_ 


L pôle. Q'une. dDoile 


(7) À æ + BY+Cx =, 
DEC. 2e} ru. par Ls cquañions Éuivantss : 


y 


@ © À 5 


mn "+ | Res ss À 
me 
— / 


B C 











S'etoal Su+IbL S+2cL 

pour (8) @) ZE DL TE 

: B c | 
Ces formules clint cap peleer y To UL Aemontieconé Laeilement- Leo proposihons Suivantes 5. 


1° ŒJuand deux coniqueo ont un douffe contact, fes pofaiceo L'un-point Q Peer part sur? 


LA corde. de contack.. 


Che prpooihion culs. immediatement es éuabène. (5) L@); Lo polaires 2e œ poison. 

| P=o, P+2 LOL =o. | | 

* Aocwque- deuo coruquer ont un doufte eombkact , eo pote d'une droite queféonque_ sont en 
Gagne dote avec fe pôle de conbxck. 








(Y pepeñhon veau des equahions (4) (5) infecpréker dans le_ 4 sleme_ lngetid à car- L=o ef alors l'équation _ 
Qu pôle 2e contae£, el Lo équations (4) (6) epresenkenE L. rôle ‘de - AE Re, Ye 1 Lo ). 








Or. peut. SIP STE Le. conclure. Dco equaliono (o) ! (8) k (9) PT 
$!.+2aL l Sy + 2bL | | 5.+?aL S8,+2 *- 








A BR A é / 


cok. L'épuaion gel des Deoiles passant pur Le pornE (9) pôle de la d'coite. (7) par cappotk a a D1} cæpumone. que celle. 
| Qroile passe pal pôle Qe contact (6): Joit 


? ! ! . 
de. He Sy, … S2, …. 9K. 
ee ZE ee } 
A b c 


a _b a c\. 
_— + -— = 9; 
A  B A €, 


D'où. Ton. QQuil pour. l'qualion. de. h Droite. passank paske Deux potins (6) (9) : 
| s'. +2aL/R « S, +2RL/C a S!+2cL/a b 
(io) ———})+ ———|+ — — ——|=s, 
A: B C B (e À € À BR 
(Or cts. qi col vcufiee. par- leo coco donnee Qu. poink (8); car Dotent- Le? Va Re Le coonneec. Ve ce poiën£, Le 

















lx valeur %e. L, 
8! &! » 
EE = Ye ZT _?2. = 2K, 
A BC 





il ele. ) apieé A oubotilation_ Dar le equation. Go): 


! TT | 
AK +aL, Ê c BK +bL, Je a n CK+cL, A :) 
A (VB <c B F A C n B 


rs {es coef fécrento de. K” Æ de L, sont oig1 Mernent | nulle; Donc. ss 
3: * Auand derto coruquet - ont un double contäcK, but poink de fx cocde contact à fà&. même pofaike_7 











daro fo deu cou: efeo. | : 
Ce vesull cs quationd (à) et G); «ar pour le. poink const L et nul. Ce mêmes équéhiont inteipuèleis dans le. doté. 
me 1e langentiel nous %onnerk la proposition. covcelalive: | | 
Auand deu coniquer ont un doufle contack, toute drcoite- passant par pôfe de contact à Re même 
ppête daro fes den couches. | 
Guard deu coriques ont un douffe contxck, st pa Rs dentæ_paints de conbxck ort fat passe. 

une. bco tbième conique qruelong ue, feo codes qu ee interceple dan fes deux couchec. concoucenk en 
un poink de fx cocde de contact. | 
{° Lo gersale Des contques passant par le Deux. poirb %e conlack e. 

@1) S=o, S,= S+L* =o) 
co. 

(2) E=S+LM=o 
M chant une. fon nchon. lineaire de æ 1 
On Les codes lacets par la conique. 2 our Le coniquec. $ 5, sont 

3 Me, L-Mre; 
co code 0e coupent coidemment. our- la code. De contact. 
Dategrètant ces équations. Dans Le. 4 olème. langerbel nous dirons : 
quand deu emiquec- ont un. deuffe contact, oi dans Pangfe fem paf angentee auec point de-contach on ino- 
cik une Hotoième conique, fe deuæ. pointe de concour» tespadifs deo deux autres coujofés de fangentec_ commu. 
nec. & celle coute et à chacune des deux paeruerex. sont en flane. drcoite avec fe pate de contact de ceffx -ec. 
IL Po. ex thovtimer qu précédent se Vmonkeratent ausoi kèx- flcilemenk. ee prenan£ pour- hiongle Xe «fêence L kiangle faune. 


par ls fangen les COTTLITLILTI1EO e£ L cotde. ‘Ve confacn. 
C 


977 


ont Ut dou bte. contect: DUR celte. 


(678) 


Œuaænd une co cde commune. Pa deux cortiq ue Ke. menre. pôte- dans És deuce. couches y CEA-COT tqueo 
drotte. | 
ÉJuand fe. pour de. coneouco de. deu Hangentec_ communes. & deuc. contiqueé a fa même pofoice_ 


dans fee deu couches, CCÔ coru q ee. on£ ur double. cornfack ous celle. pofaice. 


Le cquafions de. ‘dertex. corugtieé peuvenk s'ecrire. 


(12) 
(15) 


L EM cant | Les deux. fénctions lineaires 
Lrax+tbyrex 
6) 


À M=a X+b,y+eit; 


S=S+LM —O) 


EL =o col une. des : coxv de COTMUILÉ AUD Qeuoc coriques: 


ds pôles 9e k Quoi le L Pac. cappotk a chacune Qeo coriques Sel. 5, sont ffnia ppar Le equakont. 








} } 
| s Ê $/ 
cu Y + 
ou S): 1 RE 
| / 6) Gr) A b c 
| | Ÿ Srtal+aM 5, +b, L+EM S+elreM 

pour (5,): 3 — + = . 
pour (8): e) à TT _ 





Cépriment. que. leo coo Qonnecs Qu pœmner- poin£ (eu Yi à) verrfient Les akone (18) ; ex Vesignant ppars L, e£ M: 


Lo valenxs de. L M par K Le va leur de cappoth ( 7} on a 
Ka+a,L,+aM, kb+b,L; +ÈM, _ Ketal ,+cM, 


4ä C 





) 





Ji. 


_— rene 
Re ns « 


(9) 


l'équation. (15) Vevtent done, eu eqa® à ces égale: 
| @o) 5,=S8+h1"-0; 
cul léqualion d'une conique. toublement langenle à le premièe 
Aa seconde. proporhon_ «oulls Ve «8 calcule. inlerpretés Jan Le. opter. Qes équañionn_ fançenelo 
a uand deu comiques on£ ur dou ff. cordact, st parle pôte de contact € on mene_une_tcans - 
vecoale qu ‘cencontcæe fx premiere en deuœæ_ poinb à b, ct fe seconde. ext deuae - pointe donk a! 











soi L'un, en 


&. bou tujeuxe Ç' equation 
Ca aa 


I : 
o Cb a'b 


€’ lappoclone Lo dela. conig UC AUX. deux langenles commuit net _Æ a Leur code. - 2e conlaek ; 


— Conotante * 





h 


ko « equaliond de ces ue conique Jetonti 
oO G@) xv=-hzi 
| &  G) xv=Kkz$ 
[nous DAPRoIeXA Le paramelies De. refèrence. € au. à Luniki, 
Desi nont par- (X,,%,, 2,), (X,, Va, Le ) (X”, Ÿ!, z') Lo oo donnees des roinlo a, b, a Q'apver. lea formules. que 
Qclceminent. Les cowdonnees D'un. poirE pala gran un_ segment Dans ur. cap potk Donne , on auta. pour LS cooDon- 


nees Qu. poinE € 7Üh [90}: 











Ca Ca Ca 
XX FX, ——— , +2Z 
Lo CRC MER Te At be 
oo € a” "SL 
| A ca Ca 
10 
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… ? 
mn. ù ! 
ON. «Auta de rnêrne. peur Les cootèonnees Qu point A 























a’'a | | aa a'a 
EL AE a NY ba’ He 73 
G)  (æ - , : _ 
a'a a'a | d'A 
Les 1 1+ 
ba ba' b a' 
f 


» 
<€e6 tootdonnees X:1, 


V2, 3 or Vorhes XV, Voiven£ céusfier Lo “elations 
G) XV =h2?, X,Y ,=h2, x'v-kz'* 
main l'X  L'N Qu. poink € son nuls, done 
Ca | Ca 
(6) 


‘ 9, Vo + Y3: 
2 Le  ’ ? he 


: fie PAT SE . sf. 
cŒ | 4, cootdonnecd MITEE poinE a’ Qoivenl. vertfier [ equation. (à) j on à por suite 





— O; 


Æ 





, a'a\f aa\ a'aï 
(7) X Reg NN Yo = K|2,+2, —}, 
ba’ ba 
Cf sons, pour TL irnétlant 
CA a'A 
=zR, ———= P: 
be ba 
on Vedutl. Vcs «elations (6) cd (5): 
(8) X,=-RX,  Vz-RY, Rtut = 2, D'où Z,=+R2 


Slstituons cc valeurs dard A «lation. (7), PA Devrent- 


h{p-R)*= K (pt Ry, j. | 
ot ne Qoit- pps pre. Le. ge Qans L decortd menbe. Cal” il er regular l h — K ; oït. autcatf pur D'alaur 


Delexminer ce. oigne œ pro On a. Done, enr de: uifrye | 





OL enfurk : 
f oo. 

Ca AA  VR -VK 

Cb ab. VR + VK 








Ca. _ 
PU deux. contq ueo > ont un douffe_. conbxck avec une lrototème, feo cordes de contact avec x troisième. et ur 


978. 


-S'usteme. de cordes commune. passent parus même- point eb forment un Ot ste. Barmouque. 


Doit l'egualion. Q'une. comique. 
() $S —o: 


| . . / n 
les equahons de Jeux contq 100 Doublement langentes à celle. fovermerèxe pouitonk Secure 
| @) 8,=S+L°-o, 








el. M son Ded ncliond Lnexites qu y ges à Zeto } tepreeg enlent: Le cordes de. conlaek. 


Ve 2. er Le lêrrre de codes COITLINALTLEA  AIiLA- contqued 6 es ”, Jeca. 
. 4 L 


Q) 1? to, OL. (1 -M)(L +M)=o, 


ceé duorko feras e ent. coiemment. par A pont de. co cote der ‘cat dca 


. 2) . 
à pe. c'à nlact cEférmen {- 
47 5 ll 
ae che Tirt. Un le 21514 Pvemorqie.. 


« PSS : | | . * 7 
€ lnler, CC VAN ue ” eq LA TA Home. Aa TA L 6: Guy slême Pare en Liel : Not. HAUCOTIA.. Le p'epos lion. !/ LD 
! € 3 7 . 


Ne 
QU! Et E. \ 





| < swque deuoc_ cort1q ue ont LU. dou fl. contact" ‘avec. une: Lrototeme J frs p3 {eo Ace. conbmetz I EM 





(68) 


fase R toioième un des Siptemec des point de concouxo des fengentec_ commune ) sonk qua bce_ 
| -poinb en êgne deite ; ces quæbee poinb féement. un Syetème 
farmonique. 

Cu EL Lo M — Q Jon: alors L pôles e. contact Ce æ. d. Les poins de. «encontre 
de6 langenles aux poinb Qe. conlacfT Des coruiques 8, cl du avec $; et équation 


(4) tepresenke Lo points De. concours ‘des langendes COTTUITLULTLEO au congé Se 


Lorsque Hcois cniquec onk un douflè contact avec une quahidme, 3 « Rois 01 spstémecc de codes 
commuuwz- donnank quabke- q coupes de Hcoto d'oitex. qui gonk concourantes ; “y æ_ Fco1io Pypotèmer? de 
poink omfifiux donnant quatie groupe de bois poinb qui vont en fig ne_ dxoite. 
de équations %e hote comiques Voublement langer à Le conique. 

6 520, 
pourcont- &'ecrire. | 
@) | S=$+L' 0, 5=8M£c 


| Sa =S+N ns. 
Le kois coides Ve. conlact sont. 


y 
(8) Leo, M =0, N=o 
Æ noux auons les ois Jyoternes Qc cocdeo cornmuneé : | 
L | M N=o N-L=o, L-M=o, 
eo) es) Lex (ss, 9 ue, G DS 
aux as'ono evidemment. Lo qualce. ét syolemes Qe. fcocs Voiles concorrcanles: 


M-N =, M-N Oo) N -L=o, L-M=0o 
(D) N -1 GO) (11) L + M =o, (1) M+N TO, ” Cv N + L 501 
L - M=o; | L+N=o; (M+L= N+M = 


Lex Droite de chaque quoupe. passent reopeclivemenk Joar La som melo êLL- ve hirop Rumépar. leo Écocs codes De. contact. 


da seconde. pate %e L pupoibion tulle 1e l'infepuéhition des dqualione prés : Dans Le. Système fargerhel 
6. 8. tte prpooilion peuk feuvnir- une nouvelle. Demonshation Vs Hhéèmes Ve Pal 4 douanchon 
XIV 

Quand Fcoto coruquet. paboenk” Ppors- quakce- point y si de chaque poink m de’ f'une, on mere. a? 
deux point fixer 0,0’, des droites qui «ænconkæronk fes deux autres éoniques en 9e6 points aeta 
bb’: on « fx “æfation. | 


| MA . ma mb. mb 
(2) h = Constante: 











quefte. que- sat Flan ere M. 





‘0a. Oa’ O'b. O'E/ 
ant donndec rois niques C,C', dE inocdtec dans un quadrifètére , e deux duaites flou? 
OO’; ot par fes point ow une ænaente, M «& fa comique Z ‘enco ribce {eo deuæ. d‘eoitet OeroO, 
on mène {es Hangentec_ A,A'cB,B', aux deuv coniqueæ €, C'-ceppectivemenk, on auva fx reftron_ 

| (x) Bin. (M , A) pin (MA ] Din (Ar, B)-oen (Pr, B°) 
din (O0, A) 5in(0,A') oin(0,B)2n (O8) 








Cents Ernte 


(Bas: G'caite dex_ © octions coruquec PX3< : 251, 265. 
Le bcocs conique. Oonnect … padsank par quale_ poink fixes, sont” era d uces par appat ait héargle. feune Par La 
points de concorcs Des fxots dy oterres de cocdes cormmiires I {903] ; p'enank ce kiangle_ Poiu- Fiargle 9e raférence_ 
Le cquationo Des frocs contques secor de D ferme 
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O0 OL omXxt+ nv pz es, 
| ON | mi X*+n, Lt p: 2° —o, 
on @ EE) àaxf+ prf+ yzieo 
ehient. 2), 2) Lo coc@onnes ds points OO’; x, 2 le Qu point m dilué. our la conique 
Z ; poonC 
ma. 


a, 








= À; 





le coottonnees du poink" À. , Divisant. Le gout. ML ©: dan L tappoË x, Secont. 


. — ÀÂX +X _ CAVHY AZ +Z 
(&) XX = "1 Y = . Z'— —— : 
on À +T Ce À: À +1 











LS coo' @o nnees Qoivent” veufier L'égaation où oit æ- _ done. 


| re (ARS +2) (AY, +Y) + POAZ +2)Lo, 


9 } €rt. Developpanfr; E Lo: ; 

G) {mx Ko +n Ye + PZ {)eta (mx, X+nYY+PZ 2) #{m xt Ya pz =. 

(le “équation. Oclerrnine. Les appod À, où ma + ma ) coceapordark aux deux poinls 9enkeroeclion ad a de ._ 
87 a'o. 








doit mo avec Le cnique. €; C; ‘on en. conclut 

















nn © ma’: rh a! ca mXt+n vt+p2z? 
Q) . Oa | ox _ m xttn Yt+pzi | 
De meme, Les cootdonnees | dur poin£ b; Pintsant: tk de inen£ m o’ dans L ‘“appo-h À) decont- 
… À X'+X H AY , AZ, +2 
® x A+ . % | À, +1 — À,+3 


CSalslitiant CEd valeur: CÈ * Sans ‘ de @) . orL. au'ca_. une equation Qe. rrièrne. foume_ que. re lation (S) qui. 
mb mb 1 cotes pordand |: aix poinl a inlercgechion. de. L Quoi. MLO’ avec L corigue_C,y 


Délecninera ls iappodb ane de 
b (ex U :bO 
ot ŒAUYXA- par Suite, 


0): O'b  mXTT N + P, Z 








| ff 4 op LS 
M ceoulls. de deux sqalilex (7) et (Co: | | 
ma mA mb. mb" m Xin +, Z; mX+ nY +Pp VAS . 














fs) : 
‘oà4 “oa  O'k “O'Y mx ny +P2 PESTALTTE 


lé équations ()1 @ (3) cepréentent ben! bois comiques orjuquete pat tappod au bnp de cfiene. mat) 
elle ne passent pas néceosaitenunt par Lo quake mêmes pointe. 
À uahèn. ‘genteale des cohiquéo | passant pare leo poinls communs aux Deux. 
cenqee C'e CE | 

(m+E mi) X & GR) 9% CP+K p)2* —o; 
L'épuction (C3) Devca tentier- Vans ee bg pe- qérécel, ef lon. pourra. po 





(NM)  azm+Ekm,, = n+EKn,, Y= PES 
de point m où (X,Y,2) devant 3e houver ve bonique 2, on aura. 
(m+ ru) X Grau) VHPTK 22 =o, 
9'ou 
mMmXxt4nY + pZ° 
 X+ nv + P, 2° 


ps .K 
- . 


/ 





a 2 
ma ma! mb mb' Ent note 


G2) à —— = 


O& o4 O'b ob : mx +R Yeti 





= Cnotanle, 











| L L'an. ppose- 
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On. Gemonkew le serde. propostlion., en cnlerprélonk. ces calenls Dans Le. pire Dco équations tangentielle 
Le Lois coniques efant inserilés Vans nn mème. quaduilaléce., elles sont nya uees parc vappot£ x Far le-fvme par 
Lo Box. Diprele % ce pesait; Lo cqualiono (1), @),(3) oecont Done Le éuahionn. lei de cs comiques : 
es cvonnées ts dites © O0’ élan (Ke, 2e) (RorYi) œlles dune. langente” M à & conique land 
CR, 2), l'équation. (6) déteemineux- Lo cappetle 

din (MA) Sin(M, A’) 

Sin (O,A) Sin. (9, a") 
sa l'équañèn gemillalle., où lon wmplice ETES ny Pr par Xl, 








My ur Pr Qcleiminera. les rappode 
pin Gr, Ce) Din (NA, 1, ). 
sin © 8). bin (0 8) | 
La. Suilz Vs cakule inferpréle. dans Difrculte, £-noud sommet ue. 


contd ed a. Le Pre pre 














XV: | | 
1 AW) fes L di Hosc: Se Ç! \. t 
Auand quatee serge. C , €) C; C onk. [ge] mêmes peut Ÿ . LIT ccoecHon, “51. ott. ment wine. FAT exc — 


sal. ek7 qu on. *“ep* ceoente. pair a, «a Œ b, L Lo data coupofeo de. peints dano féoquefic_ cette. dit. 


| encontre. fes deuæ. premietes conique , EE par-m En. deux des poinb date fo quel> de. “encontre _ 


Ca Ecoisteme. ei Ce quattieine., or OT a 


& MA ma’ Ta na’ : 
, ; = Corwtank:, 
mb mb nb LE ny RL | 





| queffe que- sork a Hranovecon Re. 


man? quabee- comique c,@/,e/,c"” sont inociles dans Re mème. fradeilatée, ot d'un point? 
où mere auæ deux pPremièceo deutæ. coupfeo de-‘tangene A, A’ ÆB,B', & la. Fcourieème une_Han- 
EDS M , & fa quatéième une Handgente N, on auxa- fa vefahion. 
Oin (M, A) ain (MA) Din (N,A) din (N, À) 
Jin (MB) “in " (M, BR)  Jin(N,B) Sin(N,B) 
quel que soil fe. potnk P par fque? on æ mené É Re tango 


—centante. } 








(M) 





Chasfeo: Sections coniques : page. 270. 
ko quahre niques élant atonoailee an mêne quéttillèe, lle sun conjugue par vappotk au Kiangle fume 
pPar- Lo poinh 2e concours es Va. sal Le equatrono Hexonl- done. %e L Oum c 
(CC) (0) mXttnv pro, 
“(c")  @) m,x HORS 
(c”) (3) axt+ BY+y Ëo, 
OC) GO) xx BY?4 #0. 
De plua, comme ls conrqueo C7 CC" doivent: |pasoer par Les. quahe poirl comMmaRA. AU. comiques CelC’, on. 
devra. avoir . 
G) 4 m+K 1m, 9 Bin+E tu Y=P+KP 
(6) = m+ Km, , Bantk, nr Ye P + KP 
Desiqnons ‘par (Xo) Y, Le} (X, % 4) lo cootdonnees deo por: as mn, on auta, 
9 ape. y pothèn.: 
(m+ Rom) X, HER) VE CPEKp) 2 =o, 
Cm +K,m,) + Get, mi) Y° +@+E Kk,p)Z°-0. 


, 


mA : ° db 
t =: 


sm |} 
an “bn. 





©) | À = 
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C.g. FD 


Gss) 


Le cootdonnets du poink A seconl” 





(0) X,TAX, HAN  Z+AZ 
de ? TT ) * 


À +1 X4t À +1 


A poink DE. houvanE. LU Ua rie €, on ‘devra. AOL 
x (mx +nV+pzi 1) + 2A(mX, tnX + pZ 2) +(mxt+n pl) so) 


5) 
ma’ . /. A ‘#- 
cat tespordan£ a aua ‘Della. points 4 tnlersechore. ES x De. la. Quoile. MR 


$ pesé. 


an a'rn 





ecfls ' Délexmine. Le capporls — 
agec ia. conique C; on conclut. De &: ' 
| ? 

Ma. MA’ mXi+ny, +p Ze 





rend 


° n— 4 + TZ 
nm 4 n A me Â, + mn Ÿ, +pZ, 





(12) 


(On ‘air a. De. meme. Pre Le onque. c + CL. émplaçant m,n,P)y par UV Pi ; 
? 7? « 
mb mb mxftnX+p2z 


(13) en 4 


————; 
nb nb ER 0 2 





On Qcduil Des gites. Ge) (15) Qivisecs mem bre. a. membre. : 
m à mA na nà# _(mXi+a x +pz) (ra, x, + Y, +4) 


mb. mb DE nb _(m,X st MY +p2) (m X, nvepzt) 


On, Paper Lo «lotions (7) 2e (8) k Jecorfd membre. % celle. JE eôl gel « +. 


"MA mal n A na’ K 
Gi) 





Done. 


= es constante. 


mb mé Eu nb TK, 





Ja p'apoailion couv. alive oulfs immehaternent. de cel. le. CTL ayor eqa peu Lure inlerpeckalion, ŒLLX. erratques 


Deja failen. Dans la queslion. pitedente. 


XV 1° | | 
à CTLi. donnees Fcois coniques- quefeonquec_ U, A, A’ 0 € on ert décuit. deu auties À ct »’, dont. & paeose- par 


er. por d'interrechon. de Uek À ; & B' pe (es poinb d. lintecoectionr de. U'ek'A'; feo quabee- panb d'i En — 


Le: ‘8 ection de B 


Éi tank donnees aro conique A ’ A’ ekK U, ot For en. menñe. deuse. arbres B ek B’ J don Soul iroccite. 
dœrio fe quadifatère- ctcconocait | À Ù et À J k B’ dans É. quedetfatère dtconseak æ D et A”, h fes quebee 
Hanagentet commune aiuoe conique donnees À & A) sonkE Bit ge d l'une_ mème conique 2 


ek B' Seront” sur- une conique £ Passant par (eo porb d' ine roechon de À el À. 


Chaofeo: Sections C Coniques. P<ge 278. 
Soient Lo usine es Trois contques Donnced 


@) U=o, A=o, À 0; 
J equalion Qc la coruquie. B, parsank Pa Ls poirls D) ialesechion_ D LU FA , DeA_. 
7 © = U+ À A=o, 


Ne lle De L conique B, passant par L poinb Q énleraechion. k Def: A, sera. 
(3) ; 2 =U+N A0, 


ve Fanchons les aline @ e£ (3) membre a memlre., noud. aut<ond/? 
| (4) E=ÀA-NA = 
€ st l'equalion 9° une conique Z paesenk Par Leo pornlo Ccormmuaté AU comiques Pa B', jy O1 celle. conique 2 pPaése en - 


. 


derunent pas Ls _poinls - ÉQITETIUTIA. AUD contqureo A 7 A', Donc... - . 


Ja - Prepoilion. aude. coule de. J éneupr lation. de. Lé line Qansd &. ste efri €. + lengenhel 











(682) 


S IV. Cjénération_ dec Coniquesc?. 


nn D, 
ETS 





do Céruiqieo Ameffent: evidermenk= AI nome. infini de. modes de ; ossi ) ausst Tenecons - rour. cells. elude Aur 
ce — etit nombve. Q 'exernpo lex ; ÎILO UA . clécons Ls place. impoctanf, paru. Lo modes de enexation. connut 


983 1° Étant donnet- derto. fatoceœuse- Pormegapfiquec., 3 Geu. des intecoectiont _ deo Nes formofoquer coË 








tire conique. passant par cs sommel _deo deux fassceœuse…. 


D ete. fassecause vont Lame aphaque busqu'à à une voile de. l'un es fascaux coccesporid une _ 
Qoile re Lure seule, Dans l'aube fassceau; eÆ ét fo coquement. Les Véotlex qu de cacceopordent 





airoL sont. La raujono : bomelaquer ; dotent. . À BR Ls sommelo tespeckifs des ‘deux fasscauy, 





prenone. pour Faangle de refecence un ia le Dont A BR Sonl Jeux Des sommets Dent 
Le. teoiième. sommel € secx l'intersection. de. eu saon Pomaloques. 
Joint AM 4 EM eux. Voiles homaloquer. lave quatons Sent | 

G) (AND CYSAZ; Xx=pz) (BM), 
paques une doike AM Doit es porde. une seul doils BM d ccip coquemenf; on Desra avoir enlee. À el ph celalion 
@ aAp+bA +eh+deo, 





a,b,c,d , clank des constante. us, V'apes nobe Pypethcoe, à la Voile AC of cocceoponde la Woile BE, ea d.que, 
pour À —o} on oik avorr- Mo ; la lation. 9 ‘horio caphie jeca donc. | 
| (3) A Âp+bA+rERZO. 
<" ab Qu Leu. © ends. en éliminant À pe enlte lex cquabiont_ () Gy ce qui anne 
| (4) aXY +bYZ +cXZ —0; 
c'ol une conique pawan£ par Lo Semmels À dB es Deux fase 
co gent on en À EB ont ceopéshicement | 
| AY +cZ=o, aX+b7Z =o ; 
la TE ot la delle Qu fasoccan- (A) Prague de BA, cad coccesporîant à Hz, le 2% meet la Qeoile Qu fiiceau_@) | 
lhomoloque de AB, ca. cotrespordank à & À =co. | | L 
Slemarque. C&. mode. de Srération cornpuerfà, comme. cas parckeu hèr; ; Le description o qanique Je Na wton | DEA feu 8). 
984. T° tant donné deux. Oustèmet de point fomeg “æpfiques- siu— deux droit fixes, fe droite que 





ein deux. paint Pemosgues- quefeonquer- envefoppe une- conique. 





: J OR LeTOTLÉ Leo Deux. Drorted fixes pour- æoceo de co Qonnecs ; soient A ef B Les > D Dee Divisions 
''4 | sum chacune De ces dwilez. | | 
4 D © sn m e£n Sont Qeux. poinls. Pomeloques Qarna Leo Jeux divinonk, a un poinE nr Da OX 
/ \ ca ceed pPortd À un deul. point TL. our—OY, Æ recipcoquement-; de. s04€ que, $L Len pote _ 


| Am = À, Bmz=pR 
on. au“a., enfie- Le» vaaalles À et pe la La. relahion 
LL | : a An + A +ep + d 0; 
la,b,c, d etinh Des cons Fanles. Gun obtenir enveloppe. Des Voiles ML A, vemacquond. que Lo co Ëonneet u, 4) 
loc cle Quote sont | 


1 
mn °A tAmezet+ À; 


CR 
\LY 








\, | 
EE 


(685) 
en Devignank par et e£ P Les queues ixes Où ef OB. Clminant À ek je enlie Ls equations (2) ck (3), cl Prenf. 
s / 


4 ( = À(+- J£-r) ”. 


(3) a (æu- 1) (B ® -1) +b{i-au) v+ c(r- p v) u.+d RENE 





ou, en Deseloppank 


où 

(682) (ap -&b -Be+d) ue-(ua-<}n-(fa -}) V+ Aro; 
c'est: l'equation_ d'une conique. 
Cdt conique touche. l'ace. Oæ+. (u =o, W=o) LE l'axe OY (V=0, w=e): 
Aa «nique Verienk une patahole, si a 2er car elle bucbe. alors la droite de l'inflni (ro, 42); Dans ce ou la role 
lion. (D exprime. que le Quoile mn Divie Lo ils fa Où 4 Oy em deymends proportionnel 2. 
I1° Un ponk pr une deaitz L, 7 une conique, sonf donnees: une Ecanovecsxle, tournant aubone du 
poin&?, coupe fx droite en un point me, & fa conique. en- deu pork aek à; oi fon prend fe-poink y 
| conique de me par- rappot & à el à, @ fier De inf Perx_ une. conique, qui pacveca par R° 
pointp p & par R& pôle de fx-duoilé L; par fes poinb d'inlecoeckion. de x déoité de {à conique. 
EE enfin, par (es poids de cont&ctk des fan g entet_ mencex dut-poinkr P à fx. carnique /? 
2? Ciant pao dans fe plan d'une conique, un poinhk fixe O ch une-duoile L, par daque poink m 
de celle duoite on mere Lx d'oite m © &° 6 conjuguée dans fx conique: celle. dite. con rguee M. pm 
| env efo ppe- une conique qui ot: Hngente a fx dite L, æ Éce. pofaœice du. poink o, aux deuc. Lan enteX_ 


1 a Éx conique pP'opooee, donec- du -poink"o ? & aux deu Fangertec menées. Pa feo poirb de en comte 
| de celte. Coruque_ EF de fa dicoite L, | | 








l 73 D nontcons 3 «bar La. cemiete. to7 cchion : , “CCI ON D “HoUusT— fcian Le. De Le ence… £. Liian Le. Bime. at" L. oint. ee ‘Dar 
Ÿ premieie pepe prenons jp ngle De «fs ag.fêvme per le point p & 


deux. points À ÆB pus our la Dole face Li Dait alors 
| GY  LCX,Y,2Z)=e, 
l'éuation. de. la conique ; 

@ Y=AXx 











| equafion. que Geca_ de L f une _ 


( ! , | ! - j . é , « 
TE l'equation 9 une. hecarle quelque passant Par e_ poink P- Les intergecliond Qe. celle coute. 
| ur, | . 
ape... lu conique. setconk donneet_ pal equatien. 


f (X, AX, Z)=o, 


GE)  Mz'+NZX +PX°- 0: 


jen en Vedaica. par exernple 


6) Z=mX, Z=miX, 
ce. vent Le Qrcoiles Ba, Ba. Je maintenant. | 


cl l'équation. De ln. Vol BR ; cl fast cæprumners- que. L. faisceau. 





Graa mp) 


D Ye harmonique, ce que donne. 





OL / e1L. Develeppank 





{8}. 





Di Laix 7: «coule de. f éjuahort. é 3): 


1 - 
La. 


oo 








tt, Lé 
deivee. 


te IL. Coil | que c eo. 
pars Les infexseclions e la. polatre. OL. peinÀ pr ou f , =O, avec. La conique. propose; par Le. pôle êe la. dois. L ,ou 7 =0o, car ce. 


pôle est defère par La equalono 


(se) 


M Mo ZM Mo = — —; 

M M 
celationr (6) devient alots 
?P+Np =o; 


1 CT terplaçant. fr jar _ ‘ 
(D 2PZ +NX= Oo: 


CVs A Premier me rnlce. de Î equaion. (7) cok la dérivee, pre “appotk & x Qu. premier membre. 1e l'quation. (3), ca À: la. | 


Pac capopock & X p. (42 prermer- membre Qe l'équation () ott lon. D uppoe. d'A templace. par ÀÂX : eTi A done _ 
? 1 | 


7 L . ! + - “ F fi ! s " T4 l'a f ‘ , {fa 4 ‘ : | , 
El of Lequation équivalente d l'équation (7). On. oblienca.. Lequation Qu leu eit Lminant À entre. (D eË (8) » ce gra donne. 


} 


(9) xf, +Yf,=o, 


ou, Vaprer Le Theme. eo fénchions  homogenea : 


€ 
(2 fie) 2# (X,Y, z.) - Z =o}; 


Lex eq uahono (9) oi (9 Gis) cepreoente n&' fæ_ courbe herccfoce . 


, , 5 ] ‘ - : , Le . ? 
tue cortque, cells corrige. [Pare : par Le in lersectionx. de A Qcoile L, ott 7,=o, avec. Lx corrige. fP*opeser 


. . 


Cl queélion compo"cerd } comme Cab pardieulier., celle que a ele. lrailee an CE (561] . 


7 | u. . TP 2 PE +//; : , 
2° Les mèêmed ca culn Dementient- la. proposhion_ corcrelat ve. CS Eenons per san le de référence À. tag le | fécme par— : 
| ; f U < 71, , : ‘ ! - À 1 
Le. point féxe O ef jPar Dertx point A ef. B Silireo CL ns la Dcorte. fie L. J equahon () “cepresentera. la conique 7 4 Î equakion_ 
o @) LU proërck quelconque. Tr pus Su la. Droite. AB ou LL, À “quabion C 3) Deere 
Z miineca Lo far enles à L conique mences parle. poin£ ne, mt et nt”; L, aqua — 
bonx (4) 9efintcont Ls points ou Ls La M entes mt mt’ “enconfrent li Dcorle OA 
Qu fiian Le de_ * févence.., Ca (5) col l'équation À2z. poink ot. L Droite nt fk ‘en- 
cortlce OA « da | celahion. (6) : ex peur. que- Le Sysleme- de. cecd guake porno, ou 








que Le faisceau. (m F, mt, mo, min )) ét baxmonigue.. 








6. 


| AL AC deux dothex k auoc. qua Feng en tés a x ce nuque copose 


v ! 4 | . ‘ | 
Les equatio 114 (9) ou (9 fo) cepreoenlen£ aloto l'enveloppe des Qrcottés TM Jafù - 
: | 1, | | 
Fais an aux condilions de Î eponce. | 


> | ‘ - - . , ‘ : 7 | à 7 
On co que A coucche col Lure conxrg ue; cells. songe louche. bo Farugenho mnerneétd à. la œucle. Lo par Le ppoin£ 7, —O 64 O; 
elle louche lee. Lrg enles merreer a la corax Le. Fo PAT Le. poinf. f, oO, c,&. Ô. par ke pôle de la Droits. L ; enfn } clle Loirese 


A polaire . du poirE O n Ca?“ celfs polaire. sk Qéfinre. PET Le egualiond 


»} { 
fine, Go. 


| = TO) 

IV? Tant donnees ‘1ine cons ue deitoc d'ntec_ fiaceo ) 51 sur cs d'coilex. on. prend deuoc. porn 
con) m2 ue. parc ca ppock & {« contq 11€, fx. droite. quu J ont cco poinb envefop pe-une_contque fecre ere. 
< ! a. pair où co d'eoites 


e.. meneed IÈ AT fe 


1 _ 
{Ta “cenconlent > 


eo | , 7) . | - L t \ * 
? ° N. Lt autour. de. detta point ficeo OT. fat Loueres— detrioc do dec Dr 3 ltece__pa'c. “cxpp0"ct Œ 1ine.. CON - 
€ 





ques <e point d ntorcsechon de ceù déoiter decak. uit e_- conrq 11e. qu passe PAT (2 deu -jpe ints fiocco ef 


Fan entéex_ œ- (Sn COL ue p *Opos ee, meneer PAT Cr deiae_ © 


par Les quatre potnb de conter eo 


Dincationr… 9 abo@ LL P “emicere. jopostden , fPrenon pour Î range de référence le. fuarg L. agen pour domino 





[n : 
(637) 
€ À poirE Deconcottco des Denoc Owoiles P ef Q 1. el pour <ôlé. oppoe la. polaire QipoinkC; 
Le 16 des 2 0 Quoiles P4Q, passant par e. poinE C, DoivenE 5e. Reuver- sur-œlle_.polañe; 
TTolu1d Les peerons pou dommelo A BR d frian a le k de" fear ec. 
L'équahôn. larr entéelle À une. conique. of | 
| À, | 
av+bV+eW +2dUV+2eV W4+2FUW =, 
L pôle de la Voile AB. ( U=o, V=o) « pou equation 
 fw=o, où eW+ eV+PU=0, 
ce rôle devant corrcider—" avec A poin£ Cy OT aUuta. 





6-0), f=o. 
CP)! | : : 
& ap ce cela. Le equabon_ de Le conique dorinee. Je «urca_ a. 
| O) . F-aU {LV Le W 2,94 UV=- ©: | 

da deux Quotes P el. Q elant: vo pechivement. Lo prlaises Des poinks À et B, Luc oo donnee seront Defiénier. par 
(2) @) W=o, bV+dU=s, 

(G) (Q) “W=o, aU+dV=o; 

OTt “obhend ‘CA CO equafions enr. € rappelank que- Le oo donnee. 9e. la. pale + Ô Un. point 


UD : a . 
sont: def 171106 pars Le equaliorut. 


U LI. ç’ 
M_ N P 


SJ ati Q un poiu. juehonque- (m À sine sur fil CP, Jeta. 
: (4) mn) Av+DVHAW —o; 
"1 _ d'une print En), situe sur-l Voile CQ, sea. | 
| : | | 6) (n). AV Hd V Hp W = 0 : | 
En que «es deux poirlo send njuque, eà.3. que la polaire. %e ur passe. par lutte Le cedenneet © 
de. le polaire. Qi point (im) sonf Qomneer par Lo épuabnr. | | 
| AU+AV EV+HdU  cw 


a 











D'oùù L'on Veouil 
U=o, cW = AV; 

co valeurs ‘doivent verifier l'équation Que. poirél. Gr); cl en resulte. 

(6) Au +e d —o. 
On obtient. L'équalèn. de lmetppe de doike. mn en rinant À lp enbre ls jualine UROF TOR 
ait ainêt. | : 
(7) | (a vid) (d tr+bV) = cd. W 
lau, en développant | 
UN | abat _ab-d® 


{7B»)  aU*+ LV te W 24UV +- n UV =o; où E (UV, W)+ T3 VVre; 








c'l. L'equatro nm. ba ngentietfe de. Ca coule Le cherce Bee . 

| On Le ol” que. cel LETre wniqre louchasr les tangenteo meners a. La. conique = P'oposce par La pointe A LR 3 OU 

L U= 0, V=oa, ca À louchank Les Argens menees à. Le contque. au point où Le sf enconkee. par les dutles CRiet- 
(@) ; cect- côË mis en evidence. pars le grstien (7). d. quatun (7) nout.. monte. que. «le rique bnche ALOS L. | 
h lo feu cotes Œæ) eÆ. @). au. ppoinis où elles cenconhéenl La Droite. A B, polaie. Dur ppoin E; C. 








ge 


/ |  L 
Cy° ouc Derion le la 9 Cconde. fo pes dé CO. j P CCnoTLo. frais Ê angle … ‘“%e «fe tertee_ k fr “tart: he sons. Par Les deze 


(688) 


L . | 21 , , ; 
poinb fécen. A, ef B, & par le pôle. C %e. L Quoi. AB . À equakion. Q Lire. conique. elant 
À x+bDY*+eZ + Rd XV +2e NZ +2 XZ—o, 


le polaire Qu. poinE C dexa. 
| f, = 
comme. «lle Juoilz of: coincider- ave AB où Z=0, on devta. avoir- 
e=o, f=e | 
De so que l'equalion de la ænique. eôf: 
Gi) F=axt+bY"+eZf+2d XY-o, 





Les cqualionx. des dcoiles AM BM, Radar cespeclivement par Lo poinb A BB seconE 

@) (M) X=AXZ, AM) Y-n2. | 
€) faut exprimer 72e ces  ‘àeL. dcoilcs sont con ug Lqueeo C. a. à, que Le pale de- l'une 5e houve our l'autre; or Le pôle 
de L. Droile BM 7e Donne. par Lo equahons 


aX+dY  EY+dX cz 
7 Oo -X | 











D'où L on Die 

bY+dX=0, aX +av+ Z 
C3 vale doivent” véfécr- l'epualion droits AM, on en. conclut. 

| ® cd (AL Ab) An o 

L'équation ve a œuvle hecbé s'blienha on déminant à de ere Le dquatioe @ L (2), ontœuve_ 

G) (4®- ab) XY +edZ=o. 
Cdt ane mnique; alle conique passe par les teuæpoinls AB dE y louche Lo taux Duilee_ CA «CB. équation QD 
peu encore. S'ecuire | 
48) axt+bYŸ+e2° +2dxy 1 (ax+dY)(BY+A4X)=0. 
can cle decnièe. fèume, ervoik que la comique_ padée. pars Ls points de. contact des fangenles à à la conique proposée, 
mener par les Deux points fixe; car leo polaices des Veux points Ad R sont 

aX +dY=-o, LY+d4X—0. 

| VS | 
987 |1? {eo bois côte d'un Fiangf MPQ paant par beoto point flxco A ,B,C; deux deo sommel> P<bR se 
 [meuvenk su deux dicitue Bac SP 5Q; fe roioième sommet déxikr une comique. 
2° £, Lois sommes d' un bien fe déccivenk Trois droite fixeo AB,AC, PC; deux des cStco pæo- 
Lsent par des points fre Pet Q; Re hoioième. côté envefbppe une conique. 


,. [à ] e a. | | | | 
15 SJ our Qemons ter la perriere. peeposilien- } Tout. prericons À ia Le. ABC pour- Fcangle_ de. roféence k soient alors 













EH) (SP)P-aX+LV+eZ =o; (5Q) Q=a,X+E,Y+eZ —o, 
Le equations des deux. Vcoiles fiocco SP ed 5Q. oil MPQ unes Fecaeg les salifes- 
sant à la queoton; Lo dauahons es &ls MP EMQ Sewnt capeclivementk 
"M 
AIS P) Z=AX, 
91 (ma) Y=zRX | 
À dant Qc der. Cechone. maintenant: les équation Des Droiler PA. 
| Æ QAÀ, pins eæptsnerté que 6 Qeuo. Voilet coirnedenl.. L'uatin générale Dei /? 
oil passant Par LS pointe de concoic e MP SP es 
AX +bY +c2 TK (Z-AX 9; 
celle Dvoile JevanE pater- par ke. poin£ À. (VW=o, Z —o), on ættta. 


La. 
RA- A =o, où RTS; 








(63) 


Q'ou. lon. conclut | pou l'quation de. PA É 
L L 7 a | 
(ie) (PA) Bv+(es 2 = O. 
@ TL Ponveca- de-rnème. pour | eg nation. de Q A: | 


_& (@A) C ve) vrone 


(es dezzoc drcorher Devant. coinc19er 7 ert. cepulle 1! équahôn de_cordttion 


: ff. a a, | 
(3) | (+5 Dub =be. 


(CPS obhendta l'équation. uw ben en éliminant À ef pa enfie. be Gpualione @) (3) ’ œ qui conduit à 
| G)  (Ax+ez)(Ax+EY)= bat, 





eq ualion qu on. peut ETTCOLE_ cerire…. 


(46)  PQ=bQY+CPZ. 
DA lien eo: donc. une conique. ; celle comtque- pPadse. pars Les cinq pounk : 


| X=o X=o  { P=o, { Y=o,. Z =o, 
G) B € S Y J 
2 =O; Y=o; Q=0; P=o; Q —0©. 
On. peut se vendve. compile COTrIT1e. - cl ou1L | de ['exislence. de. cCÔ points : 
hiangle P'a'c 





PM ‘vient S'applèquer Our-BC, | en P'BC, A poin£ Q vient en Q; le." 
| ahisfait ane condhons Qe. l'enonce, le poin£ € fai paie Ve lieu. 
JE &l BM œnfinuant à burner- anfour- de.B, passant maintenant dark 2 

l'interéee de langk… CBA, il acuvex à œineder avec BA ar PB ; alex le 
côlé PA coinede ave PB ef Le point Q vient en Q"'ou D; Veux Ves eh On faun- 
qle genéraleur- 3e corféntent- ave BAQ", L 37e of Ce" ; Le. point Q"'on 9 ft 
one pate. Qu heu. le Sk BM confirurant à lourner autour de 3, le point D véen- 





. : . “ Ne 
» U …, ‘ | nl , - . 
Qeca en P'' rer. voisin de. 8 ; en] où PA, on artra_ un. poinE Q M Trot - vorsin de $ 


sur $Q; on joink enfar Ca”, celle Voile cenconfiera_ BP" en. ur proërek ob de S ; lroque BM viendca_- PPaaser* parts, 


le. Somme M du frange cqeréaleur- Je confén des. atec. Le. pont S. 


CP. «06 ou". la Seconde question, fP'terr1onte peur A de ce) étence_ le feranle ferme. Par Ls Fcoté Dcotles fixer, 
Ca Soient 


() P<AU+EV +e W=o, Q=a, U+b + W=o, 


Les cquafrond “eg enfielles Oes Deux poinfs fixes P ee. Ben. en ott{xe, 
@  (@) : v=-Aw, (&') V=n W | 
Les equations es points R/ et N pris res pectivemenil. dr AC ec, À EM Jon 








Qeux. trd éleemincer L é uakon. S an. poink quelconque Stlire. sur À'E «1 
AU+LV+CW +K (V-p W)=o; 
Lans 0 “LRO. 7 ce. pornl ef Our- À PB (=, V=oe) OIL @. czkp; 9° où 


(ie) AU + ei ‘<o; 


4 1 ‘ * EN 
c 'ebf / equalon Q1z. poirk où AP ‘encontce. MB. (Or auvca. Ve. même. 


| € 
2) (as ve b, V=o, 


pour l'equakon O2. ppoini- de encontre. %e B’'Q ave. AB, 





LE p'ATrLonr que ceé deux. pointe coinet Der , °A a la. relation. 


a €, e 
6) (a + = b+ ab, . 





, Sommels du hian. L yénéatan- sonk alors sur- Le bis ke. ABC; L cootdonriees de. L À'eorle. AB Oo en£. Vert— 
La equakone (2) y e£. À, M y sort. lice Pa L elaton (3): On dico donc. l'enveloppe. de. AB’ ef. “Éiminant. À ef. 


enfice L equalons (2) ed: (3); ce qui œnduil. à a. 
(4) (a, U+ce, W)(BV +eW) = ab, UV, 


cqnaion que peu secure. 
(sis) PR=b, PY +a. QU. 


L'achne Qu. le. A'B ok. Donc ne... conique. Cols. cortique buche L anq doit : 


: . U=o, Ce  V=o, | fr=e, _— D = ! __—— V=o, 
(6) Ac BC Fa AP BQ 
| "W=s: : | W=o; | Q=0; | | Po; Q=o: | 


} mme 


VI’ 
o Le Case d' AL aa aÉe. ok tangente a une _- conique donnee, 24 deusc- cacliémitet _ Je meuvertk 


DLUT deux. Rengeriler. fixer _ & & conique ; fes deucc_ abc kr parer | par deco pond face } Ce 


beototéme. semmel déc'aixa une conique: 
2° Le Sorimek- d'un. Faiar C. De Mmeuk aur-une conique Fes deux tete que . forment posent. 


ces pectivementk Par deuoc_ pointe fixer siluer Sur a conique; fes deuc. œuFces Dommels décret 


Vent des d'coitesc. fixes ; Le Vrowième_ envefe ppeta une conique 
18 Gfur voûte la première queobion., nout. prendra pour: Para: le de férence 2: frange. fécme! par 4 fau serdeo 
fixes dt Lu ande. De corctact; l'équation Ge Le cmique- donnee Sera a love 

G) XY — Z*, 
Heuerk @ b,c), (a,, b, Le) Lg cottonnes %es deux poirdo fes? Pet Q. 


9° une L ere. " k. œriue. power -ÿe- méîlre. our. Le fame. 








@ Ça)  ÀY-2Z +X=0, 
À int- une constante achifraie | 
Là nation Dune œil passant par Le_ point A A'et- 
RN-IXZ+XFTEX =o; 
cæjrimana. qu'elle passe. par- le-poir£ P (a bec}; onen Vuèca_ Le valeur de. k,° 
constante K, ct lquahon Ve NP ea. | 
G) (AP) X(aY-LX)=2 (az ex). 





| JL us Q'une. Joie: pasoank Par L. poink B" est 
XV-2AZ +X+K, Y=o 


OFt. Délex mercte, Le conblante. K, en caprimard 1 cle Qrcoifs. fade par Lit à (a,,b,,c) ; on Piouv e. ALUILéE peu Î equahor 


De B' Q : ; | 

| G). G'a) (b,x-a%)=2X (b,Z-eY). 

L'équ alion Qu. heu. des jpoinlo M S'oblierda_ en Lrminant- À enke leo equablions (3) À (4); on a ainsi 
o (ay-bx)(BX-av) = 4 (az ce X)(h,2-eY). | 


cest nation 9 Lire: conique ; celle conique fPaése- jPairs Le poinb : 


| h IN fer ca 
2 | nn oo 
\° e 


29 G£9 ur “eboude. la L cconde_ queolion, P'enoné pour friars Le. ‘de teféence. A ftiangk - fée pair” cô Lan erckea 7 
C d 


LA. poinb donnes . Jur (a coruque. cÆ Jar A Dcoils- qu AE (CO Jeux. pointe ; l'équation 2e Le. conique. Donnée seta 


ado 
(D) U'VE W*. 
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choient (a,b, c) (ab, 1C ) Lo coo donnees deo deux. V'cortes  fixoo PQ, Léquation. 
“tnqerdill à un poink M, ile JUL" La conique ? poire. 49 Cette. 
@ (M AV-2AW+Vzo. | 
cf}, ’ | - . ! . 

équabion. Q un porn qucleonque, sulue sue MA, À CA. 

ATV-2 AW + U +KU=0 

prime que ke. Qcoike. P (a, b, D; passe. par € point, OrT Cr. dues - la corwlanle. 

K c/ par- Oue. le uation. Qt. poinE A": 

(3) (A!) A(&V-LU)= 2(a W-eU). 
On Fouvera de mème. fPourr Le cquation MIT paint B° 

G)\ CB, U-a,V)= 21 (LB W-c,V)- | 

Les co “Qonnees ‘de k Jroule A LB Jdoivenk. réf 4 ° s equationd (3) el (4); OIL. ET AUXA. l'enveloppe. c7t. iminant À enbe ce 





cquabionx ec. qui. onne. 
6) (av-Bv)G, U -aV) = 4 (aW-ev)(BW- av). 
Cest l'équahon. d'une. conique. ; celle. conique touche Lg Voikes PQ, PT: ep, q 
VII: 
. rois ko d' ar ang bu‘crnenk autout de tcoto ponts fêxeo, deu. Dommeto 4e meu— 


venk ot" deuæ conique. parosenk. chacune “parr doit des poirks fixer. Ce_ 3° Fr TDommet décaxa 


Une. conique _ passant Pai- fo deux pairs autour. des que Hburcnenk es estes dont ce. sommet col? 
L'inte.co echon_f7 


Clin Les Hors poino fes clant. A,B,C ; L. premiéie. conique $ passe par-A 
la deuatemme par BC, un cote du kian. A pie par Ê. part C commun. auæ. 
Jeux . cortiques , tenconbre Le premiere er A, x Deuxième en B: on. Join AA’eRR} 
A point 9 ‘intersection €’ ea A somme genéraleur— du Hianale. 
Genoa L hiargl. fie ABC panr fusrgle de ‘«eféunce) 4 
conique sexont, , ap «es Les corditiond Cmpodeer f? 

6) (s) by°+4Y2 LeXZ +ÉXY=-0o, 

© (6) a,x*+4d/Y2+eXZ + XY=0- 


Lo équations pr deuæ…. 





À e tahon | d'une. drole quelconque Passant. par A pain. € cf 
GO v—Ax, 
minonr ZX enfce. Q) el (3), nolg AULOT le guahon. de. L 9co1E. AA': 


f 
4 | h BY :4 +, _—_<r 
4 | EE | +d 7 " Z,+ n Y=—o ; 





Lminona Y enbe. (2) d (@), nous awwns Le cquabion de la Vcoils BB’: 
| (5) a,X +d, 1% +eZ +f, \X=o. 
À lieu. du point €! intecocchion des Vale AA’ et BB’, 64 bendra en hminant X'entre ls equations G) e (5); « que 
donne. | | L 
6) (byr+dz)(aX+ez)=(ez +ÉY)(d2HE,X). 

A: l'eq ualion. À 'unc co nique. j celle centque. passe. Jar leo pins : | 

Yo, X=e, bY+d 2 —o, eA+fY=o, 

(7) 11,7 »| 2,=0; 4: A+, X=o; dre 2 ce | 
2° Lo Eco som melo A un btangfe deccivent: Fcote droites fixes ; deux. at joue Bent detiæ_… 


conquee, tangenter- chacune a deu. des droites. fie 12 lcotoreme côte e. envefoppeu une conque 
qu: ‘Luce eo deuoæ. droites “ur- fo quclies He meuvenE Co extéémites du. coke dont- Re 


AP Ç enveloppe 
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Gino, Leo Fois voiles fêxceo dhnk AB, AC, BC); la 1% conique $ fuche AB AC; ln gone 
conique $ touche. AB & BC; un. oommek du tan Le eëf sur-AB , en C'; Lo ls CB 
cE C'A' tuchen£ tcspechivement Se, , d «enconkient: Lo dite AC ct BC en B'A/; kp 

Sk! AB Sc L GE genateur : | 

CPenons Le. hiang ls ABC pour- fciang le de référence ; Le equationn Hangenlielle ‘%es Deuæ. 


| 7 .v. | 7 
cor ueb Seront, À ape Les cond idiots. Leo DeeA 





G) (S) aut+d4d VW +e UW+f VU=o; 
| @) (6) b, Vd,VW+e UW+£ VU-o. 
L'équahon d'un point quelenque €’, situé sur AB, de. | 
| 6)  V= A; 
ééminono V enfte (1) et(3), nous auvons 
| @) (8) a U+rdAiW+eW+ifU—-o, 
c'es equation Qu. ot B’ où Le langerte à S) menee par- C', venconre. la dot AC. Climin ana. U enke (2) +) 
nou. aucent_ 
es. 
& _&) b, V+ WE W + FR V=e 

cat l'équation a point A où là langenk à S,, menct par € tenconlee- le aile BE. Les condonneer de le 
droite AB! véuiffnt- Lo équations (h) dt (5); on aura l'enveloppe. %e æll: Moile. en éliminant À entree. les équations 
C) ÆG); æ qui donne. oo | | 
| G)  (au+eW)(vV+d4, W)=(dw+fU)(e W+f, v). 
C at | équation à une conique - ; cle. conique louche Lô Voiles 

| __ [W=o, _fV=o, fau reW=o, { AW +EV=0, 

(7) AC … La CL) | Dev +d wo. 


} 


(1) . 
W=s: Le eW+ f oO; 
VIIIS | : 
76 on Ta p. ect citcorbwcuit & une. conique ; deunæ de_ Des Dommel He meuvent sur- deuce _ 
deoites Füceo ; 4 3°7* Somme décrire une conique ca) ank un douffe contact avee- fx premièe. 
D ons pour fans Le De. ce Bcence_ Le firle. forme par-- les far entfes menées a ha conique Qu point-9ir- | 

| leuoection eo due Veaikes fee dE par- ln coûte Ve contact de ces larg ele p; 

Î equation De. la conique Sera 

G) xx =2À 


Pr, 





Soient 
| f) x=aY, CP, 
| ©  x=bY, €Q, 
L _ TP . Les equahons Qes Deux d'cortes fixes CPeCQ. 
le équation ee tangentes AM, BON € A'B' dexont 
re) XY- 2274 Xe, AM; 
Q) MY-2p2+X=0, BU, 
GS) p° Y-2p 2 +X=o, A'B'. 





(6) Xp=a; 


- _ ° CI L _ ° J : 
on auca_ de rnème 3 cæpmant que Lo Dear les A'B/ F '@ Q } B M } 2onE concoitcanFes: 


D Res 


Cxpreimona. que. Ls Orocles B'A" CP, AM sont concoucantes, Ort 


2 où lon conluf 
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(On obliendta. maintenank | l'équation Qu leu en éléminank À ER enfe. les équañions (3)r (1) (8). Oaix, 'apréx. leo cquabont _ 


(3) 4), À el peuvent bre ragartdeer. comme. les tacrnes de. l'équation. 
MY -2AZHX=0, 


on. au. par Suite. : 
x “22 | 
ÀARTTT DS Àb=p A ; 





l'a € iminalion 9e. À el. F'- fiche immedialement., el L'on Fouve. 


(a +b)° 


5 2 | 
9 z°— XY; 
© Lab 





/ 


c'est equation une. conique doublement langente à la conique. donnée + 
2° bn friangle eok inoeuik dano une conique; deux de 2006 Get passenE par- deucc. points flœcc; PenvePoppe 
du browteine côte sex une conique. douffement. langendte @ æ fx conique pre pos ce + 

DC our perdcon pour fcian ke. % cféence A bcian an le frme par Le Droit « à jeirk La Peux poid fixer. el: ls 


fngenlee aiuæ coclcemiles de. eclie. corde ; le équation de la crue Sera. 
fi)  XY — 2° 








de poinlo P ef Q Setonl. Qélermines par Le equafiont 
h J 2 =o, J 2=o, 
2 P 
@ |x-av, à \x=bv. 


D ; / . « ©? L « . / 
À eo coodonneet_."d un poink” Silue. dite la corugiie.… pavcconË se "cepres enter par 





2% = ÀZ , Ÿ — + Z j 
j , ‘} « | k ! 4 . 
< oienk alors À, À, ; P Les pacamélees Qcs po in£s A", B 1 M, .silies sur La conique. br 





cqualionx do &lla Qu hiangle inseil Sent. wapelivement 
AB: AY (AHÀ)Z FX 20, 
AM: à pY-(x+p)2+X0, 
B'M : À, p Y- (A+p) Z+X =o. 
Cxpuüimonr que: ls voile AM LBN pasent «es peclivement par La points PekQ; ona Lo relatisne 
| | a b | 
| | A=-— À =-— 


P 


Oranopouant CCO las de. À el. À, Vars le ualion. de. L Qcocle. A'B'ona 





(3) A'B': i tX+ (a+b)zprab Yeo 
L'enveloppe Qe celle Deoits era … 
r 2 
, (Aa+b) 2 
F X Y— 7: 
) | D ab ! | 


€ est le qualion. 9 Lire. conique donllemente längenle & A mique Qonnee. ue. pornbs ou elle. sf cencorcee par L'aroils qu? 


join leo points fixes. 
9%. S . sn pour 19e. 9e. Hscupton. Deco poly: gone, el. 





ke Graité de propuiéle projeciver, 2e MO: Rneel. 











= 


9 71 . D Dour AsOTU. V1L-- Jo ” [933] que. Î cabon er aie. deg coniques Pomoféca les tapporléce d Lies AA cb cof- 
@ 3 








ee | 0. 


LR H-AX / 
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H P'équation bængentiefPe de «0 mêmes courbes est. Jo 7 | 952]: 
(31) atut + by = (u+e?). 
1: ibeuosion de équation (1). avb; e?=at-ht 
Aoique À varie de. ee a + L* l'uation. (L) tepresenls des ellipoes ; Ce ellys cd, d'abo A en féniment gen 
des, #4’ aplakosenk de. plu er. plu j pour À =Rt-E, Î equation QevrerE | | 0 | 
Ÿ x° y° 


+———17o, 


at-bf+s € 











| l axe. Vie buivank. OY QeyienkT de plus ent. plus petik ; Lrcoguue tend vers EX, 








7 F © F x | | JU). . ns | | 
X e7d lar (7%) lan ri ererrr ») OTt-a- LA 74e. intféraiment | aplahe E € ; F dv y ont- Lu 
” | | | | 
3 Y | fe, eco CORTE IC, F A b Led (y) < 79 1104. | 
°. € ° , ; } : , . | : | | 
Aorque. À vue. ‘G. [IR a a , on a. ÀCÉ Lu pecholes. QonE Lace. AT al4e. cé f-- loujou #5) iv e. otuvVant O Y. 
l'equrals ù C C 
Ji À TZ INT € ! [ e ualton Dovient 9 ” 
Î XX | : Y _1=o, | 


a-k- € E 
r 4 E à - } 4! ; 
OTL Œ- 1171C.. Eu pecbole Lei — 49 fatie. Lo 7) j roles sont [ coucheet -S111— l aace. Où, el: ba 10. À Lond VER 


b?, eil. ut teolant D) LP caeur? OL A Les dertæ. partons €. cor 6. in Gnies Fac Fax. J, À - at € , 


- [ <q aalion. Qcpren_ 





2 2 
xt + 

—— — -1<o, 
€ at- Rt+€ 


o7t a_ Des by pexboles Les - ouveckæ, Ls ad syrrp Le les sont p'caque- pecpendienlaices 0x, Îl axe. freal col: 
{res - phil j lcoque- À len9 veus yon a. le Qroile indcfinie. Y Y: | 
Arcque- À es Supeieur- à a? l'equation (2) cepres enlé de | elle Ch “ragirateel. 
II GDiocussion de P’équation{ri) a>k. | | 
Le inlecoecliont_ de. Le cotrcbe_ (I 1) avec L - QAvoile de l'énfine U=o, V<o, decwnk Qonneet par l'equa- 
lon JG? [423] | | | 
| Eu, ve, we). É(uv,w)= fuofu + fret : 
en y Juppooank U, To, S=or wi; ce que court. a. 
€] | Go (at ut (Potro, 
Jocsque À varie de.- eo à +E* ) Leo porno () sont z inarceo, on a de eÎleuses secllex j pour À=o, 
lquation. (1) de rt à U?+6%<0, ce sonl les pot cuulaixes à l'infini ; pour. À= KR, on a Lo 
Deux - Se F ef FE” | | 
À À vaae de. bia a, Ls poinl (1) sont “eela, Lea coniques sont ed Bspecholeo j pour À = at, cu. 
Les deux. féyeco imaginaires sur OY: | | 
lorég ue. À o, Gras a a, Loue sont ‘des cllipoes , reg traite Î equation (QD) na plut? 
| de solulions eller | | | | 
972 CIS un point donne pasoenk ure Aftpoe ek une Bypecbofe Bomafecafèn 
Soient Lo) Yo! Lo cootdonneet. du pourk donne. j C&PELMOTA que- li couche. (&) pacoe. par ce. poin) 





OI «- 
_4 2 
> <X a. 
(2) — + _} — 1) 
atX 2 
ot. 


2 Bio) ASHA f L'+ ot — at L?] +a" F4 y" — ts; 


/ 
Lo 
celle cquakoh. determine Lo valeurs de À que correspondent attæ. contques passark pa ke. potrk CTL. que 


_ Lion y 91 [ equahon_ (?) elant rude. oud La fécrne. 
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(A-RE) (A - a?) +as (A-H) +4 (À a) =o, 
OTT - vork que- ( ( enouppooank a >b). 


Rour- À ps Te ert a. L. (2) re + 


À = E° _ 
À =a* EEE 
Arts .... 


} 
; ] / | 
Lo deux va lertcs de. À son: donc. ceelles ; L'une, À, , eél: cornprase. enle. - 


el E?, ef co'ered port à a urte. ellyse 
1. auke , X,, 21e compude enke E eE a Æ co"cce6 por à a Lire. | | 


buy setbole. 
Les equaono de. cle ligne. £ de celle. = by ecbole_ Seronl. 


x? y* 
[ Éépre: res + — ] —o, 


a? — À, R- À 
(8) | | | _ y* 

> ebote ; un - ——1=o, 

Pret A À], PRE : 


Le 4 À, a L° Ce sa*; 





OT y ER ouke, Lo egualtons de condthon _ 




















; 9 2 2 ? | 2 ,? 
CA DA | x, Y | 9 À À 
TT + 5 -1=0o, Tr tr -1=0 Lo =: j 
at- À, | ESA, a, , . 1e e* 
G) e 2 ou (À 8e) 2 2 Doù (tes) 212 
x, L RE Xe. Ve 1 | 9 b, b, 
T — 17 Te Vo — n 
[ar-x, HA, [a k e* 


en teprebentant par- A) h, ; 4, ba: Lo aæea e- Pie " 3e gp pat par- Le pain (&or Yo); 


O7. AA, Q'apret cela : 


(5) aë = a°- À, } ee be X, ï 1e e 
A —-bDbzc: 
71 2 ? 2 | 
(GB) . ajf=at-x,, Pi= À, 5 


Desr TLOTIA par ; AL Lo ATL Lo, avec Le axes de. coodonriecs, ‘de Le normale_à L l'ellse_ az. poini= cortét- 


Qete ; par gs Pz’ CU De la La... normale. à  Llyp ecbole_ AL. rrièrne_ poirk par P,' Ps: Le Drofanceo AL cenkre 
dia lan ends a l. urte_ CE L'autts te. œurcbe 


L'équaton dc. Le fargenle Ai poinl (æ %) & lelliyse (3) eo. 














an ane. sl. Or f4 end Lo ariqleo avec le as de la perpendiculaire abarssce. PETER 
centie_ DUT celle. fangente, Æ P, dæ bon so : absolue. l' equañion- de clé. Fangenie €. 


ppourca. À etre 
XX Co, + + YŸ Co f; TP, 9: 

_ U , A : 

(On conclut de Ti , enhfant cco ‘dei. equations 


Co ; Cos P 


a EF: 
x. Y 


annees 


a? b£ 


Je rnerre. caleul el spolall. a  lhgpedole. OT aU'CA done. ho fcrules 

















ea r P ” JonL. LL an angles e Lx noumale., < Ce a. À. de. L droile. Trieniee : De / rage pesperdiealaisements 
à la ‘trngenke ef Qixi dd" pets Le lengenle; il il en et: de. rrierne pot” ct te. 
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972. Leo co coniquet- fomofécafec- DE coupenk octhagonalement>. 








a oteni / en sfr or Vo! ko cootdorinecs, Q'un. poink ou we couper deux. coniques Pornofcales Æ pla angle 
des normales eTt ce. potnk OT aUtA_ y 9° apuea lo fe nat le qu precdent : 
Q 


q) nu Lo: … Lu , 
( Cos D — Cos © ; Coo Lg + Ces fi Cf = PP a} af FL: Bt ! 


. 91 - / « es J 
Oo JL l'on. tefcanche. ment bte. a membre Le ec alter (4 Bis), il eienE : 


; É 1 1 1 1) 
Y nr“ — | + = O)y 
° a? a? x HE 2/7 


OTL. 








MAUR Le relations (à) QonnenF 


l'egalile p'ecc) enle. ‘es cent asia. 


(9) at CHE 
On voit, par, que là valeur (7) de. C0 est ll, done = CFD 
JP m'y « qu'une deufe comique fomofécale lucfant une. drcoile: donnée. 
CR nf, l'équation langentiell. Des ie  Prmaffee PT 
tu “+Ee > 1 À (utrv?), 
er ot lon. assujelif «cle. cœourke. bucher- une. il (us ), on a- 
d Go) aus +bto 12 À (ui tu), 


À equation. que Te. donne qu urie_ oeaile _ sa leur jpPourr À. 


A 


Î A courbe. eta. Une. celine, ot X<R, C. a.d. St 


1 
Ls 


€. a. 9. enfin SL la Droite. rte. coupe paé l'acce fécal entie Lo fées FE el F' y Ca 1 sf: Us Distance au_ 


ctus 1 <a, où ?C; 


LE 


cerfre. Qu poink où a Jrorle. “cernconfre. l'axe. * des ©. 
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| 








FT? 9 F æ Le coule Deca. 117€ by pecbole. Qand Le xd confcate ; Cai*— oÙ Lo Yo sont reel, il edf: facile de. 


vertfier- 7e L valeur de À est lupouce infêueuxe_ à a a. 
S par ur poire OTL mêne des langentes AUD dive: “Co eD couches Rornofècafes, (es Qriosectiicex des | 
Co fe eme per ceù fengentec, sont Lo noemafeo à a ffipoe eEa g: “y pebofe_ qui paosent par? 


te point condidéere. 


CE Îlz proposthon. «pulls immediatement. Qe clls popuck'. que Ls fangenles menced par un point Jon£ e egalement 


| inéltet. sur Les DoikK qui joignent ce. pe eg 


(OA peut audit VA conélats- corrune_ x Duke 


! im 
Je Lo 1 Vo: sont Ls coo Donner LITE poire Donne, e 1. 





7e tune qucleonque * des <oniques us l'equation. ‘des: deux La agente ment. Pat ce. -pornE (nor Ys) er 


ES fx À 
ru Es CE À Es CE at on ee 











| I, , pl 
Îl L equahon. Des Voiles. mencer.… Par de rügie. parallèlement | æ ces age « Deca. 














(Œ ) at Lx 5, | v+( at 
LR ai LU (a*- À G*- à) AT-A j L 


(607) 


out 


67 + EL? + À) a? — Las oc y + (oc À + À) yo. 


equation. des bissectiices de ce. oysfème. de. Qroiles Te a lots 


NS + - a+ E* 
a) RE — ay y ee. 
eo Yo 


Cr ayant dj aux calewes (hkex) ch auæ velations (6), celle éynalon Devient 
Gi) 2 Àe : be - a, be LR 

| + Ha b x -Y F0 

en Liranl. %c celle. equalon. Le valeires De. JT on louve. precisement Les va Leurcs (6) Je Lang à Æ Feng à: 
o Le ler. dcé pôfes À une. d'coite. ficce. pee cappe au. Aivecseo cor quiet Roinofoca fes eo une _ {7 
doile. per] pendicufaice a fx dote donnee. au poink où ele touché. par une. de. ces seniques- 


hit une. Voile fêre 








C7 


< Jenc. 


(2) Ax+BY-1=0o; 


€ LC » Vs le cootdonnecs de. son. pôle. Pac cap pere d la couche. 

| | | | e 2 
x _ Ÿ 
TT 

at À | ES À 





— 17 0.- 
| ) 


Le. polaire de. ce. poir£ est 





FC YY 
at- À T L°- 1 


€ Joenti ons celle equalion. avec. cle. 2e. k Droite, Fa upp'ameondé fl indice, on & 


— 1 —=o. 





a A =—, 
A 


D'où y €eTt. telcanchanft- membre a membre: 


6) set, 


. CC que reprebenle. Ltrne. Droite. pesparier lire a L ok. ongtdéree.… 
Or il y aura unede riqreo eE une. Seule douchant A Qroite: Jonnee ; Le. poink Je. contact. era. Le. pâle. Je. La. 


+ * 


Quotle date fa ut. celle. conique. done . 
2° EL envefoppe des nice d' Lin por fée pre L 
une parabole. : 


| Joit. l' quation À «79 enfielle_ Dur. poir- fixe 
| (14) | An+Bs -1 © } 


À ef B sont /e0 cooorinees de. ce. poin£ . he Uo » P Oo 7 sont Le oo Qennert de 6a- pole fPaie- cappotk a à lcourle_ 
atut+ LT * 1 = À (u+o #)) 


cappori ALL dicecoeb cou:c$eo Bomofhexfes DS 


l e. ps Le. de. celle Docs. Heta | 
| U aus — Aus )+v (Ee,- Àw)-1=0 


c) Denlifions celle. equation. avec. œllke. du po inf. ef | Ou, pp'amonk- Les indices ; ona. 
| u-Âu-=A, Lo Xv =B. 








| 9? où Ton Jedi en lrinant- À ; 





NN J | (15) uv=Av-Bu . 
Le P | « Cl eq nation «eprcbenle. tre parabole, car LL couche louche la Veoile: Ve Î inf. Cu =o, vo) | 
JE à = —. « cf P «f L poire donne. (14), Le poink P’ vepriccenle” par- / eg uahion Aov-Büuzo ef Î cf 
.: & DUC une Arcoile ‘her. enQiertlaice_. a OP y ef Le. poir& de con£act- de. Le ‘drcoile De Î in a Jou.. 





« Le reclion de / ac. de. L parabole . CHE. parabole. Touche. ent ouf L'oce. Où (umo, w=0)\ 


977 





‘on aura, de plus la érdikon 








(693) 


| l'axe 9Y (v=o, W=o); Jane. OX, ait. point (cfu-A)=0o ; l'axe OV, au point cc? + B To: 


. È J! PAT un poink donne } on mene- des Hng ent, (es novcrria fes cotcceopondænteo envefoppent- 
une paca fo fe. | 
Jeil” / quatèn Qt-pornk Donne. 


(16) Au +RBo—-1 oO} 
Æ u,, Vo, Le coo'@onneet. À une fengente paséank pars ce— poinË; | de. so que—- 
Ge) AuotB Vo-l=o. | 


JL à tation Qt. potrk " de. cordact. de. cell. fangere À ect 
LA (atu Au) +4 (to -Av)-1 =; 


R) auf + oi (ut +). 
À Us) Vi sonk Les ootdonnees ‘de la normale coxcéporante, cle nocrrale _ doit paéser— par le- poin Ë 9e conla E 


on & donc … 
(32) (a*- À) Uo Ut (R*- À) Vo Vi ; 
elle eof., et outre ) pecpendiculatre_ d L | enlé ] par- Duife. 


| On obhenda. Î enveloppe e- chexchee. J leérinant es , Vo ef | À enfre. Lo equafon (ir), @ 1) / e 1) ? (A D) Des «el. 


ons (3?) (AT) on Deinf” Q'abo 
_ 1 
| y) u Mer! RATE) 
Refations remerquafles ek facile à inleuprdter entre fs cooudonnecs d'une kengente de de Re no 
mafe. cokvcerpondarite | 
6 rano pont alocs ans la telation G°) Lo valeucs de Uo Le ) | pas dupprimant- l indice ( }, on Fcouve_ 
| (3) ctuv-Av-Bu. 


C est Î 4 uation. Q'ance_ parabole } celle. parabole. cf. la mème que- celle qui a ele obtenue dans la juealion. precedente; 


cebu [fat- quil ef facile de. PE ler o11. ee prevoir er agank-eqa a Le p'oposilion 12 


Étant donnees deuæ. comiques Bomofécales y #4 par-deux. points de. Prune on méne des tan enfes 
à L autre ) & q uabte_ droites Touchent ‘un même cle. 
fur. Dernonfcer- ce Hheoème , nous veoouQcon6 Le queéfion_ Duivante: 
Étant donnee une conique; où un cecle fe coupe en deuæ point fixes, À Reu du point d'in 
Tecoection_ des ngenteo commune» out œcke. ex La conique co Une conique Bomofocafe à fa 
prepare. 


chupposeno que. la. conique. donnee s01L l'y, 
2 2 


AR DT 
(ie) TR 1=o, 


pi | equation. Des deux. lan enter menecs a lle couche par- ur poin£ (at 56) ; el 


f | | 
9 en Q.. | 2 2 ? 
(@°) L— Fou 1) ( — + tt --- + F DES 
\at | a | at 


À equation generale À ane coule Du DeconÀ “3 «e Lun enle. «à cs Deux dcottes Jeca_ 


TT ( 
4 2 a À four ? : | é 
r lo . Lo |: f XX ax 4 À À Sn a 
(8) | { ee 1, nee A 1 |— IR, PT, + c++ ag. 
a XX /\:at RE at jf & 9 
Aou Vs clant Det. constante achifeaices. 
Ce prions. à aboëd que cle. coutbe_ ol un cercle, ea À cqalars à %ero Lk cfa de x ŸT 2 colonn. .enfre__ 
et La_ we) Meends | dc oct ét D Ca ain at. 











(699) 


@) Va CR RE Æ). 


| | at af\ht b' RE 
9] faut Cap aimer; en Decord à lien, g" une. des cotdes communes a11.. crc... eF" a ll e ele fire. Or ED Dans. lequa- 
ho lion (3° . ) } ON fast 


2 
RTL T. 
mr + — —1 SO, 
at  D° 


il 4? rent 


NÉ er Lys )-(Æ PT. 
(5°) é Tv) FR | =; 


nation que te} Decsents. Dertx Doites passant: te nb à p inhrsechion Pr: cexcle cl. de. l'ellipse. A enont 


par exernp le La Orco1k. 
69 7-0 t CHR) vtr. 


| Éxivons que VA flan enquhie. "EC. es. sqal a. FC eL loBonnee. à léugine. eqale « dd TL) on 








C/ 
Fe A L L?(v+1) 
gp HOLD, Go. LE 
at(h-B) mp 


; 4 | h “7, } 5 L L A * | 
ds coo“dornecd À Lift. pornk quelcong ue. Qi te dont oo cE P j OT ait. donc. | eq uahon. Qu 1011. en Énsènant: 


X, My Vi en l'ce Leo cqualions | (A9). (7?) el. (8° ). 
Femarquons que. l'egnation (8: °) 1e la seule. qu conficnne A7 il D Le donc. à ‘eléminer- À et- Re ere la 


équahons (A2) eE (72). 
« De «le. temaque il roule que Te cuation de. la courbe. «6f ireperdants %e. la quantité st et ne depend que du. 
& €o sfrent ap qu laie_ nt; donc Le- leu ceole. le. même lorsque Ls Deux. Pr fes commané à | lliyse ax 
laque Le. cevele. céffang ent a Lellyse.y 


« cerele.. ÿe Te DIULV 11e Qvotle de. Qrrechon œnélanle } Œ., Pa Huile, 


DA piemtere des equafions (4° ) et” l'équation (72) Not Donnent: 
atm 

NA | 
CO n 
99 

p L* 

| D 
| MER atm 
CG «emplaçant À e£ pa par CeA va lerrcs dard DL -Jecoride.. Qeo equahions as 2) ÔTL AUcda. l'équation. Qu lue12. ou a: pp'ee— 
rriene… solution (za, le B) TIo110 Qonne. l'Uyse el . meme. cela. hiont- a ce. que) pouces valeurce, Le code. de. 
conbxct- %e la couche (32) avec Ls larsgentes co. P'œecsement. x coûe. des confacls De co langentes avec. l'ellipse ; mais 
alors L coule. (32) ne. peut Che. ur cccele. à a MoiniA de. 5e reduire. a 2UTL. poirE ee Lo lac Leribes vcennenk: se con— 
féndce. a pec_ celles ge OTt- peut Trerrer— de <e. poir£ à l'ellipoe.; OTt à- donc. Ut. poinf de. ! Lei. | 
Le Decorde. doluhon (A = BP — Es a 3) M=< L? ) y donne. 

_atm .. 
ptm?t  pgè 1 At at. 1 


np F 2 L2 42 A 27 212 g ! 
b ak? à &mt aF D 











ot, en terrplaçanE ol LE f par- X. ET: 














& æœ? + 
10? — E— — 1] =), 
a*c z & ct 
ane + L° am? +b° 


L£ Feu er donc. urte.- Pypecfote. Bornofècafe de. L'effipoe Propos ce , car 


a cmt + bte? 
me — cŸ. 











am ess 


(oo) 


Joux concluvons de Li la. dentons lation de La proposthor enoncee: 
J'oit- une. conique. ®, ef Imaginons ques par deux __- points a  bj'une_ conique Po mofs— 
cale 5’, O7L ar menc. Le fangenles À ,A,;,B,R,. (Dnohuisond Le cercle. Rae aux _Frous Veoc- 
ln. ÀA,, À,B; ce. cercle. coupes Le conique S, soik PI une des «des intersection. Papre 4€2 
le e Thcorème. P° ccodenE, ot. lon mnerte. Le fanqentes corrmunes à S el à Touo leo cexcles que- 
fP a8s en: pars Lo poinis pda: le. poink£ Je concour 1e tcà fan rentes Debrica. une. conique. 
homofacale S", Ca cols. craque esf= précisement S'en. ee E la conique $” Qotf agoir— 
jerome fe etd } Lo fayers F LT’ de. la corut 1e _ So. OLi. GS, Ÿ abÿer- DAT— k. otni. à 
d c) 9 / P P P 


inferobection. des fa gen les COIMTIUULI1ES À et- A, J ®. qu faif “7 condifions comnUuncé ŒU«K- coniques $ ses? j Jon. 


genke COTE. Ai ceccle. Deccif. EE à ‘lo a 5; ler. cegulfs que 91 par- le. pan 


celle. drole. F5 Iz. rchera … £ cece le 9 ecat- , 





Mara LL Iroile PB col lan 
"€ 
Jenœieme: : lang eriie Æ «& 


1) 
ott ccÎle, Jcoile vrent SouJHEr— D 7 OF. mere. L£rie. 
/ 


Donc. Le cexele. lan ent ALUX. Fcots Qvorles À, À, , B, Touchera. Éck_. drole. kB, 
On vat£, apr celle Dénonslcalion que les deuæ. coq Cd bomofscales S er” sont de Te 2fBerds, ea à. 


que. Dune et une. dlhyue.  l'autie une Pypedbole.. 

998. Aotoque. deutæ COFHqULE. senk Pormofoex Le, SL OT. fus mène. des Tamaentrs pacaxffètzo , La pro- 

diuk des diot&ænces d'une an. ent de. EE 1° 55e | ae deu. lang entes de d Heconde. eéf conbtant.. | 
ou Pomofscales C 


Je ent ls équations @e. detroc. comqucé 

















x ? 
(1e) RE _ — 17 9, 
A?+ À L*+ À 
2 ? 
z Æ 
Ç o\ Te | TT — TT © 
? äà b* 
/! 2° nt Z 2 ss A 
L egriafion Q une ar. G ent Ta le. JreerrLete_ € Ent 
T yY=me + Ve &} À) m°+ b?+ À j 





Leo cqualrons des Vera. lang erules pæcallèles a. Le Hecon? e eronk. 

. | C - | 
T, = ML 2 + VES m°+b?, 
Te Y= mx Vafmt+ E*, 





Le peoèmi deo Dt6fances MP, J M P, 9 UTt.- pair M aux. Vcotles T, Æ en” esf. 
| (y-ma)*- (a* mr +8) 
2 } 





MH: PERE 1+m 
1 le poink (2 } Y) appathent a. la. lang ents. T, celle ex p'edion. Devtent: 
| | | Ca X) m4 (BA À)-(atm°+ ht) 


G®) M P.. MP, = ._Q ; T ) 
, rm. | 





quanhite infeperdante. de. NL; Vonc. 


Lots que. det1oc coniqtueo Rornofca fee De coupent, Fe. cnFæ. d e_ coucfurce_ de. Pine Re D 
pôle Pac “cap po: ŒE © L'autre de Feng en & Éx_ppvermece œu_ point à inbecoechion © 


Joient l'ellime_… EE l'E pehole. Por fécales 


979, 











xt 2 
ipse , 9 + .. — TO. 
a, b; 
xt y? 
SG ypePofe: 22 = LE —1=oO;, 
| C2 


Je coupant ait. point M (eo, Ve) … Ji l en pese 
(ie), <a CoPr Y= —b, Sin P 
Lo coo do nneeb du cenfe. de couwchure_ Qe. l'éllipse en ent ce poirit scrorË 25: [836]: 











(7o1) 


c? c? 


C) = GP, Ye — np. 
( a, P; Y b, mp 


Cy- 92 lon a ego -AUAC. valeurcs (d be) Oz. JG: [972] j OTL A. 


2e A b 
7) cp=t, snp- 2; 
€ C. 














Lo coodonnees Qu cenlæ %e cœoucbure _ (Ce) Detonf. en Dférihive_ 








| | a . b° 
(3°) Æ— ac) be 





D'un autie. côle, l'équation De. la langente en M } a. lle ey. eo 
ee YY 


+ ——— —1 =o, 
a 
ou, Q'apes Le va leurcs G°) Æ (2°) : 
A, x E 
27 , x Y eY 1 5. 
A, € b, € 


Lost (x, ÿ) de L & Quote. (42) par. cappork & l'hypectole. 9 'oblierdta. ert. enfant celle equation avec la_ duivranle 





(4 2) 


AR OH Y 
TT — TR en 1 muains 9} 
A; 9 





A! +? 
D RE UE 
} 


, 


c qui Démonkie. la proposition. énonce. 
bn Fypetete Equifatèce, fomofieafe. à une cffipoe, intécceple, sur fo côteo d'un ‘angle doit 
citcmooik & L'efise, des cordes gels 

Jè l'équation. 2e l'eligne eat 





elle | p d urie. Eypede VA Boroféca le CELA. 





+ — —1=0, où X>L. 
at- R-X | ! 


celle. bypedole. seca equélalére a 
| at +E° 


æ&-Xx=-X-F, ou À = 9 y 





de. soute. qu on a- jporu l'eguañion Qe. Î Pypehele equilatère_ 
, | c? 
À. (2 2) x*- y*= 2 ) où c? à HE. 





AL éjuatiom. D'une. fangente a L'elliyme peuk ©) errire 





(3°) &Æ Co oL FYomoaz Va? cos? œt+btons, | 


celle Dcoile ait, avec. | 'aoce OC, l'angle (à tx). À. puilé., SL Lo LV, sont Le 











coo donnees d'une pointe A ile sur L lan enté. (G< 2) el our l'Eypedole (2: ), Le 
i &o Donreet X V' Qun point queloorique. M de. celle. fangenle pouxconk T'éccice_ 

# M a | 

Æ Eotp Cf + |=&s-p Din, 


2 


| TO . : 
| Y= Ye rpoufera)e 2 OT P Ce ot: 





Ge) 





(702) 


P represente la to fance. AM } OT a Les equalions de condition : 


c? 


: 2 
(55) Xe — Vs FT" Se Cora + oimat= VARRTES ECS 





Si TLOLLO cæpurconé que A porn XIV est Ddur- éypetel. (@); L À Le valeur cotces poranle de. p «epesenleua- alou- la lor- 
gr AB où L de L corde ins ceile. dans cells hyperbok.. Julsliliant ls valores (A° 2) Vans » L'équation (2° 2) apart = 
qe autRe. telations (6: 2), o72. kouve immedtalément: 


| o) P 
(62) “X, Din ol +Y CoaT 7e Co 2. . 


AP É | . 7e n Cal “ 4 
Climinant Lo eY, enlre Le egrafions (5°) cE(6?), ot fcouve Qefinilivemenk : 


, (+1) 
(9°) P — Got ot | 


HI. chdent- 2 celle. valeur ne. change pré Lresgii on. remplace (e, & pair (Æ +4), ea. à. lorsqu'on considere. L1ne. re bagenk 





peuperdicrlaire à la premicee. fengenls. 
981. On a une secte de cormquet Bomo ft eæfco ; pau mr fêsjerr: F, on mene ne. doite flæe ; Ro tandgentes aux 
pourb de- “enconbe. de celle. d'coite- avec Ÿeo _coniquet. envefoppenkt une pacxPofe_ j celte pacxbofe_ a 
pou fo er fe second fer eye F, æ, pour dicectiice , Éx droite fie. j Cr po tion de. chaque. fxngente_ > com - 
préloe enbie_ Ce conique coeceopondante el Ge pœcabofe_, est vue du e eye Ÿ sous un a d'coit. 

L ration! fangentelle. des comiques ee esk. | 

fs) ant + Eto* = À (us rt), 

2. a: y dont leo coodonnees D'une. Droits. fixe, Lo langentes aux. points où celle. 
| Mile renconke Le emxle (+) passent par le pôle œ la droile. Tes (191). Or l'équation. 
du pô Sle de lb Vroils (os ) est: 




















(2°) à Zuu + bte 9—1 = À (ur +04): 


"XNA 
F NX _ DS 
27 Les equations (1 ?) eL (2 2) Délerrninent. La. langenle” ui porn. où L- conique. col “enconfice. 


Per Le Qcoule. ; OTL olherndea_ l'enveloppe erTt lyrinant- k entre CCé D eue. equañiont, ce / 





qu ‘donne 


D | (39 Catu?+ Bv?-1) (uu, + ve) =(u*+ ot)(atu, un + Fu, © 1) ; 
»: & | 
LG enveloppe el: Donc nne. courcle de 3% 7 classe. ot la Aeotle à une postfion quelconque. darts Le plan. Cle. coucke. 


€ « peux foyers Ls poinb F, F, €. a. 9. L foyece Ccorrtirtiirlo AUX. nées | Bomofécalre, cur” lle louche. les Dcoctes meneet 
& Jrar le Lo points Qz. cercle. a l' enféne it the = ojanyeiliellement &. AR contque: 
(49) a+ bv 1-0. 


r € | . <_ LA . q - 
(ie. œure Le. possede agahment des fees a. l'infini, d'abo Le. fee 





(5 °) lo VV, To, 
| ae pendiculaite. à la Voile ennatd@ee. et de. plus les points enlairer. Cle courbe louche encore. l 
Jui tite. Qirechon. pexperdiru aie à La d'wile conorÔetee., ei. Qe. P 4t&- led: por OS CLIC At CA + -Clie.  Cmitbe Lorrche encore les 
Dcoiles lan gentes a D la. conrque- C L ?) air. poires OL. L Dore. (Us ? Vo) “encor fie. x COT1 que 3 Ce a à. les Qvorles passat} 


par he pôle. 





| (G)  atuu+ bu v-120, | 
de k Qroe. ( U, , So); Île buche... La Droit. mence. par- ce. detnrer- pointe perperdien lairement. & L Sœarile. (ts ; Vo) . 
| eS'appesons maintenant que Li. ctante padse. pare £ fée F, ca. que 


(7°) to = — 





Î eguahon (3 2) VecvierE ape avou“- Dup prime LL boluilion… CT -T—0o. 


AY ; 11 
| (4) eV peter} vid rs 0: 
© À CN # 





| (03) 


équation qu patE S'e 

(8: Bis) (cu +1)( o+Tu zu+. 
| Joux cell& Vexncere. fF “me, on vof J'alod que- la courbe. éE une conique louchant la Deals De À infén, ceof Donc. une 
| parabole; on. conolale ensutE, que Leo lengentee, meneed par Le points ceulaires À l'infa, passent” Par les point 


CU +1=6G, cuv es 


co Jeux. poinh son Lo fégpere de L mule, l'un ef ke. fes er y Æ l'anfice. cf an point à énférs. sur une. 'coile pec— 


| penieu lai æ L Sante. FD; Donc. luxe. %e_ la. parabole ” pile a. TA secane.. 
CG (22 hechons 4 polaire Qu por. ' fParc. rappoik. a k œutle (8° 6is) j 2€. LL } Vi san EE Le co onneet de «ile polaëe, 


or. ail’, pour” (22) delecminer; ch relations 


7 . 
CHU, —v,+6=e, | a ZE - 1 


ul, 
UT 





D'où lon Deuil 
| TU, = Pr = Vo} 

ca.9. la Vois YD. | | | | | 

uant. à ke Dernicre padie De l proposhon. elle wbulle %e «lle propuiëke" % la Vircckoic : quel polaire D'un poink 
de. Le Qiùechiice. passe par £ € foyer ef” col. pegperidiaulaite a L Qroile ge er VA e féqer- dit. poinÀ considere! | 
Remarque. La preposilion enoncee. peu encore. De conclut comme il guil: de la prop ace velative auæ Lin enter. 
it MT le tn ngerde «x peink M où hi secanle fèce, passant are Syer Frenone 
fe une Des criques ; menons V'T perperñieulaie en. Y/à la. Voile K'M; dt; du point 


TT; abasssons TH pecpendieulaire au id. Hecanle. FM. Les ge recanglae ME TL 












 MTH sont jaune ; car MT ef commun, of Dailleucs, TRE -EMT,= ÊMS ; done 
F'T-TEH. 
T, CR. Suile ,. £ Lere deb peinis T, obleruta par L conébcaction indique , oE ‘une P 
_— parabole get F’ pour fogee. À YH pour Drecice_. Mais la Veil TM etc 








fangente «à celle. parabole, puisque, a! aptek 1 et alilé es Faia Ls MY'T ÆMET, or 4. 
CMTr =MTH,; donc. celle. pacabole est. Tnvclappe_ % ln Droëte M'Y. 


Ps 
LL d 


errnrans LT À. 8. 
, pen) ! + _ 








982. JO oun Leiminetons celle. elitde. des cortqueé eTi Disart£ quelques mots Je. le methode de OC. Chaolet 
pour Déluminer le. nombre. des comiques Sakisfaû ant à ing corilions. 

(Gmptec cemdus de F4 Xcadémie. des beaënces , 147 Févcier 1864). | 
Le methode. Do nee. par OE, Las led eæige a connatss ance_. peealalle Qeo D1 sterner efémentaiucer j com 


me. nofce. inlenlon. 7] ej de re. pas doctir- den Votes balituelles de. k éoméhue | Freiique, ce eol: à Î aie. Qu ealeul. 
qe TLOILS féons - Î el de de cé Sapoteme eferentaæiced. 








| FODéfinitionæ. € oumufe 7 
| | Étant Donnce une sexie de. conique vahiefaioank æ œ qua œndititono ou faisceau de. œriquer 4 


À nome M- de Ccé conte patsank: par Lurt  poini donne. / À. nombee. Ye. ccà eontquted  Touchanf- ure route 


Donne.) on- de appeles par AG. Chasles Lo Caractéristiques de œil. perce de cart g 84 ; j 











(701) 


on dLra alors que ce. sonk ‘des coriquies Q11 Système (; Y). 
NA P él Le nornle es coriques de À Q 7e claose. tuiles à eue. poirb (ou coraques infériment. aplakier., OIL con1— 
quec_ agenk zune- large Double. J OÙ coriques fe “nee. de. deux. Droiles coïncidentes ) que >ahofs nf aude quai 


conditions du Prjsteme; $t Ci el. L nome. eo couches e. gere 7 — ordre «duiles & deuæ. Jeotles (ou corttques eva rtou15- 


Aanles, ou corugueo agark ur. poinke Qoulle, où coraqueo f «mees Ve Que poinb coincienb) quz- Dohofont aix 7 


quafce. condihons di Pujotème’; 
A ©, enFce Leo nomfeet p, 1 T eE fes caracéuiohques Sa du © ysteme, fes «efations 


() 2m—-V=pP),. (it) 2v-p=«. 


co) 


1° ehipposons, en. ÿE que p- soif Le nome. Oea contquieé ou ° êrne. passant par ur poin£ Qonne. æcbiteatcemenfs" 


l'equation qenéeale- de ce contques | 
() Ast+2Bxy+Cy*+2Do+2Ey+F=0, 


AUa. peur coe Dont Des fénchons Qun paamebee_ K athifraire ; ceé fénctions Decnk enfièes LT M parc 


cappok à æ ce parameke , puisque, lusqu'on. “emplace — & ék-ÿ par Le coodonneer Dis. poin£ choisi. lépuation () do don- 


rer- Les con1que6 passank par” ce. poin£ CDs enécalement. L coe tuenfs de léquaton A) pouceon. &bee. des fénchons 


enbies de pacameltes K,, K, ;. KR, , Les enfe. eux par (n- 1) relations ; ceo relations devront êbee. telles que 


_Joinies a 1 équation (1) où 2 e£ 'I representeront Les coo donneek | Q'un poink£ ahikaicement choit., le Ô1 ysieme Qes 
cquabons ainot oblenrnrerx. omelle- pa- soluhôns, Æp Solbihons deulemertk., pour £ djslme des indékemines 


en pose, L œndthon. pour que. ln conique. G) Soit fengenie & une Vroile acbileaicernent- Donnee 


 @ ax +by+erz=o, 
est Vo on | 
À B D a 
B CC E E 
@) | =o. 
DE F cc 
a b c oo 








Où celle. velation. est Qu secori dege pai- rapport aux cogffrcients A,B,C, elle Qonnea., par- asuile, 2h va leu:co 


pour Le pacameke K}; où lien; Vans le cas qénécal ) cz velation ) qoinle aure_ (n- 1) telations indiqueeo à - Deus, 
fumecs. un oyolène de. n equañiond qui admellia Qu solulionx. 
Donc, le nombre Vo comiques, Tank proprement lee qu'asplionnello, Hangentut. à une duoile Sonnet. ct al 
ze Lu. | | 
Ms, st, patrni ced coruques, yen a une. se comparant 2e Deux. dYeoifes coinaidentes, la doit Vonnee, quelle. que soi 
sa position, renconfte @fE conique exceptionnelle en deux points coïneidenl, car le cordihin. arahtique Qu conbacl-se- 
ta védfit ; «lle solution fêca donc parke e celles qui sonk feuenses pa la «lation. (3). 

Donc, ot v eût Le nombte eo «niques proprement Oil langentss à d Le doile considée, si p es Le nome. der 
contqued composée. de. Peux. Quoilex coinadenles d 9 sahofvant- aude. quafre conDihont. imposeer _ at Farsceau., on ae. 

Y=?p—p; 

c'eot li. premiere _ Des: Lis qu'il 4. 4 out de Denorifier- Le nome P deperd Des cé quahe eordili on imposeer_ as 939 


me _ peu avou*. poxe. 11710 mème. valeur- 2e pe ; ded | valeures fra Qt ecentes : 





2? a pp or maintenant. que Ÿ soil Le nombre es cortquer dat gere larg ertes à une voile chooiore axliteai- 


tement ; checchont Le nombre es coniques pasart Pa ui - poir£ Donne. guelonque_. 
H arcdons l'équation. Q) come l'équation fangenk nkelle. Îe. ces contques Le co Penh de œle cquobon_ ependcen 


À 


un paraméle atchihcairee_ K seront des Rnetéono entickes = de Degte. v pa capyporE" à ce pacamèlre __ ; car loco — 


qu ont nero Lace. Qarix l'équation (1) x ef Li par Lo coo Qonneer_ d'une fangenke- = chose acbifeairerment., léquatone 








ainét chere Doit donner Y valeuxs, el seulement, pour-le_parameke Ke. 


(T05) 


CPLero generalement; :Î peuk aceiver- que- celle equahron Deperde de ua patamelreo archibcatces, ke enfre. et1oe. par (n- 1) { el a 
Lions j eE Leo rLe equafiond obtenues, Lusquon reqaroeca _ ef- ÿ Corrune, conrlicé, Devon ad mellie V aolufioné el senlement. 
Ci. | poses L relahon (3) eo. LL condition poxe que L poini €) Soit | UT Le coitcbe : l equation (3) etant” alors Qu Degré 
2) ya? coutbes Qi fs can. dant proprement if qu'eæcephonnelles, padsanE par- e- poin£ Jonne.. 

vi / uañion_ (3) eæp'are, Gars 4 ca6 achai j que parle. poink cons tdèxe, or peuË mener & Le coule. Qeuo Lin entet /? 





coinctdenleé ; a 92 L courbe. es. uTre. corque- p'opterenk Ale, ant ne. peut rnener— Qu. poin£ deux. fan entres coincidentlea 


que- St. & poin£ sf our- L couche. Dr 61. paume Le conLqreé Qu. favsceau., “q en a- qui 5e. composent de denæ_. d-cottes 

eoncorvranles , Les deux Dites, mener. D'un poink quelconque. Qu plan at poink" de. coneouxs es droites qui constiluent 7 

Le conique, fécment duœæ_ langenles coinceitentes ; Le. condition «ral hique. (3) col encore vérifiez | 

| Done. 1 a ef L. nomÎ'eæ. des conique Pre pement dites passank pas Le. poink Donne, SL. T est: le nome Der © | 

coriqueg corposeco 2e. dertac. Qcoiles concoutarites ef Safio- iant : aux quale. condthons Lnposees au-fars ceau ; or auca— | 
M=*v-q; | 

etes Le seconde. “elation qu'il Lellit Demonber— | | 

Remarque. On voit y pare Ls celationo (à) ef (41) ) que. L connaissance. des nombces pe 4 es coniqued Dérqulièes 

qui Gals font autæ_ qualre corîilioné impoecs ati féssceau cœrQuita.… & Le Délemination. es caxackertsfiques Me Y Du dpolême ; 

mats la. tchexche. dec nombes p£ 4 ef une question 84 Acheak L éomvent Qiflik, pate. qu'une mème emi- 


que- Sinqulhère perf êle. et ef. féspasrremenk | une solution multiple, L- il n'est” pos foueutes facile de perse”; &_> 


jpuo, k. Peqre de. multi leeile.. 








sn 3 pu 


| 
| Ji Ton design. par 2, 2, 2", 2" Le quakie conditions auo elles Jonk aeonjeles L, conique Q'un fatbceau., 
NC. Chasler. rnèrque que fe e£ v sont. Les catackettshqueo de ce. Pyoteme et ecrtvant 
(2, Z', 2", 2") = (mer v); 
; r 1 : an: 
ceile_ cjahié Grmholique_ IndLque: que | 


& Dern buleo Ls cantqueo y nome. É0 ns y que sakofont aux. que cordilioné Z, VAR 2.” 27, Ty en a. a passank 


& Pac LT. poink atthifcarcement 9 one ; il ä en &_ Y fsuebant- une. Quoile achitcart-cement choisie. » 


| MG. @ Daoles appelle _ mjstemer efementitet_ cefatifs &æ des condihons oimpfes } Lo Dpptemes de. conique : pas- | 


sant par quake poinl ; ot, Patan par foie roinls el louchant une oile ; ou, passant par- Deux points k touchant 
deu. Voiler jou, patant par un paink d fouchank lois Voiles; ou, tuchant quafie points. (es yslènec secont 
presente par la notation. | 
@  (4p) > ($pr1d), Cp, 24) , (ip, 34), (44). 
Leo Hustèmet efémentaices fat à des conditions doufffes sont les dijofèmes De. contqueé : paésant par 
Que. pooënd æÆ Luchant une Voile en un poirk£" ?onne jou paésan= par ur poink, touchant une Qcotle Æ bu 
chank une. aufe.Qroile en un poink Donne; ou, louchank eux Voter € Luchant une_ aide dock en un poinf don- 
ne; ou, Tuchant due Voiles en des points mnt … Debignant par dp là condition Doulle. ?e foucher- sine Droite. 
ex un pon£, cs Ouyslèmes Sexwnf «presente par- la notation 6uivanle. 
(1) (@p,dp}, (ip1d,dp), (Rd, dp)(dp, dp). | 
da éleemination . des aracteusliques des Payotemer- fementaices «k ke point %e. 2epak 9e la bell. mefbôe de _-> 
IG. Chasles, nous allons fee. v'abr® «le cherche. | 
Farpelons encore. une_ fee que, st 
6) Axe? +2Boc y + y" + 2Bæ+XE-ÿ +F=o, 
Le relahon 














À DB mL 
| BCE n 
À D EE ?p 7 
m o 
exprime que d comique. () louche la Voile 
(3) mæ+n y+p=o, 


DL G) col. l'équation ert codonnées peint De. fa. conique. ; elle. ex prirne que la cons 11e. - passe par Le poire a), 1 () 
af- S0TL. eq uatiort langentialle. 

12  énation générale — deg contqued paësank par gaie. points œË 

(4) 5+K$,-o, | 

K. ela nt an paramelre… athifcaitce . of; lon cæpreLrre que celle conique paése par. un. poirk at bélenirement choco y 
on Houve nue seule valeur pour K, Done pe; où L'on sxpuime. qu'ell. louche. une Voile, la veut. (2 sea du. 
Jecond  ‘deqre. par ca pppoc c K, Qorte v= 2. 

9 0 L'équation (à) ét. ni | epuadion géndal lan enliclle cg comiques bachant: quafce. dcocles donner, K clanl- 


uTrt- paramefce- acbifraice . : «Jé lon empire que cle contque.- lsuche urle. Drorlé., GTi a Lie … seule valeur. paru K 


Qane V= j 91 lon eæpume. Je elle Passe. par TL por, L telaliort. (2) co. Que. Secard dgre pPæe- tcappoxE à K , nie 
C 


Îl mu =2. 








3° L équation d cnevale/ des contques passank Par Lcors pe ind Fees que nous prendront pour La sommels Qu Léa Le 
Be. référence. est 
(3) KR YZH+TK XZ +RaX Vo, 
cl sù ces coniqueo Qoiven]. Lucher. une. Drcoile. fêre. 
aX+bY+cZ —o, 
on auta.) Qaprex | la telation. (2) egalement: appheable au. cag es coodonneet. lulté red A cordttion 
| (6) at? +RKS +ÈKS _2abRK,- —?acK,K;-2Lk,K,;=o; 

de. voile , qu'en Lnant comple. de. ka a. relation. (6) J l'épuafian. (5) Deca.. l'égnañion eréeale. des coniques paswank Par 
Pris porno Jonnes el: touchant une. Hoile Qonnee.. 

Je 1: TL. exprime que. ln corique. (6) padse. par- TL. poir£ chotsr >» OT auta. enËce. K,,; KE » deu. celations honte- 
gene , lune du 727 Degve l'uthe Qu. second Degree. 3 done. m= ? 

fé lon exprime que h comique (5) touche une. Droile arbikeaire 

mL X +nVY +p2=o, 

on auva la condifion 

| (7) MK, +ntKe + pet 2mn KK,-2mpK,K,-2npKK,=o, 

ot a. ainst eux wlafions homogènes el du second Veque. pa rapport à K,,K, K, : Done V= A4. 

49 4° cquahion (5) «sb, ex Leo à  uelation (6), 1 équation. genéale. lentille Dee conne Huchant haie 
Qoikes Vo nr1ees R'e0e6 pour- cole Qu faangle. de. reference, ef passant par uni. point. Donne _… 

On auva. Done. V = 2, —A4. | | 

5e «Soil un féiceau Ve coniques ‘passant par deux poinlo dE bucbank Veir Voiles. le détermination. 08 carae 
leubtiques de_ ce. oleme cepn lle. eo propostlient. precedentes. É ele, R nombre. pr %eo contqued, Paésank par 
deux point, foucbant eux Voiles ef passant par- un point érlileairement choix, c8f cal au nombre des coni- 
ques passant: par rois porno et luchant: eu. Dcoiles ; done, 9° apres Le seconde parle . Ou (B),pmTA4: De. 
‘|| meme , Le nombre. V es coniqiied, passant par deux peirh, louchant Jeux dcorfes + touchant une Deocls al. 
| frasremende choisie, col cqal au nomêre. des coniques Houchank dois dcoiles el patant par eux. points; Done, 


(y Gun lors nes - aufiernenf | celle. quedtion_ } er. cherchant: Oicecfement. Les nombres P e£ T celati}s out. faisceau 


(o7) 


 . at t. 
De contqueé conétde ce. 


: | 
OR “enond peur lréan sql. Qe. cefe ence {ehiangle ayant pour Sormrnels Le deu. porno Qonnes À et B, Æ Le. porn de concour. C 
des deux lan enles : j puabèn gerdale des coruqueé passant. par À. ef À TS ECA. 
À Q o) a Y?, +Bx2+ ya Y + È ZT — ©, 


doter Les equañons Des deutx. Q'cotles Qonnecet- CP e£ CQ : 
V-ax To) Y-LX =, 








D ect LVOTLS que LL conique ef. ln enle à chacune. De. «4 Droiles ) OT a. Lo Deux. cquahions De. condt- 
$ d É | re 
| ho. | | 
P | | @:) (ax +R)<- Zay$=o,. 


(7) Chatp)e 2byf=0o. 
( herchons main fsnant le norrrbre. T Qcd contques cvanouisantes OL 5€. rdutg ant a eiæ D'corles qu. sale nÆ 


pour cela. cxprimont. que. he courbe (12) se relhuife à deux, Doiles; on a Ta errdition 
9 y hf: 
(A5) Y Oo æ& Î|=o, où y [y $ - Sap}=o 
p + $ 
«Jnppoons y'aboà ÿ = 24 P; Ls cqualions ( 22) ra ( 3) 5e «eduroent loules deux à. 
(aa -bB)"=0, (ba-p}"- 
femme a 4 sont Des quanbik Oifftents , on aura. à la fais: 
d =o, pro où 80, 
n'élail pas nul. © il e8k visible que Toëte %e maliptéste Qe celle. solution 


/ 
au. quace conti hors im ppoeca- ; 








jPrtiô qu lon. a. admis imp cifemenk que ÿ 
caf: quake ; done. Æ= À. 
hi / on Juppose y CA Second eue » Y =) L relations (CR °) el (32) Qonrient. qralrefois a. solulion =, B =o. 
Î équation (ie) teprebenfe alors Qcuæ. ‘droites conférdues ou une. conique. irfinément aplahe. j donc P = 4. 
oJoil. Ar? feracean. e coniques lan enles à ere. Q'coilco en Veo poinb Donires j Î cgnalion jenera e. de cn contqried col 
Ge) Kvzz= xt | 
K clank Lie. constante athilearce 


of : 
ci l'on ec peinte. ge CE conique passent. Per ZT. jpotr donne. on houve… ue seule Paie jour K, done. m=t 





Je 12, exp “ime que ce corn '60 Jonchent. trie. voile Telle que nn 
| X=MmVY +n A, 
JT . . 
OI à. l'eguañion Qe condi/ron. 


R* , mn Ko. 


solution: . Varie. NV: J.. 


- dx ca leurre Ko Qonne. 17e contque.. infénérment- xplade.; cl cote alecs ‘Line seule. 


? 
Cf es 
Ver f° Ti alor. ae contqued Touchant <*171e. Droits ETZ 4177 metril Jonne el pasanÀ pe Detia porno Dannes SDL. 


j L e LS °7 
(re) Gym) —+ici}+Ræyzo, 


ETC. | preerartf Pour Ke Lo Qroides qua. JgrerE : poin£ de con fact. UE deu. poinks fies Or Par “UTC poin., 


Pae. une seule. Qe CCS contqueé ; do rc. az? *.. À equation. de condthon , peux 7" ‘elles buehbent une. Qrcoifs. E } dcra de 


de co nà Deque en. K A Done. Y = %. CA p'aott , on Va. Jailleuxs qu dy fous contqries cvanouigsanle, où. reDartes 


a deiro_ droites, sal flisant a CC quatee. condthont ; ca. A. que T— 3. 


8 ? C£È *CETLOTIA. jour l rang Le de. teférence Leo for: cé fangeni es, l'equalion fans entiolle. Des comiques . foucfsant- l ces Trois 








Qcoctes ÉCYA. 
VW + BUWEyU V0, 
La 1? EST à de com Înel. avec. B œ cel. 
BW + Y Vo, 











(08) 


exp'timone. que. ce poink œ fixe, on auca 
| G:) AVW+PT(AV+W)=0. 


Dh l'on «P CLIC. que celle corique. huche 11171€.. Duik, OL a trie. equalon. Qu 7e ere en LE done. Y=1; Qt 


Le elle. passe. JP an poink, OT d- tire. euahon- Ou. Secoriè deg; Donc = 2. 


1 ‘ | ‘ « 
= ; l'équabion. genetale des coTit-q ue Du fa ceau sera done 


Ln coepotcurre.. 


* Chadions enfin L faisceau. des cortques Buchant. ture. Q'oie €TL UT poire donne Luchant- une. ane. Qcocte. ef 


a par- LEALI poink. 
Cd nons por fuangle de « 


qua. condthorté ef 
G=) AC BV ZE yE (x a) =, 








966. 


987 | 





(2°) p+4aty=o; 





(VYz=o, X-aZ =o). 
15 %7 ce. y Î aubre CITA decorid ; done. Pa — 2. 
BD ayf=o. 


repartent a es coniques infiniment aplates. 
apres. > la féemuk. 2 -p = =) 1 rulle V=?. 
Clinoi en. Resume: | 
Moon avons pour Lo  caractéristiquet: 
des sytèmee d£ dRémentaices cefatifs æ deo condiHiono simples : 
0 (ap )= (D ; (p=o } a=#) 
@ Gp,14)= 4) (p=e 1 4-6) 
4) {O Gr 24)= Gn,  (P-4, 4-0) 
@  (r,54)2 (4,9 ; (p=6, go) 
[EC  4d)= Gr: (p= 3, a=e) 
des npotèmes efementæices cefatifs > > dep conditions douÿles : 
(prdr) = G%,  (P=cr 4-8) 
és Gp 1, dy) = Ge?) Cp=2?)4=2) 
(Rd, dp) = C1) ; (p=°1q= o) 





À appelons erTICOUC_ Les forrmufes chxGfieo at. JE $ [983]: 
@) 2m —-Y—=P) 2V-p=g. 


Je le or Ep “cLITIe. | ni ces coniqued pasenE paru poink / on a. deux elationa Lo 


(dp dp) = (7) : Cp=17 q= 1): 





condikHon,s< ©. 


efécence_ & hccana le fcme par L deutx- larges ef L dent qui join Le deucc. poinbs ; 
Ls coniques doivent bucber- L9 coule BA en A, LL Droite RC en un poinÆ" indelerrmine. . el 
passer par Le poink P silme sur- AC. L cquabion. générale 2e cor 11e4 sahéfaisante eco 


Æ., p; y: son1 deo conélartes athtfcarres Lroës enre elles fax LL «lation (22); Les cootdonrnees Qu porn P sonk 


oc eric entre ©, B, Y } L'une ei 


J 


D' un. auke. 6e, SL Pa cherche Le. nombre. Des enr chute a Deux Qcotles ; On «a la celahor 


La «elations (2°) ek (32) furent 9 aber ln Voulle. solution ot = ao) p?- =6; doneq=*?, car La aufres solufieno 


| 10) étecmination du nome de conique satiofai sant à cinq 


Desiqnona par- Z, , 2! AT 7," A , Le «nq con itio r20 auæquelles docvent sahéfaire. Les coniqueo checcheer. 
© ra cherche. Q'alorQ Le cærxéteriotiquec- Qu. Ÿ1 oTême. des coraQ LCS sakiofaioartr à quahee. Je. ces conditions. 








Voies L mefhbede_ Jonnee. pare HG. œ basles apphcation Ve. cel. methode. ou pp connues ceclaines peo- 
pucèles dec dujofemeo Ces Y) relalives à 1 cordibiin envisage, _proprieles Q'aù lon conclut €? Le. nombre © 





(To) 


Dex? Gorriquier. Quiz Gyoteme. ee Ÿ) sai. fassant a ccle condikon; or JG! (Chad es æ conolale que. ee nombre. co bu- 
joues une. ce prartion- De. Le S'crrte. 
tp +f Y, 
L € chant. %es conélanteo tndeperantec. ‘des cxcackeuotiques pu €E v; unie. de ce conslantes peu Like null. 
1° CD élecminea- (es cœcackuaotiquest_ du. Susteme de co 


raquest. qu saliofont à quete conditionsZ, 2,2 FÆ 
Lun cela. } on. ca leu leva Q abord Les carcaclerts kg ues des Systemes : 


@)  (3p.2), (@p, 1,2), (1p, 24,2), (34,2), 
ca. À. qu oi. infroQuif. L corèttion. Z' Dans Lo Psplemec clementaires . 





On calcule , CR. second Lou, Lo cœcacle'cts kg ues ed gohmer— 
(b) (2p, 2,2), Qp:1d,2,2),(R4,2,2'); 
c.a .3 qu'on inbroduk la condition. Z' Qans Le Supolemen. (a). 
Cn cul, en. oisiène leu, Les crackéuwtiques Des Giplèmee. 
€) (1; 2,27,2"), id, 2, 2,2" 

ca À, quon info ui f La crachion Z" Jano Ls Systemen— (b)- 
Las, L. Système (&) eorQdul aux ceacterotiques Qu dotée. féral 
(4) | (2,222"). 
CL enfin, ls carachushiques De ce Verruer- Syolème. sewvixont. à Meleuruner L nombre. %es «niques satijawant à L. cinquième 
condthort | LL 
(e) N° (2,2 1,229 2 
1e Caræctéastiquer. du ge @ ). 
c Ma N L nombre Qcs coniques Q un agence (Ro v) Salé faroank a À condition. L: IN 207 de. la. ferme. 
(+) _N- ete + pv. | 
Of Gus leo comiques qiu. Jrassenk par quake-poinls , on au =1,v=e; one (L+2f) cf Le nombre. Deo comiques passant par. 
quel points Æ sahofaant à le œnibion % je, par surle, iéproquement: L nombre %es comiques qui, (pasant-par- 


Faco jroinl cÆ sais e Srsank À 


U br corQilion. Z.), passenk par- un quahteme porn aclileariverment choix, mera..(ot +92 B); cad. 
que. D Per L_ Cie (BP: Z ), oTL. & M = +2B. 

RD Le contques que passenk Pa Rocs poinb Æ Jonchent ere. Ÿ Hotk. ») ON Jo? [986] m= 2: V= À ; donc. Ca +48) 
71e Le norni brce. des coniquies passank pars Fcosd poinb touchant” LiTie. cols. ef salis ais ant à la condition Z ; e£- pa suike, 


- eciproquement (Lx + 4 8) 26" ca le nornl-ce.. Des coniqueé ques paant pa bocs pairdo re fente à LL condihon. Z)) 


foucloent terne.  Deocte. ach cheat terne chorste ; ©: a. CT pour! le © Système (3P: 2 } , ot a. V' = do +4 8. 
roc. 


(&) (3pr2)= (w', v') , où '=ot+28, Y = 2a +4. 

D'aprér ce qui précéte, (ao+4p) ef le nomire. des conique pawant par koës point, louchark une duite. et sah- 
faisant à la comilion Z; par Suite, (Rot+4p) eo le nombre des cmiques qui, (pañnank pee deu ein, buchart 
mme. Deoil. de sahofaisant à la cndihon 2), pasent par-un. kotine. point axfikaicærnent choisi } e.&.9. que- pour. 
le ge (2p,14,Z), ona m'= +46. 

CL Lo re qu pause par deux. poinh Ju louchenl. Dec. oiteoon a Îl'( 386] (G3),m=A4, V=4; done_ 
(ha +48) coll norme. %es ioniques passat par- deux poinis ; Tuchank eux Qeoites, sahisfaisank à La condition. 2 

HE, par Swule, (4 +4f) El L nemêre. es comiques que (Passant par deux. points buchant une. dcoil, dd sahsfaoant- 
à la condihon 2), touchent uñe_ Dooile acbikairement choisie ; <a. que, pour le. 0 oyrième æ,td, Z),v shatäp. 
Ain 

Gr) @pid,2)= (uv), où p’= Lot +4B 1 Y" = A +AB. 

D” ap «et ce que precède ) (at + 4B) col” L. nombre ea comiques patwanE" par- deu. porto» Luchant: Veux Droiles) 
 oabiaffisank à Le conihèm. Z; one, (hat+ AB) sec ke nombre. eo comiques ju, (passant par un n point 








fe. 
À 1 0) 


: eme. h : 
fsuchant Qeue Qroclea - 7: 0 Ca liéfsisant a da la condition z), padéenk paru < 1 poink abibairement- Loi. e.as. À. gres 


pour le chere (TP: 9 d, Z), Orl aile. pe” pus h où + 16: 
TFS | . 
Cf ot” les contques qe passenk Pair un poir£ el louchenk Lois QAcoutes. ,ona- 5 5 # Lo 86] (4) 1 PF li, V= 2; ; ‘tone. (hot 2B) es£ 


{. rome. Dex comiques passankE par 4472. poinE , buchant Écocs doiler et sakofaisank a. la condition. 2 ; æÆ, Par Jul, 


(Act tp) esl € norme es contqucô qua ( passant. par un porn, lsuchant Deus. Droiles el “A ali faisant” à DA condtlion. 


Z) lsuchent tirie fer. sceme drorlé. achibcairement choote ; Ca a. 7. quiet por ke <Hjstème (24,7), on atea. Y!” = ha +28. 


EZinoc 
| (As) (ip, 4,2)= (ne, v) , où pe'= a+, Vz 4ot+?$f. 
À laprer. ce qui. precede, C4 OT 2) col. Le nome. ed coniqued passant pair 41 - poink n touchant coco NT coudes cl Jati4 as 


Sank À le coithion 2; one (ha+2f) el Le nombre eo coniques qut, (luchant leo Droiles 61 reliféäant à 
la. condihor. À) passent par ur poire axlibeairement hour ; cad. que. pour Le. oyslème_ (F4, Zi) onape Ve hot+28. 
Lure les coniques qui Houchenl. quahe Quoiles, ona. V6? (986) G)m=?, v=1; done. (Rat +f) ef le nombre © 
ex. conrquee lnchant quakee Qcoilerx sahsfa wan£ à la. condthon. 2; j par Jul, (a +f) cal le nomire. des 
| ensques qui (louchant lreis Qroilex. satisfaisant a la cordilion. 2), lonchenl. une ‘voile at iliairement chot- 
| are ca À. que, pour Le. plme (34,2), où V'Ye Lot. Xinar. 

À | { a) ni 34 ; z) _— (n° )Ÿ 1"), out. F- hat, vi 24 +. 

De. en XLPUMLE SL. | 

és) N=zapmtpBv, 

col k nombre %cs cenagii D'un Spoleme 4h 1Y) saliofaisant à là corilien 1» on aura : 
f A) (Gp, 4) = (ot +2B, 2t+ af): : 
(a) (ps 14,Z)= (Ra+4p, http} 

(as) (pr td,2)2 (iottip, Aa+28) 

(A) (34,2) = (414+2p, 2a+p). 





92? Caractécio Hquec du. Suotème (b). 
oct: N° L nombte Des riques Q'un. syolèrne. (M y) salofacaand & A corQilion_ \% A N' col: 9e. La fome_ 


@* ) N'=L'H+ B' Y. 
lGR our Ls conique patank. parc rois poinfs c£ safofadark a da cordilion 2, or! a ( Système a) R- — = ol. + 2P, 
Y= L+ AB j jpars “9 Suite. {+ \æt+2f) +$ Cat + 48)| DELA. £ nor bee. Ds coniques | passan pa lors poinb ef salrs- 


faisanE UE. corQthondx Z ÆZ'; OU enco“te, Le sexe. L£ norn ce des conquis ques { padsaul far deu. poinb eE Sao 











} 
faisant ALLC cordihions Z, Ve Z' }, patent: : DAT UT poird= acbilrai. cerner. choist ; ce. Jet enfên 4 caxacfercsl Le. - fs 


JE. a oleme \?P: Z, Z 1. 
Por bo œriqUed passank Pac. Jeux. poirk, fsuchant titre. Voile. re saliofautant. 7 a... . coridt on À; ATt «A. {opelème (a) 


M — = Ju + 4 p, V = ko + À P ; Pa suite {ar (2ot + 4B)+ p Liet+ 4 À B) era A nornbre “èca coniqiteé puosarrk pour ‘Acta. poinbs, 


OTL. encote., . JeA k norree. ex. coques... qu » (pas 





} fsnchant une. Qroils. a vahrôjaisan AUX condidiont. . Zeb 2'; 
dant par ortoc poinlo 7e satis Értbart]: ALA condtflton« Z 12 ’}, bubent are. core. ahitcairement— choisie. C0 AA 


| Done l aavacleaslique V'Qu dypleme (?p; Z, 2). Vino. 

: | FI / AY. . 
D rare Qope JR Epr ef) 48" 

PPS RENTE ire auoct 4{u pH ab) + APR 


LR NT à 


CN ap? 264 64 qui free 4 “° eal L narn be PE org Cd passant par deux ports, Euce est EE une. doté. ci. sahiéfsranl 


2271 | cordilions . 4 el. VA j A4 ercoce. .V’ Sera Le nombre Des comtques ques { passa À Par UT poink, buchant TE TT 


ja “LTt. poid. ahlenirenent hour ; c.a À. que . Y ‘ro. Î , 


Qeoik el vahsfais. end IL. condiliont.- À Z 77 '), passer 


cvare lenalique nu (der. 1 ième (ip, 1 d Zi ). 
TT .° | € | . . , = . * « D J: : 
CIO ours Lo contques fprasoank per V2 4 poink, Tsuchant- | eux Qrorten. er sais fa 10 ant. ‘ LL condibon. V4 , 8 | Srjole . 


| me (as) 4 T AB , Y = a+ 2h; par suile (æ {hot 4p) + B {Act + 28) Jr. & norn bre dc cortiqteà j'a $sant PET 








(1) 


ur poink, buchant. Deuoc. Qcoitel. «À sat Disanl aut&æ. cordrliont À Œ TL ; ou CHCONCy CC dec. L nornbre ‘eo cortquel- qu, 
( paosant par- ur poinË, Tuchant- une. dcoile. <k vakofaoank aua. euæ:- coriliont 22") ) fauchenk une. droile. ? 
. ; , 1 41. \  . 
at traitement. chance, ce. norme seca Vort. L > cata cleuoliq ue. Y" Que qi (1p 14; 7,2 ). CF Jirrôe. 
| f 
Le, ON M= 2AA + 4 etf+ecp)+4 pp 
(be) _ Gp,td,2,7)E (rv M) ait | , 
ve SA UR = dote +4 p+ ap) LB 
re / 
À): a pen . qu piéccèe. ”. Y” cal. A norribre Des contq zICY Pacsant pa 1272 poirk lsuchant ‘ôeuæ. Duocles ca salisfai- 
sard- LA. condiliont. Z et 7" j ot CrIco'ce, y" est k norrb ‘ce. “àeé conique qu, {huchank deuæ Droles eL: saliflsmnte 
 ÆLUX. cordilions_ À 7e Z'), avsent.- Jai tit poink- arbihaicement- chocéi ; cu à te. V'eël k 14 carcaclercôl ue. M” ut. dus- 
pasenk } jet y 7 
lemie (a, 2 Le 7) 


° D 4 + | ‘ F . .: Ê Fo s pt | *}. « , 
Cf ous leg cOTHATUCO bachank hoto oilco Fe sakofarsartl æ. L corfditiort. 2, Or. (ontéme (A3) ) Mme = hot? 3) 


Y= 2 + P; p Dar juils {a “Gatap + fr (Ra+ p\ col. £ nombre des cortequed bubanE- “os Qcorles el satiofausant 





| dite condiltond Z, el: 21 } OL enCoUeE..: Ce. Dec. L norte Dot coniqued qui ! ( louchant “Jeu. Droiler el salisfesant ° 


| ana. cortlions. Z L 2, !) y Lonchent une Quwik. achitiaitemnent. chotgre. ; ea À. que. ce norrcbre sea x caxachtuslique. Ve 
rt. dyoleme (24 , L, Z') . € irôi. | 

Ü | | E . 
p'= ho d'+4(ep+ap)+2pp") 


a 91 , 2')= ALT À Le ; 
Ge) Ga 22) vend À Le ae quf'hn 8) 88 





Con c, et “wo urrid y de 
(2°) N'=a'mtp'v, 
on ana : | 
| | Gh) (2p,2,2) = Le ot'+2 (Gp'+dB)+48P, 2 ao" +4 (48 +a'B)+ 4 PB = Mir) 
@ À () Gprd,2,2) (run Gu'recpye ape, At + AP a B)+ RP (res 4) 
x (24,2,21) = Liouct/+ 4 ep + d'R)+2Bpr Aotot'+2 GLp+&B)+RP |= (mar Vo): 
3° Carcacte-ctotiquet du ° haine. (CC): | 
cJoi N" ombre Des niques ur Solène (iv) oalafésent eh condilion 4; N" eva de la ame 
(3?) N'=c" pe + pv 
ACT Lo cmaqres passant pac. Dee. poinËs cd - salisfausanl auæ. con: hont. el 2 ',ona ytéme( pe — pus Y — Vi 


( 


| Done ça" es +p” »“) de T& À rombee Des conttquiee passant pat deux poinb £ salfècsant AUAR cord hionx 3 VAE | 





par sue, ce. oex Le nembte ‘cs corquer qui.  (paosan£ par un poiri£ el. valisfaroank aitu condiliona;? #7 7), 
Passenk pars Lore - poërth atbidraisement chort ; c. & À. que. (' mit p” m) «ol a eacackeulique. pe du nn 
SA our La. critique passant par- rut poinE, buchart urre. Dot le. cÂ saliéfatsant are condiliona…. 2. el. VA on ax Syst T 
me (by) jp =ReorvT— Yo j Done. (x Hat p” 2) S Cut le robe. ‘2e4 cond tacd passank” Par ur pornkr louchank ane dore. 
el. saltéposant. auæ. cordiliont 2,21, 2"; par ail, ce sexe Le ormbre os coniques quis Lpassank par an. poënd el 
Saliéfaisant at rortilionut . 2, 2 2"), louchent une. coute achifrairernent chaise. ca À. que. (ot “mot” "e ) à ea la. 
catacléliqne CN! Qu. oi steme. OP, 4,2) 2"). Tino 
OO o&) Gp22,2")e (oui +p"v eu +B ve) 

cn pret ce qu precede. 1 (æ ? Mo + B”ve) cé au48 A rombree Qes coruqured qu, (ouchanl. trie Qrotle L saligfarsant 
ua. condtlonr. Ze, L, 2") , patent Pac un. poirE. acdibraiserment- choëgr. j © rrormbre rél ‘done. la rraclenustque 
pe +1 Dole (id, ZL,4,%4" ; | 
DE { cent, LLCd louchant Qence. Duiles ef: sabsfasank auæ. condition y d%, OCR. | enolème Che); ES 

V == % ; Donc eue p'vs) cal le nenilre Ac com ques touchant eux Peoules L sahôfaank aux. cordon 2,2,2° 
par Suite, ce. Sera A nombre. Ôc4 cariqueé que Ç fsichant une. Toile el. 5a lis favant a LO cond lions 2,412"), 
| fouchent- üne doële rbiliairemet. chars; ca. à. que (a "Ms +") côl la cracléralique y" Au spiome (tu, %,4,2") 


(S lire L. 








2) dre") 2 (pt Bree pts) 


968. 
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(3°) N'=œ"p+ p” Y; 





ON LCA 


JO Gr222)2m x): 
| @&) (id, 2,27,2)=(ps;vs) 
# = La" +2 [aoc'p + ob p+ or p"] +4 [et B'R"+c pp” +66] +4BBS" ; 
V, = pes 2ænot + À [oc LB +toLR +otof"] + Ba BR'+pp'+a"8p] + 2h88"; 
Yy = hot ot"+ 4 food + ec f +ott p"] + PLRPE re pp] LPBP'E 
? Cavcxcteustiques du. ogsteme (Cd). | 
y LUN" le nombe Des coviques Van Syslème (pv) saffasank à le condition 2"; N° pus te le fume 
CORRE EPST 
Co our Le contgued qri patseni par- un. point Fe satisfont auœ_ conditions À , 2° 2” on- ap Pi VE 
(s ste (1); j done. (œ”m, +8" Vi) À ea. Le nomre. deo coruiquies passantparu. pink. E shofsant attæ. condthionn . 
2,2,2",2"; par guile, ce. Dex k. nom bce. De contquret— quiy( sakofaisant auæ_ condition 2 12! 7" 12) pensent par. ai. 
pes atbifraicement choisi; ea. que- ce. sea le caxacteuishique pu! Qu. Oyslème (2 ,2,2 7"). | 
our le ce coriques auchan une Voile cE salisfésant aux erditionn2, Y,2T/ona p= her VE 6 (tom) 
Done. (ot"p, +8") eË ke nome Nes comiques qui, buchent une Quoils. Er sahofont. aux crdilionx_ 2, 22",2 "ee sea, 
par deule, la earactestique Y' Qu € hppleme. C2,21,2 2), Eina 
(d) (Z,2,22")z (e"pi+ Rp" Let B""). 
da prerruere- pærke Qe. la question - cé Donc. resolue cad que- rat avori— Jelermine. leo caraceushques Que us 
me. (2,21, 2",2") , ca 2. es cortques qui satèfènt æ quale Des rhone in pare 
To ous sommes enkes Qarw de hex- ge Delaile peur- fée her daiétt- J' esp ak de. celle. mmethoe. que OC Aasite 


/ 


a 710771rne8. NE etfode de. Dubfstiltution. 
R, LM OT- L «oullals  oblenux par ces caleult 


JS N,N'N'N7, sonk (es normfces des conique d'un système (ju 1 Y) satiofatsant ceopeclie ementk 
auæ conditions 24,Z'%,2") de so que- 

N = ak+ pv 

N'-— d'u +py, 

N’'=a"p+fpy, 

|  N'=a"p + B"v, 





Pet momfces Apr)... etant Les conotæntac indeso end ritesc des ccackériotiques je; v; Les cæcacbe- 


tibtiquec Fer x , du ÊÔT teme_ deo conique sahèfaro ant. au quatre conditions Z , 2, 2", 2, 
@) . (Z, z! z", 2") = — (Ro vs); 
sont donner - ar Les S'IL (272 1 rca ter 
L P ge L gd" | \ 


d d'au" +2 { B tan" + pla CA + RL LL + Pi st ot" 
M À +4 (x cp" p+oa"f ptet" ppt" pp + "pp +a'a"pf] j 
& +4 {et BBB"+o PPR'+ A" BBP "+" BRB"}+ 2BBBE" | . 
| : [. 24 '4"4"+ 4 [8 La" + pot "+ pot d'u"+ fM'oLot't" ] | 
N= 4 +1 | to Rp" +" pp" aa" pp" 4e" pp d'A Rp" + do" Ré) 
+2 [st P'RR"+ L'PP'R"+ A" RR'R" +" BB") + BF p'B" 
TT our érévena ces fécmulee soux la fêime brégee 











5 2 


@) dt M Sato ot"+ 22 porto" +h Zotct B'ÉMEAT où PRE" RPE" 
Yo = Lan tt +4 Z pas" + A Etat fs B'+RZ a RP PR 
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989. jus VGomf$ce des contguet sahsfaisont æ cinq condihons %, 2,2",2", 7 
di solution %e alle question. Vffnibive ei mainfnank une comequence hèx- fcile. %e9 %éhuminafont quon vient fe 
tuer | 
Designona. par NY À nombre. %es comiques Van Syslème (pi) safèfassant à he ordition. 2", N'Ysera %e la foime- 
G) Not p+ BV v 

ue Lo comiques satifaisank auc quake condihont.2,21,2",1", Lo carsckéadtiques je EN sont cjaler— respectivement 
à po ve; Done. fa nombre eW°des conique Hahsfoioant au10€-  CLTLQ condiHons 4,2, 2" 2", LV, seca 

| (6)  <V (2,222) = AU HBU se ; 
au, en remplaçant LL, &Ev par Ls valence ei dessur : | 
G) =. } LL LL + 2E PR LL L +4 BEL a" a" | 
Vus pa" V+2E pRRPaN+ pRÉEE" ) 


IV. CRemplr ? k 


990 Couver fe nomfrce. des coniquec- Paso and param point ) BuchPant une-droile buchant une _coni- 





que, sembla fes & une conique donnee, ayant Lu cenfte sur une coucf$fe. d'ocdce mn. 

CORRE apphquer- L mélhode_ que Toi Venond de. developper cl TLO1LS feat anpracavartk “pou De. Les qucolions ouiyan£es: 
._ 1° Œ] uel cf Le. nome. des conzques Sun. Dyshème. (mr) Lucbant une conique. Sonneef | 
22 Œjucl et À nomre. des coniques dur détème. (hiY) serdlalles à une comique. tonne? 

8 ŒJuel et le nomlu. %o comiques D'un. 9: slme (M1Y) Vert Le centre. es su une coucle. D'adce mr? 

VO oi Savon Q'ailleucs y ja x 2cfinilion. rrième des cacaclcebliques ) que) paerru Lo comique d'un syptème (lv), 
il ÿ em a M pas arc pac LLTL. poinE Donne eÆ Y buchant une Voile donnee. | 
99147 1? Ecouva- Le nome des œniquerc d'un éupteème (mi Y) tucfant une-conique donnee 
| | 6) S=Ax°+ 2B>x "y + Cy*+2D act 2Ev+ F=o, | 
À l'équation qérékale do comiquen Du - système (1%), Lo cfltienh peuvent êke_ «es acbes comme. do fénchiomaenticies 
Let %e vequ pe un paraméke adaie K: oil 

| @) 8 ax°+t Rbo y +eÿ “+ 2d +2 eÿ+f —o, 
equahon de la coruque Qonriee , JL cqualon _genéeale Qeo coniques pasan£ par Les porn communsrà $S el, Sea 
(8) S+AS, —0. 
Éxprimont. que l'équation (3) «prcente un Syshrre. de. Droilet y on aa une - equahion. Ve b. fême- 
| G)  ÉMEMXENNE NA +A—O, 

CL que Les coniques Sel S, Soterrh largentes ) ’ faut que Î œquahon_ en À af Deux cacines sqalee ; or l'équation _ 
De condition. ainoi oblenue côf, comme. il et Facile de. Le voir, de 6 FT que pæe. taprpoul auœæ coelhcents Te $ ; efle_ 
Jexa, pat Suilke , Qu. Degree 6m ‘par “appo À. au paramekie K. | | | 
Done 0] M eJl le nanibre des corrtqued, lan. Jotujatentent- Ailég qu excepslionnelles, qui oncles! la leruque s , D, Jai 27774 
| conique. infiniment af? fati£stencontre la lemque S, est devspoouili que Jon. lei pPo1r#4 de Confäck avec S, de cAle Contque | 
infiniment aplalie; foarduile, dE P esl_ le nonibre des comiques 27 inurent-apolaties «p9pPaiitra NE Au Jystème-( DM }4 
avmbie es corugted pepienente dilés lonchanf la conique S, eg1_> 
6 — ?p; 
on pi -Y, JG? (983];  Done_. 
Je nombre des coniqueo d'un Systeme Cr \ x) tucfs8ank une conique- donnee. et get a (Au+2v). 
2 © Écouver- £. nom$ce. leo conique d'un-Suotème (je v) semflax Bfeo æ une conique donnee. 








TC ouo ex putmecont- qu Une. -eontique. 7e semlbile d une conique Donne _ enr ecuivant que Largle Des Qivechionr 2? 


99€ 
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} 


| 97] mp latie neo ww eqal à celui %e la conique ‘donrice ; en anra arnôt 
{ 
(/ ( 


| (A + C-92BCs p) 
(G) UE = Constante 





€. eo]. {irc chlon Qui second de «ce. Pare «apjoocd ALLX.. cocftuents À B, C'; ” pu snile y Qu que ? M pa rappotk ail. 
GO 


r 


C 
patamehie K. CA'ailhur, bs cortiqueé énfenirment apolalies rie. petvenl 1 ape a k condclion re Les coniqueé 


rduilex. a ‘deux Quotler "i salofenk Par nor plu. prtéque. A des Deus TDroilrt… e01., eu genékal, 2frent De... 
lan L ec. Qirccliont. sogrptliquee ‘de fe conique canot Déc « Tone. | 
Le nome des coniqueæ. d'un Sapsteme (Cm x) semflaffes à une contq Le donnee. cb cal” à à ?p. 
3° Chouver (e. nom ce. des conique À’ ut >j5tème C1 Y) aujærk Eau cenkée. Atw--une- cœourcbe. die 
uv im. 
2. Lu coot dort rex Qu œnlre. de l comtqUe .S pen] Dorerrcer - par Ls | fexvrrrr les 

BE -CD _BD-AE 


XX TZ } * Dm 
AC-B*? TT ac et 








À : , Je 149 nr, ° : y 
+ ft cœ piment que ceo Saleultto veufienk / cqualion dc L éoncle dorinec 


| (6) | £ (x 1 Y) —o;, 
Of aus Ltrie cqua leon èe Di ce 2 LLEE pa cappot diltx cocfieienh À, B, ©, PRET c pa suilé, de Fee 2 m M 
. ; c 


Jia tas pot À dut Pratarmelee K.. Le norrbre Qes corrqnes, Hart fPc9p" “«errent Qiles 7" 'exccphonuelle. ’ cet derte e al a. 
C 


La 


2 nm le. Ms h ne. conti: ue. infinimenk aplahe “encontre A couche f cn mt ponts , ce j 10 ES sort alldit des 


cen Fees peur CCA contes ; par Juile, . DL. P es. le rorn bre dcd coru1g LLC cnfénémenk aplalie a, paclenan. ail = 


crie (K, v); A noin brie. des coque. peopremenk Dés, agork leur cerilee. sue une. couche. d'odee. M el? 
cqal a 
2? M M— Pr; 

mad. P= 2n- Y: %: 2 [98%], c£ Les centqures “edules à en Dcoiles rond” pas, om genét, Leu certe. sur le 
che conotlerce; done 
Le nombre der coriques d Lt Supoterme (Rs Y) œ] ant. fous centre ser une. couche d'ecdue. me, est" 
cet à Lvm. 

NW col facile maintenant De rcooudte la queolion poree soil en | apreranl Lo calenls dcveloppee. Qarrs Le. D VOX f589} 


soil cri applqtiank L fremu le jénécate donnee. dans Le NITA [ 988) {989}. 


1° Go couv en fe. norn free deco | corn q LOC passant par ur potrk, Hucfsant une. duoite, Rucank une_coni- 
1 ue dore / semblaffes à une conque. donnee , apart fee centce. our une. couche. do ce mes 
y EE tri À aprex Les nolalisns CT ces ‘dans re qui precade à 

| | c | 
ep New, N'E 9 ERV, NE Qu NE? my, 
ea à, que 


lu 7 


OZ Por 
. © B 


k a" = ? ! p" = 2 3 


M 
Fe 


4 ; | j 
A O y p NV 9m ; 


2 
Î 





$ 





\ £ fomu on 7 | e (‘/) Ve [989] dorirre alors : 


t 


(1} NW": 64 im; 


1 } : ! . | N /. > : 
Fo etl a HCPROUAC A a qrcolian 


ie «7° ’ } D | ‘ | . . . 
LR E VALLEE De fe nombre. dec TL qe. bouc ex ref. ci ta} LOUE donnee . 





UE ‘ 


NN N'ONUE ON z pts j 




















az as" "= AZ, f = B'- p- B"- R'=? 9 
Le fémule genetae D IH? [ 989] êonne s alocs: 


<] 6.4 5.4 
2+8— 2°+2. T3 F4 4. hrs +9.5.2°+9°. 


on enfin 
| D eW'=3961; 
c'est la wpornse à Le queé fon. 
[TI Érouver (es nomf'ce. des co rique pacés œrk pons denæ. poinb ek Fo uch ank. os co niques donnée, 
Or à ie 
Nu, Nzu,N'=opm+2v, N'=9u+2v, N'Y=QpRrav 


1 €. a. à. 


& = 1) B=o, 
& =T) f’=o ,;, 


ad" = 2 . f"- 2: 
Ad" — 2 ) p"= < ! 
| AN =D B"= 2. 
La fromnle ED 00 IDE (989) donne alrce: 
| eN 184. 

Remarque. Vous c'enoris ‘de louve 784 contquee pads ant pa der1æ poërls Janries cl Lortebau L lord Co — 
ques Donne». Ce, les cexcled son.Î. Qes contqued passant par Jeux poinls fixes ( leo pour D cenlarres a l caf) 
Æ, on sal. que. le. none dea ceuwles  louehant: leo ceucleo Donres eol. & al. & 8. 

CA quoi lon fe. 9 ape rence chovrre 2 C ot dec cas de. fa une. olsciéa lion caæccme ment emrpoulante 
Cu. 1e dre JE [991]: on a louve que Le nombre. Des contqueo de pôle (ji) louchant. une conique Qorrnce. Vol 
gl e a EC he av), eclle. cHpLesILON | que. JTE. Chaalex appelle le module Qu Srslerne (nu 1%) alahiP à a ‘condition 
imposre , 4 clé! Delecminee. en supperan que la conrque choisie U e'lail corn ps lement ende perd artle Des cour tquet. Qu DE 
berne (a v), ea ,9. qu el nie. sa buofavs ail n auciurie. Ded cortlionx | imposcea it yppleme Cr . Y ). 

{asqu'il en col: anfement, A faut te prondee La Deleeminalion Qu méule. ( où MM +fv ). 
HO Qanner un cæemple De. ce 


4 CHCC... de Qeleciruinalton ; vol O1 la ucolion seniVandke ‘ 

Z RS Î 

Gcouv at-— Ce no me. des : coruq LLC de. vapoteme { S ; v ), Pass ani. Par deuce. point A cÀ B, eb LoucBant. 
Ü t ‘ ‘ s . . 

h Hne- cornque- donnee 4 qUE pandc Par eo deuse- mèmeo pond 


JEaa pprenèeara, pou Féangle de efCrence | . he forme par la Dot le A 6 el Leo larg erlea en À et b a A 
C : ‘ | | 


‘ } ‘ | ° 
C conique. donnee. UÙ, de. sole que le talon Ace celle certe Jecet 
Le . d J 
et pe . on) À 
À Er, (t7) NY + a To. 
ps R | 
\ Po: | | 
; FR { « ‘ . N 2 ° - . 
DA { cpuabren ‘à LEE EL cor guie .: Z Qu syplème er } v }, pass Bar Le ‘detre jPorn Ls A 2: X, sera 
D. | « | 
po 
J LL \ + . _. y te . eus 4 ° 
à AYZHRXAHCKYE SZ Le, 


. _ h - D : . : | | | | | 
‘ | ° ë P | Pervenl éhe ve f'eelonn | e “7 1e Fr un ce lé à rt paca rrrébee atb rlcatece K.. 
: D N } ] : : € . ] h | : 
À Part la OT. JET Le) PA caitt J 14<7,7 } | Paré Se nl PAL Fe CA pe: nl cOrrIirtiu rt, nu \f el <! , sera 
- Dr À d 
F n 
AVAHPRXZ+( CHA) XY+ gr Ace, 


15 


el nanx  auxorie. Jaur- Î <q union ent. À 
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le C+À B 
C+A oO À |—o, 
B À D+1d 








ou) en develsppant : 
Q) (c+A) [X d+X(b+40)+cD - - RAR) =0. 

Tous eœprimerons. que l conique © uche b conique U, en cuvank I6{880] que luañon (Z) à deux racines 
égaleæ. Pr, on exprime que l'equadion. @) a eus. vasineo cjaleo en. eivank, ou que le scorD facteur— est un carre”. 
parfait, ou que. Le premier. facts Qivise. le. Second. @n à ainsi Leo deux ‘celalons 

(3) (B-ac)*+84AR—, 

G) AB =o. | 
da velation. (3 ef Ve 2e gra Er par vappett au. paraméhe_ arlihaire K, puèqu'elle 294 Qu. second ca pat? 
[apport aux cofficient AB, D'un aube. ke, elle n'et pas veuf. louqu'on 4 fat ABC mule à he 

fs, à % lusque la conique Y Oslème. (eV) 2e tebuif d'une conique infiniment aplabe. Gone le celbion. 
C3) féuoul Au coniques peopremenf: Ole ; passant par les eux. poirh A etB, ét leuchant- la conique D 
La “tion (1) Vorne-ou A =o, eu B <0; dans Le prenèr «ue, na coniques Z lauchanE la conique Ven, 
E dans Le second ona pe comiques & Houchant conique UenA. Mao la llion (M) af véafiee, da D 
comiques inféument apléhier, e.a.8. st A,B,C, sonk nul à la fax Îbne conique infiniment aplatie est une-solu- 
hon Qeulle de T'équation (h), puisque. À EB sont nuls en mème lempe ; pare conséquent, si -pesf le rornbre. es 
coniques inférimenk aplales Qu: tysème (pv) ; faudea velrancher- p Qu nome M que noua venont_ 9e © 
houver; ce qui. donne (RY-2K) padque p= 2m: 
a Donc, pa «mé leo contques pP'eop* «ærrerd dikeo Qu. dysfeme. Guiv) nu par Aeuæ. poink fixes À &B } 
«1° Jl gena. 2h fouchanf-, en un. poirk fexenk de À ou de B; une nique. Qonnee. ef paoank par. Les deux. rm. 
& poinb A EB. 2° UE na (2V-2) ouchant L comique Sennce sotker À, sotk en B. | 
Doux pouvens. maintenant. ‘1esauèce. Le queskon Sutvanle* 
Brcouver R momBee dep comiques passant par deux point fixax À EB, et toucBant-Hcoio comiques 
donnees qui pament parce deuæ mrnea. pois. 
Ppplquons ii lo fruke gemrales des 967 [988)/[989) ; vemaiquont qu'une conique. Système (hi 39) ne 
peut pas toucher en À où en B Lo fois coniques Qonneet, nous Devon one prendre_ 2h pour la Valewc. du-meule. 
CP conseguenk, nous awcons ‘ans le cas actuel | | 
N=h, N=p: N'- 2h) N'-2m, N'=2k, 

c'e6k - a - ‘Die. que_ 

= =1, 

= "=" 2; 


B=8"=- B’- B=p""—0, 


@. (À roux concluona. 
NE; 
lc'ut le ceponse à la question . 
TE nc “envecont } pour. de. plux amples las, à le te. mullis par JC. ChRoubet , tars Îles nuvallee 


| Cnna ler ( Annee 1866 ) j et ati. merraite… De. NC. Luthen, inbece. dans. 2 môrnie. cecue cl. Ç nec. 1866). 
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Ghapitre VIII 


Construction G eomelrique 
es Courbes Vi second degre ?. 





SI Conditions délerminant une. coux£ e2 
1° Couxbes doxdce quefco nique. L 





994 C$ oink: 
L ° Î ‘ 4 7 Ce : : | | u . 
= aequ art. db if urTie court Le. da Padier- pPar ue. poin£ y OT Une seule condition ce. &.Ÿ. une cel. 

a . 11, u “TD... . 
on THuque enr. Le coffre Qe equafion_ % coule. Ce, L f(x n Y) Oo côf. | l'équation - 

À CL sr, 


- r 7] 
/ | . - TL. *  . f S À ‘ 
de la. courbe. e&fo'arrier que. celle. coucbe ” Pre par pink. (A b) epien TT 4. ecrire. 
fon. ï (a ,b) 9 + Cle relation. et. lneaice_… pac- cap pod auæ… coeflictents. 
Es tÆ ellix une coude à boucher une. Voile donne. qu vauf & une condil ton. ; caf ont. capurmeca_/? 


. | } ‘} . 41 1 « ‘ 
€ 1 Line. Qcoilz Donne. J V = ML RC. + Pa cæempole., LE uche. L courbe. ert. ceuvanf£ que. egitahion. qu ce 


sul de 1 hmination de Y a une vaetrnie. Qouble_ ; ce que cie qu une. seatle. celalion entre leo «) Cents . 


x ent + Don-potink de contact. 

Cosujellir t2e. coule. a. bucher- uTre_- dcotle. Qonnee. rt. UT poin£ dorirte.. | cquivauk à deuæ coridihions ; 
cars il faudea ea pren que. equation. qu Qonrte Lo porn 9 inlecsection a ‘deux ‘cacines sole w'une. 
quantike Qorinee , æ que enfraine. deux. velations enhie. Les cogfracnb | 
ODivcection_ 6 mpbohique.. 

D onner— une.“ drechion, a6 C3 
Qicechion. &ôT mptolique € De 44 
| @Ts ru ote. | 

CElsstyellir une. couche. à avoir pore asrrmpslole. ue. dcotlé. Donne. cquivattk æ deux. condikhions, | 

car- il faut eæpurer que. La. coche louche clé doik au poir£ À l'èn Int; o11 encocc, que Î equation — 

qui Qonne. leo Poirils 'intrcéechion. aÿæ. Le Qrcoile à Vera. racines inféner | 

Pre d'une dcoite. . 

Je donner "ire. Qrotke. cl 5072 pôle. equal a den condihons. Joil , et J4 À 2 +B-y+Cx =. 

l'équation d'une Voile donnee ed xs, Yates Lo cotdonneat. V'un- Jroink Donne. qui. dil èke. son päk D 

Leo cootdonnees Cu. Pôle. de. la. Qtoile sont dekeminen parc {es equañiond 
7 J n? | 
leoquelles Deycont re. vértficet. par Lo cooonneet- du poin£ Qonrie. or a donc. Qeuæ uelationt enfre les 
font de. eqakion de Lx courte. : | | 
As qu'une langenk Æ “son ‘psoirk. de co rack ‘ cquivalen£ a euæ. cor rbiona/} 


L equation. Je condc- 


mplolique equivauf. & ane condition j cat sil Le Donne. YA =ocomme 
e 7 t : LA . h : | . 
suellir la coutcle. a passer par £. poink a Î in fé (Y-axz0o ,%=o). 


Ce TL- peu. | conclure de. 
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piuoqu' une lngente une dcoile Dorrf L pôle co peecsemenk Le. poin: de. contact. 
GP sint. douÿ fe. | 
Eujellie une. courbe. a aoir- ur poink | Qouble, eq uivauf- à une_ condiHon_ 51 k potn£. "n'es par? 
6 élenine de. posidion ; cas al faudea. eliminer- œ. ek- y ertfre. Lo fous equalionx. 
de Fh=o, fyro, £} 20. 
EM aura. Hcors cnditiont } OL Le pernk You ble. cét- : donne; CA DC ooDonneet Qevcont ver. LCI — Ls 
Hrots cg ualiono . que precedenf- 
cle... ES 








If Chuxbes du Éecond otdie 


992 : Cou détecminer- une coude du ecc nd ocd:ce » if fauk cinq condihons, c.a.. cinq cela - 
lions dwlineles enkie Lo cocffcienlo de. Sort equation. . É e cé, L'equabe R genéale. du ser Deye 2 
( € ualion et coocdo nrieer À poink., ott- ” uahonr Hng erntiefle ) LeT. ferme. Hi. fecmes h mat on 
JPeu£  Qryiere Par Le. cofienk de. l'un V'eunæ et L equahion pecbenbeca fousjorco une. couche. pafadéinenk 7 
Qelerminee : Qonc cell _ a seta. patfailernent Qelecrminee buoqu'on connailta. Le tn capped ainét © 
ollenus ) Cia Ÿ. lrsqu: OL. aura cinq celationd homo enes entée. Le si. cogfeienlo | 
CU 2 peuk y awoir- plusterrco courbes  salisfais À attæ. conditions imposée. malt. le nombre. er veca 
lirnile. } “À, aq «ælnlions sont Qislinctss. | 
Éipoe . Hijpexfo Ce. 
Cinq points Selecminent une cllipse. 04 une. En pecbole . On a, en. get «719 celalons Qu Prernier eqre 
enbre Lo coe, icients ; il a donc, en general , une. solution el une. sertle… | | | 
O1 peut se prehenler des ao V'imponilihik. ina, lousque koës ds poinb donner, ABC) sort 
en Le: ne roi j on. n'a. plus alors une. conique fP'co pement Q1le., matd Un ouysieme. de. deux. Qcoitec; ce? 
Sypleme. cô£" parfailement  Delerrune. cfé quahe %s points donnes oonf'en Lane Voils, on aura. encore ut | 
©) sème. Qe Veux. Voiles j Tune. de ces Quoiles ef. inélecrminee Cas edf: senlernerdt- anus elle d fPadoer-pars 
L etriguueme. poir£- &nne-. | | | | | 
Cinq Pan entec Qelecrunent urie- coraque- dune. seule. Cr OTL auTta- etng elakont_ Qu_ 12° deque entlre. 
Les cosffécterto de. ! cyuation fang enhielle. Ve ha coucle.. | 
| Aoréque Fcois Des fargercteo Sont concowcan les n L carche. se tu à un dypotene. Qe ‘Xenæ-points. 
GPrexBole . | | | | 
: Th ne. parabole_ 6 Véleeminee. pac quabee por « Cr lrcqu'une conique e- une. parabole , ON 
ertfie_ Les casfrenlo De. l'équalion. Ve la courbe la wlalion_ 
o BAC. 
Aousg u on. se dnniera quafre. fe url ) on. attca. ‘dertæ- pataloles pawank par les quare Joe ob j cat on aux, 
enfre. Lo coe town Qe. Le. uafñion , quatre. elaons Qu. 12€ Vegre. el une. du. Deco . 
Cukemenk : | lbre para lole… est une_ conique lsuchank L Qroite. de. l'enféne ; OT pac guafce ppoinb, 
OT peuE faixe. fPadoex. ‘Verte. contqiue el Deux. satlement- buchant en mère. ler pro une. Qroile Donne, 
Loco qu'on se. Qorine- quatee fengenies ’ 4l Y'a. une parabole € une seule oahisfaisant à la queslion ; ar- 
c &f- une conique fsuch an£ É quatre Droiles Qonnees & L Doté de linfins. 
“NC qpeb ofe equifatere . | | 
dowqu’ ure corrQ ue. es une. by perbole.. equilatete, Lo cocfftients e. son equahton_ verifie la. celation | 
| | A+C-2B Coop =c. : 
Done. qualie- point Delecninent une. fn pechale. uilatere - une. seule ; Carr Le cn velañron 


(9) 
e | 7. 1 , 
et he v) coc} LELETL ls sonl du pPrerruer fee . 


Cexcke. 
” / x , Us ‘, , 1. ‘ | Dr 
dorsqu Te. Soraque. esl 7712 cexcle. ) L cofrcuerls de. l'équation vexfienf ls Den. «elalions 
B 


A=C, = Cos À ; 


Qone. cos pourb Qelexrrainent- LUTE. ceccle et. ut deu. | 
lutienent. Clesugeblie tue. conique a. @l e un cercle, c'est | la. 


Æ, L couvcbe. HeLA.. Qelermainee. fat. cocs attlies points. 


Lices & Î énfira. j pat “SL 


Centre. | 
€ 7 ‘ “ es | ] Ce 
1 bn cen lie e, tt vautl &.- deuræ conditions ‘ é € 2E } LL coo donnees Qu? centre. Q'une. soTuque.. f (re rÿ}=o 


Jarre passer pPax Le deux pos dteu- 


? . 
Dont Qeletrranecs Pat L der equatione 
! 
Éeso,fiso | 
Cssu elir- E71 . poin£ a. Cie. cenfie., c'esf avoue DEÔ œoonneet a. Verre. Lo Qertac equahons qui 
. . u 


p'ecæèenk; ô D auta. Done. Qeuoc. telations ettfte. Lo CO! sert ls Î ces ælations Son. AL. 1% de. CC. 


Cutiement: ke. certlie. est: Le. pôle 9e. he doit: De. l'è TE; a?t Qorerre. ‘donc, el. Definihwe, tarte dcorfe el 


DOTL.- pôle. 
A) 
» omainek. 
Tr. sommet. aquivau a 


7 


ÎzOTt 


D | 47. | | _. 
deu. condiktton«.. Cr ef, Lit. somme et linlasetion de. L coule 
de- Î axe. a pour co ctents Des férchens dc cwellinent el équahian % 


: ! 
avec. UT axe; 01 l equa 
| 6e. cou er- QUI" PR courbe. EE sur celle. Qooilé. j qu fast deux candthionx. 


cotée. ; Le potrik. Qonne dou. | 
tu lcerment L. poirk Qonne. doik être. sur la voucke , ef LL larugerde Qoikèke. pecpendien taire ait. Vtarne- 
fee. qui passe paz ce. poink j æ qu fai deux. conditiond. 7 | 

Un diarmelre avec. Cx dicection der corde. x xoce. 

(Css ul eir une Droile à he. Le. Qiarrefre_- Qes codes paralleles « une. Axceclion. Donnee. tewtenf: à deux. 


(ea . | > ! | k | « , . | 
conditions ; Cal St [ OTL. prend celle Qvorlé. OC. AXE. des XX. el, joe are. des V1 urte. pacalléle æ be 


dlreclion. des code, Î equation de. a courbe. $eca_ de la. fécmre. 
À œ *+ Cy+ Dæ + Fo; 


(6 celle. quañion 7e. en fécme. pla que. Trois appt} achats L couche Set. alors Delecmineé 


Leo qu'on 1 aésujelliva. a fP és er par. lord point À parc. srule. Le, condition _ trpos es equivalenk a.” 
Gex. contlionts, 
a ‘ e ; | « . . 
Le ITËÊmme. “catéonrnerment: co applicable au cab ou lon Qorne un. axe y Cat aloco L Décecion. deo coder 


eot- pecpendieulaire a. ce ame. 
) 


lon » LL terne de dixmétresx © njuques | | 
Je l'on p'uerto lb Jeux. Qiarrichces cnjtiqueo fPortc. axeb de coo"orinees ) 1 equahon de. la couche. aitea La 


fécme 


OT celle. equalion. 71€. cenfécme- que. Deux. cappots ac], tfrartes À pæc- Qui, le courbe ELA Selerminee”/ 


otre. de Dtarnefces conjugue equivaufi 


loves iron? / raosujellire. a poses pæc Qeutæ.. points ; done. ur. 


& Et. 


9 TT fée equivant a. deu. conditions. Ê fee Ls covtdo nneek Qun-féger sont es À ichions de 
coe Sctenks de. A couche. , et cectvart. que Le coo donnek. Qc. poire Donne sont | cgalee à ceb ferekent, 


- l'huation. est: alors 


OTL- à deux. «lation. On. peut Le ou ericoce. et prerank ke féyer por nipne. 


æ°+ “= (me + UY +p}, 
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celte. equalion. ne. «enfécme plu que. lois Corto lan les athitcarces. 

OD icectrice . | 

Je Oonner une dccecliice | equivauk a deu conditiont ; cas, en en lifta nul: | / c! ualion de A Qrorls Jout-- 
nee. avec celle Q'une. Direchiice 3 OT a1lta Qerux. «lalions en Ëce Le cogffraento Qe. le ualon. de. la couche. 
(A aliernent y SL Î on fpten9 la drechice. pour ae. deg Y: Î cquabion DELA | | 

Ce) +(7-p} = met, 

equation qui ne renféme. | plus que lots conolanles acbikaites . 

Le centce et deu. sommet) 

ae Les eux. sorrrrmels | ef | JA cer lee. SoTUE ert. ligne Deoile. ’ ceez. cquivauf a quatre. condihon ; on auto. 
ci condikton«., ot Les lois poirks rte. sont pas en | Egne Droits . L 

kb us. ele... less es 





SII Gnsteuction de contquet?. 


- 








F ODonneces : poinb, tanigen tes. 


996. Vox. n'undiquerore que. des quelions Lex - éimp les celatives. à L a con slcuclon des comiques, queshono 
Dont fn. sohitiort. dépendra. ‘des propieles Les plu cléinentites des couches du. second sde; ce sexont es exexei— 
ces qui secviconE a farce ure ces CHTOn. de ces prop'aeles : Les gexilables funcipes Je la conolcuclion. des couches de. 
2econà ve. rte peuven£ ëlie Develppper que Qano un_ Peatlé de. gr élire | pute; Tiotut… tervexrone. parus cela. 
ait Écaile des sechiors conig ues de AG. Chasles. 

997 1° Snhkxcoechion. d'une deate avec. Une effipse non Fcacee. 

On Donne. deux. Yamélres conjaqués en quarideuvs  Vécechon; en epexank mme on la fait poux là conshue- 
lion Des larg enles, JE [757] ont cono huira. la 9 voile. hemeguaphique Je. {x Dcoile Donner j on. cherchera enterses_ 
L bon. de cell, Qrotte avee Le ceccle. , ef ont ent. emeluca_ Le poink ottt {elle . 


2°? 75 nleco echorr d'une duoilz «see. line Fy pec$ofe. Mort. Lcaece. 






On donne. eu Quamelces nuques À tardeur- Æ Direction ) ont. ert concluf. 
Les aé ; mo boles ) prié LITE. foyer F dl Qrrectiice. D D’ corcegponSank:. 





Je LI et la Ycotlé Qornee.. el M un de 4e4 poirdo p enilerseclion. sec la. catrche 





la dcoile MP parallèle. æ [ 2] mplole Qoil- Le. eqale a MF. X fant- L'entec- 
sechon. de La. Doie. av ee la Hrechice.. eÆ T OT. êrilecs echort. avec nine den’? 


sy rpfolee _joigrons | LF; de poink J, comme: nee, Qcecévont. lac DH Je _ 
g": a son tnfxéeclion H avec. LY; alors TD = 1H GA. F, menonk. FM 

parallel. à H1; pui, par M, MP parallele. à XD} on aux MP= MP; 
| Donc M &£ un poirk de bypebole M seu ur decor) poin£. 

3°? Sakécoection d'une dite avec une. parcabofe mort Eacce.. 

| » oo, On Donne Le foyer F & la ieckice DD’, où on Leo conduk. %s Vonneex.. É MM" 
| 71e L docs %onnee., il agi Qe kouvèr sur ec Veoits. b points égale ment 
Dislanh de FE Æ DD’. © cenons Le. symehique G Qu. point F pau rappel a 





M M; il faut conobeurre. un. cree. fargenh à DD paëse «À par La points 





G Æ F j A crie. de. ce cexele. Dete. are ‘des poinb cherchez. 
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À ‘ | En donne (e cntlce el Teoro point . 
ce} oipnene L con he. O ax. parler Qe la Got le. que reu nil. deux dc pointe Yonne. Be €; La des le OM cs alors A 
un ce juque De. BC, On Le. ots ierne. des poird Qonnes, À, menans une parallèle. à æ BC, ) que nous peolenge- 
“L0 JLA " pad Qu. peine Q nlecsecliont. N° avec ee. Qiamnelre Q'une qualite. N A/- - N'A ; PA poinÀ. A' sppaitient à RO 
conique Leo Voile» AB); CA!) -$e coupenk en À oz A Driamelre. OM; CA, PA) Je corpent 
en. J Srr PA mente. Farniélee.; 1 poinE J apparent & A pelatre Qu poitË T pa. «a p- 
prock a VA conique. (a'aprei Le conéleclion. De la polaire ) j opma done OT. O9 = k° Pélarrt 
| VA lon eur Qzz Dramelee. Qc. e suivant OM. 


Soil | OM=b ' menorie. par É cl © des paralle cles a BC, HP ed OQG j HP »eca be 














| fanaent en. M , CG sera £ Qrarrièlice co7t té Qe. OP. 

a 7 1 1 

Je maintenant on cjoinË le poire. O au miliert R Je AB el gt ont. ‘meïle , Par: CO, une. paralle Je. à AB, Le dettæ 

dvcoiles arrst lentes sont Jeu. A'armelces comjte 119 ; elles couperk La. langerk Ces D FH aux poirtfs P et P’; eton atltta. 

H P. H P° za, où À œf LL lrgueue re Mamekee. Qccca e: sutvartE OG. 

Cn connail ainot Deux Yamelies con] rnque enr. 4 tardeuc… el: Jicecliont. 

5 Fe | © nt. donne ( en tce. el Erois Lx entres . 

hoient O VA cert bre. } À B, BC AC, | bo Écots langentes; par un. poink. L de. OA. menorté I € 1, ‘ceopechivement: paralle- 

le a CA Ë BA , , be deta A Derechion éd codes co JT 9e OA. On aura De {x 

Méirie.  rraritete. Le Qieeelioné con “ uees 9e OB Lo Lu ao ui" Les poinb de cort- 
C 

lack. ) L'fandea iTl4 cuice. dans ABC un. him le aark 96 $eo 3 Les pacalle Lex. auæ. Fiocs 


Droles be, C; do b, . QG our cela , par € el s 1neront. CA el ba teoprechvement: 


pa atalleles a ca , b 1 }; pus ei nont_ À A, celle dtoile encontre. BC en À ; 





ce ef: ke. point de alt 9e. BC. OA! ft ann. 9 éarrréte; le Déamélre con] pue de OA 





Deca. QG patallele à BC. Miainkñant ° ggrens OB, par © menons ane_paraÎle Le. 
AD a C, À, y coupant BC en D: Les Deuæ diamelteo O8 ekOD von con ui quest; Ve. poule que. sé D ef la longueur 
due Diaméhe OGrene BF AB. AD. 205 [743]. “ 
6? On donne ein peints. 





On peuk£ ‘abc frouver- autlæn£. %e. points quon youŸra en. appliquard Le. Hbeeème Je CA seal sur l'hexa agane— 
nreut… JV3 [956]. | 
On poul aussi Vlreminer le enbe. our cel, chewchone la Le tangondé en À On peut ve adee. la Lan agente. comme 
faemant avec Les cinq doiles que  Jeigrend Leo poinh ennes À,B, €, D, É, un bus gore insci£, dana. Lequel. 
Deuæ de sommels son: venus se confendre. Des ignens par 1,2, 3, 4, £, Le doi AB,BC,CD,DE,EA, par 
6 La. langente cherchee.; leo Duocfes (1,h) 5e couper£ en. d ; les mike À, à } se cupenken_f ; la droilz. D coupe 
où p en ÿ ; À Y sera lx larigerle - chechee. (On delcrrriinera. De. mêine - lgenle en B. Én J° igranb le point: en. 
Hetseclion %e cea Qeue. lasqentes au. milieu de À BP} on anta_ ur penuer À leu Qu. cenbce. De même, apren a soir 
Jcteunine. Là langente en, on joindre. Le. point. 9e concours @ %es Fargentes en. Bet C au. milieu de BC, on aitca 
une. Seconde. Drocte- 7“ pate. par- & cerbee_ + | 
sibrement Le Owoilss AC el BE %e couper en P; menont par. À e cinqueme : poink D, ne. paallele à AC, | 
La quelle. “enconkeca_ EB en F', et la couche en M; d'apeet L:thcocëème. Newton = RP 
68 { 627] ort autca 
PM. PD PA PC 
ÉB PE.PE 
celle. relation Drine L point. M. Les miens %o evdes parallkes AC VM 
menant par le poink. # une. parallk & BE, onoflenka, Par.ane conshnelion 














[2 LE | « HE | 
Delecminent. Lita Qiarnekre…. C7. 


semblable , tt SvconD Drarnèlse. 
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7? On donne cinq gente 
ei app liguanf LHbésèrne. de. Rtianchen JO? { 959] à Î Beæagons- forme par- ls intersections deo cinq Vcoiter. 
E le point %e contact %e l'une 9'ello, on dckrmineus ainoi « point de æntack. On consleutra. 2e même. leo point 
de confack es Veux angendeo Smivanler; on pour aloc conéhuixe. deux Viamétier, leoquela Jelecminecont le cnixe 
2% la. couvke. | 
8° @n donne. quatce. potnb 70 08 Éx-tangente en L'un deu . | 
Or consideeera l'heragone_ insecit- ferme pa les quafce Droilés qui. deqne Leo poinks donnes y Le Las enle Donnée, 
cet à Tangenle en unauke eo points Vnnes ; L Théonème de Xoseal permelha de œnshuire_ «lle dernicre Hangents- 
On awea. de même. La langente en sn hoiÿième. point Donne; Von. L'on conelura. Deux Viamcfier qui Vébeurnr 
9 On donne. quatre tangentec ek fe. poink de conlzcek de £ une d'effés . 
On cnotâevera l'hexagone. ciccons etif= foume- par--qualre des poirb de tencon£e. Qeo frng enfés donne le point 
Qe contact Qonne. ) ef Le. poin£" de confacF 9 une. autre _ an ente j ° delecmineca_ ce Derriner-- poinE De contact en 
appliquant à cek Pexagone. L théorème. de dBuianchon. da conshuehon. S'achevees comme ana le ea. pres! 
denk. | 
| do On donne. Foi point fe tang erkes en deux de ces poire : 
On Vékerménes. le Hrgente au. 4 point , en. se rappelant que: 
« Je lon mene le fan eules aux donne un riangle inéeut Qans une coniquer Leo poinh %e tenconke 
« Dee eôléo oppposeo de. ceo deux Pauangles sont en. ligne ou.» | 
Ji A,B,C, sont ko fois poinh onnes, AC BC" Leo langenteo en & «LB; AC «en 
contre BC! en f; BC «nconke. ACen ot; AB tuner Op en y 3 ÿC eee Le langer 
en C, elle cupera AC'e+BC'en Bet À ropechvement. Cr gogrant Le point €’ 
au. milieu %e AB, Le poir£ B'au milieu %e AC, on anta deux toiles qui Véleuri- 





nent Le certe. On conclu. de LS immerafement- Le Directions de Deux. Qriameteer.… 
E on Velecmineca. uxo longueurs comme a. dé fait dan. le probleme 5° 
FOn donne Hoi Hang entec. E fes poinb de contæct de deux d'entce elle. 

On déléemineea Le point de onlak 9e le 3% ngente, en ve rappdank que: 

& Le Qcoites qui deigrek Lo vomrriel À 'un Héargle. civcortocuif © une. conique ae. potris De. contact des côles 
a oppose ser concouvantes»). (On achèvera. La cono fuclion comme 1l à lé DE au problème ppreccdenl. 


12° On donne une- d'ite, Dot. pôfe, er or poinE : 














D Sont Lo Rois poinb A,B,C, ee P L Pôle. de. La. Qcoils. DP'. Doigneme PA, cefle 
a | Quoile ‘vcencortkee. D polaire DD'en L ef la. conique. em deuæ… ports Dont 1 un est À 
P-ST ' 1 | ‘ à | 
À e 1 aire À eo Le. quabeième harmonique dec Écors poire P, EL, A, @ n eons ter 
Ne ._ ‘B Ca. Le poënrk A', ert cemasguaank ue, st O fr Le. milieu de Pi,on auxa__ 7 | 
Ve OI OA’. OÀ., pris que. Les qualre. poirds P À; A’, A, forment an. Fysheme_ 

D’ harmonique. On déterminera de même le’ point C'conpuqué hacmonique de G-par rappot a: P et J, 


On connaîlea. alor cinq points de A conique. 

132 Pn | donne une d'coite , SO pâte, too tengenkese.. 
| Soink AB, BC,CA Lo rois langentes ; P Le poink, DD 'oa. polaire. Je d'un point 
queleorg ue Q une_ polaire on mène deux. Lana eriles ) elles ocmenf= un. Systeme. bax- 
menique avec. la polaire et ls Voile que joink «poirk- au pôle. Done MP ot 
MD Sort: aug uced harmoniques parc tappof= are Jeux Lx erttes meneer_ 

Qu poirE M; pat consequent., st l'on. Velerrnine_ Le. een con ua ue. Je MA par. 
Capo otf anæ. dvoiles M D ef MP, 67 aura une 4 fangente à la. conique + 
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On ollhèndca… celle. do on cherchant Le. juafrième harmonique des point P,I, ef A. De le même marrer. or? 

cnétesa une nouvelle. langente, dfe | | 

1h ? On donne. &. cnEce , une- lang ente, son Point de contxct, Fc fong uenx de Pace -faca? 

| Du ceribre. Oo AYec. LU1- ragont gel ait Ÿerri - axe. fécal Qecxivans ur cexcle. , Les pee 
pendieulaices à la a enfe. aux poirb Peée@, oi clle. coupe ce cercle patenkceo— 
pechvemenk pPa* Les F3 ecs. Soit M Le poini: de. contack. ; d°3 nono OP el oQ, lex 





Droieo MF el MF, vcspechivenenk parallélea & OR el OP, paceconf eg alemenk-par- 
Les fa exé Ca sfet y € lon pren? À og meheig ne Ï Qu point F Pac vappock à la 
fingente, F'T pate par k. point M, et OP eô— parallel. à F1, car O et P sont 
Ls milieux respectif de FE FI. 

15% ©n. donne fe cenbe deue Hangentec dt Re poink de œntuk de Prune d'efec. 


chiE © & cree) P 4 poini.. Qc. rencontre. cs Veuve. langentes y M Le. poire de confacÆ. oi, nons OP; par un? 





poink & de. OP, InCTLOTLÔ ab, ac, tespechivernent parcalleles a. PM Æ PM; La Qcorle. 
bc HECA de Lô ce. ent ‘dec paxhies cqales par OP, eE Seca. parle parallèle. él 
Code. de œonet M M’. Je a’ est L. Log uerrc. Qu Diarnèlse … dixige suivant OP, on aura. 


a°=01.OP. soik OA a. 








TD L Le VA ‘ {., , + t 
ur M’ menord une parallèle. a OP } ook J lintarsection avec OG parallele. a MM, 





LE Q l'inlecéedion. % l larger ave. Où. JE et Le br ueur- %. Diaréhe suivant OG 
on auva. b'=0J.08. 

16: (On donne dev d'coitesz, feu:cs pole et un. poink. 

| hante 2 et P' ls pôle teopatff %2 Voiles AB, AP, LM ke pari nne. 





2 A. oïgnenr- PM qui wnconke AB en], prerone. Le conjaque. bacmonique N du 
| A poink M par cappoct au. porris P ef. T j N sera un pocrik " Je. 4 conique. . 
1 Ori mana FM qut æncontte. NL en l', el prenona le coque barmanique N 2e 
B M pee capopotE à P'et T5 N' seca ur. point de. Le courbe. Ce jai nank PN ; or. 
B' Jefeenrinora. Ve mène. ur quatuerne. pren ; on auta- ur cinquième. peirE a laièe. 
% P'N. oo 


17? Gn donne dec Bu9 ème de diameter conjugue Æurr poink. 
Jornk OA ÆOB, OC Æ OD, Lo Qeuæ. Syslèmer. De Dramélea conjaques , 4 NE 
&. porn Jonne. Cenont M M para Îlèle a OB ek ppeœnont. aM'=aM, M sea. 





#1 


un porni de Le coute. j ot olfiendea_ de. rnèrne- Le port d M”; pusa Le part M j 
pu Le. point M; cherférk- paint ATX | 
On eét- ainét. cvarnerte. ait pcoblèrne G* 














| A | | 
18° (Gr donne. Fe. Centce deu. Kxngentea_ Ka ueux__ de axe facal. 

Du cenlce. O, ave. un “ajon. spl au Derni - axe fécal, on decniL an. cere Le. j Le pesperdiculaices elevcer aux ln 

gérdes auæ. poiris ot. elles Sont «enconPceot par ce. cercle, Sonrient, | par buves inilecsechionst Ls fégee de LP 


conique 





_ LL 





998. Il. CDonnces: Soyers, ODDirectiices, Jommel 2 
3° On donne _ ur for a eE Foto poirb. | 
Jorent À, BE, €, Lo Rois poinEs , ca y Le fey a ; L bcsoecheice_ cæhextenrce _ de “4 Le. BEC cencon fre LL coude. BC 
el. ut point Jai ile! ou Le Qicliice j 9e rriêine. A Less eckice eælererce. de an Le AF B «encontre. Ta_#D 
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co%e AB en un point K silué sur ln Décectiice; RH ef Qone la. Diicctitce co 
te po ndanle au feyer. F", On au:ca l'axe. fécal en alatosant- du pornk. une 
perpendteulaiee sur K H. Je routd clevons en une. pexperdieulie. à FB, L ? 

poin E LE ox. NI “eneon lee LL Qcccelrctee. apparhendea a. Le. fangen € er PB ; menorts 

ed alots, par le. po int B une dote. farsant. ave. BT url. angle. cjal à FE BL, celle. 

Qeoile fPadsexa pat £. Second foyer FE’ j don. intersection asvee. 1 Lae Qonnera_? 
dorre Le second féer. On «a aloco ; act ement A cenfre_ Le Secsride Qixcckace . 
(On à en loue quahee solutions ; rois solutions sonl des bpechole.; Le 








| LT | quafciene solution peu fee une. es cos cortches Jasecontà 9 ce. 
2 On do nne uit fe er ek cor frig entea 


€ si peejelant le foyer suc. Lo hcots langeniee j. on aura. lrors pranb Ya. cetc le. Porno cap heque ; k centre %e ce 
ete San Le. entre de la conique. j £. a1Jont Sexa. L_ Semi - ae. focal j L fon Des aulieo elements s'achève. 

“JAILO Qc} Lutte « VA problème. a mel zLine_- éeale. solution . À Lo lrocs projechona clatent en lime ‘drotfs, | 
Le courbe. secaiE une. parabole. ayant «lle “co le. porte Qceclice 


et 


Clubkcement. CO “ré tL'ÉCA... delormirer- Le. Deco rQ Otier— CE. 90. AT) clan. 10. Lo Lan enLe«… rrieneen ac It. 
j 1 appart 4 P 


; . 4 s 1, / - | “. | * 4 , 
poink. sont cgalermenk inelinees Ji Ls Qcotles qur- J*"4 ner ce. fP9 int ave. ‘derra. foyer. 
3 On donne. ane. ditceckiiee. eE Toto point . | 
| Soient DD’ la dcecfriee , À 1B, (@ ’ Le Éco cs poinis. olong ont BC 
D 
































d u-9 à da “cenconfce. en A’ ayec- la. Qécechrtce, 5 p'enont. sw BC ur? 
, F1 | U 1 TD « 
ur | poink A‘ #l que = re À out cela. p'enont. Â'H = AC, pur, sue 
y ï LT zzne. Ocils quelconque. passant par B, BG = BC ; Ja GK, ex 
Re . | à” A'B 
€ Li — RATE 7” Pair A‘ TNnert OT1A A'I patallele. a GX j Ra ET TZ OL ° 
j* Oo dr Cp fo L 1G A AC 
ke /- # On auca k por A" en va battant. BI sur BC 
’ à Xe "x J [) © > . | , os u | , 
/ à / (à à Eva SE. PA cecele. decciL: OUT" AN COiTUTie.. Diametce. of. Le. Liu Des ein le :? 
++ 4 7 = F - J j ( ? rs 
Ê CET ARE ‘ 1 "R B A + 
DE ;” M XL que M B = = ——2© L cap pol. Des Diélanres Ver 
loi /, È | ,, M€ AC CA, 
/ À u | | | ont BeEC 4 la Oreeclrrce Le. foyer. cotceopondanE à La écechria ; 
/ 1 4 | e P ; ?: ; d ] €_ 
/ PR ÿe. fcouve done sur- le cercle Decetfe 
/ - 779 . | FN ! , 
. . U : PL # r. 
/ / | Cf colons eorn)- BA d sd Les Æ Da. “«enconfce_ (og à C aveée. Le Qccechcee , A > | 
i V4 | v C LE C! à 
l D f° CCILONA. Si BA LU. P oinE ce” 1.1 1Le. c'B = CB _ } A cercle Bectci L: 
Va C'ÀA |, CA 


suc C'C" comme. diamelce Seca un Deuxiesne lire. du foyer CA area 
ainot le. fe E | | . 
ÉJoignent FA; par exemple, eL chwors en. Ê : c. perpendiculaire. a YA, Le potrË K où cee pPécpendieu— 
laitce. | «encon Be. L Derecfrice. appacheni æ L langente_ en A j On concleita Qe. A ke 4 ete fe voir peolèmet de. 
À Cn. Aonne. un fe er) fx. dicæeckriee cocteo pp ondante, une fan er Ÿ | 
| D! c Hd EH point de. encore. de. la. lan ertle. ave. la Qrreclrice ; J° nons F1, clevons 
en # ne. perpendiculaire æ FH , 1 enferseclion. M de celle. pPecpendieu larce. avec Îa. 











77 s d Se : Tan enle. He Le poin£ de contacfr. Parronx. en. M nur angle TMF eq al a. Î an - 
F7 | | » % 


TB ON 


FLE FMH ) O7L. AUCA- Le. Qeuxierne atjer- FE Ep cLanT- perpendiculaire -SUr— La 


langenke, OP CA Le der axe. fecol ; ele. s. 





On donne un fég er, fx dicecbrie conecopondæntes an point. 


Che M [A potnE, F le foyer DD’ la Orrechrice ; d oigrent. EN , ment. FH pexperîien lai. FM ’ lente - 
Decfton. H avec. 1 - Direchrrce. sera Lun poirk | de ln. Huang ere er. M j esse 


629 


6 ni On donne Un foyer, Ut dommek, ur pourk . 


Joient À le Sommet, F le foyer, M k point; Joigrenc FA ek FM; la. bissectuice 
De l'angle AM tenconfte. la. co%e AM sur la itechice ; ot K el ce poink de? 
; cells Ddeotlz es alocs Qélecminee puis 
qu” elle. eo pexperdieu laure à AE. Jéen F, on. eleve une- peuperieulaère > FM 


ternconfre.) ON. AUtA. Ut poink | de PA Orcecfiice 








l'integection VW avec le Qicecliice donnera. un point De. be tengeale en M; el. : 
On donne. un. eue un. somme, une fangente. | | 
DA Quote ve Jet L fé er au. dornmel. co. Taxe. fécal j st EP ef LL proyection- PI7a f* Eu Le fans ent, Le 
œule Lomoncanbique. passe. par À ŒP; la perpeniulaise. eus. par le nuülien de AP venconke À ait cent. 
© de D H … 
On auta-- alocs Les ? sôrmels ) pas Le. second hey ele 
8° On donne deux. féyecs, une Exngente. 
Cr - peojekank Le fes eco sur la fangenée, on à deuæ poinb Oz. ctele Borographique; on aura. ainoi les sornmels;eh… 
9? On donne dax féyec, ie point. | | 
Le joignant les fages Feb F'au- poink Senné, M, le demme (FM HMF) ae sgele à Taxe flal sd 
102 On donne un foyer, deuoc Eangentee , ture poink. | 

| Joint. F le. féyer PT, PT, Lo Deux langenteo M le. poin. ne Voile, passant-par- 


Paie « 
e “ 
P | N 
: / \ 
ÈS 


\ PP eE faisant avec PT, un. anale al a FP T )_ Padseca- parle Secend féser FE. SH 
œT Le. dymehique Que féger F Pat. va pok a [a far. enle TP, Le Qiélance. FH-MRME 
/ done. Decxivons, Qu proënk “H comme eenke, une ctceorference_ ‘de. cagor cel a MF } LP 

| C 





KT jpoen F' Dec. L cenfce. Q'un cexcle. buch an£ Le ceucle_ quon. vient de Qecxices PP aosant 
par Le. potr£ M, a aan Son cenfie. sur unie. Qvoile. connue PE, Conshuusont- Le_ 
| œnle de ce œule, nous aurons Le 2° fers he 
n2 @n donne un fey a deux. poire eE fx lang ente en fun. doux . 
"| Jet F le féjers M EM, le deux point, MT L Tangenle en M. da coûte MM: 
Æ la. bagsechice de. l'an Le_ MEM de couper £ en un. point K sie sur D Dixee_ 





—_T - « T 0 U A | 4: 
Écice_ correspondant ait féyer FE ; a P ecperdiaula re en E, à FM, rentonhre la lan 
Fa | ents MT el. Un. poin£ F. sifue, QUI — le dicechiice ; on-connarl Done la dècoeluixe… 
\ coixes po rndant AUt- +OlJes FE: 





M\ D DA conéhenetion. D'achevera- fécilemenk. 
122 On donne un foyer deu. enbex. dE fe pont de contact de f'une d'afféx . 
| | Soient. TP, T,P Les Deuto.. lan erthes, M Le. point de contacl. de l'une d'elle, Y L_ 
fer. Creaçonr PI %_ codé. que 1 à A T,PI eqale l'angle FPT; Le Secorid 
T - oy ere x” Jeca- sur la. Jcotle PT. QD. & poin£ M menont une coude MJ LL. 
TT | D, ) n 
que. 1 ar Le. PMIJ = anale EM T'; L fige ET seca_ audot sur- celle Quoule ; ele... 






15° Œ@n. donne un for a; ur-poink, fes forqueuxe des æoced 

cfoient à &E° Le lengueus do Demi ae, à élank Tage féeal 
Ona FM+FM=2a; ME dant connu, Le secor9 fgers F egl- sur in. ceucle 9e- 
el de M contme- cenlce. avec. (?a MY) comme “aYon… ( SrQa< ME, la code. | 
a 11710. by pexbole.) D) un. aulre_ le c* = « “cs EE, où = à? +, Puivankque. 
la co urbe. Fr une. else at. Lne. bg ecbole Le Qblance FF'=è0 j en Jévuvan# | 





} . . " È NS 
L cecele. ’ dE. JPo int£ F corrme cer fre , avec 2e pour ego oit- autca Le d'érbs féger 
11, , 4 * + + | 
par L cnlexset ion. 20e Le free axconfécence. 
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< Je ; $ À « | . « : { 
14 ! «On. de FERTILE ‘ir. senmmal., LATE - Es arte et: FOR 0 ur de. contäck, Ca dicec Lion de Faae_ focal. 


Joint MT Le. lag enle put Le. poink” ÿe. conêact, À L . dornmel, À æ la Oireclion de Lace 


focal. hs. farigente ait. Oommel. À co peupendieufaice a Ax, soif P Le poin£ oz. cle _” 


téncorilee MT ; L Voile que jeink le pair P 


æi- malien. de. AM fPaèse— rar Le. centre 2 





bi 


x © (dec. la. conique” 


{ 
(Oz connai lors - ae . feel OÀ ; eri. Decavant. L cecele. br cap big 1e el en menant. deé 





























———— pecperë euilaises à MY ane peinhs « GiL elle. esl7 en conliee _ Par ce ce: cle, OI ailca- Le fe ext. 
15 On donne une dicecküice, fe cent, ur p° int. | 
a ne . On connait de ouf la Vixeclion %e l'ame focal À La enaiie Qicechiire, ainoc que Le. 
4 71 poink M’ Symébique Qu poin£ Donne M par tapperk à l'axe Oy paullle. à Li 
- / O } Qiucficce. . Ps sur MP un. poin£ I Li que = 2 j A ceccle. Decct= 4 
; : D IP comme. rarelre. fpPadseca. par Le. for coran à la rncbtie. donnee, ele .-.-. 
: 16° On donre. ex dicectiices et deusc_ poinh : | 
y Ÿ p Soient PD + P'D’ Les Denoe. Qérecteices, M un Des poinh j st MP «ff Le perpendiculaire 


‘ t 4 ° ? — ? : Û , L t 
COPIIITLLITE. Aie. dérecheices ! el St P'M pu PM / M DOC. ZLTL. Deutierne. } oin£ de. @ CoTtiqiie : 
p} 


k | 
1, À. } 17: , / errie. Le ’ 
La perpendreu lai. lever. ALL. mailou. de MM  seta le 2, aæe. € fe sure M M'on- 


Im PM ST on 
per LLFL. pink T ll que T j ke. cecele Dec L CRE TP COTTLITIE Diamelre … 
, IM PM 


. « si ‘ CES , 2 t . “ / 
frads œca par de. fee E couvre ondan£ æ l& Pcueerrce PD. On opececa..… de. ième a lose. 








Oz Second poink£ nne_ N\ ; l'intersection Qe.cco ‘deux cercles Qortneca. urr foyer 
1 7° © EL donne fes dicocbei ce €ek deuæœ tæœndentec… 


; s ef stent D, p’ Les Qezd- Direchec ces , ef. 24 la diotance… corrmune la D'eotle SY era 
D, “ 


D la posilion Qe. Î axe. non fécal. 





P L | « Cr, o1 PT 1 2 ce Aogenkes coupoartk l'axe OV enr P ef: faisanE l'argle o avee. 
; 17e prerperdieulaise à a le Qitceclion des: Queechtices, 9 l'on. Jet A point Pac. Foyer 
ÿ Ç D À ‘ & F, re q"= l'en. F On chve. TLTLe pecpendcculaire. & PF, OTL aca— 


) SJ T, | a° . A 
SN, Q)  PI=-——: TT 


























PE | € Cost Col | 

| e Done LL ques ayant levcs Qcodei Le ef touel 

| « L oTiC IC lleit. Des Je des COTE UEO / " eEL'CO Qc uced Donreer. ef ouch ant 
(e | . 





. 4 ; : } * C « 
&  urie. Quote. fige, ot LUI. cercle Qecat. Si PI COTTUTIL Diarnélce. y» 
; : | Ce | | | | - ? : 3 
Le. ligne. P H col. facile. & con lrurce. na Æ l Pa sul. Le. cercle; OI auca de. meme. pour Le JCconde. aq enle T, T, un /7 
(7 


. ._{ “9. 
cerce Je. … era Du - P, I, CO rrè lT2€. 


18° 


Déamelie j Enlec secte a De. ces Qeitæ cercles  Darvrie. le. f* er- E. 

Cône cuite une co rue Le _- Bomelfétique. d'une. ceniqie- donnee 2 Pass ank Par Fcote P oinb. 

€ Juan la co ux be Donnce eôl. une. bypedole., l queslion. teen à. conélene {12e Bypecbole conrtatss an koir _ 
points cÀ Le Orreclrort 2e “3 mpfolee; poblerne que sea. rcebola. pe lun loin. 


N 5 Le | corque. Qannce. M, N Pl; Les Teois Poink donnes. & Le À Leur. des certes des conique bomothétiquer. 


A certque. propos ee. G c£ L passant Pa Le dec. porn fa M cl N et rie. Dcoits ; cells. Dvorle JP aese par 
« ; midier. ] @e. MN, et est pacallk ait. Qcamelce. “y g de. L. Orceelion. MN, Q ar. LL comique S D) 
A de Lourrinahion. Oz1 ecribue. cl. alocs facile. 


1 g ° Lo ro teur ce. lite. C ontque Homotfe chique_. À’ iLrie, Co fix S 110 donnee. e (es wcf AT LE Eco LS d:40 lo dort- 
\d 


{ , si | sd € f 
Mo ox PÉAÉRES AUS ÉrICe' Ce. Delecrminer. Le centre. Q'agorcen u la. Pro n'uele. Àiivarde: 
» . , t / = ; . ù d 
' de lors ‘dep cenfrco Qune cOnIqUe bomothehique du rie comique “donnee Æ louchank deux Droles dan riceé, 
« <oE ur drole re de deu dcailea ; ce drorleo padsenk Pa le poinË ee concours Des Veux dcoies dort — 


& nee D e£ D’ , el. Sand. ert sulve éopecliverenk patallles ŒUUX. Qrarnctrez. de La conique da nee. 





{€ pawank pa Les points Le. cencon lice. dcé f'arsgen leo a celle. contqute patallélec AUX. deux Qrco LES Da: nee » 


299: HI ° Cds LILeest RC ymplotes"?. 


1 $ On donne {co deux. asymptotee., rte: Æ enfe . 











es remarquanE que- le poir£ de contact 9° une lande ef le. mL. Troc. De Le prior. De. langente comperée entre ls 


aoy riplotes, OT. carriere . L protlème a. cel se : corto lruirce. LLTTe. bypedole. dont on donne. Les 202 rrgoboles ef un. poirk 
de Cn donne “UNE. AÔ mushote. Æ Ecors pourk : 
D 


aient À, PB, € ko Fco to poinb D’ B laymphl ;] : J'éjrens AC, ef pP'enerTue.. Ca’ Aa; 
( 


Jr AB, De fenona A BE; 7% eue. psirb A' Fa LE appadkerücon Lél 


Seconde aout 1 Pole. ; ele Liuau 
Ur 





37 “On donne roi Po ur <k fes ducctiono des AÔT mptete.. 


Soient ko fois poirds M ,N, P, ' ferons deux. points M ÆN, ra pc CCS points Jnenror1se deco para Île Len Auto. 


el 
AO TTL Lies L … Decorièe dia onale OL. parallel ‘CATTETILE ainôt Crne. fPaise pPairr Le. centre. one. cornotiuclian serve La OL. 
CRT d 
fall à a. le des deuæ- pont M 


M cf P, / donnera. 1171  Decortà Lien. C7 certe ele cs 
À? On donne une 


aoymptote, Lire foyer n Lit Poink. 
C da foyer FE on abaisse. urte. pexpendiculaère Su Fsprphl le préà P apparliendea. 


2 a GLÿrs » le 
(#4 


a le. Pétechrtee. docsque. par. k. poire. Qonrte ; M, on rnerie. zre pacallel. à 


Ps a Ja cencon fre Al apec.- L déechice, LL duslance. ME - MY ñ coneme- ME pal ca 


nu, on en concluxa le peinf 1, e.a.3. un. 
ficilment l'axe, Le cenhe; des 
98 On donné une anynptete, LL fer 21} er une tan 4 ente.. 
de projeions fige ser l'asymphie dk lp appadiennerf: 


l'hyrechek. Toigrens_ ccé, Deuæ. P cs A pexpendiculaice a! a celle. 
l'asymptele ait cenfre. de LL cœouvbe. 


6° 


second porn Qe L Arcecterce - On ae ti‘ CA lors 





4 ' 4 n 
a Li? cetele. jar pous— cer lre. colour De. 


Gcoile.) Triertee. Par DOrt mire ; cencorbce.” 


En donne. re 4 rmplole. tie dicecFeice, ur Po int. 
Joint Po l'as mplle PD k Qcrecliiee, LM le. poin£ . Fa 


CI P levons. tire. Paper 


Dieu. aire. & l'as a: M, menons. £iTte 


oympll, _ OT A airtot UT. preruer Loue Que fe ep 
/ A 
pacallele. a lus csymplele ÿ qu'a ‘a HOT. cnlecsechion. À A «see. la Ar: ecltice..; A cercle acc dc. 





poin£ M COTUITLE.. cenfre ace MI poux A ; DCR. Ut second. Lu fige ele . 
7° © mr donne line aonreptele , turie- dicecFiice y tire. ent. 


€ Jaient 0 T'aoumplite, PD la NT MT da langenks. JÈ M «ol Le poink de con 

fact 9e d langents , X le foyer fl qu'on mène MI parallele. à Lan mplote., na. 
MI= ME. D'auke pad, la Voile. ME (coûte focal Qc œntah) el perpendiulaire 
à TF}; c&.9.que TE ot langenke ai cexele. Dec Qu poinE M comme cenre avec 
MI Joue tayon . Je l'on. duppene. ure. Juil de cexclee, ayant. Lu cenfce. sur la. 
langenle AT, et pous vase. ls. Sütance. (cmplee. parallele E sl asympble 2. 


. cenfeæe. .æ- L Vérechiree lus ces ce«les decor. langents a. deu. droites Looured dut 
Le pornË T. 








Le conftuchon De. l'un. de ccO “ceuclex fruenica Cep deux. Qrotles , Leq elles son urt premier LIFTE M7 feye es ebex - 
che. On dit Ca tri. Second Len er? “levant par Le poinl P ire. perpedisu lue a leger 
8° On donne-une. aéymplote, AU poirk., deucc- tangenles. 


On. conélaleca. À labo) ceé Dec. } <op' «Leler: 
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nr@ le ne de cnbuet Venu fangenhes Mrs en date pacñes Salé la podèn d'asymphle comprise. ere 
« co Douce large pe. | | oo | 
PER DA pa Ir poin£ de. A œurcbe ; OT mene. are Ecans Sersale. parallele. a Î une. Des 20 mp9 bla. k. verre 
& œmpue ur œil hansvewale, enke la œucle dE la œûe 9e «nl Ve duc. a pre 


| | TA po po— 
a Ko nnel en Pce. Lo Jeux. © cyrents corriparei., sur cel. ra 
) 


eTTLe. Lansversale, enfre_ k courbe. et Le Qeuvæ_ lasqente. D» 
apo'cea cela got OA 1 aoymplole. } M L poir£ Donne. ) PT ef QI. Les fargentes donnee 
ET, Le. poink M, TTLEILO TE — " P'@ parallele a OA / el fP'ernona- un painE K tel que 
MK=-MP.. Me’; d'agrer Le poinE KR au rrilrers FE 9e PQ ; la Doit KE seva la 
code de contact Des Veux La 


9° Gr donne 11ne_ 40 


np, Ce. cenkce_ ek deuæ- point . | | | 
Soient OA l'asymptole, O Le. cenfée M £N leo deux. oints : Joc rLo nt. MN , pur 
pero. NI = MI j Le. poinÂ. J Jera. UT poink Ge. Le. Jecoride asymplale.) Cornme elle 


ngenten. ' eo. 





; ! 
enles Qo rer 


8  « 





fPaése pa Le ænle., o7L connail. dance. La Veux sy mpololes_ ; ele. 


3c° 49 re donne URC- aoryrmobole., une dicecHeice, x 6 ueur de £ 
É 


axe _ Fcansvecse. 

R Soicat OP l'aoympite, PD le dixchin. Ge levant en P ane. peperdicaluire à lasym- 

o / phle, on auca ur pemiac heu. We foyer da Deolanee du poinf. P av cenlrce. et 

/ | egale œ la longueur Qu Vems — axe - Franvesoe. ; Tout duconk. alatca le. centre. O; l'axe eof 

/ D une Prexperdieulaie mence par Le point © à le Qéccuce; dk. 
19 On do rte 73 dicecHom d'une ar mphte, rte divcectéice, deux- poinb. | | 

| A délance_ d'un. poink À Lx Vérectiice compolee. para Île lement & une-asymptelé col: 

cjale id dwlance dé point au fer Donc menonc MH d N1 para Îlelement- 


el æ l'acympbie.; L féger 2e honveca_… a Finbrschon Ve exeleo  Démihs Ve points MW 





+ + 


| CR comme. œnfes avec. MH NT iomse. rayon. A pepentieulaire abaiyse. du fée sur 
CE s. F | ° | 
: | . ! 4. - TO AE NL pp Ua np 
it Mireclion 9e / asirmpulole. tencorilie. fx Dtcectiire. est. HN poink. de / ps rplolé hr dr. cerin atlca: dore. 
: € n | . : 
p’ 





une asymphie. de veske S'achéves Herknenk. 
12 < Or donne - tune æou mphoie, un sommet, un-poink. 

| Jéent O1 l'esymptote, À Le sommet, M L poire. Éloïnonx AM, dt renonce A3 2M3, 
I san un point de La seconde &6 mplole . La. teonflance. def Qu Somme À comme 
cerke, ave AT pou cason, renconfre. l'aogmptohs enD D". La pexperdiculaise. abarise. 
Qu point À sur ID of l'axe. lransveue. d'ane bypexbole sakofosnk à la question, 
ca Le point D &f ke cymelque e 3 par mppat à l'acee france, dbe 
13% On donne ane an mplole., une diteckace, fa diütance dat centre aux foret 





da PEP er à eu laice menee. à l'asgmnp Lots. OA. tt. poire P out. eÎle est: tencon Bcee. par VA 
Qixectace PD ; donne. ur pP'ermrer ler. dt. fée 


| 1 . h 
nn) Ce UN. peint I de. Î aû rnplale FTRéTIOfTA. LIT perpendiculaire æ VA Ÿrceeler ce. el pe 





nent. LM = à le Xs lance Qonnee- €; pus k Par. 1. point FT » Mmenors. une. patta IL, _ 

1 a « 17 plle 1 1 inlecsechion . de. celfx. QrocÆ a ec.. L pexprendieulaice dortrtera. Le. fege > el suis 
| an j 

ÿh © Le donne une ou Th P kk, 4 ex} Ca fo: ALRRAT de. £ OC bransvecs e. 


JA de 


abaissan Or Fey er F une perperdieulaice sur | asiprrnbols. Le pic P «fun potnk 
d ; w e ( | : 
c Qe. la Qicechiiee ; De. pl L. Jélanee. Qc. poil. P vi cenfre cet jake. & la lnqueur--de- 
FR 


… 44 D , , 1 f L a 
/ 4e. Fansverse., TL axt6t £. cænbre. O, On ere. conclat- ls ie Lcansoerse. OE P la drcctiiee -> 


PD ;ek... 
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ro | LÉ > re 
IV: pjperbote équi faté atere ?: 
1° En dsnne. Ecots poirb ? 2 tangente. en Pam d'arc. | | 
« Le Lx deb cenbtes des Brpebelie_ equilalères c'conseriles a AL Biongle_ est Le ceccle des neuf | 


«& point Qu Per Ls» 





CR conolausant le cetcle des. neuf” poinis Qu hiang Le. ABC (<a à L cercle. ques passe. par les 
mileouoe. Je ÿes cor les), on. auca…. un jreeruer— ln da. cenlie. de. / kg perbole. 
(«de lieu 2 cenbce. Q'une- bay peclok. épuilalece, Haschardk une Poil fo en un point fixe el= 
re patanf par LUL. 4ecortd pein£ } el Cut. cexcle.; ce. coucle_ passe par- k. poir£ Êêseeninct De. LL 





& lang enle ) fa la preojetion Que second | poirE Qur le argent y par L. milieu De La. Dole qui joint 
« Leo Qeua. poinb «y | | | 

x conolraxsan. Le cercle. que. pPatse- par- C, 8° y. Æ- Le: males L % BC, ON aucœ. WZ ACCoNû heu Îu cendre le poirb 
9'énbeusecion de cs Veux. ceux Vonnetonf Le ændie de l'hypertole. Un 2e cv points at le muleu L3e BC; ne 
convient fPaé à la queolion , st là code BC n'est pa ar dVisméke.. Hit-o l athe point Q Enter 
sechion on connait” ins le. terne. dE ko poidy. @u lienencse, en. poucex conshuire lee P 
nosprplotes ; pour cela, L'faudea mener par Le. poinEO Deux. doëfes rechanque foires délcbant- 
sur b tangente € T deux lnqueuse égales à pair du pont 0e conlat €. @ qu'on cbbardeu, 








a menank- par Le parut © une parallel. © Le issechin de langh TOX clou Lhisrghe 
DCI fr isoccle, lona. CT = oC=CJ. 

2? On donne deux points, Lea tangenter ar cet-poireks.. 

É era L poin£ de concouxs Te langenkes au. rulieu. %e. la ce. des confach, on à un premier leu Qu cenkre; 
er appliquant ke Jecorid  ‘Ves Théoremes_ cilc. dant be. problème qua. | précède, oTt. atfca U1L. Second Lou. Qu cenbee. 42. 
cnshuction. S'achévers. omme and le premier prollème. 

3? On donne deu poinb, | ke bang ente AT Lun d’' ao, une saconde_ ente. 

É applgnant ke. 6econd_- Théorème Az peoblème V on. divin. un. pere leu Qu cenkce. Or ot a La pepe sur- 
vante, | | | 

« Le Len dù cent V'ane bypeubole- équilakte, Huchank Veux Votes dont l'une en un peirt-Donné, 
& @Ë un cecele ; cœ cexcle. Touche au poin£ 9e aoncowc eo Den Lingentet celle Qont le con fac 
cet atsqne, sen és d'alliènoa. en éluanE une. perpeñialuire. à le real Dan on donne 
«ke ontt, & en preolenqeent- celle Dole juge 'à la senconlie en XL avec la peyendculuie. 
«à la 2° langenle 9 | 





D'apuañ. cle. proposifion ; on auea. ur. second lien Qucnhe. 

4°? On donne quatre. points. 

Ch Débrminers. Le cn par l'appleation. Qu premier fhénème… énmet. au pellène 1° 
5? On donne Eco poid _kÆ une Hengente | 

On sait 7" lune by pechole. cquilatèce. conseil à un feisng Le. passe par Le point de «encontre Dos hanteure D; 
on. cannaïîlta_ done quatie ppoënls Ê- une fangers. | a | 
6? On dore. quabce | enter. 

LS ænlres Ve deux. À J pexboles cquila Res lengenes- à quake. Dcorles Donner. d0nk" our--un ecrele. pesant 
par La rois poirk * led lion eo agenelo- du. quadri lahre. corp lel féan par ces quabe., Icoiles. D'un. 

auhe ke, & li De subie De comiques inseikee. Dons un: quaduilalèe. ef le ile qui joint la milieux 2 
Da Disgonalee. À Byperlok. checchee. dant ane. de ces “niques; son. cenhe. Doria. 36 houver. sur ecfle Vraile, one. 





LL d 





72 On donne quabkce- poink : 
cfoient A À, , B, B, Les qualce_ jPoërds donner OA =a, OA = A ; oB—b, OB,- b, ; l'équation. généeale es cont — 
ques _jpassank Par ces quake poiab et 


x  Y \ fx 2) 
+ — 1 — + TT —kK To. 


? k ? 
. 2 71 1 _. 
G) + à mens + TE — KR + 7 + CES Oo. 
&A& ; =7 à b, a, b _ | bE, | LÉ 


Pour que 1 equabon (1) ceppicé sente. une - paralole J ] faut ; T— 


OST A Lo 
2) + KR) 2 
| @ G ab K) aa; bb, 
il ef acile. n d'apiea la. «lihion. (2) ) de. Des civder- la possibilité Qu probleme « 
É ga? a «lle «lahon , me () DevienE 


» Get 


A 4 Qance ‘Qeuæ paretele vf à à Le pe Æ la Qc: cechion. Qes diameter esl= 

















() _T o. 
ee 14 2 M Te 7 VE, 

On Us air #6 . Qemontlrer- Le peopesthion. din 

re quxbce pornb formant Ut. quadri. convexe. on peut Paie passer deuve_ poco Bo Per . 
As diametep sont parois. AL _ co ‘de: L'un -quefconque_ ‘des Ecoro pæcalièfes cimmet_conotiuib 
en p'enank pour L degonatec tUTL- supoheme de. droites p&roœnk Par fes quakce ponb, pou SomL— 
mebs des poinb conjugue Bæemoniquement ŒUE- : sommeb du quedefabee 

2 72. peu alors conolenie. faclement L Occechon. Qeé Qéamèlres. On peut eErLCO'R Ls conslenive ert.-s -s'appjerde sur-celle. 
proprééle : | 

« JE “Urt quadulalèe_ ef io cui. a “LLC. pacabo Le, Ls poirb 9: nlercsection des Jiarnelres , qua : passerk Par Les eactrcæernt- 
« &s 9° ur mere. st , “avec Les Qc 4 orale, Déburinent- ent une * | patcallel. ait- -quabaeme sk. y» 
| Cnnaiss ant co guake poirds ot Le Qécedton_ Qes Qiamelces, nous JPorrecorx., cond dccer- Le pertka — 

gore. A BCDI., oo, COTTIe- ins cut. dan. la paralol e_; er appliquant & ce. perk one. le lheocème 

GP 

_ fa cal y IL. ent. concleren… Lo Parsgentes en. deu ‘des peirds A, <FB, par exemple ; ce qui 





L … poemellea de. D elxminer- Le 2 fer 

2 * . On donne quatce % Fangenter. 

(0 IT où: hiendca- L. foyer ET. rermeequardT que L. ccrêle CLLCOTLS cet ait Fran ge fre par los fengerdes, . Passe parle. 
fe ya. ant L “1 er; OIL EeIL. concl Ua Le far qerile. at _ 5emmel., el. 

» 2° À, à | di 


Le. tune. d:coïte , or poè Le.) FE deu. pride. 









“A | On cond Para la geshsene Daxmonique A 1 uque de À. pc cap poE au. poË P ef X; 
dd De. mème. le poire. BR’ °T “que dB ; ) OX au'ca -Atriôt. qualre._ points de Le parabole . 


À° Cn donne UTrLe décor (272 ron-pôle, &E deu. enfet_; 





4 


} | Joint AB, AC, ke Douce : anges : P de pdint.. Donne , DD’ 94 polaire. 
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Je Q lun. P ein£ gueleonque Ÿ ane palaire. OIL mene_ deu. fangenles n les fécment unr_? 
6 yslème harmonique ave Le polaice. æÆ Le dois que Join ce. pain au pète. Done. 
M P <Æ MD Jon con] ugueac- harmoniques jPae cappock ‘aux dette. fan enles mences 


LI 


Qu. poink M. Éx Selerrninant- Le. Je Fra de. MA / c. & 9. Le. conjugue Larme— 


nique De À par cappod£ aux poinis P TL, on aura une saone fangente. 
Éropaant Ve même. avee. Ja largenle A, on aux quahe largerlee, de 

2° Cn donne deux Han entes_ Ceurco poinl de conkæek. | | 

| En. joigrank Le. poink de concours des lang entes au_mulieu Qe la code de conlaet on © 





“ 


ALL. Le Drechion. Des Jlamelues. On meneca_ alorcs PT Le. point M Te" para lof. aux. 
_ diametre ) pus une. drotle faisant ave. Le farsgenle. uTt ar le_ sel a œlx. qu'elle 





fait asrec Le Déarnekce. on auxta. ainôL un_prernier- Lou Qu foyer, el... 
6? (On donne Froië Tan en EE fx_ dicechon des diamelses | 
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Le cece Le ceconscuit au bctar L_ Focme: | par Le ous fangenteo af un. pme leu. Dia: foyer . Les heois bau- 
leurs de ce- friang le 2e muperl sas la Dceckrice, on amxa_ done. la. dérechico_ en alaïssant 9e œ poin£ ane pet- 
perdiculaie sur La Weckion es Vameleec. Aa Qixechie ef le lex des sommwb des anglec doit ceons— 
œil à la paralok; par œnacquent, en menank une. peperdieulaixe. & L'une des lan enleo aux points où el. 
«enconlre D Qicecheire y Of alta. wre_ quafeieme Lan. en . Le ceele. ciccondeail au fang le foeme par elle 
Deunière. angenke de deu Ve angeles Vonnec. Han an. secor lon. Qu fajer 
7° On donne duc. pour y Getengente en L'un d'eux, £a dicechion de Pace. | 
JE par Lmilen 1 dla eme. MN on mène une praaallk à la Divecion ag? 
. | D Jéxmeleen | Le. point. où elle. tenconlsern . h largerde Qonnee MT 3e un poink= 
éd L. ‘de. Le Fe ere en N ; om eo. rôt tamene_ aux. prollerne 5° 
8? On donne Ecow x entec , denk- Ce tengente au Somme. 
da Tangenle at Sorrmef  esK Le lien Des pssjechiond da er sur. les fngenkeo par- consequent., si parle 
enle au somme om mène dos pecpendteulaiceo «' ceo langenter! 
er 


P 





porrk où chaque fangente. ver1co nee la v 


el 
9° On donne Le foyer et deux peinb. 


Des poënls À erB COTES. cenfces y Decctvors Qes ceux les agen ce6 pechisement . 
8 pouce casen L lon queue AT ek BF, Lx Qicechliree DEC. LiTie- fans ercle 
7 > conTiIrT UNE. a CE) deux. 


cercles. Done. deux_ soluhone onnatésan 4 Le Qixec - 


4. porn. de. “enconLrie de. CC Dors) … “JETTA. Le 









Price Te fe de OrL. fprou'cca_ conéleuree. & cour Le. Pa poinb . 
1 0 2 On donne_ Le fey ei 5 ei deuaæ bang enter. | | | 
| As. lun ente ut. | commels < Cl lendra_ ert-Jotg nant Ls près P ef. P ! des 

D z meliique. Qe F pa capppott a. Le langente at somme, or mere une 


pacallele a celle. Oevcnte:ce. coule, la Ligne. ainôt ollenue. sea la Dircchace. 
On connait one. La. Qirect'eice. a 


c le Per 


1? On donne Fe for es, Une. lan g ente_ ef un poink.. 


| 





| \ . | | 1 : 
D tL. pink M corriirie . cenfrce. asec- MF Pot eee } Dec worrt_-1re. CLT — 





confékence ; Vs ant. P CeTLOTLA- Le y mefec ne Fr Pac. app o£ a le 
fangenle . Les Éengenfes mener. de. Æ 7 nn . L CLeco nference_ seconf- les cree 
Pcices de Den. pacaloler_ tepondan à la queshon... 


\> 


ne 
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12 ° On donne Ca di-ceckcice ek deud_ poinb. 
Des poinh À BR Decxivorns Des conférences entes à Li Duoilz D. Les Dderroe__ 
infersechionx_ F ef E nourx_ Donnenl Les foyers 9e. ea parabole. 








K° 


| 3° , On donne. fx dicectcice FE deuc fxngente. 
T 


T 


hoèent TT é rç Le Qcta. lan ere QDonneen. c£ DD’ l29 lectrire An lec poinb de “encontre. Det. 
Joiles Tek'l'/avec la Airecliice, on rième les œ nes AF,AF, kller que FAT'=DAT/eE TAF = DAT. 


° ‘€ | 7 (2 
JL park èe “«encon le Aorrrie le féyer 


dicecFcice , rine. langerte k un_ poink. 








D To Du poin& M comme. centre y decor Lun ceccle fx er à le Directrice DD’, par- 
. | La Le poink À inlecsetion de Le lang ente. ave. Le Qtcecfrice_ : TMenont la ls ne AH, lle. 
J | ,. ; | | 
JM _ que. TAF — DAT. JL infecsection %e Le Quoits ÂF ave. Le. cexcle donne. le-feser- de. Pa 
coche. . D one. enr general deux solutia Le 74 | 











H 


155 On donne (4 foyer, (C3 parærnekte, un point. 

Du point F avec le. paramèke_ poux ao. Vesuitenr_ une. cüconflence; de même. 
deccivons art Second cecele. agen Pour- cerhce M pou. “jen MF, Les dette 
lan genter. commune quel col possible De menes. à ces Deux. ccrcler. onnent Let 





Qerecliicen. De Deoc pacabolet_ dahofaisant a la queofion … 
/ 


16° On donne 2 foyers fx dicechon de luxe. el une Exngente. 


T ; - , 4 | 
(TOR £. préd P ‘%e. Le perpendiculaire alatssee Qu fée sur Le legende, mernons P H 


| perpendiculaire & X Ÿ } oil. ŒAILCOTIN œirtét. L 2 ent ait. oorrmer + <t AXE JeCA 
« abs ure- pexpendieu laise. menèe . Du fige a cœÎle Doile. {a Qicechiice eél: ensuile 
facile & Jekuruner- | | | 





73 fouer, iure- fangente. Œ son poink de. contact. 
Le poin£ F’ 61 méluique. De. F pa cappou. a L tangente ve frouve. our-la ‘dicec 











Price. . Cr obiendca Qonc. celle, Q'eoile. er Mmenarl en ce. poink | une fangente-au. 
cecele Decxil O1 poire M ave. Mr pose. T7 


185 @n’ donné fe Sommek, & parxrnélre & un point. | 
cHupposent. £ po 1ne. | «eolet ) doil race, Î axe. de Le. paxabole. Da poir£ Donne. 
M, alaigons la pexperidenlaise. MP sur loge; il 5'aqik de élcminer Le point 
P. On voit. 9'abo qu'il se houve sur un. cerele. Qcail sure AM cornme. Dia 


melce.. Re n ert. Fcousser- LIL. aufice. Lu. On oæt pour- cela. que L'éonnee 








sË moyenne. propodiennelle. nike Taliisse. al le double du paranébe, d'aë Leo 
deduil AP =-p# Vr'#+ AM? ; or À P 7e facile. & conélaure. On auvcx Done 
Le potn£ P par { infeco eclion. Qu certle ja lcacé. el Qu. cercle. el Qu prrtA 
comme. cenfte. aver. AP pour jen Le coube se. conohaul alor facilement. 








LA (733) 


| M | 
Pa “19° On Aosnne A sommrek, tire. Fxngente æ fe point de conbxct., 
y 2 ne — Joik T langenle. ef M son poire 2e contact. Obenonr AM prenont. Le. mieu. 


4 1. ‘ ‘ . { = . 
<< N/A TI %e AM. Decxivonx üne. Qernt — cicconfécence. au À I COTrUITILE... Qtamefie Les poirb 








ou. elle coupe la Qrotle MT appaciennent ALLX. fangerto il. oommel Te. dersoc. pa'ca bo les 
sais farant a. Li question. 








Chapitre IX 
Weclions du Cône du Cylindre . 


- onde À En. 
bn. 48 ER at 


S Ï. Sections du Cône CA inde droib. 
CNNEtÉode Œ ytique. 


-100T, Lou Oeleurniner- VA Section. plane Q'un ne Vcïk, condtdetort_ La Heclion_ p'aneipale | pegpeniat laire 








- 5 . , . k / , . - 
au plan: Jecan.; il et cart le. loujouxe ne _- que: / orz ‘delecmine en. TP 
ahaissant Qu Sommet. trie pecperdieulaire OuT- ce. plant eL- efL. feisant | 
fPadser uitt plan. Par celle. Qroile L l'axe. Qu. cone.. CA onronx. celfs sec- 
Hon pércipale fPour- plan de Le féquee. soif A B L ce. Qu plan? 


5 
(| 






Hecant. DUT ce. Lin y Æ () L Dern - angle ait. éorrrmel. Qu. re ur 


que L plan secanL. doit pacfailement Qelermine. y € f %e. Qelerrrit — 

Ter da Pcace. A B j. jpoiu la / il at. conriaîlie la dis 1ce.. SA que? 
| A # 7 ! . 

To HS designexona. par d 3 Æ Î & Le SAB que. rot Vésigrexona_ para, 


4 \ 
K P 
/ 7 | M "d 
ÿ 
x pour aæe ed Ÿ urte. perpenicu laice a AB mence. Par le. poinf= À Dans 


. : | 1, Ÿ,. 
srg le qe peuË VŒuer— de © à. 180 © Checbana l'équation De. la_ 4e - 
con Qu dre. jar” ce. plan j pau cela ) fprernone- AB fpotar ame. deb. ©... 
Le plan éecant . 


NN \ 





cl ik M LUE poirk "De le couvcle. de. Sechion ; par æ poink. menorté Lt plan petpendiculaire à Lace, L quel cou - 
pe k pan secanË Swan MP pecperdiculaire. au plan % la figure d par Huile. à AB; MP esf Done patal- 
kl à l'ace es Y Ce cepresenfera ly dt poink M,AP er era lo. Ce plan coupera. L cône. suivark un_© 
œucle ont Le Diaméke dE KH, on a par consèquenk, L celation : 
MP — PK. PH. 
Dans Le friangle PAK on a : 


! 
nee : Qoùu PR=x 


AP Cos Ô Eos À 








« 


(34) 


RP a L point À menont ne. pexpendtarlaire - AA sure L axe, Ca par Le poinE P une parallèle Pla /arle 


5 B} ona_: 


PH=IA'-AA'-AT, 
AA'=9AD= Idsin 














OC. 
ŒÆ Dans L. fangle. API ona: 
C 
AT Sin API Din (ou +28) 
— )douù AT=x , 
| | À P Din AT | Gs À 
_ subolilrant Qars la «lotion MP - PK.PH, on oblient- 
Hinot Sinf Sins (+28) 
% 2 | 
Li TZ 24 n XX — : - 2 . 
() y ls er x? 


tell est l'équation. de (F3 cowcfe de sector du che Por Fe pferi séeañt j mn vol que. cel: une 


couche. du. Second Vogue 
(Le Lualion ne. venléeme pas de. Lime en &Ÿ ; Dan le coe lent Ve À, Din à ef C0 sont foujouxco 


pesiifé ; Qone la courbe geta | | 
Ce une elle, ot 6in (t+28)>0) 
ane By pecbole, dE Din (a+ 28), 
une. parabole, 51 in (a+28)=0. | 
Un voit ainot que. La ecfienr. Qu One. fourrassenk Le cos gere de. couches Qu. Decord 2 te, Qe le vrent- 
Le nom encal %e. Criquec Qannecs à 6 couthet. | : 
Oh peuË encote. oblert- Q'aufsces caueles es courbes du second Dege- j par eœernple OL. ALI A eue. Qvoiles 
qui se œupent, en fâisark A=o eà.2 en prenank un plan passank par- le Sommet. 
Cnfin on auca un cecde en farant «= 90°- 8. | 
7 Va OTL6 qu'elle. cé. la povilion. dr plan. secant Qars be tcots cas enone 
our. que lo. Secion soit une elhpse, d faut que lon ait 

| Din +28) >e ; 
GO angle @t+28) ne peut. pas Elo. Oupeuenr- & 860? ; il fau Qene que. lon ait @+28)2 180% 

le point À , on mene- une. pratallele. AX à la genetahice S8B, la 


w/I Card LEITLA*CALLOTLA que. SC par 


“Jornme- (L+28)=180 ?; dans le cab actuel il féai Aanc que le Kiace. 11 polar decani- soit Qaré léntéaau-— 
2e l'arugle SAX par ouile que- L plan becank ne venconfice. que- La genétahricere Q'une seule nappe 
Doux qu'une corvele. soif Lite. Eypexbole, :] fauk que- Lin ail: 


$ 


eé 1 Dessin. 


| a+? 7180°; 
&Æ Par Huile que le plan Secarf encore Ls _gererahtices des ‘deux 7147970 €6 
fer pour- que Î On ail une parabole. il faut que- 


| +28 = 180 ” 
er &.9. que- Le. plan Soil. parallèle À un plan fangeni- at. c$ne. 
700%. Cut - of pfacer- une corique donnee vur- Cu he doit donne ? Tlomfice des sofatione. 
Femacquont que. L'equahion (1) presente la couche cœpporctee à don dorrmel- Joient à ,b les axex 
de la conique donnee. dupposoné que ce éotf une ellepse celle. cowcle. rapporlée. 4 4on ænle a pour— 


cquahon. 


£ ? 
PS 
a h 


o€ on la vapporle à son Sommek, cle aura pour. équahon. 


(x-a)" y° 1 


4 —— — 


a? Lt 


/ 
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12 L? 
(It) V9 — 7% — x" 
a x 
ce. que peu d'ecuie, er posank 
| L° b° 
PARU 
verre qe 
Ji L couche élaik une. Bypecole, ont auveark 


L° L° 
ON ?__ 9 __ nn mt 
(II fs) Y =? xt RE 7 


OLL. 
y =?Rpx+qa?. 
fn l'puaion de la. parabole appelé. a 6on sommet 
Y°=?px: 
Cérpraroné cs couxbes avec elle qui es Qonnee. par l'equation A). @n pouraik de cle manière %- 
lerminer lex. axes er conthes Qe. eclion. 
Voyons ot on peut Déleuminer- à 2kat de. manteæe à ® pla: une conique_ Donnce- our-un.côhe. Donne : 


Gnsiérons 9 labotd l'elliyse. 1); pouqu ‘elle coincie. avec. Le couche. ©, cl faut ue. L'on ait: 
E° 2 d éin ot din # 


© —- 





4 





a GC B 
. BF Sino oin (+28) 
9 7 — 
Ne a° _ G°8 


L#) spas Le lation (1) OTL PA d pa . 


une valeurs De. x. cotcre#pPorid 111€. ax Lu de d - tire seule ; Qarte_ LL 
du E- ». 'efudter- LL celat: LOFT. @, Ce æ À. de Cor. ôL.. che equahon donne pour-& des valeuxe reollex… 
D. «lation (2) ge. an fécme- Buccedsisermnenk ert Les uwivantes : 
La 
DL ADûr (ec+ 2 B)= Te 6] j 


OL Le 

Cos 2 P - Gs Ra+28)= 2e 0; 
out, 9 / ape la female. | 

(Co 2 A — 2 Cost A —1), 
2 cmtD 2 cot(u+0) 22 Got; 

_ Cos* (= - =) = Gt QU+ à) 

on 
_E erifén. KL? 65e) Co? (ot +8) = — Coo°À . 


a* | 
JG ) out PIS OT one. cerrplacer- l'équation. (@) per Papua Ê Ba); fP9xe gue- cell. equation danite. pour 
œ& ep valeurs «ll Î faut que- Le. second membre soif <T; , dand Le. cat. de. l'lse, c LA ;j Done. lequa : 
Éorr (2 fie) aèrmel fous) ours cs paleucs ceelles peur: PR sur &y or peul toujour pfacer-une fre 


| donnée DUT un re décoit- donne. 
Peyonse mairienant 91 l'on. peut 


d placer : une Bupechole donnee ; pour cela y ten ffionn. / equation (WP) 
dec l'équation (1) ot obhent 





G) BE? 9] oinœoint 
& Cos À ! 
@ D? __ sin a Sin (+20) 





a? _ C8 
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On vof Q'apes A «lation _ (3), 4 u'à une. valeur-Qe coccesporQ une_ valeur de d ÆE une seule, POUX_ 3orm- 
mel atnot amenc à elite le cqualion. (A). É sfehsard. Lo mêmes franofoemationt que. en - desux. ,orrvvtE 
qu'en peut rerplacer- l' equahon_ (À) par- 

__ G8) Gt (oe+0)= ct. | 
On. Jan l’ mecdole. Jona Ca; ‘donc Le decor rrembe pe ëe D1. On ne peak ‘dore. Pas foujouxa placer. 
716. pt _sur- un cône onne. oucqu on purée p lacer- l Eypedole. il faut que lon ait 
c 3 





e 
PE Cos?t8 1; 
OL, enr va leurs absobre. e p 
——— Cos 47 « 
a | / 


Voir | 
, 4. 


Mis à : ane. j refrain pa Lulse Ouns © l'hyypecbole j 92 P et L der - angle Dec 2-01 robe oiè coË 
la cautke y OR A | 
Gang e=È 
D'or. a a 
| he a+ L* Te) 
il faut Qonc que fl on ai£ | | 
Go 0 £ Co P, 
om À >? eE par- Éuile 2h72. 
Done pouequ or prudse plecos- ne Bypecfofe- donnee sur- un cône doit donne ,Ÿ faut que. LT 
L angle des ca mphobec < où se Fouve fax couxfe soif plc pis que- angle. des geréeabeiceo de Be 
Section principale. du. &ne. 
1003. (hBerxchons fe nombre des sofutrene 
TT OU. ASOTUA temaque que, pour Î elle d. pour lhypedale, à une. valeu- Ÿe da. cotcesprondail une_sen le 
valeur- de d; nous n'avons nc qu'a nous occuper des equakonn. be) ( et h 8) . Nous roux plaçont 
lien du, dans Le. cas où fl q* porsche cl faut que. Lona£ 
T Cf 1. 
JO our poserona — 
| | — Cos P= Go ŸP 
nous ppeendcons. pour P la valeur—infêueute æ 90° qu éahs fait celle celakion_. »A eguakon- ŒBis) ou (46) 
Desrerk alorcs | 
Cot (a+6)-Gn°p=o; 
! fen@e +8) + an pJfcscer8)-Socp]=e; 
ve enfin. 


At+B+pP. Q+-p  : atB+P à+b-p 
GE) Din Se — 


TT g 72 2 
Chexhonx le nombre cs éolukons. de œlls cquafron: REP cela, il fauk ce tappele-que_ À ef ur angle. 
positif cg que P cf aussi. un. “a poikf que lona choisit <o0, ef enfin- que 0°&a & 180 °- 
GRur- que. Le premier fau Sin EEE soit nul, il fêuk que arte 80°, maÿ cle ne pets 
avoir- Lieu, car (a +8+p) re. peu pas ini. 360°, puroque- Ô es£ loue plax. peli que. 90° 
our que. Sin + soit nul, il Pat que. Lôr ai 
ath-pre 
e 1 faukque He = 99° ou. 6 or (t+8+p) ne. peuk pas depasser 360° Done il 





put D 


























CE de que- C9 AT re. 


faut que Ton ait, 
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+ D +p= 180°. 





Cf, pourque Go T0, il fauk encore que lon ait 
L a+B-#= 180; | 
car. p élan inférieur a 90°, l'exces De P our (t+8) ne peut pas | cgal a ëéto®. 
Vous Houvons aino leo hois soluhiont ; | 
2) œ&+D-pro, 
@) a+ +pg=180°, 
(7) &+0-p= 180"; 
ajons œmbien. appadinnent à l'éllise, E combien appattennent à lhypedele. 
CJ'our ga ‘une. Solution | convtenrte_ à L ellyne, il faut qu elle. veufe. Ls Veux inégalihs 
180° >&4 Do, | 
nn 180°. 


Le première Doluhion Qonrie | &a=P— p . 
fPoux que. oc doit fpos cf, il faut que Î or ail | 
— | _#P? D ; 

o7- ie eÆ b sonE < 90° ; ot nou. ppenont- Les costrut | orz depta. avoit— 


Cos ge GP jou + Cole Go; 


ce que a leu, pusque céa. 
D 'ake paË, at+20 =p+Ù € 180°; 
Donc la première sofution convient à l'ellime. 
Aa Qeucierme Solution Qonne_ 

= 180°- p-V. 
va leur- loujouxrs pooifive ; Q'autte park 
| +28 =180-p+8); 


0, ON Se + f j Qone. 4 +28 4 180°. 


GA Deuxième. Sofuhon convient encore & / elipse. 
Énfèn 2'aprer. Lh 37e sofution on à : 
| oœ& = 180°+P- ê ; 

clé vakbur. est: povtlive. , Mmaig Duperienre a 180°;9 Cu llerves 

| _ &+20=186"+@P+f > 180 ; 
done. la Vroigième sofubion re conpient- pas a L clliyne.. 

Lure que Lo solutions convrennenE à 1 by pedele il faut que æ soif poil" eL in ee a. 180% “que lon ait 
| | oœ + 2h > 180 ©. 


La premiere solihion Donne L= g TT b, 
Q ‘our œ+?28-p+h <18°, 


celle. 4 clkion 71e convient Qoric_- fPæé: 
De Le Qenviemne Holulion ôrt fe... = 180° —<p—$ j 


par Huile. ot + TP = 18a °_æ+ ÿ 


or, on «a Ÿ 2); en fe # EP elank£ < 99° il faut sert) Les que [on dy, Co € Corp 
ou Cos Li] + Cos B ; | 


. 7" , st «it . te } . . ‘1: « 
maté ans L'Epperhole C 74 j Qerre celle iregalele es foujouca veu fiec j PAT duuife x +26 2? 180 °: Le deuocieme. 


sofution. convient a Î La perbole : 
; Énfèr Du hoisiène. solution. foucnk 


x = 180 °+ æ-8 ; 


V3 8) 


sa leur inférienre. à 188 pusque. p > P;. on ert Q@ucE 
_a+28- = 180} p+8 > 180° 

L Troisième. sofation_ canyien£ aus à l'y perlole. | 

VC ous Houyons done Vale. solutions pour l elle art que. pour- Éypettole. poroné sc elles sont: veellement- 
Qtotinctles ; car on. Te. Qot£ fpaë  n comme diglincles  le6 sohtlions gui donner. pour Le Plan Decañf Der" 
porhone. dy mébuques Parc cappok. a à l'axe 

Considérons une. Seckièn. elliptique j soil LL ne- ÂB faisant la L da=æœp- Ô Sonne par-la. p'emiète 
solution ; la Aeuvième %0o 15 fc Suxrita- une porlion 6 mehique 
pour Le plan Secartl., posilon. qu on ollierQeait en faisant Tourner. le P 
plan de 180°. Ce ft, de AB alaissons Lee perperdiaulaires ANYBS 
sur l'axe) li dite. A'B dymebaique_ de AB  coccopond  jprécioement 
à la Veuxieme_ dolufion. Cu 

S B'A'= SBA=180°- (æ-0)-28; 

donc S B'A° = 180 °— P- û ; 

æ. qui el la 9 exrerme Scltion 

Da. mème pour l' bypeihole, soi AB faisank 1 “ge SA 
où at =180°+æ-Û; 

par le poinb A ct B menono Lo pacalleles A A,BB à l'ace; la ligne 


7 











Dymebcèque. AB’ cocregpon? æ bp erruece. Solution . 
Ca ef  SB'x!=180°-A/R'S 

Oh SB'x —180°- 28 +1 80°- (A 80" p— 8) 

D'or 


S PB? =180°-æ- ê-. 





‘© 


Ce. que of. Lien. la valeur- de l'arigle Jonnee. par la premièce soluhorr 
corree Ta rt. | fl Pypedole- | | 
one or 1e - peut péxcer- que d une_seufe manzece tirie. clfépse out_D 








k \ 


J o61. | OP cipons TO LLC maintenant. êe. ha parabole } en sdenhiffark D OT equahon. V°= = ?ps Apec. l'équation (ona 


_d Din © bin B 


Urne- fr P< Vote. donnée QU Ur cone- dcoit- donné. 








P = | j 
Co 
el: 
0-2 où 4in (+28) 
_ Cos 78 


La P sermietxe telalron_ monte qu'a une. valeur De ot cortesporid une seule. valeur de d; la 9 euœrèrne. «ele 
hon 3e ceutt à | 
Din (ot +98)—0. 
Élle Qorine. a+ 28 = 180° 9 
puisque œ ef sont posthfé ; d'ou. 
oL— 180°- 20 ; 
ON. T1 a donc. «1 une. valeur pou st eÆ par Juil. zune_ Jettle_ pour d. 
Glinoi une p «ex Pole donnee peuk Hrsjoueo Re pfacer- ot un cône d'cœit donne. ek me. peut >y 


pfacer- que- d'une. peufe_ Mariere . 








do 


IL; eclion du Gilindie droik. 
1 008. Considevne la section principale. pecperdtailaire_ at. plan sécank , soif AB [a face du plan. étanf sur 
cle sein. Leroux AB pour axe %es 2, d-pour- ae De ÿ une 
perpendeulaise à AB 7eme au poink À ans le plan sécank.. doit 
M un point %e la. sechon ; jpar 2 poin£ M rmenons un plan Pexpen- 
Diculaire auæ A erealeices ; kquel œupre- L plan secanf. suivant MP 
pecperdéeulaire a plan %e lm_Seion par suile à AB, leg brdre 





suivant ur cercle. Dont € D col. Le. Qiarnèke. j jPar- condequenk., M P= y, 
AP—x. Or Dans le cercle CMD,ona_ 


MP =DP. PC, où Y = DP.PC. 





Mais DP-x din) ent designark JPar l'angle ‘de AB avec la-gene- 
cabiice A À’. Caluont CP; OTT a | 
| CP=DC-DP=2T-x bind ; 


A! 








done 
= Sin A(2T-x Sinot }, 
où | 
(@) | actointo+Y"-2r a in +0; 
équahion dune. eipse. Pn obkerk un œucle locique 4 =90°. 
D élexminons Ls acces de. l'ellyse ; le gard axe e8E AB, EL pelk axe of le Qiarnélre de la. Base Tu 
| cylindre. | 
Én gf£, dans l'équation de lelline, laquelle et rappedee. à son axe et à li targents au sommet, fassenr 
y=e; on oblienE pour- la lrqueur- de l'axe age upank Taxe de x | 
| 2T 





© Pal & FA LS 
CO D / ON 7rtene. BK parallele a CD y OT 
| | 2Y 


BK=ARSinca, ou AB — ; 





AB €sk one. k 3 “and axe. 

ofé mainlenant ont JeiE x = à (= cé. l'alscrsse du enbre-),on oblient- ÿ*= Y; 2T eél- Donc le. peltkaoe. 
, | Sinrol | Dino 

CE con lfals Sont evidents à pp'aot… 





Done powequ une € (ipse pure &Fce p fxcee su un cône d'coik donne, 19 faute que- sort. pet aoce 
Hot dqaf au diarnèlte du cyfindee. | 
—| 066. L'equation 9e La. Seclion. O1 a brie. peuk se. deduite. de celle. du ne, en reqaxdank ut cbr coTrumrre 
; “ cône. don. l'an 4 au dommel est nul, l'an dés points de. Le surface. 
contque «eolant à une. dslanee fie de. / aæe + 
JOour ave Ts fcouve frour- equahon. de. la. 2eckion du ne. da 
Hi ol Sin Din ot Sin (+28) | 


ytzed - 
Ÿ _ Con BP F Ces 8 








X 





_ Du point A abargsona- AT perpendiculaire. SU" l'axe, cË suppoonk. la 


TS ligne AT fixe- el egale- à Tr ; le fan gle- tecfangle AIS donne 





Y =d ota b- 


ermplaçont d Vin pa” celle. valeur l'equahion. de. L_ seckon Devrent- 


1007. 
/ | 
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2Toino sin vin (œ+28). 
| Y = XX — x*. 
Cos Ê | Cos © 8 | 


e/nhodnsont. mainlénant. Î Bypothese B =o, 1 pienk 


y +2 os into —2Ysincot.x=0o); 








c'œt Î équahion Deja Fouvee (D. 








| , 
IN: Équatton de x section d'un con e cixeufaire o6 G Le, 
MG enena par l'axe du ne un plan pepertéulaie à la base soit USW le sation résultante, 
qu'on nomme Pacon. principale; prenons celle section. pour plan. Qu fableau_. lot TT hace %u 2 
plan secant sure le plan de. L lave. Vu ne ; du porn ©, cnbe Qu cecele, abaiésont Le pexperieu farce 
OG ou celle ace TT. Mar «lé perperdiculaise le 6ommek Qu ône menonc un plan, lequel coupe- 
«a le ne suivant les Veux generafionx. SA. , SB, ; Lo aria leo SB,A, eF SA. B, sonk connut. puréque-le_ 
ône e6l Qonne j TOU6 posexone- LU … 
SA,B, =, , SB,A,=f,. | 
L plan SAR, coupeta- L. plan. decant suivant une. dcoile GAB , Le plan Jecank seca corplélement deler— 
mine, où on joirk, à la œnnratssance. %e la hace TT’ celle %e la doike AB. Joux posexent 
| AS-=d, SAB=«, 

L dwik AB sera connue; Le point & où elle. petera L plan de la base dclecminera position De la heace 
TT' Qon£ 11 oufira als de connaîke la Qireclion . | | | 

ei posé, prenont pour axe %9 œ la Droile AB, d pour-axe Qc ÿ une Koïk menee. par le_point à 
paralllerent à TT! | 

Lit M ur poink de la Aection ; par- Le poirk M menoné un p lan. patalleke au plan de Ta base; ce? 
plan coupera le cône suivan£ un cecle Qonf le dtamélce est PQ ; él coupeca le plan secant SuivarE une 
Quoile. MI parallele. à TT'ot, par- out , perpendiculaire a PQ ; on aura. Ÿone. 
G)  MI‘-1P,1Q. 
Or MI &E l'y Qui poink M, el IA en est l'x. 


Dans le ltangle AP ) OTt 4 











Î 

en a 

TP sin SA B bin SAB Lu dir ot 

1 TT — ET — TS ; ou IP=x ‘ 
TA Din QPS vin B,A,5 bin À, 


172 un autre cole. ) OIL a- succeosivernent 
IQ =PQ -TP : 
PQ sin(t+f) 











PS Din f 


AP in {oi -c) 


























AT inc, 

On conclul De ces € ohitr ; 

Jin. ot Bin (Gt +) Hire Sin f,+ den Qut+f,) Sin (oi xt) 
IP=x , IQ =d - - — x , 
Sin à, Pin f, “Din f, Sin et, 
Jubstituart Ce. caleucs Qano la selation (1) y OT Fronve. pour- Î equation de. la- Éeclion Vu cône. 
| , , Pin Sin (ot: +) Din ol Sin fi+ din Gutf) Sn Eu) sin 
à) ni =d | . ET . 4 ‘ % 
SLR OÙ: Jin f, | Dur ;, ur 8, 


c'el L cg uahon Ÿ'unz conique.;. la Ovorte À B col un ramefte, AY ot parallèle au Otarnelre conjuque de A B. 
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SI. Sections planes du conc + indie droit. 


… Méthode Ge éomékique. 
TL Section. du cône doit. — Section Chlptique ?. 


1008. Moonons Q'aloëd L Sechon du ne Vif Dans Le. «6 où e plan. decant. tvencontie_ loules lo genes der 9 ure_ 
même. nappe. 
Chocsissons pour Plan de la fique, la section p'éncipale pecperdiculaire au plan secank; soif AB la Pace 
Qu plan secant su celle section puncpale. D ecuyent_ le. cæcle © 
langenk aux. lots côles SA, AB,SB ; & k cercle langenk aa. frors 
côko AB,AD,BD'; sont FekF' le poinh % contact ave. AB. 
cf lon fast louxner-la figure autour- . L'ace y SL engerrexa ur One 
_lngenk aux Veux. Sphérer. deuka par- Le axcorféences, lea 








| jplans %e. confac Æ- Hetonrt pegperiiculaires d- — l'axe du Re : 2e plus 
Ls 5 phece decor. angeres au plan decant- aux. poirb FLT’ , 


| | Jo M. un poire ‘de. L Heclion_ “d otgnené - Le. auæ. pond EL 
de ATLEILONMS la geneahei tLCce_ ST, laquel e. cencon lie. Les cereleo de. confacte 
G | 








dc Spheced asec. L & one. er ] D. 
On à. MF=MI, car « sent deb fargeniee meneer_ Ÿ'ur. mème point 
H? £. Ta dphete. cc”, de 1Tierr1e MF’— MY; Par consequerf 


nn 
Fr Py SR 
ATX 















MF+MF'=MI+MJ=1)-CD= <a. 
Donc. fx coucfe et une effipoe éyjanE F et F'paurfégecs, AB 
pou ame caf, A eEB pour- Somme. 
Bar éleominer ls lignes qui vepréentent lo dément re le comique. 





menont. BR" el AA’ pecperdieutlaices à l'axe Qu ne; on a Val Daecr 
er 
CA=AF,AD=-AF;:BD'=BEF, BC=BF; 
par ouile: CD=CAYAD=AFHAF'; Cb-CD'=RBD+BC=REUHEBF; 
| Q'ox 7! on. conclu, et ajoutant ces decniered galtes 
Gs) 2CD=2AB, ou CD=AB-2a. 
On a, en second lieu 
| AB'=CD-CA-BD=AB-AF-BD'-AB-AF-BF-FF'; 
airrôt | 
(@)  AB’-A'B =FF= 2e. | 
Nour albns Dérnoribeer- Trau rule nan que ke. pék axe cf: ure- 7110% nrte pepodionnell. enfe. AA & BB”. 
Ci fe. Qano Le. Kiangle ABB’ 
É 4 
AB = La? AB ‘+88 _opr. BP, 


oi »? 


Lat= het 2BB'. B'P4 BÈ F. 


Lait , 

? 2BP=BB -AA'; 

pone. hat=act -BB'-AN.BR+EE 
SLL. 


À (at —e ) Z AA. BB’; 
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2 
OU  enfi 


(3°) (2b)°=AA'.B»". 
CI A ao La. puede des decluieer. ) prolengeont.… ce" Juaqu'a. Ga. ncontie err H avee AB ï prolngeont De me- 
me DD juqu'en W'j WE H' dont hs pis %e Vichéces . 
Cr ge, Lo deux. hécrug Les 5emblalle. ABC,ABB onnent. 

AC AB %% cc 


An AR a a ACSA, 
par ouuile. 

oo ATF c BF' C 

G) | 1H 2° de. mème. BA: ve 


A <£ H° son donc lex. pus es Viuechtices. oo | | 
Remarque. Ji L'on jint Re vommek $ du che aux deux cœbiemilie Mek M’ d'un diamebe 
quefeonque de fx “section , x comme (s M+ SM) of constante . — 
€ Joi. noné SM L SM, DoienE 1 LT ,1, el ), Les intersections «cd ppecliyes De. co axeled avec Les cexcles Qe_ con- 
Fack ; on à | | 
SM=S1+IM= SI+MF = SCHMF, 
| SM'-S1,+IM=SL+MF-=SC+M'F, 
on Le. quaduilatere MM'FF ’ al url. paralllequanme j Jane. 
| ME MF 
k par ul | | 
oo SM+SM=25c+MF+MF'- 25c+2a = Cnebante, 
c'eel la po potion engricer . 
100 9: Pca une et e donnee “sui ur cône dxoik donne . 
L elline clan Qorrnice. » TeuLo pouvons dupposer conne. L Quwlance. férale 2c, el & ‘carid ae ?A. 
Le nou TOUS «epotlons a la faque precedente, Toit “e cnd que. dard Le Fran le ABB, AB= 2a,AB'=?c 
| | & 1 augle AB'B &k complementaire de angle au Somme Qu ene, 
__O | | g : 
Tout. JRou#orut corélartee ce Pcia k ABB’. Char cela penont. A BE, 
_menono une Droilé BH faisank avec. AB’ / an le (9° *- b); pur y Xs poirk 
A comme. cenre ) decasona. une. céwonféence avec LA comme. tayon, la 
quelle. coupe B'H en ua porno B ER, ; L Hiang le BAR ant cono- 


FauE pecmek de. teboridce la queslion. j T- St a potnE I milieu. 2e. 





BR’ y O7 él eve 7271. pegperieulaice Jeu a da. “encon ke avec AB'en S / 
S sera le Sorrumel" Qu. corte. Dent 1. Le. Œ11_- sornnet eof- ÿ r8l-our- L- 
quel se. Roue l'ellyse. Donne. VA céarigle À B’P, courespondant at 





DECO r1Ô pein B; co egal. ait fuans Le. A BA; car 
l'angle AB,B-ARPB -BAA, A Tl B,B'A'— B'AA'=AAB; 
_«e seeonà kiangle Qonneca_ Vorie. À . Jième  coi ne. agec.- Line. seclion elliptique. 
'oucque. Le. Riangle soit poill il faut que. 
| ABYAH, où 8ÿe Gp: puique. AH=AB' CD; 
or cellé cordilion est fou jonce cemplie. pour- l'ellipee.. 
FR eric te. CU corélzuchon. nous pecnek De. egoudte. la queshon- suivants, 


& xouveiT Ce feu deco sommes dec cones doib paosant pa une eflipse donruee.. 










Ce 
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Lenona le plan. %. clliyse. peur- plan houtonlal , eÆ delecrminona y pas 
dx constnichon preecdenke A somme D'un corte. Oroct quelonque. fPrassank 
par celdé. ellepse : DA seclion_ principale, perpendiculaire. ait plan de 
/ elliyse , jPaése par- l'axe fécal, donc. leé sommels sont: ana le plan 
vexlreal rnene! pau la Qroils AB. Dano ce. plant vertical Pcaçenr. arte. 
Qoile AB'= FF'-?c<?a favant un angle acbilcaite avec. AB, pui 
clevoné une. perperdieu laire_à BB" er sort mulieat; léntexectio n de celle. 


| pecpendiculaire. avec. prolongement Qe B'A donnera. L Dorrrmel. $ Qt. 


! 


Si cône. Doit. pasank par l'elle e. ‘donnee.; S1 JDeca Taxe De ce. cône. 


SB-SA—SB-SA=AB-2C ; 


Jonc. fe Cou. es sornmetrs © eo une Fu pecbole ajank Pour fey c'CO co sommels Aer R de eCiyrs e 


eK pour sorrmels Les forero FetF’, prtéque L brqueur-- de. l'aæe Laroweroe. et €. ae a ?C. 


f 


É oulre , / axe. O1 Oz conc. j elant bessechire %e | 7 A fx ja ls “pere fécaux SA. ; SB ! est urie. fartgenk. 
fa. | 


a Î bypectol ; done. Face du ne d'coit-: or 


Dornmmek di re. — 


bargenbe- & PRrpecbote ait point où. oe- Ecouve. Le_ 








: Il: Section bypexbotique 


1 : TT | . 
“Jo1 O, chpposana. nainfenant que £ plan DecanT- “enconbce by era. (LOS D LS Qu. carte. © enonx. enco'ce. fpour-? 


plar ; de la fque £ plan. de. k Sechorr. principale. pecperäteulaice. au plan Secani . A cek. avoir cp 


) 


° . + * 7 71 7, . , V, . 
lue le conébaictions indiquec darts le. caé ‘%Ÿe. l'elliyse., on vot. immedralement que 0 M. el un. point 


quelconque. de. 4 courbe » OLA. 


























MF-MF=MI'-MIZ=Ix- CD; 
dorie. A dufférence 9 e4 Quslances V'un. po int quelconque. Qe.. À courte 


# 


AUX. Deux. ° ont F ef est. constante. h par-outle h. cour Le. est une. 


by pexbole ayant | pour 2ttexé ce Veux. potins. 
À l'ame. Fcandyerse. Ve L pa ë pixbole_ or AB; Leg deux Somarnels sont 
les ponts À BR. Ona AT (roër la Daronsleation pour. Le ca de > 
l'éllpne ) 
h G+) AB—CD :-2?a,. 
La Qrslance. fécale FE'esf represenlée. par AB’; ent offe 
2c=FY'=AB+AFT+BF | 

On AF=AP’, Œ BF'=BC- BC ï donc 

@?)  AB'=2C- AB. | 
à rqueure % l'axe ‘magiraie 2b est: ne moyenne proporhonnelle. 
enhe ANA ef BB’ 

G:) 2b= VAN Br 
Le pue des Qentoc dicectaicex. 5on£ Lo points H FA ; 


on 2 Dernonfre. CAITUTLE pour l elle . 


: S Lemæcque. aSi. lon; étn Et fè sorrumet S du. re. «AL OÙ deux 


cabeerrilés M ef M’ d'un diametbce. quelconque de fa. scchort p 
fx dillécence (SN - SM" ) cot conotarle. 
Soient. Te »J el)" les inlecsechio ra. des aveles M cf SM’ avec Les cercles 


de conlact Ges Jpheees j TA 
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SM=SI+IM-SI+1ME, 
SM'= SJ'+J'M'= S1'+ Mr! 
or MF=M'F 
one  SM-SM'= 51-51 = Gnélante; 
c'est la propostiion. honcee | 
1011. Grece une By pecbote donnee sur 1uv cône d'éoit donne. | | 
| | { Pypeclol e£ Le côTte. elant Vonnes, abs, dard Le. Ecia Le. ABA ,ort 
cœnnaih AB qui el gel a ?a, AB qu el égal ce, t ag le. SAA qui 
es. le. comp lérnerde de angle Qes qeneeabeices Qu. cône avec_ l'ame. 
On. conduira. Donc æ fan 9 le_ en prenank sur--une_Dooifé quelconque 
Z171e. lerqueur AB=-%c ) puis en. mertari. la Qcoil AN Llle. que BA'A=(Go"8). 
| alocs Qu. Poinf R cornmme. cenke avec. 24 jour vasjon, an. dec ur. cexele, 
Lequel coupe. AA' en À LA, -AB cé le hoisièine. lé Qu hiangle. Le som 
NS 7e£ De cène veta l'énkrochion. %e AB ave la. pecpendieulaité. élevée. à AN 
| | NX Par- son milieu . | 
our que. A problème. soi possille, 71 faut: que 7e Ê ne. BP so plur peile que- Le ste. AB y ce qua "e— 








vient à Qire que lon ait | 
AB > A'B Co, at A>CCHŸ, ou enfin Co p = j 
| condthon que expetrre- que- l'angle ait. Oomrnel. uw ne oil être. plus er? que 1 ang Le. des aotrapioleé de. 
lb pethole.. | | | | | 
de haian L BA, A’ corced porà an£ au. Second = poink À, , 6 ec al au hiang le BAR 7; car les les BA,= BA, 
BA’ — sk l'angle BP'A — BA'A, É BAB'- BAA, - 90°+ Ô j ÀBA, = ÀA,R 90% D; oi AA,B = BAA, ; Jone Lan- 
gle BA B'-NBA,. Le #eCOTL Ù hiang le A BA’ Vonne:a. Done. L. mène ne. avee Li même. secdon. y pebolique. 
emacque. | fien deô sornmel des cônes deals psaosænk parure 6 pechote. donnee. | 
| Penono L plan de l'eypalole. pau plan botxontal ef Deleminont par 
la conslaiclion précédente ; Le. sornme. Qar éone. oil quelconque. pPas- 
san£ par- celle. Pyperhole_. a section puneipale, pegpendicrilaixe. au. Plan de. 






- / - e < 
/ by petbole ) fPaae par l'axe Fcanooerse Î Qor ic Lo OOTILIT eh Do n£: Ôa TL Le plan _ 
| veclical menée pa r- Le Q CO LE. A. B . Dans - ce. plan veclical / Écaçons Te. DcoitLe. 








TT BA'=FF = 2e 72a faisant ur. ang le aclilaire. apee. BA ; pus élesort. 
use. pecpendieulaie a -AA° en sort. mule. } Î enlecseclion. Qe. celle pexperc 
diculaise avec BA Qonnera_ le. Semmel. $ Q'an cône. Qcoit passant par 
l'hypeshole Qonnee; ST Sera lame Qu cône. Cr 

C S'B + SA = SB+ SA'- BA'-2C. | 

Qone. Ve eu des somrmmels 5 et une. efipse aujank pour fenexo fee somme À erB def Bypecbok, 

 pour- sommels fo fers Ft PF puisque la longueur de l'axe ffeal de l'élliyse est cgole à 2C. En ouh 

l'axe S1 Qu cone ; elant bissecteice de l'angle fstme par Les “asjoné fécauc- SA ÆE SA’, eôt fengenka lel- 
live; Qone L'xae du ne droit eo fx Hengente a L'effpoe au. pounk où. je Frouve fe_sommekdu cdie. 





Ur” Section parabotique ?: 
“1019. hapopsos ont que la dco1l AB 9017 parallele ad ll une dec accés SC’ 9e li. sechion_ pancipale_ Que | 
cône pecpendiculaire_ at Plan. becank j dant ce cad, Le. declion. 7 une parabole. ; en pe Decuxvons le 














2e. PMTI; donc. on a_ 
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| œicle. ln ent aux cois Quoiles sc ! sC' Æ AB j alocs la Sphère. aarkoert. 


cenbce. sur l'axe du-cône. _. passant par- ce. ceucle.seta… fan enle aiz <ÔTe. 
outivank le. cexcle CIC au plan decank, au porni. F. On sort M ur 
poink£ quelconque. De. la section, | josgrene ME menons MY? pexpendi- 
claire. a la. Qvoile. 9 éntecection. DA Qu. plan. SecanF av ee. le plan CYc’; 
on avea. MF=MP. Ca cfet, Ls deux doiles 8C' LME chant loules deux? 
paralleles à AB Sont p aa Ueles enlre. Le, Qorie. elles sont £ Tant L meme? 
plan; Lo Qeuæ. Vrortes dei nant les poinde SEM y Per C’s onf au t dand | 
IL. 171erT1e. plan. e£ par- co noequeni $e_‘“cerico ntcent; Qe_ plas , SM couper. 


_. cercle CIC” en. ur poirk qui Qoi£ evidemment. fre. sie sus la Qroile 


9 ‘inlersechon. Q2z. plan SC'M avec le plan Pcc' / €: a +9. JELr- La. Sole PC”. 
airwét Les Jeux Quotlks SM PC’ 4e coupent ait. mène. poir£ L Qu cercle _ 
De conlak Qu eône avec la 6phere . CEla_ pose! Lg Oerta. Fuiangleo PMI 


SIC” sont Semnêlalles, mais COMITE SIC’ est hoccke., l'en eof de mème 


PM=MI, où MP=-MF; 


done. L contbe- de. seche eél- une. para bole. asjark poor foyer Le. poin£ Fr, pour dicecbeice A Qtorke. HPet- 


pour aæe. AK. 


ot», Grece ine. paca fete. donnee sur un cône d'eout: donne. | 
D arté, Le grue. precedenle on voit: que- k& centæ O Qu cercle ef sur. le bréoeckiice Ge Le q ke SAB , de 


$ 





nr fau enr mu use 





a 


p lusa les sur Le pecp endteulaice elevee. sur AB en F Pl aétorminer le. 
Etace AB Qu. plan secanF our Le. pler neu den. pexpendicu latue, on comélau. 
«x done. Succesnivement Les Yeux hiang Ls AFS AOS qui son vecfarsgles, 
/ an er EF, l'autre. en. ©. Dans Le. premier; ort œnnati k côle AY us 
ét. gel a _ Æ T ang le. FAO = (9°°-$) j Qartd Le. Jecort À on Con ailca. alors 
A le AO ef [a 4 OAS = (96— ô) « Ou plus Simplement; on rrene_? 
en À tune coile fé aijant avæ ÀAF un ang Le APE eqal ait. Jupe Lrnent de | 
l'an Le dit. “sarrmel. ASD Vu ne. donne. } 0 hraceta- le bossectrice. À O 
0 angle SAF, on aura Le. poir£ O en élevant'en F une pecperdeulaire a 


AT, puré Le. Sornrrel. S ent elevank en O ane pecpenkeulaiee a. À ©. 


MLOCCULe Lieu des somme der cônes deoils paooank pPar-une. parcabofe donnee. 


Aa conshruelion Qu hiangle. OAF “etant | eclitee, Le sormmet S edf à l'inter- 
section Qe la Voile OS Recpenäieulaise à OA d de AS faisant ave OA 
urt ang le gel FAO, Clocs Si neue. prenona_ Y A" = FA. o£ , en A 
_Tiou4 levons . TI. peperdietlaire à AR, celle Duorts patera… par ler? 
poinh D, puisque AO = OD ef que AF=AT; mais de plus $D sea 
pexperäiatlaie à A'D; quel que- Soil 1 ang L FAO y era .9. quel que 








NS 


dot la 1 le. a Dormnel Qu cône, on ait. lorsjoures Le “lation. SA=SD, 
done Te eu du point 5 eoF une paca hote apart Pour- féger fe 
somme À € pour commet fe ge F de {x pæcoc bo Fe corns tdercee, 
La Atcecbiice e0k fa Droite AD. 

Leo æxeo de. tous Les rec pass ank pare parca fote donnee ert 
tan ent au Prerr Ecouve ef fe poink de conbxck est e. sommi:t 2? 
correspondent. 
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É ñ cfet | lave 08 y par exernple, feik avec Le ayon AS el la Deoits: sD. mpecpendteulaite. à L QrvecFerce _ Doivo_ 
angles A SO, DS0O que sonk eqauæ, Jone OS € “fangenke à la pacabole. atpoin£ S. 
1014. La proiection de fx sehion d'un cône duoik sur un plan pasant par- f2 sommet d pecpendieu - 
Lire. à Ÿ axe, à. pou for ea fe Scmmek. ek Ppour- diceeteice_(f’intecsection. des deuæ pfant ? 
| D noms. pour- plan %. la fqure- [A Seclin pénépale Qu e3he pecperr — 
Diculaice. au plan Secank, soft AB la ace. ce plan, M un point 
de la. Section, eE PI la face. dr plan passank Par æ. point et pexpen- 
Déculaive à Vase du cône; soil etfin. M, la péojecion du poin£ Maur 
Le. plan. pads ant par Le. domme pexpendiulaire à l'age. du cône. 1? 
M, P, la’ Qislance de ce porn a T'inlecsection DP, des deue.polane- 
Caleutona A rapopotk _— Desiq nona .par- À Î ang le au Sommet du. 
ne , on à- Varté es uang ler MPBM, = MSM : c 
PRESS: Perl 


L ., re 
9 lou L'on conclut en Déots ant memêee. a. merde: 





MM, =MP bang p. 


! 








M, S 
me tan ) : Hand f = Constante. 
MR 9 © 

Ce qui Qemonbee la. p'op ostlion , 


Dans L CAD de. L parabole. p +6 = + ; OIL alors 











M, $ 
MP Z 1. 
6 +? | » 
IV” opriités des cexcle OCALL Xe 


! 


Jo1 D, Tous celrouvons enco'ce. pau la ge fa. Les propraeles des cercles fécaux | 

| Jot AB /a frac. d'un pla Secar.; tmaginond Qes sp hotes inécuiles 
CS Daro Le one.) coupank k plan. sébaril suivank Deux. cercles Ab ,cd ; 
Dot M un poink Je Lx secon conique. À J'oig port PM}; votent telt 
les inlecs ecliontn. de celle Jroils avee Tao cercles De contact Des sphéxes; 
votent enfin MT, MT Les lang enles aux cetcles ab, cd. arL a... 

MT=MI, MT'— M1 j 

done MT+MT= I1'= CD; 
L 4 be. etant iine. conique y Corne. Tout. l'avons Vu ) Toutd Leo HPOTYC EC 
airtéi eclle. propucle que fe feu des peinb dont fr oornme des d10- 
Hanceo à deuæ cercles Arocert. eof conotanté, est une. seclton. conique . 
(ce ceccles on el appeleæ cercles. fécatec . 


Te OLA alone. den ton ler. que: Le ceceles fécau 6ori. Goullement Tan - 





\ gb à la. comique « 
(Cnoideonr une- eo Spheces indctileæ” au core. télle. que Le Luce te 
de son. cecle_ de confact cencorrhce. Le Qrcoils. AB er un po int silue 
enfce À ef: B;; celle. Sphere coupe A Plan. secant- ou ant un cerc L > 
ab que edliun cede fécal. On le plan séant ete plar Du ceuele de 
contaef Je. coupent | suivant Le Qcorls MP pe endiculaté. à AB pa 
Ce” ; le potnk M «8 Cu. P ont %e le Jechion conique. ef ëu cevcle. focal 
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Mas le plan langent en ce poinle au. ne. de à la. sphère. coinccdent. ; 
done. ko langentes à lx section. œntque. ek au cexele focal seconfaudent.- 
ENen el. Ve mème du poink Syméhique.… M jpar «appor£ an plan. 
De ln Section. prénetpale; dohe la conique. 4 le cexcle. facal 3004 du- 
Element La. ent ; la. code. de conlarE eéf: MP. Je Le. © phète Jévent: 
lang enlé. ai plan. decanE., L. point de. contact L, qui es Le féyer de 
la sechion coruque ef: encore. uri- ceur le. fécal mais Ve. cayon. nul. j Le 
Double. conlact- subusle ericote; 1 el la. code %e contact ; c'est-ln Droite 
ue nous avons demonfre. tlce. lx directrice. | | 
J boud LefcouvonA. ait par la qrrekre celle dcfiniton_ De0 foyeux Qu 
les co raquedi | 
« Àe feger col un œeule… rayon nul doublement langent à Le conique 
& aux jpord ot D/1 côéL rencontre par k Décechiee . 
Lars que. la Qrotls CC’ ne wnconte. pas la hace. AB entre AB, le 





t ! . . 7 . , | t 1 / Û s ' ‘ « 
contact Tr ent causle pas Trio1rtà, À apreex Le. penecpe Qe. contlirucle TTA14 1CL Le poinb Qe. contact. DeTnE tma- 


gératcer- . 





O °. | #. | le Lé | 
V? Dection plane du cy Pndre droit. 
“101 6. Cosisons jPous Plan. à €. h figure li section prineipale frecpend tu latrce. ALL plan. Jecanf, ; cébot: 
| | AP he Pace. de ce plan. Detrivons deua. cceloe Fans en Ës: L Perse? 
| aux. A Ted AC, AB ! BC, Æ Le. decond, ati. Le TLe_ AD,AB,EP. 
Joi n£ Fe Fr’ Les poind ; de. contact; .apec AB: es, ce pphères aan Leurs 


1] 1 . / 
centres sur [ aæe. eÆ passant par- cb deux. cercles seront inscrilarc’ 





cUL. cy lendtce ; sotenk €C<C'el DD’ Les Écaces de plans dec eeccles Œcordack. 

M tar f- un _poirf quelconque. de la secliants, cons décent le qrécaliice. 

qui passe. par ce. poirÆ, el botent. 1 eL'J | de inlessectiont_ avec. leo cercles 

de contact ; ort &... | 
MI-=MF, MJ = MF 

donc 


MF +MF'=JI- CD; 


) 
done. {x cou cPe. de seckHion.. est URC elfipse agord pottr féjere La ° 
| ponb Fetr’ ; Î axe fécal esf- Done. AB et par. stule 


AB=CD=?2a. 











Gr. conclul. Ve LR AP'- CD- 2AC-AB-2AF=— aC. 








| ; de pelc£ ace. e8l epidernment. e al au Jiamelre. du cercle. lave Qu. clindee, 
- . L | | | Le (g 

Lee ireroechonx H LH! e la teace AB Vu plan Jecan.£. avec. Les Hcaces EC! et DD’ des plana Des ceccles 
de. contact sont. Les pieds de QrvecPriced j Or en ek, 


AF AC AB .9e c 


en mens TT PP 
mise — 


scmmmnt à 


AH AH AB %a à 





ce. que demonke. L proposrlior) 
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SIIL Sections planes du cône ct du eylindieobfiquec 
à Passe circulaire. 





o e nef | + Def Le + 
Ï. Section du COILe oblique à babe citeulaire . 
To. Soil O le enêe_ de. la. bave , o le Somme. ; le Jroife 50 5'appelle- axe. Qu cone- ; abatssont du" 
S © ormmel-— uiIte. 7° erQieulaice_ SH DU1— A Plan de. LL bxve. j on appelle 
Sechon. prineipale. la oechon - Oz. ne_faile par- Le-plan OSH, ca. d-Par- 
L. f? lan paéank -par fl axe. Te la. perpendiculaire. abarss ee Qu Soramel aug 
le p lan. %e_ La base. CR errons cc. sectiont. pour— plan. Qu Tallear.. 
Corxpons Le. corne. par "TTL. plan, ef dupposonc- que- ce plan cenconbre © 
Toutes Les C enerabcices Qe. La Irene. Mappe- j Soi TT la. race dtplan 
sant sur le plan ‘de L Jase_ (du. one: du cerf © on ab aisse.une_ 


Pepe deu laire. OG Su celle. hace T TS J [Par celle. pee ertdicu late 





ef L Somme du ône, on mere. ur plan. il coupeca A cone Suivant 
leo deux. genecaluces SA, SB,, eE Le. plan. scant suivant ane dite 
Pass anE “par-le_-poir£ G; sozent. AekB les intecsectiont de cells Voils 
avec. Lo deux. genéedhices SA, ES, 
seckion: oblenie. 61 une. ellipse_ cyan pour Qiamekre À B ,  pour- 
Qcamefce conjugue Qe AB une patallle a TT. ef soik ur P 


, 


1] ”, ag - de Demon lrcer- que. la_ 





CL poink quelenque. de. la Section , menont- parce poink un jolan. paral- 
kle. au plan Qe la. base , il cotipera Le p lan JecanE suivant une. Qvotle. MN pata llele. à TT’ ; so N'lin- 
Ters eclion. -de. ces. Duoile- avé. la suwcface. OT 1e ÆI son trlecseclion. avec. AB j plant anoi/raire. couperca.… 
er mème. lerno L Sie. otwuvanf. un cœxele, VonE L. cenhre_ sea. sur-S0 eh dont l'un des Hamehces seva PQ 
Rarcallèle a AB; menee. | par- le poiënE I. Comme MN st paca llele a TT! que. TT’eot pependiulaëre > 

a AÀ,B, ,MN Sea pecpend jculaite au diamètre. PQ j mais lorsqu'une. cotde eôf pee sendieulatre. à ur? 
Qiarnéhee, le silex. de la. code sf our Le. Qiarnelie; one. L sf le milieu de MN. Clinor y L gne AB 
Diuse. en Jeue. pa:dres eg aleo huiles Lo codes de. k sechon. parallele. æ la Xrcechion TT’. (Gmme le. poërkM 
apparhent ait ceæle ) OA! 

| MI‘ =1P.1Q. 
Canotderons uIL aupce. poir£ ‘2e. ba sechon M" Dur lequel on fete. La mèrnes consteuciont que. ppeecedemment ; 
ca. d. que- par ce. poiné on. mere. Un. plan paca lle le au plan de la base. Qu. one Lequel conpe-le.p ln. 
scanf suivant une Ycotle MN’ erconfeanf ABenl’, fie cône swuvant un cecele. donk-qn es Diasnélear. 
ét 2'a’ Pexperdieulaice our le_rrilient_ 9e M'N! on a. jpar” Sue : 
M1 t_ A'P", r'Q'; 
MIŸ _ IP.1Q 


LS 


} 
d'ou. 


Mr _ JP’. T'Q' 
De ln. similitude des frianle TAP ,l'AP' on Deuil 








= 
| lp’ l'A 
et de celle 2e lciangles FBQ eLIBQ% ta 18 


re VB | 


‘018. 


9) 


ot « Porc. 











M1* IA.IB 
MI YATB 
Mi mr? 
ou - | = - mm = (Conotante. 
1A.IB. V'A.TB 


Ge M EM" sonk Deux. poirb quelconques Qe. le. Section ; Done. Lx courbe. de veclion. esl- le heu. des poirb telx que le_ 
tapopord. Des cauco Des c'Ponrices) patcalleles a “une. Qrceclion_ Qonrice. au pÂurks Des: vegrenb Qélecminer ur une 
Qrorlé. Jire. col conélank; 7 Done. une. ellipse. L 

Cr jpeu Le soëre œutliement ; vappodend… la. courke à la toile AB que roux. prenona- pour axe Jes © a une. 
Aroile paésanE par Le rrulieu 9e. AB ëk parallile a TT’; esigrens_ pare x la valuir du. rappotkconslant; 


Qe. Joel. Le Ton à. 


MI? E° 





IA.IB = 
re Sup poparti AB=2%a; celle velalion devient. | 
| 2 
2 


Ver (ta )(a-x); 


ot 


xT u 
mm mms — 1 oO); 
a? É 
ce. it. L represente une. cllep se. ayark, peur Diamékees ued, AB el. ue. para Llcle a TT’. 


Ji a Qroile. AB tcenconkail. une généralise. el. le. Ron de lauhe, e.&.9. si le plan. séank. coupait ds eux. 
Tapper ‘du. cone., he sechon. Secail une Éypehele. 
JE ln ace AB e6% parallle. à SA,, ma une. pexalole. EE RE on a Louve! 

MI  1P.1Q 


_— 





S M’ < | l'P’. Ta’. / 





OT _eri. supposank que AB Qeyrenne. para lele. a SA., 1r Desrent égal a. TP’ ete reolé 
Mi h 1Q 


+ 





MT Le ra’ 


Mais  1Q 1B 








 _ EE 2 D D 








vo rB ? 
Qortic ———— e 
MI IR 
MT? ER 
OM ME 
out enfèn — = = Conolinte . 
1B LE 


D 


TT'; alort. MI = Y, BI=æ; Done 


anond ce. «a 7 4 7 COIMITULIE. 7 + 2 } F91EHNOT1A. Tour- aæe. es à. VA vor. AB e£ ‘pou ace Des tte. para Üéle a 
s pp commu par 2pr p P P y une Paralé 


a 
=?p 4 
OIL. Y° = 2pæ; 


H.] 4 


ce. qui repecoenke. une. parabole. apoporlee. & LITE darnetce_ Hé a DL gene. a Le cachéite! 

 Cherchone. la condilion que doi rempler.- le plan. secank pour que. Va selon. soi£ uni. œucles. Taux ce — 
nonx. dé houver rte. | conique. ayarb, pour Qcarneles wnpagues, , AB cE une. parallel. a TT" Les deu. Doit 
AB MI et TT" Qoivenk êfre. peyperDieu aire pour que la vechion. so à tu. eccele, or MI eok aa pexperdieu — 
lice. a PQ J dl Jeca.. one perperdienlaire a Jeu. Qvotles Jiuces Qand Le. plan. SA: B, ; Æ pare suite cells. Rocks. 
MI o1 sa parallele a Devcaik lee. pexperidieu lice ait. plan PA;B, Mr Te est une. hottentars> 


prtsqu ‘elle. est: silice. Dans | €. plan Qe. L Lave. Qu conne. ‘ns Ton. pou éuppose horixental ; Dortc. LL seclort. 
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‘DA,B, est perpendiculaire. aäzi. Plan. bouton tal puiéqu'elle. sf: pexperdieulaise a. 11r1€_ Qroile siluee Qana_ce_ plan ; | 
C«. ‘. que SAP, QoiE coincider- avec. la Sechion_. pénetpale POH., ainét ur plan. ne_peut donner ur. cexcle 7 


fe s'il eo | perpendiculaire a Le seclion. pancipale . Éludions ke 5 ecfion. llenne paru Ll plan 


D - 07 
J ot | erlCO Ce... SOI A Dechon. funcipa le que. nlot16 fPrenore pour plan. 272 Pa bleau. j conéideronx tre 7? lan pe 


pendieulaice ait polar de. ce. Oetion. pare ale soit A,B; -OŸ A race. (Checchonx_ Le cordthon_ peur que dx 


th 





“JD 19. 


/£ 

| | 

i 

B, | 

| 

D EJe : 

A, | 

| 

À 

| | 

S À ÏT 
di 





Mais Ls Deux. laiane Les DB,P  CPA,, opPpo9es par L. Sorel, ont. Les ant ls enl. P 
# Sont: Herrllable, ed par 6uike. or et Deuil Î 


telaton on voit ga” 16 


Jelle. et L cordihon. nece4s aire. ef fe anle jo que. la reon soit un. eeccle. cl faut 9 Le. Î a 
A,B: avec SA. Soit €, al à l'angle. de $B 


sechort que donne. ce. pler 4 7 S AIT cercle. ii M ZT. point queleonque_ Jen section. 
par” ce poinE émrai 1Ton4. ur plan. howxontale.à.d paualldeäla base Qu cône, ce. plan. 


deta_. pPerperidrien faire. au. plan. Qe. La. seen per cs ele. et- coupera le. plan JecanF— 


Juivant la Dot. MP , qur seca- peipendiatlaire & Lu Quote À, B, ; juank au cône, 


il le œupeca. Duivant un cercle. Qonf un. 2e Diamélres $e'ca. CD Pac Îeke à AB; 








on 4. once. 
MP°— CP. PD.. 


an. auke. côle. L œurle. de. dechion- de. plar eant oil. êle «un. cercle. or AB; 


cé £- urr. Diarnèlie de. ce. œule , <l faut Donc. quel on ail 


MP*°-A,P.B,P. 
Par quil } JL Lx selon. edf. cicertlaite TOUL AULCOTUT 
| CP.DP—A,P.B,P, 
CP _B,P 





AP DP. 
egauæ ; 9 aprcet. celle. © 

cjalile des mp 

SA,P= PDR,=SBA ; | | 


qe De 
avec CD; c'eol- que- Î on appelle une dechisn_ a nttp coffee 


CD onic.- L cor1d Lion neréoaite 4 L 1fante. pour--qu'ur plan Qnne. pour-dechion LIT cercle. ed que ce Lan 
soil P expert) en laire a. L dechon pécneipale Qu cône. eE que. Le Lace. A, 2, Qu plan secand soëk une dote: 
as: parallele. & AB cad. at Quarnèhe de la base. Qu cône ôilue. Vars L sechon_pcneipalke. 

O7 Tle.. preuk orne avoir- que- dec. O1 oteme, de pfanc_ donnant: des section | cicufaicer 


De pla L quaQux later. À À, B,B De inscriphble, CŒI les angles err B Œ en. À, sont Oupplémentatier ; 01 


jeu E done. trraginer une. Sphèe. Dont un. gard cetcle - passera par les quale. pe int AA,B,PB ; cebe5p Pere. 


rt? 


conlien) “LA a | les Qezzx. 3 echorré ctcularces À B / A,R, ; doric_ deu. 7 ectont checuforices Flore. pacafPe fec_? 


‘ LE De: -— # s. « } : 
La. Dairec cerrfer de. 0 BE kerresx _ di erents donk Lo 
( x 


f 


ae | Pe- 3 
v: baume Re A.? DETTE. MMCITIC Dphere. 
(e 








IL” 





lique à Case cixcubaice 


cloit O Le cenlre. De. lu base Qu ‘a Ünde., Os une. parallèk. cœur. gerécatriceo paésank par ce-poink » œlle D 
.: - | 4. ° } ré | | 
Qroils. col. a ppelee axe 11. cylrière CD LU. poinE | que Îco rque œ Ÿe cef- de. abaihon« uTte. pPecperd ie l'aire. LL 


Jur Le . plan De. Vase. du 


(CAPE | 
ce] fnde . le plan ALLO eo ce. 


que { on. appelle. L P ln. Qe. LL. sec Lornt. punctpale ; 


motte. Le. prenons pour- na It De. L. fau. Jo TT A fcace. Pr72 plan Seant . sur & Plan de. bace dr eylin- 
Que que nous fPsustorté dupp d5 er bocttontal. Da poirE O abainons LITE pecpendieulace OG our TT s 


€) maginont- LIT plan passant par- | La Q4o ils OGC | Æ— parallele äilæ génevaréees Oz. bond , :/ deeemineca. Dans 
| | . | [ 


Le ni Î inde. Lo DELLA. enetalitceh A : A! ’ BB. eL- coupreca. Le pe la A 4 secant- Juivant UTILE cecLaine. Ocoile. GAB. | 
o d | . 


la Jefion_ que TOLSA oblierdtone _ Van ce. CA est. necebsaiement. fêcrnee j demonfront que c'œt- «ie ellepse. 


donE AB ef un Qiamelie, el. FA Jcamelre. con 





s tte. De AB est parallèle a TT: En pee, Soil M un 
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poinE %e la Seclin ; menon. jar ce poir. an. plan. hotixontel , il cotpeca. le-plan 

.-SecanE£ suivant “une dose MN parallèle. à TT’, otE TX Le. pornk où cellé Dock 
MIN rencontre. AB ; il coupeta - le chndee Juivant- CU. ceccle. QonE 17 des Qiarme- 
Lres Sea. une. dvoils PQ y paca Îlele a À k,, menee. par- £ point TL. ea Déarme— 
Re. PQ côt- perperdiculaire. a MN, jpaqu ol cot- ‘para Îele- à AB, roule fPe<pen- 
déculaite à TT, il pame one par-le- milieu 1 9e cle code. Œinoi la. Deoile AB 
vise. en deux. parhes das ules leo coûes de la section pacallélex. à ln Voile 
TT’. Ona % plus Ta. telation 








| MI -1P.1Q. 
Es) mag inor26 ‘ur. autre. potri M” de la. section. j stone. sur ce -poirt Les mêmes 


! 


conéhuchioné gue- peecedermmment. M enons par ce_ poire | un_plar Lotitonlal / 
lequel coupe. L. Plan secant Eure ant | M’ NW’ Æ Le Slide suivant (2748 cercle. Jort LIT Ded Qta rmelrer est 
PQ’; on a ‘done: | 
Mr‘ 1?P.1ra/ ; 
You Mit  IP.IQR 


nr 








| | | Nr LP. PQ | 
Les Jeua. Lea L Herrtb lbles IAP, J'A P' Jornnent 
TT d 1 a 
| . Jp’ _ T'A ! 
%e mêine le héar:g les TBQ ,l'BQ° Vonnert- 
L | 1Q IB. 
v Q’ : l'B / 











a _ 

os MI* 1A.IB 
M'1<  I'A.T'B 

PT MI2 ME 








— = Constante : 
TA.IB L'A,1'B 


CG} M e£ M’ sont Deua. points Qe. ke. sechion ; Pour un.-poërie quelconque. OTE &. Qotie... 





Mi 
— = (notante_. 
AÏ.RI 


C'est la propuiele cacaclrtshique Q'une. elipse où D'une. by P ecbole_; cornme ici la. couche. est ferrnee. ; 
To AVOr 11e lise jan pour Qiarnèlres congés AB ef une BaxaÎlele_ à TT” | 
020. Gfèur que ln sehon soil un cck, cornme AB MN sonl deux Vixciont- confrguetoy fut que 

ce eux. direchonx … d01ent pexper{diculatces Main. MN esf- deja. pesperddielaire a& PQ; Jorre. oi. x Voile 
MN est perpendiculaire & AB, elle sea pecpendiar laire à. deta. Qroiles Silueos Dans Le. plan. AA? B,B,; 
o7-MN ef ne boxrontale , il faut. Done. que- k plan AA BB of jPecpenÿ eu taire. at. pla Lover … 
tontal , il Doit ’ par-ouile ’ se cerforèue ave: £. plan Ve. la section prineipoale ; L. plain_acant-Vevie the. 
perperdiculaixe. au plan %e celle: section prancipale. | | 

eJ sien A AÀ,, BB, Leo Deux. encraltices Je. ln 2etion. p'ancipale que. rou«.- prenon— jaaur--pplart Qu. la 
eau . Le Plan. de /2. Vase. Qu <q lendce eol- pecperd ce faire ait. plan. Qu Hblean_; checchonu. Le condilron 
que do Æ cempl un plan perpendiculaire a celle dechan_ praneipale. pour-que la. cauche.. de: 2echror aoikr 
urt cel. loi AB la frac de. cœ_ plan. secant ed so M un point %e la. section : menona… par M 
ur PP lan. “bouirtontl. parallele à là base dr. Ci lindce_ il cou pete e. plan. secant- Juivant MP pexpende. 
ailare au ln_ Qu Lhbleau… eÆ Le cylrde. Juivant-un_ cer le. Qonf- des des Diarnèltes s$eer CD parallèle. 


(952) | 


a AB. MP efant peqpendreu late. au plar du fableau es £ perpendteu l'ai: 








‘ / a CD ek à A,B,;on a Vonc_ 
V4 | ue 
/ MP‘ CP. DP. 
/ > _ ' / ’ 
D mis ec ITLaL6 Lx sechion. Devant” êkre LLIL. cercle. Dont.A,B, j eoL L diamèfre gran au. 
24 MP*‘-A,P. BP; 
JE |/ | | F. 
: | Ja, Qorte. CP. DP = À,P. B, P, 
#4 A "1 CP B,P 
| À \ : OL > Z — . 
3 f £ # À | Co A, | DP | 
/ | | On Lo detia. fuangles PCA, , PDB, onf Ls d les en P cause r SONT. 0 
j _ | « ee . 
| , il en-cegu lle l'jalele deg anges BR, DP, CAP; c.a.a. que la. Veoite AB, &f 
_ | 





| arlipaallele. à le droite AS. 

Done. pour qu'un plan Vonne pour- seen. un ceccle. 1 faut. qu'il oo pecpendiculaixe. au lan à L 
sation principale Æ que- da. Écace. Soil. ani parallele Qu. Pamele. de la base Qu a lendee. silué Van la se 
fon. puneipale . A] ny a dore. que. Deux. oystemer- 2e secliort. ctucu laiees. | 

DA q uaDuilatee_ BA À,P, at inseuiph ble , car. ang leo Bel À son supplemenlaixes, par-ouife 9€na 
| tag ÎnOTIA. Urle. D p bete ont: ur L «a TTÈ | ele. padse. par La Sommels %e ce. qua? ve la levce ) elle conhèridca Le. 
cœxles AB, AB; done deux eecdes de 5 sptémea. différents son loujouro siluëc sur une même pl 





SI 'incipes qé nerauux delx mélbode projective 








BD 2 MP 
67" 3 


Le Oÿe finition 1 propositions immediaker. 
J i on. joirik tous les poirb d'une fiquee. A. ur In@rme. poink S %e.L cépace, Les lignes ainét delecrns - 


| nice fémenk UT conne. asjank | pour Sormrriel Le. poir£ 5; Pa section. de. ce core. par: an. plan quelconque. 


1021. 


eôf. une couube. que. Lon appelle peoqechon_ ou Pecopeckive de fa uce. done. le Plan. vecant qut le © 
Jelrarürne e£ appele pére de-p cojection ou. pfœr de pecopective. 

Cr. reconnait srrimelra lernent Î cbrdence. Qes quelg Lcd pre posthono uivanles : 
1° Bout point d'une flque x pour- pjetien. ur poire. 
2% Une lg ne. d'eoite 5e pe] elle. suivænk une fe ne d'oile. | | 
3° Uone cowce. plane de projet toujouses suivant une. couche plane de mène. ordre q ue_ fa 


cowcbe p cojetee. | | 
À° Ji deuo. couc$es He coupent ’ feu pee] echono 5e. coupenk en tin mème nromfce de poire... 
5 © Tone. Fangende æ une _ coutcBe. ne-pojele Duivar dt une ten ente. æ Eu pegechôn de fx _© 


cowdbe. | _- 
62 CPQus géndcafement, 8 denc cowcfes ve bucBent a un cectain nomfæ de poinb , feuxs pee 
j tions se. tbucRenE on un même norme de-poinbs. | 

72 On. peut : tent} ous |) ve] ete un. Foto can - de doiteo en ur 91 sème de dxoilesx panaffe Por enbe ef. 
Jo en ff Le faisceau Vedoiles AB,AC, AD de. $ le. point vue, eigrene SA prenant par 


Plan de. jeep echive. ur. plan ne pallele. æ la Voile SA j ls propechions Des d'coctes sont les lg nes BY, 
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CC’, DD... L projection. e lus poin£ de concourtd À 9604 l'inféni pursque SA 
Æ pacalléle au. plan. Q; dome Lo toiles . BB, CE, DD’... vont patalleles. 
8°? ns ecsemend, un ÊL moteme de dxoitex. pacx{fefes peut loujouco être 





_— projete! en un faisceau de dxaibor. 

| Clinss leo Qoites paralleles BR',CC’,DD'... siuecs Vans. PA Plan Q , se ppeo- 
 elent sur L plan M enr ur féxéceau Qe. ah concoucartes en. art. ppoirt ‘À A 
irlersechon Qu. pler de. peuspechice M avec. A dcoile SA more. par Le sommeh 








S atallelkement aile. Quoules BB’, ce, DD'..... 
9" Den. OL Phiéieuco faisceau de. d'cottes concouwrcantes_ SU —ine_ .- Meme doté. pauvenk foujouxe? 
ve P peejeter- TT ALTE meme re ‘C£- de © uobôiner. Âe. d- cortet pacalfetex.. 


Cr fe À et: y Dent, Ph aptes ce que TIOTIC. VOTOTLS de. Que. que. St Lo peer 


$- | ‘ |. polir plan de perépechive. LT. plen parallel. & SABC, le fatscean. À,a aa 
| < ca dail'ta_ pour. p copechion. un. oslème de. cas Droiles pacalle les ; de. rnème. Lo deux. 
. Ne Qoites Bb ÆBE, se puojefleconk. en deux. auftes otles parallue, mats lens“ 
à . Ce Qiceclion vec. fente Qe cle des profeiona- “des faisceau. Act B. 
bb, nvecernentr, deux ot pfiroieurcs Cs de. d'toiler pacffèfés Peu - 
»' 


vent toujoues ve projeter. en un Même. hornfre de faioécanæe de. dite 
A concocantec , fes poinb de concouts élan. our-une mème {% ne doi. 
De ce qu vient 96e Df, il vesultz que uso Leo poinb a f infini silidr. 
__ dano un plan peuvent êle conoidexde comme etant en fqne dite: 
“Dan A fa preccdenle celle. Vroils e6Ë he P topechon_ %e. LT sure & plan Q,. nouA l'asonx apopoelee fz. déotite de . 
tif TU : 
Remarque. Les JPtope urélés Q'rene fige que of 2 pod a ctlairies pathons De. Lgneo ao. De pains 
; sont. céptdemmerd vraies pour la. P rajechon. De œlk. figure ous un : plan quelenque. 





Cadaines «claiont rmekriques de conserverd- auvst. dan ln. prof chion Cnsc, pare 
exemyole, Le coœppotk anfacmonique de quabce point en Égne d'oite(ABen) 
elant mesure par le tappod Qu féiscean_( S,ABCD) merte par- le. point. devue | 
$, vec Fe mème que «fui des quakce points (A'B'c!n') où le féscean. etiu- 
pe Par L Qcoils A'D' inleroechion_ dr plan SAD ave le plan de pexo peclive Q: 
Dr propretéles qui subéislenF pos une. ce fgue. ef pourt Sa yo" co] echon. 3 appel— 








lent propridtes projectives. 





Q DA qtabce. peint A,PB,C, D, féement ur 24° êrrre. baunenique , Leo frco  ecfrerix 
A, B’ C} D freracconk. auLbSt Ar dpstèrme. Parnonique + 


Si A! 6 à linfe in, la cor uque CC! Oea.. L mile de. BD: 
Las p pop etes anhaxmoniques deb potnb cé. de lang. aiLaC_ coraqued dont projectives . 7 su 2714 done 





De. Lo Demonhcer- Dans L cas di cle, car- nous ns Derornihcer— qu'une. cortque- per. fou gs 2e pr caeler 
| Suivant un cexcle… 
7022. Étant donnee une cortque- &une. deoite silnee dans son-pfæn on perte” d' une. infénile de_rma- 
| nièces pr<oyeter- Re Systeme. considere de. Rçon… que- x. peser de. La cnxque- soir ur cecefe_ + | 
que (a projechon. de. [7 dois soit à £ infinc. | 
S'ippæoont que- Tax Doit Donnee DL ne “ncortfte pas LL wnique.. St OA ke diarnélce con conjugue de. 
L OivecL on. DL ; _menora. OH pal. a LD, epresentona- par & 4 b ls L uettto Des Deuce. 9iamebces 
con] rt uco OA et OH. G@ la. pose ai1. poin£ L menonx une. des pecperidi icu lai ceé a L Arocle. LD spre- 
pond oui celle QroilE 1sne leger SL /clk que Lan "4 
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SL" F 


— 





. 
men 
mn 


AXL.BE a* 
alocs Toul plan paeallèle a SLD coup era. Le cône Suivant tu cercle. 


É fe it IK À Lace Jun De ces plans sur Le Plan SAB EM ur poin£ quelonque de la section. par- 
ce poin£ menons Le plan MB,A, parallele ax plan ALD ; alocs la Jroile MP, zrlecéechion. de. ce plan are Le 
| plan MIK, vera pecperdienlaire æIK, prudque XK el-MP 
on tespechsement- pacallèles à SE et LD. Done potu 47? 
feœuver- que LL sechon_ en. cercle, il Sufit 9e démontrer 
la lation. 
MP°- PK.PI. 
Sur cela cemaiquens que dnr l'lliyne déheeminee par-le_ 
plan MBA, ona (0H, éankle daméte conjugué de 0,,) 
Pt GE 
PA.PR, GA 
Or, LL esl- evident que Lona. Le relahsn 
GA, OA à MP Lt 
OH, SH b J'TE, à 
D'un autce. le, Les hianjles PTE, ef SBÈ sont sembla- 
: Îles, ainsi que SLA PAX ; par conséquenk, 
IP SL PK S L 























= —— = = —— 
1 <= 71! 4, 
OL O7 Lee. 

IP. PK sL+ 








_ PA.PB, AL.BL 
Mis puisque. noub  avort- su. que 
Mp2 JS sut be 


PA,.PE, — A2! e 9 oprèe_lhypothese XLLEL — ES , 








il s'en sul que | | 
| MP*-PI PK. 

Done. ln section Va ne par le pan MIR af un ceule deil-sur TK comme Diamilre. 

Ce. ant ernonhé , on soit que- pour p'eo ‘eler- la conique. propose Éuivant ur cercle. 2e maraete_que La 
doile LD s'éloigne en. mème. la & Î fe, il faut perdre le vorrnrnel. Ju cône. Vans an plan pegen— 
Dieulaice. à la Qvoils Donne. æu- poire L où dll. est caupee. pPar- Le Quarmetre OA. conjus ue. De va Ctcecion . 

Dans ce plan, £. dommmel $ °e houve. SU UT cecle. Qecveil— Qu. poire LL comme.cenle avec SA pp out — 
cagon, SL ant détermine par la. «ehhion_ | 

St +. LA.LB. | | 

I q æ done. une 1 ni lé. de cones Das faisant a. a_condthon impose On chorsita_ un de ces côrtes, 
soit S so Jomanel ; ef alocs aus Touf- plan parallel. & SLD L 
ceiele, E la perspective de le duoils LD sex la Veoife de l'infêns . 

Remarque. Moour-avon ds que LD ne vencenheail pas la conique le puneïpe de cord 
_nuilé nono aulouiée. à appliquer L'theoième. ax cas où LD rencontrent la coule. 
Dobous concluons de. là Diverbes propueles « | 


pecé pechive. de. (PR conique Deta F7 


109 4. Cro(Pxi:ce T. Cent | donné e. une_ conique Eunpoirét | » 91 peut p'<o) hr fe onpohème. ‘de so de que fa_ 
<onique-se-1rco] tte suwvæent un ceccfe_ que [75 præejechion dir. poir£ soik fe centre du _ceccle. 
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GE) 
Jet P point fa Defexrrinons sa-prolaise. D; noud asond vu que. Ton. 
peul- CA copeler- la ge suivant un cecele e£ la QuoilsDà Lin fei) mar alors 
le 16 le de. la droile à ;  l'infira, y qu sf. paf de poirE P, est Le centre. 
| Qu ceucle; c'esf ce quil fallut oblenir.. 
Cocofxice I - OD'eucc coniquet_peuvent &tre pro jetée suivant deu ceccf2s. 
Joit H une code 9 irletehion commune on perl pegelr- l'une %es coriqued S 
ef Qoife H 2e. maruee. que l-preojechon_ Je S sat ur. cexcle et que BP 
Joe H 4e. projdle à & linf re; Lo poirb 9 inlersechion_ de k crique ke de 
La doté autonE. alocs pour pecépechive_ Lo poinb circulaires a link 4 done. 
la œrique 87 au poux pexépechive une. couche Qu secon9 de eq ee ! passat par-- 
Les points etcœulaices a À in ETES et pars sui sera. un cerele . | 
On sait and que Les Jeux _ conique vexonk pus jekees ourvanF Veux cevceler D 
SD ao" cet le FhépremeDu "| 'hoz2) pou. que la pro «op eclion pèse. de faire sutvant- Sat 
cercles «la, il fa aul. que. Li code comrraine. H soif-ceelle ne cencontce pes 
Les deitox. cou «hos, 1) Qoil” so passer par- eue point tnaginaices corL. juge 
ce qui Ouppase que Leo comiques $e couper” au plus en deux. points reel; el 


ceque NE. GO net appelle une. decane. ideate. 

Co co(Pscice LIT. OD eue contques ayant un doufle contact parverE" Papoue se pee] ‘etes suivant- 
deuoc cecfes concenliquee : (La. p cojehore. cé elle Oars Le. ca0 seulernent au Le contact est à Praginaé *e_). 

CA peur Pojelers une es coruqueé seuvan£ un ceccle., E la. code. de. contact ouivart La Dufe a “line 


fr Leo points de. contact” deviendront alocs Lo poirds ceulaices à L'rafins. æ ire che se pe 
dgétec sutsani. une. courbe lang e ente. ZE. Ti  eœxele. aiua. poires eu laices a: œ ln fé. Dore. sa pers | 
pechive. JECA. Ut cercle concenheique_ att- premier" : 

eo coniaq ues asjænt ET COMMunt un_-foy er fx directeiee- cocteopondente. peuvendetee 7 
peser Mug ank des ceccfes corcenbtciquet… | 

Cas. 9! a pret. la. Qéférution Qze féyer buleo ceé æniques ond-xin Aou lle cortlact—. 


QC coPoite TV. un Système de de soruiques start aurie. co tde. ecomnmune.. peur Ste ° sega æcde. comme 


Le ns «bpechve d'un méme norfiee de cecefes 


GP Ou'c que. Leo pajshené Dotent: cent: celles , , fat que ls points COTTUTTUAT LC soient trad In aLteA 


Oy jreaE fe et eter Lie ds orgues ef Le Code. corrirruuirie, ezuVant— ut cecele. À la Deocle. æ fins, ru, el 


| a Lors Les peupelèes d4 autres con tèrued -$econ- des cour Les Qu. secorià 4 Ce. : patant- pur Lo panb ec — 


laires æ l'évrfêni C+ a« 2. Qes cercles. 
Co- co(Prrirce V: Des. conique. citconoealee à & ur même araccdcifaiite_ peuvent. Ste projeter 


guivart des ceccVes agent eme XIXe. cxdicaf. 
GSe coieland l'une Des conique et l'un des les Ou qu «iletèee Suivant. TLT1. excle e£ La. role «à linfènx., 


alorcé Les fPecé peclives “des contques passeronk par Lo poiris ctceut larces a Linfins, Ce à. à. econ£- det cerclea 
De plio Le contgteeo te deux autres poinb CONTUITUATTS , Leo perapechses, qu vanE: des cexeles atitonl ertcoce_ 


Deux. points cofRITUUTA t.a À auvont rnèine. aoce. tadical. 








IT2 


2 tant donnes dei. doilec OA, OB cf tn. poink flanc P, on mene_ par <e- potnk. deuwoc_? 
sécantex quefonquec : on Jr diagemafement Lo poinb d' intecsection_ avec OA ; OB; -bouver- fe D 
Lou. du. poink M, intersection des dixgoncefes. 
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À (en 074. A pepelioe. Qt. oypleme. de maniere que x Oro fs OP Got vojelee. 
a / inféni ;, OA ,O0B onE alots port. pexspeclives Qeuve. paca lle les Oa,0b; Lo secan - 
les PCD, PC'D' ont pour petépeclives Deux. parallèles cd, c'd' h PA poink. M 4 p'e- 


Jelte. ouivarrt.. NT E}- PA Le. O1. porrk m eo et9emmenl 1272€. coils parallèle. 
€ : | à 
a On Æob / cqa lornenE Juislante Ve. ces deux. Qotles. Cr. prenank La perce pechve 
Ç ! . . 


Système sur le perruer- plan, la Joie OM. de preojelleea suivant 
ure Qrotlé Oui passant | par Le poini- ‘de. concouxt des Dcoiles OA OB. 
Cet. Qrotils. of. la polaire Ou poink P ca. 9. que | 


Qu Dertorerne. 


2. L 1 L 
TT - + 1); 
PM PR rs Ci 








erL € ., celle. lation. peu Ô eccrre. 


mt ue ps —_— 




















MS RM 
ee TE ui 
PS RP 
où enfin 
MS.PR 





| PS. MR | 
Dans La petépective , le poinE LP 4 ‘loig ne. à l'in ir, el comme. Les caprpots arthaxrmontquen - consecvent Ta? 
même. valeur en. projection, la- elahion. (i) où Ut) Devienk- 
STE, 


€ à . 9. que. Le. Qoile OTrt.. Qort fe ” alerment Qzo tante. de OA el Ob j cbE tequa æ lou eTt fa ‘ Done. Le. poin£ M Salrs- 
à | | | . . d . c 
Jack À. La relation. ?_… 


mm 


FX PTE T7 } par- sul, La Doi fs. OM est lb polaire. Qu poire P. 





2° cf de différente psinb d'une duoite- JL on mène des Hangentec_ a une conique y fo codes de contact 
aomeront- Par in point (êce, qui. est” fe pôfe de. x droite fre. | 
L P M Fe, REA | free i p % fi 

















_ Lay tone la conique . ef la Doile. suivant. It cexcle.. Da la Qreoile. & l'infini. ; Ls 
: lang entes MA, MB + pojetient. aloxs suivant: Ls fargerles parallèles ma, mb j 


A œide Qe contact ab [Pas e- done fPar— Le cer fre. Que. cercle. ù De même let co*.- 
2e de ‘éontack À, k, ! À, B; si: de projelienk HuiVant. es Qtarnélies Ab, Ag ba ass. 
ces Diamèlies élan des V'eœiles concourartles y loureo perépeclives AB, AB, A, Be... 


sent Done autot es roiter_ concouvarles : leve. port de. corcoutcs LP ef” la. pecapee- 
live. De. P; raté, P eof. Le pôle de le droits à Î infêns. pecépechive. de lo- Droite L ‘ 
Qane. P pecépectire Die. poirE P el. Le p5le 2e. la Droits: L., | 

Ghz encore, 1 la «lation. —?- = -1 L 


se ne ES 


Ni, PT, + PY a Leu » elle. Jo se banofsimer-- 


en Le «lation €, P— Vs P/ æ qui est Prat, Done. P of | £. zaluierne hacrnonique_ Qe4_/? 
D." Éros points M 1? ToV P ar -- suile P of Le pôle de. la Qroile. LU. | | 
DA œ | 











eu 


ci t | , « «4 . . ? : = | 
lo it baianc fe. eo. inécett dans une conmtque ; deuoc. des ces Pacs ent pa des points fiæes : Ecouver-? en 
ve. Éppe. du Eco tbieme cô te: . 


Cr. peul- preajeter a. conique ek La. otle joignant. leo due 
poirkb fiasco uisrank un. cercle ef la Ovale à l'in Cri. k 
Aiangle ABC ve peyelle. suivank À eg Le. abc; Léiar. 
ge ABC %e. pro elle. duieart£ Le. friang e.aibe, . Ge. 
Ac a , Abe a,b, doivent êlre. ôpechivement paca | 
lèks, puisque ls poinb PekQ sent pojeles à I infénty par 
Otule, les aruglee Eab, ab, venk cg auto, les accés bc, be, 








F2 


959) 


pass 


que leo mesrrcenE sont eqauæ, donc. Le cordes be ñ b,e, envelopp en ur cexcle. concenhcique. &tt. P “cernLer—; Par conde- 


quent Î ‘enveloppe. LIT côte BC esf une. conique Qoublement tangenle da L coruque- poposee AU pornlo ot£. elle. eo 
cercorbree. par- la Droite doigrank | Ls park fer B e- Y. 
eo Lon berangfe co cücconocik & ire conique y deuvc_ des sornmelo D appuienE DUAL deuoc_ 10€ desc déoitre fi Pr 


er 2 (eu du. Hoisieme Sommet 


nn 


Pt la conique SuivanE ur cexcle., ed. le_point: e 
indexgection. es Deux Vroilee. free Suivant. le cenke 
cree ; Les Deus. Qoiles fie er. RP, SP en£- pour-—-pexs pes 
lives Qenx Viamehac. PT PS fixe; Le kéang le. ABM a 
pour perspeclive le angle sbm. @r- 

CPU = RE pU; 

TPU = 205 





Q ou. RU + TRÜ= 2rPS 5 





l'angle- Supplementatee. TpV e6£ one. constant. C{ 
juile, £. Lieu Au poir M est Lutte cercle. ee 





ait 79 cerruer-; ce deux. cxcler_ Sort Doullerneni.. lan - 
a"? la code. de. contact côË A Qcoile à l'in férs: OLL- la. polaire _ Q1L. point P: Donc. Le ler Qt. poini= M caline. 


conique Soublement lassgenie a Î. conique donnee, el la code. dc corlacls el be polaire Qu point: P, inferge 
ie Des droites fées dorericek » : 


? Joua. Saporit. grue Le leur. des certes der comiques insciles Qans un. m guabllèe. al la. Qeotle” joc- 


gr Lo rien. Des Diagonale D. 
£ enlie sl & pôle de x Doi à fs paie 


tons le 5 Setème. Qe. ce cortques SLT UT. p lan non? 
parallele" la. Qrorls de La irfin aura pour ‘pecépechive? 
ne droils à > distance : firue, X; ef Lo | coraquer 7 
“céfevend. insectles Qans Le quaVrilalere. P' coele. abcd, 
Gr Le. leu des centres 5e. x PES suivant L lion Des ‘ 
al. 2e. la. Aroile fiae par rapport atlæ- coniques irrocui- 
Les Vars ut qua ailaleee; ce fiou seva_ donc_une Le: re. 
Qvrotl, Le. point. R rulien. de. CB se projellera Daivant 
x, qrahaèe bacmonique_ Des sernmels € er b ef 


PPT poinE où cb cencorilte. la Deorls L c.a.d: lol. que? 








pa 1 ++ 
Pr ph" 

e_ hoink S 4e. proche de. mêle. en. ur poir£ S 
Tel que- 2 os rai L£./ Leur eo «pôle de PRE drcotle. L 


est donc. La.doile.r 


VG OUA_ prou4- boeneront œ CEg apphcahont. > que indèquenk sant L'usage que ler peut 
faire de k L_ méthode prop eclive. | | 








{0 29. 


. « 
3° 


À° 


5° 


79 
_f 


32° 


18° 


14° | 
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XPITILCPS 


Ripse- BypexBel 2. 


IA H. GC uoteuro des propridhée. anonceat_ appadiennentk egalement. à à Ca TARA VE 





Le, 
6 





J . 
{, Pexpe id ici Lai . abaissée a UT foyer DEUT tie cocde. ef (2 d'amélse conjugue de. caite code D €: coitppent ous ex. dicec.- 
| CAR < 
L< t Ca saerepe rudl ante. 


Le Lan gente el DA noemafe en. LS poènk da! Une. conique intecceptenk OUEST UT des ACER. tune Leng LLC qafe 11 -pP'æ- 


diuE des distances du point au + fée ceŸt., divibe. PT ( distonce de. ce- =. poink a {x ue. ANG, 


D ans (E parce Gofe | celle Engneur ch. dou du. cg" on. Vecheur- 
ur dence … ertes pM ek PM’ x 1uic conique, dont. Leo féyec serE. Fek F’ » ON prend des fngueuro Pa, ra’ n «eo pec- | 
Hivementk. caler & PF a ‘PF P. droite QQ' eoE yat a L {à (on eut de Lac focaP. 


€. 
? 


‘ À a « { 
J L ALL cote he d' rie. coude feafe » CL mère cs normales } et pa Que : infevcoechon. line paraltese &. L'aoce. focaf; 
tt. Rite divise L | Die mule da P 
«aile Pax [ua A . 1#18c A. code. Cri a ELLE pæchiez egeter- 
L at dirt: "ce. ef lLarice. La meute uen 4 ue. interce plenk, SUiT Ps deito. Fan entec. mences. «UDC cac cer tdx du dixrre : 


bre. , des Les La (4 L'CO dort. prodiik ani … couslant. 


{ 


«ÿ L'on Lors idéce. deux. Fangenco fines ot. nne. Pcotéterne. lang ervte. quefeonque , Fa fengueur, irlercceplce QUE celle Écotsteme. 


lang ertke pars Lo deux lang ertes flex. rs YLLe. de chaque four Jaud tt. argfe constant. 


Fr“ 


» 


SL une code passe par Lt 2er Ex déoile soignant P'intecscetion des larg enteo & intersection - des noemaVes ue. 


cotrdmités de: Br cote. passe par L'autre foyer 
Le cad, que æ pour diametre La pochon d'une. Hangente intecceptee. pPæ ( Hengerteo au cxhemilee de. ('aoce 


fée”, pasoe. par {co Fyere. | 
> distance d' ur Fe ‘Au pied 4° une normale ou L'ace. focaf est au “és one Secteur du- potrk 4 de. contact. dans 


Art x) pa -Æ qe a. { cocentueile. 
LE agree Du A des diolances du pted d' une ocdonnee. ŒuL cen “ce et au pied, DUT ra ace fécaf, de (CAE T0 «male. Cco'c'ces— 


LL? 
pond anlte ) est. égal a =; . 


2 


ss une lang entte. «encornttre.- Paoce rort 2caf° en S, ef ot Q él. (a. preoeelion. da. pot: de contact: DL cc. «we, OT à. 


cs.ca- S C otunt fe conte de. fx coiccfe. 
af OA! et CR sonk deux diamelcec conjug ner , <E que Le. pecpen dieufœice B'Pa OA cencorbce. (acc. focal en. Qrona 
B'P.8Q=b*. 
Si OA et OR’ son dev ditametkces conique NP (CF el e Earl Le faes-) 
| eS } A7. F'A'- o8’* 

Se deux cordes 3e coupend., (20 poduls 4e Ÿeuvs dej ments sont: pop odionnelc. aux eœcces. dec disinèltez . parea ff fès 
A Cp coco | | | 

SE MT «ot. rte lang enle « {x éourfe. au. porn M , cenconteanl. fe ace focal au pourk Tele fe. pecpendicufa “© efosree. 
“n Ts Leu fheaf” cenconlre en & el Q ! {és doilecr MA el MA } OUR. @Q 4": — Q "E, À ct A sont. {oo sommet. lb. 

je MFM' col une corde focafe d'une conique dont AA ot Far focal; fon prolonge MA ce M'A d'y tx feurcs 
points de reneunbe- Q cb Q7! æœvec La divectiice. qui cotceo pond it. fes F, — a FQ' cot doit | | 


- AL . 7 | ' n 0) ‘ . . 
CD BREL?) Ç Aie, Lx. sonne 4 cé CAES dÀes des . ITO'CIN a{ en. YLC 7 Pos. CUtAE. exlrie Tril ect À C dense dianrel: eo COFULEc tte... - 
| d'd: 


. . | ; | 7 ‘ . , 21 7 
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Se deu Bypecfolec. dnifatier égale sonk-déeiles - de maniere que Les AAC ESC de Cune sortent fes “arrete 


| de l'autre, fes 3€. coup enk æ a d'or. 


Ji deu. Hcngontés padante d'un mème point P coupent P'une des ceympblee de CégpeRR en de 8, Paute ao 
phote mn T'æÆSs,ona- 
PR. Ps = Pr.Ps. 
hi Ce tengente au point M d'une Ripperbofe aie coupes aograplétee en D dk en L', cb où MG etf nocmale. 
en M, Panqe LAL ek droik. oo 
Saik fe corde MM d'une Rypecfofe venconant 50 aoymptstee on R ER; et fa kengenle RN à fa cbe) scRs 
paca, MH, NK,M'H à Lune 263 soympleiee cencenkéent Faure. r aaymplote ae po H,K, H'jona. 
 MH+MH=2NK. 
Si par Re point M d'une BypeuBere on mène des parallèle MD ME à chaque ammptole, ere Re 
encontre de Paute , k° st Pon cœnslruik une efipoe ayark OD OE pour demi dismetsces Ne  s OM 


_œupe L'eipse en NN, fes Las entes œauæ deux. courbes en-M et en N sont paraÎPefer 


Pn donne une sde d'fflpset Tangenko à une Bet équité A agant Luce axée dicijée ouivents se 
aosjmphetes ; f. prodiuk des axes de ces pses et constank. | 

Hur- deux. diaméties conjuguée dune clfipoe comme. aoymptelee on comabuik. dense Guypecbofts comjquant : Prune à Pi. 
bœæ; 6 f'une de ces Fayresbeles ucfse C'effipse, if en. sera. de mème de. autre, ek° fee dixméties ve atsoé. points 


de. contact sont conjugue auvit Éien_ dar L'effipoe. que dans C'éyperfele. 


OD eux côonep de. cépoPaton qui en même Lo: ! même. genératétee, k Courses de reckingufaics ) son couper /? 


pas deux plan mens paudPéfment à Pure ago d'un mème poink de fe g'réraheice. commune suivent deuc fupes. 
LA enjugue. | | | 
ODans L'Éypeclofe equifate, Ro duoitec mencec d'un poirk de fa couxfe- auæ cxtiémites d'un diemélre. sont égale. 
menk inefineeo sur-Leo axes de celte Buy peubole. 
Uone. yraêe, qui d-pour aoymploles deux diamébres conpaguse d'une conique aoupe ban » sur deu aubeæ dix 
méhes conjugue 
Ji deux déumèlieo cmugué d'une effpse sont en mème Lempo Leo aoymtee d'une. yes Ra points de © 
contack des | Fangenteo commune & Pelfiose. à f Bynecbole. sant su une. effépne sem FR à'fa- praposee . 
HE Pen joink aux deux fyexs de PPipeB fe poils de rencontre d'une Fergie à Px coude avec er sy 
phlec , on oftient un quaduifxtère inoeciphibte. 
Hoéqu' une. Byreiel cquitèe et chcnseite à un Hiangfe, eff passe par-f point de rencontre des Reurteuree… 
DDeo Fapecbelee cquifatècer concentriques 9e coupenk. sous a. zngle- conotænk, st F'angle de. fours ao edt-constant. 
Chant dennac quabe point Æilnéo sur une. Bypedkfe équifatôce, eco quabee. poinls féumenk quatre. biangfen, 
eo poinlo de concouvs des fautes de ce quabre kiangfes 9 senk our P'Rypecbofe,; fo quabee eexclés des neufpouits 
de <ekaanglés passent par @ cenke de P'RypeRl. : 
CD an tu. Hctang Rfeume peur rois axeo d' Biypechofee cquifakeus ayank même. cenke, fx somme des anges cokéga 
fe. & deux angles dusito. 
J'oient A JB deux. poinls pris dans 


fe plan d'une Byperfiele. cquifctere ; par. efacun. deu. OT mene une paœcaf. 
10 à 2 polaire de £ aukce, soit e (24 peinE de encontre. de ces pacdfele ; fo pourk A,B,C, ek” fe. centce. de {à coule. 


| Donk oui ur mème cercle. 


> 


leo centres des deux Frypectoles eaifabère_ fengenkes Ps - quake. dscoitéo donnees _ sont silues. sur ur caf para 
Par fo Hoi poiab d' cntecsection. des diag omaleo du qpadeifatére compft Fume par- ceb quabee_duoibee 
$ un quadifatoce et ro ca a Une. fu pecbefe dquifatère. fe. ceccle. Paswank par Le poinis de- -cenconre. des 


51 sppoes- & eefur des diagonale Pasoe atusoù pau (Cu cenFce de Le couxbe… 


o° 
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20° 
121: 
1920 
7123? 
_ 194 
-126° 
126 ° 


199 
/ 


128 
129? 
150% 
731$ 
132: 
155° 
134° 


1385 


136% 


d WE 


138° 


points de encor Fee. de. cette. “à nt plete ar ec | {es dei LP où a 


He. un do centrer deco ippecbofec. cqilalèren - ccconoeilec à un mêèine. hiangfe. col PR ecute. des neuf”poin Æ dubiangie. 
de fu du. centre d'une. Fypeutle. cquiftéue. tucfrnnk une déoite fixe en nn point free passank par-un Secou Lepiat 
un cœucfe. : 

de feu. du conte d'une FypeBole cquifatire Trucfant de duitee. donk L'une en un. poin£ donne eh un cexcfe, ec ex 
cle Euefe ax poink de conœouxs des tangentee edle dont fe poinde de conti ok assigne. 

Àeo dioikec qui Qoigrerd ur férja- de © Byypefofe. auc poinls de. encontre. d'une Fangente ave les aosrpiotee. foemenk 


UT ange condfentk . 


L paink de. cencontice_ d'une. ŒÔô ptet. de. p Rappedhef atec. (. cocde. de. contact de. deuta. fengentee. eo. FREE mille dea 
LA rectan a es segment faits peur chaque ltngente æ. ELrIE By pebelt LU Le detre. aeurrplstes. à paschis- du cenbe y 


eok. constant. . 
Le gSque. d'eivoc. 6: PS FA? cÔ ont. fes memes. ) 4 mplitee., Youkz a (e dont es «s te. sont pire PR HULK _ rphotese. inter 


ceple dans Re deux. coucfes deux cocdes porafté ter 


(D et. Àrcoiten… pereaÎéfro Œil®- aoiympototes d'ine Biypebote trdarceptent dané Fe corucPe ef énFce fes aesprustotés dertæ d'voités 


Paco lPetes. 


o . D) | . - | D 
cj À dit. pred de. f ocdonnec. d'une Frypercfiote ‘4 uifatece OT. deccilz LL. cexcfè... cave. cette. scdonnee pour A Trus ce ceccfer,. 


cotpenk othfiagenalement fe. cercle. deccit. TU f oc. Fcaxnecacce. de_ PE PET te. 








LI 


{fe perpendicufaiee afañnée du fer de Re pare surnne tangenlé à fe cure, at majenne prepetionnelfe entre L 
vajon vecteur. du poink de contèek dk fa moitie du paræmekée p. 

À PM cE PM’ sont fee deux Hengntee mencec à fa paf par un poink catécianr P, Leo tiiengRe FPM, FRIC 
mt som PO, &FP at merenne proportionnelle eue Îles saone vesuro FM, FM, dac deux points de conteck. 

JE deux cordes de fa parie 5e œupenk, Ro produib de fuxo segments senk dans fe appt der sijont vactauxs des 
ecchemités de diarmèkec qui feux. somk or] ugues. | 
MN éhent une fangente commune à fe pacatofe. 6 au cœufe deck sur £a code mence pexpendiefZivement- à à Pace ? 
par fe fées comme diamèe, fo deoitee. FM cE FN sont également infime. su es cocdek . 

Aa Hengenté en un point de f paudielé rencore Re dixectuicee ef fa coude mence par fe. Éyjer pecpendieufairement 
Paxe, an.des points équidètants du féyer< 

cf P'ocdannée d'un poink M de fe parait passe peur R miflen de Pr œuo- mount qu cuopend & nn point M, 
F'xdonnee du. point M est: ce. a fe noemafe qui cocreopond au pair M". | 
JS dun point pr su ane Langerds à fa parafofé on mène une aude La à La cowefe, Pangfe cmpeio arbre elle 

Hang ente et doit menee du même. point œu fémer- ef convtant., 
hi per £. point de contact d'une. Henge onde À fe parabole. on like. une cd, puis qu'en-Wac une aubre. doit pacafl 
Le à Plaxe, fepoction de dté droite corpus enre. Ce tengante HR coule sex divioée par- son. poink de. encore. 
awce. (x routfe. dant. L& même tape ET que. «Ale drœité eff. mêne divive. Le corde. 
SR @ divnètee. de Ce parle men par R point M «encontre Re divise en KE fa corde mence. par fe feger paraffets - 
menk à fs. langente MT en H, on 

MK =MEH, 

SL dense grec cqefes à fe. pa xfote. Sont coupeac. par-une. “borvième., fes segments detecminex sur ces tang etes sent 
égaux ; mai fee su ment que ne. snk pas pacs de. mène ur (o à deu Len enta. | 
MEN dlank mme corde queflonque maence par fe fèju— de fe paraBole. si bn heure du-sormmet À Re duoites AM ÆAN | 

de. cencenbrecont. L. corde. Le fente. pespendien Late. À P'anxe en. deu. points Pet Q ko, que. fêmne divtarees au fx ar 
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soient éjafee. aus odonné des point M de N- 
Ji d'un point © pus our Pace de Be parafefe on. mène une œule, À distance AO du sommet À au point 0 ek moyenne. 
ppoctimnelfe autre Ro afocimec des calumikle de: fx coude. 

ODu. Domniet: À on mène deux dilec_. cectanqufairce qui ‘tennenK. “cencontier-{x. parcabofe au points M et M. Re. para — 
refie. 2p (5 mo} anne. peopochonnelfe ankie. Rs abaisser des poinb M«r-M" 
Nr une corde de fx parccfofe. comme. diamèlie- on decail: un certe. que coupe Fe pacafele en. deuæœ. aulrcerx ponte” , 
sù Por goirE ces poinls, fo doux coudes conoidéviec. inbeceptenk sur: Pame de fe coule. une Fngueur cal au Paca — 
mêle. 2p. 

Se un Pciangfe. est: inécak” dans une. paraBofe. , es paint où ses côtes prefeng ed Viennent enconter— fee teng erttet. Me 
necs à (a. coucbe. par fs sommeld opposck oonk en. g" d'coit.. | 

À (eo tengenlse PM, PM, à Lx paroi sonf conpéar en @ d'en Q parc une. Hoisième. Larsgenté, one. 

PQ Q'M" 
am pa 

fi une parafifé joufl our une panfof dit, Ro dommel dhent d'afout conffndus, € fjar de daque surfe hace. 
fx. dixectiiee de. F'autze. | 
Des exbémileo d'une code fcafe de. fa para@le on fase. des perpendienfaice our une deoilé queféonque. de son pfay; 
fn somme des vappodo de daque pecpendieufaire au con vecteur cowespondant &b clante | 
es exe Ace perpendieufaine afaioce du fêjer de É parxfefé sur deux langendeo, sent proportionnel ae tasjont ? 
veckeuvo deo porno de comtzer. 

À Pin. prend. aur-f cocde fécale. prineipifé d'une parcelle deux. points cpafement distante du fsjars Fe-trapère fumé 
en afaiosartk de. ces poinks des pecpendicufæires Div urie. tangente qrfémque. à Ce. coucfe. à une. aire. constant: 

Leo prduilo deo dütanceo du fée d'une. parabole aux. oommel) oppose d'un. quadafatère cixeonvedik à Le courbe. 
sort eq auoc. 

Étant donnees deux tangentés À fa parabole, oi on Qux mène des pare@léo par un. pont queftonque. de. fur de de 
conlat, Le diagenafe das - parrliéé égeamme. ainoi fêcme , qui eëk oppose au point dfoist sur fe œcde de contact, est tan 
jet à à couche. | | | a | 

Cr un point P de Re parie, fn coude du cu de couxfire, qui etmence parallfèment à axe de Be. coude) et 
cqake. à quete Reis fe. rayer vacteur— dupoink P. | 
CH un quedriftéee est inoedk d'une paufi, Ro poinlo d'nfeuedion des diamdlieo, qui panak par Re exteémitée 
d'un. même dk, avec Ro 4 diagonale, débéeminent" ane NCA au- quabtème côke. 

Sa semmie. cs perpendieufaires aBaisdes des exkcermites de. cocdeo pacalfeles_ siue Paxe de. fa_ pærabole eot” constante - 
Un coule quefenque étant Pac dans Re plan d'une paralfe, fe somme des pexpendiarfaices afaisscec des points 
d'éntovocction our Piece de. (e paraBele. ei: conotamment nulle. 

Du sommek. d'une. parafole. on abaisse des perpendieufaises sur (eo normales mences d'un. point: fixe; 10 rois points 
M,, M,,M,, ot ces perpendierfeèces +cencontent: (x. œurcbe. son sur- un. ceccfe_… passant par sommet. 

(Dans ur angle fume par hkois axes de. paxaPofs confleafes, Le somme. des angle at cjafe à deux anglo desilo 
cJoienk M et M' deux poinb d'une. parabole ; P R poirk: de concours des tangentes en eco pointe, F@ fer; on à 


PM pM* 


——— 








MF WF | 
Hoxsqu'une. paraBfe ete inoerile. dans un -hiang R, Ex dicebeie. passe. par un-poink fre. intexechion des Eos Bourne 
du Hriangfe . 
Se où coupe. deu tangentee À Ge paa@R. par une. perpendieufaire. & Pare, qu'aux points BC où ff (ee rencontre 
on élue dec perpendieufinee à eo tangerteo, @ duilé AD, qui joint fe poink de coneeuxo D: de ec pexpendieufaicee. au. 


pain Âe coneourcs À der fengentee., passe pa fe fyer— 
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(967) 


Be an. point M de fa parafole on mène fa kenganke MT ef fe nocmafe MN qui coupe Pe coupe en N, A tangenté 
en N° <enconkke MTen T; fe poink L, inlexoection de MT avec fx disetaice, est le mifieu de MT. 

cispposons un polygone dont-tous Ce angfue- sont jeux enbe eue, drone à une paralle: 

Te Le asjon. vaches dixigé veus Bacun dut sommes divise en deux paciue- cyafuePangfe der-rayonc-vechaurs qui pas— 
venk poœr fes deuœæ points de. <onkzk endre fesquefs ce sommek se louve comprit - 

1e fe veyon vectuur- didgé do dfacun- des porto de contact divine auxi en deux partie dalle Pangf Rene per 
cence. qui pawent par (co sommels entre fésquefà fe point de contact se Houve compas : | 
IIIe Gvue Le anglo Premea auteur du-féjer par Be vont vekiucs cmoceutiff sont égaux entre eue 

IV? de pofjgone comsidéut af inouptiR L'une Rypedilt. dont un des fêjene entr ceflul de fe parole. 

V? cf Pon joint Rs poinl de conbiék du pofjgne pumifif, on anis un nouveau pofjone cicconseuiphiflé d'une cffipse 
dont un des gore sea. cefai de fx pæccofe. 

VIe Lex droite, qui degree fo sommes du premier poljsone. auce oints de. contack= eocceopondant- du second 


poñjgene avec l'effipoe, posent pa fe-férer- de. Pa pacabofe. 


dl ne. pacabe F2. étant imcate _dand un. nur Fe ‘donne, ot Fe (Direction dex. dtametcec_- est donnee ! fe fcen. du 
fe er | eoK une. de te fè Lore_ . 


Œuard deux. deoibeo sont dioidee en padiec propoutiännellac, fo duaites qui joignent dene. à deu Re points Romo- 
| foques- envefbppent une. parafole. Hangente aux deux. doiler. | 
SÈ de. Raque point d'une duilé om «fairse des perpandieufices sur deux aubies droibne, Le dote qu je Ve 
piedaP de ce perpendieufaires enveféppend une para fofe_ &-tangenle aux den draites - | 

Pom fit une tube Po Hangentec-à une paaff auto de fuxo points de xeneonte avec une tango fee, 
dans um mème Sens de “talon. dt du même angle Toute «s duoites, dano feuxo noue poibiene envefoppent-une_ 
par Ble Kangente. & a droite fixe. | . 

Howqu'une para at tngenté À deux decilec frs 0x,0%. 

12 SE A dixetiie passe. par un point flee, Re fer décuit un’ cecle eixeons cuit au baangfe_ foeme. pars fo deux droites. 
fixes Æ agank @ poire fêxe pour- point d'intersection des bois Futures. | 

te JR Re féyer-décut un ext passant par R-semmek 0 de Panle, fo Aixecbcice_passe_par-un point flre infvsection. 
des Feois Bauteuxo du Hiangfe Adbéemine pair Po deux duoiles fêcec Fe ceue pus pour ae ciconsetr. 

Hocsqu'une parabole nee Fois duibec, BL dinediie passe. pure peinte d'interoadtion des Heois Bausteuses du Hriangfe. 
Howqu' une parafole Tucfe deu droite, Plane en unpoint flxe; fa directrice passe par un point fixe, R fer 
di Re œuf déconsedt au Tang déteminé- par-Rs deux droites données 2 apart pour-poinl de xenconbre. des 
Bautewco @ point fixe pas fequef pase fx directrice. | 

AE d'un point quefonque P de fe coude de contact d'un ange concoit © une. parafole- on mène des paaffèfee auce. 
tee de «& angle, ds iconk de nouvean cenconbéer— ces Ste en deux poinl qui appachendeonk à ue Hingente 
2 La couxBe. 

Dans Q para, Le yen de coucfuce en-un pointe quefBnque ak @ douffé de D normale cvepondante 


co mplee depus Ca divectitce } COMME. axe n 5 el pre en Jen4 contexte + 








_ IV: Leo top ‘acleo génie ek diverses. Syôtämec de conique. 


RE pas ax bifaicement un_poink D dans fe pfan_ d'une conique Ort- Poivcca_ Honjoueo déterminer deuæ_ 
dLooites ET que- Re. eœexe. de. Ce Litnec_ de Raque poirk de 2 conique au poil D, ER produit des duo — 
Fances du_ mèrrve. point de- fa couche Ce EP: deuac _ dscoitet—, potent ait “cœio OT contænte 
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Étant donnes deuoc. ponts d'une conique al deuæ. Exrentes fa: Aghe que get (es point de contact des cor queb sat 


4 TS | f? % 
to ank a ceÿ quete. conditions CURE. fo dAeitac. Fra ente<… fixer passe. Poire point fixe j Le. point de. COLLE — 


Ece des lang entésr. auœ. deux. pains fi (9277 dus decak une d'os fixe , 

cf Pin. fait pass er des conique Pas quabre. point pes AUDIT ANR. cercle ) ucs œnfces fer piedæe.det-normafte_. 
mena du. centce du cecel R_ æ ” ceuvcbeo D ont= Dan Line eme by perfofe.. 

Sen. centtes de. Coraiquet tend etes. Pa dense dotée données Ce pParsank Par Aero potnb donnés sent UF une - 
ooike. contque- paosarnt par 24 pointe d'intéroection. des dense. dote, po e. mifleu_ de {x dirtance- qui- dépatca Rs deux. 
poire ) Par R nufien de. fa. pactie. intécceptre_ Par ces d'usifex sua Fe. dice ion indefinre de. celte. que cenflume fes deuve_ 
ps donnet.…. 

&] and ta. baiangle. ABC œ@f inocat dans une_ coni4 ue_; où œuto ur à. ur. poirk:o de. Pr concbe. on. Rit-bouener- 
sine. d'eile que cenconte. Lo Ste du Etang FR. en Pass ‘poinis A , bc, + LR couche. er. ut quabeième  pornk e, fe rap 
pod ænfracmenique- de ces q tale. points vez conétant | | 

@) matre. doiktez imences arr run. mème point ont” Cour. ape pe anfæaronique - ; Pl à efhi des droitet nu neck. 
Fabs ant par ce-poink. 

Dos 4 sjotemec de deux. droiter conjugueee mener. par ur mème point férment une_ invofution 

SA autoue de deuo… points fraccr.. om. fait ovener- deutg. deitex_- cons vga Pæœc cappert a une eo nique. fe_ point 

d'infètsection de ces deuoc. droites deck une conique qua- passe par. Ro deuæ_points Fe ek par 23 quaËce_. point) 
de contact: des Hangertee a. {a conique. prepes 2e , meneex. par (és douce park fie. | 


- D Su « CS LT | * ) * Due Le © * — 1 . 
Œuand. AA quadreifatie. es inoecik æ UNE FETE hp Sr d'un-poink de {x d'enfe que goE Cr. potrb de. CÉNCOUTK, 


[re 


x . - . a L 
des tes { ei ee. ek deivoe couples de. dites AIRE dJomrmeld opProet . du qua 


opposée. ofL_. meine.. deuse Feng enteo & 
dut fatée ; ces siæ. dreites sente en. irwpfution, 
} uand. un quadreifatère coF.cieconseik" & une. conique, ne. branoveroale menee-par— {2 point d'inlecsaction des 
dense. diagonales rencontre. {es etes apposek- & es. couche. en. Foto couplet de. points en invofuton . 

&] itand. ur. quadrifatèce. est inoexil dans une. conique.) sû d'un point de fa droite. que ge fo points de con 
couxs der. côke«. oppose on mêne. deuæ. Hans endérx. à Br couxbe y ces dewiltes 6econt Bang entes æ une. conique. iné exc le. 
dune Le. quadrifotève. | | | | 
Euand. un quadrei ce. ft circonseit. & une. conique ; par ÂAease Po inds de. cle. cowcffe en ki ne. d'coite . avec. fe 
poink d'intécoation des deux déxgenafes ) sn. peut: mena une conique econseute au quad-ifatiee . 

6, ur es deuse _ déagonafeo tr fr droite. qui joint fes porto de. corwouxo des câles oppor er d'un qua drifatéee , 
or pra cocs couples de point qu divisent Paæcmoniquement- fo Hot d'œites , ce S1æ . Poinb sexont-ane comique, 
% pas- Baque. poire de CONCOUTXO y so de. douce. atés oppose L'ux quadrefotère., 27 | des deux. diagenalea, on mêne. 
Aero. d'coites conjuguée Bacrnoniques Pac eæppock ace. deu. cSheo ) om. AAL£LA deuoc_. diagenalea.., Ce Ecovo coupfer_…. 
de droûext ainer dotevmindes sont": enbec. à une_comque… | 
CD eue briangfes tank inocals à une conique, st cinq de (uxo etes sont tang er à une. conique, Re sixième 
Sté. Lorie Boca. cette mêrrLe. conique … | 

CD eue. Haangfes étant" ciconseaidt à Aane_ conique ; Di enq de ave Oommels 3onk Our une conique; BR _awvcième. 
Here. grue” celte ronisque. | | 

À, autour. 4! ts oink p'ao dans R plan d'sine. conique) on fait pivater Cut angle dont: fe aôtes onk: pasca?. 

AU a an _ Dajotème- de diametces | conju ques d'une seconde. conique. Ca cô"cdes d. intoroection. de cc angle ave. 
fa premiere conique envefopperent ue. beoustème. conique | L | 

Ur. poly ae de. ten est ind cak dans unes nutq ue; (n-1) <ôtee cou fent- Sur des conique» douffement- 
Farugentes &. Ge. premiers P encre Pme du pe eôke. At une coniqu e. (C5 émonticer Le. ÉBcéme- Cocctif. | 


Diiond un pet qone- d'un remfce-pair de côte ebt: inôca te dano une_ conique, fe prrodust desc. da Euneca./” 


190? 


lot? 

19%<° 
193? 
194? 
195? 


196: 
1972 
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198* 


199° 


900 2 


91° 


409? 


253° 


204 g 


Barune. À ec, fa figne qua JE Fes points de contxet pate. pas Éanteresection. der 


(69) 


de. chaque hoint: de. En couxfe. aux. Sec. de va impoir- 5 fe. codant. co distances. du mêète. boint œuoæ cSteo de. 
que p de sang P 


Fer pañs, sonk" d ASUS LIT. cxppo conôtant.. 


(CZ) uoœnd Ecoi poird ab, € y oituer OUI 114€ conique L sont cenjus est. Pas cagomork À sue. oubre. contque c , ons? 
4 . 
peuk Aétéeminer— sur fx jocemiae couxBe Une t À He. d'autos. Sjhèmer- de boote peirb a’ k’, ec’ conjuqwed Parce Tr 
poek œ (7 Oeconde, 
ŒJuand uit quadrifahere - FE cicons ect Œ une coruque Les dxeites_ mnertcer… de. dears… sorirnels oPr ss = at fe} ax ô 
de. CU courbe - sont ang entes «. une conique qu æ_po ur fées a dentee. alice Oermmels du quadrefatèe. 
. 4 

fi deuæ_ coniques se buchent, &Æ qe par-vn-poini- qéhomque. de fn. Aer q ente PERRANE ose mere. es fangenter a 


Est mn tea_ ComMUTULTLOR ae. de. 


coniquen | | 

SE deux. conique Hucfent Lo côté d'un quadufatèe, Ro Bail points de-contack soni surune-même conique. 
JE autre d'un potnk L'une contque_; comme - Somandt: on fait Fowener-un anale de grrasÂau contente, fa. cocde. 
qu'if intexceplz. dans CG conique envefoppe— une Seconde comique. qui en douffe. catch Eve. Pa. proposée. 

Deux. coute du. Second degue tante deufement Hangentee_ } 2Ù par un poire quefemque de É sovde de. contaet 
on mène Lo quabe tangenkes, (os quatre wind de contact-Pontr an. Rgne dote. 

CD au comiques CC" étank donnees ; un. point À cxnk pris surf première, owmene parce point, dens 14 conique. 
Cr deue endec AVHAQ pausllèfée À dem diamèto amugues quefonques de fé amique. di fée cnde Paye 
senk” par un port fe. | 

Étant: donnees den conique SkS, & deux Heng ent à à cmique-$”; Re ox. droites, que Jrigrent deuce à deu 
fes quale. point où ce Ecngentue couper Le conique. 5, ook deux. a deu ftangentee. D «ne même comique. pas 
sant par- fe points d'intecetion de comiques SE 8”. ÉRduème. Crofatif? 

Étant donnes une comique, on mêne uneconique vaxtaffé S’ qui soupe fe première on deu points fêxer dt 
qui buche deux. dxottes fier dont 2 point de “encontre. ook” Site sur fa conique. 8; C'enveRppe de Pi. d'coile qui. 
prose. par Re deux aubies poinls d'értecsedion dep comiques 8 4 5’ ulune conique . ED Rcacime. Grosfatif ? 
Œuand. deux. conique senk cwenocdle À un-quadafitie, Re ben couplé de peinls dans Roque une brune 
vas ale_ venconte. co deux couches ok deux oppose<- du quedsfrtene DonË en invofnlisn. | 
Œuand deux conique sont inoeulee dans un. quadeifatère), si d'un point queflonque an mêne des tangentar. 
auto. deuv couBes & deu&. d'coctes afoutosant au deux commel sue quadrifatere.. ceg Fo coujefes de d'cœoitea_/” 
sork en. invofution. | 


| Lorsque deuæ cortquer posent Lo qualte-poinls, feues -Exnganee et Leo pond sont Lait droites Lan ertes a. 


une même conique. 

Étant donnees doux comiques CE, oi Pon prend ur poirk &£ que. &o deux couples de-Tangentae mences aus 
comiquer j pas ce poink, femenk un faienu Breemonique: @ feu. de c-point eftune conique qui passe.-qar-fès 
But ports aù € dE Tucbent Ro qualie tb du quadafnthe qui fur ok cixonscaf. 

Œjuand_… douce coque ont un - doufle_ con tel y eÙ par fe. pole de- conte 5 (e.a.d. fe. point de_venconttre 
déo lang entee_ aux deu. poinls de. contact) on. mene.une. Trans vecsale. que rencontre (2 première. en Aewsæ — ppourts 
a cb, d Poeme en deux poinb donk 4! soit L'un. on à | 

Sa | | 
SD 'ab ee 
Ffuand_ duc coniquet— an un. double. contact, où de. chaque—Hounlm. de fe coude de. conte L où mêxe. dese tan 


AA 





gr A B, pe Pine. Tune ang are À À L'auke. OL A . 
Din (LA) Sin (AA) | 


Din (L,B) 9 (A, 8). 





Crastonde - 
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2o<7o 


208° 
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912 


215 


21° 


g46° 
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218? 
V19° 


220? 


(77°) 


ft par- PR point de contact de deux comiques qui 9e luefienk, on mêne une. aude quefonque, @ tagentes aux deuæ 
aukes points L' inkacoection. se. couper = sur fr cor de. commune aomocice avec Pr tengente commune. 

FE. A,B,C, 4onk Hoi comiques agand un. double contact ave une_cnique_ 8, k siA EB tréeBent- Hulec. deux. € 
fo Eengenteo aux peind de contak se œupenk sur fa aude commune à A LB; Be qui Jeink Re points de conlack 
passe. par Pntéisechon de Handesle commune à A ER. | 

Étant données Hoi nique à cjark quahe_ point cemmunc, unbiangR imedil dano Pune d'a à deux def 
co tb gr ceopechvement aux. deux. œubres; fe. Ioisieme «ôte envefoppe une_ conique. @Bamème (Ruéfatf? 
ant donnees TL contqueo ayant quete point crane un pebygone den &keo inoeuit dano Lune d'effes a (n-1) 
de. ses te teen ceopectivement aux aukes ; R n° ste envefppe une conique. ÉBeoème. (Rerëfatif? 

Éuand. Foro comiques .sonk cixenoedlee. d'un quedufatère, ulé Honsvecoale. Ro rencontre. en dix. pointe qui 
Ddonk en invofution, 

Œjuañi brois emiqueo sonk inseutes dans un quadufatie, fo Tengentes meneac. d'un poink À ce Wois coucfes Re 
menk roro couples en invofekion. | 
Horoque deuæ comiques onE cfaeune un doufl contäck ave. deux. aufces comiques, sù fes quatee coudes de contack 
Passenk Par un même. point : Ro But poinb de contact sonk A4itues ii une conique 
Hoxoque. deux cniques onk acune un, double conf avec deux aubres comiques ; ai fes quabie ppsfle de aontae-(e.2.2 
fs pôfes dec coudes de contack) oonk sur-une mème dilé: 4 tang enté aux. But poto de contacl seront tart— 
gere a une. même. conique 
hard heie cemiquee GORE NE grd prit emmener 9 de deu pain me de Come ane langenh 

& chacune des deuæ € C', q* on d signe fo deux pois de. conbut à,a', par une. deal qui rencontre Ra 
deu. cowcfes on deux. nouveaux points D & D: on auwex. entree fo deux cordes ab, ah de Cæœc', + Re dem -dta- 
méties de ces cœoufes, Jparalléfes À Ex due aa, {à vefation 





ab ah | 
7 | z = Corotante 
| ÿ 


CTrend Fco1o coniques €, c’ c", sent indcate dans un- quadeldèe , st une Langents voufe. ou fn troisième 
C" dt venconte Rs deux. pemièées C,CY en deutæ_ couprfes de poirb à, b & a’ b'; sù D D’ sonk, dans Cec", 
Pa dixmèties paralléfes à fa tangente meB., na. Be relie 

| ab ar 


Cp pt 


— (notarué 





(Œuand roi eoniques C,CE, sonk inocriteo dans un quaduifitéee, oi une tangente roule sur fe Heobième à 
dE que pair fo quehe poinb où cle dwilé veneondie fée deux conique C,C', on mène fe tangenteo © <e0 cou 
Peu: Ro tangenlee à a fe pæmièe vencontiænt fe tangerkee à Cf peconde en quebre points dont PR feu seux une eoni- 
qe passant par- fe quahke points À inderoection. de € + El, 

Bj'uand Peevo conique pass enk “par quatre poink, (eo +3 entes de. Lane en ce poinds (eo lang entes communes 
aus deux aulre, sont Puit dicoites Hangerhe à une. mème conique. 
Afnand_ deu. comiques ont un-douffé. contact, tout angfe. dent fes to passent par--fée deux-pooinls de contacts 
inteccepte. dans (éo deuæ. cmvefes deux. coxdes qui concourent” en un point de. {4 code de contact 





CJuand_ Hcoco conique? 5, S’ ss”, don € : ef eo, qu” un point TE etk 12 mème po fase dans Rs Ycors eowcfes ) LP cod € 


| déuce cmiques qu ont Al - ur. contact asftec. chacune de_ ceb Hot coucke)s. 


o$t Pom considère une eue. de comiques douffement ” jonkéo À deux conique donne, @o polaire L'un point 
seftives &'ecle sécie. anveloppent' une conique; Re pif d'une duoile «dihifé ete see déivent une emique 
Howque deux niques C,C, ont un double conkack awec-une. conique W; .5û d'un point I d'une do codes 
communes. de €, sn mêne_ des Hangendes à ces cowcfes, fes quete pointe de. contact sen oui une conique Z 
inoeaite dans W, &: dont L ef Rips de de contact. 


291° 


SE L'on-prend fes pofxirces des Poinb mifrence_ dep cëtes d'un + L 
cale dans fe bciange., ces pofaices detecrninent un bciangfe. qua. œune_sieface. constante: el cale + ceffé du ban 


7) 


(22 cefativemenkK à une coniq ue quelcong UR_ ind 


ge P cèmatif 


2227 


‘ « 4. « / N | . , 
Lo qu! une conque est inscrite dans un- Feiangle., Le produit des cacted de eo derru. — awes P'anerpaud_ co1 7? 


caf ati produit. deo diwtances de d'Or cenbce_ RAA d'cotles q* 9 joignent fee miféeuce deo ake- du. biangfe., malt 


phe par le- fe. double Au diarmèfkie. da ce: Ke. - 'œonseaik.. 


223? 


224" 


29° 


?296° 


228 


foient ABC un. biangfe donne! | D un pois fie dans son. pla, ob; 1 Ÿ [GA Lcoro poirb où es d'coites DA,DB, 


DC, -cencon cent Fo côtes du Hiangfe : Hpposet- AE oommelo PAT foquels eff Per passent ceopectioernent. Si Pon. 
decik” fa. corique- £ qu pose parle poinb © 1 P »)E 0j qe Touche (eo Ses AC, + BE, ce conique-beu— 


heca. au gs t fe. sk APB.. 


Étant donnees deux - conique , Le. Gru d'un point EL ) que- {eo quabee- Hang entre menees de ce-point auæ deu.” 


co rcquted féemenk Tut- fasoeeau- Baemonique est une. contq Ue-e 


© | ! . — 
ot dti centre. © d'une. el: e. er decat un ceccfe- d'un cat am egal à somme or a Le difference Àes d'erio 


demi axes, om peut inéeie. une infênik” de heiangfes dans Re eoxce de cxconveuils a Peffiyse. 
Le feu des confie de comiques semPRale cixcongecité à na beangfe donné atune finede 4 ee dre 
asjank Lo milieu. des tes pour poinlo doubler S envefoppe- de. ces ceniquee of encore une couxbe. du 
Love agent Re sommes du Hiansfé pour points deufls. 

dewque deux comiques onk un doufle contact, ekque d'un point de Pune.on mène. des fangente © autre, 
fes déteeminenk ave fx corde de eontäck de ce lang enttes ur Hiangle_ RP, que le cappodt de som. aive out produit 
des pexpeñdicufai «eo afaivsces de Dep Sommels ou {x code de. contact commune. est conétant:. 

Étant donnée une. conique k un poink ©, où Pom mene par cepoint deus droites conjugue que Por 
À sgne. deux. de Ruxs poindo à inleroechor ave fx conique , fe-vajoort de. Paie du beang fe ainot Berre au” 


produik des ditzænceo de. des +ommelo a. eu 7 Pie. da poink O sera une quantik! constante. 


(@Z) uand. 7m fax ceau_ de. con ueo Ja ant Pair : quete poinb fe tæreo et coupe par rune- conique fixe ; Pa 


coder comautres envefs ppent: une couxke -de- 3eme cfnose. 

ABCD «of: un quadreifatiree_ tueak dans une_ conique kb que- fo nowmales qui passent par” fo quabee_s0om- 
mets de coupenk en mn seuf. point, Suit © Fe centre. de. f conique, P fe psfde AB; profongena. PO d'une Lon- 
guenr- égale à ef mème, soi PO=PO; fa dueilé qui eeunil fes projechiont_ de P'sur- fee axec puineipauc #7 
pe confond ave fe Ste CD. 

JF Trois emiques of unpoink commun, Ro neuf ke des bre Hiangfes, qui sonk-foemes par-Peo arer 
pe tn d'intecsetion des conique ; considere deuæ à deu} Œœuchent une. mène. conique 

LS ondibion., pou que fe point d'éntecscction des deuæ d‘cottea | 


MX. Try +PT-S, Hurt Y FPRr=, 


poik sus LA. comique 
| Axt+28 y ++ 2Dxx+2E rt Free, 


"ebT 
A B D mm M 
B CC E nm Na 


DE EF p y, — 4. 








(972) 


2 33 ° D ane une. secre 4e. conique Bamafocales a cenire, Re Feu. des point de. cmtat. de ken ter pa 
a une même. doile of ne #3 pedale cquifatere ; Ces porrb de contact des Hng entes perpendie foires 
AUCE_ Premieces DOIEZ is” f 2 rneme. 6 sjpeele. 
2354 ° @ uand… Des a 4 Pa civeenseld auæ. vo NEQ LL ( Bomafeafes) om feuco te. pacalfé£e a deu droite don- 
.…. 2 | 
neux., faurco somunds sont. sure une. by ecbote. dquilatèe 5 fes Poinh de contact des Heng enles parcaffefes 2 (0 
Éüroectuiee de. P on fe . des deu. droites sont Sur fi mêrne- Pa pecbole. 
OL 4 . mène. mu conique ( ÉormoBeafe 2 ) des Hung enteo parelefe Dous deo divcectiont. di rentez.. {20 Le es 
es £ 3 p ef 2 sqifa tee) fieus. des points de conbact sonk sur une. Lemns de. _ Leo sommél de_ ces mêra cerf? 


£ Lames monts ur une. fenearsoea té Ç Vofpicel )- 
- ei. des feu mes d'une. déue. d Br ecBoles squtfatères concenk ques ) que Pere Par-un- meme potnt, 
ef ne. fommidcate ; R Pan des sérmmés du mêmes LL peboles ef une Rmmscate | 
LP eu des Driminels 4 ane — sea, à e pos ae concenhaig üé- + Oem£lafles enPce.. ex, qua pass en par 
Li. point fie ; ent L'ensemble. de dense cowcbes , ou des piedo dee perpondien Paire abaidseer — du centre. 
commun ot fo ana enkeo de. deu efPipre ec. de joue, dont P; une a-pour—demi gard ace fa diotanee 
Ass cenbre_ tt. peirnk Hoee ; et L'autre. a poux- demie - pet ae ( même. dutance { Yolpiceft). 
2389 Le. CE Àes # mecs des effppoese. pececdenbes or la couxBe feu des perpendieufaice af bardseest du. cet “er 
ÉSIPRINUTL au {2e Hu entra A 1irie- effpse semplbe ex Sem PP RPement pfrcee pPæc eapspocE & PePiyoe de- 
La gecie que a. pPoeur- derni-— prit ave. {x distance du: certe au paint fixe ( opte Pi ) . 
2 39° CON Louo {ès qua de Btren à are. . macirraum._ inoect à une. Pise , cefuui - RE a un perimebce TE AL Érm1aN) 
qu a fes axeo de [' «Pipe “peur désgona Ro; del. RE à an pésimètee minimunt. qui a pour. diagona- 
Por (es Ainrmébcees conjuguée a ait. de Poe. | 
D 40° S A & b sont Éo deux. acer À'une Pipe : RER, fes <asjens de. deux cœceleo oeutakeus ; d Cr. distænec. de feuxs 
cenfies ; p G distance du centre de Pelfijme oc dicaf. dec dance ele om a. fx ‘cefation. 
9 d p= FL? (RÉ - RŸ ). 
JE ok. MO ne ra pao te possible de citer fee autres des Liveroer p'oposikons qu viennent d'èbe inonceek P 
de dou die. cependank qu'une- guande. pacte «. dk eocbcœite des M ouvelee- nnafeo et du Caire. def 
Coniauac Lecemmentk prie pur NE. Chao lea. ; g** egalement nent empeunte Rasta peopositiont_ aux Feaæilé de. 
Géométrie de MS. Mo. Pouce de Gmfecnce. 
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E SIXIE 





re 


Coordonnées la Lr'es . 


S1 Rqne droite. Excl? 


PO 
RS 


Le TOranolemation dec coodonnéer ©. 


€ ; u J # ‘ t , y & 
ous aÿoTd. Vu qu un. | poink M du. plant. peu bre. Defini par- sa Dilance. OM où p .& ut poin}= 




















/ 


fixe O appele pk, d par- / angle æ que Le doil OM fl ave. une. Vuile fixe. Ox- nommée. axe 

ofaice ; bo guantiles P Fe 4 Jon. Les coocdemneat- polaire Pire poinE M . | | | 
b TU poënk quelconque. Qu. plan peuk che. dc/eru comp lélermerd= Æ “Jane ambrguie JL. .9 upposark La 
valeurs de. p loupeuca posilves ) 74 Î an le. ve com pret en OL ?X. Jus, lorsque 5. qu de. Le cepree— 
senfation Ÿes couches , ; a avantage. a infioduite. pour- Le taron— p Qc valetrcs poothives ca neQ afives; 
ex faite. vauerr Î ang le. © %e.- D a +. des La leives no ef regaliveo de ca wo onneent. son17 


C 


inboduiles avec Lo cor ETUI OTIA.. <J LV anles : 


, 4 . ‘ 4° 1! s ù ‘ 
« Les 4 les pockifs ss Je. complenk / a par de l'axe Po «€, dan 117. cechiin. den y de On. vecs OV 
« fPai— eaCerr179 Le. Les “1 Lo ne ahifs 4 ecb n£” corp leo dans Le. Jen confcaitce.. Je four 1e . cettaine 


: 
Eu valeur de w, La 4 


eu 9e. -P &f. poilve, orL. pote, & pædir- Qu. | pôle, | 1778. L TJ cale a. P Dans 
« L Jera Qt. D te qui lumine_ langle. res, j 90 LL. valeur- dep es. re. alive, ÔTL- pode- celle L Lieu Jarre 
ar d 


. & Le. er coriféaice.» | 


Moue. wnotakxene plu bin que, si ce convenhiont. n'élaienk pas inbaaitee, 1 faéhaik souvente pla 
d1eurcé equahons pour- cepreoenler- Lo - Qifferen Les franches Q'une. même. courbe Tandis que, grace ceo 
conventiont_, on- pporcra- tepresener- par une seule eq on Lutes les pahes Q'une. rrième. tord. | 
On sera encoïe Qans Le Opitale. D'Elcchitircde par- exemple, que- ac ] on ne. faisak pas. Pacte 
de. co a +) cl faudeail. une. irfinike 9! cqualiont pour. cepresenler- Lutes les dpèces De. eclle coule, 
il en serait Qe mène. . pour butes ep couthes Dont- L'eguation renfeume_ c) Jous de dsrrboles d'oppéca- 
one als chuiquec . | 
Crans ocmation. dec coocdonnecx. 
| c] ë ou. a Pona 4 ‘a lo) tndig uer-- Les celatient qu coctplent entre Lo Do ® onrees “chliqnes reanqulatres 
d'un. poink Æ Les cooonnen fo Lires Du même oink. | | 7 
Te fupporon p) labo que. l'exigine. des oo onnexk doil ke. pôle. E que_ l'axe. OX. coE / axe-polaixe. 
(On à immedcalement | | 

G) re | 2x (@ { pee +5 
Y } ° 


=? Den 


G34) 


Démonkont A eneralile De. cd féureules…; ca. d. conolatons que Ced egalites on£ ben 
ent qrarieur- 72 signe ert- nan co rmple es Co Tue ont fai Ailes Jur-- les ooQsnneet… 


M ls nef e& les 09 Qonnecs solaicer. 
y } 
| pd chapposo ra Le poink M Dand L'an Le yo, cad > Ly paitiR. Jo 3 bo 


À NT F TE p peihf, Æ lens le aq el L positif Mo?, Les valeurs de eÉy son 
| 6) g., Gel, Y=p Sin; 
Maté L valeur- Le lu gente. + ot prudse Qonner- à & pour oenir- À le. ‘ca ajen OM «f 

c cœ ai+2Kx, | 


K clant LETi. nombre. enlier- pit ou rat Rernplaçsant Se Par (eu 2K x) and le djaliles C12)ron PE 
ve Les Féemules (1). 








JL, en Secoriù leu, p p reyalif, & P loge 9 de OM avec OX ; ls valeurs Qe o by son alors 
QT) Up ap, wap Sin pe 
Tu A valeus- la plus plus générale. qu loTz. préee enrer & co Por 0 obtenir Le. prolenge emenE dt cepere OM e.- à, 
M", co =p+?KI, 
K fan UT nombre. positif" OL. Cai Pop p par (æ- 2K TK) danté ls qaltes (@°), on vcelrouve 


encoLe. les F «mu lea Q), 


On emamincra. Lo fcovs aulics “pasilions que peuf avoir le poin£ M pat rappet à ox d0y;eken. 
en. conchrca_ Le generalile des férrules (1): 
ins à Les celahone. () son£ vraies, TIOTT_ seulernenk. lotôqu on appese- p poitif es core «4 entre O ef 
2H, mais encote. lorsque ces quanbiles + væcient. Loules Deux. Ve à +, pour quon. a3Ë égal? aaue 
conventiorts posces. pour Le. cons leuckon. des valeucs negative. | 
2° Supposons maintenant que- le pôle- a Taxe polaire. aient une poihion puce. pat. caprpotl- | 
aux axe. OX. L- 9. 
| Soient à ÆE Lo coo"@onneet - Qu pôle P par cappotk au. axe Ox doy, & lan sr le. de l'axe polaire. 
2x | avec la Dcclion poilive Ox.; M un point guelonque Que plan Jon Les cooonner tedilqnec 
pal Œe+, Les. :coo dermdse_ paies, æ € P; %e. 0e que. 
OH=&, HM=y, PM= PI MPX=c; OR=Aa,RP=b. 
Leo gjcleme. lo eux cnluxs OMM ÉORPM sur Ox Oy successivement jon a. 














C 
f æ=a+p C9 (+ ©); 
3 
Y! Le, { yV=b+p Sin (a+): 
de fe vrraules (3) perrmellent- de. passer Des coordonner. «ecbih. qneé x En dia 
CO o Qonnees pélaies p Æ ©. On Qduil— Ve ces équation. Lo fe “enitlet. inverses : 
O 


J pie Ge-a) + Cy-b}t 
vb. 


X — A 


G) 





| tar (t+o)= 


4 | . | L + / + + 
qu pecmellenf © de. passer des co0 Qertnecs pohies auœ. coodonneet_ «ecLl ner. 





I ation e d'une dcoite 
@ Tr donne. (à dfane de. ( dote ait. pêR- EE £: +74 fe. que fat avec. Pace pofaiee. : pur 
pe cpendieufaire aa Saisie du- pôfe- Sur-- ete d'eoit. 


J'oient- P [a 9 a. e112*- abso lie. de le Qislanee OH; o. l'an Le. De. OF avec. L padie OX. de. laxe po— 
aire. } P Æ eo Leo co0 9 onnees D'un. poink puclenque- M %e_ Le. Joue. Le Riangle. rectangle. OHM 


orne 


G75) 





@)  p= ni = nÉ 


c ot une celakon. entree Tes coodonnecs À! ur. poin£ plonge de. Le Dole) où 








| Où s ge! équation. de fx dvoite. 
On goik par- LE que- a uafion. Q'une doile, en cooîorineer… polaices, ef %e la fécme 
A | 


@ Pp= | 
B Go Co+ Coin © 





A, B,C, élant Des conélantes. | 
ect coquemenk : Luke equation. de fe ame (2) cep" cesenke ne d'oite. 


É " p+ l'équotion @) peuk S'erixe 


p= ——— j 
Ces co+ € Dur 


À 
B 





æÆ en. posant | | 
C A 
@) Feng LE) P= RU ce 
l'équation précedenke- devienk  Successivemente 
A . A 
COR Vauct  p. 
PT Go (&w- æ) | (=) oo 
On rehouve. ainsi l'equahon QG); la Qù lance. p pôle à D Droite 2), Æ Tanale où que- fa, ape 
Ox, LL pecpendiaulaise abaisse. Qu pôle. sur elle Droit) son Dormeo PET guaionn (3). 
P | _P 


Remarque 1. Lex equaliont_ 


@) Ps Pas 











cep'cesentent des D'cocles pecpenietlaices a Î axe po avce- 
Les équahions 

P  P. 
i = : = — ' 
G) L din co ? P Din 








«ep cebentenf- des pa: alles a Taxe _ polaire 


JL cyuation | 
(6) © = Constante , 


epresenle une. Qroile pasoant par- L pôle. | 
| Remarque EX. | E £a condbeurca. LL Qooilz repecdentee par ll eynahon 


A 
J 





P B @s co +C Jin | 
Pass exemple. k, et condo ant. Lo valeurs 


rem 


on donnant. à © Veux valeuxs path, WH=I = 


| coccesporidanten. de p- 
7029. 9e Équation a’ une. d'eoite passant par wir poink donne ? æ fente un angfe- 8 . avee. ke “Je 


vecteur qe passe PAT ce- poinE. 


L equahon de. [A doils checchee. perle d ecrire. 


P 
Co (a-e ) 


} 





P= 


ou. p= OH, et a = HO. 








(976) 


>» : 4 ? > 
Or, 9 P, ke, sonk Les coadonnees ‘nu. poirik BP ;jona. 
P=f Dir f, CD) TZ — LE 


T' D 7 « .- : “ « . 
cemplaçoria., Qaré [ equation Qe. la Qrotle ) P ef. x. par Le valeurs que- féucrissent ces dernieres “«elatrona [> 


120114 rouvons 
> P Sin ÿ 


D P= Din | D+es-e] ? 


épi ge ‘on peur melle. OO Lx fe ‘Ce 
Pr 
(7£ce) —— = Co» (es, Les) Mr j in Cu, — ). 
P a 
7030: 3° Cquation à une d'oite P avsank x douce. poid. 
Jo ion CP } cs, ) ( Pa » we) Le coa Qenrees de deux points Qonnes } exp'eumont— que L Qrcoile 





71 


PT TT 


À Cho +R Sin co 





Passe par ces deux poirés ; OTi a 


| À Gs co + B Sin © =) 
{A Gatranezt, 
| À Go Get B Din ce + | 
Éliminon. À LB crie. co Proig <quabions , nottd houvons por l'équation. hecher de h_ Voile 


Co © Sin co. p 





rl 


(8) Co ©) Pin cs, $ 6), 
| f] 








{ e «! 
OU, er developpank ! 


(8 6») Z - . 
| P P,° in (y) — Pi Din (a — € ) 


IL'Équation d'un cercle 7: 


re , 7 oo | | | 
c°1r el 5 sen Leo cootdoririeed dt centre. Qut. ceccle_ ÆE KR jort cd où p eË co sont Les coo donnee. 








7031. 
| Q an. - poirk quelconque M de. ce. cle on a, Vars Le fan OCM: 
6) P 2, r° - 2rp Co Go -æ) = RÈ, | | 
otL. 


G 6e) p“- 2T (cos Coo 9 + Dur ol Dir ©) p+r— Re; 


€. ok {Urte relation. en te. les co Qonnees Cas £p à un. poirk queleonque. “Ozz ceccle, 





x 


. E vute equation. de la. fée 





Oti. l'équation dar. ceccfe. 


p*— p (A Goa+Bsinw)+Cxo, 


‘ep ces en un ceecle. N Ca D LE | pPssore 





l'équation (2) Je. Ransfe cIT1€. TL. LR rent 
2 VAt+ kR° Co (co — ) p+c =o, 


æ La fe (), en Dooant- 


Or- cle équaion_ se ‘tarnene_ 
| B 
(3) Tang RER 2x — V A+ e®t, rt-Rt-c 


PR 


(9947) 


/ équation. (2) epreoenté Donc. un cecle. Von les coo@onnees Qu centre. A &T , € Qont le a) on-R sont 
Geletmines per Les egalites (3). Œ cœcele Seca_ el. st | | | 
| A?T+ l'es 
GP) ) —C7o; 





il. J ECA. ma. inarce dVarid Le CAS con saite. 
1032. Cauxhon d'un ceccle paosank pas- fe pôle. 
Jotent- KR Le: caponr Qa ce: cele.; œ l'an 


É 


Le. avec. Taxe. polaire, Qu Vtarnefte. que. passe. 
par le pôle ; p eÆ co D coonnees un poin£ quelconque tt cecle_ ; le À brangle… 
ceclangle OM H Qonne. 

@) P = 2R Go( a), 
"R col L équalion Oz. cercle. 


 sute equation de. 74 forme. 








(5) P= À coco + Bin, 
| ‘ceprevente un ceccfe passant par le pote 
Pond, en £ fe) 
(6) ange À IR = VA B* ) 
l'équation G) ve Hransfèeme en la sutanle. | 
P= 2 R Go{uw-s), 
equalion. identique apec. Le cut LOTL. (A): 
À erma: “qe EL. Le equañiont | 
(7) _pPrtR&e, P=-2R Cooes, 
“ep «benlent Des cercles passanE£ par Le pôle EE lan rgends à la. papeñilaie “ L'axé. polaire. 
Le cquahons | 
(8) P =RR One, p=-2R Sin 0) 
tepreden n£ 9c ceccleo patank par le. pôle. Æ langenls à l'axe polaire. 
L'‘yuation. 
G)  p= Cmétante, 
«ep “sente Un. œicle. agank pour- centre le. pôle. 
À emecque Ti our conélauce L_ œcle cep «cents par- l'un. 








j | : P = À. Coo 03 + B sin ©», 
b on donne à. 0 les valeurs atlieuliècen. © k + ÿ on obiendea ainor deco poinb 
Ne | a & b oilues, Le. p'emiere- sui. luxe. polaire , L decorid 4in— une pecperlhiculaèee.- 
S _ | rs & l'axe. polaire) j La Doit ah Deca. Lt Jiarnékce. de ce. cexcle. 








, e Fe pôle eo LIL | Poor CT, ARC fre AE Caxe RP. 
1033. qe MétBode( pa le k Zmalion de cootonneet ). | 
(UE ‘cernorté 9‘ al Î ll e. ; 1 equation - de. T ‘elliyse cappordée. a SCA Gxed est: 





x? y* 
+ ire. ef et at LT 
ae D? j 


Happortrns L coche. au Age eue c.& À renplaçonx. x par- (x - c), 11 vient- 





Y | 
. M (x-c)* v* 
: + pee | ren Oy 
a? IS 








77 
| ou 
| @) bc ?+ a? Y*—- 2e 2x — bb —6. 
e LA Mainlénant | OTI.. remplace. x. cf Ÿ par Les pa lercs | 
| @) 2 Pp Ce &, EP Jin cs, 
ll eg uakion_ () Desieril : | 
p° CS +aointco) 2 Co 0 - 0 -b*-o 
Où, en. e olvant- pat. tappode & P P apreñ asoir- “erp lace. sin os par- (1 — Cotes ) : 


L'(ecscwta) 





p= 


a ru Les 


(On QeduE de L Lo Deuoc equalions ,) perant “ Succepivement” les érgrues +ekr; 








+ LT 
à | a 
P= :C J P TT € } 
À __& 
ott.y ETL pooank: 
+ € 
3 Ze CT) 
C ) F A à 


TP 


1+e Co23 Co 








PP 4 
Q@n p= É @ p= 


1— € Coce 
Remaæcque. Ji lon. suppose que. lon ne. donne. a P que- des pvaleus pooitiôes , l cquafion (3) cepree— 
pentera  Î clliyne. co mplelerment ; Î cqualion (5) ne. cep'res enteca ‘CLerr., puisque Lo valewcs %e P son: nega - 
hves quelle que. so1k x valeur. de ww. | | a 

Ji Ton amek, au confraice, pour p des valeuxs negalives, en. Le inkxpuélant: comme il « dk! conve- 
mm, Leo Veux cquatione (4) (5) vepréenheront bles Deux la même couxle. Én dft, soienk ess bp 
le coodonnees d'un... poire M queleonque de_ la. œoucke defirue. par- l'équation (4); ona— 

| P 


} 
A — € Cos GC; 





(4) P: = 


M. D'upposort / pPar- cæerrple j Pr pœoikif. Fosons, Qand Î equation (5), 


Dé | | GS) a = ox + JT; 
> Le celle cqualion. donne aloco 
M" —p P 


BG) p= =- — 


1+e © (os,+ TT) _ 1-e Co» cs Pr? 











valeur égale e Je siqne. confaice. à Pr - Mais & Î an. Le. Ç +) coxebpportd ur. cagpon vecläiu- OM’ 
situe our- L peoln ement. de OM ; comme. Le va leur p est reg alive elle Devra_ èlte paclee. Dur le_pvo- | 
longement- de. OM'c.a.9. Qand L. dené OM; or- Le. valeur- rumerique. de. p col- cqale. à celle. % Pr; on 

éleauve- Qonc. airwt L. poin EM Jar duile: l'équalion..( 5) donnera louo Lo poinh féuenir poar” l'équation 


(4) 1 CEd deux equahons cepesentenf. donc. L meïrne- couche... 


1054. Ch enona y re Decorr Leu , 1 25 pecbole_. 
| 2 


x? y : 
Te, ete at+h 
at bt 


<a ppoeritons la. æ 3071. fée 2e. Qvotle ; il vient ) en. «ermplasand 2% pars (X4 c): 
| (6) bit ay 4 2x + bo. | 


‘1038 . 


(719) 


Ca emplaçank, and celle equation. ,% y par Les valeurs (R), on Feouve 
| P° CB? contes - Asintis) + 2e p &e +b'=e, 
ou | | 
pc? Get) +2Hcp Ce co + bo. 
Éx- veolvank cells | equation par cappoE ap prenank Successivernent Lo igrees + d- , & adoptant les notations 
( 3), on obtient encore. Lg deu epuationt_ | 


P | P 
Q) p= » (8) p= 


1-6 Cs co 1+6e En co 








© | 1} | | U | tp. PE . 
Femecque. Sapposone . que- lon. re Vonne «à. p que. Ded valeurs pooilives y a conéPeuio one. Jr1CCebSts'e — 
? ’ . f . 
ment . les couches ceprucsereleeo fPars ls équations (9) Æ (8) . Jait: oL Î ang le. posthPel- 
| l | | : | C 
aigu. Dont: le codtniL6 sl: + ; lruoque © Vatue. de. os & , Le saleucs de p por néga- 


t 


Fves y cl LA d a... pas Qe. poinb covcesporidants . Lorsque. Cond parue de. à (x ræ),p et 





poilif, on oblien£ li branche 1AI j quartd & vœue. de (x -«) a? 1 P teen? 
negalif. (Cinsz. Î équation. (9) ne. cep'eeenle que- L branche. de. droite De. Lhy pecbole. 


# 


Cn vera De. mème. que l'equation (3) ne. peut. Lepresenfer- que- 7 branche De gauche Y'A . 





Ji nl on. mel, at confratre, pour p des valerr:cs negafixeo » €t- Lo infecpeétan COMITE. il a. ék. corif’enil-; art. 

conélalé d'aboû y en constaté ank la. courbe , que l'équation (7) represente boule L ha pecbole . Ca. ‘cpoduzb ant 
| e : , To as 

enduile le. catsonnemenk eja fé dan La. temacque- precedente , on-Voif que l'equation (8) cepresenle 4 | 


e rs . 
même. couche. que. Î equation. (7): L 
D ant D as Ha qu! ke cguatio Dnné 
« C ellé. Qrscudô1o7. Œ. Les Qzécud6toné Éembla eA_ qua OTL. poiteeæ. fasre- JUr C0 equa TON. - IL. cos tdonneet. Po 
LU . : . ‘11 . - | . 7 1, N . 
« hices d uolifient Plein ement. L'intoduction. de valeurs rt egahier- poriu- la codonnec. P ; en “«OQr1ctron.. Ve 
& valeurs ne alives pour la cootdortrree. CO) -je'ca. uotifiec. MIT k décussion Des ec ualionr où CS entre. algébe ue — 
« men. ” | | | 
7 
À memes caleula. 5 apphquenk æ lx_ parabole. 
ODeunxierne Mébfade. | | | 
ÉPipse. CP enant pour pôle le féger- de. gauche, nono avorTric_. 
| EFM=a+ _u ; 
O1" em 2eoigrank par- P Es Lo coo-Adonnecs Qu. poin£ M PR LOT 
FM=p, zx =FP-OF=p CS cœ —C; 








la «lation que precede. Devient: Vonc_ 





pza+< Cp Co cc); 


ott pr ent. xesoleant: pa capot. T P Æ posa 


bB* c 
G) P=—: 6e=—) 
| à à 


? TE 
on d& %Ÿ Prilivement 





@) p=- 


1—-e Croce 
da conélante. + est. l'excentireile ; Jarts l ellipse. y e LA, prsque à >c. | 
Pé . . . 7 ! 17 s + Th A s 7° ° ù 
ma. conolanle. P co le Qerrit — paramèfe ; ot L'on élève. LL. poir&e F «une. pecpertè eulaire. FX à 1 aæe_polaire, 
on a. FI =p; car en ; Aisant = Dana | equahiun. (2), il véent- 
| | | | p = FI- P: | 

y pero. Dane le ca de / La pecbole.., NOUA. prerfcont_. pour ple- Le. fe er" Ve Quote. . ort a. alors 
Ü | … | L d". ! 


© | 
TX. — À . 
EM x ; 


_ (F&) 


oO, et Debignank pat p re C5 Ls coo donnees ou poërk. M, on. & 
PMP , À =OF+EFP£=c+p Co Co ; | 
A “lation. gr precièe. Devrerrt- donc. 


P =-a+<+ Ce+p o co); 





; ou >» COTE ceoloart. pat «yo pot a P Æ posark . EN COLE. 





€. 
GG)  p=— ; e=—; 
To A A 


OZ &. Definitie emerd 


P 


1-6 Co to 





(4) p= 


/ ‘ . | 
— excenticilé € cs zc£. plu pa que l'unile ; & Qerni - parcarnelre - -P el. erCo“e. égal a. * adonnee. tt 


far TT. | 
Féxexbore LR "CETLOTLÔ pour- pôle le foyer de. Le perabele OT A. 


| L | PF . 
| / | | _ FMexTg 


P. 
F U or”; en dsignank pare Æ P Lo coo donnees Dax. point M, ona. 





| _ FMaprez AF+FP= À + p ou. 
la. relation qui preceèe. devient. done. 
PE PFP G; 
D'où L'on édit 
| P 





o p= 


1— Coo <> 
L excertfateile. de. la parabole. es e pale. a 'anil Le derni— pararncie P eéf encote. el & loaonnee. FI auf 
fe > | . 
À emma ‘que... L equahon en. coo'tdorineed polaices Q une consque- 
P 
@) P= , 


79- € Co © 





format ‘ane. Dernonofiatiort. facile el imméiale. des propostfions dutvanles : 
Le sorrune des inveées. des © egmeril d'une code: fcafe es constante ; ainéct : 


72). — + 
q ) FP Fp’ P: 
La dome deo inverser de deu code. Benfeo cectanquPaire est eonolente; dirôt 
1 1 2-et 


mennmpennnet CR 
— 


PP! Qa' 2P 


4 3  £ 


pense 














Le pôle co un fee ae kPaxe polaire ait Afféent de 


71036: On æ V{L que l'quation des coniques = Lu Bel o* gine. Fr 


G) Le = N° Ge cos D +7 inf -% Ù 


À ef L'excentticile , lona. 


@ X = 


bla 


(781) 


La Muoile ieporeoenÎce par l'équation. | 


2 Go FYsinf-Y=0, 








© ct. la. Directrice cotctespondart. aii- foyer F ; de 40d= que- 6. OL. est l'angle, avec __” 
7! _ ) L « ' ; / 

Î axe - polarce., âe la. paxlèe. FA ‘e. Î ace. fe cal Qücie cb. vers 1. DeonŸ dyer- peur. 
7 | ' Dh L | . | 

le cad ‘de. l'ellip ve pp o$ ee au. Decorid Fyer- pour- k. cad 0€ Î Eypebole J OT aura. 





| | | | G) = T+. 
Aa conolante. Y «eprebenle. h Vince. Qtz. fèyer F a. L Qechcice… coutespporidarde j OT ut. donc. 
L'ele a | 

- L'el | ‘ YE=—— CZ —— 

pour. L'ellipse_ 7 = ! 
4) | 2. ]2 

- l'D :Lole_: un Cum me : 

Pot re a Y — 2 u 


(co esutÎlals Deja. COTITILLS L clan cappele ñ applquors a. Î equahion. A) LL fécruales Qe Écrans: écmalion. 
| REP Coco, Y = Din © ; 
J' t / « ‘ 
Tloitd  AULOTLS pour : equahon. } et. cootdorinees olaites ) Qe.. Le cortique-* 
pee Xp @(n-e)-x)*, 
] “À "7 . / . , - / ‘ | | 
eXxta ant: La Ca cir1e. caïtee. fPue remplaçant. À, 4 ed Y par Euto valerrcs cespeelives (2); (3) Æ QG) ont? 
obienl- 
c 34 2. 
+ pop Co feet )T—,: 
L Fra pe A | 


d'où Lon cncluk, apuë avoir! pose 
ot. LON concu apte avotr1 pose: 


| ° c 
@ ren 


ko “dezzæ equation. : 
TP 


P nr meme _— L 
1te Co (eo) 


1-e Go (ce -x) | | 
es ‘dec. eq uahono (6) Æ (7) tep'esenlenk la mere. couxbe, at lon inleoduik Les valeucs riogalives pour- 


Le. raser vecteur P; on. ke. Demonrfiera.…. Qe_la..mème maruete. que precèerimenk « Jooux. Pouvoræ_Done_-prer- 








C6) P— ? (9) p = 


Q-ce four equañon- de cortiqued : 
&) P- 


… 7! ee 14. Jig / | . 
Æ Î eæcerdci le, cells guantile es in exerce, superieure. eu-cgale à 


cp 


1 — e & (co ) 





, 2? 
P 6 A Qemi patamèlee. ou j © ed 


l'urile. duivard que Le couche. ‘est are. liyse , ztre. Brpectole. oil LTTe parabo 2e; Le. pôle cote un fèper-ve la 
rx œ + / an Le. de fl aa -fscal avee _/ axe. polaire. 
Em cque I F On poil: que. l'équation des coniqueé / aan ‘un faer au pêle, est de la -focme_ 
1 





(9) PT A cmoiBomete 
eciprequemenk. loufs equation. Ge. «lle. fécme. cepreserde. urre. coque. sert Le pôle. pour-féser-; | 
on L. Qernonfre. en. varnenant. l'épmation. (9) « Pa fem. (8); poar- cel 1 01t- Ppojera. Feng A. À -eton conh- 
nueva. lo Pansféemationt. deja tiques plusieurs fs. | : 
Remarque II. Ca _ rapprochant Les diverses férnes d'equahioné polaires que. noué avono rencon been 
J usqu'iet., OTL. vof que plusrenre Q'ertfce elles ee. tallachert aude. deuz_ Suivantet : | 
| @ PpEA co + Bin +C; 
GD = en | _ | 
_. A co w+Bonct+cC 





(782) 


a P remiece. «ep «cherie la conchoïèe Qu cercle, Lresque € el Sféenk Qe Aero ; elle cepredene un. cerele. P 
OL. € Zo: | | 
? ! / . 5 D 1 | . de u 
| La seconde. : wepecéertie. LiTIC.. COTILATIR. dt ant Le pôle. pour foyer; otsaue. C est a cent de. veto . elle_! 
| F d C Î ) 
! . | . . 
tepoved et fe une. toile. y 54 © —o. | 


ST 1: . ' . 1 ù 1° L -- 1 
Vo out terra cuerons erncoce.. que: ‘ztie. ‘de Ces cquafiont_ 9e. DedurE de. L aufte en. € angeank pen © 


P / 


Ca. à qe. l'une et La Hronoformes bac. ‘“cauons veckteuco cc fnproaue_ de l'autce 


PP 








; = | | 
IL. re € pôle HE cui cenfie . 
° ‘ . [a . / u 7 | | 
10 7 ‘ L eq uahon. Des conrqueé rapporlees “4 Leur conPre. est: 
: | | | 2,0R. 2 —+ 
| | (1) A x +rbBxy+Cy ch; | 
er. cernplaçsank x € Y par p Co co ce p Din ©) on frouve pour- / equalion, en cootdorinees polaires, de la? 
courbe : | | 
2 H . 
(2) p—— …. 


À cost + 2B Sin © Comte Sin. to : 





“JT 64 evièent que P xepresente Lk Qiarnelie. correspondant. a l'angle eo), prusque. Le pôle col le certPee 
de. Le couche. | | 
On Deduif D 'ilernent Qc. Li L Derrnortôlcal;on Qi Thbeoreme. dnivant.. Deja énonce ploiercs fond : | 
La somme afgéfuïque des invewes des eœucéo de deux dian ec aclanquhaicee aol conotarh. 
Je lon. Dupppoose. que 1 ame. | polaie. soif ur ame ‘de. la coche. ca. À. ÿ£ Î on. fab 
1 | 1 

AZ) B=o, TE H=1, 

on Fcouve que- / équahon. ‘de la. conique peak Je mellee Jot14 la ferme 


b° c 
| ATA SE : 2 — ) où = ——) 
| voe: P 2. 2 a 





1- eco" c 


G) | e | 
| DE) pecbole: p= } où e=—: 
€ A 


et est 0 --1 








IV ») € pôle ES Pur desc Somnmiret Ne 


1038. | J L fl on tapporle { ellipoe rt 5omrrel de qeuche ; par exemple » 0172 eq 10 devient 
> x* ' Be d 
Q) > + ——-7— 0 ,; 
| at KR a | 
. Î Le . | ! » 
«emplaçona Pa k Y Par P Co ww € P Jin ©, or fconvera_. fpouur equalion y en Codorinees polaires, de 


A COLE Le. : 





2 P Ces ES U b+ C 
(2) P = y OÙ P=—) er —: 
1-e ses a 


On ollicn)dca A mere equation e/t rapportant. l'lrypexbole aLL- dommet. de Quoi le... 
Cafèn 1 equation 9e. A parabole rappocleé.….a Jon dormmel- ef. 


| D G) y*-2p; 
ait er Deduil PT L oubolil a lion indrquee 





. 2 P Co 0 
EU pus : DOS | 
GO PE 


c'e: À equa bon âe. La parabole eyark de pôle. por Sornmel., el. pour A0... / axe polaire. 





num 





j039. 


‘ 940. 


(783) 


S I. Gangentes ; Er mpéotc_. 


as 
er 





tb ne elahion_ erthe leo coodonnecs polaices P , Q'an peinÂ queleonque D'une. cowcbe ; 
| A) LÉ (piw)=o, 

par coxemple, esl. ile. P'equation_ pofaxice de la courke. 
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fétartt 9 un multiple urpair de , w cÆ (o+(2E+1) n) ) coceg pondcr pour p dela . va leurcs égales 
ek % môêne À . ne. | | | | 

2° L ‘axe. pofaice © un Aoe de Re couxc$e } locoqu'a eux. valeuco queleoriques de © QonE la 
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| | ns 2derons un. poinkE Vors tn. M; donk les cooéèonnecs  Setonle ( P +A p) y 
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p Din (oc +V) — P Din. V=o, 
Qepca S'annul, er pour- w = co: Ou le Dexivee pc cappock'a eo est: 
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+, ta .., ? . . . 
ous dcorgneronc OT par 5,, ON par Sn. Le hiangle celangle.  OMT Jonne. 


OT = % = P lang V; or bang Ve + ; | 


Fe 
P ar co néeg uen 


? 
) sS = 


Fr } . 
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T | d'où (5) Sn = P., j 
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(6) Sn + & = p* * 
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D arts le cad ‘de la fique prébents., on vo que. P ecoil. avec CS) el que Li sou - Ta ents O'T 5e Acou- 
ve alors ait - depgsous ‘du. tagort vecteur- cabals sur l'axe polaire I Tass, d'un aire £ P ‘ecotpo an: ? 
ayec ©) la Driver p. E pæilive j il en c6F one de. rnèrne_ de la. nant PE # 
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+ . p? 
D qafive ’ el il en est. de. rriène de Lk quantile + Ù 
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© | De Ls Trot concluent. que: 

| Àx seue- ban enke doikK älrce pordee au-deséour-ou au-deous-du rayon vecteur rafaltu sur a parie pooitive 
de. axe. hofæice, suivant: que : cocpocesoton. F* est pothiwe où regative . 
3 far une ‘ibcusstion -Scrnblable., on voik que : ke 
Sa sous - rocmale doit: èkre porctce au- decour eh au-desooux dir Le LAS vecteur--tafatlu. sur La 
pate postlive de. F xoce. polaire. puivank- que € exp -ceéion. P.. col: poilive Où. negakive . 
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tappotk . 





I: 4 uation de Pa Eangente . 
10 À 6. oil. LP , es) Les coodonnecs tn. point %e & couche j V Î angl de la Pargenle en ce. porn ayec 


le tapon vecleur ; le) el. [es] Les co 0Td oruices | d'un jootrel- quel corique. N° %e la langende., 
7. _ 1 | É L 
Le hiangle  OUMN rRne | 
€! 











L | : Ts , . . 
OM 3m ONM pi Sin (V-coten,) 
TT TER OÙ = nous —— ! 
ON  5n OMN p vire N° 

: mur TT OUL 3 CJt dcocloppant « | 





(789) 


ltng 





Pine (on); 
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poink (w,p) &t un-Po ink d'inffexion de- fx. coucbe_ £(p, «5) =o. : 

7054 Ji l'on ne veut effectue 
il suik. . . | 
Éx ut pour à'infléœion Le concavilé change 9e. dent, Le fangente Hay ecoe_ La couche; roux vos ons. 
qu en. ur Ll poink£ la: erde & le couche fait, avec axe polaire, ut angle main LIT o4. MAN - 

ITU. IC oud ayont- Vi) er € P£, ei cootdonnees xectil, que } que Ls poin d'énflexion. cfatent 

9 efeernineg par- l'équation DA —o; ot cle celation_ exp'ime que. le- coe pe | 

ent angulaire, Le 9e la fongerde aequied, en ce} oin£ 11e valeur-mart- 


 , h sf f 7. 
TTLUITL OÙ MUTILTIULITL. insc y © clan. fl Le. Qe- L 


+ que- ha recherche 9 e6 poiris 2 énflexion ; On peut aborder & question COMme 





Lo / 
en te avec 1 ane _- 





£ S— | = —, Polaire, Le value, en_ur- poinE 2infleæon dE êhe- ACTU. OU mE- 
| rèmam. re | | 
| a = V+e, 
la dérivée %e (+) Qoik- Donc êle. nulle: | | 
ar condequentr, Les point  Dinflsion… sont Déleminet par- les deux équatront_ 
| (V+w)/=0, AAC 

la Qétnièe ant l'quation 9e la coutbe. 
Jè maintenant on se xappelle qu 


| _f 
lang V 
: CE 
on en du, et Difesntiant poar- cappot£ a PRE 


(791) 


} >? » | » 2. 
Ve p -PP. , P 

Ty EN Co Ve 

Cos v P | | P TP 











; 
il vient, on éqa® à la premièe_ Qes équahionc (18): 
| . 4 ,2 » | 
PHP pps: 
7 , , | x 
es poinb 9 Enflexion sont: donc. detecruiner- PAT les deux equahonr_ * 


LS j p+2p pp'=o, 
(9) L . (pr)=0. 





VIS D ctermination des y mplotex.. 
1055. Doit l < uation polaire Q'une. cœoutbe, | | 
oo Æ(pr«)=o, | | 
DuppPo9074 que por were) p devienne. Enfer ; ot &- alotcs un poinE a l'enféne. sur celle Deck ; 
a. 0 Tangle, ave l'axe. polaire, de Pa Orrceclion «1 mplohique ; ff coymtote fècx. done_ Cangle et 
avec Ÿ axe pofæire.. | | 


7 


7] “ | N n 2 s < ”‘ 6 ; . LL. … 
COS peak encoce.-. Le. Demonficer- CO772/71C- il. jutk. de cosféeren ke art alice. a ane ss plele s'obtienf- 
er prerank La Lrnils. de A r Lusque- X. ÆEY op) ccocssenk. inde inimenk., A . 
din | | 
Y pers F — Eng a ; 


X P Co3 





rat P Qeswient- irfeni pour = cL}; done. 


QC. 


c! # Q. que: l'as mp lle Jak } apec- luxe. polaire, LUTL 479 L cal & œ_. | | | 
V0 OU Qelecrrineco NA. Corp lélement- 1 “ATP L ÆE er chechbant- 9 O1 fance au pôle. 


1° TE our pouvont eondtdexer— une. ad mpo foie comme une. Len enle. dont Le point de eontack. cs Ha Linféni. 
| | Le ». | | C3 

«Soit abris une. ang er. eFt. 1211. poërk. M (a, p) J Le TOUS — fan en té. OT «- por eopussoion- À } Or-aCrouS 

| supposont— que. le. poirE M elo re- trdefénémenk; la Pangete” MT Jeyrent= > 






l'aéymplole KH ; L rayon veur- OM vent eëneider avec OÀ ; dla sour-Tan- 

NA à OM, devient OK ; Woile pecpendieulaice à la © 
foi au «ayon infini OA ea l'asymptele, fx. distance OK du pôR 
æ Ê'ao mpbote et donc egafe à {4 vafeur fimute de fa sous— Exngente ; 
de- soute que où d fr œlle Jwlance, on a 


ge OT; petpen3 } 


ee 


2? 





d= Cm. F ) pour De. 
| p ?. . 
© TL Depca appli ei 1cL la ce le donnee. pour fixer &_postlion de Le 90114- fangenie } par-vuile 


en "nm des 7e poker € ay mptote 4t.— dessous OL OU - denuz du_ canon. vecteur infini ca Ga © 
SU fa axtie œttive de Ÿ axe ofaice, auivant tue € CRXTI'LC ES LOT sm. er osihiVe. i.— ne 
| PEUR P F | 1 P ep 7 P 


atrse . 
2° Aa Yo fance. d peu: erucote_ pe. cal culere de la manie Suivante. 
. A : / | , ets | ns | y | | Ù ra 

/ La 9wfance Pun peinE de la courbe à lasymptote lend verrx retro, lorsque on. sx - 
ge Endéfé nèrrerth our Le branche _ de coule. … D'apox cela, do La Dicec- 
Lion. asyrrplolique OA coceporû arf. a l'angle, LE L'aoyraptote. ; 
OK ax_ Du lance Qu pôle. à l'acymptole 





(72 


(On. aura, en Stipposank d'abo Î asymple é. au dessottd | Qe OX cabatl our. l'axe polaice 
OKR=MPFMH; MP=pin(o-c); fm MH=o, 
Doux. 
| OK P Sin (ot ex) + MH. 
Hovsque a Qevient à spl à ä ot, P Qéÿrent- enféni. , Æ lona. 
_@) d= Pm { pôin G-e)]. 
DA ab on. peuf- aubôt ecrire. : | | 
| Sin (ot) 
(+) 


; OFt. louve 





[ Sin(ot- s)= j 


9 2, 
pPtenorté Le tappotk des Qecrs eed / Æ faisons co = 


(22) dz- J Pour «5 =. 
=D 


gauche %e. OA, c.a. 9. OL l'aymptate cs au -Debot1s %e OX «a battu. OUT L'xe. 





PA l'agy mptole sf: à 


polaire. O7L. . alor 


(Ra?) 





OK-=-MPIMH ! MP=poin (cu -a& ) , Pr MH Z9y 


Q our. | 
Pure avou- la limité %e. MP y © pen encore. ecxtte. 


8 L _P Jin(eu-ot)= © Nu 4 


ms 


.P 
prenons L cappode des Déivëc, Æ fersont «À } ‘ÔTL houve. 








eg 


l Le? 
Done el teésume., F10i10 pouceone  détescminer- 175 datance. d d'une. coyote ait: pote. y pat 


© une. oi. Phutie des Fcots féermufes qui. stivertk : 


mm EL 





| &) d _— En | 


}/ 


a 





(1) d-- pour vs = ol. 


a = 
É de Gi) a= Cimfp Dr (e)] 


ao mptote desc. être. pordée. ait — dessous ek au — desut du “ca OFT.- vecteru infra coBotti. 








[ 


ou" ..- pare posihve. de (roc. polxice , ouiéant que. £' ea-p* ceHÉ Lot. de. d ( fourrae parie. queleon- 
que de. ces fecrruiles ) eo posthive où négative. 


À emploi Qe l'une . où. de. l'antie. de. ces HZerriles_ est ouleonne .à 


le fe «me JOUS lag uelle pe pre 
sente T equaio L£ 8 de. LL cowcbe ; ans Art 


- quart nornbce. de can, L'exp cego tort (IL) ok préférable 


( 
autre P “cerrtte et. 


6. e ecfisant la Lventrakion inbiquee. Jarw A féerule (41), OTL. chauve la fume QD). 
1066, # emaxque. I.” 


PTE savont. am. implicitement, Jars la Qrscudsion preeeèenle 
À 


19 ue le. “47 


vecleu-:? fait pesilif pprasone- P néqalif, eL tep'erors L cad de. L fau. 
() ; par--exemple, P efant re qatif” Œ JonnanEt un. ppoin£" tel que. M, p devcert- 
br Pour. co 5 = IL '4t. D? 





| = À +! ! 
OE=MPIMEH,, e£ MP=-p on (ou), où { p = H+o 
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(793) 


expimant MP à / aide Def etes, 1l vient 


| L 
M P= TP Jin (B — c ) — p Din. Ge -p); Qone. d = TT 
n \ 
GP - Fe (5) | 
ours & =$, nous aucond evidernrmeni. k Tree Lrarils. que. Dans le second-de6 cas considérés ui DL{1055);c.à d que 
(22 fu) Qonne:ca. te une. aleur- négadive_ pour d } mas la. Qiceclion aôt mpltique - ct OÀ" en la “abat. 
: Î' . ‘ 1 / : | d 1 ' k ; 2) 
Tank our l'axe. polaire. on. vof que ao) rrplule KEH ef au- desoamm. De l'ame … police. China. la. | 
Le f s “ 7 

fe rule (IL) ét qrérale. ef | COTLS enË a- Tous les can. 


Al Te. faut Pa oublier qu OTt- Qo Fe Bu "outs vujoposer- «abattu. our-l'ase polaire. Le À ernt 7709 
ce ecléur- qu COTLCh por ou le valeur. mêtrhe. ‘de. © pour laquelle P eél: infini. 

F'emacque II, On. peut Qelecmirier, jpass- une. recherche. tcecls., la pe hian de la cube par: 7 
‘ÉA. oc a Jo ay] bts. 

Pr grrr ; | 

Hepunona, Jar exernple, Le CAd qua. cot'ces J>on1à a la. figues (1). (On a., d. etant. caleule ! 

| @X) = MH=poin(ow)-d, 

TTO 110 pP03ecTé Os Z œ — h j el- Toud etuQterconé le. fine Je. £ pour-h heeñ - el; la couche_ sea à Qcoitc. - 


où à qauehe- Qe. Î a molole KH ozvant que la quan $ Seca. pooiliye ou. negaèe. 


PBema.a ue - III. Jp jPo2onre que- / equañion- de. L couche. soil de. la_fécme. 
Fe) is 1. PC) 
en p= 2 eZ à 


ÊQu— = —-——) 


F@). p + 


que, pPour- & a, on atf. P(t)=o, eE £ (t)Zo, ON A. alocs, peu Qelecminer- l'assmptole coccespor@anle, 


la femule : | 
ft) 
@D  A=-—; 
$" @) 
or dedtul celle lat o rm %e La féemule D 

Dans leo courbes “Æp Led en leek. fPai S une. equaho rL. en. wetdonnees… polaices, les ad x mp lo leo cectel ; TER. 
co“te0 Po nèenf- ait cat out p. Qevtent infini par. une_ valeur fème. de. ©, «0=ex ; la Droite deférae. 
Pas celle valeur dec ef la Orrection aagmlohique l'as mphole _e0f paxa {lele. & colle, Décection. 

7} Cas cl peuk axuiver; lorsque eg uahon. %e la couxbe_ cerfêemne_ 752 adgclriquerment que. co devrerene_ 
infinie pour une. valeur férie de Pr Pp= R , x coucle s'envoule. alotcs autsux Qi cercle. p-R=o, qui 
po “le le. rom. %. cecele eos mptote. 

La recherche des  cerccfeo æo mupbte., en co0 donnees polaire. , er. analogue à Le ceclperclae Des 
“4 17478 tes. patallèles a Î ace ‘des y r er. coo"onnecs. teclilig nes. Jooua. n'entiecons. done. pat dans 
de plat arrp leo Qelaila: sur-ce sujek; el nous nous contenterons ‘De dire que, où l equation %e la coute, 
de deg ML fat capoporl a k p, 2e. pesenle Sous la force. 


co TP À + eo PT À ps tte À, +A,,= so, 


À, étant une -féncfion. entière dd: Vu. Dege Î au plus foac. app ok a P cle couche. possedera_ P ceccfès 
ou mpltes , ces p ceucles secont- Donnet Par- | U <ÿ tation 
a, Cp -x.) (p-%) es CP —Y' pa )=o, 
Vis Yo élan 9e onslantes. 
inst, la courbe (Pique $- conte) 


% 


(p-1)(p-2)-120, 
d. Deuæ. ce'celes 20 mjobolér. , qu son 


. . , 
5 4 A OU dal fs Nos 


P —-1=o, p-2=o. 

















| 


71058. Done . etoT14_ les termaequed sutivan fes $1uI- la cons laiction des couches ert- cosdonnet- polatcer.. 


7e NA l'eyuation est resoluble fPat cappotE a. a. P (œ edf habituellement Le sarctable inDehendanle.) ot; 


Î 
Jtuera. celle «esolution nou, cl foudre avou- Soin de conélater- ot le equaftonx. oblenucs sont. Lules 


71e ce45 aies Pour represent la_ cwcle, OL oL arte. seule 9 enlie elles est sufésande. Or procedera. LOITLITIC_ 


n ele" Pat. ait IG SL [1034). | 
Je lquation de la cou" le CeIL ELITE. 4 bébriquement, D. fr en général, faire Dœier- co depuis 


ce Juqu' à + co. 
3° J'apposone. que. l'équation de. la couche. 11e. renfécme La w que. ÿOouUd Des lignes eg omordkue— 


D F{prom es Ge we, tang es, 





queë ; doiE, Par ecermple, | 
}=< 
Fi LEE 
M y May My Mo Por. ant Des nornbres enhos poockifs. 
EH [03 eca.. | 








! m | | o 
—— w=?I, — o=2N, ——w—2,... 
-4 1 
/ « 
Q' ou Î on. conclu. 
In Qn: RTL 


On cherchera. ensuite. L plus peht noribæe .entier- wible à fois par- les froctiona_ 
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(795) 


In. Qn: in 9 
——— ? —— 1er ty 


5 - . 7 : 2 
sotk N ce. nornlre. enter. Clos, il fau. en genétal faire E atrer- FE pans Xero J#8q® fa. NAT, 





cal, jou une- valeur- de Supeuerrce- a NA, telle que 
C4): = NI +c>s, | 


Toutes Leo fénclions fétgono rnélriques Les enlrert dans Lutin. co cepen2tont Les valence de oble . 
ruted : Ai e he, ant a. 





NL fm N Me On | 
Din 00/= Din + — 6% |; o7 IN: 2 un nombre erher-= q 
} [= 
9 où 
TR N = 2 ; 


L, parc suile: 


Din c0'= Din | — +— « ]= Sin FI +—c ]= Sin — © ; 
Lie 


LL Le Te LLE 
| Lu ne } no g. LL [UPS 
ck£ ainoi des aulies fénchons Co — à} Fr TT æy che 
n, u?1 | 


De p lus L eo 6 aleuxs co? Donnen/: es agore vecu _—. avec Les rayons Pecheircs deja considere ; oi avec. leurs 
polengements; ont celouvera Donc. Les mème. P canchex_de couche, ou. Leo canchex_ 8 mebuiquen par- “aapor «Kau pôle... 
A peuk d'u er d'apea le. rare. deg lignes Lei sjonormélaques qu entient Dan Le a fénction £ £, ga ‘ox prusée” 
Qéruinuer- le nombre N. 
Cf Sur se wconnaîlte. dans A cornélaiction_ Q'une couche Doruriee. cl oeca bon de faire D'avance. le bleu. des va 
leurcs de «w qu annulenf., où vendent. ir Prier. ; ou “endent € égales a+], les fenctians fcigonomélriques qua 
lenttenf- Dans equation Jonnee ; 1l fade avoirs soir Ÿ'éuixe ces valeurs par- oûre Ccot6$ ant ?e geardeur 
Ellors y Te . parcourant. ce. Lbleau. cÆE notant ls pa leurcs succedsty 06 Oz. teen vecläu- P) OTL au urle _ 
prermièe idee. de. fume. De. k courbe. | | 
On auca ensuils à ocupoer— Dec lcanches trfiniex des tree rail s'il ge leu. es Prê Vie, 


Qeg valeurs IRAOCLITULIIL, où ATUITLUITI— Dr. ragort vecteur; ee... 





8 _ 


VIT:  Gnstauction E prop iéteo de plusieurs courPex dont: 





l'équation ct. donnee en coordonnées polie. 
Conique- 
vi equation 9° Lure. conique. appode a Hot fige Æ & æ OT axe ? es 


6) pp — | ° 
_..  1-e Ces 


Dana. Le. cag de. l'elline, OL. e<1;, P ne. Qevtrent pas infént. 
Dans L. caé ‘ee; l'hypeole, e71; P QevienF infin pour cos co =: . CH éabion Gomme pour à Deus 





valeurs aqales et Qe. x 7e concatites , ootE ct 7 valeur absolue de ce angle, OTL AUUCA_. 
| 1 Vet1. | | 


Ga =—) Dind=t = 
e | e 





dx Quwlaince. ai pôle. Qes asrrplotes coccepondank à ce valeurs secont 


(796) 
Pour la p'crniete. al a, d ef: Tic. quankile négative j l'aosmptote QoiÆ Qonc- 
èfee. Le atll- dessus Qu ‘vayornr vecleur- FA. ta batta su l'ame. polaire Fac ; Or a. 
airwt. Le poink K. GP la Seconde. valeur (2 T-œ) , 


d. d_ eof- ‘une. quandite pose - 
PK live ; l'asymptsle QotË Donc être Plage. azt- dessout_ 4. coupon. veclau— FA! calathe 


Su l'axe. polar Le j; 0æ atnét Le -poink K. 


Dans le cad “de. La. parabole. , € T1, P Deviren£. ir ffni peur Cos 








HA, OU w — © : 


Té abus d ef i infént } lragrpiele et donc. vejelee à l' inféri pacallélerment & SOT axe. 
1060. ® Spirale d'CR CRrcchimide. 


F equalion De. la. Spitale D" Elichiméde esl: 

G) p= Ac. 
Ces couvke cf largente æ laæe. polaire ail. pôle. É fa 1son£. varier m e. io à +oo, ont oblienda loules 
y Le pres. de . La courcbe : que Luxnent auboux_ Q11 pôle. dansé le. dens de ‘colalion.. 


fe. OX. Verd OV. Cr faisant atter"—" Ta de_ Leto à — Ce y OTL obtiendva tre parc. 


le. dymelcique. de. la. premiere. pat ca ppot a O+. 
la va lea de. ha HO1L8 - normale cot 





Sn =P., = à ; 








done, dans (FU Hpicafe L'Archimide- Re sous- normale cot: conobanke. 
lRlproguement PU cation qenécale des couxbes Pour lesquelles li. sous- rnounale edf: conolante, est 
(2) p= awt+b. 

CR #2 na) D'apréx l'by pothese 
pe “a 
9'où lon. conclak en. remontant. aux fénchiona. ramilive 

. p = =aw+b. 

Cle équahon. represente . une. conchoike., clalioc. ax pôle, De la opisale ®' Chine. pop cement- if. 

27 Spicate Lg imique | 

L'équabèn %e la spirale. logreacibhmique e 

| | Q) p= a” 

A ln Jupppose. à 71, Æ quon. adse. Va'cer- © 2epus o quique + oo, enduile depuir. 0 jusqu ‘à 
— } OT oblendca. 9 ‘aboQ une. inffrale de. dpices que d'envoulent er. s'éle 19anF indéfiniment, <en- 
vutl. une infinike de. oprces qui s'ercoulent autôur.- Qu pôle. en ve téhectsant de. plus a plus À Le. 
pèle. &E ce qu'on peuk” appela un poink ot greptste 


Le pixesse Qeveloppecnk: dans un send inÿecde., ét A «1: 


L angle Je Le  langenke ave. Le tarjor gecleur- cf: Donne. par be Roma. 


ww: 


A 1 





P 1. 
or La.a“ a 


done, dæns Ca dpicafe_ Ggaritfmique, angle de. {x tangenkte avec Le 00 Pc qechkeu- ek cornotantk. 
Recspo roguernent ; d° Te énétale. ‘des | couxbes r pour f 


es quelles l'angle de... Le far enle | aa Le_ 
‘a en vecleur.- of: conélant , 


@) p=A.a“ 


Cr fa OT Aa ps. l'hypotbése 


Q'où lon Deduul 


Ga7 


ed, el. "Ceni ontän£ aux fonctions parures 


Par Con equenk 


3° Jpicoke_ Trparbolique. | 


lp=læ+la, d'où Laobe = (eb) : 


7, |  T | 
| d equahon @e. la. dpiale_ Eypedolique. ef 


an 


| % , €. <4 1 ° 7 _ 
D. atoant baie «oo de O a + 2e, 072 obtient 











" a 
G) pa, OL PET: 
Ci 


“une. courbe. caymplole a L role PA, prit s'excoulant aulour- 
Qu. pèle duivanE un. nombre. iroféni Qe. dprces que 3e. ‘telreccésent. de 
plu ere plus j Le | pôle esf. un poirÀ | aa rmplele. 

fassank. acier co ‘de. oa-co, on obfierfdca. une parie. Symehique? 
ppt. cap poock d. OYy- | | a 
da 010 - fangente &- pour valeur 

2 


Sp= 7 À ; 


Peu 


one, dans fe. Spirale_ Pr pecbofique , Fa SOUS — tangertte eoK conétante 
Het roquerrenk ‘ À cg zañion générale. Qeé couches p pour lesquelles Le. Jo1L4 - Lan rgerle e#f: co netarle, el 


É EL OTÙ «.- Q'apruer l'bsypothese 


celle. equahort. peu D'eccice 


- À 
(2) —— awt+b, 


OL, en «emontan£ dur fénetionx p'rraliver 


7 
_-Acw+b, 


are 61. Limaçon de. GP scale OL... Co refoïde_ du ceccke e... 
À equation Qu Airmaçon 9e GA seal 21 


2 


(1) — A os co +; 


A. Jout- normale. Sn &._- pour valeur 


oc CAT =-4 Our . 


Celle quenkle est inféperdante Qe. LL conélxnts. b } dance. pours-‘tous Ro Émaçons- 4 ant même. 


{ 
4 à » ) — 4 “ . em 
secte. dxcecteur-, {oo moemafcs aue P otrda Hiluet our ur. méme - ep vecteur son? 


conce icon tes ‘ 


On. wo if- que À B = & Jin Ca3 ; Lx TOILE -- normale. elant- negative. 
Qu. vayon- veckeur- PI parallele a AB, PI bera. L our -— normale. 


PC - 


D 


A). | . | , , 
cr €4) nocrnaler au... - ‘dd cxenit_ JPotrtls il: ER Dur- L. 


elle. Qoit èle_ poree ai. Qedsouxk /? 


Ctt} oTrt- vecteur PE fase ent: pa le. point 
C 7. 


og) 


bot1d cncluons 9e celle prapraele que Les 


lan en fes aux limaçons aiutæ. points N, N 7) 


M, M_.sont. fangenles a t2TLE. mêrne. pacabole. 
| C 


aijanie x pour foyer eÆ P poutre dommet. 
Ch 3 , . | | 
Cn € ef. Le lou Qeo peojechena Oz. park 
fixe Y Due Les lan enles M T, M'T’ 218 70 


Oroile. PB; Qoric- {es Lgner MT, MT’, cu. 
enveloppent ‘une parabole. 
Femacque- Le pe priele que- TOtLA- venonté 


+ 


de. Ÿ ignaler. appatherk &æ Toutes Leo couches 


! 


<epeeser A Par en eq ualion_ Qe_ L fe mc. 


@) p= £ (w)+b ; 





CCS couxles Son, ppac Capo poik'au pôle? 1 
feo Concfsoïdes Te. la courbe. 


G) p=£ (eo). 
À lexpucssion. 2e le Jou- normale. pour ba. 
cotixles ( 2) ot | 
) 
L&pPte68 Lor... undepentanie. De. x constante b. 
ar conequent, pour Fsutes fo couc$es 
cepeesankées [en jPas P'equation_ 
| p = f(o)+b, 


. ‘ . ) D 
où b er ne. conotarile atfitroire., fe nocmafes : AMAC- poirb ? situer AUAT-AUT. MLEME - "CAUort_ vecheux, 

















| C 
sont cncowcanites j ef- j par--duile , Co Hang entes en ceo diffétcento peinb envefoppent une-pacabotè. 
1062 Sh icate & caxcteice, | | | | 
| me TT TT TTL | L À equahien Qe. celle. dpicale. ef 
> J | | | | 1 
r T | (1) OT (ue. Cos— Te a? p*. 
7 4 
/ | "7 
/ | L lbrqueur- de. Le farg erulé., ent coo"donneet_po- 
F Lices ) et lPupo Fire. Que. friang Le. “ecle Le 2 
/ June par le CALJON veeur- d- L bour-Tar ent; 
ed O7 
h par- Suite | . 
| las p° ç 
TP + P/. 
| . 
: Or, en. p'enar. la Dertvee. pa cappock à co 
\ du. 7 | membre. de l'équation de la œuxbe, on Fouse. 
\ 0 ; 'E 
\ 1 = \Vat-p?, Do L- Vai-p* y 
\ Qone. | 
N SDL\ 
N 4 rep (t =A°; : 
| NC : | 7 7 | | €.a.d. que. dans fx opicafe hxetrice- Ce 
N a D ; 
de ee Les | : orgue de. Ga langenté. ckconet&nte. 
OO p = À @o 
a 


g; alots ME P— Bang @* 


TL conéPeutea. | la Jpécale- ert p“enant P pour INCOTUULUE aumiliaite, on. suis Los que. ® eo | 


_ (99) | 
7 J | | | | 41 | | | 
Î « ile dé Le langenie avec. L- és vecteur | | | | 
“JL ou PT de- faite vaxLer- Ÿ de o a +7 ) purs de 0 a— ue j Qarto Le. premier cat. p pack de. Le valeur 

a) Qecxôit constamment due zero y qu a Lou pou P= a OH HO; là 


* 


le. de. la Farg enle avee: 
Le tas art secleur- eok Q'aboQ ru , : ait merite. constamment gudqu'a 90 7) valeur limite. qu'il ia 
gaie que- lroquecs el inféri j Le pôle. e SE an poire aa pholique e 

les eatixhions de P Depurd o Ja e- _ | fe error. ze. coutle. & j m chèque pa cappe LS acc pollire | 
Cl sptrale po0e2e. deux. poënls V'érflemion, dymehiques jar cappok n { axe... polaixe. ; P outI— ces) poindo 


lp: TZ, = =". 
| L A7 h / P V2 / 
7068. GurBes | p= f (Go m &) où p=i (oëre TL co): oo. 
| Gus Pen seslner EL vemee quer” que. ces ce res prosedenl plasieuts axes de. osrnek te. enons 


le premiée equahon 








/ , : 
. -f _ . » 
71° «Soit TU entier; 2 Ton donne. & © Les valeaucs 
_. _. Ks _ KT 
— Co Ho, = — Si 
TS se mm. ( nr. 


Les | valewc De Co m « son sqales j celles de. p | sont done. | djales ef De même. | dige ce cela. quel que. 
soif Done Ta. Droite | | | | 7 


wok un ae. de. Symekue. Cr. peul=  Qonner- & K Les valeires Oo, Titi: “. (m.- 1) j A courbe. pod éde.. done. 


axes ‘de. Hé eltie 


2° Joit TTL. achionnaite. mE= j 


ot lon Donne. a co Les | valeurs | 





les valeurs de P sonk égales et- de. mène signe h Qroile 
T 
co y SX r | 
| et Qone. ur axe. ‘de Ji mefirie… .u On peut- Donner - à K Les Galeivcs o ) 1,2, ce P-1); Le couxle poète. 
donc. P axes de. Oymefrie 
Jo6h. GPodaice du pt. | 
| Soit l'eg nation. % une | couche | 
a . | OO  £(pre)=e, L | | 
cherchons fe fieu des pe jecttons du_ pôfe su fes ngenks «à cette cowcbe , cad, fx podaice dual. 
A (pre) vonk ko woonné dur point quelque M Re le œuvle; si xa4g 
oon£ Le coctennca. Au pi ? e la perperdiculaise. abaisse. Qu-pôle sur later 
gere em M; on à 
Gr) vapor V, 
@D «424% 
| On cbliendea l'equation Qu lieu er élérminant Pre, V } entre Les quaîre équañionn_ G), à), @), GG). 
1065. Le couches | | | 








6 prennent (D prenne p) 28" 
rgle. cométant ) quelfeo que- soient eo conotantks. æcbibeaices Fe LB, pélant- 


De. coupenk HG ut a. 


une- querkte fixe. LL 


(Bac) 
Ja sent: p eE les cod onnce.- dan. pe int commum. aux. erl&. cour Les ; ve v: k, angles avec Le rayon. 
crecleur- ; de. leuvcs lang entes ceoPechives en ce-- poinE j on auta— | | 
| 1 1 
8" y ep) 
Je , entre. ces deux ‘ælxhions y) chine bang no, on louve y Toutes veduclions faites : 
| G) Tan (= V)- tan P, doi Vi-V=P. 








Han g V— 
an To 


CG. F D: 
Co co(Pxirces. | 
T4 dc F1 dyotème. À By pecfofes équifateces comeenbiqueo se coupent DOUD UN angfe double de. cefui 7 


des awes. | 

| 2° Des porcafofe de. mème. foyer De coupent Pous ur ange égal a fi moitie de fui des acces. 
7066. Leo courbes | | 

| (D p® LATE Co na HAE ET , 
| | @) p*@n(s-8)=a" cn) ; 
pe œupenk orbfogenafemenk. | 

En F Le goienk P ec Lo coordonner. À'urt poirk commauT. aux. deux. couches j VE V Les ana leo que + 
fonl , avec le. re on vecteur Les fans en tés ceopreche Veh auæœ. deu couch es en ce poirk . Di renona : 
la 1% équaion. par. cap potk a &) rod frouvont. | 
pp a" con c pl +apoin ne co) 

eE y) comme. Lang V= n On conclut de PR 


€ 


A" Co T'es P” 





tany V= = 
| A Din Nc 


Remplasenk., Qano k Jecorid mernêre. P” par Le valeurs que foucnil- il equahon @) nil vient Deltni - 

Hivement | | 

6) Tang V=-tang net): 

Difécentionx maintenant [ équation _@) pars cappec à ©, on fouve 
| p' Con (w-8)-poin n(w-8)=o; 


eÆ, comme ke L'ALS ) TLoud en concluona : 
/ «+4 1 





a | ' 
oo | RD Rey keng n (co- 8) 
NG ultéphant mernbte à membre. Les eqaliteo (+) dE ), il en «oalte 
| (3) lang Vi lang Vi = 1. 


CG qui Demonke la. peopeothon. eat” Fan NV æ&Æ Fan g V, Son Lo coe recents angulaire. Qed deucc. langentes . 
pa cayoport ‘alt ds ’ecleur— que fPa00e- pa le. poire: COTTLFIULIL. aux. Qeuw. courbes. | 





& oucbec a conbluire ck à discuter. 














1067: | | 4 | pe Ÿ cos Ke ; 
MEET ETS P.= Zoin Ke; 
QU Pon Riez Sin Ÿ : À Constante. 
Er TS LR ete te 
 _ D p= À Gotco+B Sie +) 
PT en se DE À feu B om ao +€, 
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| D Got Got p= A @otcst B CoewtC; 
PR ire as : pt À GotiutB Co co FC 
ee PT 


Pet+ fine, Din e 
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h L © 
p*=- Th 
| . 1+ D D ce p= ces fang c; 
D 7 : es 
PT Con Yes — 2 Co co +1) PT Eang ce . 

… 1 . : Lang cv | 
P 7 sinteu P= co ? 

p 1 p=< Sin & ; 

= : ; 

Hang co 1 É 
P= Sin cs — Dino ; : ooin co | 
P— Date Din" ; b co 
: Sin + es hu + T 

A p +2B œp+Ce +2Dp+2EcTF-; | | a 
TT. Cost ! Lang p=w; 
L p'-c"+ ep =o. 
= j | 
1 p= Cree Dinz 2e; 
PT 442 où Le ac 
at P= Q cu —1 ! 
2 _ . 
p= 17 bang co ! 
p= b+Cco— 6 ; 
din co do. 
p=a —; oo 
1— Ce à L . . 
. _ + Ze 2 
| _p= — LT \/1- a in 9 co 
0 p: a ointo+ ht Css V » Tr # 
= — a n | . 
PT Vi-oin 2e es 
oo Pin CT os." 
P— 1-2 Ces & Din co dinp= | 
| 1— Fas Din : 


— p= - 
| Fan q « a ? Coo œ —1 


À tan. Gas L : | Din 3cw 
p= — p=zit : 
_ ) 
, V1 — 2 our Cos.w 


1 Go © oi | + 1-2 co 
= 1: = Con 5 T À | ” 
p Vi tang ce 4 F L n' Din L 


LT) 



































Cog 2 cs PC * co — TZ p Sên a+ Cos ee = O; 
P D ire «5 p* Ces cs — À p Den: 5 — Feng ro; 
; 1 koo «5 P= Der ot — Dinar; 
=. : -. : ! ' n 
P un Lis C2 1- Qin as. 
| P => ——s# —— ‘ 
Din  1+ Din 
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P— Ces ct — Cao co 
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1+ Din & Cos ©. 
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Dir co ŸT Cos us 


1- Co 
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“Jin co — Co Co 
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p= Dino t?eme; 


T— Han Je / 








pc be&=1; 


p= 7; 


LHinco—1 

= 1 + 

P - } 
Din cv 


à Sin (2 ot ) 


PT 


Den & , 











p — L+ Cos 5e. 
ps 2 p Los co + ? cos es — 0; 
p*-2p Pince + oi =; 








1— Cos' cs 
p= a pu 24 j (p-1)*= — ) 
Ain? 
FT rs GP) = roi 7 | 
. : PT Eng a — À poin + Goo, 





F7 1+ C2 | À. 





Din? P= Coo © Cos ? > 
p*= . . 
} 2 


o À 
PT 1 — Jin & 


DO 





A) nn tas 





3 
| 1-2 Din? 2e J 


p = Hang 3; 








Bang 3 a (p-?) (p-Dwzp. 
P — + 3 1 L | 
rt D 
4 " 
_œ | me 3et2 
= Coo — * | co 
f 3 | PE kang À j 


p-pre se (et e)t= et 








ETTLACAUE. . Aotque. equahon. D une couxbe. 6 Qonriee. er cootdonnecé ceci], ‘aneé el 
Æ Ven faite. la Quéeudston , Leo clerents p'trierpase. de Le clawifieation. sont, comme 


æ l'infini ; 2° ha classe, c.a «À. Le nombre. d- Le nakxe Ded 


qu il. € 
ôrt- { a. ut i 1? A normbie ‘es points 
points mulhiples } ainét, lexoqu'on a 7171 point Double, ce poinE peut èlce_-ur point QouÎle ovdirate, 
OL UT poirE Jouble isole, OU. LIT poid ‘de. tebrouserment-, etc. do L 
| ONG ais ) loco que- l'équation Qe. LL courche. est 
duésifation 71e. son 
da nalirce. Acer — Ÿ ariee Q es OT 1ond qui composent . C4 Dotles Dequahmr_ ne perrnek plu Qe. : 


Qonner-: une. Theotte generale Qes courbes g“ les represenlent. 


Qonnee enr cootdorineet. polaicea } Les elements de La. 


pluir- indiquea- parure vègle autdot Simple. 








| (8oë) 


Ch apitre Il 


Construcl ion des Pacines. 





Îlsage des coucbex pou (x Constiuction_ den 
__ tacineæ der équation 


| Se _ | 
{2 Cxposé de Lx metfode genetafe -. 
1068. Jo une. cqualion. à une. denle. vatialle., 
Œ) £(x)=o; 
considecorw les Veux equadio ne a deux vaciablea , | 
@  p(ey)=0 
| ® (x, y)=e, 
Llls que l'équation onnee. (à) soil le xoullaf % l'élimination %e y enhe. les equahiont… choisir. R)ee 
ae. xefYcomme. leo coûonnes d'un point, Le alsanes de points V'exkusechon réele 





(3); alors 51 on te 
Qes courbes (2) LP (3) Vnneconk, en. c encral, Lo racines ‘de. fl équahon Q): 
emarquens qu” &æ une infewection ‘celle (x, | Vs) de. ces deux coutbes corceopond toujours une caet- 
ne “celle de { cquation. Q); en fe Lo equahont- () e (3) ad mellert. Le. solution réelle or Vs) ; ar Î équa- 
lion @) sine consequence de. ce deux. eg uahoné y Qone elle. Sex © ecfiee. par- be valeur “celle Ro: 

PA tecupproque na SL Pas ro Vraie y C.a.b, qu à une. ‘cacine. ccelfe de () ne cocteopond.Ypas? 
Hujouce une. inbewechion ee @ deco courfeo () +4 G). | 

Cr € £e£, poucqu ‘on. ait. ane. inlecs eclon. celle, il fake qua L valeur "x, 2e leqnakon- @) cottedpore.. 
pour. V une- valeur- veelle. on cect re. heu l ‘fous acts er 7 Donc, Lrusqu'on Vottdta.. conëhruice le) vacined 
Q'une cq uation ppas des intetoectionx… % coucher, il faudca- & DCR. avoir chotot Leo equalionn - @) EG) s'aosu- 
U , 


ter que &. ane.….valeur- yeelle de X, comprude. ‘Dans / crlexval e.. ot de. kouvent” les çacineo de l équabion Q);. 
corLe0 jpo ri loujoux une. valeuc ‘celle 2e Ye | | 
L cæemple- Driivant  feca fier comprendre. VA necebsilé de. celle. precauhôn : Joit Î équation 
| : D (x )+xt- 420, 


Qanl on veut deferrniner- Le CACLTLED jar. des inlersechona Qe conch 66. 





TD ri | . . 
Æ'cenons les Deux equalonm— 







@) g=xt 4, 
| @) x A (a) +y*= 9; | | 
Le rebtuillat. Je. { élimination deg enilte eller eëT L [ eq uabon. (). 
Os Î cg ualion (&) ep teoenle une. by perbole équilalère aÿ ani 
’ 0 




















Se pour axes € axey de ccotèsrriees el Dont Le. dommel-a pour abs- 
Ciôse. 2. 
P our- conduire _ Lx courbe te preesenlée. pass / equahor C3), eyal- 


vor pa tappok à Y) 
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dei YV=toVr-x*. 

(ele court be ymetaique. JPA ca] 2pock aux axes ‘de codornéen. a don 00mmel- Ou axe. Qes > am-point- 
æ=1 el m'a fPas points au- delà, dore elle ne -peuf fPas venconbrer— Î bypecbole- j par-duile les deux 
couches (2) el (3) n'onE pas Gé poirilo L rnlecsection reel . 

Onil eo-coitent que. l'équation () à a-moins eux racines “elles, prusqu'elle. eat 2e Deyué poire 
eÆ que- L Qexenter- l&rme. esl ne, ai | | | 4 
Gr voil Done, quelo qu'on pen atbilrascement- Lo eq uahons  Qes couches @ CG), rl peuk'acaiver" 


eg ualio TE 9007908 ee (A) ne COoTced fPonde. pas UE inlecéection ceells_ de couxbes 


7 L'4 une ‘cacire. reelle. de. Î 
chotstes , | | | 
| cé : « 7 e OH re / . : 

de choice. Le plus . emple. des couches (2) ef (3) seratE 

v= fr, 
| | : 0 : | 

Trraté il mn C4 BR Le tiC71i1. avantage, car 1] el attdst. dgfrcile Ge. conébeuice Li ouvle y=f(x) que | 
de. 29 cules- l'equakion £ (>) te 








HE pplicationt aux équations du 34; Fa6ideque. 


1° econd. degree. Soit Î ë uahon Qu decor Pere 
CT D atrpataZo, 
suppogond T?o; enr mellanf leo ce) geo en cvidence. on. peu eccire - | equalion_ 
œ*- pæ+q'=o; 
| 7 dx (p-x), | | 
on cf- alnrotamene. à conétruite. un reclangle. ont x Somme Qes tes, Pe# Qonnee, ainsi quela surface {: 


« | 4 4° 
| J c- q < 9; ou meflrons {equation DpUR Le frame 


2x4 po-g}=o, 
1 CA | | 
À ou. (a QE à Cp+æx) ; 


il faut Qelécminer-—- "un echo le- Qont-on- connail là Qillrence deo leo pret laoucface qa*. 
Cn peuk consfaute leo tacires anfiement j | 
| Posone.- C2) = ) 
alotw on a. @) y+px+qg=o. oo 
/ Leo caciried e- l'équation du 5 ecoTr1d egee Secont- fui ouxs Qonnee«_par- 
LT L'inferoechion de «es Veux couvhes j car— pour— une valeur- cerlle De 
/ | l'eyurat; 71. (2) Donne. Lbujoucs une _ valeur reolle De y ’ ed par-suile_ 
fl egralron (3) dôme une. sohfion telle. 








DA —_— On penl- Deduie_ De_ LE l comikon pour que. Lo racines voie égales, 
dl faut eæn'irrer- que k Qtoile. (3) ef lanaents. à Le atabole (2). 
faut exprimer qu  @) «st fang P 





Cnfir nou. pouver ceice… / ejuation - ( 1) DOUR- La. Scrrte 
Ÿ TT p\t pt | 
(i£ce ) Éc+2) = ia j 


et- alots jorendre_ Les deux couches 











F2 Le 
X 7 N\. Le 2 LP 
| Ge) (+ 2 +Y=" a? 


(3 £ ) V=o ‘ 
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Lsquation fi fie) el epièermament: le cepullat- de. L'élirni ration. âe. Y crilre_ ces dertæ. decrmietes cqualiene : C2 


Î cqualion. (2 Go) presente. Lin cexele apart port. cnfie_ OLIS {ace eo 2 ; La inlecsectlions de. ce. _eeccle PES 
; 
lame. des où Vorneconf. Les «actnsd de l'équation QLL “Secorid “4 «. 


. è C ? 4 

| a . * , de « " x * “ LU 
En voi ainsi que. co Aarué sexorf. cells, gi À -q 70; ealcs, si _ re; ureginaeo, dt TE sa. 
$ 


À 
Î O7 9. 2° es Ocotvieme Àes d c&. _ AP posorté Î e ualion Débarmz/ôée de. son - lecrne. Au._Hecor de te. ? 
ÿ (1) œŸ+patr — ©. ° 
j° CR, rnort Les Qeune couches 
( NV = OX 3 (2) ; 


\ Y+pxtgse. (3), 





. ! 
4 el L'puali i lsryou: nero 
d. ue Cacine  veelle e. Lequalim (Ù cote 0}>oTT À larjouteo une. inlEtoes 





Na 


;l 
A 


lion. «elle _… DeA Qesoc - couches (2) el. ( 3) j Ci, po ur ue. valeur celle de x. 
’. ce.) « . ’a 4° - 
l'equalion (2) donrie 1ine. valeur «eclle. âe Ÿ, ef: peu _suilé: l'équation (3) 
Î 


adrr10Î. 7 42410. soliléort. celle. . 





On peur Deduire _de- la_ La. corndilion pour que. Dean vaciried  dotertk. spalee, 7 fut rexpames que la Qeoilé: (3) 
C | 


côE. lurgende à la Pa alole. cbr ue... (? 2 ). 
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11° C b OIbLÉIOTLA La deux. Co uxb cû 
Y | / { Y pes À É: Bio) / 
/ | Lavy+rpæ + { =o (36%): 





























| { ge 7 - . 
/ CJ ou 1 laut va le arr celle de x forte Pa 7 ll equatron. C 1) y L eg uahion. (? Bio ) 
° ! ° r * JT... - 
Qorirre pour {TIR . valenr— «colle. re Par sus Lequo on (3 Fa) adrmelz 
4 # 
‘ + ? ‘ ” + Î © T _ / 
D es ue VTrLe solul 1. «celle; Co 711€ £ CACIiTIClO de. Î ee ualio FL. (A) seumt. do TTL CA. 
‘ 5 ’ - 7 fl kL À 
jPar Les irlésechonn… de ces ‘deux. couches j la TT ee LE arte. f acabo Le. 
7 ‘ À T1 If 
NL DA fee, el ls ecoride. he ba sl P ecbole a J° re pour (224) 3 FItpP bles [ aoce. des d'A 
ee | € | 
cl tin - ‘par nes Le. Lave cs “x. 
, 9 eu e ‘ \ | D, / ; nr 
EP. TEL 14. P° UTTLO FLO COTES férux CC CEÉ CAES € [ aide. à it. cexcle_ eE= - 
| PE LiTIR / aka be le Î LAC : cel fe rneLb sde. gora. ‘ortrtee art ds la. cor 4er tel Lon.. 
| 
ñ 





es CALLTUCO des equa Éona Qu qualaere. °eg e.. 
D peu > ; [ ju dt 1 a TL 
107 À, + uote CiITLe ” deqre .— Cu 9pa30 ras i- eqria Lot. drbharcadôee ‘Îe. sart.- Secorlà Ferre ; 
x +pat+qx+rzze, (1). 
TRS er 
Cf CCITO Tr? A ÿ zx ( 2) 
 / 
J'pytque+ ree(s); 

L 

À. UC. va leur. «celle De 96 Qunnee per Va e alien _ (1) ; correhhoeriD ere 

Joutté 11170.. valerie elle. ‘de NY | Li apret. Le cquabon. (2); ‘done ! equation. 
ë 


(3), € ul eél. ur. condeguente. de ces deux épuotion. adrrellra. ne. 


se lalior soelle j Par dure. foule. La Cactrret Qe. {: cquabion. (A) D SE — 








“onê Ro rirreco par Les inlécéecliont Des courbes (2) 3). Aa? 
pe el LITE - parabole. fixe. / a hi decoride. ue. pa calole. vaciahle 
(Ori. peu. «ernplacer- x patabole. (3) par LIT. cercle... j prenom jen fé 
ls eue. equaliona.- | C 

€ £c) Y= xt, 

(Bfes) 24 (p-1) Y+Œax+T ze, 
fa seconde. dant oblenuce . en ajontank Lo equalion. (2) E (3) mertibre… 


u & 7! 


f si 
x mernbre. r ap» ‘CEA. avoirs charge | ave. den moernbres ee. l'une. à oller… 











E] 


COX 


- 71 , 
(cr LLTLE.. relie «celle. êe l'equatien (1) coïrreo perd ATTe_ va lens seelle deg 
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Donne. par l' equation (Bi) ; pa Juifs, L équation (3 @), que en eol— 
une condeguence. , a)rmel= une.solufion reelle.; Qone. doutes les vacines 
téello Se l'équation () serenk Dornees par nr crleuveclionx. Ven 
Qeux. coutkes (QBio) (382). Eye (2 b>) est une parabole fe (GE) 
cf un cercle. variable | 

Je au vel, il peut avmiver qu'il rencontre. Le paralole_en 
guet poid : ados L equaion- (i) à 4 tacineo tee Île ; L peuf activer” 
qu 1 coupe la parabole. err- Deux pois ef louche ent ur autre ? 


l'egriation G) ) ame" erTKoce- À «aeurtes eeller TTTALO dettæ_. sont gales, 








le ceuek. peut èke Qoullenent Langenk à L parabole. l'équation (ya 
alors Qenix. couples Qe. ‘racines à. j ke. œele_-penk % he cscu later 
alors Î. ton (1) à Trotg tacineo sqalea une. vacine_ Simple enfin : 
cl peuE accisre— que L. cœxcle… osculaleur- ail un confact- du. SPA ve, 
l'équation. G) a, and ce. «9, quake. tacines égale. Ji le. cel ne - 


“encirilre A ŒLUt Le jui en. denx_ poinb Le equalion a) rt a. que Qeuæ__-acired ceellea : : s'il est dimplenenf | lan- 





dE / cyrahon. O@) ma que- Qeux. tacines  teclles cgale… 

Cri si Le. cercle. re. encore. pas Qu but La patalole., L' equalion. fi) ra pas e. cacinies reellea… | 
ef: Le cercle était. Ca inatre.) il est évident que. Î équation () 72 ‘aurait. alors que. Qed ‘carcinico inaginaier 
Ci lle. not: crelion. Tous pencl Q'ollenir- ls tæcines %e | guahion. Qu 3eme. qe ce. ; ; 1L-oufAt de Sprpotere 
Yo, alots & ceucle. jpaése. jar los ine … 4) Qonne. encore. gualte—poinls & inter. rrtais Lyenaan qui 
rie convient pas : c'esT précisément / oeine. Done, pour conéfirire. La cacined  e. lequation Qu. 3-90 e, 
OIL. multiplie Par œ don obient- airôt here equation Qu 1% Fe Qegæe don. on conétatil. Lo caciner_ ur À 
mel hode. irdiquee. où cnpprime la_ racine. nulle qu se. presente. necedoaisernent. 

Remarque. druque l'quahon Qu À À Pere renfécme le. lexme Qu. g<me. ‘de ce, or peut encore? 
conslinite Lo acines à L. arde. Q'ur cercle ; serment ië la. parabole. n'est: plus fixe. oct L' equation * 

| (D x HA x +Bo +Cx+D=o: 

on. porterail. éciice_ tmmedalernent- les rations ? Qes Deux ondes. ert. preparer convenablement L'équa - 
lion. (1), nono &oplernr. la marche Ouvante.. CFienons la. pole 

©  Yexrpa, 
éd chechbons st on peuË Aéleeminer- Les cacinet_ de. l'équation G) Pa- 1 inlerseclion de celle parabole. avec tir 
cecele … Dont 1 équañhon. edf: edf 
GB) Ga) + (y-p)=r ee, 
protif,T. sonË indelecrninces . | | 
& ‘ours cela, il faut qu ‘en rminart | erlié. Les eguationa.… (2) el (3) on ‘&féonve l'équation a); ftron . 
L'élimnation, nous oMenonr … | | | | 
| Ga) + (Get4 poe-B)2-r?=0, 
ou. 
QD sttapatest(tr-2p)-2x (Rp) +atHptrteo 
Ca. Dentifart- celle. equalion. avee. Le equation (1), on fouve. Q'abo 
2 P =A, 

/ equation. de le patate. ct done. 


d l tele. Pcors equalions Qe conditen. enfse | œ b; ?, qui poutront toujours êlte … dahofailes par des fa leurs 


celles e férien de e£ 8. On voit pottquor Ton. a infcodu quake. indefeemines ; c'est quentderchiféa ard= 
Leo cqualiont. @) (à), on obtient quañte_ eg: uahond Qe. coridifion.., lquelleo æiq a. quakte_ indélecminéer. | 
pou êke datéfaitee 
Le eo cooonnees du centre du ele (3). Sevwnt alocs 2ekmineer_ par- Le «lation 

(&s) (5 A? +1-?2$ - B, 

| he- è&=cC; 

Æ Le caujon seta… donne. par 

G:)  a+pf-rt= D. 
Xpphcation. numerique. cheit l'équation. 

œ"-2xf+2x"+x-d2o; 
p=+ =-1; 
l'e equation. Qe- La. parabole. devient 
Jræf- 

des cootdonneer. Du rh. Qu- ce sonE 


B=s) 
= 
TT Q ? 


et L ego of... 





1 LES 1 
r'=zthi À où. re Vi? 


On. peu par- HE tune. consfiire. Les TaeLTt CO de. Tlequafion. Qi 





3° deg ce ) lorsque. k caitce. Qe. x. ne. Tranque Pas j cl Jtt 0e ouppo- 





Ser- D =e. 
On oblient. air: quahe_ cart rc il Re Aud-x._ appumer- b. acine_… ru lle. 
rl Jicième deg. — Ci rpporne l'équation Qebarraosée Du becond keine 
(1) pe “ao br” +cx tkdx+e= ©; 
eL Prenons L Qetx. couthes | 
| yzæe ©, 
y“+a &-Y + bytcex*+dære =o (3). 
emarquons qu a une-taeine. veelle_ de Lequahon. de. L. equahort. G) couceap or pour--Y une valeur “celle 
feunie. pæs Î equalion (2); pars duile., L’ equation (3) qu en el: une. consequence. , admelT une. soluhor. 
réelle; Qone. les acines de L, cquahon JetonE. Qonrices Par Les inlerscliont ed couches (2}ef (3). | 


De la, oTt coneluf he. condfeuclion. Qed ‘vracrr1€6 9e equahore- du 5° de « ÊL D. Le 2e. Éuxppore” e=o; 






aloxs eiz. 9upopo* man] A cacaine rule. OTT Le eine. Qe. l'equation. * Daz. jen LE. dans laquelle. o7t_ 


Juppode. 7° ‘ont a fait Qwpacathre. Le. 2 + ferme e— 


] IT: Crnstaiire Ra piedx der normale e 
c} 








Tofr: T° DE sumaten. à à fa parnfile — Porons l'équation. de... le parabok appode | a. don ace. ES 1 
La enk au ommce., | 
ve pe 
vetenk Ge, , y) Leo œoMonnecs 24. - pè De L rat. ser. equation. Jera_ 
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OV Y= + (x -x,), 
| | ayec- lx co rédi Léoy) v= 2 px... | 
Cette. normale. Pañsank par ke. poirE Qonne. P (LR), Ont à.‘ 
| pv + C-x) 
hi l'on vuppitre les indices, on voi que Les coodonnecs es preds Qes normales son Donner par le 
inlersechontx. des Deux courbes | 
@)  Y'=?px, 
_ (R) P (B -Y) +Y(A-x)To. 
G | 2 ‘1. . | 1 3 . L 4. 0 c J°: « > y? 
«a ns fe «NOTA equation (2); pour cela, “er laçonx abord x. part sa valeur” liree. de. 1 equakion. (1) ee , 
CE. qu donne. . | 
| | _ 
P(B-Y) HV +S o) 
où | | | 
3 ? 
Y'-2p{tt-p)9-?p fre. 
de «© g2 ‘on &ITIETIe.. äi1- } re et. mullipliant par D'E 
9 2 9 Re 0. 
Y*-2p @-p)v°-2p Bye, 


colle equation. Qonite . Leo odartriecé des pPteès de0 norrrtaler , ert. féisant dbotliaction. Oe. la. valeur- Yo, à le — 


(On à airiër une equation. Quiz hoisième … 


quelle. covces pond 9'apus éuation () x20, eè®. le dommek. Mais celle equation peut-enco. s'écuire. 
: V4 p y -2p G+P)y*-2p By =, 
Q'on, en cemplaçant Ÿ * Pass a va leur px Qard Le P*err ter el 1 cocoteme. lecme. ) OT &-! 
aphetr a pyt-4ptphe- tp y =, 
où (2) x°+ v*- (t-p) œ + Ye: | 
(On peut onc- emplacer— nl equation (2) par celie cquatron (26); pare sul, en. nant complé 2e la? 
Pa k poink P Jernt- Donne. par- | 


“anaxque. fete FL — Def y OT poil que La jpreès Qcd normales. TNCr1ceS 
Les Dueisecliona %es Veux coudes : 
(an) y°= 2px , 

| | Ù Ro) xt g*- (+ p) = - + DER 
, L - 4 ” , - 71 
Le VC est ln. -pæcabele elle - mème la d'ecoride. est TTL ŒC'ale. passa. par gine- ef dont | Le ‘Coa‘dart— 
neex. Qu cenfte_ sont [? +) et. es cercle. œupe. Le paca hole. en. uatie. notrio dont fil jpæche Le domi - 

u | ET 4 F 7 Î : | 
mel De. L parabole. 


DRE On conclu de. VAS cœlle_ es priele geormekique. Qeta. Qernontree. 





Leo pieds dés cois rocrrtæfes mencesc… d'un Poink a fx paca 
Fo. sont Su tue ceccle_ pPaooant- par- so rrumek-. | 

é JL LT vecéement: Rs norarodes aux - oirts d intecsectio nm? 
d Line. P œca bol. ay ee. Un cccefe . que fcong ue __ Cpæso arntt- par (2 
dommel concoucent en-urm mème port F. | 

Ÿ } oO EFIO0TtO Les | nouna Cd al Paca do A _. | eTt- Qerta:. de por cs Me 


. un e 
nena… PM, ; celle. 











| TM, elles Je coupecorl ET. LIL. point P ; q° 'J 
9 coike. caf Le no-rna le. à la. parabole. EIt- M, y car Lo pers de 
| rois nomales 1bôuet O1 poinË P, Devant ke. sur- un cercle 
pad anE par Le. Sorrimel (D apreez. le Thesrème_ pPreccden F) 3 927 
«ant pectoëmen À Ju Le. ele. € qui passe par- les pied«_ M cË 


M, de. Merzx Ve ccd nocrrra lea. Æ Pau le. dorimnel- AÀ.. 
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 R'emoccque. On peut. aut09 t. Qémontien. celte. proprtele Pa tiri- caleul Oëtect.. oient- enr € LGey), 
(xs, %); (xs: y); Les coo donnees Qed poinb à tnlerseclion_ 9° urt. cac. C avec. L paca bole , Léqua- 


Lion de æ. œxcle. deta- 
9 + 

x + V x Y 7 
2: ? 

A + x V ! 
2 2 , 

y Ÿ Y Xe Ve 1 

4 . 

| CM + V3 X à Y, 1 

Le condthen. fPour” que ce- cercle PAbde-- par- Le. Homme. cot- 
2 z _ 

x, + Y X., Y à 
2 2. _ 


2? Lt 
+ Y xs Vs 














Cr. O7 à. Les relahionn L 


? ? 2 

ÿ 2 Xe. LL M 

À: — ÀXoQ — 7 } La, — } 
3: 2p 2ÿ 


en. ‘temp laçant., il sient- | 


ÿ G@+èp) PW  P 
V @et?r) PY Pl=v; 
YCst2r) PY: P 
olly en. “eltanchank la vecorfe colonne e. lx perniere. 

| Y Gt?) YO P 

Ve Carr) M pl=c. 
| % (StP) Y P 
Or cchls equation Qe condihon. expime- ppeeccs emeni. que La hors noimales en. M,,M,, M, } sonf. 














cœncouvanes ) care Lure equalteno peuvenk D'ecxire. 
RE HPY-PY AY Se, 

4 metPy— PV Re Ye co, 
Y | WA +PY-P Ya Rs Vs 0: 
u 073. , | LME Cxemple. Cnsbautce Le «æeines- de P équation 
| | | @) ax-3inx+bzo. 
| _— | | des “acines sonl leé abocisses es points 9 infecoectiort. 
TX  _ | | TT des Deux. couibes 





DA ue | O | K 7 | x | [© Y= Dindx, la- Dinudsotde , 
| G) V= à x+b, uurte droits. 
de nornbe. Qeé _pornds Q Entlersection. indique L rornbee. Do. L 


“cactrien A 





27 Éxempée. —… Conot: aise. (ea cœeines de_ l'équation. 
| o ee "=Axthb. 
€ o30na. 
J C2) yaer-e x, 
LG y=ax+k. 


Lee racines “eellex. de. fl equation. pop ose. son. lex. absassex. der. 








x Poirh Q'inlers eclion éelk. De cp Deux courbes. 
D an Le can otL. Toud To110 Oontrried p lacex., Lu aq une into. 


/ or reelle, 5 y far éuil , , ga Le. Lacine céelle.. — 
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éme. Ércemple Cônoteuice feo cine de Fashion 
G) . em Sin. 


ds «aeines Ve celle equation Setont. Donnees par { énlexsechion de. la 
S trud)otde.. N=$in x (2); 


avec la convke  e*= my (3). 


On voiE que l'équation. Propose. a tre_ rt À rt ls. de. CA CITE. 











Ji nt 


T 
= e ? 


_æ- ‘eux (ACLTLES égales; entr. JT méet 7 





j clles son fangentes Vu par rule 


= négatives. De plus OI peu «connaitre. facilement que la it — 
Qihion necessatce. : Fo st 1sanle. pour que l'équation. a melle. dea 
‘fa N JT 
CACLNCÉ posttives col que lon a nt. 7e ; er de dans ce - 
cad Les Deux courbes cond tDerces $e€. couper. T angle "y 0x. 
e* nitr2 Din. “IX. Or 


7.1) a pad Qe. actrices pooitivex . 


} re Cxemple . Conétcuice. eo “cxein et de. Péquation. 


/ 


6) 7 - Cangæ <o. 


Les caeines e. celle equation. sont les abociwes es poinle 


inlers eclion Des Terra. co cl EÀ , 
@) v= Eangee, Æ = x = (3), 
da fPerrriexe_ de. compose. Qune_ ee de. bcanches. e ejaleo 























& qui onË es asyrmplolee petpperière 1XC0 à. OX. 


DA seconde Le TL jpoir£ Q'auel À ou Lace. OV: 


L la fangenle. enr ce. ce poink ef OY; elle. prebente t111- poink TTUTUTTUUR, 
COUCed ponâanl & l absciose À 


LS féime Qes Qeuax. couches monle que | le équahon. preo- 





| 





Pos ee: æ tire. ee] ils. de “CA Cire __ posilives_ corrrppui8eo Dan 


Les P “ere,  frothième, cenquxeme seplième - °. quad carla. 


Élbn La jpas Qe- tacrned ge l'équation Te teptesenke plu zinc quil confinue. de. pointe. peer 


Aeé Va leurca nég aliven- De_ De 


De BB VC oa- une_ noté sue (x cesoPation_ graphique. des equahons : VEouve (ec. nnafec, annee 1855 2 





Chapitre UT 
Noti ions sur les Blair es Récipi oques. 





S [ Cas o où LP courbe diechice eo une : conique quelconque 


Nav 
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+ “ « } QT eu ‘ . 
courbe Directrice. Vonnee. DICETS (445) et” guivarls 


a 
TT" 


LOéfinitionc 


Eos avons. ‘LL. Deja que. Le polæire Q'une. combe. of: le lou Qea Pôles des largenta_ à celte couvbe pes pæccappokat une 
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doroque la Direcki ce D est une conique , L, leu Der pôler De. langendes. a une conique S © une. conique 2. j a ue semer 


2 lieux der pales. dex . gerhe a. le conique. 2 et. La conique S; a cauoe Ae cee. propéke, OT. a Donne au. “deu coucher. 


S et 2 L Horn dC SL olxicen. vécip coques 


Q 


Po. shège nou#. ixont que- le couxbe. Z ef D ceciproque Qe. la covche. $ 





Lx papuielee da Qemonbcer . ALLX. ss ” alex. FtOiLd ont fait voir qu la. titine. fangerde MT Qc S correspond rt. _poinf mt 
| De } qu ‘at point Qc contact. M corceoparid la. fasgenke me E; æÆ invexoement,; a la. 
La enle. mt cotceo pori A poink M } et ait. point me eortresporà ke langente M'T. 
C 
Mine, er général a une d'eoite du. Pine S coccepondun pour dant. | 
C 


fe Puslème Z, a AT poink du Prjstème S cocceépond une. doit du sie - 





.me Z, ef ineecsemenk, 


Dans boule cell lhbesue, D ne. faut pas ublier D proposition fétamentat 
Aneend Plusieurs poirk sonk er. figne droite , (ersco pofaicer sont cmeourcantek el invecoement: quand” 7? 


p Fire leuucs droites sonk coneowcankea., Couvre pôfeo son &t- ligne doit. 


IL Copri cts C TE . 


Lx Le. cappotk cnBemonique de. quabce poinb CT d droite ct ae au “cxpport anfarmonique 








des droitet cocceopordante« ; eF inversement. 








hit o L. centre. de. Le conique. Qiteclrice_ : a,b,c,d L quake poirdd Qonnet., Tiot19 Jarors que leurs polaires concouvcent ar we. 
| poirE qu es Le. pô le de. la Droils abcd. — dJoient- PA,PB,PC PD Lee Qrorlex. Cort ed— 
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pordanbes Qes poinl À, b, C d ; ca Q. que. a,b,e,d ' von. capechivemenk Les pêlex de. 
PA ) PB , re, PP; Per oui. » Lo Qoilet… O4 / ob, OC, où | dJonË- «C4 pecfivement con ju 
que Dex Droilex PA y PB, PC, PD : (OM NOILA uavorté Qernonle que- Le. eappot anlpax- 


monique Be quafie. Diamekeex Q une. conique. cfarl= aqal ati cappoit- anbaemeraque dec 





ph" Qirechiona. conjnquées ; par consequenk, (o,abed)=(r ,AB € D); mou L_ 
rappod anharrnomique. Vox. Voile. (o,abed) est ego al au vappok. anbarmonique. 
Des juale poinb arb,e,d Déleuminér jure cs role. parure rh À e_ 
ppek anbamenique %es Keiks PA,PB, PC PD at dal au «apport anbamenque Dopeint 84b,cd | 

(lle. démonstration ed cvidemmenk applicable. au lbéoème. inverse, sax roux. À peuvent ojadar le DucileePA;EB/PC/PD) 
comme apparbnank au. d dplème. prémilif 

2° «JE un poink Pa pouce poäice par vappock & fa conique S (x doile AA! au point P eoecespond une 


| doit aa et & (x dite AN coceopand- ur poink P (x_ dcoile aa’ bec pate »cæppo a fa réciproque 


RE 7 potaice du point P: 
En & ch, au. point. À Qe S creer une. lan gere tp à E j au. point À ecrreg- 
per? la fargenle L P; Gone. ä d Droite AA corcesporñà Le. poirE P:: infexseckion 3.5 
lang entes tp, tp a = ,— D’ aprër. are propuele vappelee au. commencement de ce. 
pas caphe ) L. poire cotceg poridan£ à la langer. AP est: Le. pointe Je contack à tp} 
à’ et le. corrra ponden. Ge la. Qvoile À P; one A&' eof (a. Deorle corcesponbarte Ou. 
poirl. P. | 

| … ins p ef le. point cevcespondan De AA, Aa" sf. la droite 
cperante. Qu. paint P: mair AX etant dx code. de. contact des langer. 


Lasuex Qu. point P ; AA’ 74 dorie. le polie Qe.ce_ poink, ce qui demontee be. theorëme. 


1077. |" 26 Or14 70 LVOruUt.- LCOuITe - Qe. Le. Mmariiere dutoanls Lo proprieler - De. la. Frans Srmalion- Par polaires teciproquez: 





la"; #, 
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_ une figure angels. cotreo por are. pique cèxcons crele. el: invecsemenk. 


Cu. let qeormétrique. D re. poink cou 68 par l'enveloppe ‘de. sa polaire ; 


3 


C% l'envel leppe une. Droile covcca porid Le lien. AC. 5071. pôle . 








JO Ôo119 allona COTTLITIE app lieahon_ de. €ch pineipe ? Dedruire. De. Theorème. Ja. GP ol Le. #h covème. de Brianchen + 


Dan une. conique, leo inlewmections. %e côté 
oppose. Q'un. bexagone inoextl sonf en ligne Doit; 
c'est. Le Hhésrème De Local. | 
cfotent 1,2,3,24,5,6, lex. ôter; a;b,c,d ef, 
le. sornmels © Je Thexagone. trôcuk 

œ& l'interseckion e (th), 

B l'nterscchion de. (4,5), 

y Lintewechon % (3,6). 


ls Éto1S peirb (ot f; y). sent en. ge vel 

&. “ær0 forment Le 2ytère De conique ee 

L'bexa orte . «ur olairer . : «ecx COGULA..- Lx tee — 
sqone pa P peeg 


Preque- %. la craque al. aunic__ contque . | * ru L'hcoa. 


one imoeeL coiteoporf tin. bexa one. _d'econocei ti 
d 


Qont Lx lex. sort: Lex. Qroiler . covceopondan ler. 


des doz7rnels Pa ,b, cd €, { .. [Le one. inoctil ; 
par ”, mile , Lo dorrimel) À ) L4 ; 3 1 k, 5,6 de 1 bexa- 


gore citconsceil coucopondent LR. côtes 1,2, 3,À, 5,6 De. l Pexagene. ins cul. 


VO ous voyons done qu art point À (4) œxcopor la oil. (i ), 
dimesce poccccepeccc.an poink B (2,5) crrespor? ln Duik (2,5); 
recente at. poin£ y (3,6) correaprort ldoike (3,6). 
La bois points &,f,y cn 'en ligne oïle , Lo doikes correspondantes (11h), (2,5), (336) sent concouranten j ca. que. lea. 
droites. qui deignent (24. somme opposer. d'un Besagone ciceonseak sonk" concouvantes. : cel. bthésième 


€ 


« . 
9 €. S Trent NA LEE 








HR Sijstémec de Coniq ue. 


EX ur poink À‘ intecsection de. deu contquet_ co eceo pond. urie. Hrgente COMATIC 0 AUAK.. ceciproquert… 


«aient. & , g’ Deux censqries , ?, et ' lerves contqez, 4 


is. pornk Q inlervoeclion À. considere . com- 
ne. appactorank à ÿ cotes pond ure_ tan 
Â calé. à'Z : dit. poirk À considere. carrime. up? 
parlenank & & corces pari rie. largenle a: 2; 
au. poir£ À, commun à $S ef. So, covtces par 
done. une tas enle. TL commune & Z ca S). 
De l rottg conclisane. : 

(L Le: A deu æ poires COFPENA TUE. RUE... 
comiques. 5 ek TS” corcteoron dent deu 


tax "4 eTt tea _cominr2 nes aux ceetjo 64 LLC 
[s . 


d .« 
Z ek , ek7 tiioerocment. 
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foroque deux cordquesc- sonk lengenteu., Loc 
“wcipoquec oonk antoot lngentee. 

Qu. poink A el à la oil AT e le conique. $ cotes - 
pPerèenk Qars la conique. E L langents at & 
poinl- a, a ef Le point Qe contact. Or AT uchek. 
la fes S el S, Oone- Le point. a appadient: aux Deus. 
«eiproques E dE; point À ct œmmun à $exs, 


once Le Quoile. at. lsuchbe les Qezzoc conique =, el. SR 


; 





Par. consequenk Les tecrproquen. L e£ S'sonl. langer ke. 
De. là nous cneluons encore que. 
Le teciproqueæ. de deux coniquet- douflement ben gentes_ sont Be - mêmen. douffement langenten 

71039. ECppficxtion_. _— D'bous avory çu- que SL Pois coniques , S! $" onÂ une cc. Co TIUTULTE. y les Hors autres corde 
| | 2'inlerseelion sont concoucanlésr … 

Cansfamons cell propuidk. par polaires cécipreques 
des lots corq L1e0 S,S,S" ayant Deux points com- 
TUILS Leurs Leciproques Z, =", avcord- Qeux_ lan 
4°" CON ETTLU LC. | 

. Le secorûde. code. commune. Qe S et 3e-S$ cocccspori 
&. poink 1”, inlewection des L genles corrununeé à Zeit, 
_& (x dccorûe. code. commune. à $ Æ 3" Corccd por 
le. potr£E 1" intersection. es fans enkea-a E Æ Z”, enfén, 
a. a coîe. commune à S'el S” co'cxed por Le. peërk 1 
indevsecliort. deg lang ente4.. à ses" 

O,. Leo Foto coco comemuner. conatdexees — élanl con 
comantex les psinb “orespordante x,1,]” sort en. 
. ligne. Deck, 

d 

CA Laon ainat tb esième : 

Horsque. Ecoio coruquesc onk deux tangertea_ 
communes, fes poinds d' intersection des Fcois ait- 





ces couples de. tangentee_ commun son en free 
deile., 


SI. Cas où couche dicectzice es un Cac —… 


res D a LT 
__e7 + 











Dans ce. que Su, TLOUO Supposecons que A couxle. Qirechuice ef un céxcle. De. “ee KR j æ qui nout_ peimelfia De. Lans — 





1? L « « 1 Ë « 0 . « 
o'csrtei pe polaires Leetprcogues J Tt072. seulement Le Hheoxemet - Qe. posthen Miatg encoe_ es thesièmet celahfs AUS, 


4 ! 4 ‘ “À . « À ? «- 
ppreepprieles mebiques Æ an ou bee Les pupuéla Qc chcorfévencer. pouxrork Tous« cond Late a Oes pes pcles sur Les cortkqued- 





LE Principes de CH , 


1080. L cenfce. OO ‘“zz. cercle. Qzcecteur— ut ce. que roux . appellerna _ p’ ou aUTrLe 








formation. 


1° La à deoibe coco pondaænk à un point M es pecpendieufaire & fx ge OM que go Céiine O & ce. point, 
ek ék «ile cottpe OM en ur poid T tof que- Pon «it. OM.ot - R?. 
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(ci æou Île de la propucke démontre Qans 1 ‘éliuide Qu cercle . 

Onvecsernent. ; L. poink me coctespor@ank & une Droite M'Yesksur- 

une. pexpendieu laire OT mence Qu poink O a la Qroile MT cf ln a. 

la lation 

OT.om=R°. 
! 

1681 ?? S fe de deux. d'coiteæ mt,m'E est sal à Fangfe 
MoM’ A ont CA deu. grec qui. digrenk Porigine LUC __ 
poinlo coccapondants M M! | 
Ce. théotenx., tont [inverse es£. ausoi vrai, el eéeident. sur (2 Fe ue, 
puusque. Lo deux ar les mKm’ " MOM on. leurs côtes pexpertoieur lai - 
tEd . | | 


108%, 3°? quatre poinb M, M, M: M3 en ka 1e. d'eoite cocccopondenk 





quakce. droites ppassank pars-tun mème poink, dk fe cape 
anfæcmonique du faisceau ainoi obtenu cok: fe. mème que cefiei 
des quate poirb . | 

LE Le pôle- 2e Ja Quoils MM, alu Les quafie… Dioiles corcceg poriareles aux points M,M, Ma, Ms; passent loulet. pass 
Le point P; soient Pr Pau Pr, Per, Gle poséjon a (MMM, MJB(OMMMM,] ; or if cul. virent que [O, Mn] fpenent] 


puisque. Les qua Oroilez Pin, Pm, sonk eapechvermenk peperdiculaicer. à a OM ,OM, ...: one or 


) 


fn M,M M) = (r, mr m, ma ms]. CC. Ÿ ge QG) 


1° É cor £. o“mations met “iquesc_… 








Jotent P k + eue. pond agent fpourT lignes cotxeéporidarcher Tp eL lp , f. cercle Qricéleur- “lat le cecele Lace. cu dcÿ5 li ; 

| Le propucles rréhiques Qes fus ve <_ anéféimenk a. laide “Qes celaliont 

D OP. OE — R° 

Pp/ PO 
EE) 2 

| F'p Po | 
da pierre a. Qeya_- el. Qcmonkcee j A Jecorde. s'lllt facilement ert. observant © 
que ls ar les OPp’ OP'p sonL. eqauee cE que. pars - due Le Qetux. Areang es 
OK <£ OPK" 5071 Sermllalles, Qonc. : 
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nn rend * 


Pp'+0ot : OP 
2) un auke cû Le” on à 
ot.op-Rr° Lot.oP'-R, 


ane. celle sele For. Devienk 








PP" Po 


e . D. 
lp. Po 1 


LE P ind & Finfini. Eteyrmptoter 
f° 
Ce 


nouk. conbidetons LL layer M er’: voire. de. OM, L poire cotes por dant me &sl our. 
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? — sms amer 


Orrr. / 


OT 


\ 4. ! | . 4 7" ” 
, KG he MC Te lu pesperéeulaice : OT" ed à une. À lance . ‘due Per À. Le) Llle grue lon ail 
\ 
Pa 





‘ . f ° N . 
« - ‘ }  . . . ñ , 
‘on [es SL. nout. … :COTTA ide: “COTILO l eÿ ln er? Lo lé 1100 Qe. Loc LA ETIE—; { (22) jpeinb COLLE penèants. 
| ( 
Fa Y | € ÿ ‘ … 

et +0 re. a. lin dpt TE Xi no 1. [2 Te se ep LO e ie Ar D CR LEFE.. To rpab ee che Moiris 

D 12 «. L- . 4. ‘ S {* 
a. ç' int. Li ai. cxXL3. TLOYTL EE Le es È KT F3 EX. Eee Ë Paie ER dus. Les rte y Ver « À. À. À és. 


1 / { © 
5 De D 
Cars ce de. (a. couche >. | 
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C poirds «. l'infini H&onk «cela OEL.- oreg Crratied / duivanl. q= len_ Fngentea DETTE Qu poirk O son k- cel Le OtL_ T2 q LaUrPA. 
rt ‘ Ô 
À Qwelions +4 mplibiques fe Le cectproque_ >! sonË: “epeclivernert peuperdreu laires… Qi . Lin en tes mereet . de. Par tne. 





a. la coute $.— Le 20 mplsleo De. © ant Les largentes au. poinis à Linfèru, Leol-cuident que. ces «og mphlen sont 


ss 


elanl Qélessrminer/? 


AU lan genes OM, OM, a La cour Le. 9; La ppoinlo E, F, la, 


fpar Le elationt : 
OM.OtZR* OM .ot=Rt...... 


Ci. «eu ll en cfet de de que. Le langent Lt. poinE re ‘e. > Qt bre. L ligne. cousespordanle Qez poink M. %e.8, atntôt 
J ( 


75 { 
a dl. ? { ! 
Î U&e._ TOUL Î V0 /14 derTLorr re. friecedern merl . 
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Nr L poinË- M eLiil a L'inféru y ad à. DL OM eut: Ltile “4 mplolz Qe L. courbe. S, say lo. Enr. correspondant auf” 
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OE= —: 
OM 
79 / | C | , . f° ‘ “ | /' | , d /' 4 L ‘ 
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| | | oo d ., À 
pPecpendiculaire æ LL langenke a- la Co tii Le. 5 AH - poin£ M, ed. à L lingenke à Lou: ine . 
° . r : re . 
Je Lou ène. © 
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Jrour- 24 njsPoles La. Qvoile: del in fem. j celte. Quotls dexail ‘done une. Lin. enile. Qoulle_ porn A polaire. ceci teDe S 
D nn. 1 . 
la coule S, L Quoi a Le ru. col fangente nulle. 


elzil: LPL poinÀ Qoulle. de. he œourle. S ’ L d auront eviderrment Dex hanches Ge la courte & qu atcasent: 


jt. og ' 
C.rr- < érretea L. où Los. aire - est. ZAIt. Po crue ITU ir le. ÿ. Ode. P îe 
L Ki _- 

A) Dadie -P peur la - courbe. pa polaire . te ci peoq ue _QeS. 


Fa 7 . L " ‘ x . ‘ 
6 : Le pofaice eeetpsceq 11€. d'un cecele. C esk ire. cortique.. apærtk pour -féyer-f'exig une » c£ pour- divcectcice_co-cces — 


‘ | Le } D / ‘ 
pondante a polaire du. cent € du cece. « (de conique ef 1ine. effipoe pit ufe- by pecbofe. Stueaænk que. Loi 








. Loop , 4. D . Of + n 
à tre. 7 1 æ F M hettieur- ou a. Flex Leriour- du cercle. directeur j c'est. LLTIe pacafofe, dE. £ O* ine_ eoF Juar- €. cel 
> 7 « 4 À 1 7. 
bexch er l a- pvo L aise «eetpe coÿ ue_ Qu. cercle. CE ve cent a. chexch e-le Lou. De. ps Le. 
TI Q ! une a ‘9 en ueleo nque. MT Pa «ap po“ £: &it. eexcle. 9 Ccecheur Oo. Où. pPenons 
agen ere. @ 
la polaire. PH Au. poink € jPac ‘ao poxt- ait ceuele_ Q éceclecu-” ef a}? PP kg Uon& y? 


… 7} : ; , | "fe ) 
t . ' à . n 
la. fécmnle ( 11) Qerrio nice pese RITEITUEN (4 À) ROUE. aVortt a Loest… 

















, mm © CO: CO 
‘ Z ou = : 
: m P EM CA 
A t : | à L o 
: N Tone, poucs ue. CO eë € A don. co néfants, L tappoxl LS al. co118 Lint: 
pe mp / 
par e) uik, b. léu Que. Poir£ M est ture. conique. pu E pour fee ke 
| _ | ( 
point OO 7 port Qicee ULCe Le Quoiks. DHL . 
PA | < ! : | an - u ne .. 
> L excenlueils. e ‘de. LL conrque. cé. cg ale. AU. Cajapoo «L. EX ; Les que. CG deta. 


pe ) fr .. L , k h  . 3 
° Cnfin. loves que. L'ou 1120. est DUPRLS la coutle.3 J il col evidenÀ.. . ek cela. ceyulle. encore Qe ce. ji tits. A. cle Qerricrire (5 LV gare Pa 








co ur e- 2 el ne _ Pace bole. jtque celle couvbe. of lanaenlé: a. ta. Droite. te en flex Los 
; | À: 





. L / .- Rte ge . / 
€ CA: era. A. louwque . le. poink O Jeca. à L there ‘du ceucle. CE y, La Polaire. 
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4e FL Jet 16. 


QC. ee. cercle. sera. Line e/lipve, jruvgu alots © sera. 41: 
Ce dern une y pexbole Qans Le. cad ot: lon ouca. COYCAÂ, el- une parabole. 

| lorsque. co = CA j ce qu: Qéinontie cormplélement. L (héseéine Enonrce.. 
Remacqu €. Ce. lnéprèrne. eu. D'ailleurs immedialsrment- es. cortd Vecalio rs qui A precedenf (2°). DCout. po - 
S'OTLA. PILEjr1e. Î appliquer Au. cas où Î où. cherchetail: le polaixe: réciproque DÉepre.. conique. quelonque.. & } Ca 1 col. clair 
que oi l exigine O co” à l'inlecreut +’ Qe. a. courbe. S ) a polaire. tecipioque Y sera. recetiaicement: une. line, pusique 7 
Qans ce Cao, on. re. jpeut Pas mena pa Le peirk O cd largerteo celles à le, couel e 

Doi si Le poink O cf. / ex lécieur ‘es, abus la réciproque. -Ë anra deux poinb cel a Léna, ces poire) 


| ! ; . 2 ‘ k « 7: 7 : ; 
COT:Ce4 901 Vent: AL. deux. Pari crilen. celles TrneneeA far L: point O CS L conique. COTI4 Dercee. S ». Lu fe a1'ce tecéproque.… 2\ £C'a 


done. LLTT À g. 1° exbol. e:. 
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Le cenPce. Le 2 el à l'intersection De. sep a07 mphtet ) done. 9t roux. prenenx- sur. les 
Doiles OM ekOM, ls deux poinb tekti de hlle_ manière que Lon ait (52) 
OM.Ot=R*, OM, O,=R*, | 
alowo Le poink Q'inbececisn C Qc Deux. pecpendtearlaires CE CE à OM 4 OM, 
sea Le cenke de Y, (À poin£ co en même ler le-pèle_e. le coe 9e contact 
MM, De largenleo issues d L sine pusoqu'il of: l'inleucchion deco polaies 9cs douce 
poinlo M M... On. pouvaik Done. A conduite encorc. e11. abaisant- Qu. poinkO | 
tzrre. pecperdiculaixe. OK sw MM, «ken. prenant | 
Ri- 
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OK 








(UE ocinisre confection. ef préférable, car elle. est. foujouro applicable. quelle_ | 
| L que-soil Le posithon de Loc ie, putéque. la Qroile MM, el. Fsusjouxe réelle. 
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DO ent deuæ. co niiq 169 Biconfocafer 
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_ ? | « ° ; . 
des Ocuæ cercles aucont. unfe ei CONLITULUUE qu dexa..- L poink O j pouxqu elle — 








4 ‘ ? ‘ a € 
T aient Le meêriret. fe ex ) cl fra Done de choisir l'ous ine. © dc teile_ TITantere. 
H er T - Ü ee] | . - 
- 4 ! | gt ‘elles acent. l rrrêrn €. centre … Aa. polaire. Qu poinkO fa aappork ae. deux 
‘4 D | : 
ï S 6 ceuclet. Cet €, Deyra Qone. èle le inène. nr ona vu. qu: cl catsle deu. pPoinls 
$ t : 


_Oef O, vais faisa nl a celle condition j on. Leo ollient: en. peenank dure Lt qne.-De/? 


at 
centics mn partir. Que. pie x de l'axe. taQical Des lorqueuxo TO et 1O, 





égale aux 
| longueurs Qes Fangerbeo IH ÆTH.,. | 
Aemaccque. Je Les Qeua. ceccles . re. de. couperk pas) Lure polaires Leciproques Secont “cells el: setonl L'une. une 


{ 


elligne. 5 1 rude. L1r1e- Pypecote prusque- Je. ) ire _ PT infevrence à L'un. des cecelet _ ef extérente. & laut. 


Je Les Q eue - _ cercles son fers ; | en ; l'ecgine sen leur poin£" de fangence_ Æ Lux po lues técipotco ques deconk. der _. 
Pacabols want Le. mème. axe. | 


Enr 12 Le Qeux. ceceles 4e. œupenk, Les poinb O & d 


, D | ” . ” . 

gd 089. ÉtHopficoto Le : À 2fheonalek / ‘des coru9 uCcd bicorr fécaleo De. Qeè uit- Par pelaiver. recépeoquen— de. La. propriete Suivante: 
NA L'on. mene fa tangende- commune TT, aua deuce cecefex C k€, € angle TOT, est do. 

oo P 


> où se À emo n ter. cle. pee priele. O’L. “errarquera quest Q QUrL. poink qu leon ue. 


Li . + « 
son£- 4 i71Q 1e... 








Qe. Î aæe. «aDical. Qe Qeua. cercles on. Trene. Ÿes fangenteo a ces cevclet y lex bn- 


ge de ces lan geneo sonk éjalee… D 'apocex cela, on.Voit que le points O co, 


Peuvent Fee cortideces corne. Deux. cercles de or ral atjant- L mône ue. 





taQieal que Le ceccler CÆ Ci, putoque. l'on a. put. IOo =IKH, Æ Yo, =I1H,,; Par- 
Suile Ko = KT } De. mène. KO = KT, j Qonc. l'angle To T, est gel a (x. somme _ 
es Qeude. ang leo O'T'T, Æ OT, TL, par suile YOT 90 9. | 


Cela. pose, St nous prenom pour vas ele poink © / La polaire. cerproque Du. 





cerele C sf: une elliyne } celle. Oz cecele. Ci eo une. by pecbole_ agark. Lex mêmes. 


fees que- celte cllipne, & La fargente. corrunune_ TT, ce tce0 port de point m. 
commu. à l'elyne Æ à l'hypeclele, Æ au poink TE T, covxes ponden& 
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| IL}, Dezzæ. fangerles mt, nuit, . C);- l'angle TOY, ef Q'oil., one. Le le. Qes Deux. 






Qvoikes mt el mt ef aussi Quoi; ainai une_ clluwe Æ une. b: gro bicon - 
fécals se coupenk cithogonalemenk | 

logo. 10? Étank donnee deux coniquet) if 9 a bois points te que Pau 
ppofaices “cécipooquet par appetk à fun. deux. sont. des coniquet. 


comen tags 

Gr. dx A. Frots poënb M, N, P Qort. Leo polaicer.. - jporc- cappork atut. Qeuoc… 
conugites sont. 1 memes. ) Qonc . (72) sun uses « 
I y a féupoure Lu... ‘de. Cceé poinks que. est «el, même. brsgue. Le. coques? 


_N— É€e. couprenk. er. des poinb imaginatier 


IL: Applications 


Écansfrimenx Jar polaires ceciproqzien quelquec propriete fPeoque- epiden tes _ Que cl. | 
| 15 | DDeux an gente. quefconquet 
a ur cercefe. fnk des anges aqaun 
Eb | avec fx corde. de. contaæct:- 


® enonx pour qe tit. peine 
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j a | Qorte. Le polaie ec pcog LC Qe. ce. cexcle. 
OCta 1ute.… Île syerÊ P cur-fperk. 


poirk£o el poar ace. QC. C1 A farsgere 








PA coiespoñd Le pointa, à bengenle 
PB Le poink b,k à Le Quoike, AB 
correspond Le. poir£ p cnlecscetion D eo palai- 
tes vekipuoques pa ph % poinbAhd 





Er angle. PAB- PBA ; done. P'apres Le. theocème. démonke &- dessus (1081), / gl p°ob=poa. out. reltousens 
ainsice. Hodorème. eja temonlre': 

Ma droite qui jeinkrf@ fer d'une conique au poink d'intervection de deux tangentec quefonques_ divise en 

deux. padiet égafen l'angle des “ae vetéuxs qui joignent f-féyer ane point de contack 

2° La Ggne. er ii fe cenkie d l'un cf à un poire quefcorque P ok Pisechice. de Pangte. dens? 

dense Tangenkee. lue dus paint Pr. 


ET le Del CP, qui pasée fiar le point: € eE le poink P, courespor® L. poink Q'nftxsectiore à de. ln Qiveckice dE de la 
Quoile. ab; d, comme. L arsgle. CPA= CPB , il d'ensuik que. Où af bisectice de 1. ongle. Der vase. vecteuet. ao ho, 
prepuële que. noux. avore. Demonbéce. par- Le. leu. 
Lo hansfamabons. des lhémémen. suivants ont éeiventia: 
Lx enaent cu cexcfe eo: pexpendiafaice_ à æ f-bgne qui grrrte cenke_ au point de. conback. 


En Cotiélative: <. We au poire M d'une conique on mene C. Hengente MT prete ce. ua : +OTL inter 
section. T avec A dicectace., Lx afe- M FT et d'out. ‘ 


2. Le Ceu dev 4omm els deo angles conolanb etcconoccifs &un- cecte- est : un_- cecde. coneentiique.. 


# enveloppe. des cocdes vue. du- féyer- dans ur anafe- constant eat uneconique aan La mére fes er ef 


fe inème diceiice. 
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eue - Qroilea, el: corrime.. À esl= sur L. ceucle. be eat: une © | 
.—- fangente ä R. parabole même ÿ pour ab ac. Jour? 
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Ca pre abaissons 94. poink M Le pPexp crDieu aires Mr MR our 
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Le lex. des points me ainoi Déleuminac. wh die fa Gurbe invecoe De la cuvle proposcé ; 
cel, rmlh ode. 9 <- fcanoférmalion. ot appelee. Ecansfé «mation pa caxjona vecteurs ect. 
proquac, R poink fe Path pee, li enduals KL modufe vel. harsfoemation. 
S'oimufec de Cranoféemotion, 

I ° Godonnecs_-pofaicer… - Éailona Q'alo® la queslion. en_co'donnce. polaicer. en prenank 
DA Pôle. de VA kanoférmation. pour pê le. Des oo Donnek. | 

Æ'équakon %e la coule tonne. a, par exemple, #(u P}=e; on pour une cerfaine. 

va leur. de co | Le-rasjon vecteur p,- 2e. de coutle inverse cf Defira par le elation. 
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PP = KT out p=—. 
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. 





p= ; 


A Gs Co+ B Din Co 


{ 
L) t e 
[ 1NVeXHe. aura pour equation. 





t « pi | a. 
€ f- . CL* +e" . PA) E- ° 2 -- Le L. 
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LE É ! « 
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Le. Stus la Quoile mp peiperdicalaire. a mt : es-- se TLOLLA. IC HOTIA OP preuperdicufai ce. 


> 


à la. - largenle. MP, OTt- Qeleumnine airét le. poirk M qui ok. £. cenie _eherche., Car L'anle. 
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Ge épuoion. tepo* cebente. édemmente tue cad to Fe aark pour--poine Qe. cebrous— 
serment Le pôle. Æ. por langende %de_* celroussemente L' aoe polaire. 


Le be Qu ceccle… Qcecletu- at Ke? ErÉ envol. par- l'équation 2e La. courbe 
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Be paraBole.. oo 
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CHE: équation repreenle une, lemseale Dont la Silance. de Bee et NE 

T2 Éscanoféemer bois culs en oi autret- ayant feux centres en figne droile. 
J/ ef pour el 2e prendre. pour pôle. 9e haraflmation. ur: pain Qu. cecele € qui œupe slhe onalement ler. 
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loont- ou tine. cixconfaence patsanl Par Je. pôle; Donc. les inVerdes A, B,,c } dont. sur-1ene. Ligne Geo ile } invecée. de celle ci 
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sont on. Lis 


CG. FO 





Je: A une. cocde passant parle peint de. cefrcoussement d une cax di - 
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EL passent par un point fixe. 


(826) 
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178: 


176* 
COL 


178: 


| ; 
180° 


181° 


82° 


183° 
184° 


48: 


SG soit un- fe; ex de fa conique bransférnrer 


gerérale. des fenctions fekW de. mancète qu fo eng enbes_ au couxPes (3) + CS.) faosenk, auæ points coverpondants, 
des angles djauæ. avec fo «a sens veclèuxs corcces pondants. | | | 
Étant donnes deua. cerceles en cœudeu- et potion. 1 couv es R. feu des centres co coniques pou (oquellese. (la. deux. ceclèa/” 
donnes +onk7 oseufatounes Hrouver- P'envd2ppe. de Be dite qui gr Ro points de contact. 
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Couver. pans one - fes aan gfes 4e. plus ge cande. avc. ir ch a “une. dise donnee) Qui donk fe péimèlee. l'un Maoct. — 
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(CG). nelle cot: LR vin qu doit. avour Feu entre. (2 aes de. deuæ. conique Fromafsentis 2 pour- qu'un polijgene_ paie &btre_ 


a “fe fois iécut a cf une. Æ ceconéeal- à . Prutée 
Louve £ Bou. des fees des coniqrieæ- aan même. diceckaice et. Loubet deuæ_duoilée. données. 
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Chante donnée. 41r1e. conique 3, CL. prend. Sa bcocnofo-cmee. EF ! Ge pofaiteo ceciproquet) Live À æ_ un cerccfe C ; a qu 


_Pæc “ap pe E Ait cecele.) d' une-- dicectiice. de La. contque. 


conditions doit saksfoire fe. cercle. dicectèur- pour ‘que- fe. sec 
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ES ever (A4 Lou des centioz des contques 


du 3e ocdve,e.a.d, cenconkiank ce. cercle. it quatre poinb. coineidenlo. 


bucfhant: 11210. doit donnee ek ajan, avec- LT cecde. donne, LAE SEE contact. 
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CO donne. titre. corxaque- fa; ‘urie. ceruaque- mobfe, mMaio de forme. invaaa fl, De meuk de morèce à paoser— par e& A4” 


points oi | fe conique fixe. cof: ‘cencontice Par ane d'coite vVa'uia He ra" pacalhef. a fé - même ; Louver-f Ron. 


des centies; pus [à féeu. des fées de. fe conique. mobife | 
GCocsoner Re Ben des cnbres des coniquet- oseufilioes à deuæ. cecefs féxer. donne. 
OD ao une. dèpse donne, on inoeak un. pasrliif, carre. ayant pour Aiagonafie deux. déamébees- emjuguétsane 
Sommels de ce. paca lof. cærmme. on.môêïe les nowrmalea, coquelRs fe «ment un-6econd_ para[Pi£. 4 ramme. On-fit passa 
une conique par fo Sommels du Second. parafffes cainme_, Æ par deux. des Sommulo oppose de P elfe proposce ; 
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AAC / ; | 7 4 nr : | ne : 
Ï 97 *  (Ondenredeux cœuélredont (et centrat son flreu. ef: dont. fs tasjons o P, satiafènt a pe «efétion_ Rp + m, P: =n?t, m Mr 
; : : ‘ e 2: . 
elexatt deb conotasrtest; hou Ver” Ponc efoppe a es lang ente,c. COMM. a cco deu. cerce Cat 
| , : : 7 . . . . | | . | | 
Ésuver L'enoufoppe. den 2 dAxoilc« coupant t1r10 - Pr Li © DJOUS Ur "4 Fe conotarit: . 
. n | 
“Jaa° q1 e 2.0 | te el >) A L'£ SÈ Le £ 
99 : In cevefe mobile. a. don. centre. sur tune doite fice. ck Ffouche. un. cercle fixe ; quef eck- €. 1rieit du po e.. d'une. seconde. d“coi e.fixe “eela-— 
. « ) . | . - ee . ‘ , | . 
Hvement. & ce. cercle. mobife ; que- desienk ce- (tou fovéque.fe ceucfe. face. De. edit a UT. poinE. , OL. devient: Lite. doit Ÿ 
d00 - | a 
# O0 & eotyer fe. fieu à ui. Dominek 4’ Line. pacabote. ajent ut fésjer-floce eE passant par tint. point fêoce.. (On A ane. cpieÿ Gide, Lo deuxc.cerccfes 
sont. cqauæ). 
(é 
20 ] © 6 “LoOUYer- (2 fat. des feyess pius dco dommec{) : des porvæhofeo que on. uno. fan gere commaine. e& une _ corde commune _- parcalle(e. Fos 
celte. lang enk., 
2029° C$° DS t | ; s Le 4- Li <. - 
L AIT { foyer d une. parabole. OT mere tin ps vecteur qe conque ek. Line... pependier rec. À €@e. AS puis OU eo dense © 
. € - 
d'entex cëômme- Stes, et We- Ce no-cmra fe. ui. port prets pur fx. pareabofe. Comme ag onafz_ OTL. conoFcuik uit eckandls ; quef_cot- 
| ? 7) 9 . 
fe (ou. du. -Hommek. ocppave ait fee 
. < © TT 3 Lea 4 | * f a 7? Fe 
<03 L Co ronva- fe {lux deo porrb d'intexsection des diagonaléo d'un .tapexe donk Le. fase infertence ed fixe dont 2 fase. su- 
DURE | | ; | 1 ; @ e . 
. Pe’cteuve. eot: constante air ot que fx. Somme. dex CL - cotea. mort. pacæ fé es 
95 À° C&. k . ? f > LL. GC . - L 
+ T° ‘ouver— {e feu ded cernes des coruquedC. ) Pass ank pe deucæ-poinbo fer , ue san ne droite fixe et: dont: (e_ “e ange den? 
Axco ef co notant, 


9 65° 


Ab me. centq Ue., ayant Lure. cent Le. Fe une. for a-féxex, LoucBe. uTte- d'coilé de. dicechion. dennec ; Houver fe. Cou. des poinb de. contact. 
20 6° CE point sont. “à uet. dant ut pan. ek Le Le. que. Eco ne onE pas enr figne d‘evite. . JP erL- tu) ou‘ quatre, soramels d'un 


2? 


quaduifatere convexe : ‘par ces quafce_ point sr peuk faire. passer deu parabole. La conique.) paosant "par fes anq porta ) 
ot 12 une. parabole. si fe cinquième. en sux-T une. des deux. pæcabofez = 9° Vbne. Ruperbote, oi (2. cinquième point: cof: dano Lhécion- 
où. Bots des deux. parabofec.; 3° bne. dlipse, 1. R cinquième. point col. dano P'intieieur- d'une. parabole eE Borcs de. Plate. 
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pink A,B,C, ot fon cfève on A,B,C, des pexpendieufaices aux bots droilen MA,MB,MC, fe biiangle Rreme paarces boit 
pexpend eufaires ait une. surface constante. | 

?lo° Éneote.. tif, dans une eflipse donne y ne owde de Conguenr- constante qui, en ve. déplaçant, anvetoppe. un. cc? Dana fe. 
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1812 ANS Chant donne erpralies ane ABCD donk fo côtes ne sonk pas dans un même pla, or demande: 1? £ cquation de. 
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"1824. 218° 


1627 14° 
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1628. a15: 
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fe 
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1853. 


1842. 


£. Durofce. -g=«he- engendre par fe. mouvemenk d'une deoite. EF, Les Ô ‘appuie constamment "sun fes deux. bé. oppos ct? 


E 
AD, BC, du quadraifatese, de. maniere Lis ort- ait Fe _ proportion ie FC « 2° £ équation de. ee Durface jarele eng endeee. d' une. 


manière. anafeque Pa fa deoite SH que ® appuie constamment” si fes deuoc- autccs aber. bc, AB, avee. Fa cendikton. Re Re 


3° On demande. enfin. st Ga deux - oucfacet.. ainot engendrer sont: Les memes. (Cents genes 1812 ). 
ne donnée. dans un pfan se paraltet. came. dd une. dvoilé, on. demande. de consfiuire, avee. Pi “gl. ER compar, ft. 
poinlo où fr duoilé seraik rencontice par- une efflpoe inocule au parallefeg carmeme. qui LoneBerait" Re. juabeccslée du paraffi 
Log rame on Éerco mi freuce. (Cneoucs 9 énevaf 1813). 

ÉEa nE donnés, ke pécmihe d'un bangfe, avec Ro + cajona des ceccheo inoedk de cicconscak ; défexminer- Re Pongueuce den rois e3lo 


du. és rene Ca Dofution_ rie ait. CA où (2. pes ex <ep «eo ente Pari 24, (e. a du cetele. insectk. par*- + elfe 


C 


pour Te. & ge devienne. 100 cl } Où. | “a, ait. danse æe. ont. montéeca. corriment: A solution. se. «simple dns ces ae 
cents CAD : (Gneouxs General 1822 ). 


Étant: donnee me. droite AB dont. (position. EE Rongueur-— sont invartafes, beouver dans À espace-unpoink" M ef qu'en R. 
Jeignant avee fes extrémiles de «të droité, Ft. di diffesence. deo angles intoriurs A BR du. Hciangle. MCAB sci ége afe à un 
angle donne CA. DD euaston- du cad oti F'arrgLe-ot mt. dicoik. (Gneouteo ge 1827) 

Cennasssantk R paramétee. d'une -pora@fe donne dans an-pfan, mena par RRuede celte aude une duoité teuminée de 
park k à aulte par fa-paraBofe ke. gate à une. Égne donnee. Œjuand fe question sers céoofues déterminer fr dusite Bee- 
Bee par une œnvhucdion faite 6 ur Be figure et examiner que? est fé nombre des sofidienx ont E. quetion_ ef, an jendeaf, 
puocphifle. (Cncouxs général 1828) | 

I? one. Surface Opherique ch une. ourfèce de ayfbndee doik & Base eceufaire étank donneac, dE se coupank” Suivant une courfe. 
& double corePure; on Ouppoe que de bu 8 pond de celle cul. on afaise de pegpendiafüier sur R pan P qui pare 
parte cenle de fa dpfése dE Pace du Gjféndeee. On demande | Pe équabion de fe courbe forme. par-Rs points où Re pla Pet 
encombre par ced pe:cp dorer 

112 Cnnatosant fe parcamitie d'une-parafofe donnée dans un-plan, mener par @ fie de cette. eourfe. une. duoité Buminee. de P 
park de d'aute à Bpauefofé, dt que fe Que padage elle deoile an deux podème qui soient anbee ue dune PR “ap 
pe de n à : Phnite. (Cneoues Général 1829 ). 


: 217 ane donnee. dans un ofan deu parah$ofes egafc dort p, Êommeks pe tuent, el. ont: Le acces. sont: boiuwence an den4 
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conteaircet., on. suppose que- L'une. d'effe “out our-Ÿ autre de manie que. dance cPxcune des posikcont. qu- leffè. vienk=_? 
eue succehoivement, elfe. Qui ook toujours tangente en un point: cgafèment Poigné du Homme de Pr pareBole Fr 
k dur Sommek de (à parabole. mobile, pendank”c mouvement, @ Sommek de celle deunièce. confe décuit un. fe dont on 
demande lutin. (Gneoue gene 1837). | 

Couper unbiangR parune duoilé de monidie que fo deux paitiet de ce Hiangfé so enbre-efler dans un apport done 
k qu'elle aient Cueo centres de T “avite our une. même pependieufaire à : LeOéante. On céboude R ème peofème 

19 Lique Rodene cl coupé du Hriangfe sent < cœur; 21 foque fée beois bei sont à égaux - (Crcoux giré£ 1888). 

On donne. une dlpoe donk AB ft P'ace beanoverse dE Fun foyee. GSar Re sommet A, fé plus voinde ce fe Su ee mène 


rie droite q% “encontre. fx courbe au- poink € on. (2 prfnge d'une quantile CD tefP. que- Fe. expo po" k AD Doit conétank; piua 


é 


n tre Ce dreoier. BC tED qui me. cencentrent "en M ; rouver R feu du point M foraque- É oécande. AD Huwene œutou- du 


Potnt A . CP no-male 184 2). 
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220? cJai P un point fixe dans fe phan d'une ps donnee; PCD une sécarde queflonque } CD fe portion de Ge éco certe NT 
L’'effepoe ; C'D' fe diamètre. para. à Ce séeante; Mun point. de fc Oécante EP que Porn a PM.CD = CD houve- fe Beudu. 
point M. (CR : Pal technique 184%) 
A1 an prend deux point fre Fa sur Le Face d'un Hriangle ; onmêne par ce points done duitee venetunk CA de CBen 
deux. prinb a «tb fi que re + 4 =1r PE 5onk des consbantac, teouver fe fieu. des intéwrectona. de. PA ed: Qb . 
(ER. Aefthinique 1844), | 
DD. D. Concours généef de 1842 fe x de diner de ODercaiten 
1825. 222% Deux courfes du Hecond ovdre. sont douffement tengenléa, demonter any kiquement que. #t d'un point quelque de_ fa. 
code. des contacts on. mène. fes quete tangentee, fes poinlo de contact” sont  Égne dite .= CD'émanbre que deuce- éguationa 
afjifiques. à à vanille, indécemposaflècen fdteuxs séctionnae, ne peuvent repréenter ur mème fl géométrique où Be? 
ne- sont pas identiques Hume pourtoeme.= Éfécie des féyeu dame Ro coufes du. Heemd oudie. (Cf meumal 1848). 
9932 Dfisoiie der racine das. (Gneœurs Gene, 1843). 
1844. 2942 AT & AS œnk deux droit qui teucfenk une dection conique quefonque. POQ aux points B ed: C; on mêne une hoirième Lan 
got queflonque. DE; par fe points DekE où eff rencontre. Rs deuœæ-premièer, on ‘frace-des paraflèfer. & ceo mème. tengenten. 
On-peopere; 1 de déteeminer-R lon déométeique des points d'intecsetion. M de ces parallôfee ; 2? de. veonnatre. que Parle een, 
out fequeP on voik de [un. de for es F de (à section conique POQ, fa Vangerté mo. ED, conserve une vafeur-conotante dans-hu- 
ex 9 pæitions de. celle tangenle; 37 on. examinera. fe cas partieufles-mt fi Sechon conique. POQ ect une. paratohe, den. fra. 
voir que dans ce. cas, (os segmends inlecceplee sw fes portions AB, AC, des Hangenben_ fiocer. pa fe Hans ent. mofifz ED, son: 2 
céciproquement” prepoitionne@. (ŒR. moemate, 1844). 
225: « Abne cwde, dans une. conique, etant vue- d'un -foree- Jous ur- co condtank, bouver— fe Pre geomébrique des peiab d'inbeisee- 
bon. dec langentee. meneea. par fox. embceemitéæ_ de Là code - (Ce fe. Let riquen8at)+ 
2962 Clank donnée une. joe dE un-point À surt L'efipoe se on déeuil nn cet tangenk à {emule on ce point, d Pen? 
mène. an cœucle. dk à Feffise Le. deux Eangerdes- commune andre) que. ellè- qui Hucbecaiont s due. coux Pot. données. au 
poir£ A. On demande. & Pan. du. pointé d''inlécedion de. ceo deux Hangentes., quand. on fit vacier- Reason durent. (Greoux 
généea?, 1844). 
1848; 227: Étant, donnd un. cf © db une Avoile PP’ perpendiufuxe au diemèhe OH, bouver un. point EU qu'en. menant parce 
pink une. séante quefonque. MIRM, é& qu'en. aBæioank des poinds M M des perpendieufainee MP MP ouf doit 
PP", emaik @ sefbon ee constante. (CR nounale 184 5 ). 
228: État donnes un cecde, un. paint situe dans von inki-aeu- on imagune que Au-chacun des diametre de ce cerde, ondécrive une 
elfipoe qui ait ce diamètre. pour gend axe qui passe par Re porn donne. on demande 1° Leg sort gessede- de œ» cflipses_; 
2e Le Pen-géoméhique de lu fgee, 39 R fou Leo exhimitie de Quuce pelits acer (@ncours géné? 1845). 
229° (LR. HeBrique 815). Dix Séaar . | 
1% fo. Lou do ayere des fr SP ebofècajante un sommet commun ef une aospmplsle communes Gheie de fa dicton 
gi die. XOY of un ange decik, À el unpoink de OX, Bun-poink de ON}; on-mêne. dreoiter AM, BM , LPocque Ÿ eng 
MBY-2 MAX, on demande LR Peu du point Me ÉfBésiie des Pogithmen. | 
| DT carie. XOX ot un «fe quefeonque A un poink fo de. don plan de ee poink om mêne une oule. de deciben qui 
soupenk fo sb de Para fe en Bd C,on-prend our cRaque-beécanté- un point M 4 que Fe =; da demande. fe Peu der 
poinb M.< ia Re des Signe de Deora ten. 


jee Jeu "AA : O)' un point M de. Fe crceomférence_ d' une clipse st mene. dei codes MFQ, MEP passant por fes deu 


MF’ . 
{es eco ; démonkce— que sr 'ra — Conotanke.. us Mn © etteit-- ur pan -qui coupe- une °P Re aa deus- paies dont" £' une __ 


ik double de L'oatre : 


: eme Varie. note. LP courc£e P— De JDémentce (2 formules Din(a+b), &o(a+b) 


gene eféuie. G' Lan poink B, pt QUr- (24 sk. OX 1° un in ange VOX donne kquefeonque, om. mene- une_‘Eangents AALE 
ue inoeub dans cekK angle; ent demande (4 ar deo poire de. contact de. en tangjentae &æ ODésekop per fa mes ant. de. 


(81 o) 


determin er x valar- numerique de I. | 
TT Séte. CD es eoœtrcemites. M + M d'une code. MEM' P assant: par fe. foyer-d'une pee ab, on afaise des pecpendé — 


> t . 
eu lairces ME, M P’ ur une. doité. fire Hiluec. dans fe péen. de (2. pascabofe dément que. TE +- NME =. conotank . = QDé- 


FO OM'EF 
vropur-Re Brie de £ Rormogenate es. Géoméue, en phapoique dt en-mecanique. : 
are Sex “1e, Érouvea @ L fe. Go. des mBouse_ des cordes 7 ons d' me ffpoe dennee.. D GDemontrer- que a} “" V£Ge) sont des 
ferctions conhinuet_- de. x + | 
me e$: VE — } £ | - - | 
9 7 eue: Consbaui ce fa. coude. J — VE à ephiquer leo principes de fa Tears Gemation_ dot. équations. 
oc S'euie. 24 une. . Quite d.  Élpsea_ a) ant fures eye comunuint +, A » Oit- mene.. de» tangenkea na parallfs à . une 7 
d'ioile donnee ; Hcouver- fe. (re des pornts de contact. & Équations diff d'un co cjoo Hofde (Re. 

1846. 9302 nt donnée. Line ffipse., #1. or (ei 1 LOT ci des cectang fee. A2 que- ABCD,on Dai que-tous_ es Somnieb sont situ co 
oi ui même cercle. concenkique & P'Pipse. 2. tank admiz, des poirb de contact N 4 Q de. deu cotes oppose de.cba- 
que- cectanate, on mêne deux. droites ans poinb de. contact. M de. L'an des deu. autres côtes Æ L'or. demande . de_ prouve: 
7° que- ceb deux. dvoitee MN &Æ MQ sont egafèment incfnees. DU (C2 cote AR ; 2° que Bure Donne MN +MeQ faik une 
féngueuwe constante que que- soif fe “ce angle ? 32 qe Toutes ces dore. Te(Pec_ - que QM, NM nt toujours fangentée a une. 
même lipse déceits. _des memes. feyexs que- La. Pveposée ( Cncoues genecl, 1846 ). . 

23 1° “ (Er E fayteefinique ; 1846 ; j plustenxo oéciea.): 


Xe Lieu des poinb LP que- Ceuco pofaices cefatives a Trois cerccln. coneouvent en un meme potnk- 





11° Cnébeutre p = Goo a Dur a | 
Goo ast Sin coÿt | 
ITL° Leu des poinb de division on. mosjanne. of extième caivon. deo cordes dune. pe douez_ d'un. mène. poink 


IVe Une effipoe. et une pœcabofe onk mine féger et mème. œûce - De. ce-fénjer- or. mêète. les rasjone--veeteuto FM, EF? aude 


ectemtée d'un diametre. M P 42. C'effépse., d ‘ & coupant (2 prBR ao points M "tp! : dermnonteer- que - FM += Z notant. 
FM 


V? D Ut point Lare. D di LT diamètre. F DE d' un. ceecle. OL. mene.- -tune séearde queféonque. RDA du cercle; en_À d& Oo 
ai mêne- Co tangenten. AC , BC, ek. O1 Jetrt (eo points D et: c, démentter-que fans ADE. fn Épé - = Constante. 
NT 9 Une. dl dlipse 5 = une. Haypebofe onk un. AE. COMATUAN_ } an. mène -une..- Suite de_© ceantes parallele; Ecouver- (es ou. des Ta - | 


eue. des egments comjocé ertce Ç. effapse.ck Fhgrett. 


vie ER point O pus ou fe diamike COEX d'un cerf dont R centée ed C, on mène. deux -Sécantee Oà , Ob Lite 

per fe relation Karg AOEX . tan ROEX - Grétante =; puis par-fe poink TX pris our fe diamile COEX d:ditee. 

mène pour fa cmdition. COŒX=CE, on mêne une- pexpendieufaie. a diamèle juoqu'à {& venconke. en_À BP -deaf 
Be rt 


71 847 239 ° SAC re Ecangfe- PQR dbant | cicconse ai a un ceucke, on feme uin-secmd Peiange_ ABC ? donk (ès 6 ominel A, LB, Con 


hecantes Oa, Ob: oTt demande ST Con ne- pourcæal PP? duo poser- de. (724 constante de. DO de FT VA Sornme. 


ee point mifleux des alue du premier. ODes sonunds de- ce second Huang où même au emcele Re tangenter AAyEb Ce, qui 
r<eneanherd respectivement an à be, bu côte opposde. à ce Sommes . On demande de pprouvor-que- cey frois points a,b,e, sent 
en figne. deoilé, On vera sù Fe HRéouème. à également ou forsque, 2 Biplace du coule impec, on prend une section 
sonique qufeonque targets aux boï Abe du Hiangf POUR. CErene géP, 847): 

283% On donne sur ur plan, un nomfee quelonque de points A,B,C, D... .; parune ougine fee O, choñie. à coBnks 
our ce-pfan, on mêne un. nomfe. infni de duoiles , sur chacune d'effét_ on pouke une Pn, que oM résiproquement= 
proportionnel. à fé eacine. envrde de (Somme der carre der pexpendienfPires aBaisodec, ur «lle duoile, des différent) 
poid À,B,c C,D,:...; on demande: 1° fe. feu des poink M œinor oBtenua ; 2° S':0 co tououxd porsiffe, fs poinbo 
A,B,C,D,....; votant Races, de. host Ps ineO } de teP2. soit que-ee- eu deienne_ un cexcfe; 3° examiner où 
fa couche. Bad Bt Honjouxs {2omée. pourdoute Rs positions du peint O; ht uoque ele à P. beouver où Re point 
© doile ère placé jour que, fe points A/B,C,D,...+ votant (lue, Pare tale oeil Lx plue gende prof. 
(Eole normal, 1807). | 

23]° (Aole. GP brique "84: Safe oeuten ): 
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12 Diveuter Ée courbe. + YU = ATK Cafeufer à un mime pee — : : 

11° Cnotiuire. P= A Dino Cow. (és ntinuite des féncbions agé. ciquer. Lao nant. n | 

LUI® CDoeuter Le courbe. Y= a lang (E E).s Ctuxeion de Fe racine dea+b\i avc une apprestmalien donnee. 

IV® Discuter fe couwcBe ÿrx + A din Œ). & Cnditione À équififre. d'une $ fagustte- Bomog due s'appuyant “ 4e4 deuse_ 
cobremitee vur-Aauce- droite fret ajank une_-pooifion quefémque dune P'eopace | 

Du sommet. A de’ Pè ana Re doit BAC on-mêne-une-droile quefeonque ; des pair BEC on «nine suce. 

dote Bo pecpendècufaines BP, CQ; bouver (2 Fou des points M de ce dolce pour Roque? AM APAQS fu de. 

F'hemogentike - | : 
VIS Brouver- La Gr à une coude divioank (-oueface d'un cc dans an vappoit donner | nobunive Phaprension à à 
D deuter- À cowcbe % = Œ 

VIie Cnotsuirce fs. couBes p= a- bu, ep = 





es Érouver Re flou der projeckont d'un semmek d'une coque sur 
#6 Han genbocc. | : | 
71818. 2352: fit dar fe pfan- d'une. dise donnee. une_d-oite puefeonque * Ts ; ; pu centre. C de £' efpse on. méne_ {e Afximébee ACB 
conjugue & fa dinetion_ de clé deoilé , ak qui va fa coupe au poirko ; on-profenge. enouita fi figne OC d'une Creuse 
OM, Hlfque oc. CM = CA* Dan Onpp ee que. É duoiké TS 5e meuve de manike- à ëkre H Foujouco targante À À une eouwPe 
donnée, fun. demande. quelle see Re couPe. décrite. Par L-point De Ph indique. Le metfode. & suivre, Pen en fira 
L'applcthion. au as uivenk, L'ditpse at + I =; dote TS ele Hangerté à D eouvfe aet= 9 
 Cneouxs général, 1848). | 
236 Cie des féyuc.s Grouver- (eo conditions d'equififie d'une. duoité peranle. denke fee cebdmilde sont nou ati. à rester 
que deux dusbee Mrer. (CR nocmale 1848) | 
237° (ER AR flenique, 1848, six sb). 

(12 Œndonne-une duoile, un-poink © sur- eee. duoilé dt deux points ActB Pors ceté. dioils. om. mêne- une out de” 
conpler de décantes AM,BRM, qui É coupenk'en des point € et: D, ke due RÉ podiut OC. OD LH constant ; beouvex- fe Bou 
des points M. > Cite de Prnites 
119 Lieu des Royer de paraboRa. cale insecten-dana fe même eng deœik.  OGétBode des coefficients indékeumincr- 
IXY° eu des projections d du Oommel L'une lise su Sep tange entet_. © Sim de - 

IVe Éuakion polaire de Re bianoRremee de Pa Sccbion plane d'un Gne- dut. quand. on-dévefppe Rare. à | ÉRade du 
plus gænd commun. divweur | L 
V? dieu. deo Sommels des Faangle. semBells à mntiengfe donné, denté fa ane à ee dau exteémitet ous Re due 
ete. d'un anafè Avoik donne dk pare en ob parun point donne. x <Eran mation des c00 données - 
VIS CDéteuminer (ex dimensions d'un ne duik donk on donne fe volume ek (a. vefire convexe. = Keudre. équation 
x*+20x°- - 7h —8660x - 22875 -o. a 

1849. 238 cfoient, dano are pfen, une dfipee E une. dusite, oibule Boes de ke dPipse. On. prend our Le deite. deux-points N EN 
cmjuquds. pue. rappede à P'ffèsoe. (e&.d. deux pointo Hb que Pi pofaice de Flu passe par Paule); ef posé +12 Louve 
4“ lient dœno Re péen de. £: dfpse deuce. poinbe o + o° desquel on veik chaque ementr NN° sous unangle d'coit:i 2 on 
demande. (2 feu deppoints © HO quand fr duoilé 5e eut a Rmente à elfe. mème. + (Gneouses géreL, 1849). 

239° CR Cp HBtdBnèque.s 1849 ; pla déee ): 
1° Leu des Sommel> des f: ele Fofea_- à sant une a sprplste commune eur fon commun = FimiBhude = Lover d'un plan. 

IT? CJOivioer une demi- SpRère. en deuæ- padier-équiva fentes par-un-pfan parallit à fi fose. 
11° ne hr Huxne aulour- de. don. cenkre ; Erouver fe fa: deo inhéxoekhonn de oo axe Ra avec-une- ans ente à 
LV®° rs ab: «eo d'un. poire fie, pa appadte æ Luteo Re coriquet— Paso ant par- qua poinb donnet_ , ve eonpenk 


enr un. meme. psèrk. 


V° OP ca fe. point D où fa. divcectrice_ d'une. : en. Bolè- Loupe son axe DX on mène. une Jœunte. uefo ue DMM° ; 
F P A 4 "4 / 
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Erouver Re ræppot des gl PF, 3 XFM’. 
_ VIe Liu deo pe) jechoné du -Sormmek d'une para sut 009 Lansenter— 
VITE Leur des sommets deo 8 pecfefes. sajark une aoymplele commune dune désetiiee commune, & efimifbide de. due. 
cowbet | 
VIII ot un angfe ABC; A,C, deuæ- point pas : Su 9 60 no j par-oon-Oemmek&, on mène. une doit quelconque B-Y ; 
deo points À &C on ae sur celle droite. eo pecpendiuQuves AD,CE. rouver Re Peu du poink ©, mifleu. du © 
Degmerk DE de BY compo enbre_ (ec pied dec perpendiufaiee. & Gnotusction. dev caciriet. der équations 
2h00 D émentres que où un ne. de vevofuhion passe por une eflipse, (somme der avëlee aBoulidsank- aug oxtenitée dun 
mème. diamèlre. de «ke cube of conélante. amine ceque devient celle proposition fougue Pline on suPititue une? 
RapeBl où uneparaBt (CR noemale, 1849). 

7193450. 21° Canet donnes deu aoes fixes Ox, 97; aitu d'un point fee P, pe dœno fe plan de ces aoce onfaik Fouerer-un. an 
gf aPb de sesndeur- dennée 2 constante (A marquant R point où Pan des Ge de angle va couper Paxe Oæ, dt b 
fe point où Panre eïte! va. couper Paxe OY}. On demande de prouver qu cœûte qu Luxe Où un pointfare. 
À sur Pause Oy un poink fee B, el que. fe pooduit du Degrnenk” Aa par Bb ele contank pour toute Ro post 
ons de Pangle. On examiner. & ca partiufle où fes aœen- Où ek OY coïneident, (Gncontes ge 1850). 

29° On donne. un-poink À, cenlie du. cexele. cérconoet à un kiangle; Fe. point &, centre deg cavite. du. mène. hiange, CA 
point B, cendre du. exe inseaik; point C'd'intesetion des Trois Bauteucs dE fonc distances reopoctives ces quebre pains 
sonk on. Égne. dote. 6 vouver- fa Langue des &Gler du Hiangle., E convhuire. fe vafèueo donnces_ par fe eafeul  Cribene- 
Kon des acinex d'une équations P'adeifion. de PansRe. (Ecole. normale, 1850). 

us (ERR 2Bhenique, 1856). 
restées de o] semebee. de Paciptive Û Voû Touveffer nnafec ‘me X Page 132 ). 

Æ diveuer quetions de Cours < 

1851 24h? Étant donnée. une- droilé. L > on.mêne. de chacun de 6e points M deux duoibec à deux peint fixer P et P'! CDeux 
audtreo points fer Oct O' sont Re Semmeo de deux ange AOB,A7O'B’, de grandeurs donnés dE comstants, que- 
? on fait burne— aubour de fuxs ‘Hommes ceopectifé » de. manière que. fuxs côtes. OA. ,O'A, soient: "ces pechvement_ 
pependioufires auæ. deux droite MP, M'P'. On demande quelle este Re coude déilé par & point d'intesection N 
dep denoe droites OA) O'À', E € courbe qui &t déuité par-fe point: d'intewectién deo deux aubes &tée OB, o'B!, 
quand {point M glèse- our Le droite fee LL. (Gnicouxs gl, 1851). 

2h5e L'éuation d'une pamfefs vaypodte d de axes retangufue at Rey +2 2ÿr1=0, Hronver fee comtonnés du 
| soumet, efo du foyers Pau, & parmi. & ER dcime. de Descaites. (Cf. noemafe, 1851). 
Lee (Er De Bjtefnique, 1801, plasieuro Sem). | 
ucotions de Deseuptive. ( Voir Mouvelee Ennnfee Home KI page A9) 


a 
R reine eaccee. _ É drëmes - SU p, aPres éphexïquen a. démonter (Périvee de Dino ; Cos x, eke.. DS Div con das 


momies entiec IE cHBove. a ‘approximation de. PA ewfon ; apphquast a equabèn _— -Je+7=e. + rébaure. (A coucLe 
| 8 


5c?+ D'un) 


CFt. taehona 





3 3. | © | \ ‘ : 
NV = oc — 10 a+ 9 Érouver P'équéton généeafe dep ednes a Lroe cieufnice D ODecsraproer- 


“9 LUE Cu. . 





1852. 247? Chante donnes : 1° Ro distances FM-R, EM-R,FM'-R de Hoi poinb M,M'M", d'une.-Sedon conique œufs per de 
He. couxfe; 2° fe angle MFA M'FA,M"FA qui déterminent {eo positions des rasjons vedeuxo EM, EM/EM", «0 
Huemont À une dueile flxe FA mence par f R Payer danse 2 pBan de Re oud. On demande: 1? de débreminer complétement 
Lx. cœuxfe, x natuxe, pa oituation , 2e dimensions ; 22, dhppfique- P soon aux donnéct 5 uivantes : | 

R =, og o8o11, MFA— 16° 58) 32", 3 

R'=sc, ho9 A5o1 y MF A m7 27 ho", 5 

Ro, k37 3418; MEAZ 22% 12 35" 


Le 


_ 


(Coneouco genéea, 1839.) 


1853. 


1854. 
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2,3 ° C LA donne an e- conique. k den. aaeo face. qui passent Par-un_ Foyer font entce. oua_ an angle de. ge détermine . 


20° 


On fa kr ouf ow- Ce eoucfe une fangente, b, pau Ro points ou celle doit «encontre. dano chacune de ous positions. 
Les acces fixent, on mène. deuc aubceo angentee_ à à fa courfe; ces deux deeniérer tangents Secoupent en. un port. donk7 
on demande L. Cou. génétique. $ + Résolition. des hf Ce. normale, 1882). 

Cle. PéyteBnique, 1882; pasteurs séuter ). 

Œjuestions de. MDesexiptive, (Vone Nouvelles Annales, tome XI, page 226). 

CRoslution de. dene. équations. du 1#7 degul À deux imconnnec. à Eine du usines due, appque À 


k \ 4 | 
ve — Lo°+ 25x-2x4+1=0.% de... + 


o. | | | | | : | L | 
25 0° ODonnes dine- définition. grrebique- de. fe parabole, et, Pæctant de cale. definition. » eæpooe grréHiquement fes diverses 


| Joroprietes. de. Fe courbe. (Gneouxs É nsut 1865 ). 


251 (& LR DibteRnique 1853, pluies Séuae.). 


Questions de. CD coxiptive } CV Tlouv Per Cnnafes ; Esme- X IT - TP “0 e- À lg). 
CD snnes une_nrtfode_ pou Leouver- L “CAC CAT ineommend rca Pro deo equaltons afgebriques_; ueage- de conébeuctient_ <a 
P Riquer. &. Éxpes e3— Lo popaistée. deo bear g (20 Sphecia itcA eF des pdito cela considérces Sas Re © ph ee ; melse 


P arieufiécement en. evidence. fo théorèmes ana 2 Ô web D ceudEe- que concernent eo biangfeo ectifis nca... et-fè. cercle. covwidéces 


eq &o molrie. plane ES ete... 


} «0 » o 1 _ ._ A: | . f | in . . _ 
29 ? e ae f on. . Prend_-pouu- diametre. d'un. ceeccl. Le porchiou. de Paume. non can Vecé eo d Le. Ryrecbole. ecmy)'uise. enkce_- R ecnltte 


253° (e 


251° 


o2 (a nova. enr. Url poink quelonque. de. (2 eouxke. 'É Le. tangenke mence. ait cevcefe: par ce-dermerpoini ent. sy<e aa. derni- 
aæe reel . Houa: “ce. d' ap" PS cela É. quecslion. D'uivante_; Étant donne 2 deuæ. Sommeld el ur. Bco à LÔteine pneu 


COTE de. L'RyrecBole, corw bc: ce p no: “nafe en eepoint.. Dridiquer Ca PF etre et fes cmébeurtions anafoguer pou? 


£° € ce. . (Groove 9 Leaf, 1854). 
É R._G A sPtecR nique , 18 2] phusien cÔô je: niet) , 
de uesŸtorrd de GD evexiphive ; { MJoëx. J Louveflesc. anafze. Line_ ra 33). 
LU FC G ctbode A appreximahion. de. TG coton » appliquer à a 2° -32%*- Ba —) TO: 
11° Épes a 17 Cortot: docattons gonébriques- Qui fes quelle ‘cepove- 0 resolution de- eus dquatione du second. deg «e a 
d'euro. imeonniiez . Applique a | 
v*- By +2x-8% 20, + 2 — 22e + 2-0; 
ort.- ea voie â coméliquement Poucqueti j darts ce. ca©) fes équations proposeet_ adrmettent Seufernent Eroio SoPuhonc coamnuincz, 
-ATLe GD cutes- + con Feuirce LR cœwcbe. V+ æ=a"i chercher—t Péquation æ-4& 0 a. des ‘camera. sceller... 


4° copcietes. gr écates des conique; analogies qu ‘elfes or entre ele. (ER normafe 1854). 


3855. 955° À, oudre P'equationt 1, 3 ts NS — “star (Œ 2 +4 &°) —©} 314 16. RD uma d d ‘inbecpofation. (Geo gl 1856). 
256° (Es Pe CP ch bechinique, 18 55. P Groieuro séuiet) . | | 


X° On donne. Péhuation-0e 8} ÿ 12° -a°, Erouver--(p deoilea_ Dituces_ ou cette Surface, Pb des Lans pacs enk per ces vottra_. 


Ver. (ee Durface. 
AR On. donne £ équation = Fans x ; Hi Lnoafee- EE Lu à a_une ii frs. de Carine, 7 ei cafeu fr Fe plu pdte “co Cure. 


D 


IL° rover Lo quatie. points d. 'intexscetion_ d' are dpse Æ À! une. Bu poele. qu ont ur _Rsjer-cormmaun. FE dort É, cor 28- 


ce. 


? y: | , | « f . { / "0 "} Re Us | 
sonE “cespeckivement: O ex O. . On donne Fangle OFO'= d; Ro deuæ derni —aoes à et de. Pelliyse, à. + b de. Ç Rap efoir Je *: 


Le. eafeul. dan Re. end où. | 
a=?22? 30 _.  Aaz=10, b=7 a=1, ba. 


1 


1856. 237° OD imontcer— que St quadree es Qe- font « équilifre, on-peul ronside'coi- fucs direbions comme-des Aenéahece: & un. Le Fvne_— 


É pelle. à a Une nas TT e-. a Dev ppa- fog (+2) en sue. Ce gt, 1856). 


2 58° CODE 12 eubor— p équation p= = A 4B Dineo + Cône » + faire. 73 chasoification. deo divers. s courbe» que leile p cc. « juand-on- consi- 


dere- P ke comme des coodonneco polaices (ER Pebjhefnique, 1856 ). 


(844) 


269 ° PE couver. f aie. dar. Dagrment conti «40 cube. unt. ŒlC- de parabole cE da code, ek chercher le (eu. geomébeique.- des des milieuæ des eo dea 


qui déte anminent darto tine. parafoke des Segrenls équivafents .& Ses. 4 de  conv ° ence dep SORT (École Novrnale, 1856). 
1857. 260° LA 


Î 


*“cousei*- fe nombre. des cannes reeelle ge f'xdinet Fe ualion._ = = À Sins +R - Pour faque Prjetème.. de. vafeutcs dead. cocffrsrents 
À et B de. e Pectuer fe. Separation. dc toutes ceè “acines. CXppliquer- A XZ— 14e $ino+ 197. (és ASE) oÉjtecnique 1857). 
261° Étant données deuse. conique € er C Le4 y OTL mene. dans ee p° cerruicr ce Fous Do. 8) stérnen possibles. de dia mêt “ce conjuguea- + y Par 
LT Point de. fa cxconfécence de 0 luutte, Ces |mêne des parallèles AiLéE diarnèlres de chaque 2) stème D'aire. vou— que-fa-dvoil 6_ 
d uL qoirt fo heconda__ P onto - À 'intecps ectionr. de 2e pare ffefee.. ŒMVer a coucfe_ passent pPar-iut- même point. ( Cneouseo général, 1859). 
j 
26%: Da. denne. TL one du. decor de: ce. Frouver- fe Pou des centres des oeclians futezx “Pas de» plans Pacs ank Par “LU. on: Fixe. OL 
c) / P i P , 
passant P as ane, d'eité. fie. (école Moenale, 1867) | 
18 58. 263 CD eignank: par XX } Vire, des ordonnée cectanqufaren- ct par ME Lin: pararmétee. variaft , ete dernande. de_ detexminer- Lo 
diverses “uxfâces que. peu rcepco enker— P'équation_ 
De t+ im) C4) Le po tt ÿ) = Am? mt, 
D . . « TT L 
#o%oq tte. fe. Pæcamehee- TTL Uacie de —e « + ee . (EP LByhehique., 1858 ). 
264: K elank- un anale. donne. ek ot unangle Auot donne ) mais comp'ad entre. O 180 degree S G, th étant- de» : ITeEOT RUE 
Auæœi toit Ce. pa [SSs retione 
GG Sin toi 
CF ne Din ; GE = k Sinot.Ÿ Got; hk= TK ? 
on demande 2, vacinct - “ce Per de. L'equea Lien 
h sin"9c — Sin. (æ-x) =o. 
On dorinevra- a G fè meine > Signe--que. K ° ( Conesuvra géréeaf, 1858 ). 
265: SH eo of. ulion. de. P eq uaon Au. bcocsiome deg par {eo tas. T GBitug er Le demxr — eiveo nféreence. enlroi avceo ARBRE, C D, 
C 


co à AB 


ns p on Fe A. 





LC que furo cocdes soient” propetionnelfes à Tcois fémgueuxo donnees a,b,c. En désignant Peu 2e fe “cappe Œ 
voir que. 2 depend. d'une. éqguhon. din Froiième. degree EN CID beuters C2 Cas où Ph æ a=b=c, ( ol... norermfe., 1858 ). 
7] 8 59: 266° € an. un. poink donne su ace d ur paxabeoide de. cévolukon on rnerie.une. Seranté_ .Æ par £ : peinb ou ce. se 
canté coupe. fa Duvfâce jon mène deo nounafes À fe. Selon méridienne qui fi conbienk ; ces nournafes 3e venconteont_ cn. 
ain. poink dont en.dermande__. fe. ou . COu evatnènexa. sù tous Re peints de F5 wefèce fe nt aeRanent porte. du. Bu. 
Cneours général , 1889.) | | 
267? On donne. dano LIT QUE péen un TLOTTL re -queforique de. poid : Eoouve-, pexne Eoute» Lo deoiteo pareÎlées_ a- Cune-diveeion_ 
donnee. cl dhucex dans ce. plan. eclle dent- fa Donime- de ce ce ‘des dofinees autæ_ TL point donner est un rain rar. . 
La drivceeclèon de. {x deoilé. venant à |Vacier— af f2a privé dénnét_ restent La mierriet_ ) prouver que. x _ Égneque reerplit 
(a condition. de primsinumi.. Anoncce plus Gr passe. par * un. poink. foce .- 
Cm en, pan tin. poink denne du. plan, penk-on. faire. passer de. € éqrer tbe. [que La. Somme des ccced de Rues distance 
œuæ. points dennét. soil cafe È un cac danne, 
5e peuk aéeiuer- que Rs Fig neo qu sahifônt a fa -queotion précédente -soienk na q traxced ;, cela à Leu fouoque {a poink donne. 
œt dans Pintécéaur d'une cextaine eoucbe. dont o démande Pquation - | | 
CO mn peut Lou out) qu que- Soi è. nom fee. de poënts dons. ‘où de quelque tmaniatce. qu Lx Soierde pofarcs ; fee ven face” 
par Hrou aurkces dela, que LP S oinme. des cœcea de. Lave “dutances à une doi. quefeonque du plan. doit popocken nelle 
8 Le -Sorane. des carrey dex diotances Zac. pond donnes & Fo mire doile > OL: en d.'aubees Leranese. Lola, que. f 
“ae port des dense Soernmes de ove. ok Fe mem e- pou buts {ot Arcoiten du plan. 
Les cord perb deftnis dans {a q ues Erore. précedente sont indeterrninet. | Frouver— La couxPe_ sw Laquelle _ ie sonk 
sitter. | | 
Liiangte qui” A ced Trois pouus pour-Sommele, AAUrLR- surface conétante. 
(Éete nounale, 1869) 


268 
| nef entse- 6. pl per L fe. ccucfe. entier Cafeufer à un dicième de Seconde. pie 6. pli pete des deuoc. accè sous- tendus 
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Le coude AB du: caucfe O pa . ne. Be ouface. de ce. cel en dec segments. ke, que f pl quand cat. moen. Pre pe" hon— 


Les ende AB. (Cle. eBjtecBnique 1859 ). 

On donne. deux cRpsoidec A  B. Où demande £ eux deo sommets des bide done Le Roc son trngentse à à CR 
proïde À, d parallèRs à bois plans lamébutun con juguie de B.( nous génteal. 1860). 

1'Éouves L l'intersection d'un. ne. de sévofation par-un plan. efi par tous Rs points de L'intesetion on éfive. des. nomafes 
au cône, Basune- de. ces normales perce. Le buifèce en un second point” Ondemande R à cou Pe fermée. par ces poids. 


| L1° OD'ire comment mise le carce d' un. porn. cafufer-R off TE de. x F dans fe dévefoppemesk de 


(1 + 9 æ+ 3%" a: “+ ER tank. “moindie que ne. On cxpéquees 7 pourquet (34 Rremafe Beouvee LE ok Ps ap-* 


| pÉeafl di. exo où K sucpasse. Ti. (ER. normale, 1860). 


2° 


Érs donnée Lapatle CAB, Le Secante MAB de- meuk Houé: [2 condikor que- eo rounaRe merrees & Re Paxa- 


ER par- Rs peine 4 ‘intersection À ek B ve coupent en un pain C ‘dè. cette: cousebe. Be ee point Con. rêne BR 


| tngene 6 CM qu | coupe. Re écarte MAR en. tte. poink M. pos, on dem e_- de_ Poouver- 4 cquation de CR 
: cour$e_ décrite. Pa (ea pont. M, quand fi Hecante MAB pend- butet fo positions compet œvee. fa condition à 


1861. 272: 


993 
278 


Qu 


276%. 


Pxquelle fe. as ujettie ; en contintuar Fr. eouxfe: (Cole CR Polytechnique, 1860). 
Un dfpseide_ ste donné, Wrouver Le Ben. des cenbiat- dés meciène péner dont Pise. ES le üne-conolant donnee : 
(Creme gl. 1864 ). | oo 

On donne. une_ conique. + u-point-P dans som pie; par #-poink, onméne une. secante PAR; pu, , par Re points 
AE a vencenhe É conique, des à tangentse qui se œupert en M; on Passe MK popendieufire sur PAB ; ouvert 
RE e. Roux. des point K, Pt fe mème. pour tués Ro eoniques Bomoféesfes. 2° P'envelèpie. de & ds ME Etre 8) 

tJuefleo sont fé suce ep és ertées por P'équation | 

| : af 4 eyz)+#b(y rx) +) 1 

(ER Phi 1861). 
Da aux. : pale fe de même. paræmelré onk léuco aœer a ae drik Plane à Ps er fie. ÆE L'autee mofie. Ane cocde. 
commune AB Passe. |conobemament arf pied D de fe Aiveckiice de CS paralofe Rue, on demande (e Qer deck par fe som. 


met de. PA parabole rrabife. CCneoue great, 1862). 
CP ai A exbemitée A, B, d uUrRe co'cde AB d' une. Rnguene eonélante. + meute dans un- ceecte. donne ©, LUE «0 mène des 


| . | droite AM, BM, reopactivement paralRile œ dense d'uwites. flo; houver- Lo (CS de Pintecoection_ M des deuv- “soil. AM ck 


78 63 | <78° 


BM. (Ée fe no. emafe, 1862)... 
| Crouver PA Lei der cenbue. des 5 brfacar- epresentaece par £ équation | 
x y". -Z fFipaex +2 yz- ax - 2by+20x=0, 
(a b,c, étant dec nombres pet donné, pa dec parrmélec. saiaR@e): 12 Lrque ? Hg vœcenk de tutee Re ma- 
nue | pole, 25 fuque pq vadenk de manie. à'ce. q= L'éjuation eprdoente un ne. Distrgue. Le partie du Ben 
qui æcuspond à de Paypefeliides Zune nappe de ee gs D à deo Fgreffiee < & deuæ- nappor. 


| CLR HeBjtecfrique. 1862). 


Une ruxface. dax oecond dy <e | de- «dpoPtion. pourvue d'u eertre-: se meut-" de mare ce. : que- dans Bacunede 280 prilione ele 


encore suivant rie e_ cireonflhence de cel. une. Duxface- di Dbecond_ deg “<e_ «fire à F1 donnee. On demande. VA En da cenbre de 


| A  Parfèee mobi. | (Eneoero geneeab, 1868). 


| | de. de. ce tangenher , ate d:coite. soupe CA tn e mener ëré À & Ce cranflience € @ ‘en il point. M: + ot demande. 


T° Gndonne_ our ph deuæ_. céonféientec (@) kO”; "dpi de Ô , on. mène de tee & Oo"; } ere (72 ‘poink 


Péquhion du feu déik par M, Rouque À pacowt fe chsamflence. 0. Ékaminer (es diffeenter fècmes de ce Leu ve- 
fn Le gndeur 2 poition sePatives des ‘circonflrmeor o+o; indiquer R cas DE où décompose. Paire voirque 
fe Pen des points M ok E gent à fe “enfin. O on faeun. des points d'idtéoccèon de de coude kde Re 
circonflénce. 2. (RP Bjteinique 1865). | 


1864. ?81° 


1865. 284: 


; ë 56: 


280° 


282: 


265! 


285° 


286° 
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2% Compos. On donne. QULT LIL. plan une. cou. du- gore deg ce (o—), ef une circonfhcence. décaire. de. en de. O ES - ess (&) 
Cormme. cene ; en chaque poirk°’M de. conique ox ; O1 Ecacee. Re. normale : à æ - celle courke ; OL. mene. des tangenkea. « Au. cx Le (EF) 
pparr Le deice. porn ou. celte, noumale_ (24 recente: ce deuxoc tangentea DS. cenperi en un-poërk T. On de mande. (2. Bou. - ue 
déexit £. point T, A. 4 que- {2 point M parcou CE cou-£e (o-). TDiseuter- d : ap «et Be frere de_ (a) er Fe. ô “and ei dun 

raJor- (ER LE #bjtechnique, 1863). 

Bcsuver fe Pou ; comépetque det. Sommaels der conique guet passent par deux-poinks donne. E dont fo ace sont paralfé 
Pc & pcopouiennelx a ceuve. d' atre serque donne. (LR. normafe | 1863 ). 

On. donne dev conique qe ur - mème Ryer ef Éeurco aocep Pope -Honnefx. Soient: FA, FA’ } Lac Lasers 4 vertanuco runti- 
mMaimd j or nfail bourre ee» Fagor veelruro autour-de Fen conoecant Que distance angulhiee, voir FC ,EC' ) na portion. EC 
dc EE mene Ba. fangentec- & Bacune des Pre Écouver- fe feu - de Care point de. “enconke . (Gncouco gén éxat, 1864). 

On donne. roc poinks A, B, €, fees ; par- À OTL- mène .ANE-- dois AA; 1° Hcouver @ feu des poiriks” de contaet des fang enter __ 
parait. A dvoité. AA! et toucBant: fs comiques parent pa B EC cl: largente. er. À a dos: AA; ce Lieu œtiine_ 
conique : .25 Essuser fe on. des fe de Cceô conaqua Roque fa a Lars ent. 6. À A' fourne autouu du point A. CE, ñno° anale, 1864). 
On. donne fe ceuLe. rep" “es ente. pe Pa nation ty = 1 dt faparafole e_--cep° «ep enkée par F'uationfrt-24fae y4oit + tc+2f ÿ= £ 
où ét Epsant des. pacamébreo poitf quefconques. Œ Œn propose. de detfécminer- ; 1° £ nomRce. despoinls ceclo COmmMmuno A1. dense. cou. 
Be pour-fès différend vafluscs vaFeu:cô dea &f ; 2° Lo Coo* “donnet_ des quete. potrb COTUPAURS ; Évsque. Le, & La =); Éroque ol ave f7o; 
focoque. B = Cat? -1)( ha Chat). (ER SéftecBnique ; | 86A). 


Étant donnees deu. conrquco angers en un poink Q} on. Pouc. mène fétang ent commune OR, ainoi que fo largentecom- 


| mruinedg cætercteucer_ AA ) BR’ n qu Je. coupent en M. Cha -post, on_propose-de demontia— qu % 1° da : d-co ik Pr’ get 2 


pots Pa?’ déanébeaRment opposdé au point © dans fs deuc-coniques passenk par fe point MC; 22 de doiten AB,NB, 
que dogrend fs painb de conbact JecBaque conique. avec fes angenlas- exteieures communes, 2e coupent en-un point R qui 
ot vilue. gui PE Hingente contraire intérieute OK; 8° Lo Hangente mences auæ- deux cmiquea— par fe point R Tucbent- 
ceo souvfes endes points qui send sur (4 droite MO: On Feca. voir- que gérdalment R point R ne pdnge <eli-propui 
avec aucun auke paint fn ddkeerineen À œndibion qui dei de remplie pour qu'if coûbe une Pgne Halle que Le target. 
mence- ax chaque poènk de cle fine auæ-deus comiques donnent quatre -boinlo de conkark m-figne doit 2 (Gncaues géneraf,1865) 
_Onaune Dee d' Bjpeolee quifdèves uant une duoite donnée en wa-poinl denné } dr pasenk par-un-poink À. Grouver- 
f lieu do cendres de ee fr Pres Pr; dücube- fe Ge 9'aprd Bprsiièn du point P. (École. noumale 11865). 

On dénne. dans un plan une Paæ cabole. On . considere une. circenfércence. paroank pau fe foyer le cle. pacafote . C On. pepe. 
d'indiquer- fes - tégjiono du plan. où où. deil 2e ouva-fè entree de fa érconféenee pour que celle œutfe..aik. sucecsivement avec Pa parafofe. 
quabe poink | «eeêe communs, quakie points imaginaire commen, deux points césla. dk: deuac poinb imraginai rer, On | dtrdicre. Ca me 


et (VE propriétés. de: (4 cou’ «Be qu sépare. ex - deux P° Leiniecer region. de. C.: Haiñième. (ÉoPe ElyteBnique , 1868). 


287° Démontier- Los Les quete e- pornb d. nbersection de. deuve_ comiques quelénques inoeuites dans nur cedarr fe donne. sont lee 


2887 


269° 


PE au. | gém mél: dei i: AA praaBole } O4 propose 1? dé... former eg uation_ sant pose CACITO SC. Le. abeisso. © AL oedonnéen. 


2emmels d' ALI polis CARTMAC ST don On côtes vont" P« AU a. * deu dechire fac. à ? És uV@ei— 74 Pie des poids de cor 
ait deo Fgere menées d'un. poink du. plan. à toutes coniques inocatrea_ dans A. etage donne. y OU Fer-deo tan gente. 


paca BR ” une diècechion donnee. 20 Ércouver- L Feu deo poirb de. boule Ce. conique où Qu Fangente- fait un EL donne 


av EC... R diamétie que aPoutit au porrd= de contact. (Cène LC: guet, 186 6 ). 


BD ao Une. elipoe. donnes. , ON: induit ur-paralfé #7 com re a Hank peus disgmadlee 4 eo, diarnelseo corjuquése. queféonquer AA, 
BB" » aiLæ Dormmels de: ‘ce. pre J en. mêne fo noemafes à 25 Pefipse ; ces nocrrales féement- LED. Second. paraflé(s- 


À° ‘ckmiame MN, MN”. 1° CID cmonbtcer-. que Lo deuve. ding onaPen de. Bacun. des deux praliélég eee AB AB; 'MNNN 
sant crpeiliement pecpendienfaice | aus: te de. p" aarhee - 92° Érouv er 2 Qoas des Sommeb du parallele geareme-NCN NE Tv, 
querd on fait vasier-foy Atamétres conjugue A À' ER". 29 Écouver fe Bou. dia. poink Aintecaction. de. 1248 diagonale. NN’ 


eE. de Be tengente M a Lou pile (ER normal , 1866). 
Et Aenee. ur. rs poratle. = = Lpæ une Éy perbole. cquifatere: TNVN—- past m° sant pour Fo ptatesc. lame. À a. Lan 


(817) 


deo piedo deo normales commiines atài2e deu. courbes . 2 de. deduixe de. celle squahon que ke nome deo nomafzs eo — 


/ 


MLuAATLCÔ «soffes ok ait-Mmoirds UT e- [a & FU plu trou , 3° de démonter que- Lueoque- Jp 7 Zm*, LP "i a qu'une notma 


167. 200 


gt? 


499? 


comumune. ef. (ER. Pbjhhnique, 1866 ). | 

Un edfipooide. etant-donrie! } on-pepose de trouver une droit TL dans Péopace. un. poèrt P sur Pellépooide de. fagers 
que Ro Bnes qui on pour semmde commun R_ point-P et pour Pare (à sections Potse dano Pufipostde par des 
plans conténant fa droite L soient: de révolution. On ebexehorx, enouke, quel ad: fe Piou_ do posilions que-prend.. 
fadvoite L fwquek plus grd à Le plus petit ame. de_ P eflipsoide etant invaviaffes, on fait vautor Li Engueur- 
de Dame. moyen. (Cncouxe géndmP, 1867 ) 

Étant: donncbx deuc. dvoiles rocemquiaises AB de CD, on considére fe Bu peufoles aeymptiles «° droit. AR 
+ bang entéo à fa duos CD en-un… point P. Éouvers 12 À leu des : Syees de ces PayperBobes., as £ Pen du point 
d'inlévsecion de la deusième. “0 mplok. ekde.la perpendiufaie. abausoee du poènt P aux fe divechie ; 82 fe Éiou 
du point de sencontre. de celle. deugidme aoymptolé. db de Fi duoëte qué goint Le fjer— au point-d'intaroeetion © 
deo dau-duoites denues (Aof. noemale. 1867), 

Étant donnée. un bei nl. BOA Done Les en O dune droite. D Oituée dano fe plan dec héangh, on propese: 
15 de Pumer- Liquation géndafe due BypeBêae équifubéec duconpevilon au binngl BOA; 24 de eff Péuatier 
du Leu. L des poinld ot. ce Aférentre y perBoles ont pour tangentes_ deo pacaltéfeo a D:3° 4 cœaminen-fes differen- 
ka ferme du. Feu. L coceopondante, auæ. Aifférentes divecttons de. (a drvoik D. { École. LélyteRnique, 186 7) ù 
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Av ertise 5 ement.… J réfiärairess. _. 


Chapitre! Des (Gordonnees. 
S I. Si oteimnec de Groudonnéus- 


Co@onnees eine @ Œclegiennes Q'un Lu 


Co ‘Aonnees Penogènes Q: un poink. 
Go: Donness ailatéces Q° utt- poink£.. . 


Go%onnees polaires dun poil. + Tor ce este Lo one ss se 


= à 2 .{. 
Ge “dorirnees L- polaires ; coo* Qo nnecscurvil nes : 


S ll 6 Béo “ie der pgjection 


se tcoston- ch nique de. LL P' jeton Q'une. Quoits. 


elation. ertkée . Lo 4e ment Qélerminen. Per Le poinks en en Line Quotle. St 


béni fanamal Oed pej eciono —— + = 
pplisdion ae féemuler. de. Le rm .e 








C hapitre Il Des Fonctions homogènes 


SI. cop: «ete des Sondtionc Pom gè ere 


CD eféribon des finchèns Lomogenet. 
D. ettVees des fénetions Berg ere. . - 
Bb terne. des fénchions homogènes: . 


| SIT. Conobauction der LAC po covers Bormes 


| Demain Qes guatèons… 


2) 


| Con licton des eæ}P100SLOTL4 calionnelles. . 
(C2 
Co not on Des itrahionnelles Q ez.. 197 # ve ce. . 


Cnôtntion. des. frère Écigo normékiques ; el... 








Chapitre I] Tarn ls Cordons. 


SI. Formules de Hranafoemn mation 
Changement. D oa agrne Le. 
Bar fromatins pénale esse 

Go particules. . . 


Distance ‘De. deux. poinb.…. 


Sage 


Do A9 D AD 


D A ty 


* * .10 


.. .11 


.. 3 
» . 14. 
LE 
_ 


à 50) 


Do ef. dasse. Q'ane de. ST St « PSS SC St sus se ses À [ 
V6 or ‘e._ Aeb Lerrrres a° tirre. peter de. deg ee MM ss se ss es 8 a à + 18 


ivre premiers oc 
Ligne droite. Soint- ut? 
Chapitre Ligne droite. 


SI Équation d'une doute AOL pee 1€ æ “divecoec con Korn. 








Tone cynétion. du 17 Veque € vepébenle une Die ee ce DT 
Diverses : fines 9e. tin Q'une Quoilse ee te ee + à ee 0 Due dure de 91 
uailé de Lnflos .. EE 
Equation. Q'une. deotle passanE par nr. poin. Pan pont à uTe. Voile fire Luc rerts ie 926 
tin Dane Bale pat per pal 2020 EE 
ligne Sœike… Due due eee eue eus 28 
€ | 


Go-@ornees Q'un- paënk Qiotsarik LIL. vegrnenk. darté an. agro Donne. Loue ee sec 29 


(En9 ilion. Per que trois poinl soterL: ert. 


Cnvention sur la nétalion 024 seyment. dd da ne 8 à ni eee . usure 3 0 
Gibe dur magernes Dire iii cc de 
CE couver. Le. rapopord. Qar4 lequel arte. Quoile Donne. partage u ut Sgen Dane. Lee …. ee 3 1 
Gbériérmes vlatif at. ian 7. (Lans versa lea.) Din das ace di de dde ad duo as on 39 


ConIition. pour ue. lois Qroites doter concouantes. . - +: - Pt ts 3 À 
L'equ alor. d'une À Qoils. peut" d ecuie. mM+nN+pl-s. Lo . LU ss ee es ee 8 4 44 à ue : + 4 5 
7. equation. hontegène. reprebenle “Lin fab ecau Qe Droiles. cite rt ts ts L TS …_ nL se. 3 5 
-Jobomle. des corilions pour--qu une. équahon. sepsrchenle rt. fasaau. de. éoiled, de. RE . : -. + 36 
Clint, d-Doileo ireginaied eee ts SC cc doscceccccce 8 
SIL. CŒ Lex & : diotances. | 
Un Le Q ane. Acotlée ave Lo axes de. con annees. + te ts see à License 9 
Âolalion onde. La anoles lune DroilE avec. les axes. . Due deu a eee due ee aa ee ee À o 
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